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ssEV CLIDIS  MEGA- 

RENSIS  CLARISSIMI  PHILOSOPHI,  MATHEMATICO' 
rum  fadleprincipis,primumexCampano,deindc  ex  Theone  Grx. 
co  commentatore.interprete  Bartholornxo  Zamberto  Ve- 
neto,Gcomccricorum  elementorum  liber  primus. 

Ex  Campano,  triplex  principiorum  genus. 

0 Primum,  Diffinitiones. 

V nflus  cft.cuius  pars  non  eft.  i Liuca.cft 
longitudo  fine  latitudine:  5 Cuius  quidem 
extremitates.funtduopunfla.  4 Lineare, 
fla.eft  ab  uno  puflo  ad  alium  brcuiTIima  ex. 
tcn(io,in  extremitates  fuas  eam  recipiens. 

5 Superficies  eft,qux  longitudinem  & lati 
tudinem  tantum  habet:  6 Cuius  quidem 
termini/unt  linrx.  7 Superficies  plana.cft 
ab  una  linea  ad  aliam  breuiilima  exten(io,in 


extremitates  fuas  eam  recipiens. 
tm/hu^ut  lignum.  Lines.  Su- 


P" 
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8 Angulus  planus.eftduarum  linearum 'altemus  contaflus.quarum 
expanfioeftfuperfuperficiem,  applicatioqsnondirefla.  9 Quando 
auteangulum  continent  duae  lineae  refla? .reflilineus  angulus  nomina 
tur.  10  Quando  refla  linea  fuperreflam  flcterit.duocp  anguli  u trohicp 
fuerint  xquales, eorum  utercp  reflus  erit.lincaqt  linex  fu  perflans  ,ei  cui 
fuperftat, perpendicularis  uocatur.  ti  Angulus  uero  qui  reflo  maior 
eft.obtufus  dicitur.  12  Angulus  uero  minor  reflo, acutus  appellatur. 
Angulus  planus.  ReUilineut.  Angulus  oHiyuia.  d Acutus.  iOhtufui.  Linea  perpeni.  cReitui. 


13  Terminus eft.quod  uniufcuiufcp  finis  cfh  14  E‘iguracft,quxter' 
mino  uel  terminis  continetur.  15  Circulus.eft  figura  plana.una  qui- 
dem linea  contenta,quae  circuferentia  nominaturrin  Cuius  medio  pun. 
flus  cft.aquo  omnes  lineae  reflx  Si  ad  circuferentia  exeutes,fibi  inuice 


# 


% GEOMETR..  ELEMENT.  EVCUDIJ 

funtaequales.  16  Ethicquidcm  pundus.cencrum  circuli  dicitur. 

17  Diameter  circuli, eft  linea  reda,  quae  fupcr  eius  centrum  tranfien», 
extremitates^  fuas  circunfcrcntif  applicans,circuluminduo  media  du 
uidit.  1 8 S emidrcu!us,eft  figura  pia n a diametro  circuli,&  medietate  cir 
cunfereiuiae  contenta.  19  Portio  arculi.eft  figura  plana,rcdalinca  8 C 
parte  circunfcrentiac  contenta,  femicirculo  quideaucroaior  aut  minor» 
Circuit».  Triangulae.  Qtudrxngulut.  Dimeter , Maior  portio. 


o 


Semietrculu».  Minor  portio. 

to  Rcdilineaefigurxrunr.quaeredis  lineis  continentur.  21  Quarum 
quaedam  trilateri,  quae  tribus  rectis  lineis:  22  Quxdamquadrilaterp, 
qufquatuorrcdtis  Trilatera.  Quadrilatera.  mltiU tera.  Aopulalcrm. 

lineis:  23  Quxda  A 
multilaterx,  qux  / \ 

pluribus  qt  qua.  \ 

tuor  redis  lineis 
continentur,  a 4.  Figuraru trilaterarum, aliaefttriangulus.habmstria 
latera  xqualia:  15  Alia  triangulus.duo  habens  aequalia  latera:  16  Alii 
triangulus  trium  inaequalium  laterum.  27  Harum  iterum  alia  eft  or* 
thogonium.unum  fcilicet  redum  angulum  habens.  28  Alia  cftambly 
gonium,aliquem  obtufum  angulum  nabens.  29  Alia  eft  oxygonium, 
in  qua  tres  anguli  funtacuti. 

Duum  eft  alium  Uterum.  Trium  inaqualim  laterum.  Orthogonii.  Oxjgoniu.  Amblygom. 


30  Figurarum  autc  quadrilateraru.alia  eft  quadra  tu,  quod  eft  xquila 
terum  redangulum:  31  Alia  eft  tetragonus  longus,  qux  eftfigurare- 
dangula/ed  xquila  tera  non  eft:  32  AI  ia  eft  helmuayn.qux  eft  aequi- 
latera, fed  reiflangula  non  eft:  33  Alia  eft  fifnilis  helmuay  n,  quae  oppo. 

Quintum.  Tetragoni» longus. ...  \ielmuyn.  , Similis  htlmuayn.  'HeUmianf/te. 


lita  latera  habet  pqlia  atqt  oppofitos  ngulps  cquai 
IcSjide  tn  nec  redis  .igulis  ncc  cqs  la  tertb.  cotinct. 


Prztcr 


UBER  PR1HVS.  * 

?4  Prxterhas  autc  omnes.quadrilaterx  figurx,hdmuariphx  nomi 

n<3  Aquidiftantcslinea: funt,quxin eadem  fuperficie collocata; atque 
in  alterutram  partem protraflx  non  conueniunt, etiam  Gin  infinitum 
protrahantur. 

r Secundum,  Penriones. 

i A quolibet  punflo  in  qumlibetpunflu,reflamlineamducCTC,atq> 

linea  definitam,  in  con- 
timui  reflumcj,quatum 
libet  protrahere,  z Su. 
per  centrum  quodlibet, 
quantumlibct  occupari- 
do  fpatium.circuludcfi' 

gnare,  j Omnes  redos  . 

angulos  fibqnuicemelTe  xquales.  4 Si  linea  refla  fuper  duas  lineas  re 
flas  ceciderit,duocp  anguli  ex  unaparte duobus  reflis  angulis  minores 
fuerint.iftas  duas  lineas  ineandem  parte  protraflas,  proculdubio  con- 
iunflum  iri.  5 Duas  lineas  reflas,  fuperficiem  nullam  condudere. 

Ternum,  Communes  animi  conceptiones. 

t Quaeuni& eidem funtaequalia,& fibqnuicemfiintf  qualia.  afctG 
xqualibus  xqualiaaddantur.omnia  quocp  fient  xqualia.  5 Et  fi  ab  x- 
qualibus  xqualia  auferantur,  qua:  relinquuntur  erunt  aequalia.  4 Et 
fi  ab  inaequalibus  aequalia  demas.quxrelinquuntur  erunt  marqualia. 
5 Et  fi  inxqualibus  xqualiaaddas.ipfaquocpfietinxqualia.  6 Si  fue 

rint  dux  res  uni  duptices,ipfx  fibiinuicem  erunt  xquales.  7 Si  fuerint 
dux  res,  quarum  utraqi  unius  eiuldem  fiierit  dimidiu,  utraqj  erit  xqua 
lis  alteri.  3 Si  aliqua  res  alicui  fuperponatur.appliceturcp  ei,  nec  excedat 
altera  alteram,  illx  fibqnuicem  erue  xquales.  9 Omne  totum,  eft  ma/ 

iusfuaparte.  . , . , _ 

C * m p , n v s.  Sciendum  eft autem,  qudd  pnetrr  has  comunes  animi  conceptiones  fiue 
communes  fententias,  multasalias.  qu*  numero  funi  incomprehenfftnlrs,  pmrwmifir  Euch- 
des  quarum  has  eft  una.  Sidu*  quantitates  tcqtliles.ad  quamUbet  tertii  eiufdem  genens  com- 
parentur,  fimul  erunt  amb*  illa  tertia,  auta^ue  maiores, aut  «que  minores,aut  (Tmuliquale*. 

Item  alia.  Quanta  eft  aliqua  quiritas  ad  quamlibet  aliam  eiufdem  genens,  tantam  effe  quam- 
libet tertiam  ad  aliquam  quartam  eiufdem  generis.  In  quanriianbus  continuis  hoc  umuerfaU- 
terucrumeft,fiue  antecedentes  maiores  fuerintconfequcnnbus.fiue minores:  magnitudo icntm 
dccrcfcitin  in  finitum : in  numeris  aurem  non  fic.  Sed  fi  fuerit  primus  fubmulnplex  fetundi,ent 
quilibet  tertius  *quc  fubmultiplex  alicuius  quarti : quoniam  numerus  crefcu  in  infirarum.GaU 
magnitudo  in  infinitum  minuitur.  # % 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  G R AE" 

CI  philosophi,  bartolomaeo  zamberto  ve- 
neto  interprete.  Triplex  principiorum  genus* 

Primum,  Diffinitiones. 

Ignum,eft  cuius  pars  nulla.  2 Linea  uerb,y>^7c/47^ 
longitudo  illatabilis,  j Lineae  aute  limites,  A*, 


f**c  fU*»jca  . 
ymer*  <***}*.■*-&; 


funtfigna.  4 Reda  linea.eftqupex  aequali, 

fua  interiacet  figna.  5 Superficies,  cd  qui' ^mXffXm9Lrj*k 


longitudine  latitudincmcp  tantum  habet. 


6 Superficiei  extrema, funt  linea:.  7 Plana^-^^j»^»^ 


fuperficies,eft  qup  ex  aequali,fuas  interiacet 
lineas.  8 Planus angulus,eft dtiaru  linearu  ■ 

•.*  IL.  iiS "^««1  in  plano  fefe  tangentium  & non  in  diredo^»,/.^.^, 

iacentium.ad  alterutram  inclinatio.  t*,/‘  ''r's  * ’r*'i 

fi 
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tHu**  lineam,  utrobicp  angulos  aequales  adinuice  fecerit,  redus  eu  utertg^r ' 

anguloru:#qup  fuperftatredalinea.perpedicularis  uocitatur, 

*\  ^“1.  fuperquam fteterit.  11  Obtufusangulus  maiorcftredo.  12  Acutus ue 

‘ 

tirKxtrf*^  ? 


rb, minor efl redo.  15  Terminus eft.quodcuiufcp finis  eft. 

'Angulus  planus.  RcMineus.  Angulus  obliquus,  t Acutus,  b Obtufus.  Lines  perpetj.  c RsSus. 
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UJ***Z*U  FiSura  C^>C1U3C  *ub  aliquo,ucI  aliquibus  terminis  comprehende 

“ 1~ tur-  <5  Circulus,eft  figura  plana  una  linea  cotenta.qugcircufcrcntia  ap  ;•>  - 

e,r^v7*^,T,^T^>r-^'''Peiiaturia^qu‘:'  at>  unofigno  introrfum  medio exifictcomncsprodeu 


'Lfdi*'  (t  itHtfti 


rm**n f *•+? 
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tes  linep.in  ipfiuscp  circuli  circunfercntia  incidctcs,adinuicc  funt  pqua» 

. n ...... ' > r* » f ••!  r» n_. r>; r - " 


^ut/rmntrcpuf^c  les.  16  Centrum  uerbipfius  circuli  id  fignum  appellatur.  17  Dimctt. 
‘MW4?  “r-^ens  drculi,eft  reda  quaedam  linea  per  centrum  ada,&  ex  utraque  parte 


“"bi 


incirculi  circunferentia  terminata,qu£Ccirculubi(aria  difpcfcit.  18  Sc- 


ytflriCfZ.)  X ’,■£&  V*— r miqrculus.cft  figura*qup  fub  dimctictc  8C  ea  quae  ex  ipfa  circuli  circun- 
#1*  ferentia 


St  *■  >! 


LIBER  PRIMVS.  ' % 

ferctta  fublata  eft,cotinetur.  1 9 Sedio  circu!i,eft  figura  qua;  fub  reda  Ii 
neaS^ circuli  circuferetiaautmaioreaut  minorefemicirculocotinetun 
Circulus.  Triangulus.  Quadrangulus.  Diameter.  Maior  partio. 


Semicirculus.  Minor  portio. 

20  Redilincx  figurae  funt,qux  fub  redis  lineis  continetur.  21  Trl 
latcrx  figurae  funt,qux  fub  tribus  redis  cotinentur  linei*.  21  Quadri 
latera;  figurae  funt.qux  fub  quatuor  comprehenduntur  redis  lineis. 

25  Multilaterxfigurx  funt,qux  fub  plurib.cjj  quatuor  redis  lineis* 
coprehendutur.  Trilatera.  Quadrilatera.  Muliilatera.  Aespulatcrus. 

24  T rilateraru 
porro  figuraru.x 
quilatcru  clt  trian 
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gulum.quod  fub  tribus  xqualibus  lateribus  continetur. 

25  Ifofcclcs  aute,eft  quod  fub  binis  tantum  xqualibus  lateribus  con 
tinctur.  2 6 Scalenum  ucro.cftquod  fub  tribus  inxqualibus  lateribus 
continetur.  27  Amplius  trilateraru  figurarum,  rcdangulum  trian. 
gulumeft.quod  redum  angulum  habet.  28  Amblygonium  autem, 
quodobtufqpaaguluipjiajjct, . i?P^j^^umuerq,  quod  tres  ha. 
bet  acutos  angulos.  % 

Duum  ef ualium  later  u'  Trim inequalS laterum^  Orlbogonlu.  OxygoniS.  Amblygonitiu.  d 


jo  Quadrilaterarum  autem  figuraru.quadratum  quidem  eft.quod 
& xquilatcru  ac  rcdangulum eft.  51  Altcrapartelongiuseft,quod- 
‘ redangulum  quidem, at xquilatcrunorteft.  52  Rhombus,cftqux 

aequilarera/edfedSguIanoOT.  Rhdmboidesucrbcft.quseexop 
* pofito  latera  &C  angulos  habes  xquales,  ne<j  xquilatcra  neqi  rrdagiila 
' eft.  34  Prxter  hxc  autc.rcliquaquadrilatera, trapezia  appellantur.' 

Quadratum.  Tetragonus  longut.  Rhombus.  Rhomboidei.  Trapezium. 
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«EOMBTR.BLEMENT.  evclidi» 


55  Parallelp,  redi  linei  funt.qux  in  eodem  exigentes  plano,  & ex  u» 
traque  parte  in  infinitum  produdi,in  nulla  parte  concurrunt. 

. r * -»  Secundum,  Poftulata. 

1 Ab  omni  (Tgno  in  omne  fignum,rc<fia  lineam  ducere.  2 Re<flam^  ^ ^.^»^ 
*J*i  fa&iUr /&-e»pz  lineam  terminatam.in continuum  redumcp producere.  3 Omnicen-if^ 

‘y‘u“lfn  J tro  & intcruallo,  circulu 


deferibere.  4 Omnes  an 


'*£*  palos  redos,  adinuice  1- 

yr%Mh*u4  s»  erA*rW+'  ?***>-.&  _ 0 . . , 


quales  eiTe.  5 Si  in  duas 
«i»  <V  «.V j-etftas  lineas  reda  linea  in 

~ tfCf. 


<ir.  ridens,  interiores  8d  in  ea* 
dem ParIe  angulos  duo 


•*«  U~£U 

{ffrvylrrrt  L*r' 


f/w»ex| 
*i,at>p)  NW«fi 


*•?  -""‘4»  >J,' 


>r*  - ■ -*•  _,.-  bus  redis  minores  fccerit,rcdas  lineas  in  infinitum  produdas  concur. 

-yr  (^"Sc  rere  neccfle  eft  ad  cas  partes,  in  quibus  anguli  duobus  redis  minore* 

?£!! exiftunc. 

Tatium,  CommuntJ  Iciucnti*. 

1.  C n^r.:1  t Quae  eidem  iqualia,8d  ad  inuicem  funtiqualia.  2 BtGiquali.^  <^«'^‘'4**'/. 

ip.  (yJZZZ* IJwibus  aequalia  adi]ci.Ttur,omnia  erut  iqualia.  3 Et  fi  ab  aequalibus  xqua 

£mh'ry  Jl- — a*Ak  « r _ . — — fi — — — — f; . r.f»  • ••! «' ; — rr  .7*  i 


cy^rA», 


. , aufcrantur.qui relinquatur,  iqualia  erut.  4 Etfiiniqualibusae^'"™fr,/'*,w"i' 

yJU*-,f£r  /v*»' qualia  adiugantur,omma  erut  imqualia.  5 fct  liab  mxqualibusxqua  ! 

liaauferantur.reliqua  imqualia  erut.  6 Qui  eiufde  duplicia  funr,ad-  1 

f*nt  .£ A&j  6-r» f*~>  inuicemfuntiqualia.  7 btquiciuldemluntdimidiu,iqualiafunt'*,~' 

®-  adinuicem.  8 Etquifibimetipfisconueniunt,iqualiafuntadinui-'j^1^^i££  i 
cem.  9 Totum.eftfua  parte  maius.  10  Dui  redi  linei, *fuperfid^  \ 

non  concludunt.  . , - . . 
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^ EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GEOMETRICA  ELEMENTA, 

EX  CAMPANO. 


Trimi  libri  propcfitio  primi. 


Riangulum  scquilatcrum,  fupra  datam  f/neam  rr$arti 
collocare. 

Eftodara  linea  refla  a b.uolo  fuper  ipfam.rriangulfixquilarcntmcon- 
ftirucrcfupcr  alteram  cius  extremitatem, frilicetin  punito  a.  ponam  pedem 
circini  immobilem,  & alterum  pedem  mobtlem  extendam  ufc$  ad  b deleri 
bam  fecundum  quantitatem  iplius  linex  datx,  per  fecundam  petitionem  cir 
culum  c b d f.  Rurfus  alretam  eius  extremitatem,  fcilicerpunltum  b fa- 


ciam centrum  per  eandem  petitionem  8C  fecundum 
eiuidetn  quantitate,  lineabo  circulum  c a d IWjui  circuli 
interfecabunt  fetn  duobus  punitis,  quxfinrcd.  Er  alte- 
ram duarufecbon  u,  Ik  ut  fWtionemd,  continuabo  cum 
ambabus  exrremiraribus  dane  linex:  prorralUs  lineis  d a,  f 
d b per  primam  petitionem.  Quia  ergo  a punito  a,  quod ' 
eft  cenrru  circuli  c b d,  prorraltx  funt  linex  a d & a b uftp 
ad  eius  circunfcr en nam  iplar erunt xquales, per  difTmiti- 
onem  circub.  Similiter  quoque,quia  a punito  b,quod  cft 
centrum  circuli  c a d Ii,  prona;  tx  funt  linex  b a &bd  uf- 
que ad  eius circun fer  enti  J,  ipfx erunt eti3  «quales.  Qjiia 
ergo  utraque  duarum  jinearum  a d,b  d.xqualis  cft  linex  a b,ut  probarum  eft:  ipfx  crunr  xquafet 
Inter  fe,  per  primam  comunem  animi  conceptionem.  Ergo  lupcr  datam  reltam  lineam,  colloca- 
uitnus  triangulum  xquilaterum,  quod  cft  propofitum. 

C a «pani additio.  Si  autem  fuper  eandem  lineam  libeat  collocare  reliquas  duas  triangulo 
rum  (pectes,  fcilicet  triangulum  duum  rqualium  laterum,  6C  triangulum  rrium  inzqualium  lare 
nim:prorraliarur  linea  a b,  in  urranque  partem, ufque  quo  occurret  circunferenriis  amborum  ci£ 
culorum  fuper  duo  punita  f&li.  Et  pofiro  centro  in  punito  a, lineetur  circulus  ehg,  fecundum 
quan rirarem  linex  a h.  Item  pofiro  cen  rro  in  punito  b,  lineetur  circulus  e f g,fecundum  quantita 
rem  linex  bf.  Hi  aute circuli  inrerfecabunr  fein  duobus 
punctis, qux  funt  cg.  Coniuganrur  igitur  extremitates 
dane  linex  cum  altet  a diltarum  feltion  uin.pcr  dtias  line 
as  rclias.qu  x fin  r a g,b  g.  Er  quia  lix  linex  a b,&  a f,exe 
unr  d centro  circuli  c d f,  ad  cius  circii fcrcnria,  ipfz  erunt 
xquales^Similifer  quoque  a b & 6h,quia  exeunt  acen  rro 
circuli  ^Mh.ufquc  ad  ipfius  tircunfcrcnriam  ipfx.erunt 
«quales. Quia  ergo  utraque  duarum  linearum  a f & b h 
«qualis  cft  linex  a b.ipfx  erunt  inter  fc  «quales,  ergo  po 
fita  a b communi,  erit  b f xqualis  a h.  fed  b f «qualis  ipfi 
b g:quia  ambx exeunt  a centro  circuli  e fg.ad  ciusdrcun 
ferentiam.  Similiter  quorp  a li.cft  xqualis  ipfi  a g.&  utra- 
que earum  eft  maior  a b:ed  quod  utraque  duarum  linea- 
rum b f & a h maior  eft  a b.  Quare  fuper  datam  lineam  collocauimus  triangulum  duorilxqua- 
Uum  laterum.  Triangulum  etiam  trium  inxqualiu  laterum  fuper  eandem  lineam  collocabimus: 
n aliquod  punitum  exiftens  in  circunfercntta  alterutrius  duorum  maiorum  circuloru  quod  non 
litm  altera  duarum  fecrionum,  & cui  non  obuiet  f h ctlm  in  urramlibctparrem  produlta  fuerit 
in  conti nuu  &C  dircltum, coniu  Axcrimus  per  duas  lineas  reltas  cum  ambabus  extremitatibus  da 
tx  linex.  Sq  enim  punitos  K fignarus  in  rircunfercmia  circuli  c f g:&  non  fit  in  alrcra  feltionum. 
nec  occurrar  ei  fh,  cum  protrahemur  in  continuum  & direltum  eius  ufque  adcircunfercnriam* 
protraha  ergo  lineas  a K & b K:&  fccabir  linea  a K rcircufercnria  circuli  e Ii  g • fccer  ergo  in  pun 
Ito  l,critqt  b K per  i comunem  animi  conceptionem  xqualis  a l.quia  s K per  diffinitionem  circuli 
cft  xqualis  b g,ol  a l xquaUs  a g:  quare  a K,  eft  maipr  b K.  Sed  & b K.cft  maior  a ktnangult»  er- 
rum  SUaUUm  ^rcrum‘^,c  'ff tur  datam  lineam  reltam,  omnes  triangulo 
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« GEOMETR.  ELEMEJJT.  EVCLIDIS 

Euclides cxZamberto.  Pretium  «.  Propofitio  i. 

Super  data  rccTta  linea  terrninata.triangqlumxquilaterumconfiituere.  , 

T H E O N ex  Zaberto.  Sit  data  redii  termin  ata  line  !,•/.  Cpcrletfupcr  * AJrumplu  squilaterm 
conftituerc.  Ctntro  quide  *,fpatio  utro  * A,tirculus  (eferba-  — 1 

lur  p } (per  3 pojluUtii)  cr  rurfus  (per  idem)  centto  quide 
A, /patio  uerb  t-  a, ulter  circulus  deferibatur  *}\il!(pc-ipo- 
(lulatum)afigtio  >,in  quo  fc  circuli  adinuiccmfccant,ad*,A,  J 
fena conncdantur reda  lines } *,}  A.Et  quoniam •fignum, 
centriiejl circulir  A a,  squalis  ejl(pcr  1 • diffinitionem)*} 
ipft a A- Rurfus  quonia  A fenum, centrum  ejl circuli 
qualtscjl  A } ipfi  £ * (per  1 J diffinitionem).  Atoflenpt  ejl  li- 
nea* >,ipfi  ■«  A squahstulraquc  igitur  cr  > * cr  ) A, ipfi  * A 
efl  squalis.  Qua  autem  eidem  squalia,cr  ad  inuicem  funt 
squthai  per  1 communem  fcntentiam)cr  } • igitur, ipfi } A efl  squalis.Tres  igitur  lines}  *,*  A,A  }, 
quales  adinuieem  funt.  Aequilaterum  igitur  efl  triangulum  * A >,cr  conflitutum  fuper  data  reda  linea 
terminata  « $,qmdfcctffc  oportuit. 

Euclides  ex  Campano.  Propofitio  x. 

Datopun<fto,cuilibetlinexr«flxpropofitxxquareftam  , 
linea  rnducere.( 

C a m p a n v ? . Sit  a.punflus  darus:&  b c, linea  refla  dara.uolo  d punflo  a, duce 
rc  unam  linea  xqualem  line* b c:in  qu  Jcuncp  partem  contingar.  Coniunga  ergo 
punflu  a,cum  altera  extremitate  lineicb  c:cumqua  uoluero.&coniungiipfum 
. a, cum  exrremitarcc.per  lineam  a c fuper  quam  conftiruam  triangulum  xquilarcrum  fecundum 
do  Arin  j prxcedenris.qui  fir  a c d.&  in  illa  extremi  rare  linear  dat* 
eum  qua  coniunxi  punflum  datum.a  Ici  licet:  in  exn  emirate  c.po 
nam  pedccirciniimmobilcm.defcribamqrfuperipfumCpcr  j pe 
(irionem)  circulum  fecundum  quantiratem  ipfius  dar*  linearqui 
(I r circulus  e b.& Urus  trianguli  arquilateri  quod  opponitur  pun 
flo  dato,  fcilicet  latus  d c prottaham  per  centrum  circuli  deferipd  I 
ufque ad  eius  circunfercntiam.&  fit  tora  linea  fic  prorrafla  d c e.  I 
fecundum  cuius  quantitatc.lineabo  circulum.pofiro  centro  in  d: ' 

^ui  Iit  circulus  e f.Poftea  prorraliam  latus  d aufqucaddrcunfc- 
rennam  huius  ultimi  circuli : & occurrat  circunferenri*  ipfiusin 
punflo  f.  Dico  igitur  quod  a f.eftxqualisb  c.nambc,&:cefunc 
*qualc$ : quia  exeunr  d centro  circuli  c b,ad  cius  circunfcrenriam. 

Similiter  quoque  d f 8C  d c funr  xquales:  quia  exeunt  a centro  cir- 
culi e f, ad  circunfcrenriam.  fed  da  & d c funt  xquales : quia  funrlarera  trianguli  xquilareri.crgo 
li  d a fle  d c demitur  de  d c 8C  d i qux  funt  *quaic$;cr ut  relidua  ,qux  funt  a f Si  c c,xqualia.  Quia 
ergo  urraque  duarum  Irnearum  af&cbell  xqualis  c e : ipfx  per  t communem  animi  conceptio- 
■icm.ad  inuiceim^unt  «Quales. Qiiarc  a punita  a, protraximus  lineam  a f xqualem  brquodeft 
propofirum. 

E uclid.  cx  Xmb.  Troblcmi  i.  Vropoptio  s. 

Ad  datu  fignum.datxredlxlinex  xquam 
retftam  lineam  ponere. 

THEONn  'Zamb.  Sit  datum  figtiu  *:dataautcreda  linea,  , 

A } oportet  ad  ipfum  *:ipfi  A}  reda  Unes  aquam  redam  lineam  po 
nere.  Ducatur  enim  ab  « fignojn  f-  fetium,reda  lutea  » A(ptr  1 po- 1 
fiulatum)cr  eonflituaturfuper  ea(per  1 propofitione)  triangulum  ' 
squilaterumtfnf,  iiliii  a « A,crproducatur(perxpof}ulahm)in 
re  dum  ipfts  A *,A  A lines  * ',Al&(ptr  s poflulatum  )centro  A,fps 
tioueroA  }, circulus  deferibatur  } * o.cr  rurfus(pcr  ide)centro  A, 

/patio  nero  a *, circulus  deferibatur  * « KQuoniaigitur  A fenum, 
centri! c/lcircuU}  t »,squafeefl(per  is  diffinitionem)* }ip/i At: 
cr  qgpnia  a fenum,  centrum  efl  circuli » * » : squalis  ejl  (per  eandem)  * » ipfi  a r, quarum  A *,i  pfia  A 
ejl  squaks(pcr  prsce  Jentem: ) reliqua  igitur  « x,reUqme  A « (per  j communem  fententum ) ejl  squalis . 

oflenc 


1 


LIBER.  PRIMVS. 


Cflenfum  efl  autem,  quii  > ) ipp  A > efl  xqualis, utratp  igitur  crater  A >,ippA » tfl  xqttalis.Quxaute 
eidem  xqualia,  (per  primam  communem  ftntaUum)  cr  ai  mulcem  funi  xqualia, crhnea  * a igitur, ipp 
A>  tfi  xqualis.  Ai  datum  igitur  fignum  n,iatx rcdxltntx  A r^qua  rtfla  linea  collocata  ejl  a a ,qucd  ji- 
eijji  oportuit. 

Euclii.ex  C amp.  Propofitio  j. 


Ropofitis  duabus  lineis  inaequalibus,  delongiori  earum, 
breuiori  xqualcm  abfeindere. 

Caupanvs!  Stntduxlinexab&cd.&rfira  b minor.uoloexcdabfcinde 
rc  unam,  quxITr  aequalis  a b.  Duco  primo  i pulta 
c,unam  lineam  xqualem  a b.fecundu  quod  docuit  cv  »■■■ 

prxcedens.qux  fit  e c:  pofito  ergo  centro  in  punita  c.deicribam 
circulum  fecundum  quantitatem  c*qui  fecabit  lineam  c d:  Iit  ergo  C, 

titfcccream  in  punita  f,entcp  linea'  c f, xqualis  linex  c e, quia  anu  ^ - 


lifftm,  C‘i.  C*’9f  - i !•  j 


l 


bx  exeunt  a centro  eiuldem  circuli  ad  circunfirrenria.&quia  utra- 
que  duarum  linearum  a b & c feft  xqualis  c e,  ipix  per » comunem 
animi  conceptionem  funt  inter  ferqua’es,quodeft  propoli  tum. 


b afi*  e/,  j 
P*t90X9:fh**-  c f A vim  e/.**' 
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Euclid.  ex  Zimb.  FroblnrU  j-  Vropofnio  j.  " 

» Duabus  daris  rccfiis  lineis  inxqualibus,  a maiori,  minori xqualem 
. rc<ftam  lineam  abfeindere. 


THEON  cxZambcrto.  Sim  iate  iuxrtHx linex inxqualcsa A,r, 
quarum  maior  fit  * (-.opertet  ab  ipfa  * A matcre,ipp>  minori  xqualirrdam 
tineam  ab [cinirre.  fonaturiper  fecundam  propopttonan’)  ad  pgnum  *, linex 
ueroredx  ;,xqt ulii  ■ Z,  w centro  quidem  *,  interuaUoucro  (per  i po- 

pulatum) circulus  ieferibatur  X ./,  Etquonia  * figmtm,centrum  ejl  circuli  X 
• /,xqiu!n  ejlauppaX.At  linea  >,ipp  a X efl  xqualis  :utraq;  igitur  rt  •«  > cr>, 
ipfixXejtxqualis:  quare  C linea  » yp/i  > ejl  f qualis.  Duabus  igitur  datis  re 
flu lincii  tnx qualibus  * A j^bipfa*  A maiore, tppf  minori xqualis abfltfji 
tpa  ',q:iod ficcre oportebat. 

Euclii-exCamp.  Propofuio  4. 


h • * \ 


[iMnium  duorum  triangulorum  .quorum  duo  latera  unius 
jjduobus  lateribus  alterius  aequalia  fuerint,  duocp  anguli  eo. 
Irum  illis  xquis  lateribus  contenti  xquales  fuerint  alter  alte- 
■ri.Iateraquocp illorum  reliqua  fefercfpicientia aequalia, "reli- 
qui uero  anguli  unius  reliquis  angulis  alterius  xqualeserunt,ac totus 
triangulus  tod  triangulo  xqualis.  • •• « 


Campanvi.  Sint  duo  trianguli  abc.d  e f.lirip  latus  a b.xquale  lateri  de, Clarus  a c,x- 
qnale lateri  d ftSC  angulus  a, xqualis  angulo  d.Tunc  duo, quod  bafis  bc.eft  xqualis  bafi  e f,&  an 
gulus  b, xqualis  angulo  e. Item  angulus  c,xquatis  angulo  f,  d 

8C  torus  tnangulus  a b c.roti  niangulo  d e f.quod  probatur. 

Superponi  m.mgulu  a b c,  triangulo  d e f,ira  quod  angulus 
a, cadar  fuper  angulu  d.et  j^tps  a b fuper  larus  d e,&  latus  a c 
fuper  latus  d f.  Parer  ante  per  pcuuliima  conccptionc.quod 
nec  anguli  nec  latera  fele  excedent,  eo  quod  angulus  a,  cft 
xqualis  angulo  d,&  latera  fuperpofira  qs.quibus  fuperpo- 
nunrur.pcrliyporficfin:punftiergo  b c, cadet  fuper  pulla 

c f.Si  ergo  linea  bc  cadit  fuper  lineam  e f.patet  propofirum,  {l£  ^ e*  c * ■■  1 b 

quia  cum  linea  bcfuperpolita  lincxef,  non  excedar  ea, nec 
excedarur  ab  ei.cft  ei  xqualis  JTcrconuerlionem  pcnulrimx 
conceptionis.  Eadem  ranonc  erit  angulus  b, xqualis  angulo  c.SC  angelus  c xqualis  angulo  f.  Si 
autc  linea  b c non  cadit  fuper  lineam  e f,fed  cadit  intra  triangulum  ficut  linea  cg  f. aut  extra.ficur 
linea  e h f,  tunc  dux  linex  refte concludunt  fuperficiem,quod  cft  contra  ulumam  petitionem. 

tmW. 
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GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 


Euelid.  exZamb.  Theorema  primum.  Propoptio  4. 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  aequalia  habuerint  alte-  4 
rum  alteri,  & angulum  angulo  aequale  fub  aequalibus  rctffe  lineis  con 
tentum,&  bafinbafi  xquale  habebut,  & triangulurti  triangulo  arquu 
erit.ac  reliqui  anguli  reliquis  angulis  xquales  erunt  alter  alteri,  fub  qui- 
busxqualialatcrafubtenduntur. 

■ • THEON  Bt  Zamb.  Sint  bina  triangula  « t >,** ' ^uolatera,uileUcet  * f,*  duobus  lateri- 
biu.hcc  r/f.-t '/  aqualia  habentia,  alterum  alteri JeiUcct  * A, ipp  4 'ter  * >,ipp  * i,  cr  ungulum 
f..n  Mgulo  . 4 ! aequalem.  Dico  quod  er  baps  A >,  bap  • /,ptaquahs:cr  triangulum  - A y ,trim 
gulo  4 >/,aquum  erit:cr  reliqui  anguli  reliquit  angulis  aquales  erunt  alter  allcn.fub  quibus  aqualia 
latera  pibtcnduntur,boc  efl,  * A >,ipp  4 >f  :cr  A,  A . 

ipl ! ••'/>.  Congruente  nauque  triangulo  « A r ipfi  * ' t 
triangulo,  ac  poplo  pgno  «fuper  /,&“*>  tedU  linea  piper 
4 congruit  c~ pgttum  e- pgno  i,e*  eo  quia  linea  •*  A,ipp4% 
ejl  aqualis  (per  hypothepn).Et  congruite  linea  * A ipp  linea 
4 <,cogruit  cr  Unca  reda  * >,ipp  linea  *[;  quoniam  angulus 
A « y,  angulo  affc/l  aqualis  (per  bypotbepnflAt  quoniam  Ii 
nea  reda  .« >,ipp  a/e/l  aqualis  (per  hypothepnnpgnum  igi-  • I f 

fur  >,  ipp  pgno  .'congruit.  Rairfus  quoniam ypgnumippfp- 

_ . /muam  gnocongruit,atApgnuippipg>soconpi^tbapsigiturA>,  ':J Stunr  U .fui 

T.,.am  C-  nf'  A*?  J*er*  l 'tbap  «/congruit.  Si  enim  congruente  Aipp',cry  >pP  l,baps  A>,bape[ncn  congruittduarella  l‘nc*f*  * ^ 
prrpaem  deludunt, quodiper 1 o eSmunem  fcntcntum)e[i  impopibile.Congruit  ergo  baps  A >,bejt 
**■■)*■*  er  ei  eft  aqualis.  Qjure  totum  triangulum  atrioli  triangulo  4if,eongruit(per  S communem  jenten^  ^ J , 

dtam)^Teie\l  aequade.  Fjfeliquianguli(pcreandcm)reliquisanguliscongruent,  er  eis  erunt  aquales, 
ia>r~aSK”^-’ 4 angulus- A > .angulo A /jCr angulus  a>A,angrio4h.CteigilurbinatrtanguUMateraduo-^^i^^^. 

wS,  -eJu^eler.  bus  lateribus  aqualiababucrint  alterum  alteri,  cr  angulum  angulo  aquie  fub  aqualibus  rcflislineisccM^ 

*0j'fni.  tentum : bafm  quoque  bafi  squalem  habebunt , er  triangulum  triangulo  squum  erit,  C r reliqui  anguli  v 

(ukO-tL  •ru/i4. 5 'Jf  reliquis  angulis  squales  erunt  alter  alteri,  fub  quibus  squalia  latera  fub  tenduntur : quod  oportuUd€*^^\  xtunyof»** 

Euclid.  ex  Camp.  Tropoptio  s. 

Mnis  trianguli  duum  xqualiu  laterum  angolos,  qui  fuper  t 
balinfunt,  xquales  efleneceflc  eft.  Quodfieius  duo  latera 
diretfie  protrahantur,  fient  quotp  fub  bafi  duo  anguli  inui- 
cem  xquales 


-t  44,,  fTtxt  y 

xWnt^jLa 
K.fl.On 
jK^tr.  c’/r 


Campakvs,  SittnSgulus  ab  c,cuius  latus  a bfitxquaWareri  a c.Dico  quod  angulus  a*K» 
eft xqualis angulo  acb.Quodfiprotrahanrurab&a  c.uft^ad  d&c,fietangulusdbc*qualis 
anguioecb.  quodficprobatur:Prorraftsab&a  c.ponam  per  tertiam  propofidone,  Uncam  a d 


B„6MW  u.u.j.  quod  (k  probatunProrrafbsa  b & a c.ponam  per  tertiam  propor»donc,l 
squalem  linex  a e,&  protraham  lineas  e b,&'d  c.ErinrcI 
ligamduos  triangulos  a b e&C  a c d,  quos  probabo  effe 
xquales, & adinuiccm  xquilateros&xquiangulos.Sunt 
enim  duo  laVcra  a b&  a e,  trianguli  a b e.xqualia  duo- 


bus lateribus  a c&ad.triangulia  c d,&! angulus  a.com 
munis  urrique:ergoperpncdiirtam,bafTsb  c.eftxqualif 


bafid  c.fit  angulus  e.xqualis  angulo  d:& angulus  a b c, 

(qualis  angulo  a c d.ltem  intelligo  duos  triangulos  dbc 
61  e c b, quos  fimiliter  probabo  clfcxquilareros&xqui-  , 
angulos.Nam  duo  latp-a  b d 6C  d c manguli  b d c.funtx-  ^ 
qualia  duobus  tareribus  e c&  e b trianguli  c eb,&an*  f ... 
gulus  d, angulo  e:  ergo  per  prxmiflambafis  bafi,  & reliqui  anguli  reliquis  angulis:  ergo  angtt 
Ius  d b c eft  xqualis  angulo  e c b(  Et  eft  fircundu  propofitii,  fcilicet,  quod  anguli  fub  bafi  fune 
xquales)  8C  angulus  d c tfeft  xqualis  angulo  c b c.  Sed  totus  angulus  a b e,  eft  xqualis  toti 
a ctl,  ut  probatu  fuic  fupra:crgo  angulus  a b c refiduus  cftCper  j comunem  animi  conceptione) 
xqualis  angulo  a c b refiduo, quorum  uterque  eft  fuprabafin.Et  hoc  eft  primu  propolin^u^ 


J 
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' LIBER  PRIMVJ.  » 

ElicW.  ex  Zamb.  Theorema  t.  Propoptio  j. 

Ifofccliu  trianguloru  qui  ad  bafin  funt  anguli .adinuice  funt  pquales. 
f;t  productis  «qualibus  redis  lineis.qui  fub  bafi  funt  anguli,  adinuice 
«quales  erunt. 

THEON  rr  Zamb.  SN triangulum ifofceles * A y, equum habens latus  u A, latet iu  y,cr produc  ars 
lur;peripo;hUli)mreaiipfifA,a>,reaelinee(A,y.DieoquodanguluiaAyutnguloayAefte- 
quilu:cr  ungulmy  AA,ungulo  !■>'■  Cupiutwr  inlinea  A A,  contingens  fignum.filq  illud/,  cr  auferatur 
(per  I propofitionemjd  linea  * > maioreppff/ minori  eqi lalss,  fuip  lUa  * «,cr  coenrflnntw  /y  er ‘A. 

Ici: dux  igptur/e,u  y, duabus  •■«,»#  funi  equaltt  altera 4 
continetur. 


id 


(per  j propo/irionemjd  linea 
v_wioni4M  ‘/,ipp •>  A.ipfi  '.'Juni aquales  :a 

teri,  CT  communem  anguli  concludit,quifub  /•  * 

B-i/if  igitur  /y.bap  • A(per  4 pnpofltiouem)tft  equulis  :cr 
Triangulum  * /y.tnangulo  u.  Aera  equule:  cr  reliqui  anguli 
reliquit  ungulis  ulter  ulleri  equulei  erunt,  fub  quibus  Iaera  X- 
quulu  cxplicuntur.hoc  ejl,angu!us*y/.angulo  -’A*,cr ungu 
lui « /y, angulo  « » AECquomi  lotu  ;/,iou  uwefl  aqualis, qua 
rura  linea  * A, linee  'ye/1  equulis  :r  eliqua  igitur  A /relique  y * ' 
(per  j commune fententlum;  ejl  equalif.  Oflenfum  efl  autem, 
ii/y  ipp  A « ejl  equulis.  Da eaute  A/Jy, duabus  y »,»  Aequa  J 
ksfunt  altera  allen:  cr  angulus  A /y, angulo  y » A(  per  4 propo 


Ki  jum aueraauc.KJ  ■«£»..*»  >-j  --«r—  *T  I r ^ ^ # , 

fitionemje/i  equulae  A ybafts  eorum  communit  e fi.  Triangulum  igitur  A/y,triangulo  y,  A erit  eque • %x  6*  ‘d&’  ■*’**’' ■*. 

le : cr  reliqui  anguli  reliquis  ungulis  alter  alteri  equulei  erunt,  fub  quibus  equalialatera  fubtenduntut  amne  hiaryuL' 

(per  eundem).  Angulus  igitur/  A > ,angulo  *yA,cr  angulus  A y /ungulo  y A > funt  equalesXyuonia  igu  **  - 

tur  totus  ungulas  * A U,to:t  angulo  . yy/ut  oflefum  ejl)equahs  rjl.quoru  y A , angulo  Ay/tftequuhs:rt  AdZa^t 
liquiu  Igitur  angulus  •>  AJr, reliquo  angulo  *yA!per  s commune  fententiam  )efl  equalit , cr  ad  bafin  funt  uy.JZQyZuli : 
trianguli .»  Ay.  Oftenfum  e fi  autem, quod  angulus /A  y , angulo  » > A,eft  equulis, cr  fub  bafi  exijlunt.  ]/o- 
fcelium  igitur  triangulorum  .qui  ad  bafin  anguli  funt, equulei  funt  adinuiccm.Et  pralucS«  aqualibus  r* 

4is  lineis, anguli  qui  fub  bafi  exijlunt,  equulei  erunt  adinuicem,quod  demonftrandum  fuerat. 

Eik lid.ex  Camp.  Propofitio  6. 

I duo  anguli  alicuius  trianguli  xquales  fuerint,  duoquo$ 
latera  cius  illos  angulos  reipicicntia,  aequalia  erunt. 

Campakvj.  H« eftconutrla  prxmiffx.qiuntii  ad  primam  parte  ipITu». 


I® 


Sit  enim  rri  tgulus  a b c,  cuius  duo  anguli  b & c funt  xquales. Dico  quod  latus  * 
b.ertarqud.c  iatena  c.  Si  enim  non  funtxqualia, 
oitalrcru  maius:(it<p  a b maius,  quod  refecerur  ad  «qualitate  a c 
perjpropofirione.urfuperduufita  d,adparrema,&  refeceturin 
puii  Ao  d.fidp  d b x qualis  a c.lmelligo  ergo  duos  mangufcs  a c b 
ftdbc.quos probabo  c(Tc  xquilatci os  & xquiagulos.  Sum  enim 
duo  la (era  d b&bc  trianguli  dbc.xqualia  duobus  larenbus  a c 
&.'c  b trianguli  a c b,&’  angulus  b (qualis  angulo  c torali  per  hypo 
thelTn  ergo ba fis  dc  eft  xqualis  bafiab,  per  4 propofinoncm.&: 
angulus  deb  xqualis  angulo  a b c.Sed  angulus  a cb.eftxqu.ilis 
qngulo  a bc,perhypotlieiin:erco angulus  d c b.cft  xqualu  angu~  , i 
lo  a c b,pars  uidelicer  toti.quodcft  impolTibile.  * 

Puclid.  ex  Zmb.  Thcoraru  j.  Propofitio  6. 

Si  triiiguli  duo  anguli  xquales  adinuice  fuerint.pqualcs  quotjanga 
losfubccndctia  latera  xqualia  adinuice  erue.  , 

THEON  ex  Zamb.  Sit  tnungulu  * A y, equi  habens  ungu* 

Ium  a A y, angulo  a y/L  Dico  quod  cr  latus  a A, equi  efl  lateri  • y. 

Si  enim  equule  no  efl  lutus  a A ipft  luteri  a y, ulteru  eori  erit  maius 
Sit  mutus  -r  A, et  auferuiur  (per ; propofittone)ab  ipfo  « (.maiore, 
ipfi  «>  minori  linea  equulis:  fili};  illa  J A.pmrubatur  linea  * y. 


(per  1 pofiulatum).  Igitur  rjiionum  latus  A A ejl  equule  Uteri  • y. 


eommunn  utro  lineui  y : duo  igitur  A A,  A y, latera  duobus  late - / 

AAy.  A !— 


ribus  • >e Ty 
engulo  u y A(perbyi 


A funt  aqualia  alterum  alteri,  cr  angulus  A A y, 
ser  bypothefin).  Baps  igitur  A y (per  ^ prope- 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCL1D1J 

- fiticmem  jbafi,al,tfl  aqualis:  cr  triangulum' A y,(  per  candemyriangulo  * > A aquum  erit, minus  fei' 

licet  maiori.quod  efl impofiibile.  Latus  igitur  * A, lateri  • > non  eft  inaquale-.aquale igitur.  Si triangw- 
„227  * "Z0  iao  MIZu,i  aquales  adinuieem  fuerint  aquula  quoque  angulos  fubtendentia  Utere  aqualia  td  in- 
uieem  erunt:  quod  fuere!  ojiendendum. 

Euclid.exCamp.  Vropofitio  7. 

I a duobus  punefiis  aliquam  lineam  rerminanribus.dux  Iu 
ncxadpuniflum  unum  concurrentes  exierint.abeifdepun 
clis  alias  duas  laneas  fingulas  fuis  coterminalibus  xquales, 
qux  ad  alium  puntflum  concurrant,  in  eandem  partem 
adduci  eftimpolTibile. 

Campan/<.  Sirlinea  a b,  i cuius  cxrrcmiranbus  a &.  b protrahitur  duae  Uncae  in  partem 
unam, qux  concurrant  io  eodem  puncto, ut  finr  linex  a c . 

& b c,quxfonouxaiutin  pun&o  c.  Dico  quod  mcandetn 
panem  non  pro.rrahcjmirabx  dux  ab  extremitatibus  lineae 
a b.qur concurram  ad  alium  punltii,  ita  quod  illa  qux  egre 
dictur  a pundto  a.fitxqoabs  ac,  & qux  egredietur  i punfto 
b fit  pomi  xqualis  linex  b c : quod  fi  fucm  polTi  bi  le,  p r orra- 
hanruralixduxlinexin  eandem  partem,  qux  concurrarin 
punfto  d,£v  fit  a d xqualis  linex  a c,&  iimul  linea  bdx- 
qualislinex  b c.Aut  crgopunftus  d cadet  intra  triangula 
a b c,aur  extra:  nam  in  alterum  laterum  no  cadcr.quia  tunc 
pars  eflet  (qualis  fuo  toti. Si  ergo  cadar  exti.i,auralrera  liqea 
rum  a d.&bd  fccabir  altera  linearum  a c & b c,aut  neutra 
neutram  .Er  fecer  primo  altera  alteram,  & protraharur  linea 

c d.Quia  ergo  tnanguli  a c d duo  latera  a c & a d fun  t xqualia:erit  angufus  a c d aequalis  angu- 
lo ad  c(perj  propofitioncm.)Similiter  quia  in  triangulo  b c d duo  latera  b c & b d fun  ti  qua 
lia, erunt  anguli  b c d & b d c per  ean de  xquales.  Er  quia  angulus 
b d ceft  maior  angulo  a d c,fequirur  angulum  b c defle  maiorem  £ \ 

angulo  a cd, partem  TciUcct  toto, quod  eftimpoflibile.Si  aurem  d ca 
dat  extra  triangulum  a b c ita  quod  luicx  fe  non  fecenr.protraham 
lineam  d c,&  producam  b d&bcfubbafiufqueade&f.ErquiaU 
nexa  c&adiunr  xquales, erunt  angu!ia  c d a d c xquales  per/, 
fimilirerquia  b c&b  dlunr  xquales,  erunt  anguli  fubbafi,qui  funr 
c d.f  SC  c c d,. rquales  per  z partem  eiufdem.  Quia  ergo  anguiuaec  d 
minor  eft  angulo  acd.fequirur  angulum  fdceflc  minorem  auga>  /i 
lo  a d c.quod  eft  impoffibile. Eodem  modo  ducetur aduerfarius ad 

inconucnicns,  fi  d puntfus  cadat  inora  triangulum  a b c.  c 

Theorema  Vropofitio  j. 

Super  eadem  reda  linea  duabus  cifdem  reflis  lineis  alix  dux  retfix 
linex  xquales  altera  alteri  non  conftituetur.ad  aliud  atep  aliud  fignum 
ad  eafdem  partes, eofdcm  fines  primis  recftislineis  pofiidentes. 

THEON  ercZamb.  Si  enim  eft  pofiibilefiipcr  eadem  reda  linee  • A,duabus  redu  lineis  ay,yA, 
alia  dua  reda  lin  e te  * i,  / }, aquales  altera  alteri  conftituentur  ei 
aliud  etque  etiu  d fignum, hoc  efl  y z?  i, a i eafdem  purtctfcilicrtyi 
eofdem  fines, hoc  e/t  a A,poftidenles:ut  aqu.;lts  fit  > ",ipfi  U njtun- 


dem  finem  habens, hoc  eft«ejy  A,ipfi  / f, eundem  finem  hebens, 
boe  eft  f,conne  fletur  y u(per  i pofluletum),  Quoniam  igitur  * y 
aqua  In  eft  ipfi  a / ,aqualts  erit  quoq;  engulut  * y Singula  « i >.  Mi 
nor  igitur  efl  ungulus  * > angulo  SJy.muliq  minor  igitur  eft  engu 
lui  A y' angulo  A-ty.  R urfut  quonidAy.ipfi 'A  eft  aqualis , aquui 


buseftfden  redss  lineis  alia  dua  reda  Unet  aquales  altera  alteri, non  conflituentur  ad  aliud  atque  aliud 
fignum, ad  eafdem  partes, eofdem  fines  redis  primis  lineis  pefitientes,quoi  iemonjkajfe  oportuit. 

Euelil 
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EucM.  ex  Camp.  Propojitio  8. 

1 Mnium  duorum  triangulorum,  quorum  duo  latera  unius 
I duobus  lateribus  alterius  fuerint  acqualia,bafis£p  unius  bafi 
| alterius  aequalis,  duos  angulos  aequis  lateribus  contentos, 
aequales  elTe  necefle  eft. 

C*  xpANvs.Sintduo  trianguli*  b c,d  effitlyacxqujIjLSdf.&ib  c «qualis  c f.Sfa  bxqua- 
lis  dc.  Dico  ergo  quod  angulus  c eft  f c t g f 

«qualis angulo  f,&  angulus  a,an-  ' 

gulo  d,  SC  angui dsb, angulo  e.  Su- 
pcrponibalin  ab.bafi  de.quTCtim 
(!nt  «quales  .neutra  excedit  alteram 
perconucrlionem  penultimx  con- 
ceptionis. Aut  ergo  punctus  c cadet 
fu  per  puti  Au  f : aut  non  Si  ftc.tunc 

quia  angulus  cfiiperpofitus  eft  an-  4 b J , d 

gulo  f,K  neuter  excedit  alterum,  eo 


quoda  cfuperd  f&b  cfuperc  fcadunt.ipfifunt aequales pereandem conceptionem. Similiter 
argue  reliquos  angulos  elfe  «quales.  Si  autem  pun&us  c non  cadat  fuper  f cadat  fuper  quemli- 
bet alium  qui  Itrpunftusg,  quia  e g eft  «qualis  b c.imo  eadem:  iicmlp  quia  d g eft  «qualis  a a 
erit  d g «qualis  d f,8f  e g «qualis  c t.quod  eft  impolfibile  per  prxcedcn  rem. 

Eudiicx  Xamb.  Theorema  j.  Propoptios. 

Sibina  triangula,duolateraduobus  lateribus  alterum  alteri xqualia 
habuerint,& bafin quoqj bafi aequalemrangulum  quoque  angulo  fub 
aequalibus  reiftis  lineis  contentum,aequalem  habebunt. 

T H E O N ex Z mb.  Sint  bina  tnagult • f •/, duo Utera* A'»> duobus UtcribufiS  t,/  faqua- 
lia  habentia  altarum  alterijroc  efim(  ipp  A\&a>ippS  {-.habeant^  bafm  ( > bafi ■ 1 'aquali.  Dico  quod 
angulusd « >: angulo ‘ f ! e/l 


aqualisCongruite  enim  trian- 
gulo* f}ipfitriagulo*<{.o‘ 
poptoquidem  ( pgno,  fuper  ‘ 
fimum, et  reda  linea  fi  > fuper 
•r.congrvit  quoque  fignu > ipfi 
fpgno,  quoniam  < > aqualis  e/l 
ipp  < It  Congruite  uerofy  ipp 
•ftcongruunt  quoque  cr‘ *,*r 
ipps  • f.sienimbapt  fi  > 
bap • (congruit, at (*,*  >latc- 


ra, lateribus  • ',/(jioa  eo  ngruent.fed  diffrrent,pciU  • r,»  fteonflituenturfuper  eadem  reda  linea  duabus 
tifdem  redis  lineis  alia  duareda  linea  aquales  altera  alteri,  ad  aliud  ej  aliud  pgnum,  ad  eafdem  partes 
eofdemcn  pnes  po fidentes.  Non  con  ffituuntur  autem  (per  7 propoptionem.  )Non  igitur  congruite  bafi  v.  „ ■ 

i rbap I /,non  congruunt  quoque  crf  «,*  >,latera.ipps ' *,*  i latcnbut, congruunt  igitur ?Quare  cT 


• > bali . Alton  congruunt  quoque  cr>  «,*  >,latera.tp)lt  > 1 Utmiu!,eongruunt  igitur .Quarrcr  ' B nc  >n-i*r 

angulus  fi  « >, angulo  < * f congruerit?  eidem  aqualis  erit.  Si  bina  igitur  triangula  duo  latera  duobus  la-S™  _ y 


terMs  alterum  alteri  aqualia  habuerint , btpnq;  bap  aqualem : angulum  quoque  angulo  fub  aqualibus  ^ (-*v?  p-y** 


redit  lineis  contaitum,anqualem  habebunt, quod  erat  offendendum. 

E uclid.ex  Camp.  Prapoptio  9. 

j Atum  angulum,pcra:qualia  fccare. 

1 Camp  an v>\  Sir  darus  angulus, quem oporret 
] diutdercangulus  a b c.  Lineas  ipfumconrincnrcJ, 
j quar  funr  a b Si  b c, ponam  xquales.per  j propofirio 

| nem,&  producam  line3  a c: fuper  quam  conftiruam 

triangulum  xquilarerum  a d c per  ipropofibonem.&prorraham 
lineam  b d.Dico  quod  ipfa  diuidir  darum  angulum  per  xqua(ia.In~ 
relligo  duos  triangulos  a b d c b d.duo  latera  a b&b  dtnanguli 
abd  funtxqualia duobus  larcnbuscbflkbdmangulic  b d:8(ba(Ts 
ad  bafi  c d.ergo  per  prxccdcntcm  angulus  a b d dt  squalis  angulo' 

b 


-tfitur  ^yi iyyi  r w 


V*M- 


Dico  q 
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C Id, quod  oportebat  efficere. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  4.  Propofitio  9. 

Datum  angulum retflilincum.bilariam  lecare. 

THEONn  Zamber to.  Sit  datus  rcdilii wus  angulus  (•  Opor- 
tet ipfum  bifariam  fetare.  Sufcipiatur  fuper  Unea  * i contingens  fi' 
gnum,fnq;  illud  Acri  linM  -viper ) propofitionem)aufiratur  •>  cipfi 
• a aqudis.zrpert  pofluUrism coimcdatur linea  / >:con/ii«u/«rj 
(ptr  t propofitionc )fupcr  * ..triangulum  aqmlateru,fitqi  illud  *!', 

C r connedatur(per  primum  pofiuUtum)  Urica»/.  Dico  cngufc» 

/s  «0:4  lute  i * {bifarii  fccatur.  Qjjonu^r/t  r o»  jIm  ipfi  ■*  sc  omHnis 
Hero  -*  {.bina  igitur  a *,*  / duabus  I /imf  altat  alteri  aquales.  At 

bafii  'f,bafi'  {(p  i propofitioni )eft  aqualistangulus  igitur  / •fiattgu 
Io/.»  •(per  S propolitionc)efi  aqualis.  Datus  igitur  angulus  rtdihneus 
qui  fub  (•>, bifariam  fcdut  <8  a redi  linea  « /.quod  fccsffc  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  10. 

jRopofitarciflalinca.cam  per  arqualia  diuidere. 

Campamvs.  Sit  propofita  linea  quam  oportet  diui- 
dei  e per  arqualiadinea  a b, fuper  ipfam  conftiruam  tnan 
{u!um  arquilatcru  a b c.  SC  angulum  c diuido  per  aequa- 
lia fecundum  doftrinam  prrcedentis , per  lineam cd. 
qu  id  lineae  d.diuidit  diram  lineam  a b perxqualia.Inreliigo 
enim  duos  rriangulos,acd&bcd,& argumentor  licduolatera  a cSC 
cd  trianguli  ac  djunrxqualiaduobuslatenbusb  c&c  drriangulib  4 
< d,3t  angulus  c unius  angulo  c alterius;ergo(per  4)balis  a d,ba(i  b d: 
quod  eft  pro  porrum. 

Euclid.ex  Zamb-  Problema  f.  Propofitio  10. 

Datam  rciftam  lineam  tcrminatam.bifariarn  fecare. 

THEONtx  Zamb.  Sit  data  reda  linea  terminata  * £, oportet  linei 
m fi  bifunam  fetare.  C6)htuitur(pn  1 propofitionc  ) fu  per  ea, trianguli 
xqwlatcru  * fiy.EtCper  9 propofitionem)fccetur'angulm  • y fi  bifaria: 
i reda  linea  y /.  Dico  quod  linea  reda  * *, bifariam  fccatur  in  figno  *. 

Quonia  enim  (per  1 propofitionc  )*y  ipfi  rficft  xqualis,  communit  uc* 
ro  y /;dux igitur  * y ,>  /. duabus  f y,>  / funt  squala  altera  alteri. cr  an 
gulut  * > /angulo  ( y /xqwn  efl.bafis  igitur  * /,(pcr  4 propofitionc)  > 

/ fi  eft  squalis.  Data  igitur  reda  linea  terminata  x fijbifariam  f da  eft  in  figito  *.  quod  faciendu  fuerat 
* Euclid.ex  Camp.  Ptopofttio  1». 

Ata linea  rofta.apuntflo  in  ea  lignato  perpendicularem 
extrahere , duobus  quidem  angulis  aequalibus  ac  retftis 
utrinque  fubnixam. 

C*  upauvs.  Sit  data  lineaa  b,  in  qua  ftrdarus  punitus  c,4  quo  oportet  per- 
pendicularem extrahere.  Faciam  ergo  per  j propoli 
fionem,  linea  ni  b c arqualrin  lincf  a c SC  fuper  totam  a b conftiruo  rri- 
aneuldmxqutlarcru  a bd.&T  protraho  lineam  cd.de  qua  dico  qudd 
ipla  eft  perpendicularis  fuper  lineam  a b.Intelligo  duos  triangulos  a 
cd&bc  d.8C  quia  duo  latera  a c & c d, trianguli  a c d funt  arqualia 
duobus  lateribus  c b SC  c d. trianguli  c b d,&  bafis  a d bali  b drerit  per 
8 propofuionem  angulus  ac  d aqualis  angulo  b c d.  quare  urerque^ 
eorum  erir  rectus,  per  ditfinirioncm  anguli  rc<5ti : SC  linea  c b perpen- 
dicularis fuper  lineam  a b.cer  diffinitionem  lineae  perpendicularis.quod  eft  propofi  tum . 

Euclid.ex  Z amb.  Problema  6.  Propofitio  1«. 

Data  rcifla  linea.a  ligno  in  ea  dato  retfia  linea  ad  agulos  rccflos  excitare. 

THEONn  Z emb.  Sit  data  reda  linei  « h datum  uero  in  ea  fignum  fit  r.  Oportet  ab  ipfo  figno  t, 
fias  reda  linea  * t:ad  angilos  redos  redam  linea  excitare.  Sufcipiatur  in  ipfi  • r contingens  fignum, 
i£iBud  a-.ey  ponatur  ipfi  * >(per  j propofitioncjaqualis  Uncat  •.a’ fuper  a ‘.(peri  propofittone) 

tonfin*. 


ipfi: 

M 
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coftrualwr  trianguli  aquSaterufd  ',e r comedatur  linea  {r.  Dico  q,  lata  reda  lint£*f,i  dato  in  ipft 
ligno  quodeft>,ad  reflor  anguht,{>  refla  linea  excitatur.  Qnonia  cium^i  aqualis  eft  ipft  r s comuik 
a ero  linea  r/.dua  igitur  J >,>  {.duabus  >>crr  {altera  alteri 
funt  aqualestct  bafis/ffp  • propofitione)bafi  > {eft  aqualis. 

Angulus  igitur  S*  [.angulo  • :,~p  s propofitionijejl  squalis, 

C r funt  * utrobi^Cim  aute  refla  linea  fuper  refla  linea  eon 
fiftem, * utrobiq;  angulos  ad  imitem  squales  fieerit,uterq; 
aqualtu  angulorumrefltu  eft  ( per  so  diffinitione.)  Igitur  an  » 
gulus  ■'>{,&  angulus  { • 'funt  rcfli.  Data  igitur  refUlined ■ ■ * 

*A,d  dato  in  ea  ftgso  <■ ,ad  re  flos  angulos  refla  linea  r {excitata  eft, quod  fiei/Je  oportuit. 

Euclid.exCamp.  Vropofitio  n. 

Pundlo  extra  lignato , ad  datannineara  indefinitx  quantita/ 
tis,perpendicularem  deducere. 

Campa  kvs.  Sir a, punitus fignatus extra lineam b c,a quoad ipfamoportcc 

deducere  perpendicularem  Protraham  ergo  lineam  b 

c in  urranrp  partem, quantum  libuerit.&  fuper  pullum  a.dcfcnbam 
circulum  b c.ficutfccct  lineam  daram  in  punitis  b c,&  pronabam 
lineas  a b&a  c,&  duudam  anguium  b a c per  xqualia,  per  lineam  a 
dCpcr9propofmoncm)Dicoqudda  d eft  perpendicularis  fuper  li- 
neam b c.Inrelhgo  duos  triangulos,*  b d & a c d,&  quia  duo  iarera 
a b & a d, trianguli  a b d.funt  aequalia  duobus  lateribus  a c 6C  a d tri- 
anguli ac  d,& angulus  b adsrqualis  angulocad,eritpcr4propo-  • 
fihonembafisb  dxqualisbalTd  c,& angulus  ad  bxqualis  angulo 
a d c:  quare  urerq?  eorum  relhis,&  linea  a d perpendicularis  fuper  li- 
neam bc,pci  diifinirionem  anguli  rclti&  line*  perpendicularis, quod  eft  propofuum. 

Btclid.ex  Z mb.  Problema  7.  Propofttio  1*, 

Superdatam  rc<3amlineaminfinita,a  dato  fignoquod  in  ea  non eft, 
perpendicularem  redtam  lineam  deducere. 

THCONn  Zj«if>.  Sit  data  rtfla  linea  inpnitajitq;  iUa  * f, detumuero  fignutn  quod  in  ea  non 

eS.pt  r.  Opertet  fuper  datam  reflam  lineam  infinitam  « (.a  datopgno  > tpsoi  in  ea  tum  e/f, perpendicu- 
larem reflam  lineam  ducere.  Sufeipiatur  enim  in  altera  parte  ipfius « f refla  linea  contingent  fignu,fitji 
illud -t, centro  quidem  >JnteruaBoueri  > d,(perspojlulatum)circulusde- 
feribatur  t / •.Seceturqfper  t o propofitiontm)'  • bifariam  infigito 
conne  flatur  (per  i poftula  tum  )re(le  linea  > ’,y  f>,y  '.Dico  quod  fuper  da- 
tamrcflam  lineant  infinitam  » (.adatofignoquodineanoneft.uideUcety,  i 
pcrpcndicularis.dufla  ejl  refla  bnea  r >.  Qtjomi « fipfi  •>  • efi  aqualis.com  I 
munuueritt  >:duaiguur- y, duabus funt  altera  alteri  aquales,  ' 
cbafisr  ‘ybtfi  -'(per  u4  diffinitionem  )efl  aqualis.  Angulus  igitur  > ■>  », 
angulo  1 i >(pcr  B prope fnioncmjcSt  aqualis, funtepe utrohq;.  Cismrefla~ 
linea  fuper  reflam  eonfifiens  lineam,  angulos  * utrobiq;  adinuicem  aquales 
ficent,uterq:  aqualium  angulormrefluseritfper  »o  diffinitionem)  crfu- 
perftans  recta  lutea  perpendicularis  uocitatur.Super  datam  igitur  reflam  lineam  infinitam  at,i  dato  fi- 
gnoyquodin  ea  no»  eft, perpendicularis  dufla  cfty  >,quodfceiffc  oportuit. 

EudilexCamp.  Propofitio  tj. 

I Mnis  rcdlac  lineg  fuper  rcdlam  lineam  (f  antis , duo  u trobiqi 
anguli,aut  funt  redli.aot  duobus  redis  aequales. 

| C a u r a u v r.Sit  ut  linea  a b.fuperftet  lineare  d.quxfi  fuerit  fuper  eam  perpeti 

I; dicularis. taciciduos angulos reftos  pcrcouerSonc 

_ Jiimnonis  linex  perpendicularis.  Si  autem  non  fueritfuptr  eam 
perpendicularis, apunflo  bducaturb  c perpendicularis  fuperc  d 
per  u,eruntqj  duo  anguli  r b c & eb  d refti  per  conuerfionem  difhe 
di  ffinitionis.Quia  ergo  duo  an  guti  d b a 8(  a b c ad  xquJntr  angu- 
lo  d b c.ipil  cum  angulo  c b f.cruttrquales  duobus  refbs-.quare  tres 
anguli, quifunrdb' a,abe,8Cc  b e.funticqualcs duobus reibs.fed 
angulus  cb  a.eit  xqualis  duobus  angulis  c b c Si  c b a,  ergo  duo  an- 

b a 


'upsfnl 

\qnfis 
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guli  c b a ST  a b d funt  arqualcs  duobus  rtflis.qiiod  cft  propolitu.Ex  quo  palet  toiii  fpatiu  quod 

in  qualibet  l upa  fide  plaiu  punflum  quodlibei  ciminftat.quatuor  reftis  angulis  ctfr  aquale. 

• Hwlii  n Z amb.  Theorema  6.  Propoptio  ij. 

Cum  recta  linea  iuper  redtam  confiltcns  lineam  angulos  fecerit,  aut 
duos  rcdtos.aut  duobus  rectis  aequales  efficiet. 

THEON  ex  Zamb.Redaenim  linea  quxdam-^,fuper  redam  Uneamy/conpftens.xnguloteffi 
ciaty(*o-*  fi/.  Dico  quod'  fi-cr-  fi  /anguli, aut  duo  redi  funt, aut  duobuiredis  xquales. Qgodp 
angulus  y fi  *,efl  xqualu  angulo  - t/,iam  duo  redii  funt.  At  p non  excitetur(pen  i prcpofltionem)i  d 'x- 
topgno  fi  lmexy/,ad  angulotredos  linea  fi ',anguh  igitur  r fi  qif/, 
r J (per  io diffiniiiontm)funtre(U.  At quonia  angulus  y f i,d^busy^*,  ' ~ 

^ftfmtwr  fj ptr  efl.  *fi  , angulis  ejl  xqualu, communii  ponatur  angulus  ■ fi  figitur  angu- 


Orrnifidr.  ponatur  angulus  *Ay  Igitur  anguli  / fi  *,«  fi  y,  tribus  angulis  * 

*,-  fi  y funi  xquales.  Oflenfum  efl  autem  quod  anguli  y fi  v fi  /,eifdeus 
ieeai»  tribus  funt  xqualestqux  autem  eidem  iiwt  xqualu,  (per  i communem 


iipefat 


iapspt 


fententiam)cr  pbi  inuice  funt  rqualia-.anguli  igitur  t ( I,'  i a, angulis 
* t «,*  fy  funt  xquales.  At  anguliy  fi  >,>  fi  a funt  duo  rcdi.iy  anguli  igitur  / (*,*A  y, duobus  redis  funt 
etjuales.  Cum  igitur  reda  linea  fuper  redam  conp flens  lineant,  angulos  fecerit, aut  duos  rtdos,aut  duo- 
bus redis  eijuales  efficiec.tjuod  demondraffe  oportuit. 

E uclid.ex  Camp.  Vropoptio  14. 

I duae  lineae  a puncto  uniuslineaein  diucrfas  partes  exierint, 
J uosqj  circa  fe  angulos  rcdtos.aut  duobus  rectis  ecquales  fe- 
ccrint,illac  duplincx  fibi  directe  coniutftac  funt,  linea  una. 

C a « h a n v s.  Sir  ut  i punifto  b line*  a b, exeant  dux  linea-  in  oppofiras  partes, 
quxfinr  bc&bd.flt  fadantduosangulosqui  fint  cb  a &.'db  a,  aquales  duobus  reitis:runc  di- 
co quod  dua-lmcx  c b & d b.funr  fibi  inuicem  direfte  coniunlbc  & linea  una.Harc  cft  quali  con- 
ucrla  prioris.  Quod  fi  non  fuerint  linea  una^nc  protrahatur  c b inconnuuu&dircclum.qiur 
quia  non  cft  linea  una  cum  d b.tranlibit  fuper  eam  ut  b c.aut  fub  ea  ut  b 
f.Quia  ergo  fuper  lineam  re-fbm  quxeft  c b e.cadit  linea  a b, erunt  an- 
guli  cb  adi  c b a aquales  duobus  reftis  per  p.nrccdentc:&  quia  omnes 
refti  funt  adinuicem  xquales  per  j petitione, anguli  quoqrc  b a d b a 
funt  aquales  duobus  angulis  rcilis  per  hypothcfin,  erunt  duo  anguli  c 
b a # e b a xquales  duobus  angulis  c b a 6c  d b a:crgo  dempto  commu- 
ni  angulo  c b a, erit  angulus  cb  a aqualis  angulo  d b a, pars  tori, quod 
cft  impolsibile.Simi  lirer  linea  c b prorra&a,  probabis  angulud  b a clfc 
aqualem  angulo  f b a, fi  forte  diceret  aducriarius  tincam  cb  protraham  cadercinfrabd. 

Euclid.cxZstmb.  Theorema  7.  Propoftio  14. 

Siadaliqua  redtam  lineam  atep  ad  cius  fignum  dua-  rcdixlinex  non 
ad  cafdem  partes  dudtx,*utrobi<j  duobus  redtis  angulos  xquales  fece 
rint.ipfx  indiredtum  redtxlinex adinuicem  erunt. 

THEONn  Z amb.  Aii  aliejuam  enim  redam  linea  * ffignumj;  in  ea  fi,duxredx  linee  tyjs  / non 
ad  eaflem  partes  dudx,*  ulrcbiq-  angulos « f y,a  t/ duobus  redis  xquoscfpcwit.  Dico  quod ipflyf. 


reda  linea  C / in  diredum  efl  eo  nflituta.  Si  enim  ippyf  reda  linea  fi /non  ejl 
in  dikdumfit  ipfi  r ' reda  linea  f’ in  diredu  conflituta.  Quoniam  igitur  re- 
da linea  e f fuper  redam  lineam  y f • i}etit,angub  igitur  * fy,*fi*  ducbul  re- 
dis funt  xqualei  (peris  propoptione.)  At  anguli  * fi  >et  •»  t/, duobus  redis 
funt  xqualesanguli  ergo  y (*,*(  < ,an gulis  y fi  *,«  t A funt  equales -Commu- 
nis auferatur  angulus-  f y, reliquus  igitur  angulus*  A ’, reliquo  angulo-  (/ 
efl  equalis, minor  maiori,quod  efl  impofihle. Linea  igitur  hippfiy  in  dire 
dum  minime  efl.  Similiter  quoq;  ofledemus.quod  nec  aliqua  preter  linea  fi*.  > * A 

1 « diredum  igitur  efl  ipfl  y fiflmea  fi  /.  Si  ad  aliquam  igitur  redam  lmeam,ad 
figvsmj  eius  dux  redx  linexnon  ad  eafdcm  partes  dudx.utrobia  angulos  duobusredis  xquales  Jece- 
rint fln  diredum  ipfx  rtdx  linexfubijnmcem  erunt:  quod  demonflrafje  oportuit. 

Euclides 
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EueliitxCsmp.  Propoptio  if. 

Mniu  duaru  linea ru  fcinuice  fecantiu,  omnes  anguli  contra 

fcpofitifunt  aequales.  VndemanifcftueftjCU  duae  lineae  re- 
(flxfcinuiccfccantjquatuor  qui  fiunt  angulos,quatuorre> 
(ftisefTcxqualcs.  c««p««»s.  sint 

diixhnex  a"b ~SC  c d.feinuicemfecantesin  punifio  e.  Dico 


» 


it 


qudd  angulus  d e b eft  «qualis  angulo  a ec,8(  angulus  b c c 
cft  aequalis  angulo  a c d.Eruntcnim  (per  ij)duo  anguli  a c 
c fK  c eb  «quales  duobus  reftis  itemcp  duo  angirtf  c c b 8i  d e 
b «quales  duobus  rectis, per  eandem , quare  auo  primi  lunr  j 

«qualcsduobuspoftremis,  eo  quod  omnes  reftijunradin- 

uicem  {qualts(per  l perinonem)  demptO  ergo  comuni  an- 
gulo qui  eft  c e b.erit angulus  a c c «qualis  angulo  d eb. Eodem  modo  probat» rur.angulum  ceb 
eiTe  «qualem  angulo  aed,quodeftpropolirum.  EucUd.exZonb.  Theoremut.  Propoptiotf. 

Siduf  rceftp  linep  feadinuice  fecuerint,aoulos 
qui  circa  ucrticc  funtpquos  adinuice  efficiet. 

T H E O N e*  Zumb.  Dux  reAx  linex  't‘CT>  'Je  udmukefc- 
eent  infigno  •.  Dico  quid  ungului  * ' r.xquulii  efl  ungulo  u • fi. 

Qjomam  enim  refla  b neu  * >/lper  reflem  lineum  > ‘'llctit.ungu- 
los  efficient  > > « c r ■>  > igitur  unguit  >1«,"'  /,  ducbui reflii  fiunt  . 
xquuletCper  1 j propopnonc. ) Rurfuequonium  refla  ImeU  S'fk- 
prr  reflum  linei  * fijlctit.ungulot  efficient  « > V ' rugitur  angu-  _ 
liu  • V * fi.duobut  redit  junt  xquuletCper  eundem  ij  propofilione. ) Oflcnfum  uutem  efl.quid  unguli 
, 1 x\iuobut  rrdlis  funt xquulet:unguli igi fur  r < ...  ■ X,ungulit  * • V ' fi,puitxquules.  Coi munit  uti 
ferulut  u 1 u, reliquat  igitur  ungulut ' ■ *, reliquo  ungulo  <*  > fi,efl  xquulit.  SimilUtrq;  oSendetwr  quod  cf 
unguli  ><f,<*«  - Jimr  xquulet.Si  dux  igitur  redx  linex  fc  udinuicemfecuerint,ungulot  qui  circu  uertici 
funt.udinutcc  xquulrt  efficient, quod  oportuit  dimonjlrnffe.  ^ Euclid.exCump.  Propoptio  16. 

— “ 1 quodlibet  latcru  tri.1guli  direcfle  protrahac.fbcict  anguluex- 

trinfecu  urrocpagulo  tnaguli  fibiintrifecus  oppofito  maiore. 

C a m f » » » r.Sit  ut  trianguli  a b c.Iatus  a b protraharur  u Iqt  ad  d.dico  quod  an- 
gulus d b c,  maior  eft  utrotp  duorum  angulorii  inmnfecoru  libi  oppolirorum.qui 
funtbacSeb  ca.DiuidamenimCperio  propo(inonc)Iinrf  c b per  «qualia  inpunflo  e,&  pro- 
trahi a e ulqi  ad  f.ita  ure  f tiar  «qualis  a c,61  protrahS  lineam  f blnrelligo  duos  mangulos.c  e a 
& brf.de  quia  duo  latcraa  e& ec  tniguli  a ec  funrxqualia  duobus  . 

lateribus  f e & e b trianguli  f eb.Sf  angulus  c unius  cft  «qualis  an-  * 

gulo  e alterius  per  prxmilfam.quia  funr  anguli  contra  fe  pofiri , ent 


iLf  m V V fi'*"**  f ‘ 

h*r  j..  (*%*’*+*'  \ 


*****  . m* — 1 -e-  de**  de* 
C-fi  TrmU±  Ai  .*•>•<,<, 


(per  4 propofirionc)  angulus  ec  a, (qualis  angulo  eb  f.et  ideo  angu  ^ 
' b c a. Similiter quotp  probabitur  quodt) 


luse  b d, maior  erit  angulo  b ... 

eft  maior  anguloe  a b.Nam  diuidl  a b per  «qualia  inpunfto  g.(p<f 
10  propolirionc)Se  protrahS  lineam  g h, «quale  linex  c gCpetjpro- 
pofttionc)poftea  protrahS  h b K.erutt^  duorfi  tnanguloru  qui  fune 
a g c & b g h,  duo  latera  a g & g c primi,*qualia  duobus  lateribus  b 
g & b h fecundi, Se  angulus  g unius, angulo  galrenus(peri<)ergo 
(per  4)angulus  gftfceft  «qualis  angulo  gb  h.quarefper  tj)8(  angu 


lo  Kbd.Etquia  angulus  c bdeft  maioranguloKbd,eritetia  maior angulob  a cquod eft  pio- 
politu,  Euclid.ex  Zumb.  Tbeoremup.  Propofitio  i<.  * 

1 < Omnis  triaguli  uno  latere  producfto,exterior  j 
angulus  utrocp  interiore  et  ex  oppofito  maiorx 

eft.  T H E O H est  Zumb.  Sit  tr  i unguli  * # a.cr  producutur 


ipfiut lutuu unum (fitcniSui a>  Jaftjuetn/. Dico  quod  exterior 
ungulus  • t *,rmot  c/t  utrotp  interiore  cr  ex  oppofito  conSituto, 


hoc cjl ungulo yU*& fi* y.Secetur lines*  ,bifuriu (p  10 propo' 
fuicnejin  figno  >,cr  protrude  lines  fi  dpi  pofluluti)cxtidulurin 
fignu  jlcolloccturcn  ipftfi  j propofitwnc)xqiulit  lines ' 4 cr  eonedutur(p  t MtuUtux r,c f estfet» 

dsturlperi  poflulutujliaeu  * yufp  in ».  Qgonie  igitur  * > xquuLt  eft  ipfi  > r er  p ipfi  ’ f, dux  igitur  * • 
O-Aiduubut ' • cr  •/funtxqaulct  ultersullcri,& ungulus  *<fper  1 j pTopofitiOni.ungttloi'  > eft  Xqus 

b % 


J 
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It, cire*  uertice  enim. Tufis  igitur - pjbdfi[y(p  4 propofttio»e)tft  eqiulis.cr  trungulS.  f '.triengn- 
’ -J.r 4"  Hrj.*  rU>~ ne*’- t»/*  yeiteqUr^trrUqui dngnlirdiquis «ngulu  .lier iltmfmt MulesJiA q<ubut eqiulUUternfub 
;rffr~  >»***£*•-  tendutur.  Angulus  igitur  A * • angulo  V Z'/1  ■'Jualu.  AI  ungulus  < , l, angulo > >/ maior  r/l.  maior  igtmr 

"<  ,,  .Jife  -y»  <V>*~  tu1*-  Cji  angulus  j,  ■'.angulo  A *i.  Similiter  quoq;  fi  fetetur  bifaria  lineat)  oftedetur  et  angulus  />y, hoc  eft 

/ffm*  **)/—*■  m y aymaior  angulo  •‘fiy-  Omnis  igitur  tridguli  uno  latere  produflo,cxterior  angulus  utro <£  interiore  c V 

exoppoftto maior eft:quod fuerat oftendendum . E uchd.  ex  Camp.  propofitio  * 7. 


I Mnis  triagufi  duo  qlibetanguli,duobus  rc 
I vftis  fllrttin inores. C a up.  Sit  rriangulus  a b c.dico 

j quod  duo  quilibet  ei*  anguli  .duobus  rectis  funr  minores, 
- - — , — Ji  protrahatur  cmm  unu  lar*  eius, ut  b c,ufcp  ad d,erirqjp  prj- 
ccdenr*,angttl*  c extrinlct*. maior  a QC  inaior  b.fed  c exrrinfec*  cu  c intrin- 
feco.ert  aquatis  duob*  reftis  p 1;  ,ergo  anguli  b & c inmn  lea,  (Iu  e anguli  a 
& c inmniea.fu n t minores  duobus  rcfbs.  Similiter  fi  protrahatur  latus  b 


•.probabitur  quod  duo  anguli  a & b funr  minores  duobus  retftis.quod  eft  propofirum. 
Euclid.cx  Zamb.  Theorema  10.  Propofitio  17. 


C1HU4.1A  iJint/.  tWintHia  »». 

Omnis  triaguliduoaguliduob. redis  funtminorcs.omnifariafumpti. 

T H E O N f*  Zab.  Sit  triaguluaf y.dico  qipfiai  *(y  tridguli  duo  anguli.  * * 


*£*gr~** 

U & rr&- 


duob. redis  omnifaria  fitmptijimt  minores.  Producatur  emm(p  zpothllatu)  ^ 

fi  }yuftjj  in  A Et  quonid  tridguli  •«  fi  y(  p pr  tec  edent  c)ext  er  ior  angulus  qedm 

y/9maior  eft  angulo*  fi  y,intcriorecr  ex  aducrfocomunis  admittatur  angu  / \ ^ 


f,s*’V'p  ’ • *-*  'j*'"""  s'r  C — o i 

4»»  etmw.  y ‘'.major  eft  angulo  * f. interiore  c T ex  aduerfo  commis  admittatur  angis 
*yf*d*f*,  tus  ’)  ethnguU  igitur  ■ > > £,angulis  */ty,2y*fimt  maicdrfsfed  anguli 

* * (prr  1 * propofitionem ) duobus reftis  funi tqualelfanguli  igi-  * 

~ft>^ylilur’  4 y.dy  v.duobntrcilis  funt  minores. Similiter  quoq;  oftcndemutqxod  , ^ £2"< 

^""anguli  4 *y,‘y  A,  duobusre{iufuntminoret,a- etiam  anguli  f.*  A,*  ( x.Omnis  igitur  triengulidM^fn*  '"/• 

anguli  duobus  rtdis  funt  minores.quomodocumq.  affumptitquod  demonSrafic  opertui. 

Euchd.rx  Camp.  Propofitio  i».  _ Lncli 


...  r-?^i£r 


> 


Mnis  trianguli  logiuslatus, maiori  angulo  oppoGtum  eft. 

Campakvs.Su  urinrnaguloabc.angulusa  fit  maior  an- 
gulo c.dico  quod  larus  c b, maius  erit  latere  a b.  Si  enim  fir 
xqua!e,erir(pcr  < jangulus  a .rqualis  angulo  c,quod  eft  con 
trahypothclin.Si  nuremab  fit  maius, relecetur  ad  arqualita- 
tem  a b,(per  7;fit<pd  b arqualcc  b^paecf»(per  *)angulusdc  b, (qualis  an- 
gulo bdc.fcdbdc  eft  maior angatot* c(per  i6)ergo b c d.eft  maior  b ac, 

#.  p*b*s*%'x*y  ~{/  quare  muito  fortius  maior  angulo  ae  b.pars  toto, quod  cfi  impofsibilc. 

? . Euclid.exZamb.  Theortman.  Propofitio  «8. 

£ * ’ Omnis  triaguli  maius latus.maiori  angulo  fubteditur. 

T H E O N ea  Zib.Sit  enim  triangulu  * t >9habes  latus  * >, maius  latere  - f " 


angulo  fi  y*  maior  eft.  Qjtonia  * > maius  eft  * fitponatwr  ipp  * fi(p  1 propo 
fittoni)xquahs  linea  */9crconcfl4tur(p  1 poftulatu)linca  fi  A Et  quonid 
tridguli  fiJy  angulus  exterior*  * •m  ■ 6 propofitione )maior  eft  interiore 


l b 

f Dico  q,  c 7 angulus  "ty. 


tridguli  bJy  angulus  exteriora  4 t'(n  1 6 propofmoni)milOT  eft  interiore 
..  }.  . o.  . .. 


er  oppofito  angulo  * y f, aqualis  aule  eft(p/propofit.)angulm  ad  t,  angu 

. ..  ....  n.r  ,.a 1 .• n:--. L.. -tj  *- 


auurnam  l~ro  />—  ”' 
n vadi*"  i*’ **~t 


W - — / J-  -J l » t ( < ' O 

lo*  fi  y,quonid  latus  'fip/i*  eft  xqualetmaior  eft  igitur  angulus  * f 
T y ] gulo .» y (JbuUo  maior  eft  igitur  angulus  *(y  angulo  *y(.  Omms  igitur  tri 
"**  anguli  maius  latus , maiori  fubtendttur  angulo:  quod  oportuit  demonftrajje. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  19. 

Mnis  triaguli  maior  angulus,  !5giori  lateri  oppofitus  eft. 

C a upak^s;  Sit  ut  in  triangulo  a b c, larus  bc  fit  maius  latere  ab,  dico  quod 
..  angulus  a.erit  maior  angulo  c.  H(ceftc6uerfapr(cedenris.  j, 

H Si  enim  iit  xqualis.runcfper  d)larus  a b eft  xquale  lateri  b c, 

W quod  eft  corra  hyporhefin. Si  autc  c fit  maior, tue  per  prxee- 
dete  larus  a b eft  maius  latere  b c,quod  etUorra  hypothefin: 
quareaftruirurpropofirfi.  Euclid.exZamb.  Theorema  n. Propofitio  »p.  — 

Omnistriangulifuh  maiorem  angulum, maius  lacus  tub tenditur. 

*f  N E O N ex  Z db.  Sit  trianguli * * f yjnaiorc  habes  angulu  *fi>  angulo  fi  y*  * 

Dico  q,  latus*  y maius  eft  latere  * fi.  Si  aute  notaut  eft  squale  latus  • > lateri  * fi, 
aut  eo  minuSyXquale  quide  minime  eft  latw  * .Vp/r  * fi: aqualis  nda;  efjet(p  $ pro 
pofitione  )angulus  * fi  >,  an  gulo  * yfi,no  eft  aute:  latu < igitur  * y Jateri  * fi  minime 
eft  aquale.  At  Utut  * yftatere  * < minus  non  eft,nd angulus  • fi  y3angulo  *yfi  mi' 
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nor  cffet.at  non  tfliUtiu  igitur  • > Uto-t  -(minus  minime  dl-Maius  Igitur  efl  Utut  * r.lattn  * (.Omnia 
igitur  trianguli  maior  angulus  a maiore  latertfubtcnditwr-.quod  demonjlrajfe  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propo/itio  10.  j 

•Mnis  triaguli  duo  quaelibet  latera G. 

Inui  iunda.rcliquo  funt  longiora. 

I Ca  «»'A^vs.Sitnri.lgulusabc,ciicoqu6dduo 
^latera  a b & ac, funt  longiora  bitere  b c.Protxaha- 
tur  Unca  b a ulqj  ad  d,ita  ut  a d fu  aequalis  ac,  protrahatur  e d, 

(per  j propofitionf)erit  angulus  a e d, aqualis  angulo  d.quare 
angulus  b c deft  maior  angulo  d, ergo  (per  i8)latusbd, eft  ma-  e 
iuslarcrcb  c.fedb  d,eftrqua!ea  b &*a  e, quare  b a&  acfimul 
tuncia, funt  maiora  bc.  Euclid.ex  Zomb.  Theoremati. 


Propofitio  io. 

Omnis  triaguli  duo  latcra.reliquo  funt  maiora  quomodocut^afsupta. 

THEONn  Z amb.Sit  trianguli  a ( r.Aio  ipfius  •>  f>  triaguli  bina  laterajreliquo  ejje  maiora  quo* 
modocwiq;  fufceptajioc efl  A-,*  r,ipfoAro,‘A:A  >,ipfo*>cri>:>* 
ipfo  * i.  Producatur  iwtf(per  i poilulati  )(-ai  dfignuirt  ponatur  (per 
3 propofttionc)ipft  ■ yeqi salis-  •',connc<hturqi  d y.  Quonia  igitur  a .. 
ipfi  -yefl  aquale, angulus  igitur  *S>(pcr  5 propofirionijangulo  -rdefi 
aqualis.  Sed  angulus  t r d, angulo  • < d maior  effugitur  angulus  A y d,angu 
lo-dy  maior  e fi.  Et  quoma  trianguli  eft -A  y t, maiore  habens  anguli A y A 
angulo  a d y,at<L  maiore  anguli  maius  latus  fubtendit(per  \p  propofitio' 
ni)crgo  d f,  ipfo  t y maius  ejl.  Aequale aute  eftd  f,  spfis  a fi,.  ) -maiora  igi 

turfunt  latera  y, latere  4 >,  aquale  auri  eft  A. ipfi,  ylmaiora  igi - ^ 

turfunt  latera  (*,*  r.ipfo  A >.  Similiter  uero  demo fbr  abimus  quid  etia  latera  -AeyA  yjpfa  y * funt  ma >Zaii 
lora  Sed  fi  «y  *,ipfo  , C.  Omiui  igitur  trianguli  bina  latera,reliquo  maiora  funt. quoque  medoaffumpta,  ’“■* 
quoddcmonflrafTe  oportuit.  EuclidexCamp.  Propofitio  ts. 

1 deduobuspundis  terminalibus  unius  lateris  triaguli  dux 
lineae  exeuntes, intra  triangulu  ipfum  ad  pundum  unum 
coucniant,  eae  Jcm  duabus  quidem  reliquis  trianguli  lineis 
breuiores  erunt,&  maiorem  angulum  continebunt. 


' am^AarmjfSA  ue-4f. 


j 


C a m p h k v s.Sir  ur  in  triSgulo  a b c.ab  extremitatibus  latens  b c concurrit 
dux  linexb  d & c d,ad  puniflu  d, intra  triangulii  a b c.  Duo  qudd  ipfx  linex 


bd&cd  timui  iiilbr,funrbreuiorcs  duabus  lineis  a b&a  c timui  iumfiis,& 
qudd  angulus  deft  maior  angulo  a.ProrraM  cnimb  d.ufquequo  fecet  latus 
a c in  pulto  e.erutcpCper  20  propotitione;  b a & a e timui  iultx.maiores  b e, 
ergob  a 8C  a c.funt  maiores  b e & cc.  At  uero  d e & e c timui  iiilhr.per  eande 
funt  maiores  dc, quare  b c Si  e c funt  maiores  b d & d c,  & quia  b 4 & a c funt 
maiores  b edC  ec.ut  probatu  eft  prius, erur  multo  fortius  b a & a c maiores  b 
d & d e, quod  eft  1 propoli  tu . At  quonia  angulus  b d c eft  maior  angulo  de  c 
(per  i(S  pi  opofitionc;&:  angulus  d e c eft  maior  angulo  c a b(per  eadcmjcril 
angulus  b d c multo  fbrtjus  maior  angulo  b a c.quod  eft  t propoli  tum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  14.  Propofitio » 


Si  trianguli  a limitibus  untds  lateris  binprcifi  a:  linearintrorfumcofti- 
£uantur,qua:con(btuuntur,reliquis  triangulibinis  lateribus  minores 
quidem  crunr,maiorcm  uero  angulum  continebunt. 

THEON  ex  Zmb.  Trianguli  enim  »(r  fuper  latere  ( y,a  terminis  ipfi  ut  ( y,daa 
redde  linea  interius  conftruJtur  f/  cr  > Dico  quod  reliquis  triaguli  lateri " 

buif*w*'  funt  minores, angulu  uero  fi  J r maior e,ip fo  comprebendunt.Producx 

tur  erum  (per  t pofhdatu  )linea  (d  ad  *.Et(per  2 o propofitionc  )quonid  omnis  trianguli 
bina  latera  reliquo  funt  maiora:  trianguli,*  fi(p*e*4>propofmon+)duo  Utera  * fi  cr  « » 

ipfo  fi  > funt  maiora.Comunis  ponatur  linea » >JUnea  igitur  fi*cr* f Mnas  4 • cr » > funt  maiores.  R ur*  ~ r ^ ^ 

fus  quonid(per  eande)trianguli  > » d bina  latera  yt&id  ipfo  d y funt  maiora,eomunis  ponatur  d (Jfr* 

nesigitury » cr » fijmeisy  / fi  funt  maiores.  Sed  oftenfum  efiquodfi*&*  ?, funt  maiores  ipfish  *})*»*•'  drk  eru^T^^ 

cr  > tloge  igitur  maiores  funt  fi  * et  «y  linea,ipfis  (d  er  Rurfus  quonia  (p  1 6 propofit.  )omms  trtj 
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sngulo  y i i.quirt er  trunguli « I \mgulus  y * > exterior, rniior efi  inguloi  ay.Scioficnfiaitefiquoi 
ingulusfd  y.eoqui  fubt<>,  efi  tniior:longc  igitur  miior  efi  ingulusi'  y*tngulo  < ay.Sitriingukcrgo 
4 limitibus  >w Uteris  bine  rede  linee miror fum  confiihsintur , que eonjlttuentur , reliquis  trimguli 


/e-M  ( . duobus  Limbus  mmorci  ^wJcni  erunt, mnorem  ucro  ungulum  continebunt, quod  ojlenicre  oportuit. 

_,.pSL 
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Euehd.ex  Zmb.  Propofitio  i 

Ropofitis  tribus  lineis  rcdis.quaru  dup  quaelibet  fimul  iun- 
dx  reliqua  (intISgiores.detribus  alfjs  lineis  illis  xqualibus 
t ria  ngulu  coftituere.  c » u r a n v s.Sint  tro  lincxrefbr  propofir*,a,b,c, 
&fintquxlibet  dux  fimul  iunftx 


l»5  , „ 

*•  *rr^*T* longiores  reliqua:  aliter  enim  ex  illis  ,nribus  datis 
xqualibus,  triangulus  non  polTci  cortitui  (per  10 
pro  P°  r.no  n cro^  Ciim  ergo  ex  illis  rribus  pr^diclis 
'ifp-  conlHmeremangulum , fumo  linei  re£hm 

fit  d c.cui  non  pono  a parree  dererminatum 
***,  u’  ^ finem ,de  qua  ltimo(per  j propo(irione)d  farqua- 

letn  a,&f  garqualemb,#  ghxqualemc.faftoq;  * 
f ccnlT<>.  defcnbo  fecundum  quantitarem 
f d.clrcul“<1  K.<f«nb faaogccntro, doferi-  * 

^ **rf  &+<•  fecundum  quanritatem  lineae  g h.drculu  K h»  « 

fon*  ^-i^^^Ajrti^^uidrculiintcrfecabunifein  duobus  pungis,  quorum  unum  fit  K-alioquin  feqiicrerur,  unam 

>ft<+*  f+nr  • *******  f **/,  ditiarum  linearum  elTe  (qualem  al ljs  duabus  iunliis, aut  maiorem  cis.quodeft  contrarium  po- 

nj*y  Crioni.Duco  ergo  lineam  K f &K  g.erircp  triangulus  K f g.conftirutus  ex  tribus  lineis  xquati- 

££T*Z*r****pr m**tf  <**&*+”:  bus  datis  lineisa,b,c,funrenim  fd&  f K arquales,  quoniam  funr  a centro  ad  cucun  ferenti  a,  qua- 
re f K,eft  arqualis  a.Similirerlp  gh  & g K funr  xquales, quia  exeunt  a centro  ad  circumferendam» 
quare  g K.eft  arqualis  c,&  quia  g f fumpta  fuit  arqualis  b, patet  propofitum  mamfeilc. 
Euclid.exZamb.  P roblaiu  8.  Propofitio  ii. 

Ex  tribus  reflis  lineis ,qux  funt  tribus  datis  redis  lineis  xquales jtrian 
gulii  coftrucre. Oportet  aute  duas  lineas  reliqua  dTc  maiores  quomo- 
docti qs  adutnptaSjquonia  omnis  triaguli  bina  latera  quomodocuqiak 
fumpta.rcliquo  funt  maiora,  t h e o n ot zum. sint  dut* tres relie line*  juu- 

rum  duxreliqiupntmaores  quomodoeunq;  uffumpte, 
hoccjl*,  l,ipfd  >,cr  «,  t,ipfan  f,cr  (,r,ipft  «.oportet 
« ex  tribus  Ituris  retHs,ipfis  *,»,>  equelibut,trimgulu 
coOritcre.  Propo/utur  retU  linei  finiti  quii e ex  ptrte  / 
infima ucro ex pjrte  ponitur q;  (peri  propofitione) 
ipfi  i equilis  Unci  * ffipfi  ucro  (Jineif'jpfiucr6  yji- 
nci » t.Et centro quiiS ,'Jf>icio  ucro  / Ap  j poftuUtu) 
circulus  iejeribitur  f • r-trurfus  citro  quidc  ',fyicio  ne- 
ro‘f  (per  idcjdreulus  defe nibitur  ■> « »,c T concdintur 
(p  i pojluUtum )«/cr  « ».  Dico  q,  ex  Iribus  redis  lineis 
equilibus  ipfis  *,fi>>,triingulit «/«  conditur  u e/}.  Quo 
mi enimifignil,centrH efi  circuli  f « y, equiUs efi(p  if 

diffinitione  )/->  ipfi /-.Sed  ‘,ipfi[Jcfl  equilts,cr  « / igitur(perKommunefintcntii)cfiipfi  a equtUs. 
Kurfus  quonii  ■ fignum,ecntrii  ejl  circuU  » • t, equilis  e(l(per  einiem  diffinitioni )•  - ipfi  • >,fed  > ipfi 
• t>cfl  equilis, cr  n . igitur(per  t communi  fenlcntiifip fi y efi  equiUs.  At/  » ipfi  4 efi  equiUs(p  hypo' 
thcfmfres  igitur  rede  linee  */,/«,»  n,ipfis  tribus  «)4,v,/I«it  equelet.Ex  tribus  igitur  redis  lineis  Jtoc 
efi  “.quetnbusditu  redis Uneujxc efi,a,t,>Jiint equites, mmgulU «/•  confiruduefi,quod 

fieiffe  oportuit.  Euehd.exCimp.  Propofitio  »1. 

H Ata  reda  linca.fuper  terminu  eius 
I cuilibet  angulo  propolitoxquum 

J.ingulumdefignare.  CAur.SitdjnU- 
■ nea  f e.quxeft  in  fuperiori  figura,&  ITnt  Iine(  b, 
a.c Amentes angulu  datum, cui  fubrendS  bafin  c Sup  punctu 
f line;  c f, tuberi  fjceref  quale  angulu  angulo  dato.  Ad  iine2  e f 
adiugo  f d f qualem  linef  a ,SC  ex  f c fumo  f g (quale  b,&  cx  g e 

fumo  g h arqualcc,&  fuper  puncta  f 6C  g deferibo  duos  circulos  d K & K h, fecundum  quann- 


>1 
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■arem  duarum  linearum  f d St  g h.inrcrfaantrt  fc  in  punflo  (i  (Tcur  doruir  prrccdmi.dufHsij 
lincil  K f K K g.crum  acjuatia  duo  laicra  K f & f g trianguli  K g duobus  lateribus  a&b  triangu- 
li  a b e, Si  balis  g K arqualts  bafi  c.crgptpcr  s)anguluJ  K tg,atqualis  erit  angulo  contento  fub  a SC 
b:t|uod  clt  propoli  tum. 

Euclid.ee  Zum b.  ProWenuj.  Prop»/7tio»>. 

Ad  datam  retfiam  lineam,  ad  dacumcp  in  ea  fignum,  dato  angulo  re. 
(ftilinco  aequalem  angulum  re<51ilineum  conlhtuerc. 

THEON»  Zamb.  Sit  data  retta  line a * (J atum ep  in  ea  fignum  fit  ■*:  datui  autem  angulus  rettili* 
nati, fit  y 1 1.  Oportet  ad  datam  redam  lineam  * f,ad  datumij;  in  ea  m 

fignum  ‘,dato  angulo  rettilineo  * f >,o  qualem  anguli*  rettihneum 
coQocare.Sint  in  utrifq;  lineis  crr/crr  ^cpntingitiafigna/mt^ 
iUa  y ',cr connettatur(per  i po/hilatum '.Et ex  tribui rettuli" 
neu  •*/,/*,*  *,<juo  tribui  datu  rettts  lineis, hoc  eil  y «,» ',funt 

aequales,  ( per  procedentem )triangulum  cofiruatur,fitq;  illud  *{*. 
ita  ut  linea  e J e qualis  fit  tpfi  * *>C r infuper  * * ipfi/ *.  Et 

Quoniam  duo  lineo ■/  > CTr  * duabus  lineis ,hoc  cfl  / * CT-*  •fitnt 
o quales  altera  altcri,c?  bafis  * '(perhypotbcfin)  bafi/  >, angulus 
igitur  y > • , angulo/ • •(per  S propofitionem)efi  oqualts.  Ad  datam  . / * 

igitur  rettam  Uncam  * *tad  datum ip  in  ea  fignum  * dato  angulo  rettilineo  / > », oqualis  angui utgefltfif 
nem/*  * collocatus  c&:quod  /rciffi  oportuit.  ^ * /, 

* Euclidcx  Camp . . Prvpofitio  24. 

Mnium  duorum  *riart^ul<M^,quorSduo  latera  unius  duo 
buslateribus  alterius  fuerintaxjualiajfifuericanguloru  fub 
illis  aequis  lacerib  us  contentoru  alter  altero  maior,bafis  quod- 
que eiufdem,bafi  alterius  maior  erit. 

Campa  svS. Sint ducmi.inguli al? c^cdf/mtq» ' 

duo  latera  a b & a c.xqualia  duobus  lateribus  d c 8C  d 
unumquodque  Tuo  corrclanuo,  dextrum  fcili^ct, 
dextro,  finiftrumip  finiftro,  fit<$  angulus  a,  maior  an- 
gulo d dat».  Dico  quod  ba  lis  b c.mator  entbali  e f.Pa 
ciamcnimiuxra  doftnnam  prxcedentis  angUlum^d- 
gXvjualem  angulo  a.eritcp  angulus  e d f.pafs  anguli  e 
d g,&  ponam  d gxqualcm  a c,  protraham  e g.qux  aut 
tranfibir  fuprae  t>ut  fecer  lineam  d f.autfriper  e f,ut 
fir  fecum  linea  una, aut  infra.  Tranfeat  ergo 
primo  lupra.Er  quia  ab  8C  a c larera  rriangu 
li  a b c fu  n t xqualia  e d , SC  d g 1 areri  b u s trian 
gulic  d g,SC  angulus  a angulo  d^torali, erit 
<per4propofmonc)balis  b c xqualisbati 
cg.Aturrdquia  d g&  d ffunrarqualesCni 
urraqueert  xqualis  ac)erir(per  j propofirio 
ncin):mgu!u>  d fg  {qualis  angulo  d g f.qua* 
re  d f g,  maior  entfge, ergo  cf  g mulco  tor- 
tius maior  eft  eodem  f g e:ergo  (periS  pro- 

polTrionem  latus  e g maius  eft  laterer  f,  quare  &!b  cmaioreftefrqaodcftpropofirfi.Si  ueroe  g 
tranfear  fuper  e f & fit  licum  Irnea  una, tunc  c f erit  pars  e g;  per  ultimam  ergo  conceptionem  pa- 
tet propofirum.  Si  uero  e g tranfear  infra  e f,  protrahantur  dux  linex  d f & d g.qux  funr  xqua- 
les.ur  probarum  eft,ufque  ad  K & ad  luftenup  per  fecundS  partem  s propofinonis  fub  bafi  f g, 
anguli Kfg&fghxquales:quare  angulus efg  maior enr angulo fge-ergoCpens propofitio- 
nem)latus  e g maius  eft  larpre  e f, quare  b c maior  efte  f-quodeft J propofirum  Irtud  ultimum 
membrum  polfet etiam  probari  (per  11  propolirionem)  per  iplam  enim  erum  in  difpofirione 
tertia  dux  linex  d g dC  e g,  maiorei  duabus  lineis  d t & f c,8l  quia  d g eft  «qualis  d f,  pro- 
pter hoc  quod  ambx  funr  xquaies  a c,en  r e g maior  e f, quare  & b c maior  e f,  quod  cfr  propoli- 
tum. Melius  ramen  efrdemonfrrare  prion  modo, utin  omni  difponrionearguatur per  ouintam. 

Eucltd.cx  Zamb.  Problema  15.  Propofirio  14.. 

. Si  bina  triangula , duo  latera  duobus  lateribus  aequalia  habuerint 

alterum 
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alterum  altcri,angulum  uero  angulo  maiorem  fub  xquis  redis  linei* 
contentum.bafmquoq;  bafi  maiorem  habebunt. 

THEONnt Z-imfi.  Sin» bitsa trung ula <!,duo later ajrnc r/J •« /,* ', duobus lateribus,bo e 
tfl  J-  <,fi/ucqualia  habentia, alteri!  alteri, hoc  cfl  Ut  as  a f lateri  fi  >,©■  Utut  * > Uteri  fi  /angulus  uero  qui 
fub  fi m >, angulo  i fi/ejlo maior.  Dico quodty  bafis  fi >,bafi<  ! maior  ejl. Quonia  enim  angulus  fiayma 
ioreft  angulo  1 fi  /,cotiocctwr(pcr : j propofitionejad  retia  linea  * i ,ad  datuip  in  ea  fignufi,dato  angulo 
/«> tquus angulus  i / *.E t ponatur  alterutri,boc ejl linee *>uel fi/, equilis ipft/ ‘:crconetiatur(per 
j poHulati! )•<&/’.  Quonia  igitur  a A equilis  efl  ipft  fi  ',CT  * , 4 

> ipfi  J • Mne  litue  f * et  *>  duabus  lineis  >fi<zrfi’funt  equa- 
les  altera  alteri,crangulus  A*?(pis  propafitionc)angulo  i fi» 
efl  equalisibafis  igitur  /> ; (prr  4 propofitionejbafi  < -eUeqUa 
lis. Rurfus  quonia  equilis  eflfi-ipfi  fi  i:  angulus  igitur  fi  •/ya- 
gulo  ■ ’}>  e/l  equulis.  Angulus  igitur  fi  /•, angulo  > ‘/maior  efl: 
longe  maior  igitur  cil  angulus  >/ -.angulo  * - '.At  quonia  trian- 
gulum efl  i / • habens  angulum  t ! " maiorem  angulo  > e ^ma- 
iorem autem  angulum  (per  if  propofitionem)  latus  maius fubiendilntuiusigiturejl latus  > • latere  i ! 
Aequale  autem  efl  latus  « •, lateri  A y.latus  igitur  t-  >, maius  efl  latere  >/.  Si  bina  igitur  triangula  duo  latere 
duobus  lateribus  equilia  habuerint, & quefequutur  reliqua  ut  in  propofitione.quod  oftedere  oportuit. 

huchd.exCamp.  Propofuio  15. 

Mnium  duorum  trianguloru.quoruduo  latera  unius  duo 
bus  lateribus  alterius  fuerint  xqualia, bafis  uero  uriiusbafi 

alterius  fuerit  maior,  erit  quocp  angulus  trianguli  maioris 

baiis  illis  £ quis  lateribus  cotentus,angulo  alterius  fc  rclpicicntc  maior. 

Campanvs.  Sintduo trianguli  a b c,d  c fdimqtduo 
larem  a b & a c primi, xqualia duobus  larcribus  d c&d  ffc- 
eundi, unumquodep  fuo  corrrlatiuo:  fTtcp  bafis  b c, maior  bafi 
e fidito  quod  angulus  a.maior  erit  angulo  d.Hxc  eft  conucr- 
fa  prxcedcn ris.  Aequalis  quidc  non  cric.  Sic  enim  effer  (per  4) 
bafis,  b c xqualis  bafi  c fiquod  eft contra  hypothcfin.Sed  nec 
minor, quia  iTc  clfet  d maior : & ita  per  prxcedenrem  bafis  c f, 
erit  maior  bafi  bc, quod  eft  contrarium  politioni, quare  maior 
crit.Sicq?  propofitumaftruitur.  ^ 

Tudid.cxZmb.  Tkcorcma  1 6.  Tropo fitio  xf.  " e% 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  la tcribusaltcru alteri xqualfa  ha 
buerint.bafin  uero  bafi  maiore,  angulum  quocp  fub  xqualibus  redis 
lineis  contentum.angulo  maiorem  habebunt. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  duo  triangula  fi  y n fi  ‘f.duo  latera, hoc  eft  » .ducbuslalcribut, 

hoc  efl  fi  >cr  fi/ equalia  habentia  alteri!  alteri,»  fi  fdlicet.ipfi  e <,cr»  yipfifi  /-Jbafisautifi  yjufi'l 
maior  eRo:dico  quod  angulus  fi  • y, maior  eft  angulo  > a/. 

Si  auti  non, aut  ei  eft  equilis, aut  eo  minor.  Aequalis  autem  * * 

non  efl  angulus  ( ■>  y, angulo  ■ fi  f:p  enim  equilis  effit  .bafis 


quo<^(>(pcr  q.propofitionc)bafi- /effet  equalis-.at  ndefl: 
angulus  igitur  fi  • yangulo  > fi  /equilis  minime  cfl.  Nrff; 
etid  minor  efl  angulus  fi  • - eo  qui  fub  • fifma  fi  bafis  y,bafi 
1 /minor  effetiat  no  eft: minor  igitur  non  efl  angulus  fi  » >, 
eoquifub  ■ fi  / :oBenfumautccftqu6dneq;equalis:maior  t 
igitur  efl  angulus  fi  » >, angulo  > fi  /.  Si  bina  igitur  triangu- 
la,duo  latera  duobus  lateribus,  cr  que  fequuntur  reiiqua,ut  theoremateiquod  oflendcrt  oportuit. 
n,  — , -]  Euclid-  ex  Camp.  Propofitio  ifi. 

Mnium  duorum  triangulorum.quorum  duo  anguli  unius  it 
duobusangulis  alterius  &i  uterque  ferefpiricnti  xqualcsfue 

^ rint.latus  quoque  unius  lateri  alterius  xqualc,  fuerit^  latus  , 

illud 


UBER  PRTMVJ.  ,, 

flludautinterduos  angulos  xqualcs.aut  uni  eorum  oppoiitum.erunc 
quocp  duo  unius  reliqua  latera  duobus  reliquis  alterius  trianguli  lateri 
bus,unumquodqpfercfpicicntixqualia,anguluscpreliquusuniusarv 

gulo  reliquo  alterius  aequalis. 

C««p»»vl.  Sint  duo  trianguli!  bc.d  c f,  (itlpangulusb.srqualis  angulo  t,  St  angulus 
c.xqualis  angulo  f.fircp  larus  b c aequale  lateri  e f.aur  alterum  duorum  laterum  a b&a  c,«qinu 
lealteri  duorum  laterum  d e & d f.ita  quod  a b fit  xquale  d e, aut  a c,d  f.  Dico  quod  reliqua  duo 
latera  unius,  erunt  xqualiareliquis  duobus  lateribus  alterius,  &'  reliquus  angulus  reliquo  angu 
loxquaiis^ingiilus  uideliccra.angitlo  d.  Ponam  ergo  primo  ut  larus  b c.fupcr  quod  iacenran- 

fuli  b c,  (Irxquale  lareri  e f,  fuper  quod  lacent anguli  e,  f,  qui  pofin  funtxqualesangulis  b c. 

une  dico,  quod  larus  a b eft  xquale  lateri  d e,&  larus  a c lateri  d f,  & angulus  a angulo  d.  Si 
coimlatusa  b non  fu  xquale  lareri  d c, alterum  em  maius: fit  ergo  maius  d e, quod  rcfecabo  ad 
«qualitatem  a b.firipgcxqttalea  b. Producam  lineam  g f.cntqj  per  4 progofirionem  angulus 
gfe  xqualisangu!oacb,quarc&  angulo  d fe.pars  toti,  quod  elt  impofsibilc.Eritcrgode.xqua 
lea  b.crgofper  4)d  f xquale  a c A'  angulus  d f qualis  an- 
gulo a : quod  eft  primum  membrum  diuihoms  propofi- 
rx  Sinr  rurfus  urpnus  ,duo  anguli  b & c.xquakf 
duobus  angulis  e fiffcfirq;  larus  a b quod  opponitur  an- 
gulo c.xquale  lareri  d e quod  opponitur  angu  Io  f.cui  po 
(itus  eft  xqualisangulus  c.Dico.quod  larus  b c erit  xqua 
le  lateri  e f,&  larus  a c lateri  d f,& angulus  a angulo  d.Si 
enim  larus  e f non  fuerit  xquale  lareri  b c,  erit  alterum 
maiuS:firergoef,maius:ponamriraqteg5qualcbc,pro-  * S f b t 

ducam  lineam  d greritq;  per  4 propofirionem  angulus  d g e.xqualis  angulo  a c brquare  & angu 
Io  d f c exrrinfecus  uidelicet,  inrrinfeco.quod  eftimpofTibile  per  1 6 propofirionem.  Entergoe  i 
v .ualeb  oergo  per  4 propofirionem,  latus  d f xquale  lareri  a c,&  angulus  d toralis  angulo  v 
quod  eft  fecundum  membrum  di uifionis  propolirx.  Quare  totum  manifefte  patet. 

E ucliJ.rx  Zamb.  Theorema  »7.  P repo  fit  io  16. 

Sibina  triaguladuos  angulos  duobus  angulis  alterum  alteri  p qua. 
les  habuerint, unumqt  latus  unilateri  xquale,  aut  quod  xquis  adiacet 
angulis , aut  quodlrtj  uno  xqualium  angulorum  fubtenduur,  reliqua 
quotp  latera  reliquis  lateribus  pqualia  alterum  alteri, 8C  reliquum  angu 
lum  reliquo  angulo  xqualcm  habebunt. 

THEON  rx  7xmb.  SiatimitrunguU*  f • f:iuonngu!oi,hocrft,.  f ><??>*  Apultt 

habentis  duobus  anguhs,koc  eft  / »/c r 'fi/,altcrum  alteri,boc  eft  angulum  * fi an  gulo  /•  »/,cr  angu 
tum  (>*  angulo « f/,unumq;  latui  uni  lateri  aquu:  cr  primu  id  tjuod  aquis  adiacet  angulis,  hoc  eft  latui 
(y  lateri  «/.  Aio  quod  cr  reliqua  latera  reliquis  lateribus  * qualia  habebunt:  alterum  dierijboc  eft  latus  * 
f, lateri  s ,;cr  Utut  • rjateri  J ficy  reliquit  angulum  reliquo  angulo  aquaUm,hoc  eft  (*)ipfi*d  fi.  Si 
enim  * ( ipfi  S * eft  non  aqualis, earum  altera  maior  efl:efto  maior  't,cr*  collocetur  (per  j propofitio " xtd<*  po, 
nem  )ipft/  1 squalis  linea  * f,er  conneftatur  • > Quoniam  igitur  • fi  squalis  eft  ipfi  * »,cr  ( > tpfi  • fi  natur  Jit. 
dus  igitur  Une a •(  cr-5  y, duabus  * • cr  f fialtera  alteri  fitnt  squa > 
les :cr  angulus  • fy>angulo/i{aquuseft:bafis  igitur • y(per 4 pro, 
pofitionemjbafi  / / eft  squalis, cr  triangulum  • • fi  triangulo  d % fi 
squum  c$:cr  reliqui  anguli  reliquis  angulis  erunt  s quales,  fub  qui - 
bus  squali  a latera  fubt  en  Juntur:  aqualis  igitur  eft  angulus  * y fi,an- 
gulo  * fi. Sed  angulus  Jfi  ipfi  fi**  fupponitur  aqualis:  angulus  igi' 
tur  fi  y »(per  primam  commune  fententiam)angulo  fiy«cft  squalis 
minor  maiori.quod  eft  impoftibtle.  I nsqualis  igitur  non  eft  * fi,ipfi 
/ k aqualis  igitur.  Eft  aut  e cr  f r,ipfi  • f aqualis:  dua  iam  * fifj-  ( yt 

duabus  / «CT*  /funi  altera  alteri  aquales:  cr  angulus  qui  fub  m C ^angulo  qui  fub  J • feft  aqualis. Bafs 
igitur  - y(p  4 propofitioncjbafi  /eft  aqualis: cr  reliquus  angulus  yjdiquo  angulo » /{eft  aquatis. 

Rurfus 


»7 


»4  GEOMETR.EtEHENT.EVCI.lDlS 

Tturfiusfintadangubt  aquot  laterafiubtenfia,aqualia,fintqi « fcrJ'-  D ico  rurfius  quid  reliqua  U* 
ter  a rrltquit  Uterihu  ftjualu  erunt, hoc  ejl  Utut  * > lateri  /,cr  latui  fi  > lateri  ii:zj  infuper  rtuqum 
angulus  A*  rjtliquo  angulo  * d [ aqualis  eris. Si  enim  fi  ) ip/t  ‘ ! aquale  non  ejl,  alter  u eorum  matus  ens: 
fit  mtwr(fi  pofiibile  efijmaiut  latus  Ay.ej  ponaturfpcr;  propofitionefipfi  ■ / aqualis  linea  A 0;u  con* 
nedalur(per  i poftulatu)*  0.  Et  quoniam  aquahsejt  A t>ipfi</,cr*  f-lpji  A 'idua igitur  *icrf-:\diu. 
bos  J I cr  • /funi  aquales  altera  alteri,cr  angulos  aquos  continent-Pajis  igitur  ■*  Vp er  4 prcpojtM. 
nem)l>afi  A /ejl  aqualisset  trianguli  a A ‘.triangulo  d‘/ eUaqualc: 
ey  reliqui  anguli  reliquis  angulis  [unt  aquales  ,fiub  quibus  aqualia 
fiubtenJuntur  later aiangulus  igitur  ( A a, angulo . /d  ejl  aqualis.  Sed 
angulus  • /a, angulo  A>*  ejl  aqualis.  Angulus  igitur  A 1 ■ , angulo  f 
yaeiaqualiistrianguliigituraOrangulusexteriorA  A '.interiori 
angulo  Ara  eH  aqualis  c r oppofilosquodpcr  1 6 propofitionem) 
ejl  impofiibde.  Latas  igitur  > /Jpfi  A > inaquate  non  ejl, aquale  igi-  (_ 

tvr.E(lautc  iAjpfiS<aquaUs:duaigitwraAcrA>,diubutS'cr  A sit  {" 

1/ fiunt  aquales  altera  alteri, cr  angulos  aquos  continent.  Bajis  igi > 

tur  « r(per  4 propofitionem)bafi  d /ejl  aqualsstcr  triangulum  « f r,triangfilo  d '/ejl  aqualeter  reti - 
quus  angulus  A • r, reliquo  angulo'  A /ejl  aqualis.  Slduo  igitur  triangula  duos  angulos  duobus  angulis, 

cr  qua  fiequuntisr  reliqua, ut  in  tbeoremate.quod oQendere oportebat.  _ u5r  % 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  sjT  ~ %} 

[ reda  linea  fuper  duas  lineas  redas  ceciderit,duoscp  angu- 
los coaltcmos  libi  inuicem  xquales  fecerit,  illae  dux  linex 
erunt  xquidiftan  tcs. 

J C » m p » h v s.Sit  ut  linea  a b cadat  fuper  duas  lineas  c d.c  fjUtaf  lineam  c d in 

punfioaflt  lineam  e f in  pufto  h:f?rt$  angulus  d gh  aequa-  ~ * . 

ltsanguWhgdicoquddlinexc  d&e  f,funt  arquidiftan- 
tes.Sicmm  non.eoeurrantautad  pariera  c,  e, fuper  puftum 
k,aut  ad  partem  d.f.fuper  puftum  l:8C  qualitercuntp  fuerit, 
accidet impofsibile  per  ttf.  uidelicet  angulum  extrinfecum,  ^ 
elfexqualem  intrinfecoSi  oppoliio:  nam  unus diclorum 
angulorum  coalter iioi  u ,qul  politi  fu nt  xquales, erit  exmn  ^ 
fecus , X reliquus  intrinfecusS  oppoiitus.  Quia  igitur  im-  - 
poffibileeftcas  cocunerc.in  alterutram  pariem  prorraftas, 
ipfx  per  ultimam  diffinitionem  erunt  acquidiliantes , quod 
eftpropofitum.  . 

Euclid.exZamb.  Theoremati.  Propofitio  v?. 

Si  in  binas  redaslincas  redaincides  linea,alternatim  angulos  xquos  »7 
adinuiccm  fccerit.parallelx  adinuicem  ipfx  redx  linex  erunt. 

THEONnt  Zamberto.  In  binas  enim  redas  lineas « A,>  «*  reda  incidens  linea  • /^ItematimangU' 
lot  <"/cr '/«'  aquales  adinuicem  efficiat  ^ico  quid  parallelus  ejl « fiipfiy  r 

at.  Si  autem  non.produda  concurrunt  aut  ad  partes  A,dautad*>:produ- 
cantur  igitur  cr  concurrant  ad  partes  A,.s,in  figno  *,fi  ejl  pofiibile . Triari'  a 
gfili  ergo  • •/.angulus  * * /exterior, aqualis  ejl  angulo  >/  • interiori  cr  op- 
pofito:quod(per  , e propofittonem)ejl tmpojiibite. Igitur ■<  A c r>  ‘Apro-  1 
duda,ad  partes  A,  d,  minime  cbcurruntifimiliter  quoque  ojlendetur.quod 
neque  ad  partes  * >.  Qua  autem  in  nulla  parte  concurrunt, parallcUfiunt 
(per  ultimam  diffinitionem.)  Parallelus  igitur  ejl  * A,  ipfi  r d.  si  in  binas 
igiturredas  lineas  cr  qua  fiequunturreliqua,utintheoremate,quod  erat  oftendendum. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  xl.  _ 

5 1 linea  reda  duabus  lineis  redis  fuperuenrrit,fueritq:  ango- 
| lus  cius  intriniecus  angulo  extrinfeco  fibioppofito  xqua' 

I lis, aut  duo  anguli  intrinleci  ex  una  parte  duobusangulis 
! redis  xquales,illxdux  linex  aequidiftantes  erunt. 

'Ca  Me*  H vs.  Sit  ut  linea  a b, fetet  duas  lineas  c d fit  e f.inpunfus  g «h:  fitlp  an|u- 


It 
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Iui  gexrrinfecus.rqualis  angulo  hinrrinfeeo  ex  eadem  parte  fumpro.aur  duo  anguli  g&hin- 
tnnr«i  ex  eadem  parte  fumpn.fintxqualts  duobus  angulis  rcftis.Dico  qudd  dmrlinexc  d «' 
* f funt  x-quidift  Jies.  Sit  ergo  primo  angulus  d g a.arqualis  an 


. . , * o r r> 

guloth  geni  quoqtprr  itpropofitioncm  angulus  cgh.xqua  \ g 

lileidcangulo  fi  j:quarepet  pntmilTam.cd&ef.liintiqui  £ 
diftares.  Sint  turius  duo  angultd  gli  & fh  garquales  duobus 
finoncduc 


r«fiis:& quia  per  ijpropofirionc  tiuo anguli  d gh  &cgh  funt 
fimilirerxqualesduobusreftis.eritanguluscghxrqualis  an-  b 

gulo  f li  g, quare  per  Frxmilfam  cd  6C  e f, erunt  «quidirtantes.quod  d t propofirum. 

EucliJ.nZmb.  Thecrema  VropofuiotS. 

£>i  in  binas  reflas  lmeas,refla  incides  linea  exteriore  angulu  interiori 
&oppoficoadeafde  partesxqualc  fccen^aut  interiores  & ad  cafdcrn 

partes  duob.rcflisarquales.parallelxerutadinuiceipfacrrflaclinex. 

T H E ONexZamb.  In  biti*  emi»  refial  linet,  .Pry>  'seUa  Unet  incidenV  4 angulum  exteris 
ren< . angulo  mertor,  < "cr  oppofitoaqualem  effieut.au  utfnwra  cr  ai  eafiem  putei  M ejl 

*•  / 'JwbutrtauaqualB.DKoquiiparalktiUfJl*  t-.ipf,  > a. 

Quoniam  angulus 'efi(per  hypotheJin)*qual„  ejl  angulo  an*  v * 

guJu,  '-/-(per  i;  jaqualii  e/i  angulo  a « i-.angulus  igitur  « * -'aquatu  ejl 
angulo  1 1 y,et  funt  alterni, (per  1 y propoffiionem)  parallelus  ejl  igitur 
Rurfus  quonia  angui,  <y.  »/ (per  bypothef,n)iuobus 

redis  funt  aquales, ct  anguli*at>vt  ,C(per  ij  prcpo/it:onem),luo-  * , 

bu<  redis  funt  aquate,  rangult  ergo  « ./©■  /s . r^ngulss *•>  ey  .»/ 

fant^ate,  Commmmaufera,^ angui, U^/:nl,quu,igi,ura.r,reUquo.t/^aqual^ 

Euclid.exCantp.  Vropoffiioxy. 

1 duabus  lineis  f quidiftanttbus  linea  fuperuenerir,  duo  an 
guli  coalternipquales  erunt,  anguluscpextrinfecus  angulo 
- - — - intrinfeco  fibioppofitopqualis,  itemcpduo anguli intrinfe 

dexalterutra  parte conftituridtiobusreflis angulis trqualcs 

C*  m r » u v..s.nrdur  linreabSf  cdrquidiftantcs : fitper  quascadarltnea  ef.fecanseasm 
pun^bs  g fit  h , diro  quod  angub  g&  hcoalrcTni  funt  «quales  .*  qudd  angu!usgexnmie.us 

»ft  xqualis  angulo  mmnfrco  fibt  oppofiro  « tadem  pane  fumpro , K quod  angulfg& h imrin 

fal  ex  «dem  parte  fumpn  Am  t «quales  duobus  rtdhs.Ei  h« efteonueria  duarum  procedenti- 

um. Primum  hcparet.Si  enimanf «*  u ■>-  • * * • * 

ior  ,fir  ergo  maior  angulus  c Ii  g,i 


um. Primum  iicparet.Si  enim  angulus  b g h non  ^^Mtoa^guloch 

quia  duo  anguli  c h g& gh  d funt  «quales  duobus  rclhs.* 
duoanou  ibc'luVt1hnmitiore.-.s':.A.. 


tyn**  II  projmlmonem, erunt  duo  anguli  b g lt  & d h g minorw  dito^isr^n^crgo  pct  qua^ 
mad^^o^unt^mditomes  Pr°Than™r’C5^r™ttap“'tl>6id'*<ipUn™t” a^uf- 


geometr.-element.  evclidis 

Udi  pJrtelM  tfl  ipfi  • ‘A  aquali  ,er  interiores  et  a i eafie  partet.hoe  eflA  . >CT  •»'&!**  nto 
ZuJct.  Si  enim  aqualis  non  eft  * * » ipfi  >">rr  torum  nuior  tfl.  sit  ttuior>  W.Quome  ig.rur..[. » 
UMior tfl ipfo • •> /.tomiuiM ponatur angulut/ » O-.anguli crgo*'>aA' .\mawrcs  [mt tpfit  * » ' <T 
O-  tO/.Scd  anguli  * '0(7*  ’ Hptrn  propoftt,onem)duobut 
redis  funt  aquaietutnguli  igitur  A >>c r ’64duobuir<ditfunt 
tfiitorestqua  autem  i minoribut  duobus  redit  producuntur  in  infi 


X 


V- 


mwurct.q"  -r-  - ' 

..  nitum. concurrunt(pcrrpoflulatum.)Redr  igitur  Unet  • Atj  , ■ 

ef  « /Ue. /*/*** A"  airm^r,  yjn  infinitum  produda.concurrunttnon  ecnewrria  autem.quo 

rr.LZ^^lrKI  niamparaBett,perhypotbeftn.Angulutigitur"A,angulo'A/in 

Z,LL  JrrZZa  rrrfZ^fd’  • *auX non  rjl.eijiuln  igttur.Sed  angulut  < r », angulo . « A(per  i j prcpofinonem)cft  aquaht.angu- 

^ - '■  tur  4,  Kptr , romraunem  J‘entrnt,cm>oi£l</o  . •>  / ejl  aqualll, communi!  ponatur  A 'longuli 

<. 'ter  igitur, anguht  A'*er<'  d/inf  *<t ualcs.Sed  anguli  > «*cr  A • 0, duobut  redit  funt  aqua 

Ut  (per . j propo/monrm)  cr  anguhA"'cr"'  /.duobut  redufunt  equula.  In  parallela  igitur  redat 
lineat  c r nue  fcquuntur  reliqua, quod  oflendere  oportebat. 

1 . EucUiexCamp.  Propofitiojo. 

I fuerint duxlmcp uni  xquidiftantes.cxdem  fibi inuicem 
diflantes  erunt. 

Cauhuvs.  Sint  dux  linex  a b & e d, quarum  utraip  «quidiftet  linor  e f. 
. Dito  illas  duas, uidclicet  abSCc  d,efle  xquidiftames.  Hoc  autem  cft  umuerfali» 

„ ter  uerum.tiueduxlmcxa  b SCc  d finrin  unafuperficiccumlineaef.Guenon: 

hic  ramen  non  imeUigiruraiifi  fecundum  quodomnes  funt  in 

fuperficieuna.recundumcniniquddfunrindiueriisfuperfkic  t / 

bus.probarur  in  pundteimi  Iibri.quddfunrxquidiiUtes.Sint  / g 

igituromnes  in  fuperficie  unaiprotraltam  autem  lineam  g h,  / k 

feantemlincasab,ef,&cd,inpundUsK,l,m.Etquiaabxqui  e_ -/-■  ■ - f 

diftatef.cntangulusb KlfqualisanguloelKpcrprimampar  / l 

tem prxccdtcis,cumillifintcoalterni;atquiae •yXquidiftatef,  0 / t 

eritangulusK  leeamiifeciisaequalisangulolmcinmnfeco,  u / ** 

■per Cecudam parte  prxccdentiS.ergoangulusbKl.eftxqualis 

angulo  cml,  quieti  fintcoaltetni,eriit(peri7)line*abfiCcdxquidiltanteS:quodeKpropontu. 
Euclid.exZamb.  Theoremati.  Prope fttio  itt 


Qiip  eidem  redtx  linea:  paralleli, & ad  inuicem  funt  paralleli. 
tiL?  /ien,<r.  f*f  a*~’ THEONcrZumb.  sint' A cr  a /,ipfi  • f par aM, dico  quod  * Afipfi  > A efi  par  aSelut. Incidit 
(fZr,  r/%  totn/Ma  akm  qreai  enim  in  eat  reda  lineat ' A ' ,ey  quoniam  in  parallelos  redat  lineat  a/ 

nens»  uaunalXc/a  rfd-  aAty  • /.redalinea  • I 'incidittaqualit  ejl  igitur  angulut'  'Aipfi  / i 


enim  in  eat  reda  lineat  * a « ,cr  quoniam  in  parallelo!  redat  lineae 
• Aer'  l.reda  linea  'I*  ineidittaqualit  efi  igitur  angulut  • 'Oipfi  t 
' o {(per  19  propo/itionem. ) Rnr/iit  quoniam  in  parallelos  redat 

f.M  a r . a n . I,,.. a ■ h ■ m ^ ■ J . a f d /ki  \ ph 


z 


I® 


Jinejt  >!  er  > u reda  linea  » « incidit  f per  tandem  J aqualis  ejl  ' p 
a/J^p/i"/.  patuit  autem  quod  ' e/ipfi’  ® [ejl  equalit.cr  quod 
"A  ejl  aqualis  «#/,«»«  igttur.ipfi  "/ejl  aqualis, et  funt  alterni, 
parnBWut igitur c{l  • A ipfi  r A.quodojlendcndum  erat. 

Eucltd.exCamp.  Propo/hio  jt. 

Piiifto  extra  linea  da  to.Iincp  propofitp  pquidiftantcducere. 

Campakvs.  Pun^his  extra  lineam  datus  intelligirur  cum  linea  utrin^pro- 
rrafta.pcripfum  non  tranftr.Sit  ergo  punftu* 
a.darus  extra  linea  b c.abeodcpunflo  a, i quo 

m^iih  | oportetprotraherelincamxquidiftantcipfibc,  ^ 

prorrabo  lineam  a d line^b  c fuperftantem  qualitercuncp  conrin 

gar,&  fupci  pun^uma.qui  eft  extremitas  lincarad.coftiruo  an  i _ 

gulum  e a d,per  doctrinam  xj  propofifionis.xqualem angulo  C 

b d a fibi  coaltcrno.critlp  a e xquidiftans  bc  per  17  propofirionem:quod  eft  propofirum. 

Euclid.ex  Zjmb.  Problema  10.  Pro  po fit  io  31. 

Per  datum  (ignum.datx  recflx  lineae  parallelu  redam  linea  ducere. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  quidem  datum  fignum  '.data  nero 
redahnea  fit  A oportet  iam  per  datum  fignum  ■*  ip/i  A > reda 
•dinea.parallclum  redam  lineam  duccre.Sufcipiatur  in  ipfia  A r, 

contingent 


ITBBR.  PRIMVS. 


nnringtm  fignum 


nm,fMithitiS-,{yconnettjUwr(patpolUiLitum)*S>crc6’ill‘ttuliir(ptritpt6pCiliti6 
BfM >«/ dit^l redam  linum « ditumj; in ea fignum  *,dito  ingulo  */?,eqiuhi  argulm'  • ',& 


T 


Z 


producaturffer  14  prcpofirioncun  retium  ipfim  * > , linei « /.Et 
quartum inretlit  /i  >cr' /.rfflj lina incident *^iltemos. 

ungulos  1 jr  / cr .. 4 >■  equila  ii itmicpH fecit.pariHelut  ej! igitur 
•fipfiUr(pcrxt  propofttmi. ) Per  dntu  ergo  fignu  *,dite  rette 
linee  f > paraUclut  reSU  linei . » i dutli  eft, quod  feciffe  oportuit. 

Puelid-ex  Cmtp.  Propo/itio  $i. 

Mnis  trianguli  angulus  extrinfecus , duobus  intrinfecis  fi- 
bioppolitis  cft  aequalis.  Omnes  autem  tres  angulos  eius. 


iutto  rmtfl- 

v*- 

/ffi!  m **»!%•*> 

'r%+»  , 

fi  ifiU  '£**'”*,  **■?♦*' 

4*4*  Jjt*  — <|K  1/1— ?5  " 

«*»— j/A 

* f,  ?r  §iuUiU<r_gltr^u/%l4^u4u. 


duobus  retflis  angulis  aequos  eflc  necelTeeft. 


Campanvs.  Sit  triangulus  a b c,  cuius 


latus  l»r  protrahatur  uftp  ad  d, dico  quddaugulus  ccxrnnfc- 
cus,eftfcquaiis  duobus  angulis  a 8C  b intrinfecis  fibioppofiris 
fimuliunftis:&:  quod  tres  anguli  rrianguli  a b cfimuliunfH, 
funt  xquales  duobus  reffis.  A pun  flo  c prorraham  c f rquidi- 
ftantem  a b, fecundum  dofbnnam  prxcedentis,  eritqj angulus 
fca xqualis  angulo a.quia funr coalremi  per pnmam  partem 
29  propoli tionis.fif  angulus  f c d extrinfecus, aqualis  angulo 
binmnfccoper  fecundam  partem  ciufdem,  quare  torus  a c d 
extrinfecus,  eft aqualis  duobns  angulis  a 8C  b intrinfecis  fibi 
oppofms, quod  eft  primum.  Et  quia  duo  anguli  a c bfif  a cd  funt  xquales  duobus  rcfHs  per  tf 
propofinonem, erunt  tres  anguli  a,b,&  c inrrinfed  aequales  duobus  rcffcs , quod  eft  fecundum 
propofitum. 

Campani  additio.  Ex  hac  autem  parer, quod  omnis  figurx  polygoni*  omnes  anguli  ft- 
mu!  fumpri  tot  reflis  angulis  funt*quaIes,quorus  eft  numerus  quo  a prima  deftiterit,  duplica- 
tus. Verbi  gratia,  polygoniarum  figurarum, eft  triangula  prima,  quia  fi  cflet  duarum  linearum. 


cum  figura  fit  claufio  Uncarum , tunc 
dur  line*  reftx  includerent  fuperfidc, 
quod  eft  impotfibtle  per  ultimam  petiti 
onem.  Quadri  Ia  ter  a,  fecunda:  pentago- 
na,tenta.  Similiter  aurem  quxlibertota 
erit  in  ordine.quotus  erit  numerus  late- 
rum aut  angulorum  eius , dempto  bina 
rio.Dico  ergo  quod  rrianguhe(quxeft 
primajomnes  anguli  funt  aequales  duo 
bos  refhs : quadri  later  {(qu{  ert  fccuda) 
erunt  aequales  quatuor  refhs:  8C  pcnra- 
gonx  (qur  eft  tertia )erun  t xqualesfcx 
refhs.  1 loc  aure  manifeftum  eft,  quo  mi 
cmn  qu(libet  talis  figura  fit  in  tot  trian- 
gulos refolubilis,  quota  ipfa  fuerit  apri 


ma,dufbsreffislineis,aquouisangulorum  eius  ad  omnes  angulos  oppofitos,  finrfp  omnes 
anguli  omnis  trianguli  duobus  reAis  xquales  erunt  omnis  larcranr  figurae  omnes  anguli 


bisrorrefhs  xquales , quota  ipfa  fuerit  d prima,  quod  eft  propofirum.  Sit  enim  exempli  gra- 
tia, pentagon  usa  bcdc.icuius  angulo  a,  duci  lineasad  angulos  c d.ipfioppOfiros,  erirrorus 
penragonus  refolutus  in  tres  triigulos  a b c,a  c d,&  a d e.quor u cum  cuiuslibet  fint  anguli  (qua 
les  duobus  refbs. erunt  pentagoni  anguli  xquales  fex  reftis,  quod  eft  duplum  eius  numeri  quo 
i prima  diftar.fiue  duplum  numeri  anguloru  aut  laterum  eius.indedcmpro  binario.  Poflumus 
quocp&  fic  idem  ptoponere,dicenrcs  quod  omnis  figurx  polygoni*  omnes  anguli  parircr  ac- 
cepti funr  tot  reftis  angulis  xquales,quanrus  eft  n umerus  quem  eius  anguli  dupUcir,  inde  dem 
pds  quatuor  ipunfta  enim  quouis  intra  figuri  fi  gnaro, & ab  eo  ad  fingulos  angulos  lineis  pro- 
traffis.rrit  ipfa  figura  in  tot  triangulos refoluta  quoti  fuerint  eius  anguli:  ideoip  omnes  anguli 
omnium  illorum  triangulorum  pariter  accepti,  rorreffis  angulis  eunt  xquales,  quantus  eft  nu- 
merus quem  duplica nr  anguli  propofitae  figurx.Cum  itacp  fint  omnes  anguli  triangulorum, itl 
quos  ipfa  refoluta  cft,pun&um  medium  orcunftantes.quaruor  refhs  (quales  per » j propofirio- 
ocm, manifeftum  confiat  propofirum.  Similiter  quo»  patet, qudd  omnis  figurg  polygoni» 


% 


UBER  PRIMVf. 

gu'o  d a c fecundi.  At  quia  ipfi  anguli  a d b &d  a c funtcoalterni,  f, 
erunt  lincx  bJ&at  xquidiltanres,  per  uicefimam  fcprimam.  Et 
quia  priui  probatum  cll  ipfas  clTc  (quales, patet  propolitum  unump. 


9» 


Euchd.ex  Zimb.  Tbeorerm  ij.  Propofitio  }$. 

„ iEquas  & parallelos  ad  cafdcm  partes.redf  ac  lineae  contundentes, 
& ipfar  xquales  & parallelae  funr. 

THEON«  Z amb.  Sint  tqu.tlcsreRt  linet  crp^raUeli^  fi(T 
> Aer  tpfisi  coiungjnt  a i eafide  partes  trefta  linet  * y cr*  S,4ico  quod 
lyCT  fi  f, tquales  ey  paralleli  funt.  Conneftatur  enim  ( per  primum 
poftulatum )fiy.  Qgonum  parallelus  cft*  fi  ipfi  y m eas  incidit  fi 
y, alterni  anguli •*  fiyfyf y d admuicemfunt  tquales /per  uicefimam 
nonam  propofitionem. Et  quoniam  tqualis  efil«fi  ipfi  > S, communis  au  . 

tem  fi y,dut igitur  x ficr  fiy,duabus  fi  y & y S funt  tquales,  cr  ungU' 

lut*  fi  >,angulo  fi  yJeJl  tqualis. Bafis  igitur  A * (per  quartam  propofitionem)  bafi  « r rft  tqualis ,CT 
triangulum  a fi  '■/riangulo(eiquod  fiub)fi  y * ,tquum  efl,c r reliqui  anguli  reliquis  angulis  funt  aqua- 
les alter  alteri, fiub  quibus  aqualia  Utera  fiubtenduntur.  Angulus  igitwr  * y fittquahs  ejl  ei  qui  fub  > fi /9 
C r angulus  fi*y  ,ei  qui  fiub  fiSy.  Et  quoniam  in  duasreftas  lineat  * y&C  pretia  UneaVicidufi  >,al 
ternos  angulos, hoc  ejt « y fi  cr>  AJ  tquales  ad  inuicemefficiensiparalleliis  igitur  r/f  *'  ipfi  fi  //per 
uicefitmam  fieptmam  propofitionem.  ) Ojtcnfium  autem  eJitquod  cr  ei  aqualis  ejl.  A r quala  igitur  er 
parallelos  ad  eafidem  partes  coniungentes  linet  rtftt,  cr  ipfit  tquales  c r paralleli  funt,quod  oportuit 
dcmonjlrafie. 

E uelid.  ex  CdiHp.  Propofitio  % 4. 

Mnis  fupcrficics  xquidiftantibus  contenta  lateribus, 
I lineas  atqucangulos  exaducrfocollocatoshabetjqua 
! Ics, diametro  diuidcntecam  per  medium. 


C a m p a n v s.  Sit  fupcrficies  a b c d xquidiftanriu 
laterum, ira  quod  linea  a batquidtftetcd.&actpfi 

bd. Dito  duas  lineas  a b&lcd.item  duas  lineas  ac 

&b  d cife  xqualestiimtltter  dito  angulum  aelfexqualem  angulo  d,8£ 
angulum  b angulo  c. Protraham  diametrum  a d.qutc  xtiam  diuider  fu. 
perfidem  illam  per  medium.Cnm  a bdf  cd  finrttquidtftantes.eruntan 
gulibad&c  d a, qui  funt  coalterni.xquales  per  uicefimam  nonam.  At 
quia  eiiaacSf  bd  funtxquidifHres,  erunt  anguli  c a d bC  » i a, qui  funt 
coaltcrm  xquales,  per  eandem. Intelligo  enim  duos  triangulos  a d b flf 
d a c,8t  quia  duo  anguli  a & d trianguba  d b .funt  xquales  duo- 
bus  angulis  d SC  a, -trianguli  da  c,  & larus  a d fuper  quod  latent  illi  anguli  in  utroque 
triangulo  eft  commune,  ent  per  uicelimam  fexram  propofitionem  larus  a b xqitale  lateri 
c d, IX  latus  a clareri  b d ,&  angulus  b angulo  c.Et  quia  angulum  a totalem  patet  eile  rnua- 
lem  angulo  d totali, per  fecundam  communem  animi  conceptionem,  totum  propolitum  cum 
COtTclario  liquet.  . 

Euclid.ex  Zimb.  Tbeormu  14.  Propo/itiotA- 

14  Parallelogrammorum*locorum  latera  qux  ex  oppoGto,& anguli,  ^.tq» 
aequalia  funt  adinuiccm,&  dimetiens  ea  bifariam  fecat. 

T H E O N ex  Zimb erto. Sit piriUelogrimmut locus (Jimetiensa illi 

w n , 'flo.  D ico  quod  ptrilklogrjmi  .yA  (Uteri  cr  inguli  ex  oppolito.id  im  * ■ .-.A. 

e em  funt  £quihs,&itlud  A > dimetiens  biferum  fecit.  Quonam  emm  psrillekt 
tft*Mpfi>  /.O-  III  eit  incidit  redi  linei  (y  (per  >9  propo(ttionem)iltemi  in- 
guli i('a-(>  A,  funt  idinukemAquiles.Kitrfus  quonam  piriBelttf  eft  * > 
ipfi  A A ,a-ineMinciditre(liknei(>,inguliilterni,hoc'ft‘  r (<T>  <A  *- 
quiles  funt  ii  ituticem.  Bini  igitur  trimguli  funt  « A > cr  (y  A, duos  engulot 
qitifub  * (y  cr  1 y fi, duobus  m gulis  (A  A et  y ( A ecquales  hibentii  iltcrum  ilteri 
CT  uiunt  litus  imi  Uteri  xquile  id  ingulos  sqios.o- commune  eorum  A>,i yre-  K- 
liqui  Utcri.iguuripcr  x» propofmionemjrdtquts  Ut  eribus  equMU  erunt  iltt'  r 
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6E0METR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 


nuit  <1 ttri,  C r rcbqm  tngului  relique  <mgulo  rqualii : latui  igitur  « * tft  r quale  Uteri  > *’,er*>ip/l 
/ a,©-  angii/ui  p « > engido  aqualu.  B quoniam  angulm  equalu  eft  angulo  t>',cr  an- 

guini y na  ei  quifub  * y t:totm  igitur  angulut  ■>  n a, toti  angulo  ■*  > «tfper 
> c om unem  fcntentiam)eft  tqualis.  dftenjum  eft  autem  .quod  angulut*  •>} 

■ ungulo  yS  fieft  aquahf.  ParJltlogrammoru  igitur  alocaru  anguli  crUte 

*■  P"'  raetopPofito,aJmuuemfuntequalu.  Dicoetum, quod  dimetiens  eabi 
foriam  feeat.  Quoniam  ewm*,<  equum  eft ipft>a,crfi>  communis  eft, 
diu  igitur  -AiyA  y,duabut  f,  >cr>afunt  altera  alteri  equalcs-.o-angu 
tuta  0,  angulo  Ayddl  aquaUf.bafn  igitur  * >(p  er  4 propofmone)  bafi  f|_ 
f a eft  equalu,  cr  trtdngulii  * A > triangulo  Ara  eft  jequale.  Dimetiens  tgi 
turf-i,  bifariam  feeat  paralldogrammum  -ArA:  quod  erat  oftenienium.  • 

Eueltd.  ex  C amf.  Propofitio  jj. 

Mnes fuperficics  j-qutdiflarium  laceru luper unabafinatqi  tf 
in  rifdem alternis  lineisconftitutx  .pqualesrfle  probatur. 

Campanis.  Sinrdu(lintxab&cdarquidiftanres,inrer quas fiat  a cf  e fu 
perfidos  {quidiftantium  lateru  fuper  bafin  e e, St'  luper  eidem  bafin,&  inter  eaf 
dem  lineas  fiar  alia  fuperficie*  gc  h e.limiliter  {quidilUnum  laterum:  dico duai 
prpdicias  fuperfides.e.fe  «quales  .Quod  iic  probatur.  Aut  enim  linea  c g lecabit  linei  a b in  ali* 
quo  puncto  lineata  f, aut  in  puncto  f.aut  in  aliquo  puncto  Ii-  . 
ne.rbf.  Secetergopnmo  m aliquo punfto linrxaf.uiin  piipjL. 
sna  figuratione  apparet . Et  quia  unaty  duaru  linearum  a f Si 
g h eft  «qualis  ineae  c e per  pi  «cedentem.una  earum  erit  {qua 
bs  altcrudempra  ergo  linea  f geommuni, remanebit  a g {qua* 
lis  f h.Erquta  per  praecedentem  iterum  eft  a c {qualis  f c,ST  an-  g— 
gulusli  feangulogac  per  fecundam  partem  29,uideli<  et  ex-  ® 
erin  fecus  inrrinfeco.erit  per  4, triangulus  a c g {qualis  triangu 
lo  f c h.Ergo  irreguian  figura  quadnlatcra,qu«  eft  gc  f c,addi 
< ' ' ' t ta  utriqi , erit  fiiperfioes  a c f e «qualis  fuperfioet  gc  h e,  quod 

f*  " 7*  «TgT?  rft  p,opofit  07  Seca  fecundo  modo  bnca  c g lineam  a b in  pun  | 

J-irr  c+m  fto  f.ut  in  fecunda  figurarioneapparet,  eriircp  fimili  argumen 

c/  ‘f  tarione  priori, duo  rrianguli  a c f & f c h, f quales, quare  utrobi-  * 

>ru  A eff'  j^cue addito  triangulo  fc e, pater  propofirum.  Secet  terno  rno-  <s 

JLy  *rr  ^/*r**^  linea  c g lineam  a b inter  duo  pii  fla  f,  b,  ut  interria  figuia- 

tMh  . 'tioneapparef.fccabnfe  lineam  fe.fir  ut  in  puncto  K,&  quia  fi- 

‘ 


tia  £in“’tmJ  f t-^mer<'f'<**a. 


fio  ab  utro  <p  triangulo  fit  g,  erit  fuperficics  a c f e aqualis  fuperficiei  g c h e , quod  eft  oppofitS. 

Euelid.  ex  Zomb.  Theorema  i*.  Propofitio  jf. 

Parallclogramma  in  eadem  bafi  8C  in  eifdc  parallelis  exiftentia,adin  s$ 
ilicem  (unexqualia.  * b • \ 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  paraOelogramma  • fi  > A er  • ( y f,in 
dem  bufi  rxijientij,  hoc  eft  £>,cr  in  cifdtrn  parallelis  hoc  eft  t 
Vico  quodparatlelogrammum  •*  f>  S aquale  eft  parallelogrammo » (yf. 

Quonta  enim  paraOelogrammu  eft  * / y ''^auaUs  eft  "M  ipft  (y(  per  i4 
propoft tionem, ) cr id propurra etiam  • fipfi  fytfl squatis: quare  &*A 
iph  'Sfft  squaltSyCr  communis  / • ; tota  igitur  « «,  toti  eft  squalis.  At  b 1 

« fipfi  A y eft  squaliSydus  igitur  * * cr  * duabus  c T*>  funt  altera  al 

tm  squalet  £7  angulus!  * >,  angulo  '*fiejt  squalis, exterior  interiori.  Bafis  igitur  % fi,  (per  quartam 
propoli rionem ) bafify  eft  squalts,cr  triangulum » * fi,triangulof  * y eft  squale.  Commune  auferatur 
triangulum  A • », reliquum  igitur  trapezium  * 4 • A,trapezio  * * y fefl  squale . Comune  autem  ponatur 
triangulum  » fi  y:  totum  igitur  paraUclogrammu  * fi  y Aptoti  parattelogrammo  'fiyf  eft  squale.  Par  alit' 
i • logramma  igitur  cr  qus  fequuntur  reliqua, quod  oftendere  oportuit. 

Euelid.  ex  Camp.  Propofttio  )6. 

I Mniaparallelograma  inbafibus  aequalibus  atef  in  eifdem  ** 
| lineis  confticuta,aequalia  e fle  ncceflc  eft. 
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LIBER  PRIMVL  ’ •’ 

Cawpawvs.  Parallclogrammil, dicitur faperficieSf qui Jiftantiu 
lareru.Smr  dug  fupcrfkies  a b c d & e fgh,(quidiftantiu  ia  reni  con- 
ftirurj  interduas  lineas  xquidiftares  qu(  funt  a f & c h,&  fuper  (qua 
les  bafes  qu  f fun r c d 8C  g h.dico  eas  e(fc  (quales: nam  protrahi  duas 
lineas  c e & d f,erit<p  per  j j.fuperficicsc  d e f,  (quidiftirium  laterum, 
propter  hoc  quod  e f eft  xqualis  &C  xquidiftis  c d.nara  urraq;  eat  utn 

«ft  xqualis  gh.Quia  ergo  per  pncmiiTamutTat^  duarum  fuperficie- 

rumabcd&efgh eft xqualis fuperfidci ede t,ipfx erunt fibi inui-  C 
cem  rquales.quod  eft  propolirum. 

Euclid.  ex  Zmb.  Theorema  16.  Propofitio  36. 

Parallelogramma  in  aequalibus  bafibus  Si  in  eifdcm  parallelis  exi, 
flentia, adinuiccm  funt  arqualia.  * l . \ 

THEON  ex  Zmb.  Sint  parMogrmma  *fiy*  cr » A \in 
«palibui  bafibus  conftituta,hoc  eft  fiy  CT  /»,  cr  in  et  flem  paralie* 
tiSyhoc  eft  * * cr fi  e.  Dico  quod  paraUelogrmmum  * fiy  ^ eft  equa 
te  porallelogramo  »/•  *. Cone  flantur  enim  fi  i cr  > /.  Qi tonum  aqua 
lit  eft  & y ipfif*  yfed /*  aqualis  eft  i pft  * o , ej  fiy  igitur  ipfi  * ^ eft  ^ 

4equalis:funt  autem  paraQeli,cr  coniungunt  eas  fi  *cry  aquales  au  * 
tem  cr  paraQelos,coniungentes  linea ,aquales  cr  paralleli  funt(per  33  propofitione. ) Igitur  • fiCTy  * 
aquales  cr  paralleli  funt.  Parallelogrammum  igitur  eft*  fiy  eyeft  aquale  paraBelogramo  * fiy':  ba * 
fin  enim  eandem  habet,hoc  eft  fi  >,c r in  ei  flem  eft  parallelis, libe  eft(y  c 7*&ac  per  hoc  etiam »/»  /,/p/i 
% fiy*  eft  aquale.  Qjjare  parallelogrammum  * fiy'  paraUehgrJkmo « /»  0 eft  aquale.  ParMogramd 
igitur  cr  quafequuntur  reliqua  ut  theoremate: quod  erat  oftendendum. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  37. 

S Equalcs  funt  fibi  cuntfti  trianguli, qui  fuper  eandem  bafin, 
|attp  inter  duas  lineas  tcquidiflantes  funt  conftituti. 

JJ  campa nvi.  Sinrduotrianguliabc  &d 
I b c.conftituri  fuper  balin  b c, inter  duas  lineas  ^ 

* a e&  b f.qux  finr  xquidiftanres,  dico  eos  e fle  """ 

«quales.  Protrahi  enim  c g xquidiftanrc  a b,&  c h xquidiltt 
ted  b per  ji.erutip  du(  fupcrfkies  n bcg&dbch  (quales  per 
jj.Et  quiadiifb  trianguli  funrearu  dimidia  percorrelariu  »4 
propofltionis,  lpfieriir  (quales  per  comunc  fcienril  qu(cft, 
quorum  tora  funcxqualta  & dimidia,  ffclp  paret  propofi  tu.  « 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  »7.  Propofitio  37, 

Triangula  in  eadem  bafi  & in  eifdem  parallelis  conflitu  ta,adinuice 
funt  aequalia.  . « v ( 

THEON  exZamb.  Sini triangula «.«>er^/Sc,m eadem ba ' 

P fi',  CX  in  eifdcm  paralleli!  .'cr  fiy  eopituta.  Dico  quod  triangu- 
tum*#  y.rft  aquale  triangulo  r a :■  -Producatur  (per  i poftulatu)*d 
cx  utraq^parte,in  < cr/.crprr  f,ipp  > .(per  , , propofmonr)excite 
twr  parallelus  /1 1 . c rptr  y,ipp  fi  ''(per  eandcmlparallclus  tx citetur 
y/.  ParaBclograma  igitur  funt' Ay«cr  J A>[,C  purMogrummu 
'fi>*.(p<Tii  propcfmonijrcpule  ejl  ipp^tr  IprraMcgrimmo:  fi  r 

in  udem  tiwnfuntbiftty.crin  nfdtrn  piriUctnf  > cr  i f.AtptrMogrmmi  1 1 > «.trungulZ  *t>, 
dimidium  f/i(prrj4  propoftioni)  nm  « A dimetiens, W ud  bifuriim  pe  ut , ptrullelogrjmi  ucrorl  Art 
(per  eandem  ) trianpdum  * A r dimidium  eft,  nam  A dimetiens  illud  bifariam  feeat-.at  qua  aqualium 
funt  dimidium, adinuicem funt  aqualia  ( perfeptimam  communem  fententiam  ) triangulum  igitur*  A r. 
triangulo  a At  eft  aquale  ■ Triangula  igitur  cr  qua  fequuntur  reliqua, ut  in  theoremate:  quod  era 
oftendendum. 

Euclid-  ex  Camp.  Tropoptio  18. 

Iduo  trianguli  fuper  bafes  xqualesaup  inter  duas  fincasxqui 
diftantes  ccciderint.arquales  eosefle  necefieeft. 

Ca  m»  a n vi.Sint  duo  triiguli  ab  c & d c f.coflitud  iiip  bafes  b c K cf  cqinlt!,«rima  tinas 
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TMfeONflt  Zamb.Sint  bina  trianguli  *?>>  er-*  > A, cofliiuta  in  u& 


bafi  t >,  cr  eafdem  partes, dico  quod  cr  in  eifdem  funt  parallelis.  Conne 

datur  t 4.  Dico  quod •«  4 ipfi »y e fl  parallelus.  Si  autem  non, excitetur' per 
l • propofitionem^perafignumyipfiAy  redx  linea-  parallelus  •*  * ,c rcon* 
lu  datur » y . Triangulum  igitur  • C j (per  j 7 prbpofitionem)xquale  eft  tri 
a:gulo  « <>:«  rudem  enim  funt  bafi  f y in  eifdcmq ; parallelis  ‘ C7  £ >.  Af  4 j 
triangulum  igttUrS ( y,ipfi triagulo  •*  f > cyi  4<yua/c  per  hypotbefm . Tmn 
gulum  igitur  s(y, triangulo  » £7  eft  tqualc, maius,  uidclicet  minori  quod  efl  impojitbtle.parallelusigL 


tur  minime  efl  * * ip/i  f y.  Similiter^  o)lendemus,quod  nulla  alis  prxter*  S: parallelus  igitur  eft*SipJi  A 
y.Triangula  igitur  aqualia,  cr  fequuntur  reliqua,  quod  nat  oflendi  ndum. 

Euclid.ex  Camp.  P ropofitio  40. 

j:  Iduo  trianguli  aequales  fuper  a-qualrs  bafes  unius  eiuf» 
demq)  linee  ex  eadem  parte  fuerint  conftitut/,  cos  interdu 
: as  lineas  xquidiftantcs  ncccflc  eft  contineri. 


CampanvS.  Sinrduorrianguliabc.de 
• ftrqualesconftiruri  fuper  duas  baies.qux  funt 
b c SC  e f,cx  eade  parre:di;o  eos effe  inter  duas  lineas  (quidiftares, 
«X  i»cc  eft  conueria  jg.  Er  probarur  per  ipfam,ficur  procedens  per 
37.A  punito  a, ducatur  Unca  xquidifians  lineae  b f.quar  lirraniie 
rir  per  punitum  d, patet  propoiitunv.lin  aurem, pcrtralcat  fupra 
uta  g,& producatur cd  uf<padipfumg,ut(iteg,&ducarurli- 
nea  g F.Erirpcrj3triangu  usa  b c,xqualis triangulo g c f,qua 
re&  niangulus  d c ferit  xqualis  triangulo  g e f, pars  toti,  quod 


tecs.  mannulus  d e t erit  xqualis  triangulo  g e t.parsiott.quoo  

eft  im, olfbilc.non ergo tianlibitfupra.Tranfeatergoinfra.fecctcp lineam dcin  punltoh.&du 


carur  linea  f li.erir  per  s 3 triangulus  h c f, xqualis  triangulo  a b c.quare  & rriangulo  d e f,  par*  to- 
‘ * rfibi  ‘ A " 


ti,quod  eft  impoftibile.  Quia  ergo  non  tranfibir.nifiperpunlfumd.parerpropofitum. 

Euclid.ex  /amb.  Theorema  so.  Pro  po  fu  io  40, 


4® 


Triangula  xqualta  in  pqualibus  bafibus  exiftentia  ,8i  ad  cafdem  par 

tes  conltituta,  in  cildem  funt  parallelis. 

THEONn  Z.rmf>.  Sint  triangula  equilia  *fi)C7>*  V*  rqi ulibui  bafi 
biuconiluuta.boceftfir  cr>  SCTii  eafdem  partes  *.  Dico  quod  eyineiflem 
funt  parallelis.  Conneflaturlper  primum  pojlulatum)tS.Dico  quo. i** ipfi'  • 
eft  parallelui.Si  autem non.exeitetur(per>i  propofmonm)per  *ipfi fi  > par  A 
Ictui  */,cr'conneflatur  />.  Triangulum  igitur  > fi .triangulo  > f.eft  squale: 

(pcrjS;  in  equahbui  enim  funt  baftbut  conihlutafii  et  r ' ,cr  in  cif lem  paral 
Ulufii  cr  • /,  feJ  triangulum  * f-  -.triangulo  A><  eftequale.  Triangulumigi  J- 
twrS>*  .equum  eft  triangulo  ! ? ..maiut  minori, quod  efl  impoftibile:parallelui 


igitur  minimi  eft  * / ipfi  A >.  Similiter j oftendemut  quod  nulla  p reter  a A . VaraUcktl  igitur  efl  * 
fi  1, quod  ojltniere  oportebat. 

Buclid.  ex  Camp.  Propofitio  41. 

1 1 parallclogrammu  trianguluscpin  eadem  bafi  atqj  in  eifdem 
alternis  lineis  fuerint  conftituta,  parallclogrammum  triarii 
gulo  duplum  effe conueniet. 

Campanvs. Sit parallelogram-  ( 


muabcd,&:  triagulusebd  fuper  bafin  bd.&in 
ter  Uncas  a e ct  b d.quj  lint  jquidiftates  Dico  pa 
rallelogramri.dupluelfe  triagulo.  Protraham 
parallelogramo  diametru  a d.erir  tri.Igulusa  b 
d.dimidifi  parallelogrami  percorrelarifu4,  & 
q2  rriagulusebdeftfqualisrfriaguloa  b dper 

17,  pater  rriangulu  e b d.elTe  dimidiu  parallelogrSmi  a b c d.quod  eft  pro  politu. Similiter  quotp 
porelt  probari, quod  li  parallclogrammu  mangulustpin  (qualibus  balibusaupintrrlincasf- 
quidiftatcs  fuerint  conftttuta.parallelogramudupluent triagulo.  Qiiodidconopoluic  Eucli-  . 

. 4 u . de* 
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det, quia  Imitor  patet  ex  hac  prxtedemccorrelarium.K  t s,  diuifo  parallelogrammo  per  dlame- 
trum  in  diu»  triangulos, iicl  fuper  bafin  paiatlelogramim  inter  eafdcm  lineas  atque  dtftantes  ni 
angulo  cofttiute.ad  quem  duplu  erit  parallclogrammii  per  hic  praccedeme.er  ipfc  «qualis  alteri 
y daro triangulo, perj*.  Estclid.r*  Zsmi.  Theorema  |i.  Propofitio +t. 

. Si  parallelogr^mmum  & triangulum  eandem  bafin  habuerint,ineiT  4i 
fuerincparallelis,manguli  parallelogrammum  dup  umerir. 


±l*4r> 


__  THEON  ex  Zamberto.  Parallelogrammum  enim* A}', cr 
trunculum-  A r, eandem  habeant  bafin  4 ?>  in  eifiUmfe  {in!  paraOelss  * 

'imiii-irMjod  1*4  > cr  « -.Dico  quid  parallelogrammum  *4>  Z,trianguli  4 > > dapium 

goir  ConnetUturenimiper  1 poftulatum) «a .Triangulum  igitur • A> 

' (per i7)aqualecjitriangulo  ‘ A> lincadcmfunt  bafi A >,cr in eifdcm 
parallelis  Arer  a ‘.Sed  paraMogrammum  « 4 a / , duplum  eft  ipfiut 
C , . trianguli  a Ar  (per i4propofitionem)etenim dimetiens *,> illud bift 

t.ruMsA*  nam  fecatjCluirc parallelogrammum  • A >S,ipfws  trianguli'  4 a duplum  eft.  Si paraBclograamxm, 


Se*rrhu,.j)*i?B 
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t7  triangulum  igitur ,cr  quod  [equitur  reliquum, quod  erat  oftendendum. 

Euclid-cx  Catnp.  Propofitio  4. t, 

Hquidiftantium  laterum  fuperficiem  defignare,  cuius  aiv 
gulus  fitangulo  aflignato  aequalis,  ipfa  uero  fupcrficicstri 
angulo  alTignaro  aequalis. 

Ciutori.  Sit  alTignatus  angulus  a,  Kalii 
gnarus  triangulus  b c d ,uolo  dclcnbere  fupcrfi- 
ciem  xquidiftanhum  laterum  «qualem  triangulo  b c d,cums  uter- 
que  duorum  angulorum  exaduerfo  politorum  (Tt  «qualis  a.Diui 
do  baiin  cd  per  dimidium  in  punito  c,&'  protraho  lineam  b c,  & a 
punfio  b duco  b f jquidiftantem  c d,eritb(per  sSJtriangulus  b e d 
«qualis  triangulo  b e c,  quare  triangulus  b e d,eft  dimidium  toraltS 

trianguli  b c d.Igitur  fuper  punctum  e linex  d c.conftituo  .per  ij)  anguium  d e g,  cqualem  an. 
gulo  a.K  perficio  parallelogrammum  ge  d i, quod  etiam  quia  per  pTpcedcnte  eft  duplum  ad  ni 
angulum  b e d,tm  etiam  «quale  triangulo  b c d.pcr  hanc  communem  Icientiam, quorum  dimi 
dia  funr  «qualia, ipfa  quotp  funt  xqualtatcft  enim  triangulus  bed,urriuf<;diinidiuin.Quarr de 
fcriplimus  parallelogrammum  ge  d f «quale  triangulo  b c d, cuius  uterqr  duorum  angulorum 
gedaidfgcx  aduerfo  politorum  cft  (qualis  angulo  a, quod  fuit  propofuum. 

Euc lid.ex  Zamb.  Problema  11.  Propofitio  41. 

Datotriangulo,aequale parallelogrammum  conftituere,in dato  an 
gulo  rectilinco. 

T H E O N e*  Zamb.  Sit  datum  triangulum  * 4 r, datus  uero  angulut  redilineus  pt  *,o portet  iam 
ipp  triangulo  ■■  4>  aquale  pa  raltelogrammum  coftrucrc  in  angulo  reflilineo  aquali  ipft J.  Seceturper 
1 o propofitiottemftinet  4 > bifariam, in  pgno  ',c  coru\edatur(per  • 
pofhilatum  )*  ‘.Conftituaturqdper  ij  propo/it:onem)ad  data  redam 
lineam'  r, ad  datum q;  in  ea  fignui,ipfi angulo /.aqualis  angulus  r > / 

Et  'per  1 1 pmpolinonemlper  «,ip/t  1 a excitetur  parallelus « • crCper 
eandem  )per>  ipfi  > i.paraUclus  excitetur'  « iparalklogrammum  igitur 
cftl‘>r.Et  quoniam  aqualis  eft  4 > ip/t  < ), triangulum  « 4 > (per  1 t)tri 
angulo • >a  eft  aquale.in  aqualibus  enim  funt  bafibus  4 > cr>>,Crfo 
eifdcm  parallelis  4 r CT  « Duplum  igitur  eft  triangulum  «4  ',trian 
guli  a > > ibafin  enim  eandem  habet,in  eifdcm j parallelis  eftfparallclo 

grammum  igitur  {>  r « aquum  eft  ipp  triangulo  . 4 >,  cr  bairt  angulum  > ‘/aqualem  dato  angulo  4.  n 

D alo  igitur  triangulo  * 4 >, aquale  conftitutum  eft  parallelogrammum  />  > eftn  angulo  ri/qui  aqua - 
In  tofi  '.quo i ftciffe  oportuit.  Euchd.ex  Camp.  Propofitio  41. 

S8  Mnisparallelogramifpatij.coruqupdrcadiamctrufuntpa  4$ 
rallelogramoru  fupplemeta,pqua  fibi  inuice  dTe  neceflc  eft. 

C a m 1»  k n vf.  Sit  parallelogrammu  a b c d,in  quo  protrahi  diametru  b c,&  pro 

trahief(quidiftantciirnq»duoruUtrrui  b &cd,quf  fccer diametru  in  pu&oK 

quo  ducam  Kgarquidit^aaicm  utriq?  duorum  laterum  a b d,&  produum  camquoufque 

fecct 
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»b  8£c  d.fitlptotagKh.Erittotuparallelogrjmmuabc  ddiui 

fum  in  qua  ruor  paraUclogramma.quouimduo.Uilicrt  cckh&rf 

g K b f dicuntur  coiiftcrc  circa  c b.co  quod  diameter  nanfirper 
medium  corum.Stideo  funtcirca  diamcnum  vcliqua  duo.fcili- 
cet,a  cg  K St  K h f d.dicuntur  fupplemcnta.Hatc  duo  iupplcmcn 
ta  diciitur  clTc  f qua!ia:funt  enim  duo  trianguli  a b c 8£  de  b,{qua 
I«s  per  correi.  1 4 propofinonisdimiiiler  quoqi  duo  triSguli  g K b ( 

8t  f K b.fuilt  fquales  per  idem  correlariuiai  duo  trianguli  c e KSt 

Khc.iTmiliterfuntiquales  per  idem  cortclatiu.Demptisigitur 

duobus  trilgulisMK  St  K c e de  totali  triangulo  a b c,ac  duobus  c 
triangulis  reliquis^  K & Kc  h de  totali  triangulo  reliquo  c db, 
erunt  per  j communem  animi  conceptionem  refidua,qu(  iunt  duo  diifia  fupplementa.xqualiii 
quod  cupiopolirum. 

puelidex  Zamh.  Theorema}'-.  Propofitto  4/. 

Omnis  parallelogrammi  eorum  qua?  circa  dimetientem  luiuparal» 
lelogrammorumflipplementa.fibi  inuicem  funt  aequalia. 

t'h  E O N ex  Zamb.Sit  paraHelogrammuns  n 6 r /,dimetiens  . / 

nero  illuti  fit  * y,eirea  ucro  a > parattelogramma  > > c • /Jupple 
mentauerifmtt.  cr.  j.  Dic  0 quod  fupplementum  (",equale 
eft fupplcmcnto  * a. Quoniam enim parallelogrammum  eft*£>J 
dimetiens  ucro  iSiiu eji  * y, triangulum  « U >(pers^prcpoftti' 
oncm)xquum  eft  triangulo  * * y.RurfiM  quoniam  par  alie  logram- 
mumcft*<*/  ,dimetiens  ucro  illius  e/l  * "^triangulum  igitur  * > « 

(percanJem)aquumcfttriangub"  > *,ac  per  hoc  etiam  Iriangm 
*f  ytaquum  ejl  triangulo  «»  >.  At  quonum  triangulum  * 1 * ftirll 

gulo  "CI . eft  aquale,  cr  triangulu  * f > triangulo  " * > eft  aquale, 

triangula  igitur  a 1 « c r « » y, triangulis  *<"  CT.”/  rfunt  aqualia-.eft  autem  totum  triangulum  « i?  >,toti 
triangulo  "■*>  aqualeireliquum  igttur fupplementu  /s  * (per  J eomuncmfattctiamfrehquo  fupplemcn 


! 


m 


to«/ e/}  aquale.  Omnis  parallelogrammi  ergo.cT  quodfequitur  rcliquum,quod  oportuit  demonftrafje. 
EucW.  «it  Camp.  Propofitio  44. 

Ropofita  linea  reda.fuper  eam  fupcrfkicmrcquidiftantiii 
laterum, cuius  angulus  fitangulo  adfignato  arqualis,ipfo 
ucro  fupcrficics  triangulo  affignato  aequalis  defignare. 


C a « p a m v sf.  Defignare  fupcrficiem  trqui 
diftanrium  laterum  fuper  linea  nfttliquam,  eft 
lineain  ipfam  facere  latus  unum  ipfiius  fuper- 
ficiei.Sir  ergo  data  linea  a b.Si  datus  angulus 
c,&  datus  triangulus  d c f.Super  linea  a b uolo 
defignare  fupcrficiem  unam  xquidiftantium 
larei  um.ira  quod  linea  a b fit  unu  ex  lateribus 
eius,  cuius  urcrq?  duorS  angulorum  ex  aduer- 
fo  pofiroru  fiexqualis  angulo  c,  & fpfa toralis 
fupcriicies  fit  aqualis  rriJgulo  d e f.Diifertau 
tc  hxc  a 42. quia  hic  datur  latus  unius  fuperfi- 
eiet  dcfcnbcdf.fdlicctlinei  a b.ibiautc  nullu. 

Cum  ergo  hoc  uoluero  facere , adiungo  linei 
aglincx  ab  fecundurefhrudinc.quam  pono 
xqualclincx  e fbafirriaguli  dari, fuper  quam 

eonftituo  triangulum  unum.daro  triangulo  xqual*m,&  eidem  xqililaterum,  quod  hoc  modo  . 
fccio.Conftiruoanguiria*K*qualcanguloc,&angu!uga  Kxquale  angulo  f,per*?,& quia 
ga  polita  fuerat  arqualis  eT.enr  per  16  triangulus  ga  Kxqualis  St  xquilatcrustrianguloe  f d.  Di 
uidam  ergo  ga  per  xqtialta  in  piiwio  h,flC  protraham  K h,  &C  producam  .i  punfto  K linea  nilin 
xquidiftantclineargb,crir<ppcrt8triangulusah  K.yquahs triangulo gh  fc.Tunc  fuper  punch» 
linexg  a faciam  angulum  g a l per  xqualem  angulo  c dato, & complebo  fuper bafin  a h,&  in 
ter  lineas  gb  dC  m n xquidtftates.fuperficie  xquidtitanriu  latcru  m l h a.qux  per  41  dupla  erit  ad 
triangulum  h K a:  xqualis  igitur  totali  tnangulo  K g a,  quare  8C  triangulo  d e f propofiro. 

Pro  t raltam 
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engutne  **utfl  equalil, angulus  igitur  » « f.anguio . i * xtjua/ir.  Communit  porutur  angulus « * •.un- 
guli ergo  /**cr*’>’,angulii‘'0$crU'>  ufunt  equulei.  Sed  unguli  {•>  cr  « » • (per  ip  propofitioni) 
duobus  redis  funt  equalestanguli  igitur  •}•  cr  ^/-.duobus  redis  funt  equales.  Ad  aliqua  igitur  redi 
linei  • 3(pert4propofitioni)ad.tliquodqiincafignuO,bineredelince  cr^i-noincifdiparti- 
but  exiftcntet,*  utrobiq;  ungulot  binis  redis  equulei  efficiites.  In  redi  igitur  cftuO  ip/h-O.At  quonia  'uu[U 
in  parallelos  « *cr/'  redu  linee  incidit  > •, ulterni  unguli  *■>»©•■>  tf(per  » 9 propofitioni)fibi  mico  ”* 
funt  equulei.  Comunis  ponatur  uguhu  » « ».  Angidi  rrgo .«  0 • cr  o . u.igulis  »e{ar»*u[unt  equulei. 
ScdagulipOictOe*  (per  eundi )duob.  redii  f uit 
equulei. \n  redu  eft  igitur  linea  / »,  linee  •*  .At 
quonia  « /ipfi  > • (per  1 4)equalis  efl  cr  purulle 
lm.tr  ipfi  f > ipfu  /*  t,igitur(per  1 cornuti  f 'ente 
tii)/-  ipfi  n u equulii  e/l cr  puruBelui(pcr  jo 
propofitioni.)  Sed  eas  coiungutrede  linee  « « 

Crfnjinte  igitur  « a*  cr!Kqueptru  propoli 
tioni)equales  cr  paralleli  funt:  parullclogrumi 
igitur  r/i  •/*><.  Et  ijuonumfprr  41  jtriangulunt 

•ai  paruBelogrummo  [>  ejl  equalc.cr  trtangulu  * a r puruUelogrammo  • n, totum  igitur  *A>*  redi- 
lineum.toti  -f-/-  paraBelogrammo  ejl  equule.  Dato  igitur  redilmeo  «js>  J,  equum  puraUclogramuM 
eonflitutum  eft  ala  a, in  angulo  /••  ipfi  • dato  equuli, quod  ftcijje  oportuit. 

Euelid.  ex  Camp.  Propo/itio  41. 

X datalinca^quadratum  deferibere. 

C a m p a n vs.  Sit  data  linea  a b.cx  qua  uolo  quadratum  deferibo-f.  A puu 

<5Us  a & b linea:  a b educo, per  u, lineas  a c SC  b d perpendiculares  ad  linei  a b.quj 
erunt  a\]uldiftantes,  per  ultimSpartcrS.&ponoutramqrearu, 
eidem  a b per  j xqualem,&  protraho  linei  c d.erirqj  ipfa  xqualis 
Si  xquidiftans  linea:  a b,  perit.  Et  quia  uterque  duorum  anguloru  a Si  b eft  re- 
dlus.erit  uterque  duorum  c & d reOUS  per  ultimam  partem  ap.crgo  per  diffini- 
tionem quadrati, a b c d eft  quadratum,  quod  eft  propofitum. 

Idemabteroftendere.  Sit  ac  perpendicularis  fuper lineam  a b peru,8t  fit  ei 
rqualis  ut  prius, Si  a puncto  c per  ji  ducatur  c d jquidiftans  a b,&  ponatur  (qualis  ei,&  ducatur 
linea  d b.qux  per  n erit  xqualis  Si  xquidiftans  a C.Si  omnes  anguli, recti.per  ultima  partem  a 9, 
quare  per  diffinitionem  quadrati  habemus  propofirum. 

Euelid.  exZamb.  Problema  14.  Propo/itio  46. 

Ex  data  recta  linea  quadratum  deferibere. 

THEONflt  Z umb.  Sit  datu  redu  linea  • A, oportet  ex  ‘A  redu  linea  quadratum  deferibere.  EX 

eiteturfper  1 • propofitionem)ipfi.rede  Unee  *A,a  datofigno  *,ad  anguloi  redos 
• >,<?  ponatur(pcr  } propofitionifpfi  Aequalis  •*.  Et  (per  11  propofitioni) 
perftgnum  a, ipfi  *a  par allelui  excitetur  a*  ',cr(percandem)pcrfignum  A, ipfi  * * 
excitetur  parallelus  Ac  parallclogrimum  igitur  efiipfum  •*  > A.equalis  igitur  efl 
•fipfi  J ',<r  * -t  ipfi  A '-Sei  * A ipfi  • A efl  equolis:quatuor  igitur  A *,•  -t,e  1,  cr 
< A.iibi  inuicem  funt  eqaules:equilaterS  igitur  eft*J<A  purullelogrummum  .Dico 
etiam  quod  CT  redangulie  eft.  Quonia  enim  in  parallelos  • A cr  * '.reda  linea  inci 
dit  • f, anguli  igitur  Anity  *-<'.(pcri9  propofitioni  )duobus  redis  funt  equa- 
kstangulus  auti  A • f efl  re dus, angulus  igitur  • -><  efl  etiam  redui.puruUelogrum- 
morum  * locorum  autem  latera  cr  anguli  ex  oppofilojibi  inuicifunt  equalia  (per  14  propofitionem)  _ _ . 

Ex  oppofito  igitur  ambo  cT*  A' c A' ^anguU:fiuntredLKedangulu  igitur  eft  • A ' U.ofhnfum  autem  * 
efl,  quod  cr  equitatorum.  Quadratum  igitur  eft,  atque  ex  data  reda 
linea  .«  A defcnptum,quoi  facere  oportebat. 

Euelid. ex  Camp.  Propofitio  46. 

N omni  triangulo  rcdanguIo,qua  ' 
dratu  quod  a latere  rcdlo  anguloop 
polito  in  femctipfo  dudto  deferibit, 
arquu  efl  duobus  quadra tis.qux  ex 
duobus  reliquis  lateribus  confcribuntur. 
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bd perit  perpendicularem  fuper  lineam  bc,quam  pono  xqualcab,' 

& produco  lineam  d c,erif  perpr  j<edcn  tem  .quadraf  ii  d c, aequale  duo 
bus  quadraris  duarum  linearum  db&bc&  quiab  dpofiracftxqua 
Iis  ba,erut  per  commune  fcienriam.quj  cft  linearum  xqualium  (qua 
lia  cifc  quadi  ara, quadrata  duarum  linearum  a b 6C  b d xqualia:  qua- 
proprer  erit  quadrarum  d c, xquale  quadraro  a c:  ergo  per  aliam  com- 
munem  fciennam  quj  eft  couerfe  priori  s,fci  licet  lineas, quarum  qua-  4 
drara  funr  xqualia  cifcxqualcs.emd  c xqualis  a c:  quare  per  8.  angu- 
lus b,  trianguli  a b c,cft  relhis:  quod  eft  propofirum. 

Eudid.  ex  Zamb.  Thcorem  14.  Vropofitio  48. 

4«  Si  trianguli  quod  ab  uno  laterum  quadratu.equalc  fuerit  eis  qujr  ex 
reliquis  triaguli  Iatcribus,quadratis  : angulus  coprehefus  fub  reliquia 
trianguli  duobus  latcribus.recftus  erit. 

THEON  «Z amb.  Trianguli  nanq;  * fi  y, quodex  uno  U 
tere  fi  y quadratum, equum  fit  eis  queexfia,ay  lateribus,  quadra 
Iit. Dico  quod  angulus  ■ * y,rcftus  eft.  Excitetur  enim(per  1 1 pro 
(ofitionem)ab  « fignoftpfi « > rede  linee  ad  angulos  reflos*  /.  Et 
(per>  propofitione)ponatur  ipfi  * fi  equulis  •«  <',cr(prr  i poftula 
tu)coneilatur  * '.  Et  quanta  equulis  eflSa  ipfi  « (, quadrati!  quod 
ex  A », equum  eft  quadrato  quod  ex*  fi.  Commune  apponatur  qua 
drutum  quodex  « y,quadrata  igitur  que  ex  * • ©•'  y,equalia  junt 
eis  que  cx  fi  *c r «>  quadrans.  A Kper  precedctcm )quidratit  que 
txA*ty*  y,equum  eft  quadratum  quod  ex  * >.  Vetius  enim  eft  angulus  Quadratis  autem  ex— V* 

cr*y(pcr  bypotkeftn  ) equum  eft  quadratum  quod  ex  fi  y,nam  id  receptum  eft.  Quadratu  igitur  quod 
ex  * y, equum  eft  quadrato  quodex  fi  y.  Qgarr  latus * yjateri  fi  y cft  equalc : cr  quoniam  **,ipfiefi 
eft  equale.communis  autem  ■»  y.due  igitur  cr  a,, duabus  fi  « er«>/int  equales , cr  bafis  S>,  bafi 

fi  yeq  talis.  Angulus  igitur  **y  angulo  fi*>(pcr  s propofitioncm)cft  equa  lis.  A t angulus  •>*:,  rctlOS 
efl:  reflus  igitur  cft  cr  angulusfi  « >.  Si  trianguli  ergo  quod  ub  uno  laterum  quadratum, equum  fuerit  eis 
que  a reliquit  trianguli  duobus  lateribus  quadrans, angulus  comprchenfut  fub  reliquit  duobus  triangu 
Ii  latertbus^edus  erit:  quod  erat  ofltndcndum. 

CAMPANI  additio. 

Propolitis  quibufcunq  quadratis,  alteri  illorum  gnomonem  reli- 
quoxqualcm  dcfcribcrc. 

Proponantur  ergo  duo  quadrara , fcilicet  a b 8C  c d, 

& fit  propofirum  producere  gnomonem  circa  quadra 
tum  a b,xqiialem  c d quadraro . Protrahatur  itaqj  unu 
larus  quadrati  ab  ad  xqualitatem  unius  lateris  quadra 
ticdincontinuum8Cdircftum,&  firfc, ita  quod  fcftt 
xqualc  uni  laterum  quadrari  c d,&  ex  e ducam  lineam 
refbm  ad  a:  fit  ergo  triangulus  orthogonius,  quia  f cft 
angulus  reftus.  Nebatur  ergo  fic  argumentum, fccun 
dum  penultimam  primi:quadratu  e a cft  rantii,  quan- 
tum quadrarum  c f & quadratum  f a,fed  quadrarum  e f eft  xquale  quadraro  cdt8l  quadrarum 
f a eft  xqualc  quadrato  a b;ergo  quadrarum  a e, cft  xquale  quadraris  a b flf  c d.Ircm  c f a.cft  frian 
gu  Ius,  ergo  c f & fa  latera,  funrlongiora  a e latere, fecundum  20  primi,  fed  f a eft  xquale  f b ratio 
ne  qnadrarurx,  ergo  cf&fbfunt  longiora  a e:  ergo  illa  toralis  linea,  fcilicet  cb,  eft  maior  a d 
refecerur  ergo  b e ad  xqualitatem  a e,  ad  pun&urn  c,  ita  quod  b c fit  xquale  a e, ergo  quadratum 
b c eft  xquale  quadraro  a cfed  quadrarum  a e (ut  prius  probarum  fuit)  eft  xqualc  quadraris  a b 
SC  c d.crgo  quadratum  b c eft  xquale  eifdem.Sed  quadratu  b c addit  fupra  quadratum  a b,  gno^ 
«nonem  illum  quem  uides.crgo  gnomo  ille, eft  quadrato  c d xqualis:quod  crar probandum. 
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$*EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOHETRICOR VM 

ekmentorum>Liber fecundus, 

EMctiitsacmpm. 

Mnc  parallclogrammum  rcdagulum , fub 
duabus  lineis  angulum  redum  ambictibus 
dicitur  contineri. 

Cahpakvi.  Paiallelogrammum.cftfiipfTfiHrsxquI 
ditantium  larerum.  Parallclogrammum  retangulum, cft 
fnpcr  ficics  f quiditanrium  laterum  habens  omnes  angulos 
rcltos,&  producitur  ex  uno  duorum  laterum  eius  ambien- 
tium unum  ex  fuis  angulis, duifto  in  reliquum , 6C  ideo  fub 
illis  dicitur  contineri. 

Omnis  parallclogrami  iparij,ea  quidem 
quae  diameter  fecatper  medium  parallelo- 
gramma.circa  eandem  diametrum  confiftere  dicuntur.  Eoru  ueropa 
rallelogrammorum  quae  circa  eandem  diametrum  confiftunt,  quodU 
bet  una  cum  fupplcm entis  duobus,gnomo  nominatur, 

Campanvs.  Quxparallelogramma  dicuntur  confiftcrerir 
ca  diamenrum,&  qux  funt  fupplcmcta , expofitum  cft  fupra  in  de 
monftra'ionc4t  primi.  Sit  enim  parallclogrammua  bed,  cuius 
diametrum  a d diuidant  duxcf,g  h,dudlxlinex  xquiditanter  Ia 
tcnbus  oppofiris  difh  parallelogrammi,fccItes  fe  fuper diametru 
a d,in  punfto  K , erit  ipfum  parallclogrammfi  diuifum  in  4 paral 
lelograma.Er  unumquodqj  duorfi  parallclogrammoru  quxfunt 
a ge  K & K fhd, qux  diameter  fecatper  medi  ii.dicirurcofifteredr 
ca  diametru. Reliqua  duo  qux  diameter  non  fecat.dicutur  fupple 
menta:quxduo  fupplcmcta.cum  utrocp  diftorii  parallelogramo 
rum  confiftcnnu  circa  diametrii^componut  figuram  quanda,qui 
gnomoappcllarur.cui  deeftadcomplemctum  parallclogrammi, 
parallclogrammum  unum  reliquum  circa  diamenum  confiftcns.quod  fi  addatur,  fupra  diame 
trum  totalis  compofifi  confiftet.eritip  fimile rotali.  V ndc  parallclogrammum  addito  gnomone 
quamuis  crcfcar, minime  tamen  alteratur, quemadmodum  dixit  Ariftorelcs  in  Prxdicamentis. 

Buclid-  ex  Zamb.  Tarallelogrammm  reflangulum. 

Mne  parallclogrammum  redangulum,  fub  duabus  ne- 
dum angulum  comprehendentibus  ? redis  lineis  dici- 
tur contineri. 

Quid  gnomon. 

Omnis  paralie logrammi  * loci  corum.quae  drea  dimetietem  illius 
funt  parallelogrammorum.unumquodtf  cum  binis  fuppIemctis,gno 
mon  uocctur. 

Enclid.  tx  Cmp.  Vropoptio  i . 

1 fuerint  duf  linef.quaru  una  in  quotlibet  partes  diuidarur, 
illud  quod  ex  dudu  alterius  in  alteram  fiet,acquueritijsquf 
ex  dudu  lineae  indiuifae  in  unamquancp  partem  lineae  parti- 
cula tim  diuifae  redangula  producentur. 

Campikv'.  Lineam  in  aliam  lineam  ducere.cll  (upra  terminos  unius  earum  duas  lineas 
orthogonalireralri sexuales erigere.flt  fupcrficicm  iquidiftanrium larerum  reiftangulam com- 
plere, qui  fub  illis  duabus  Unci}  per  diffinitionem  dititur  conancri.  Sint  dus  linei  a b & c.qua 


\ 
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rum  una  fcilictt  a b,in  quotlibet  panes  diuidarur  qux  fi'nt  a d & d e 5i  e b : dico  quod  illud  quod 
fit  e*  duflu  c in  totum  a b, equum  eft  illis  parallelogrammis  rciUngulis  limul  mnciis.uuar  liut 
cx  c in  a d & in  d c & in  cb.  Super  punita  a,b, erigam  lineas  a f &'  b g rc  k U f 

perpendiculares  fuper  lineam  a b, quarum  unra<p  fit  arqualis  linea:  e,  r — ? ” 

fit  complebo  reitagulam  fuperndem  a f b g,  duita  linea  fg.qux  per 
diffinitionem  producitur  cx  c in  a b,&  fiib  illis  dicitur  contineri.  Pro 
traham  quoip  per  si  primi  a pu  nilis  d Si  e, lineas  d Ii  SC  eh  pquidifti- 
t es  lareribusat&bg,erircpurra<p  earum  (qualiscperjq.  primi, quo 
niam  uqaqj  earum  eftxqualis  a hper diffinitionem  igitur  rcitangu- 
lu a d f h producitur  cxcin  ad,&  fub ijlis dicirur contineri,  & ici  tan 
gulum  d Ii  e K,ex  c in  d c.Si  reitangulum  c K b g , ex  c in  e b.  Et  quia 


h^crcitangulafimuliunitafunixqualiatoralireiWguloafbg.pa  **  * b < 

tetuerume/repropofitum.  Euelid.ex  Zamb.  Theorema  ,.  Propofitio  t. 

i Si  fuerint  binae  rede  linef.feceturcp  ipfaru  altera  in  quotcuqi  fegme 
ta.rcdangulii  c5prchenfum  fub  duabus  recflis  lineis.xquu  cft  eis  quae 
ab  inleda  8C  quojibet  iegmento  rcdangulis  comprehenduntur. 

THEON  ea  Zamb. ' Sint  bina  reda  linet  * er  4 yfecelurq-  carit 
alter, t fit- uti  unq.,in  'fcilicet,cr  > /ignit.  Dico  quod  redangulum  copre  ‘ * 1 * 

henfumfub  'cr.iy aquum cjl rcflanoulo comprehcnfo fu b*ct  e /,&■ 
tiqubd  fub  * er  d scr  etiain  el  quoi  fub*cr'  >. Excitetur  nl<p(pcr  1 1 
propofittonem  primijex  A,tpfi  4 >ad  angulos  retlos  4 f .ponatur  quoque 

(per  3 primi  ipfi . ■»  aqualis  C»,  er  per  r ipft  4 }(per  1 1 p rimi)par alb tus 

excitetur*  d,et  (per  candcjperA  'yjpfi  A*  excitentur  paralleli/*,!*,  . « a f 

> f.  Aequi  eft  ii  (A  ipfts  4 «,<•  »,CT  * ^.CT  (<  ei  quod  fub  ■>  er  4.'  :eSpre 
beiitur  enim  fub  * f et  ( >,c<jiu/h  auti  e/i  4 » ipfi  *.  At  f*  ei  quod  ex*  et  * p-  * < 

f/tcoprebeditur  niq:  fub  » 4 cr4  A, aqualis  aitcefiA- ipfi ...  ^ /i , ■ rcpnhCdilif 

•ano  fub  «4  er  4 aquulis  autem  efi  4 »ip/i  n At  '’‘eiquodfub*a-A':aqualisnanq.at.,hoceftA 
• ipfi*.  Et  infuper  fimihter  • leiquodfub ..  er  > s.ijuod  igitur/16  * et  4 > coprebeditur.afquu  efi  ei  quod 
fub*crbd,creiquodfub*cry',erei  infuper  quod  fub  * ty  i y Si  fuerint  ergo  bii  reda  linea  fice- 
turq;  ecrualtcra,  v qua  fequutur  rebqua  :quod  erat  oficdcdu.  PucLtxCamp.  Propof,. 

|j  I fueritlinca  in  partes  diuifa.illudquodcx ductu  totius linepiti 
reipfam  fir.pquu  erit  rjs  qup  cx  dudu  ciufde  in  oes  fuas  partes» 

C%mpanvS.  Sirlmcaabdiuifa  in  ac&fcd  &.'db  dico 
quodiiiujquodfitexdufturonusabinfequodfiraebf,  f quii  eft  rjs  C (5  b f 
qux  fiiircxipfa  rota  in  unlquicpdi&arupartiu,  quod  palam  patebit, 

• duvhscgerdiicquidiftircraccrb  f.Aliter.Sumaturkfqualisab.eririp 
per  prcmiiTam quod  fir  ex  duftu  k in  rorS  a b.fquii  ci  quod  fir  cx  duflu 
K in  omnes  partes  a b.  Et  quia  ex  K in  a b ranrii  fir  quaru  cx  a b in  fc,& 
ex  K in  omnes  partes  a b quanrii  ex  a b in  omnes  partes  eiufdf, propter 
id  quod  K & a b funr  xqualesiparer  uerum  efle  propofirum. 

Euchd.cxZmb.  Theorema  2.  Propofitio  1.  ti  £ b b 

X Si  reda  linea  fecetur  utcucp,quf  fub  tota  SC  quolibet  fegmen  toru  re, 

dangula  coprehcnduntur,  aroualia  funt  ei  quod  ex  toto  eft  quadrato. 

THEON  ex  Z-inib.  Refli  enim  linea * <, fecetur  utcuq;  in  figno  v.  Di 
eo  quod redtngulu  coprehenfum  fub*  A et(>,cum  redagulo  comprebefo 
fub  4 « er  * >,aquum  efi  quadrato  quod  ex*  4-  Defcribatur  enim  (per  4 fi 
primi  fex  ■*  A ,quedrc!  uni'  t ' A.exaielurjfpcr  j 1 pnml)prr  t,utriq;  er 
« r'  C 7 A'  parallelus  f/, equum  efi  igitur  *'ipfis«ftyyi,efi  autem  •«  1 ex 
« ( quadratum.  Ed*{fub.t*cra>  redangulum  contentum,  comprehendi 
hir  enim  fub /*(r.rr,aqualis  autem  eft  ipfi  *>'.  Et  > >eiquodfu'>  •$, 

Ay  aqualis  enim  efi  ( 1 ipfi  « 4.  Qaehl  igitur  fub  4 * 17  «>  eum  eo  quod  fub 
*AeTAr,tquucftquadrataquodex*A.SirtRaigiturlinea,ctquafequi  / ‘ 

tur  reliqua  ut  in  tbeoremateiquod ojledere  oportuit.  Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  j. 

f ^ I fuerit  linea  in  duas  partes  diuifa, illud  quod  fictexdudu  totius  in 
& alteruaampartem.xquum  erit  ijs  quas  ex  dudu  eiufdcm  partis  in 
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fetpfam  Si  alterius  in  alteram.' 

CampasvIi  Sit  linea  a b diuifa  in  a c &C  b c,dico  quod  il- 
lud  quod  fit  ex  rora  a b in  ei  us  parte  a c , aequum  cft  quadraro 
ciufdcm  a c partis, er  ei  quod  fir  ex  eade  parte  a c in  b c.Fiar  qua 
draru  linea:  a c quod  fit  a c d f,  6C  perficiatur  fuperficies  abde, 
parebirippropofiru.  Aliter.  Sumatur  g (qualis  a c.Er  quia  b a 
inactantueftquatuacinab.erecduerfo.&a  cinab,ircetin 
c b 9C  m fetpfam  quantu  gin  eafde,ar  gin  toti  a b quantu  in  a 
c & in  c b per  prima  huius,patet  propofirii,  fcilicet  quod  rantu  erit  a c in  a b,  quantum  in  le  6C  in 
c b.  Quare  cconucrfo  a b in  a c quantum  a c in  fe  dC  in  c b.  Quod  uolumus  dcmonftrare. 

Euclid- cx  Zmb.  Theorema  3.  P ropoptiog. 

Si  reda  Ii nea  fccctur  utcuncp.redangulu  fub  tota  Si  uno  frgmentO' 
rum  coprehenfum.arquum  eft:  ei  quod  fub  (lamentis  compreheditur 
redangulo,&  ei  quod  ex  prsedido  fegmento  fit  quadrato. 

THEON  ex  Zimb.  Rcfti  enim  line*  « f,  fecctur  utcunqi  in  figno  ?. 

Dico  quod  rcihngulu  comprebefum  fub*  fCTf>,equu  ejl  retiigulo  com 
prebcnfo  fub  *>  tr  > f.cum  quudrtto  quod  ex  ty.  Defcnbetur  enim  (per 
46 prmi)ex  f >,qutirjtum  > / > (jet  cxtcdMur,  e in/,  (per  i po/luUtu. ) 

Et  per  *,utriq:  y->ej  -''(per  j i primi  )ptrellelm  excitetur  * /.  Aequum  ii 
eji * «,ip/T> « •<  c T>  '.eflfe ' ' refUngulit  comprehenfum  fub*  fer  A >,co 
p rebiditur  etenim  fub  * ?er  ( > >rt  equulis  ejl  fdpfl  t).Zt*ecfl  quod  fub 
* r C rr  -aquulis  enim  ejlUtipfiyfuiUf  quedretu  ejl  quod  fit  exrf,  Re 
Hingulu  igitur  contentu  fub*  fer  fi,  equum  ejl  reilengulo  cop  rebenfo 
fub  * i er  f f cum  quedreto  quod  ex  f t.Si  reflj  igitur  linee  fccctur  er  que  fequiitur  relique  ut  itl  tbt • 
renute, quod  demojbreffc  oportuit.  Euclid.  exCtmp.  Vropofitio  4. 

I fuerit  linea  in  duas  partes  diuifa,  illud  quod  exdudu  totius  in 
feipfam  fit.pquu  cft  rjs  que  ex  dudu  utriuftf  partis  in  feipfam 

| Si  alterius  in  alterabisrex  hoc  manifcftu  cft.quod  in  orni  qua 

dratoduefuperficies  quas  diameter  fecatpermediu,funtabgquadrat£. 

C a m p a s v s.  Sit  linea  a b diuifa  in  a c & b c.dico  quod  qua. 
dratfi  rorius  a b,*qu  ii  eft duob. quadraris duaru  linearu  a c & b 
c & duplo  eius  quod  fir  ex  dutftu  unius  earu  in  alter5.  DckribJ 
quadratu  alterius  parriu.fitlp  c d b e, quadratu  linea:  c b , cui  ad. 
iungam  gnome  fecundu  duflu  dirctfliuu  line*  alterius,  fcilicet 
a c,quc  facta  hoc  modo.  In  quadraro  deferipro  protraham  dia. 
metrum  b d,&C  a punita  ^educam  perpedicularc  fuper  lineam 
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ab.quxfiraK  quia K&diamerrubd.producJ  ufquequo  per 
penultim3  peririonc concunrit  in  punita  f,&  a piiitaf  rrodu 
ca  f h xquidiftantc  line* a b.quam  f h & b c , produci  u fqjquo 
concurrant  in  piiito  g ,QC  produci  c d uftp  ad  h,&  e d ufip  ad  K.Er  quia  duo  latera  d e ST  e b, friari 
guli  d eb  fun  t x qualia, erun  r per  $ primi, duo  anguli  e d b 8C  e b d xqualc$,&  quia  angulus  e cft 
reitas.erit  per  j»  primi  urcnpeoru  medietas  recli,  cade  ratione  utenp  duorii  anguloru  c d b &c 
b d, erit  medietas  rciti.Qiiarc  per  fecundi  parte  io  primi, et  i$  ei  ufde.erir  unufquifip  quatuor  an 
guloru  qui  funt  hfd&hdf&Kfd&Kd  f.mecucras  reili.crgo  per  <s  primi.f  gfligb  funt  $qua 
les,fimiUter  quocp  fa  8t  a b.pari  ratione  f h & h d.itcmip  f K SC  K d, quare  utraqj  duaru  fupcrficie 
r8  a b gf  & K d h f.eft  quadrata. Et  quia  totale  quadratu  a b fg  quod  eft  quadratu  linef  a b,con- 
ftat  ex  duobus  quadraris  quf  cofiftun  teirca  diamerru  quf  fun  t quadrata  duaru  linearu  a c & c b, 
& ex  duobus  fupplemeris  quorii  unuquod<^  producitur  ex  ac  in  bc.patet  propofirii  noftru.  Ali 
rcr.Sit  linea  a b,ur  prius  diuifa  in  ac  &c  b.enrqj  p 2 huius, quod  fir  ex  tora  a b in  fe,xquu  ei  quod 
fit  ex  ipfa  in  a c & c b.fed  ex  ipfa  in  a c tanru  fit  quantu  ex  a c in  fe  & ex  a c in  b c.per  3 huius.Itetp 
ex  ipfa  a b rora  in  b c rantu  fit  quantu  ex  c b in  fe  & ex  c b in  a c per  cande,  ergo  quod  fit  ex  rota  x 
b in  fe,*quu  eft  ei  quod  fit  ex  a cin  fe  & in  c b,&  ex  c b in  fe  & in  a c.quod  eft  propofiru.  Sed  hac 
uia  non  parer  corrrclarium.ficur  uia  prxccdcn ti  patet.undc  prima  eft  autori  magis  c^nfona. 

Euclid.  ex  Zmb.  Theorema  4.  P ropofitio  4. 

Si  re<fta  linea  fccrt  utcucp .qdratu  quod  fit  cxtota.arquu  eft  quadratis 
quf  fiu  t ex  fegmetis ,&C  ei  quod  bis  fub  fegmetis  coprehcdic  rcdagulo. 

theoh 
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T H E O N ex  Z imi.  Redi  enim  lint4  • fi.fiecetur  utcty  in  ligna  >.  Dico  quid  quadrati  « fi, equi 
tfl  quadratis  que  fiunt  oc  ut  cr  y fi,cr  bis  fiub  • y er  > fi  contento  redigulo.  Deficribatur  enim  (per  4 6 
primi')»  uf, quadratu ‘4  xfi,cr  comeditur  I/cr(per  j 1 primi )prr  > .utrifq- « 4 cr  A > parallelus  ex 
citetur  y /, diffiefceni  diametri  fi4in*  figno,  (per  eundem  )per  »,1 utrifq;  •fetet  r 

parallelus  excitetur  0 «.  Et  quonia  piriUelus  eftyf  ipfi « •>*,  cr  in  en  incidit  fi  “ | 

(per  ifmth  9 primi)agulus  exterior  y ' t equilis  efl  interiori  cr  cppvfito  •en. 

Sed  angulus  • e fi,  ei  qui  fub*fiU(pcrs  primi  (efl  equilis, quonti  Utut  fi  «Meri 
• 4 eft  equule.  Igitur  unguhit  y * fiinwlo  ‘fiy  eft  equalis:quorc(per  6 primi)li - 
tus  fi  r, Uteri  y * eft  equule.  Sed  • fi  ipfi  • t efl  equile, ejy  • ipfi  i fitigitur  > t ipfi  fi 
fi  eft  equule: eqmUter it  igitur  eft y*Sf  Dico  etiu  q,  rediguli,quonii  parallelus 
efty  ipfi  fi  f cri/i  e ut  incidit  linciy  fi, anguli  igitur  f fi  y cr  • r fi(per  19  primi) 
duob.redis  fiunt  e quales, angulus  lutfify  redas  efttredus  igitur  eft  et  ungulus  fiy 
*.  Q»are(per  >4  primi)et  ex  oppofito  unguli  y * fi  cr  * fi  fi  fiunt  redi.  Redigutu 
igitur  eft  yuftOftefiu  ais  eft  q es  equilateru, quadrati  igitur  eft,eftq;  exf',ucp  hoc  etiafi  [quadrati  eft, 
et  eft  exxtjhoc  eft‘y.  Quadrata  enimst/ety  fi, fih  ex  lineis  'yctyfi.  E t quonij  • > equi  cftipfn  ','ftq  a • 
Id  quod  fiuburcr'  fi,equuhs  naq;  eft‘y  ipfi  y fi, igitur  • >(per  45  primiequu  eft  ei  quodfiubty  CTyfi. 
Igitur  cr  ••  C"  ',eqmlia  fiunt  es  quodbiseftfiub  •y  CT  y fi.  Quadrata  aut  */cr  > t,  fiunt  ex  " y cr  > fi. 
Q3«mor  enim  ttfjrfi,**  et * >, fiunt  eis  equilia  que  fi  ut  tx  « y et  y > quadratis, et  ei  quod  fit  bis  fiub  •yctfi 
y redigulo.  Scdxfiy  #,«  t,CT  * ’,fiunt  totu  • 4 • fi,quod  eft  quadrati  quod  ex»  fi,  Quadrati  igitur  quod  fit 
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ex  « fi,equii  eft  eis  que  fiunt  ex‘y,cryfi  quadratis,^  ei  quod  bis  fiub  •<  y cr  y fi  coprehenditur  rrdan- 


gulo.  Si  redi  igitur  lines  fccetur  utcunq,  quadrati  quod  fit  ex  toti,  equi  eft  eis  que  ex  fiedionibiu  fiunt 
quidntis^r  ei  quod  bis  coprehenditur  fiub  ficdionibus  redit  ~ 


, , s redmgulo: quod  demon ftrijfic  oportuit. 

ALITER  idioftedere.  Dico  q,  quadrati  • fi, equu  eft  eis  que  fiitex*yet'fi  quadratis  ei  quod  bis 
fub*y  et  yfi  coprehi  diturredagulo.ln  eide  enim  deficriptlone,quomi  equile  eft  • fi  ipfi  • r,  equilis  efl 
tngulus  'fi  fi  ei  qui  fiub  • fi  fi, (per  1 primi. ) Et  quonii  omnis  Iriaguli  tres  anguli  d uobus  redis  fiunt  equi 
les  (per  j t primi  jtrunguli  'fi  fi  tres  inguh  •fifi,ffi*,syfi*fi,  duobus  redis  fiunt  equites  (per  eandi) 

Kedus  iit  eft  ingulut  fi**,  reliqui  ergo  anguli  • fi  fi, 13- • fi  fi,  uni  redo  fiunt  equites,  cr  fiunt  equilet 
ulter  alteri, uter  q;  igitur  3,  fi  fi  (ju  fi  fi,dimidiii  eft  redi.  Angulus  iit  fiy  'fiedus  eft,  equus  enim  eft  ei  qui 
ex  oppofito  adi  (per  19  primi )Reliquus  igitur  angulus  y • fi.dimidiii  eft  redi.  Angulus  igitur  y « fi,angu 
loyfi-eft  equilis, quare  cr  litus  fiy, equile  eft  ip fiy  •,jcd  fi  y ipfi  • ( eft  equile, cr  y ■ ipfi  fit  eft  equa- 
le.  A equilateru  igitur  eft  y t.habet  autem  cr  anguli  y fi  l,ndi:quadriti  eft  igitur  yl,creftrxty,  cr  *ywt~'  te  fi 

— L • 1 W 4 t-  Utfi!  .lf  ol)  01  itUA.V  B teeta  V t fttrs  t stet  e V v t f .*  P . ‘ ~ **-  * 
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fit  fiub  • y CT  r fi.  sit  aut  e y fi  cr*J,equalia  eisquefiitexay  cry  fi  quadratis.  Igitur  >*jc/,«-,cr  ^T* 

fiunt  equilia  eis  que  ex  * y cr  > ^ ,cr  « quod  bis  fit  fiub  • y cr  y fitfied  > <,*/,•>  ».C r » ',toti  fiunt  •<  qua - ~ 

dr.uu  quod  fit  ex  • fi.  Quadrati  igitur  quod  fit  ex  • fi,etjui  eft  quadratis  ipse  fiut  ex*yetyf,creire- 
dangulo  quod  bis  comprehenditur  fiub  ay  cr  fi  r.quod  ojlendere  oportuit. 

COllRELARIVJL  Ex  boc  mmifeftu  eft,  quod  in  quadratis  fiareis  paralklogrimi  que  circi  JJfK* 
iimetientc,quadratafimt.  Euclid.  ex  Cimp  Propofitio  5. 

' linea  reiflaper  duo  aequalia  duo^  inxqualia  fccc(ur,quod 
fub  inj qualibus  totius  fcdlionis  redlangulucotineturcuco 
quadrato  quodab  caqux  tnter  utrafep  eft  fttfiiones  deferibi 
tur,  xquum  eft  ei  quadrato  quod  a dimidio  totius  lineae  in 
fc ducto dcfcribitlir.  C»UP.  SitIincaabdiuirapcr*quaIiainpuifloc,&ptr 


arruanf^ui w < 

e/uifUma' 


inxqualia  in  pumfto  d,  dico  quadratu  c b,  clTratqualcciquodAtn  ad 
in d,&: quadraro c d.  Drfcribam quadratum  c b,quodfircbfr,inquo 
protraitam  diametru  cb.fif  ducam  d gxquidiftantc  bf.qup  fecct  diamr- 
truebm  pu^to  h,Kapu<ftolicduc2atquidiftaniclinc(  ab,  qup  fit  hk 
r«cansliiiclbfinpu^tom,dt  linea  cr  in  p licio  1,&1  protrahi  a k.pquidi 
ftantccc.Eutqi  pcrcorrdanu  prpmifTx.utracpduaru  ruperficicru  I R 6£  d 
nt, quadrata.SC  per  41  primi, duo  Tupplcmcnta  e hSthf,pqualia.Ergo 


addito  quadraro  d m,  umqi  erit  parallelogrim  u c m (quale  parallelo  - 
gr2moaf,erqitiaa  leftpqualecm  pcrjfi  pnmi.critahpqualc gnomoni 
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qui  drcunftat  quadrato  1 s.crgo  addito  urricy  quadrato  1 g erit  a h cum  quadrato  I g {quale  qua- 
drato cf,quod  eft  propoficum. 
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GEOMETR.  ELEMEHT.  EVCLIDTS 
Eutiid.  ex  Zamb.  Theorema  t-  Prcpofitio  {. 


Si  refla  linea  feceturin  aequalia  &fnon  aequalia, rccftangulu  compre^ 
henfum  fu  b inaequalibus  Tegmentis  totius,  una  eu  quadrato  eius  quae 
media  cftfeflionum.arquumeft  ei  quod  a dimidia  fit  quadrato. 

THEON  ex  Z amb.  Reda  enim  linet  qutdi  •>  fi  fecetur  quidem  in  equalu  in  y,  cr  in  non  equa- 
lii  in  *■  Vico  quod  rcdanguli  comprcbcufum  fub  “ fi  cr  fi  fi  uni  cum  quadrato  quod  ex  y fi, equi  eft  ei 
quod fitex  'fi  quadrato.  Dcfcribaturcnim(per4.6primi)  m t 

ex  y i, quadrat  ii  >>/ fi, cr(per  primi  poftulati )conncflatur  1 

fi  'iCKpwj  i primi) per-1,  utnfq;  cr y 1 er  fi /parallelus  ex 
eitrturJl  -,fecans  fi  • in  punfio  o,cr  mfutCper  cande  )per  o, 

Utrifq i “fi  cr ' / parallelus  excitetur  « * equulis  ipfi » /■:  cr 
rurjus(pereandcm)pcr  “,utrifq;yx  crfir-  par allcluc  excite  * 
tur  * ‘.Et  quonia(per  4J  primi .fupplemcnii > a equum  eft 
fupplemcto  OfyComunc ponatur  f -.toti  igitur  > r,toti  fi /eft 
e quale.  Sed  yu  ipfi  ‘ - cjl  equale, quonia  • > ipfi  y fi  eft  equa - 
lif.cr  « a igitur  ipfi  fi /eft  equale.  Commune  ponatur  y ojotuigitar « fiipfis  f » cr  fi /eft  equale. Sed* 

> equi  eft  ci  quod  fub- ficr^fi,  equalis  enim  eft  fi  0 ipfi  fi  fi,ey/*  x eft  a t/ gnomon.  Gnomo  igitur  m 
e / equalis  eft  ei  quod  fub  “ fi  cr  t fi.  Commune  ponatur  x -.quod  equi  eft  ei  quod  fit  fubyfi-.g  nomo  igi 
turae/cr*  ‘Jiuit  e qualia  reUagulo  eomprehefo  fub  “Scyfi  fi,ey  ei  quod  fitex  y fi  quadratofper  j i — < 
primi. )Sed gnomon  u r/cr  » », totifunt  quadratu r s/fcjttcdefiexfiy.  Rcdanguli igitur eempreben 
fum  fub  “ fi  cr  fi  fi  und  cum  quadrato  quod  ex  r e fit, equi  eft  ei  quadrato  quod  fit  ex  y fi.  Si  reda  igitur 
linea  CT  quefequuntur  reliqua,  ut  in  theorematetquod  oportuit  demonftrajfe. 

Euelid.  ex  Camp.  Propofitio  e. 

" vttl  1 refla  linea  in  duo  aequalia  diuidat,  alia  ucro  ei  linea  in  lon  < 
gii  addat,  quod  ex  duflu  totiusiacopofitae.incaquar  iam 
adiefla  eft,  cuco quod exduflu  dimidiae  in  fcipfam.acquu 
cftci  quadratoquod  ab  ea  quae  coftatex  adiefla &dimidiain  fcipfam 
dufladefcribitur.  C»m?anvj.  Sir  lincaabdiuifaprrxqualiain puefto 
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c,  ci<p  addatur  linea  b d:  dico  quod  quadratu  c d,quod  ITr  c d 
ef.xquale  eft  ei  quod  fit  cx  tora  ad  in  bd&  quadraro  cb.  Pro 
ducam  in  quadraro  prj difto  e d,  diametrii  d c,&:  duca  lineam 
bg  arquidiftantem  d f,  qua:  fecer  diametrii  de  in  punito  h,d 
quo  h,  produci  arquidiic  Jrcm  linea:  a b,  quxfir  h K.fecans  d f 
in  punfto  m,&  c e in  puiflo  l,&  producS  a K,  arquidiftanrem 

d,  eruljjperjisprtmi.a  l.xquafcc  h Archeritarqualch  f,per 

4)  primi, quare  a l.eitxqualeh  f.  Ergo  addito  c murrobicp, 
erit  a msequale  rori  gnomoni  circunftanri  I g, quare  Ig  addito 
urrobitp, tritam  cu  1 g.xqualc  tori  quadrato  d c.Et  quia  urracp  duaru  fuperficieTu  lg&bmcft 
quadrata  percoiTcl.  4 huius:  paret  propofitu.  Eucl.exZimt>.  Tbcor.6.  P rop.6. 

Si  refla  linea  bifaria  fecetur>adrjciarurcp  ei  aliqua  refla  linea  inreflum,  * 
rcflangulucoprchcnfum  fub  tota  cum  appofita  & appofita,  una  cum 
quadrato  quod  fit  a dimidia,  aequu  eft  ei  quod  fitexcoiunfla  cx  dimi- 
dia 8 1 appe  (ita,  tanquam  cx  una  deferipto  quadrato. 

THEON  exZam  Retia  enim  Una  » fi  fecetur  bifariam  in  pgno  y, apponatur  % ei  afiqua  reda  C 
nea  in  redi  fi  • t . Dico  quid  redagulu  comprehenfum  fub  “ter  fi 
fi,und  eu  quadrato  quod  fitex  fi  y,  equu  eft  ei  quod  fitex  fi  y, qua- 
drato. Vefcnbatur(  per  4«  primi)  ex  y fi  quadratu  y « /fi,  CT  (per 
1 poftulatuyoncdatur  fi  >.  oiperji  primi)per fifigni,utriq;  ea 
ri'y<y  fi/,  parallelas  excitetur  fi  ufecansAinpi(loO,cr  pcr 
eandc)per  0 fignu,  utriq;  ipfaru  “fi  (y  tf, parallelus  excitetur  u» 

CT  infupcr(ptr  eade)per  “,utriq;  earu  «• » c r*  parallelus  excite 
tur  “ «.  Quonia  igitur(per  j 6 primi)  equalis  eft  “y  ipfi  y fi, equu 
tft““  ipfi  y 0.  Sed  (per  41  prwu)y  0 equum  eft  ipfi  •>/>  igitur  cr 

• * ipfi  ^/(per  candemjed  equale, commune  apponatur  e n:  totum  igitur  un,gmomoni  rftft  equale. 


LIBER  SECVNDVS, 

Sti  • ueft id  quod fit fub  * J e?  **, aqualis  enim  eft/uipfi  •>*: 


4« 


CT  gnomon  igitur  r ! '.aqualis  rff  rcflangulo  coprchenfofub  « Jt 
C r ' 4.  Commune  apponatur  a quod aquu eft quadrato quod 
fit  ex  y t.Rtftingulu  igitur  coprehenfum  fub  a a cr't,un*  ei!  eo 
quod  ex  4 rquadratoMuum  eft  ipfi  nf 'gnomoni, ty  ipfi  » »,  fed 
gnomu  r f'  er  » *,totufunt  >'!■*  quadratu,quod  fit  ex  > /.  ReflS 
gu/um  igitur  cbprckcnfumfub  * A cr*  4,1014  cum  quadrato, quod 
«4  y.aquii  eft  quadrato  quod  ex  > d.  Si  refla  igitur  Itnca.cr  qua 
' tftquutur  reliqua:  quod  ojlcdere  oportuit. 

Euclidex  Camp.  Propofitio  7. 

I linca  in  duas  partes  diuidatur,quod  fitex  ductu  totius 
in  feipfam,cumeoquodeftexdu<?lu  alce  riuspartis  in  Ce 
ipfam,aequum  eft  eis  quae  ex  dutftu  totius  lineae  in  can- 

— . 1J^cn’  Partem  bis,&  ex  dudlu  alterius  partis  in  fcipfam. 

Campamvs.  Sit  linea  a bdtuila  induas  partes  in  ptifloc. 


1. 

/ 

S 

t.retflan 


dico  quod  quadratum  totius  a b cum  quadrato  b c.ttquu  eft 
»i  quod  fit  ex  a b in  b c bis  cum  quadrato  a c.  Dcfcribantr  qua 
dratum  totius, quod  fit  ibdc,K  ducatur  diamrrcr  b d,»  c f 
xquidiftans,  b e Ce catis  diametrum  in  puntfto  g,SC  duca  tur  K 
gh  xquidiftans  a b.Et  quia  quadratu  a e ctim  qtedraro  c It  tan 
tum  funt,  quitum  quadratum  K f cum  duabus  fuperfidobus 
a h SC  c c : patet  propoiitu. 

. Euclid.exZamb.  Theorema  7.  Propofitio  7. 

7 Si  reefia  linea  fecctur  utcuncp,&  quod  ex  to 

ta  8C  quod  ex  uno  fegmentom  utraqp  fifit  quadrata.xqualia  funt,re<f 
gulo  comprehenfo  bis  fub  tota  &ditflo  fegmcto,&:eiquod  a reliquo 
fegmen(o  fit  quadrato.  a 7 1 > 

THE  OVexZab.  Refla  enim  linea  * g.fecetur  utcuq-  in  figno  y.di 
eo  q,  quadrata  ex  « 4 cr  4 >,aquafunt  reflagulo  cotentobisfub  * 4 ct  4 
y,eteiquodfitex  * > quadrato.  Oefcnbatur enim(pcr 4 6 primi )ex  * 4 I 
quadrotCiiA,  *,defenbaturq:  figura.  quonid(pcr  4,  primi)equRdl  * . 
ipfi  - contuar  apponatur  rfttotu  enim  «f,toti> . e ft  aquale.  Igitur  -fet 
> \dup!u  eft  tpfiut  -fifcd  *{et  > funt  * t/.  gnomo,et  r f quadratu, et « a 

n igitur  gnomon  et  >! duptii  eft  ipfm-rd.Eilaiitiip finis,  {dupli, citi  id 

quod  bis  fub  * 6 et*  > fit, aqualis  enim  e fi  tfipfi 4 ,,ergo.a/.  gnomo,ct 
quadratu  ,-UquS  e fi  reflagulo  coteto  bis  fub  q 4 et  4 y.comunc  apporta 

tur  .4  -.quod  eft  quadratu  ex  - y.  gnomon  igitur  . a u,cr  4 . er  -a  quadraU, aqualia  funt  cr  ei  quod  bk 
fub  a 4 CT  dy  re  flangulo  continetur,  cr  et  quod  ex*  > fit  quadrato.  Sed  . a *pmSthr  quadrata  4 . cr 
'j°S?  . 7 ‘ * V-^dratatquadrata  igitur  ex*  *,f,  >,aquaUa  fiunt  reflan 

gulo  b,s  fub  r*  cr  4 > coprcbenfo.cueo  quod  fit  ex«>  quadrato.  Si  refla  igitur  linea,  cr  que  fequuntur 
nhqua^^thcorematetquod  demonftrajfe  oportuit.  Euclid.ex  Camp.  Pnpofittos. 

I linea  induas  partes  diuidatur,eicp  in  longu  requalis  uni  di* 
uidentiu  adiugatur,quodexdu<ftu  totius  iam  copoiTtarin 
fcipfam  fict,xquu  critijs  qupex  dutftu  prioris  lincp  in  ea  ad. 

ietflam  quater,8friquodexdutfiualte  " " 

rius  diuidentis  in  feipfam. 

C»  mpanvs.  Sit  a b diuifa  iu  putflo  c.qualittrcuty  cotingar.cui 
addatur  b d xqualis  c b, dico  quod  quadratu  totius  a d quodfir  a d 
ef,rftxqualcci  quod  fitex  ab  in  bdquatcrcii  quadrato  ac.  Hoc 
aure  parebir.dufta  diametro  dc,8C  Uneis  c g & b h xquidiftantibus 
linexd  f,&  fetantibus  diamerrii  in  punciis  K i,  per  quxpunfh  du 
catur  p q K r,8f  m I n o.xquidiftltes  a d.Erit  enim  per  correl.4  Itu- 
uis.unaquxtjj  fuperficiau  r g,n  q «t  b m.quadrata.Et  quia  c b pofi- 

taeft 
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ta  eft  rquilis  b d.tril  utratpfuperftcitru  c 1 SC I p, quadrata. Eruntip  quaraor  quadrata  diuidcnria 
quadratu  c p, aqualia, & quia  totus  gnomo  circunftans  quadrato  r g,  cft  per  }6dC  4}  quadruplul 
et  quod  ex  a b in  b d,quia  quadruplus  ad  fuperfictem  a l:patct  ptbpofirum. 

Euclii.  ex  Zamb.  Theorema  8.  Propofitio  i. 

Si  reda  linea  fecec  utcuq),  rcdangulu  c5prehefum  quater  fub  tota  & 
uno  fegmctoru  eu  eo  quod  ex  reliquo  fegmeto  cft  quadrato,  aequu  eft 
ci  quod  fit  ex  tota  et  predido  fegmeto  tanqs  ab  una  deferipto  quadrato. 

THEONtx  Zamb.  Refla  enim  linea  qua  da  a f,  fece-  * y V *• 

lur  utcunq;  in  figno  dico  quod  quater  fub  *AVAr  copre- 
henfum  rcflangulu,una  eia  eo  quod  ex  * r quadrato,aquueft 
tft  ei  quod  fit  ex*  A et /i  r.tanqua  ab  una  deferipto  quadrato. 


Producatur enim(per 6 feeiidifinreila linea ipfi  *A  reda  li* 
neat  a, et  poatur  ipfi  , a aqualis  a Aper  s primi)Et(pcr  46 
p rimt)cx*  J deferibatur  quadratu  * > ! *,et  deferibatur  dupla 
figura.  Qgonia  igitur  aqualis  eftu.  ipfi  A S,fed  > ( ipfi  * -,ejl 
aqualu,  cr  t-Aper  14  primifipfita  eft  aquatu, et . . igitur 
ipfi  * * eft  aqualis,  et  perinde  */  ipfi/  ‘ eft  a qualu.  Et  quonii 
aqualis  eft  A > ipfi  A *,  er  » * ipfi  * > ,aquu  eft  igitur  > a ipfi  u 
a,C r t/  ipfi />■,  (per  3 6 primi.)  Scd(per  4 j primi ) r a ipfi  r a 
tft  aquale: fupptementa  enim  funtparaUclogrami 


T»» 


igitur  ipfi  Kt  eft  aquale,  igitur  -t  «,>  uJA /,<y/  rjibi  muicefunt  aqualiaiipfa  quatuor  igitur  quadrupli* 


%&&**«** 


enim  funt  paratlclogrimi*  \CT*  aigitur  ipfi  r/ (per  41  et  ufdc)eft  aquale.  Quatuor  igitur  * V*  •,»  a, 
V/frfibi  inuicc  funt  aqualia-.quatuor  igitur  quadruplicata  funt  ipfius  * t.  Ojlenfum  aute  eft  quod  qua- 
tuor r <4^,ert  r ipfius  r tquadruplicataioHo  igiturquagnomonc  ***  ccplc.dutur, quadruplicata 
funt  ipfius  * >'Bt  quoma  *•  eft  quod  fub  • f cr  A -tjaqutlis  enim  eft  Au  ipfi  A * quod  igityr  quater  eft 
fub  * ACTA  quadruplicatu  eft  ipfius  * a : oftenfum  eft  aute  quod  ipfius  * » quadruplicatiaeft  gnomo 1» 


» ».  Igitur  id  quod  quater  eft  fub*  A cr  A •S,  gnomoni  <><  aquu  eft.Comune  apponatur  />,  quod  equi 
" . . . * - " — ~er  ‘ imd ’ nfiems"  ~ 1 " — ’ — 


tft  quadrato  quod  ex  * >.  Reflangulu  igitur  quater  fub  * A cr  A * comprcbenfum,cu  quadrato  quod  ex  « 
. , - . f_1  Jml.  /,-fS  y. equit  di  gnomoni  '"er  (ei  quod  eft ) (A.  Sed  > r - gnomon  er  /Q.icAum  funt  * « t'  ouadratu.tjuod  eft 

‘irtu  "^aa  ara*  aa ex*  J$juod  igitur  quater  fub  * fer  A a, una  cuco  quod  fit  ex*  >,aquii  eft  ei  quod fit  ex  * * quadrato: 
ue-fu/iKun  aquatis  autcejlA*  <pli  A >.  Rxttaguluigitur  comprcbcnfum  quater  fub  *A  cr  A,, una  eum  eo  quod  fit 
m.jg  tu  ••Aajj-rSaufr-  ex  *>  quadrato, equum  eft  ei  quod  fit  ex*-', hoc  ejici  quod  ex  *A  cr  S > tanquam  ab  una  deferiptum  eft 

quadrato  Si  refla  igitur  linea,cr  qua  fequuntwr  reliquaiquod erat  oftendendum. 

Euclid.  exCamp.  Propofitio  9.  1 

I lineainduoa:qualiaduoq)ina:quaIiadiuiditur,quacfiunt 
ex  diufhi  utriuftp  inaequalium  fedionu  in  feipfam  pariter  ac 
cepta,duplu  funt  utrifep  pariter  acceptis.qug  quide  ex  dimi 
dia.eacp  quae  utriqj  feaioni  interiacet  quadratis.defcribuf. 

C A » r.  Sit  linea  a b diuifa  per  xqualia  in  c.SC  per  inxqualia  in  d.Dicoquod  quadratu  adSC 


quadratu  d b (Tmul  iunfh, dupla  funt  quadrato  a c St  quadra 
(o  c d fimul  iun&is.  Super  linea  a b, erigo  linei  c e.perpendicu 
larcdtxqualcutri^earulinearu  ae  &<b,&produtoea&e 
b.entqt  per  ji  primi.utcrtp  anguloru  a SI  b,&  utcr>panguloru 
partialiu  qui  funt  ad  e, medietas  refb.totusip  e.reftus.  Er  pro- 
duco d f.atquidiftltec  c,SC  pcrpcdiculare  fuper  linea  a b.crucp 

utrrqj anguloru d,refius,& igulus  d tb, medietas refb p CT J1  

primi. (iue  1 parte  19 primi. QjiareperO primi  d f Si  dbfunr  Ar  f 

aequalia.  A pumflo  f duco  f g.  xquidiftantt  ab.erirqtperiparterpprimi.SfpcTjaeiufdc.urerqi 
angulorug.reflus.fiC  angulus  e fgper  11  medietas  reai, quareptr  6 eiufde, latera  eg  fltgf.funt 


Kqualia.Erquiaperpenultimamciufdem,  quadratumc  fcftxqualcquadrato  e g,  & quadrato 


,ip»‘um  crir  duplum  ad  quadratum  gf,  quare  ad  quadratum  cd.  Irem  quia  per  eandem  qua^ 
dratum  e a ertrquale  quadrato  a c & quadrato  c c.ipfum  erit  duplum  ad  quadratum  a c:  SC 
quia  quadratum  a f eft  arqualc  quadrato  c f & a c per  eandem, ipfum  erit  duplum  ad  quadri* 
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titm  a c SCadquadfatum^c  d.  Sed  quadratu  a f.eft  i reni  xquale  per  eanderrt  quadrato  adaqua 
drato  d f.crgo  quadrarum  d B£  quadrarum  d f, dupla  funt  ad  quadrarum  a c & ad  quadrarum  c d. 
Et  quia  quadrarum  df  clixquale  quadraro  db.crunr  quadrata  duarum  Iturarum  ad  & db,du» 
pia  quadraris  duaru  lincaru  qux  iunr  a c & c d.quod  rit  propofirum . 

E uclid,  cx  Zmb.  Theorema  9.  Propofitio  9 . 

1 Sire<flalineafeceturmaequalia&  nonsequalia.quaeabinxqtialibns 
tonus  fegmetis  Sunt  quadrata,  dupla  funt  cius  quod  a dimidia  & cius 
quod  ab  ea  quae  media  eft  fetflionu  fit,  quadratoru. 

THEONci  Z amb.  Reda  enim  linea  quedam  • f.fccttur  in  equilia  in  [ignorer  in  non  equa-- 
lia  in  4.  Dico  quod  quadrata  cx  * 4 e3"'  r , dupla  fiunt  eorum  quo  cx  * , cr  > a fiunt  quintorum.  Exci'  . 
tetur  cmmCpcr  1 i prmt)cx  yfigno  ipfiul  ■>  A, ad  igulos  redot  > ',cr  pomtur(pcr  ) pnmiequah,  utnq- 
ipfarum  - ,cryf,ty(pcr  i po]iulitum)concihntur  *<  o~  'f-EXpcr  i'  prm)pcr  'ipli  •.-.pinllc- 
lut  excitetur  *t,£ r(per  etndem)per  /ipfi  ■>  A,paraUelut  excitetur />,cr  (per  i poftulatu)eonnedatur 
«/.E(  quoniam  xquihs  efia,  ipfi  , yequahs  efi(per 5 primi  immiti  • « c angulo r < «.  Ei  quonid  redut 
1 fi  angulus  qui  ad  y,  reliqui  igitur  anguu  'areri'',  uni  redo  funt 
equalestutcrq;  igitur  eorum  quifiub  ny  (&'•',  redi  dimidiat  eH. 

Obidquoq;  vuterq ;■  ipforum  • 6 y cr  y » A.redi  dimidiat  efi.  T otia 
igitur  * > A.  redut  ejl.  Et  quoniam  qtufub  » • / redi  dimidiat  efi, 
redusaute  quifub  > • /,equalis  enim  interiori  efi  oppofito(pcr  19 
primi )hoc  efi  ipfi  ■ y f,  reliquat  igitur  qui  fub  -J aftxili  dimidiusefi. 

Aequat  igitur  efi  (per' 6 comune  fientetiajquifiub  » */,  o quifubt / •: 
giurcf  per  6 primi  }et  litat  > -Jaten/ . efi  equile.  R urfut  quonii  agulut  qui  idS,redi  dimidfut  efi, reduc 
tute  efi  qutfub/s  A,equahs  enim  rurfut  efi  interiori  c r oppofito  ipfi  >yf(perx9  primi  rcltquut  igiiiatq 
equi  fub  U/a,  redi  dimidiut  efi.  Aequalis  igitur  cfl  ingului  qui  id  A ipfi  *{  A Quare( per  Opnnsijcr  ba- 
li it  S /.lateri  4 A efi  equile.  Et  quonii  equalis  efi  ipfi  > ',ey  equum  efi  quod  ex  ay  ei  quod  ex  > y qua- 
drat 1 igitur  que  fiunt  ex  y a cry', eius  fiunt  dupla  quod  efi  ex  .«>.  Al(per  47  primi.,  en  que  funt  cx*y 
er  > equum  efi  quod  ex  > « fit quidraiumtingulus  enim  quifub  « r >, redut  efi.  Igiturquodexu  fit, eiut 
quod  efi  exi  •,  duplam  efi.  Rurfut  quoniam  equila  efi  • * ipfi  » /, equum  efi  id  quod  ex  • ’,ei  quod  ex  • / 
quadrati  igitur  que  funt  ex  ■ > cr  1', dupli  funt  quidnti  quod  ex  • / Qsadrath  autem  que  fiunt  cx » », 
cr  • /.equum  efi  id  quod  ex  • fiper  47  primitqiudritum  igitur  quod  ex  >/,  duplum  efi  cius  quod  ex  » / 
Aequalis  autemefi  * / ipfi  e i:  igitur  quod  ex  ■ /duplum  efi  eiut  quod  ex  r a.  Efi  autem  crid  quod 
ex  1 • , duplum  eius  quod  fit  ex  « y.  Quadrata  igitur , que  ex  « > cr  « /■  quadratorum  que  fiunt 
ex  • yey  r e, dupla  funt.  Eat  autem  que  fiunt  ex  « > cr  » /,  equum  efi  id  quod  cx  * / fit  qua- 
dratum (per  47  primi.  ) Redut  enim  efi  angulus  qui  fub  • > / QgaJritum  igiturex  * /,  eorum 
que  ex  « ' cr  > ^ fiunt, duplum  efi.  Ei  autem  quod  fit  ex  a f,  equilis  funt  ea  que  fiunt  ex  iS  er  J f 
(per  47  primi)  redut  enim  efi  angulus  qui  ad  a.  Ea  igitur  que  ex  * d cr  A /.dupla  funt  ecril  que  ex  ■>  > 
cr>«f  fiunt  quadratoru.  Aequalis  aute  ejl  a /ipfi  1 f, quadrata  igitur  que  ex*-*cr  ■<  A fiunt, dupli  funt 
torum  que  ex  «>cr  f * fiunt.quadratoru  .Sinda  igitur  linea  fecttur  in  partes  equites  cr  inequatri, 
que  ab  me  qualibus  totiut  fegmenlis  fiat  quadrata,dupla  funt  eiut  quod  ex  dimidia,  cr  tx  medio  figmen 
torum  fit,quadratorum:quod  oportuit  demonfirare. 

E uclid.  ex  Camp.  Tropofitio  1 0. 

[ I linea  in  duo pqualia  diuidatur,eicji  in  longum  nlia  addatur, 

I quadratum  quod  deferibitura  toiaaim  addita,&.'  quadra- 
| tu  quod  ab  ea  qua:  addita  efi  utracp  quadrata  pariter  acte- 
pta,ci  quadrato  quod  adimidia,eiq<  quod  ab  ea  producitur 
quae  ex  dimidia  adictftacp  cofiftit.utrifq!  qua 
dratis  pariter  acceptis  dupla  c(Tc  neccfiTeeft. 

C * m p a n v s.  $it  linea  a b diuifa  prr  aqualia  in  c,&  ad- 
dira  libi  linea  b d,  dico  quod  duo  quadrata  duaru  linearum 
a d&bd,parireraccepra,duplafimr  duobus  quadraris  dua- 
rum linearum  a c&  c d,parirei  accepris.  Erigo  ce  perpendicu 
lare fuper linea  ab.&xqualeurriqrlinearua  c&cb,5Cperfi 
do  triangulum  a e b. duitis  lineis  a e & e b.eritip  ur  in  prx- 
miHa  uterque  angulorum  * ti  b,&  uterque  coium,  qui  funt  ad  e,  medietas  relti  perjtprim» 
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Euclid.ex  Camp.  Vropoptia  n. 


4* 


Atam  lintam  ficfccare.ut  quod  fub  tota  8c  una  portione  re 
I dangulum  cotinetur,aequum  Gtei  quod  fit  ex  reliqua  fedio 
| ne  quadratum. 

Campa  nvs.  Sit  Unca  data  a b,quam  uolumus  fic 
diuidci  c.  ut  quod  ex  rora  SC  una  eius  portione  produci- 
iur,4:.|iium  fit  quadraro  alterius . Defcnbo  quadrarum 
ipfius  a b.quod  Iit  a b c d.  Latus  b d diuido  per  xqualia 
in  e, SC  produco  a e:&  e b produco  ufqj  ad  f ira  quod  e f 
fir  zqualis  a e. Et  ex  b fportide  extrinfeca,  delcribo  qua 
drarum  quod  ex  latere  a b refecat  portionem  xqualem 
b f.quar  fit  b h:&  quadratum  dcfcriptum  fit  b f h g.  Dico 
quod  a b fic  cftdiuifa  in  punfto  Ii , quod  illud  quod  fit 
ex  tota  a b in  eius  portionem  h a, eft  arqualc  quadraro  Ii 
b. Produco  g Ii  ufquc  ad  k.quf  enr  (quidiftans  a c.  Quia 
ergo  linea  db  diuifa  eft  per  xqualia  in  c,&'  eft  fibi  addita  linea  b f.crit  per  <f  huius.quod  fir  ex  d f 
in  b f cii  quadraro  cb, aequale  quadraro  e f: quare  & quadrato  e aquare  per  pen ultima  primi, qua 
dratis  duarum  linearum  e b SC  b a. Ergo  dempto  ab  utrifqj  quadrato  line*  e b.erit  quod  fit  ex  d f 
in  b f ,SC  ipfum  eft  fuperficies  d g.jqualc  quadraro  linexa  b.Ergo  dempto  ab  urrifep  parallelogrJ 
mo  h d, erit  quadratum  h f zquale  parallelogrammo  h c.  Et  quia  quadratum  h f eft  quadraram  U 
nex  h b ,Si  parallelogrammum  h c producitur  ex  c a,qux  eft  xqualis  a b,in  a h,  patet  fa&um  eife 
propoli  tum  . Ad  hoc  autem  faciendi!  in  numeris,  non  labores:  quia  impofsibile  eft  numerum 
ficdiuidi,utliic  undecima  proponit, ficut  fries,  fex  ri  26  te  docente. 

Euclid.ex  Xjjnb.  Probkmu  Propofttio  1 1. 

Dacam  redam  lineam  fecare , ut  quod  fub  tota  & altero  fegmentd 
comprehenfum  reflangulu,  aequum  fit  ei  quod  fit  ex  reliquo  fegmeo. 
to  quadrato. 

THEONexZemb.  Sitdeteredelinee*Coporteteutemipfem*tfecere,utquod  . , 

fub  tote  o-iltero  figmento  comprehenfum  redengulum,  equum  fit  ei  quod  fit  ex  rdi'  - 

quo fcgmemo.quadrato. Defcnbatur(pcr^6 primi)ex * i.quedratum  d,e?fccc- 
lur(per  io  primi)  * fbifanim,in  '.figno.ey  connedetwr  ( i.  Ef  extendetur 
(per » poftuUtum ) > *,?n  Acr  ponetur(p  , primi»/?  A '.aqualis  i 'Et(per 
4 6 primi)ex  *[dcfcribetur  quadret  ii!  * * t.crextcndetur  (peri  poftuletu ) 

*.  Dico  quo. i ■*  Ajfecaturin  t.utquodex  * A*CT  A t.comprebcnfumrc* 
dengulum.xquum  fit  ei  quod  fit  ex*  ^.quadrato.  Qjjoniem  enim  rede  linee 
• r fede  eft  bifariam  in  '.adiecet  autem  ei  *f,igitur(per  6 fecundi Jrtdangulu 
eomprehenfumfuby  Acr/ *.  un.i  cum  eo  quod  fit  ex  * '.quadrato,  equii  efl 
ei  quod  fitrx>/quedreto^equaliseute  eft  • f,ipfi 'fredengulum  igitur  com-  ~ r 

prehenfum  fub  > Aer /*,l me  cum  eo  quod  fit  ex > « quedrato.aquum  eft  ei  quod  fit  ex ‘f  quedreto.  S ei 
ei  quod  jit  ex ' (,aquahafunt(pcr  47  primi)caqux  fiunt  ex  A *,CT*  ',quedrate:redm  enim  eft  engu* 
tue  qui  ad*.  Quod  igitur  eft  fub  > f,crf*,cum  eo  quod  fit  ex  * '.aquum  eft  eis  que  fiunt  ex  A »,cr  * •• 
Commune  auferetur  id  quod  ex*  '.reliquum  igitur  redangulum  comprehenfum  fub  t Acr/  *:aquunt 
eft  ei  quod  fit  ex*  l^quadrato.Et  id  quidc  quod  fit  fub  r[,d*,eft  ipfumfttaqualis  enim  eft  ! *,ipfi/*. 

I d autem  quod  fit  ex*  A,eft  ipfum  * e,  tgieurf*  equum  eft  ipft  * d.  Commune  auferatur  * *,  reliquum  igi 
turfOJpji  / /teft  aquale.  Eft  autem  t d,id  quod  fub*  A,  er  H,aqualit  enim  eft  * Aftpfi  A*.kt)t,  id  ejl 
quod  ex*  >.  Redengulum  igitur  comprehenfum  fub  * < cr  f /.aquum  eft  ei  quod  jit  ex  ■>  *,quadrato. 
Vate  igitur  reda  linee*  f,ii 1 /.iiffeda  cft,ut  redengulum  fub*  f,ey  A t comprehenfum,aquum  fit  ei 


quod  ex*>fit  quedraloiquod  feciffc  oportuit. 

Euclid.ex  Cemp. 


Propofitio  1 1. 


N his  triangulis  qui  obtufum  habent  angulu,  tanto  ea  qug 
jlobtufum  fubtendic  angulum  , ambobus  reliquis  lateribus 
jjqux  obtufum  cotinent  angulum  amplius  poteft,quantunt 
5 eft  quod  continetur  bis  fub  uno  eorum,at<£  ea  quae  ei  dire- 
tfle  iuncta  ad  obtufum  angulu,  a perpendiculari  extra  deprehenditui’^ 
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r « M T » « r t Sit  triangulus  a b c, habens  angulum  a, obtufum.  A punflo  c, ducatur  linea  per 
eendicularis  ad  Irneam  b a qua:  netellarid  cadet  extra  triangulum  a b ctaboqu.  angulus  obruto 
clTerre^lus  aut  m.nor  refio  per  ,6  primfcfit  etgocd  perped. cularis  fuper  Uneam  a b produitam 
uf™  ad  d.Dico  quod  quadratum  latens  b c quodlubtenduurangulo 
obtufo  tanto  matus  eft  duobus  quadratis  duarum  linearum  a b & a c 
ambientibus  ipfum  angulum  obtufum  .quantum  eft  illud  quod  fit  ex 

,tia«nimUnc*,rcfpcfiu<iuadraiiluicft,undcran 


bainadbis.C^otentiacmm  uncj,mFausu/u.... 

tum  dicitur  polTe linea  quilibet, quantum  in  (e  duoa  producit.)  Enr  . 

Z per  4 huius, quadratum  b d.trquale  duobus  quadratis  duatum  linearum  b a K a d.Kdu- 
do  eius  ouod  ht  ex  b ain  a d.Et  quia  quadratum  b eper  penulttmam  prtmt  eft  atquale  quadtara 
hd  & quadrato  d”lpfum  erit  xqlialc  quadrans  trium  lineari,  b a, ad,  8j  d c . « duplo  eius  quod 
fit  ex  bama  d.Scd  per  eandem,  quadratum  a c.cft  xquale  quadratis  a d & d c . ergo  quadrarum 

b c.eft  xuuale  c uadratis duarum  linearum  b a flfc  a;&  duplo  eiuS,qpodfit  «bainad.Q_uareb 

< nn-o  amplius  poteft  duabus  lineis  b a,  a c,quamum  eft  duplum  eius  quod  firexb  a i.n  a d . larn 
enimdiximus  quod  tantum  dicttui  polTe  Unea  quilibet  .quantum  in  Ic  dufla , producit,  quod 

tftpiopofitum.  Theorema  «t.  Propofttio  n. 

In obtufwngulis triangulis.quod  abobtufumangulum fubtenden  •» 
tc  latere  fit  quadratum , maius  eft  cis  qux  fiunt  ^b  obtufum  angulum 
comprehendentibus  lateribus , quadratis,  comprchenfo  bis  fub  uno 
eorum  qui  funt  circa  obtufum  angulum, in  quod  protractum  cadit 
perpen dicularis,&  aflumptoextrinfccus  fub  perpendiculari  ad  obtu- 
fum angulum.  ....  . - , , 

THEON  ex  "Zamb.  Sil  obtuft  anguli  triangulum « £ r, obtufum  habens 
moulum  b - >,C7  ducatur  ex  rflgno.m  > •,produdjm(per  1 1 primrpirpcndi- 

cubus?  d Duo  quod  quadratum  quod  ex  ‘ maius  eft  eis  qui  fiunt  ex  t -.er 
->  quadratil  bisfub r -tV “dycomprehenforcilangu',0  Quonam  en, m reda 
linea  rdjedaefi uteunq.  in  </tgno:igttur(per  4.feeudi)quodfit ex > / equum 

efteisquxfiumexr-.crad^aadraus.tybtsfub  , -0-d  comprebmfore- 

dangulo.Commune  ponatur  id  quod  ex  d U.taigiturquxfuntex  r d.crdf, 
aquafunt  eu  qux  fiunt  ex  y.cr -d,0  dt.quadrxtts.erbHfubr-rr- '/o- 
trehenfo  redangulo.  Sed  eis  qux  funi  ex  r der  d f.xquum  eft  t d quod  ,x  , t,  (per  47  primi ) redtu 

,nm  eft  angulus  qui  aJ  ABs  autem  quxfiunt  ex  ud.cr  d b,(per  eandemyquum  eft, d quod  filex.  A 

oJrutmnmturquodfitex  r fxquumcftcts  quxfiuntex,* g.  Ceratu  (greani,m)crb* 
rx>,  cr«  d.comprchenfo  re dangulo  Q «are  quadratum  quod  fi texr  ?,ets  qux  fiunt  ex  > *,c r • 

.«Tu,  I > ,,cr  x d.comprchenfo  redangulo.ln  amblygonif,  tgtlur  triangulis. quod  ab  obtufum 
angulum  fublctldcnlc  latere  fi,  quadratum  .matus  eft. ZT  qux  fequumurnUfunquoJ  Celendere  eportut. 

Mnis  oxygomj  tanto  ea  quacacutumrcfpidtangulumam-  ’* 
bobus  lateribus  angulum  acutum  continentibus  minus  po 
teft:  quantum  eft  quod  bis  continetur  fub  uno  eorum,  cui 
perpendic  ularis  i ntra  fupcrftat,  eacp  fui  parte  qux  perpendi 

culari  angulocp  acuto  interiacct. 

Cahpanvi,  Quod  hic  proponitur  de  latere  lubren  fo  alicui  an- 
oulo  acuto. in  mangulooxygonioiuciitatem  habet  dclaterefubtcn 
focutitbetanguloacuto  in  omni  triangulo,  fiue  r at  orthogonius.Ii 
uc  ambivgontus,  fiueoxygonius.  Sit  er  go  in  triangulo  ab  c,qui- 
cunrn  triangulus  fueni.angulus  c acutusiqui  fi  fuerit  oxygonius.du 
caiur  perpendicularis  ab  quouis  angulorum  a uei  b,  ad  quamuis  ba 
finbcuelaciquiacutnfie  fuent.fempercadei perpendicularis  in- 
na triangulum . Si  autem  fit  amblygonius  aut  orthogonius  , ab 
angulo  ob  nuo  uel  recto  ducatur  perpendicularis  ad  latus  oppo-  1 

fitum  quam  mamfcftu  eft  cadere  intra  mangulum. EMit  umpiiciter  b 

dica  ciim  in  omni  triaguio  fint  duo  acuti  anguli, ncccflano  em  aher 


•J 
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reliquorum  angulorum  qui  funt  a & b, acutu*. Ducam  igitur  perpendicularem, ad  lineam  illam 
qutr  duobus  acutis  intcriacct.Sitergo  ut  triangulia  b c:angulus  b etiam  fit  acutus : ducam  ergo 
ad  bc,perpcndfcularem  qua:  fit  a d,qux(ut  didtum  cftjcadet  intra  triangulum. Dico  iratp  quod 
quadrarum  latens  a bquod  fubcrnditur  angulo  acuto  c,  tanto  minus  cft  duobus  quadratis  dua- 
rum linearum  ac  & tb, quantum  duplum  cius  quod  fi  rex  b cind  c.Yel  dico  quod  quadrarum 
a c quod  etiam  fubrcnditur  angulo  b quem  pofuimusacutumCquicquid  fuerit  de  angulo  a)  tan- 
•ro  minus  cit  duobus  quadrans  duarum  linearum  a b,  di  b c, quantum  eft  duplum  cius  quod  fit 
ex  c b in  bd.  Erit  enim  per  7 huius,  quadratu  bc  cu  quadrato  dc.xquale  ei  quod  fit  ex  b cind  c 
bts,&  quadraro  alterius  partis  fdlicer  b d, quare  addito  utriqt  quadrato  a d, erit  quadratu  b c cum 
quadratis  duarum  linearum  a d & d c.srqualc  quadrans  duarum  lincaru  a d & d b,6c  duplo  ei  uS 
quod  firex  c bin  c d.  At  quia  per  pcnultimam  primi, quadi  arum  a c eft  xqualc  quadratis  duarum 
linearum  a d 8C  d c:erir  quadratum  b c cum  quadrato  a c, aequale  quadraris  duarum  linearum  a d 
& b d,&  duplo  eius  quod  fit  ex  b c in  c d.Scd  per  eandem  penultima  primi,  quadratu  a b,xqu u m 
eft  quadraris  duarum  linearum  a d & b d ergo  quadratum  b c cum  quadraro  a c,  xquum  eft  qua 
draro  a b : 3C  duplo  eius  quod  fit  ex  b c in  c d : quare  tanto  minus  poteft  a b duobus  lateribus  b c 
& 2 cquan  tum  cft  duplum  eius  quod  fit  ex  b c in  c d.quod  eft  propofitum . Simili  modo  proba- 
bis,larus  a c quod  fubrenditur  angulo  b acuto. polTe  taro  minus  duobus  lateribus  a b & b c:  quan 
tum  eft  duplum  cius  quod  firex  c b in  b d.  % Notandu  autem  per  hanc  6C  prax  edentem  & penuJ 
timam  primi, quod  cognitis  lateribus  omnis  trianguli , cognofcirur  area  ipfius,  & auxiUaniibus 
tabulis  dcchorda  8C  arcu  .cognofcirur  omnis  cius  angulus. 

Euclilex  Zmb.  Theorema  n.  Vrcpofitio  15. 

In  oxy gonqs  triangulis , quod  cx  acutum  angulum  fubtendente  fit 
quadracum,  minus  eft  eis  quae  ex  acu  tum  angulum  comprehendenti" 
bus  lateribus  fiunt  quadratis : comprehcnfo  bis  fub  uno  eorum  quae 
funt  circa  acutum  angulu.in  quod  perpendicularis  cadit,  8C  lumpto  in 
tus  fub  perpendiculari  ad  acutum  angulum. 

T H E O N ex  2amb.  Sit  oxygonium  triangulum  • A y,  acutum  ha' 
hent  angulum  qui  ad  A.C^per  i , primi )ducatur  ah  . figito,  in  ( y,  prr- 
pendieularis  a S.  Dico  quod  quadratum  ex  « y,  minat  eft  quadratu  que 
fiunt  ex  y AC r*  ■>,  comprehcnfo  bis  redangldo  fub  > A,CT  fi  Quonta 
tnim  reda  Unet  A y iijfeda  eft  uteunq;  in  u,igitur(per  y fecundi)  quadra 
ta  que  ex r f-,C7  f u,equalia  funt  his  fub  y A,cx  h -‘,ccmprcbtnfo  redan - 
guto,  cr  ei  quo ! fit  ex  y d quadrato . Commune  apponatur  quadratum, 
quod  ex  d igitur  quadrata  que  ex  y A,c r A u,er  * »,(per  y fecundi) 
equalia  funt  redangulo  comprehcnfo  Hi  fub  y A,ry  fi  /,erei S que  fiunt 
ex  “ «'.cr*'  ',quadrttit.Sei  ett  que  fiunt  ex  f U,cr  U equum  eft  id  quod  fit  ex  « A,angulut  enim  qui 
ei  u,ndus  eft.  Bis  autem  que  fiunt  ex  * y, equum  eft  id  quod  ex  * 'ftpcr  47  prtmt)ea  igitur  que 

fiunt  e xyA,esrA  aequalia  funt  ciquodfitcx*y,cr  ei  quod  bis  fit  fub  y fi,<y  AU.  Quare  fotum  quod  fit 
ex  a y, minui  eft  eis  que  fiunt  ex  y A,(yf  a quadratis:  eo  quod  eft  bis  fubyA,<yfi  U,comprchcnjo  ledon 
gulo.  In  oxygonijs  igitur  trianguhs,cr  que  fcquuntur  reliqua:  quod  oftendere  oportebat. 

Buehlex  Camp.  Propofitio  14. 

Ato  trigono.arquum  quadratum  defcnbere. 

Campanvs.  Sitdatus  trigonus  j h 

a:cut  nos  uolumus  xquum  quadra- 
tum dcrcriberc.Dcfignabo  fuperficie 
xquidilUrium  laterum  &C  rectorum 
angulorum  xqualcm  trigono  dato, 
fecundum  quoddocct4j  pnmi:  iiiqj  fupcrticies  illa 
bed  ercuius  Ii  latera  fuerint  xqualia.habemus  quod 
qu(timus:ipfa  enim  crirquadraraperdiffiniiioncm. 

Si  aurem  latera  fint  inxqualia.runcadiugam  minus 
ipforum  laterum  maiori, fecundu  recurudinrm:fitfp 

bnea  c f.xqualis  minori  duorum  laterum, quod  efte  , 

e.adiuncta  maiori  quod  eft  b c, fecundum  rcfiitudincm. Totam  b f diuidam  per  xqualia.in  pun- 
Cio g.fiC  facio  gcentro.fupcr  lineam  b f fecundum  quantitatem  linexg  brdeferibam  femicircu- 
lum  b h,&  latus  e c producam,  ufquequo  fecct  circunfcrcnnam  inpunoo  h.  Dico  qudd  quadra- 
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rumlinereh  eft  aequale  trigono  dato. Producam  Uncam  g h.Etquu  linea  bf  di  uifa  eft  parw 

trigwoa.^uodcftp^op^^  pn  lux  inuenitur  latus  tcttagonicum  cuiuslibet  alto» 


l 


parte  longioris , Si 
iimpliciter  omnis  fi 
gurarrc<fiis  Uncis  co 
tentae : quaecunque 
fuerir.quoniam  om 
nem  figuram  talem 

uemu^^cuiuTltbet illorum  manguloriiinueniemustetragonicum  latus  fecundum  doarinam 
iflius.fif  inueniemus  per  penulnmam  primi, lineam  unam, qui  polsitin  omnia  laiera  tetragoni 
ca  inucnia.  Verbi  gratia, uolo  inuenire  latus  tetragomcu.n  redhline*  Hgun  irregularis  a bc  de 
f.Refoluo  eam  in  tres  triangulos  qui  fuma  b f,&  r d e.K  f c e.Inuenio  quoque  Iccunduoi  doan 
nam  iltiusitrialatera  terragonica  iftorum  trium  triangulorum, qux  funi  g h,  h k.  \ H I : « eirgo 
h k,perpendicularitcr  luper  gli.flC  produco  gk.eriiqi  per  penulnmam  pnmt.quadiatuiti igk  x- 
quak  quadratis  duarum  linea,  um  gh,  & h k : 8<  tertium  latus  k I engo  perpendiculantei  fuper 
P M ...  It I ol  btusretracomcum  touus  tt- 


lineam  gk!&  produco  lineam  g l.eriiiperpenultimampiimi,  gl  la.us . etragon, cum  conus  b- 

gurae  reifali 


bUnc*  propoli  rar. 

E uclid.ex  Z mb. 


„ Problema  1.  Propofilio  14. 

Dacortclilineo.jcquum  quadratum  confticutre. 

T H E O N ex  Zam4.  Sit  datum  reflilineum •<, oportet  ei  reihlinco  equum  quadratum  conflituere: 
confiituatur  ( per  45  primi ) ipfi  •,  refldinto : equum 
paradelogrammum  rciiangueam  A e '-.Si  equalit  eft  ‘ •, 

1 pfi  i '.faflum  Um  eft  problenu : conftituitur  enim  ipfi 
• preflilineo. equum  quadratu  A '■  Si  autem  non.ipfarum 
A >,cr  ■ ',  altera  maiore)}.  Sit  mtior  < ',C7  producatur 
in/,  ej  ponatur  ipfi  > A, equulis  - 4 (per  t primi,)  e r 
(per  1 o primi  )fccctur  A {,  bifaria  in  r .Et  centro  quidem 
..fpatto  utro  aut  * A, aut  » /.femieireulusdefcnbatur  A 
A ,',cr  (per  s poJhtUtum)  producatur  '-Jn»,c r (per  t ■ 

pojiulat  um.eonnc  flatur  • 0.  Quoniam  igitur  refla  linea  - 

l A,  fefla  eft  in  equalia  in  .,©■  in  inequalia  in  -.igitur  (per  , fecundi ) reflangulum  eomprtbenfumfub 
A-.c r-  f.cum  quadrato  quod  fit  ex  t r, equum  eft  ei  quod  ex  •/, quadrato . Aequalliautem  eft  . /.ipfi  . 
f-rtflangulu  igitur  comprebenfum  fub  A '.er  '/.(per  s fecundi)  cum  eo  quod  ex  .-.fit  quadrato,equum 
eft  ei  quod  fit  ex  . », ei  autem  quod  fit  rx  . 0, equalia  funt  ea  que  ex»  •,©•« -.fiunt  quadratis,  ( per  47 
primi. ) Quod  igitur  fitfub  A -,cr  - /,<umeo  quod  fit  ex.-:  equum  eft  eit  que  fiunt  ex» -,c r • 
commune  aufiraner  quadratum  quod  ex -■■.rdiquum  igitur  reflangulumcomprebnfu  mfubA  -,cr  - f, 
equu  eft  ei  quod  fit  ex- »,  quadrato.  Scdldquodfub<‘,cr'f  eft, quod  ipftun  f Aqualis  rnim  eft  - {.ipfi 
- .a.peraUelogrammum  igitur  ('.equum  eft  ei  quod  fit  ex  » -.quadrato.  Sed  •'  '.equum  eft  ipfi  -.reflUi- 
neo.-cr  •>  igitur  refltiineum  equum  eft  quadrato  deferipto  ex  - 1.  Dato  igitur  reflilmeo  a , equum  qua- 
dratum conjhtutum  eft  fub  - o.defcriplum.quoificiffc  oportuit. 
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Sf  EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOil  ET  R1C  O R VM  ELE- 

mcnt<Srum>  Liber  tertius. 

Ex  CmtprnO.  Diffinitiones. 

V orum  diametri  funtxqualcs , ipfos  circulos  xquales 
cfie.  Maiores  autem, quorum  maiores.  Et  minores.quo 
rumminores.  a Circulum  linea  contingeredicituriqux 
cum  circulum  tangat,in  utrancp  partem  eiedta  circulum 
nonfecat.  3 Circuli fefe contingeredicun tur.qui fe tan 


gciucs.feinuiccm  non  fccant. 

Circuli  etpules. 


lutor. 


Minor. 


Linee  circulum  contingent. 


©eee  cd 

Circuli  \t  contingentes. 

4 Reclx  linex  in  circulo  xqualiter  diftare  dicuntur  a centro , cum  a 
centroadipfasdudxperpendiculares.fucrintxqualcs.  5 Plusuero 
diftare  a centro  dicitur,in  quam  perpendicularis  longior  cadit.  6 Re. 
tfla  linea  portionem  circuli  continens,chorda  nominatur.  7 Portio  uc 
rocircunferentix.arcus  nuncupatur.  s Angulus  autem  portionis  di. 
citur,qui  a chorda& arcu  continetur.  9 Supra  arcum  angulus  confi. 
ftere dicitur.qui a quolibet  punclo  arcus  ad  chorde  terminos  duabus 
retftis  lineis  In  circulo  rea*  linee.  Ang  portionis.  Arcus.  Angulus  [uptrurcuconfiilens. 
exeuntibus 


continetur. 


C borcU. 

10  Se<fiorrircuIi,eft  figura  quX  fub  duabus  a centro  duftis  lincis,Sd 
fub  arcuquiab  eis  comprehenditur,conrinctur.  11  Angulus  autem 
qui  ab  cis  lineis  ambitur/upra  centrum  confidere  didtur.  u Similes 
circulorum  portiones  dicuntur,in  quibus  qui  fupra  arcum  confidunt 
anguli/ibi  inuicem  funtxqualcs.  13  Arcus  quoque fimiles  funt,qui 
aequos  angulos  prxdiito  modo  fufdpiunt. 

Seaor  circuli.  Angulus  fuper  centrum  eonfiflcnt.  Smiles  circuli  portiones  cr /miles  ercus. 
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geometr.  elehent.  evclidis 

Ex  ZMnbcrtc.  Dijjjinitienn. 

Equales  circuli  funt,quorum  dimetientes  funt f quales, 
uel  quorum  quae  ex  centris funt  aequales,  i Re(fta linea 
circulum  tangere  dicitur,  quae  circulum  tangens  & cie- 
da.circulum  nonfecat.  $ Circuli  fefe  tangere  adinui- 
cem  dicuntur, qui  fefe  inuice  tangentes.fe  non  inuicetn 

fecant. 

Circuli  xquales.  Unt, i circulum  Umgnu. 


Circuli  fetungentet. 


©e  o co 


4 In  circulo  aequaliter  diftare  a centro  redae  lineae  dicuntur,  cum  a cen 
cro  in  eas  perpendiculares  dudac  funt  aequales . Magis  autem  di  (lare 
dicitur,  in  quam  maior  perpendicularis  cadit.  5 Segmentum  cir- 
culi, eft  figura  comprehenfa  fub  recfialinea,& circulidrcunferentia. 

6 Segmenti  angulus  eft,  qui  fub reda  linea 8f  circuli  circun ferentia 
comprehenditur.  7 Infegmentoautemanguluscft,cumincircunfe- 
rentia  fegmenti  fumituraliquod  fignum , 8c  ab  eo  in  redae  line®  fines 
quae  balts  eft  fegmenti  red®  lineae  coniunguntur , angulus  qui  conti- 
netur,fub  coniundis  redis  lineis  eft. 


8 Cum  uero  comprehendentes  angulum  redae  lincsc.aliquam  fufei- 
• piunt  circunfcrentiam.in  illa  angulus  efle  dicitur.  9 Sector  autem  cir- 
culi,eft  cum  ad  centrum  circuli  fteterit  angulus,comprehe(a  figura  fub 
angulum  comprehendentibus  redis  lincis,&  aflumpta  fub  eiscircun- 
ferentia.  10  Similia  fegmenta circuli , fun t qua: angulos  aequos  fufei- 
piunttud  in  quibus  anguli  libi  inuicem  funt®  quales. 


0 0 


E uclid.  tx  Catp.  Vropofitio  1 . 

|Irculipropofiti,centruminuenire.  Vndc  manifeftum  eft 
! quod  duabus  redis  lineis  in  eodem  circulo  apud  circunfe 
j,  rentiam  terminatis.neutra  illarum  alteram  per  aequalia  or 
M [ ^rhoponaliterfecattnifiipfa  fuper  centrum  tranficrit. 

C a m e a n v f . Sir  circulus  propoli  rus  a b c,cui  us  uol  um  us  centrum  in  uen  irc.  Duco  in  ip  Io  rir 
culo  lineam  a c,  qualitercunque  contingar,  quam  diuido  per  srqualia  in  pun&od,.i  quo  duco 
perpendicularem  ad  lineam  a c,  quam  applico  circunferenriarcx  urraque  parte : linque  c d b, 
quam  rurfus  diuido  per  srqualia  in  punita  f,  quem  dico  efle  centrum  circuli . Si  enim  non  eft, 
erit  autem  alibi  aut  ia  linea  c b,  aut  extra . In  linea  c b , non . Si  enim  fuerit  in  ea  ut  in  pun- 

flo 
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rto  g,erit linea  e f maior  linea  e g.pars  uidclicet  toro, quod  eft  im 
pOflibilc.Quod  Ii  fuerit  extra  linei  e b,ut  in  pfufio  h, ducitur  U- 
ne(  h a,h  d Ii  c.Et  quia  laiera  h d,et  d a triiguli  Ii  d a funt  {qualia 
latcrib*  h d dii  d c triaguli  Ii  d c,&  balis  h a bali  h c,erit( p 8 primi) 
angui’ a d Ii  xqualis  anguloe  d Ii, quare utcrq) refi\&  quiaan- 
gul'  a d b fuit  etia  regius, erit  a d It  {qualis  a d b(perr  petitionem) 
primi, pars  uidelicettoti, quod ell impoltibile.  Non  eftergocen. 
trii  dati  circuli  alicubi,  quam  in  puncto  f.quod  eft  propolitum. 

Euclid.exZamb.  Problema  i.  Propofitto  i, 

Daticirculi.centruminuenire. 

THEONexZab.Sit  datus  circuitu  * t >, oportet  ipfius  circuli  * 

•y,cetru  inucnire.  Excitetur  in  eo  Unci  quadj  re  Ut  utcucp.fitq; « f.  E t 
(p  i o primi)  fccctur  bifaria  in/,cr(ptt  eiufdcj  ab  ipfo /,ipfi  * t.exci- 
tetur  A > ai  angulos  redos,et(per  poftulatu  fecundu)extcdaturin <, fece - 
turq;(pcr  i c primi)}  '.bifaria  in  f.  Dico  quod /.centrum  eft  circuli.  fiy. 

Non enimjedfipoftibile eftjit -.eripi poftulatu)conncdatur  • /,• 

P.Er  quoma  aqualis  eji  .Aftpfi/ A.comums  autc/  -,dua  igitur  . A, et/., 
duabusc/,ty/  A funt  aquales  altera  a!tcn,ct(  p 1 5 diffinitioni  primi  )ba 
fis  • ..bafi  a f.eft  aquahs-.ex  centro  enim  igitur  (p  g primifangulus./., 
angulo  I A. ,cft  cequalu.Cii  autc  reda  linea  fup  reda  cofiftcns  linea, utro- 
biq;  angulos  equos  adinuicc Jiccrit.eorZangulorZ uterq;  (p  10  primi  dif- 
finitione) reflus  erit.  Angulus  igitur  < ' «/cflwt  efttat  angulus / A /,,„S  re - 
fluiejf.  Angulus  igitur/ A A.jgulo  A A ,(p  + pojlulatu)aquaks,maior  mi 
nori,quodcft  1 mpofiibilc.  Igitur  > no  cfl  centru  circuli  «(>.  Similiter  ofttn 
demus, quod  nullu  aliud  prater /.igitur /.centru  eft  circuli.  A y,quod  freiffi  oportuit. 

CORREL  Hinc  eft  maniftftu  quod  fi  in  circulo  reda  linea  aliqua  aliqua  reda  lineam  bifar  14,(7  al 
angulos  rcdosdifpefcuin  diffieciente  eft  centrum  circuli.  Euclidcx  Camp.  Propofitio  a. 

^ Per  clrcul1  c,rcu,1fcrcnti->  duobus  puntftis  fignatis.lincam 
■v  ^“rectam  ducftam  ab  altero  ad  alteru  circulu  fecare  necefleeft. 

C111P1H1  s.Sit  ur  in  circun feren tia  circuli  a b, 
cuius  centrum  (ite,  (iguata  funt  duo  punfta,  qua:  t 

funt  a & b.  Dico  quod  linea  refla  coni  figens  unu 
cum  altero, fecabit  circulu,  Alioqui  cadet  extra  circulu,  (ittp  a e b.li 
nea  reftaifi  poflibite  cft.ProducS  lineas  c a & c b.erutcp  (per  s pri- 
mijanguluscab8t  cba  arqualesprotrahi  item  linei  c e, qur  fe- 
ret circii fereriam  in  piif  lo  d,eritqi(per  ns  primi)angulus  a e c ma  * , 
ior  angulo  c b e, quare  maior  Sgulp  c a e, quare  per  (per  1 8 eiufde) 

Iatusa  c, maius  latere  c e,&  quia  eft  sequalis  c a.eritcd.maiorce,  / 
pars  roto, quod  cft  impoifibile.  Quia  ergo  linea  eoiunges  duo  pii 
flaa  b, no  trafibitextra  circulu, fecabitipfumrquod  cft  propofitii,  i 
Euclid.ex  Zamb.  Theorema  t.  Propofitio  a. 

Si  in  circuli  circuferctia  duo  fuerint  ligna  utcucp 
fumpta,ea  ligna  conccfics  recta  linea  intra  ipfum 
drculum  cadit.  THEO  Nex  Zab.Sit  circulus,  (y.v  in  eius  circu/i 
rentiafint  utcucp  binafigna  . fi  Dico  quid  redalinea  applicata  cx  . in  (intra 
ipfum  circulum . Ay  .cadit. Non  cmm.fed  fi pofiibUc efi.cadat  extra  » 1 C E t 
contingat  fiue  accipiatur  centrum  circuli, fitpiBudlper  p recedentem)  A, 
crCpcr  1 poJlulatutn)conncdatur  / .,/  A.  er  extendatur  / [.ai  •.  Qtiomam 
igitur  aqualis  cft  (per  1 ldiffinitionr)primi,A  ..ipfi  / (aqualis  cft  angulus  A.  . 

’>  angulo/ A '.Et  quoniam  trianguli  / • '.unum  latus  producitur.  • (igitur  \ 

(perit  primi)  angulus/'  (.angulo  / . c, maior  eft.  Aequalis  autem  ed  angulus  * 

/.'.eiquifub  / A s,Maior  igitur  eft  angulus  Ac  (angulo  A (csmaiori  autem 
angulo , maius  latus  fubtenditur  (per  18  primi.)  maior  igitur  eft  A ( quam 
a '■  Aequalis  autem  eft  (per  ij  diffinitionem  primi ) A < jeopfl  A /jnaior 
igitur  eft/  / , quam  />,  minor  maiore , quod  eft  impofiibilc.  Refla  igitur  cxtcnfa  linea  ex.,  in  A, 

t ♦ 
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trtn  ipfum  clrculu  non  cadit.  Similiter  rtii  demonftraUmut  tjuoj  nrq;  in  ipfam  cireunprentia  inire  igi- 
tnr.  Si  in  circuli  circujcretia  igitur,  et  que  [tquiitur  reliqua  ut  in  thcorematrjuoj  dcrnofiraffc  oportuit. 
Eudtd  ex  Camp.  Tropofmo  j. 

[ lineam  intra  circulum  prxtcr  centrum  collocatam  alia  a 
centro  ueniens  perxqua  fecer.orthogonalitcr  fuper  eam  in 
fi  flere:  Se'  (lineam  oithogonalitcr  ftetcrit.cam  per  xqualia 
diuidere,nece(Teeft. 

C«hi‘*hi  ».  Sit  ut  lintam  a l>  collocatam  intra  circulum  n b, 
cuius  centrum  fite, linea  cd  uemens  .1  centro, diuidar  perxqua- 
lia.  Dico  quod  diuidtteam  orriiogon alirer,  Sl  econucrfo.uideli- 
cct  fi  diuidir  eam  orthogonaliter,  diuidit  eam  per  xqualia.Prod u 
cam  lineas  c a & c b,&  ponJ  P‘*m°  quod  diuidat  cam  per  xqua- 
lia, erunr  ergo  duo  larera  c d d a.rrianguli  c d a:xqualia  duo- 
bus lateribus  c d,SC d b.rriangult  cd  b.&bafisc  abali  c b:ergo 
(per  3 pnmi)ancu'us  d unius, eftxqualis  angulo  d alrerius:urer 
que  igitur  eftreaus. Quare  cd.eft  perpedicularis  fuper  a b.quod 
«ft  propofitum.  Ponam  ircrum  quod  c d fir  perpendicularis  lu- 
pera  b,&oftendam  quddipfadiuiditab,perxqualia:critcnim 
propter  ha  nepofi  no  nem,  uterque  angulorum  qui  lunt  ad  d.re- 
ltus:quare  unus  xqualis  alteri.  Ar  quia(per  ;)pnmi  angulus  c a d,eft  xquali  angulo  c b d,&  la- 
tus c a xquale  lateri  c b.Cper  16  primi)  erit  linea  a d .xqualis  linex  d b.quod  cft  propofitum. 

E uclilex  Zjw b.  Theorema  i.  Tropofitio  j. 


Si  in  circulo  refla  linea  quaedam  per  centrum  cxtenfa,quandamnon  * 
per  centrum  exrcnfam  redam  lineam  bifariam  fccuerit,ad  angulos  rc. 
dos  ipfam  fccabit.Ec  fi  ad  angulos  redos  ipfam  fccucric,  bifaria  quocp 
ipfamfccabit. 

T H E O N «x  Zamb.Sitercuhu»fi  >,cr  1«  eo  refla  qurdam  linei  per 
centrum  extcnfa  y ■’,rtflam  lineam  qurd.m  non  extenfam  pi  r centrum  * f, 
bifariam  feeet  in  figno  / Dico  quod  cr  ad  angulo  s reflos  eam  fecat.Contin 
gjt  fiue  accipiatur  centrum  circuli  * fi  r,(p<r  primam  tertij)  fu  q;  iQud  ,ry 
(per  1 po  luhtum )conneflatur  ‘ *,cr 1 fi.  E t quoniam  * qualis  e)t  * /jpfiff, 
communis  autem / » ,dua  igitur  • /,crfn,duabM  'f,CTf  f»/u«t  aquales.  fc/ 
baftt'  *,bafi  » (,  (per  15  diffinitionem  primi)cfl  r qualis.  IgriurfpiT  3 pri' 
rntjangulus  * / »,4HgM.'o  f/',rj}  aqualis. Cum  autem  refla  linea  fuper  reflam 
lineam  conflens, ut robiq;  angulos  fibi  inuicem  aquos  fecerit,  (per  10  difji 
nitionem  primi.)  uterque  toforum  angulorum  reflus  erit , uterque  igitur  eo • 
rum  quifunt  fub  •»  / scr  » / « reflas  efl  igitur  > d,qua  per  centrum  fecans,  g 

ipfam  * (,non  per  centrum  extenfam  bifariam, CT  ad  angulos  reflos  feeat. 

Sed  fecet  > d, ipfam  * (,ad  angulos  reflos.  Aio  quod  et  bifaria  ipfam  feeat, hoc  cft  quod  aqualis  efl « /,ipp 
/f.  E tfdem  nanq;  diffojitis  CT  eonftruflis,quoniam  aqualis  efl « *,ipft » fi, (per  15  diffinitionem  primi,) 
aqualis  efl  angulus  • * /angulo  * (/.  Et  angulus  * / *,  re  flus:  aqualis  cjl  (per  quartum  populatum,  )angu!o 
reflo  qui  e/l  ub  fi/ •.  Duo  igitur  triangula  funt  '*/,&  * </,duos  angulos  duobus  angulis  aquales  labtn - 
tia,c?unum  latus  uni  lateri  aquale  */ ,fcilicet  quod  (per  2 6 primi, ) commune  tpfts  rfl  fubtendent 
unum  aqualium  angulorum  , cr  reliqua  igitur  latera  reliquis  lateribus  habebunt  aqtuha  : aqua - 
Its  igitur  ejl  * I ipft  / fi.  Si  refla  igitur  linea , cr  qua  fequuntur  reliqua  ut  in  theoremate , quod  demon* 
fir  ajje  oportuit. 

Tuclid.  ex  Camp.  Pro pofitio  4 . 

I intra  circulum  duxlinexfeinuieeinfecent,&'  fuprr  ccntru  + 
nerti  tranfcant,non  per  arqualta eas  freari  ncccfTe  cft. 

C*mp»nvs.  Sir  ut  in  eirculo  a b c d.  cuius  centrum  fit  c,  dux  linexa 
e,&b  d.feccntfein  pun£igf,&  utraque  earum  ueUltera  non  rranfcar  per  cen- 
trum. Duo  quodipicuon  diuidunt  fefeper  xqualia:  ita  quod  utraqueper  xqualiadiuidarurab 

utxaquc 
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urriqur.Quod  fi  fucrirhoc  po(fibiIc,ponarur:&  fit  primo,  urnctt- 
tra  rranfcat  per  centrum.  A centro  e producam  lineam  e f.critqjpcr 
primam  parrem  prarmufx,  unufquifquc  quatuor  angulorum  qui 
fuiua  te.cfc.bfc  8C  e f d.rettus, quod  cftimpofTibilc.fic enim  re- 
atus effiet  minor  rctfo.  Sit  igitur  ut  altera  earum  franCcat  per  cen- 
trum,adituc  dico  quod  non  diuidunt  fefc  per  arqualia.  Quod  fi  fic, 
tunc  per pnmam  partem pnrmhTx, cum b d ducta  a centro  diui- 
dat  ac  per  xquaiia.dim det  eam  ortltogonaliter, quare  etiam  a c di- 
uidcrbdorthogonaliter.  Etqutadiuidit ac ipfamb  dperxqualia 
ut  ponit  aduenanus  :ipfa  rranfibit  per  centrum , per  correlarium 
prima:  huius : quare  ambar  rranfcunt  per  cenrrum.quod  eft  contra 
hypothefin.  • 

Eudid.cx  Zamb.  T heorm-S}.  Prcpo/iti'04. 

Si  in  circulo  binae  recti  lineae  fefeinuicem  fccucrintnon  per  centrum 
cxtenfae,(efe  inuiccm  bifariam  non  fecabunt. 

THEON  eitZamb.  Sit circulus */>s,crin to bina refla linta •* 

>,C r-  fe/e  intlicemfcent  in  yi  o n per  centra  ertenfx.  Dico  quod  fe  bi- 
fer idm  non  fecant.  Si  enim  eft pcftibitc,fcfc inuici  fecit  bifaria, ita  ut  •<  > 
aqualis  fu  ipfl 1 Ipji ' -'.fumatur  e er,  Irum  circuli  m n ? ^.fthf  U' 

lui  (per  primam  lerti/)  f,cr  ( per  primum  poftulatum  j conneflatur /*. 

Quoniam  igitur  refla  iinej  quadam  per  centrum  extenft ! y cftm  ali' 
quam  lineem  non  per  citrum  extenfem  a y, bifariam  fccat,crad  angulos 
reflas  ipfemipcr  i tertij )frcet.  Igitur  angulus/ • *,rcflus  eft  Kurfus  quo- 
niam refla  linea  quadam  f '.rectam  quadam  lineam  non  per  centrum  ex- 
tenfam  i d, etiam  bifariam  [ccattcr(pcr  f tnrtij)ad  angulos  re  flos  eamfc 

eat.  Angulus  igu»r/i/,reflM  efttpatuitauti  quod  angulus /‘',reflus  eft.  Angulus  igitur /t ‘(per  quar- 
tum  pojiulatutu)  angulo  / i feft  aqualis , minor  maiori , quod  eft  impoftibile.  R tfla  igitur  linea  « y, 
cririfefe  inuiccm  bifariam  mir.ime  fceant.  Si  in  circulo  igitur, a-  quafequuntur  reliqua,  quod  demon' 
ftrajje  oportuit. 

EuclilexCamp.  P ropojitio  s. 

i Irculorum  fe  inuiccm  fecamium.ccntra  diucrfa  efle. 

CiKPisv’.  Sint  duo  circuli  a c b.a  d b, Creantes  (e 
I lupeiduo  punfiaa  SCb  Dico  quod  eorum  Cum  di uerfa 
i cenna.Si  emm  haberent  idem  cenmim . ipfum  eflet  per 

B diffinitionem  ,in  portione  urrique  Circulo  communi. 

iit(j)  illud  c, OC  ducantur  lineat  e a & e fc,eruntip  per  diifinirionem  cireu- 
li  dux  lineate  a Si  cf.xquales.ltemip  per  eandem  diffinitionem  dux  li- 
nea: ea  & ec,xqua!c$,  quare  c f eft  xquatis  e c,ciim  utra ;;  carti  fit  xqua- 
iis  c a.pars  uidclicet  toti,  quod  eft  impoftibile. 

Euelid.tr  Zamb.  Theorema  4.  Propofttiof. 

Si  bini  circuli  fefe  inuincem  iecucrmc,  non  erit  cor 
rum  idem  centrum. 

T H E O Ne*  Zamb.  Duo  inquam  circuli  ‘A>,cr ' f ‘Jifeimti' 
eem  fecent  in  ftgnis  > cr  f-.  Dico  quid  eorum  non  eft  idem  centrum.  Si 
enim  poftibtlc:ctlo',p-  (per  primum  poOulatum)conne/latur  > ',er 
ducatur  1 ! *,  utcunque.  Et  quoniam  •,ftgnmn,cemrum  eft  circuli  • /y, 
ecqualis  eft  < y,ipft  [,(pcr  1 j diffinitionem  primi. ) R urfu  quoniam  > 
ftgnum, citrum  eft  circuli  > i -.aqualis  eft  (per  eandtm  diffinitionem)  1 
sc/pfi  > r.ojlenfum  eft  autcm.quod  1 y,ipft  > f, eft  aquatu : c r > figitur 
ipfl  1 r,cft  aqua  Iis, minor  maiori , quod  e/l  impoftibile  Igitur  1 ftgnum, 
centrum  non  eft  circulorum  * t f,  cr  y I t.siduo  igitur  eirculitcr  re-  p 

pltqua  qua  fequunturtqaod  Jemonflrare  oportebat.  % 

Euchdxx  Camp.  Propofitio  S. 

[rculorufcfcconungcntiu.no  idem  cctrum  cflcncccflccft. 

Campa  nvI.  Sim  duo  circuli  a b Si  a c, contingentes  ficin  punito  a. 

Dico 
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Dicoqudd  «orum  funrdiutrfa  centra.  Si  enim  habuerint  idem  cen- 
irum , erit  per  diffinitionem, inter  minorem  eorum  cum  minor  poli- 
tus fuerir  intra  maiorem, fitcpipfum  d,8£  ducamur  lineg  d a&d  b e, 
erirto(pcrdnfinirionc circuli, utraqueduaru lincaru) d b&dc,xqua 
iis  a d , quod  eft  impoifibile.  q|  De  circulis  autem  fe  contingentibus  / 
extra,quorum  fcilicet  unus  eft  extra  alterum, manifeftum  eft  per  dafti  I 
nitionem  centri, quod  ipfi  non  habent  idem  centrum. 

Euclid.ex  Zamb.  T heoremaf.  ?ropofitio6. 

Si  duo  circuli  fe  adinuiccm  tctigerint.eorum  non 
eft  idem  centrum. 

THEOMnc  Zam.  Duo  enim  circuli  *b,e?r  * ',ft[e  inuicem 
tangunt  in  > ligno.  Dico  quod  eorum  non  eft  idem  centrum.  Sicnim 
pofiibile, fit!, er(per  primum  poftuUtujcomtcftjtur  !>,cr  ducatur 
utcunq;  /I A Quoniam  igitur /fignum,cctrum  eft  circuli « A :-,aqua 
lii  eft  (per . 5 primi  diffinitione)!  > ipfi ! C Rurfut  quonia/fignum, 
centrum  eft  circuli  ^^qualtf  eft!  „ipfi!', (per  eandem  diffinitio. 
nem.)Patuit  autem  quod!  ,apfi  / (,eftaqualis.igitur/ypfi!jjft 
*quabs, minor  maion, quod  eft  impofiikilc.  igitur /fignu,non  eft  cen 
Irum  orbui  *AhcrfS<Si  bini  igitur  circuli  fr  a.imuice  tetigerint , 
er  qurfequuntur  reliqua  ut  in  theoremate , quod  erat  oftendendum. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  7. 

t[  in  diametro  circuli  putidius  prxtcr  centrum  fignetur, 
1 & ab  eo  ad  circunferentiam  lineae  plurima:  ducatur.qug 
Ifupcr  centrum  tranfierit.omnium  erit  longifsima.Qup 
tucro  diametru  perficiet,  omnium  erit  breuilfima.Qua: 


-„.-n  _jantem  centro  proximx,cxteris  longiores.  Quanto  ucro 

a centro  rcmotiorcs,tantobreuiorcs  cfTe  conuenict.Duas  quocj  xqui^ 
diftantes  linex  breuiflimx  collaterales:  xquales  elfe  ncceffe  eft. 


C a * ta  m v «.  Sit  ut  in  diametro  a f, circuli  a b c.cuiuf 
centifi  fith:fir (ignarus  punftus  K prxtcr  centrum,  a quo 
ducantur  plurims  linex  qua:  funt  K a,K  b,Kc,Kd,Kc,K 

f,K  g,adarcuntcreiuu,&  tranicataK  pcrcentruh:&kf 
litconiplcmcnrfi  dumctn.fitq?  ut  K e & K gxquidiftct  K 
fihoccft  dicere,  ut  angulus  c K f,fit  xquaiis  angulo  fKg. 

Dico  quod  K a,cftomniumlongi(fima:&Kf,omniubre 
uilfima.  Alue  ucro  tanto  longiores, quanto  centro  propin 
quiorcs,ur  K b, eft  longior  K c8C  K c.eft  logior  K d:&  K d, 
longior  Ke.ErK  cSC  Kg, funt  xquales.Quia  enim  in  tri- 
tngulo  b K h,duo  latera  b Ii  dC  h k(perio  primi)funt  ma- 
iora latere  b k,&  ipfa  funt xqualia  linej  a kierit a k maior 
b k ,fl£  eadem  ranone, maior  omnibus  alqs,  & hoc  eft  pri- 
mum. Item  quia  in  triangulo  c h k,duo  latera  h k & k e 
per  cande  funt  maiora  latere  h e, quod  eft  xquale  Imej  h fi 
ipfa  erunt  maiora  linea  h fiergo  dempta  communi  linea,  qux  eft  h k:remancbit  k e maior  k f: ea- 
dem rahonc,quxlibet  aliarum  erit  maior  ipfa,&  hoc  eft  fecundu.  Ircmip  quia  duo  latera  b h SC 
h k, trianguli  b h k funi  xqualia  duobus  larenbus  c Ii  & h k.tvia  nguli  c h k,&  angulus  b h k eft 
maior  angulo  c h kierit  per  uiccfimam  quartam  primi,bafis  b k maior  bafi  k c.cadcm  ratione, k c* 
maior  erit  k d.SC  k d, maior  k c&  hoc  eft  tertium.  Qydd  fi  dux  linex  k g dC  k c non  funt 
squales ,en t altera  maior,  fuq;  k g,de  qua  fumam  k hxqualcm  k c:&  producam  h l,quoul<p  fccet 
circunferentiam  in  pun&om.  Et  quia  perhyporhefin  angulus  gkfeft  xquaiis  angulo  fk  e:eril 
(per  decimam  ternam  primi)  angulus  l k h xquaiis  angulo  c k h,&  duo  latera  1 k & k h, triangu- 
li l k g.funt  xqualia  duobus  lateribus  c k & k h, trianguli  e k h:ergo  (per  4>primi,ba(Ts  h l.eft 
xquaiis  bafi  h cdC  quia  hm  eft  xquaiis  h CjCrithm  xquaiis  h l,quod  eft  impoffibilc.  Sunt  ergo 

«tu* 
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du*  line*  k g Si  k t,*qualrs.quod  cfl  nollrum  propofmim  quartum. 

Eucltd.ex  Zamb.  Theorema  6.  Trofoptio  7. 

1 Si  in  diametro  circuli  aliquod  fumatur  lignum  quod  minime  circuli 
centrum  (It,  abeocp  fignoin  circulum  quaedam  recta:  lineae  procidant: 
maxima  erit  in  qua  ccntrum,minima  uero  reliqua : aliarum  ucro  fem- 
per  propinquior  ei  quae  per  centrum  cxtenditur.rcmotiorc  maior  cfh 
Dux  autem  folum  reftx  linex  xquaics,ab  eodem  figno  in  circulum  ea 
duntad  utrafep partes  minima-. 

THEONn Zamb.  Sit circulut *Ay /.«'uti- dimetiens pt**,ejin ipfo « S,fu(cipiatur fignu ali' 
quod.fitq-  illud  (quodipfiut  eireuli  centri  non  fit.  Centri  autem  circuli,pt(per  primam  terti/)  i.E t at 
ipfo  f,m  ipfum  u(y  d,circulum  procidam  qua  da  reda  linea / fj 
yf/*.  Dico  quod / « maxima  cfitmir.ima  uero/ ■t,aliaruautem/fi 
quam  /y, maior  efi,ej  />,quam  / '.Conneddtur! per  primum  po- 
pulatum1/  >,>  scr  ’ ' Et  quoniam! per  10  primi)  omnis  trianguli 
duo  latera  reliquo  putt  maioratigitur  ‘fcr<  /, reliquo / C,funt  ma 
iora.  Aequalis  autem  ejl  a ‘,ipp  ( ‘(per  <5  diffinitione  primi) igi- 
tur l ',cr 1 /Jpfi  * /funt  aquales,  maior  igitur  efl  •«  (quam  t f. 

Rurfus  quoniam  aqualis  efi  A cipft  y *(pe  r 15  diffinitionem  pri' 
mi)eommunis  autem /<,dua  igitur  ( ' cr ' (duabus  y,cr  '(funt 
aquales.  Sed  angulus  A > / , angulo  > > (maior  eilibaps  igitur  f /, 

(per  14  primi)bap  y (maior efttcr  obidy  (maiores! quam/'. 

Rurfus  quonid  </,cr/'ppfa  > -(per  aoprimi)funt  maiores, aqua 
Illaute  cfilpis  diffinitione  primi > » ipp  < d, igitur  »/cr/  ',ipfa  < 

(funt  maiores, communis  aupratwr  > (reliqua igitur  ‘(reliqua /(maior  efi.  Maxima  igitur  eft/*,minl 
ma  uero  [ ''.maior  eh  autem! A, quam  (y,cr  />,quam  fatdico  etiam  quod  dpgno/,dua  tantum  reda  la- 
nea aquales  ,in  ipfum  circulum  a(y  S, cadunt  ad  utrapr  partes  ippus  /d, minima. Cojhtuatur  enim ( per 
at  primi)ad  datam  redam  lineam  '(ad  datum q-  in  eapgnum  ',ci qui  fub  * > /, angulo  aqualis  angulus/' 
f.  c(per  primum  populatum  )co  nnedatur/  >.  Quoniam  igitur  aqualis  eft(  per  15  diffinitionem  primi) 
» >,ip/i  1 0, communis  autem  * /,dua igitur  ♦ «,cr  '(duabus*  ',cr  > /Junt  aquales, cr(  pero)  primi  'angu 
Im  at(angulo,  I • /,ed  aqualis.  Ig:tur(per  4 primi)bafis/‘,bafi /(efl  aqualis.  Dico  infuper  quod  ipfi 
/■.alia  nitha  aqualis, cadtt  in  ipfum  circulum  a figno/.  Si  enim  pofiibllc,cadat /*.EI  quoniam /*,ipfi/‘, 
tft aqualis  Jfed/ (ipft/^efi  aquahsiigitur /*Jpfi  //,cff  aqualis.  Qua  igitur  propinquior  es!  ei  qua  per 
centrum  extenditur, remotiori  ed  aqualis,  quod  per  prius  oftenfum  eff  tmpoffibile.  Vel  etiam  jic,  (per 
primum  populatum)connedatur  < *,c r quoniamlper  1 j diffinitionem  primi)aqualis  eft  ■ 'ppfi  1 ,,com~ 
munis  autem /',0-baps  •/,bafi/*cftaqualis:igitwr(per  a primi  jangulus  • > (angulo  « > (eff  aqualis. 
Sed  angulus  ■ ' /,ei  qui  fub  1 > (ei!  aqualis.  ]gitur(per  primam  communem  fententiam)angidus  e 1 (ei 
qui  fub*  < /jiep  aqualis,  minor  maioritquod  eff  impoffibile.  Igitur  ab  ipfo  /figno,  nulla  alia  cadit  in 
ipfum  circulum  ipfi  • /,aquolis:una  igitur  fola.  Si  in  demetiente  igitur  circuli,  o~  qua  fcquutur  reliqua 
utm  theoremate: quod  erat  offendendum.  Euclid.ex  Camp.  Pro po fit  10  j. 

^ KaMtgl  1 extra  circulum  pumfto  (Ignato.ab  eo  ad  circunfcrcntiam  Ii- 
nex  plurimx  ducantur  circulufccando:qup  fuper  centrum 
■FjSflj  tranficrit.omnium  erit  longidima. Centro  autem  propin- 
quiorcs,cxtcrisremotioribusIongiores.Lincaru  uero  par- 
tialium ad  circunfcrcntiam  cxtrtnfccus  applicatarum.ea  quidem  qux 
diametro  in  diretflum  adiacct.omniumeft  minima. Eiqi  propinquio- 
r es, remotioribus  breuiores.  Dux  uero  qux  linex  breuilTimx  utrincp 
xque  propinquan  t.xquales  funt. 

Cam^anvs.  Situra  pun  <fto  a.atfignaro  extra  circulum  b c d.cuius  centrum  (it  n,d  ucirur  plu 
rirnx  linex  ad  circunfcrcntiam, fccando  circulum,qux  finr  a k n b,a  h c,a  gd,& a f e.  Dico  quod  a 
b rranfienspercentrum.omniumerirlongtlTima.Etqudda  c.cftmaiora  d,&a  d, maior  a e.Et 
quod  ak,ert omnium brcuiflimacxtiinfcarum.Et quod  ah,crt minora  g,&  a g, minora  f.Et 

dico 


I 
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dico  qu  id  (i  ducatur  a 1, ita  quod  ipfa  & a h xqualiter  dident  ab  a k.lioc  cd  quod  angulus  kab 
fuxqualis  angulo  I a k,ipfx  erunt  xquales.  Producam  enim  a centro  n.bncaa  n c,n  d,n  e,n  f,n 
g,n  Ii,  eruntep  per  :o  primi, duo  latera  a n 8f  n c.trian-  *■ 

gulia  n e,  maiora  a c:8c  quia  ipfa  funtxqualia  Unexa 
b,  erit  ab,  maior  ac,  eadem  ranonccrit  maior  omnibus 
alns.quoded  primum.  Et  quia  duo  latera  a n&n  e, 
trtangulta  n e funr  aqualia  duobus  lateribus  a n & n 
d, trianguli  a n d,&  angulus  a n e cd  maior  angulo  a n 
d,ent  per  14  primi, balis  a e maior  bafi  a d.Sf  eadem  ra 
tionccrit  a d.maior  a e,quodcdfecundcim.  Itemij 
quia  in  triangulo  a n lt,duolatcraa  h&l  nh  funtmaio 
raan  per  10  primi,Scli  nedxquatisn  k,erit  per  com- 
munem fctennam.ahmaiora  k:  eadem  ratione  qujli- 
betextrtnfecus  applicataru.maiorerita  k,quod  cd  ter 
tium.  Item  quia  per  :i  primi, dux  linej  a h Si  h n funt 
minores  duabus  lineis  a g&  g n,&  h n edxquatis  g n, 
eritper communem fcentiam, a gmaiora  hicademra 
tioneeritaf,maiorag,quodedquartum.  Quddfi 
alnon  ITtxqualisa  li.cdm  ipfxfintxqualiter diftan- 
tesab  a k,eritalteraroaior,fit<p  a I.  Ponam  ergo  a m 
xqualem  a li,&  producam  n 0 m.Qiiia  ergo  duo  late- 
ra m a & a n, trianguli  m a n funi  aqualia  duobus  late  — . ^ . _ 

ribus  Ii  a,&:  a n.tnangulth  a n,«  angulus  m a nedxqualis  angulo  h an.entper*  pnmi.bana 
mnxqualisbafin  li.Sdquian  oedxqualisn  ll.entn  oxqualisn  m.pars mdebeet ton.quodett 
impodtbtle.Sc  hoc  ed  qtuntum, 

tUclilexZmb.  fbeoremt  7.  VropofitioS. 

Si  extra  circulu  fufeipiatur  aliquod  fignum.ab  co<p  figno  ad  circulum 
deducantur  rctflx  linex  aliqux,quarum  quidem  una  per  ccntru  exten- 
datur, rcliqux  uero  utcuncp.in  conuexa  circunferentia  cadentium  re- 
darum Iincaru,maxima  cfl  qux  per  centru  dutfta  elbaliarum  aute  fem» 
per ci qug per  centrum  tranfit propinquior,remotiore maior  cft.In  cur 
uam  uero  circunferentiam  cadentium  rectarum  linearum  minima  eft, 
qupintcrfignum& dimetientem  iacctrminimguero  ^ 
propinquior/emper  remotiore  minor  eft.Dux  au- 
tem tantum  reclx  lincx,abeofigno  caduncxqua- 
lcs  in  ipfum  circulum, ad  utrafque  partes  minimx. 

THEONexZarab.  Sit  circulus  a f >7cr  extra 
ipfum  * t >,fufcipiatur  pgnum  4cr  ab  eodtm  ducantur 
rei Ix  linex  aliqnx  in  ipfum  circulu, fmtq;  * «,* 
fit  autem  a, per  centrum  extenfa.  D ico  quod  in‘'frco- 
uexam  circunjrrcntia  cadentium  rellarum  lincarummaxi 
ma  efl , qux  per  centrum  tranfit,boc  efl  a •-.minima  uero , 
qux  inter  S lignum,  v diametrum  • •,  iacet  :maior  utro 
e/M . quam  J !,  cr  ‘ffqndm  * >.  Cadctium  utro  rellarum 
linearum  in  luxu  eurum  circunjirentiam  femper  ip/iV 
Hj  minimx  propinquior,  remotiore  minor  ejl,boc  efl/  • 
tuam  ■■’>,cr-‘  xquamlf.  Sufeipiaturlper  primam  tertij) 
centrum  circuli  * frjhf  illud  u,cr(per  1 poflulatu)con- 
neUanturu  •, m !,»  *,n  SCn  "-Et quonimCper  it 

diffinitionem  primi )xqualis  e/l  aayp/t  > incommunis  ap- 
ponatur u /.  Igitur  a A,ipftS'  m cr  » /,eflxqualis,fed 
, u CT  - A,ipfd  ' A (per  10  primi)  funt  maiores:  &-A, 

igitur , maior  cfl  quam  > d.  jur/itt  quoniam  (per  \$  diffinitionem  primi)  xqualn  efl  n yp/i  * /» 
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munii  apponatur  » /.  Igitur  > »,et  » A:ipftsl»,cr  » A,funt  equales.et  igulus  q fui  i»  A, angulo  qui  fui 
//—\nuiorf/l.lgiHir(p  >4  pnmiffiufts « A.bafi;  a, maior  eft. Similiter  quoq; 
cflcdcmus,qu6d  t' A, mutor  eft  quam>  A.  Maxima  qmdc  igitur  eft A -".maior  uu  A 
te  Cjt  At  quum  A /,er  A f,  quum  />.EI  quonU(p  10  primi)»  -.11  * Ajunt  mu 
Iero  quum  * A, equulis  tuti  c/l(p  1 1 diffinitione  primi)»  *,ip/i » «,! 
igitur  t A, quam  reliqua  » Ajmaior  eft.  quare  > A, minor  eft  quum  a A.  Et  quo - L 
nii  Iruguk  » a Aft n uno  lutere  » A,due  rede  line*  intror 
fum  conftituerit  -■  -,cr  » A, igitur  (p  a 1 primi)»  « cr  « -*, 
ipfts»  a-cT' A fini  minores, quuri»  », equulis  cjlipfi» 

\reliquu  igitur*  -.minor  eft  quum  reliqua  A u.  Similiter 
ii  oftende.nus.quod  er  A A.minor  eft  quum  a t, minima  igi 
turei A -ttpfa suero  A *, quam  * \eyA\quum a/, minor 
f/i.  Dico  citi  quod  du e tentu  equulei  a /igne  a, in  ipfum 
circuli  cedunt: ad  utrurq;  partes  ipfius  A minime . C ofti' 
tuutur(p  2]  primi)  ud  redam  linei  » -*,cr  ud  fignu  in  et 
»,angulo  > » A,equatis  ungulus  A » 4.CT  Cpf  r 1 poftulatu) 
conedatwr  ut, Et  quonii(per  ts  diffinitione  primi )equt 
liseft * i,ipfi  * »,ebmunis  uutc .»  A,due  igitur  » *,<y» 

A, duabus  t »,  ty  » A, funi  equulei  altera  alteri ■ cr  angu» 
lut*»d(per  n primi)  angulo  t » cjl  equulis.  Igitur(p 
4 primi)bafu  A . ,bufi  A t,cjl  equulis.  Dico  ii  quod  relle 
linee  A t,  aha  equulis  non  cadit  in  ipfum  circuli  a ligno 
e.  Si  enim  pofhblle:eadut,crfltAe  Quoniam  igitur  ipfiA  *,<*  >,tfl  equalit, fedipfi  A »,A  H,ed  equalit: 
crA  fi,lgllur(p  I communi  fentenrij  }ipft  A f.f/I  equulis: propinquior  igitur  ip/i  A »minime:rcmotiori 
eft  equulis  quod  ia  oftefum  r/i  impofhbilc.  Vel  etii  aliter.  Conedatur(per  1 po/lulutum)»  ,.  Quoniam 
Cprr  1 i diffinitionem  priml)equahl  eft  * »,ipfi  » r, communis  autem  »A,e?bafttA  »,bafiAe,eft  equalit 
(per  hypotbeftn)igitur(per  8 primi)ungulus » » A, angulo  A»  >,eft  equulis. Sed  ungulus  qui  fub  . » A, 
eiqufub  t » A,eftequalis,crqui[ub  t » A,dquifubr  » A, eft  equulis, minor  fcilictt  maiori.quod  eft 
impofubilc.  Igitur  plurts  duab. radis  lincis.equales  in  circulum  « t >,ub  ipfo  Afigno  ad  utrafq : purtet 
ipfius  A >,mimme  non  cadunt.  Si  extra  circulum  igitur  fufeipiaturfignum,  cr  que  [equitur  reliqua  ut 
iu  tbeoremuir.quod oftendere oportuit. 

Euclidex  Camp.  Tropofitiop. 

1 1 intra  circulum  punefto  fignato , abeopluresquam  duarfij 
near  duifiacad  circunferentiam,  fuerint  acquales.pundum 
[ illud.ccntrum  rirculiefle  ncceflecft. 

C a m p a n v s . Sit  ut  i pulto  a, fignato  inrra  circulum 
bc  d.dultx  (intrres  lineae  a b,a  c,a  d.ad  circunferenria:quas  pono  c(fe 
aequales.  Dico  punltG  a,  efiecetitru  circuli.  Produc  3 enim  duas  lineas 
cb&dc:&.'diuidi  utranepearu  per  aequalia, c b quidcin  pulto  e, &d  , 

<in  pulto  f.  Et  producJ  ea  & f a, quas  applico  circii  ferenti*  ex  utraq?  / 
parre.erirqt  per  8 primi utcrq?  angulorfiqui  funtad  e.arqualisalren; 
igitur  per  diiTinirionc  anguli  rclti.utercp  erit  reltus.  Similiter  quoque 
per  eande  utcrcp  anguloru  qui  funtad  f}reltus:ergo  percorrelanum 
primic  huius, quia  a cdiuidit  c b per  arqualia  & onhogonaliter.ipra 
tranfitpcr  centrum  fimiliter  quoq;  a frranfitper  centrum, quia diui- 
dit  d eper  aequalia  SC  orthogon aliter, quare  a eftcenrrum  quodeft  propofirum. 

Euclid.ex  Zmb.  Theorema  8-  Propofitio  9. 

Si  in  circulo  fuicipiatur  lignum  aliquod, & abeo  ligno  ad  drculum  ca 
dantplures  quam  duaeredlae  linegarquales:fufceptu  (ignum,  centrum 
ipfius  eft  circuli.  • 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  circulus « A r,inhru  ipfumtfigtlufit  -'.cr  ub  ipfo  A, in  ipfum  circulum, 

cudat  plurcs  quum  due  rede  Unce  *quales,hoc  cjt  A *,A  r,A  >.  Aio  quodApgnum.ccntru  ed  Circuli  * 
t r.Comungantur  cnimipcr  primum  poflulatum)*  f,c rt  >,fcccturq:(prr  10 primi )bifaridm in  ftgisit 
‘cr4eiMf«*  (perKcri  >#cr  4cr  contunde  > a,<j[a  {$cr  2 pojluUtum)cxiendunturutrobiq^ 
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in  > «,  gr  > *,Rgna.  Qgon  um  igitur  aqualis  eft • >,ipfi  > CnMMMk  «eri  • a, duo  igilw  !<*<«*  *or 
duobus  lateribus  ff,<y'Sftnt  aqualia,cr(p  bypothefm  )bafn  S*,bafiS  frfi  aqualis.  Angi diu  igitur  * 

.y,angulofi-y,eftaqualis(per8primi,)uterqiigtturangulorua>/,a- 
fi.Sjifluscft  igitur  < *,ipfam  * fblfarta  fetat,  cr  ad  angulos  refiosfp  j * 
terti)).  IU  quomifi in  circulo  reda  Uner  quadi  yedam  linei  quaisdi bifa- 
rii V ad  angulo  i redosfecet,(per  correlariii  prime  tcrtij)in  fetate  eji  c i 
tru  eirculdgitur  in  ■ «,(per  idc  conelariu)ed  centris  ipfim circuli  afi,. 

Ac  per  hoc  etiiin  >\eft  centri  circuli  * fi,, & nullu  aliud  habent  ccmmu' 
nc*,ey}  fi, reda  Irnea  prater  S,fignum.lgitur  ' ftgnum.ccntrum  eji  ctr 
culta  fi  Si  intra  circulum  igitur  fumatur  fignum  ali  quo  1,  ifigno  autem 

ad  circulum  incidant  plura  quam  due  refla  l nete  teqiialcf.affumptum  fu 
gnum,ccntrum  eft  cireulitquod  ojlenderc  oportebat- 

ALITER  idc  ojltndcre.  Intra  circuli  enim  a ( -fiifcipiaturfignu 
y,ty  ab  ipfo  /,ut  circuli  cadant  pluret  quam  bina  reda  linea  aquales ,/ 

«,/  fi, et  n Dico  quoda/Jumpti  /igni  i centri  eji  circuli  * ( >.No«imr 
fcdft  pofltbile  c/k/it  *,cr  conncxaS  >,extcdatur  in  f ’,ftgna.  Igitur  { -,di- 
meti ens  eft  ipftus  a fi  ,, circuli.  Quonia  igitur  circuli  • fi  ,,in  dtmetietef «, 
ajfumpti  cd  /igni  a, quod  ipfim  circuli  centri  no  eft,  maxima  qutdceft  a \ 

•,(pcr  7 terti))  maior  aute  eft  a ,,ipfa  / fi.  cr  i fftpfad  *.  Sed  cr  aqualis 

(.per  bypothefm)  quod  eft  inpaftibtle.  Igitur  ‘,non  eft  centrum  circuli  * fi  

>.  Similiter  oftcndemm  quod  aliud  nullum  prater  *.  Igitur  e' fignum, centrum  eft  circuli  ‘fi,- 
Euclid.exCamp.  Propo/itio  io. 

I circulus  circulum  feccc,  in  duobus  tantum  locis  fecarene» 
ccflTe  ell:. 

C * u r a s v s.Sint.fipolTibile  eft, duo  circuli, 
fecantes  fe  in  pluribus  quam  in  duobus  locis, 
fuper ma  puib  a bc, produci  lineas  a b&ac, 
quas  diuida  p arqualia  in  pudtis  d &’  e.&  produca  a piifloe.li- 
nele  f perrendicu’are,fuperlineja  c,&apunftod.lmc«rdf, 
perpendiculare  fuper  lineam  a b,&  faoufeduar  linea:  e f,d  f, 
in  pundto  f.erulp  percorrelariu  prima:  huius,punflum  f.ceu- 
trum  circuli  utuuKpi.-^od  eft  impo(TibiIc,per  f huius. 

Euchd.cxXjmb.  T hcorema  9.  Tropo  fu  io  10. 

Circulus  circulum  in  pluribusduobus  fignis  non  fecac* 

THEONw  Z amb.  Si  enim  poftibile,circului  * 

• C yycirculu  * > 4tn  pluribus  fignis  quum  duobus  [e* 
err , hoc  eji  in  f *,et  * /»CT  conmdx  f»/ A,bifiria(p 
1;'  primi)  fecuur  in  * *Jignis.  Ef  (p  1 1 primi,)  ab 
ipfn  * \ipfis  A*  c r A/^ad  dgulos  redos excitat  x « 
exceditur  in  *,cr  f',figna.  Qj^onia  igi - 
tur  in  circulo  * ( y jred 4 linea  queda  -*,rtda  Unem 
qui  di  A f,  bifjrii  cr  ad  angulos  redos  fecat  ( pt  ter 
t.j)  in  ipfa  igitur  * y, centri  eft  circuli  * (y.Rurfut 
quonu  in  eo  de  circulo  •*  A y ,reda  linea  rf,hoc  eft  u, 

» redi  linei  quan  di  ( •, bifarii  cr  ad  angulos  redos(p  j tertij)  feeat:igitur  in  ipfa  » fectru  eft  circuli  m 
f r(p  cande. ) O ftenfum  aute  eft  quod  cr  in  Er  circa  nullu  aliud  concurrit  reflx  linat » y cr  • />mW- 

cem,nifi  circa  >.  ]gitur  t, centru  eft  circuli  * A y Similiter  quo £ often  - 
demus  quod  cr  circuli A » f, centri  eft  ipfum  *.  Duorum  igitur  circu* 
lorum  ffea  Unuicem  fecantium  m ( yjt  * » fjdcm  eft  centrum:quod 
(per  f tertij )efl  impoftibtle.  Circulus  igitur, circulum  in  pluribus  duo 
bu<  fignis  non  fecar.quod erat  oftendendum. 

ALITER  idc  0 dendcre-Ctrculus  enim  rurfus  * ( y, circuli  * t/, 
fecetin  pluribuiqudminduobus  fignisthoceftinAf,crA  />crfprr  1 
tertij )fufcipijtur  centru  circuli  * f >,fitq;  illud  *.Et  comeditur  * 
m % et*!.  Qjfonii  igitur  intra  circuli  * » /,fufcipitur  figni  quodda  », 

in  tpfum  f 
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In ip/im  j d>/cinulumplurtldujbutaquiletredainciduntlintan  E,»  »,er«  figitur  (per  9 tertij) 
« fignum,  centrum  eft  circuli  * >/.  At  ctrciiii  * * y, centri!  e/i  ip/iwi  Duorum  enim  arculoru  fefe  inuiee 
fecantii  idem  eft  centrum  «.  quod(pcrs  tertij)cft  impoftibile.  Circulus  igitur  circulum  in  plunbut  quitu 
duobus  fignn  non  fectt:quod  jucret  oftendendum. 

Euchd.exCcmp.  Propofitio  tt. 

1 1 circulus  circulum  contingat.lineacp  per  centra  eorum  tran- 
fear.ad  pundura  contadus eorum  applicari neccflc eft. 


CampakvS.  Sicnimlinearranficnspcrcfrra 
I duorum  circulor  uC  c&defefcconringenriuinrrd 
uel  extra , non  uadir  ad  locum  conraftus  .fcccrcircun ferentia m 
uri  iufqj.fi rip  a per  primam  huius, centru  circuli  c d,&b  centrum 
drculic  c, &: ducatur  linearet  a b c d,  fccanscircunferenriam 
utriuftp,&  ducatur  linex  a pun&o  c,qui  fit  locus  cotaltas, ad  cen 
rra.qux  fintea.e  b.eruntqpncoraftumrmori.per  20  primi, dux 
linea- e b &!  b a, longiores  e a,  quare  longiores  a d : eft  enim  a, 
centrum  circuli  e d,  & quoniam  b c eft  xqualis  c b, quoniam  b 
eft  centrum  circuli  e c.erit  c a longior  a d.quod  eft  impoftibile. 

In  conta&uuero  exteriori  erunt  dux  hnex  a c & c b, longiores  a 
b, quare  a d SC  cb, maius  erunr  quam  tota  a b.quod  eft  falfum . s* 

Euclid.cxZmb.  Theorema  10.  Propofition.  / * v - \ 

Si  bini  circuli  fc  introrfum  adinuice  tetigerint! 
fufeipianturep eorum  ccnrra.rcda  linea  coniun. 
gens  eorum  centra  8 C cieda.in  contadum  circu. 
lorum, cadit. 

THEONa  Zamb.  Bini  inquam  circuli  **>,&•*  'fc fc  adinuice  tingunt  introrfum  in  pgno 
fufcipiaturqftpcr  primum  tertijjcentrii  circuli  * # > Jitcg  illud /.circuli  cute  « i ,.fit ».  Dico  quod  redi 
Unca  dudacx/ftn  *,cr  dedi  in  ipfum  -fignu  adit.  No  cnm.fedji  poftibile  eft.cadat ficut/s  / fer  co 
» editur  a/cr  * •.  Quonii  igitur  ***r  -/ftpfa/ *J>oc  cftipft/  »(per  10  primifunt  maiores.comunit 
auferatur  • /, reliqui  igitur  « ".rniior  eft  quim  reliqui  » ■>.  Aequalis  cute  eft  d ,,ipfi  * -(per  i j diffinitio 
ne  primi)cr  * J,ipfa  ’ *, igitur  imior  eft, minor  miiore,quodeft  impoftibile. 

Redi  igitur  linei  duda  ex  !,in  -fignii, extra  ipfum  • fignii  cotadut  no  adit 
in  ipfum  cbtadu  igitur.  Si  bini  citrcuh  igitur  fefe  inuiee  introrfum  tetigerint, 
fumanturq;  eorum  centra, reda  linei  corii  centri  contingens  cr  in  eorum  a 
iit  contadum  .quod  demonftraffc  oportuit.  ALITER  idc  odende  I 

re.  Sed  iam  cadit  ficuf/y.ey  extenditur  in  redae  diredum  Uncis, > /».in  o,  I 
fignum.O’  coniungdtur  * *,c 7 «/.  Qjjonum  igitur  *',CT  t/ maior funtip fi  1 
* /,(pcr  i o primi  )fed  •>/ aqualis  eft  ipfl  > f.hoc  cd  ipfl/ f communis  aufer 4 ' 
turf  *,! -eliqua  igitur  ■ u, reliqua  • f maior eft  Jioc  eft  > -*,quam  • maiore 
minor,  quod  eft  impoftibile.  Similiter  c T ft  extra  circuli!  paruum  fuerit  cen' 
trum  maioris  circuli, oflendcmui  impoftibile. 

EucUd.ex Zamb.  Theoremati.  Propofitio  tt. 

Si  duo  circuli  fefe  adinuicem  exterius  tetigcrint.ad  centra  eorum  eoo- 
iungens  reda  Iinea,per  contadum  traniibit . 

THEONa  'Zamb  ■ Duo  enim  circuli  *6>,cr*a  i .fefe  adin- 
uicem exterius  tangiit  in  pgno  *.  Sumatur  jb  (peri  tertii)  centrum 
circuli  * « >,fttqi  illud  f,cr  circuli  * * ' fit  <. Dico  quod  cx/fin* 
dudi  redi  linea,  p ipfum  « contadii  trafit.  N 5 « nim.fcd  fi  poftibi ( 
le efttra[eatficut/y,o-Ue.B.tcbimgitura/ * «Qnomj  igitur  A 
fignii  ccntrii  fi!  circuli  ■■  b >,  aqualis  eft/ *,ipfi!  r.Rurfm  amnii 
« fignum.ccntrucft  circuli •>  -t  >, aqualis tft a •, ipfl a-.Oftenfum 
tutem  eft  quod/ *,ipfi/r,eft  equulis.  I gitur/*,&  * >,ipfis/  >,&'  -*,funt  aquales: quire  toti / »,ip/?s 
/«,©-  * •, maior  eft.fed  cr  minor(per  io  pnmi)quod  cjl  impoftibile.  Igitur  qua  tb/in  •, ducitur  reda  U 
nca.per  ipfum  <,cotadum  tranfit.Si  duo  circuli  igitur  feft  adinuice  exterius  tetigerint,  ad  eorum  centri 
coniungens  reda  linet  per  contidum  uenict. 
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Zuclid-cxCamp.  P ropofitio  ■». 

I circulus  circulum  contingat,  fiue  intrinfecus.lTue  cxtrinfe^ 
cuSjitl  uno  tantum  loco  contingere  ncccfleeft. 

Campanvs.  Sicnimfuerirpoffibilc.ut  circulus  circulfi  contingar  in  duobuj 
| locis  intra  uelextrd, contingar  circulum  a b c d, circulus  a b e interius  in  duobuj 
punttis  a b.ucl  exrenus, circulus  c d f,in  duobus  punftis  c d.Ciim  ergo  ducemus 
linea  regiam  ab  a,  ad  b,fi  ipfa  c 

cadar  extra  circulum  a bc,tnte 

riorem,  accidet  contrarium  fe- 
cundi huius.  Quod  fi  ipfa  ca-  a 
dat  intra  ipfum,  cum  diuiferi- 
mus  ipfam  per  aequalia,#  edu 

xenmus  a pun&o  dioifionis  _ _ 

perpendicularem  ad  ipfam, fueririp  applicata  circiinfercntix  ex  utratp  parte, ipfa  tranfibit  per  cen 
trum  amborum  circulorum, quare  accidet  conrranum  prxmiffx.  In  circulo  uero  contingente 

exterius  in  pungis  c d, fi  ducamus  lineam  rctfam  d punito  c adpunftumd,ncccffccftacddcre 
contrarium  fecundihuius.Quare  urruncp  impolfibile. 

Euclid-cx  Zamb.  Theoremati.  Propofitio  tj. 

Circulus  circulum  non  tangit  in  pluribus  (ignis  uno,ct(iextra,et(i 
intus  tangat. 

T H E O N ot  Z l.Si  enim  pofitbilcjirculus  « 4 ? circulu  > 4 
/ 'Jungat  primi  introrfum  in  pluribus  quam  uno  /ignis, hoc  eft  in 
' (,C r fumatur  quidc  centri  ipftus  circuli *A>  ',fitj:  idui  *,(pcr 
primam  terti/, )circuli  aute  > 4 /',fit  i.  lgitur(pcr  1 1 eiufdc)rc(la 
linea  duda  cx  ■ ,in  >,cadlt  in  ftgna  4 ■>, cadat  ficut  4 ' ".Ctquo' 
ni.cn -Jignu  tauri  cftctrcuh  a 4 r',tqualis(ptt  is  diffinitione 
primi )cfl  4 a.ipfi  4 ».M4ior  igitur  eft  4 *,quam  » Jjnulto  maior  igi 
tur  4 f,qu.im  >*.  Rurfus  quoniam  > fignu,  centru  eff  circuli  • 4/-», 
aequalis  cfi(pcr  cande)*  t,ipfi/  J.patuitautcm  quodeamultoma  . 
ior,quod  c/l  tmpofiibdrigitur  circulus  circulum  introrfum  non  tan  [ 
git , in  pluribus  quam  uno  /ignit.  Dico  etiam  quod  nec  exterius.  Si  £ 
enim  c/l  pofiblle:circulus  • > circulu  a 4 > tangat  exterius  in  V 
pluribus  quam  uno  fignis,uidclicct  in  * >.cr  coniugatur(pcr  i po  ' 

I i Illatum )*  >.  Quonia  igitur  in  circufcrcntia  utronimqs  circulorii 
•f>sl,er*>  *sfufcepta  funt  duo  contingentia  figna  * <y  >,colun 
gens  ca  ftgna  reda  linea,  (per  i tertij)  intra  utruq;  cadit.  Sed  cadit 
intra  ipfum  circulum  **>*,& extra  circulum  * r « ,quod  abfurdum  efl  Circulusigitur  circuli i exterius 
non  tanget  in  pluribus  figitis  quam  uno.oftcnfum  autem  eft  quid  neq;  introrfum.  Circulus  igitur  circuli 
non  tanget  in  pluribus  fignis  quam  uno,etfi  exterius, etfi  interius  tangat:  quod  demonfira  ffe  oportuit. 
Euclid.ex  C amp.  Propofitio  ij. 

I Hcix  lineae  in  circulo  fi  fuerint  xqualcs.cas  a ccmroxqui' 
fdiftare.&fi  acetro  xquidiftiterint,xqualcs  cflcncccfTeeft. 

j Campanvs.  Sit  urin  circulo  a bed,  cuius  centrum  firc.duxlincxa  d&bc 
i!  fint  aequales , dico  quod  ipfx  xquidiftanr  a centro , # econucrfo.  Producantur 
■ enim  a centro  e.Unexe  f # e g,  perpendiculares  ad  a d & b c,eririppcr  » par- 
tem tertii  huius.a  d.diuifa  per  iqualia  in  f,#bc  in  g.Qtiia  ergo  duo  late  

ra  cd.flc  d a trianguli  e d a funt  iqualia  duobus  larenbus  c c # c b rriangu  a/T 
lic  cb,#bafis  e a bafi  c b.erit  (per  8 primi)  angulus  dxqualis  angulo  c. 

Er  quia  duo  latera  ed&d  f, trianguli  e d ffunt  iqualia  duobus  lateribus  i 
cc,&  g c, trianguli  e c g:namd  f, eft  iqualis  c g.eoquodtocaa  dpofitaeft  I 
iqualis  b c,#  angulus  d eft  iqualis  angulo  c.erir  per  4 primi, bafis te  f,  * 
ic]ualisbali  e g.  Et  quia  ifti  funt  perpendiculares,  uenientes  ad  eas  a cen 
tro,  parer  per  quartam  diffinitionem  liue  quartam  propoli  non  em  huius, 
ipfasiqualirerdiftaredcentro.  Aliter  idem.  Quadratum  enim  e d,per 
penulnmam  prtmi,  ualet  quadrata  duarum  linearum  cf  SC  f d,&  quadratum  e c, quadrata  dua- 
rum Uncarum  qui  funt  e g # c g.&C  quia  quadratum  d e eft  arqualc  quadraro  ec,&  quadratum  d » 

f,  quadrato 
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{.quadrare  g c,  erit  quadratum  e f.xquale  quadraro  e g.  quare  e f.cft  aquale  e g.fTctp  paret  idem. 

Sit  ergo  c f, aqualis  c g.quod  eft  eas  a d.fcilicer  & b c.iqualiter  diftare  a centro.  Dico  tunc  qudd 
ad.ctt  aqualis  b c.  Qjiadrans  enim  duaru  linearia  c d,&'  c c aqualibus, dcmptisqi  quadratis  dua 
rum  linearum  e f ,SC  e g.aqualibus, remanent  per  penuldmam  primi.quadrata  duaru  linearum  f 
d,iV  g c,  qua  per  ternam  communem  lentendam  neceffc  eft  elfe  aqualia,  quare  f d , eft  aqua, 
lis  gc, ergo  duplum  f d.quod  eft  a d.eft  aquale  duplo  g c.quod  eft  bc.Ethzc  eft  fecunda  pars 
propolin. 

Euclide*  (Zamb.  Theoremati-  Prcpcfitio  14. 

* In  drculo  retflx  linea:  fune  xqualcs^qucc  aequaliter  diftanta  centro. 
Et  qux  arqualiter  diftant  a centro.xquales  adinuicem  funt. 

THEON  e*Z amb.  Sit  circulus*  A > d,py  in  ea pnt  aquales  reda  linea*  d.oieiqUi 

aqualiter  diftant  d centro.  Sufcipiatwr  enim  (peri  ttrtij)  centrum  circuli*  A rdJit^iUud  '.Etabipfol 
inipfas*  /^errd  (per  duodecimam  primi)perpediculara  excitentur' !,cr>  r 

»,cr  coniungantur(per  primum  poftulatum)*  >,<71  a.  Quoniam  igitur  (per  V 

tertiam  tertifireda  lutea  quadam  per  centrum  cxtenfa  • /.reflant  lineam  qum 
dam  non  extenfam  per  centrum  * f,  ad  angulos  reflos  c r bifariam  difpefeit, 
aqualis  eft  igitur  a /,ipfi/f:iuplaigtturcft*  fipfw  * f,crobidctiamrd, 
ipfius  r •, dupla  efl.  Er  eft  aqualis  * Aftpfi  r *:  aqualis  igitur  efl * fjpfi  r «.  E t 
quoniam  aqualis  efl  a sjpfi . Het  centro  enim  in  cireunfirentiam,  aquum  efl 
quadratum  quod  fit  ex  > r,  ei  quod fit  ex  • > quadrato.  Sed  ei  quod  fit  ex  at, 
quadrato(per  47  primi)aqua  funt  ea  qua  fiunt  ex  • /,cr/  >:  quadrata  reflue 
enim  eft  angulus  qui  ad  f.  Ei  autem  quod  fit  ex  • e,(percandem)*quafuntcaquafiuntex  1 "y.rta 

fli « enim  efl  angulus  qui  ad '.Ea  igitur  qua  fiunt  ex  * !,tr!  ',quadrata,aqualiafunt  eis  qua  fiunt  exy 
»,cr  • <,quadratis, quorum  id  quod  fit  ex  •>  f,aqmtm  eft  ei  quod  fit  ex  > t, aqualis  emm  eft  *[,ipfi  > *.  Re- 
liquum igitur  quod  fit  ex!', reliquo  quod  fit  ex  • *<per  tertiam  eommane  fentcntiamyft  aquale.  Aequa- 
lis igitur  efl  1 /ip/t « *.In  circulo  aufrm  aqualiter  reda  Unca  diftare  dicuntur  i centro, quando  d centris 
in  ipfas  perpendiculares  duda  funt  aquales  (per  diffinitionem  A tertii)  igitur  * (,er>  -t.  aqualiter  di! 
fiant  a centro.  Sediam « r, reda  linea  aqualiter  difient  a centrojxx  efl  aqualis  fit ' fjpfi  t 

Dico  quod  aqualis  eft  * fi, ipfi  > d.  Eifdem  enim  conjlrudis,fimiliter  oflendemas  quod*t,dupla  eft  ipfitu 
• *,er>  d, ipfius  r "-  Et  quoniam  aqualis  efl  * >,  ipfi  r >,ex  centro  enim  in  circunfimuiam,aquum  eft, 
quadratum  quod  fit  ex  a i.eiquodfitcx  r . , quadrato.  Sed  ei  quod  fit  ex  a ',quadrato:aqualiafunt(per 
47  pnmi)qua  fiunt  ex  'f,d*>' quadrata.  Ei  autem  quod  fit  ex  r 1 ,aqualia  funt(per  eddemjea  qua  fiunt 
er  • *,tr  * r- Ea  igitur  qua  fiunt  ex ' fiet  [*  quadrata,aqualiafunl  eis  quafiunt  ex > ».CT  • ysquadratis. 
Quorum  quod  fit  ex ' -,ct  quod  fit  ex . fiejl  aquale-.aquahs  enim  eft • f,ipfi'  «.Reliquum  igitur  quodfit 
ex  * /per  > communem  fententiamjaquum  efl  ei  quod  fit  ex  r *, aqualis  igitur  eft  * *,tp/r  ?*.  At  ip/ius 
« /dupla  eft  ipfa*  (jpfius  u ero  > dupla  eft  ipfa  e d.  Aequalis  igitur  eft  * f.ip/ij.  ''Jn  circulo  igitur  re' 
Ae  linea  funt  aquales, qua  aqualiter  diftanta  centroterqua  aqualiter  diftant  icentrojibi  umicemfunt 
aqualesiquoderat  demonfirandum. 

Euclide*  Camp.  Proportio  14. 

1 1 intra  circuluplurimx  rectxlincx 
ceddcrint.diametru  eius  omnium  ^ 
longiflima,  eicp  propinquiores  re- 
I motiorib.logiores  efle  necefleeft.  f, 

C*ur*Nv«.  Siturin circulo  a b ecuiuscemrumecadanr, 
plurima  line*  qua  (intab.a  c,a  d.fg.li  k/rtip  a e d, diameter. 

Dicoipfam  elfelongitfimam,8( alias  tanro  maiorcs.quanro 
funt  ipfi  propinquiores.  Ducantur  enim  a centro  e.linrzad 
extremitates  omnium, qua  (Tnt  eb,e  c.e  f.e  g,e  h,8t  e k.erun  rip 
perro  pnmi.duolaiera  e f.S:  c g, trianguli  c fg, longiora  f g. 

81  quia  ipfa  funi  aqualia  a d,  erirad  maior  fg.Eadcm  ratione 
maior  eri!  quama  c.quia  a e 81  e c,  funi  maiora  a c,8t  aqualia 
a d.ergo  a d maior  eft  a c.Sic  quotp  eft  maior  h k,8c  maior  eri( 
qudm  a b.Quod  autem  fg  fit  maior  h k,8t  1 c quam  a b.patct, 

f j .T:::  . ..... 
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quia  cum  duo  latera  f c.St  eg.trianguli  ft  g,fint  aequalia  dito- 
bus  lateribus  h e 8i  e k trianguli  h e k,8£  angulus  f e g, maior 
angulo  hck,erit  per  14  primi  balis  fg  maiort>afihk.SimiliteT 

quoque  quia  a e,&  e c,funt  aequalia  a ede  e b,&  angulus  a e e, 

maior  angulo  a e b.erit  bafis  a c,per  eandem  maior  baii  a b.SC  fj 
Gc  eft  propoli  tum. 

Euclid.exZamb.  Theorema  14.  Propofilio  tS. 

In  crculo.maxima  quidem  eft  dimcties.alia 
rum  autem  femper  propinquior  cetro.remo- 
tiore  maior. 

T H E O N «x  Zamb.Sit  circuitu  ' fi  > fi.dimetient  itero  iSiiu  fit 
• a.eentrum  tutem  fit  <.  Et  propinquior  ipfi  • '.dtmetieeuifitfi  y. 
remotior  autem  fit  {a.  Dico  quod  '■  a,maxima  eil.maior  autem  fi  y9 
quam/ • Excitcturipcr  ix  primi)ab  ..centro  in  ipfiu  fi  >,cr/‘>ptr' 
pcndicularet  < fi.cr  > -.Et  quoniam  propinquior  quidem  centro cfl  fi 
yjmnotior  autem  ' ■, maior  eft  (per  4 diffinitione  jigicur  \ ",ipfa  > fi.  / 

Ponatur  autem  (per  quartam  tert  ij ) aquatu  > x.ipfi  ./,©• (per  unde-  [ 
cimam  primi )per  \ipfi  1 « adreOot  angulos  excitata  » 0, extendatur , 

in'.EI(pcTprimupoibilxii!)coniungar.tur-i‘,",‘/,cr‘'-Etquo-  \ / 

ruam  aqualia  cfi  . fiflpfi  > - aqualis  e/Kper  quartam  tertii  & dijjini-  v / 
tionem  quartam  eiufdem)fi  yqpfi  n *.  Kurfiu  quoniam  aqualis  eft*.  j 

ipfi<0,Cr  > ',ipft  > >:lgtfw .»  fiqpfis  0 ',CT  > '.e/i  aquatu.  Sei  0 ’,CT 
".(perioprumfip/aa  '.maiores  fiunt.  Igitur  • u.rnaior  cfl  quam  0 
».Et  quoniam  iuaw.cr  * '.dtuius/scr  > '«/i**  aqualestpcr  ij  dif 

finstionemprimi)excentToenimincircunfirtntixm,crangulwqui 

filb  0 ...angulo  quifub  / • '.maior  cftM"  igitur  t*  ..(per  14  primi  )bafif.juaior  cjl.  Sed 0 ’,ipfi  *>. 
oftenfa  e fi  aqualis, er  fi  yflgitur.quamf  '.mutor  c/i.  Maxima  igitur  e8  « a.dimctiens.mxior  autem  fi  y 
ipfa /'.In  circulo  igitur  dimetiens  maxima  cfltaUanm  autem  femper  propinquior  centro  semotiore  m* 
ior  e/1:  quo  J demonfiraffi  oportuit. 

PucliltxCmp.  _ Propofitio  «s. 

1 1 ab  altero  terminoru  diametri  cuiuslibet  circuli  orthogO' 
ilnaliter  linea  re<fU  ducaf.extra  circulu  ea  cadere necedeeft. 
1 At<$  inter  illa  &i  circulu. aliam  linea  refla  capi  impodibile 

J eft.  Angulu  autc  ab  illa  & circunferentia  contentu.omniu 

acutorum  angulorum  ede  anguftidimum.  Angulum  uero  intrinfecu  a 
diametro  St  ctrcuferenria  contentum, omnium  angulorum  acutorum 
effe  amplilTimum  necede  eft.  Vnde  etiam  manifeftum  eft.omncm  li- 
neam redam  a termino  diametri  cuiuslibet  drculi  orthogonaliterdu- 
tftam.circulum  lpfum  contingere. 

Campanvi.  Sit  ut  si  termino  a diametri  a c, circuli 
a b c,  cuius  centrum  d,  ducatur  linea  orthogonaliter.dico 
quod  ipfa  cadit  extra  circulum, et  quod  inter  Uncam  illam 
8C  circufercnna, nulla  alia  re£ta  linea  inrcrcipitur,&  quod 
angulus  quem  ipfa  & circunferentia  continet,  eft  minor 
omni  angulo  rcfblineo,qui  uidclicct  a duob*  reftis  lineis 
continetur  quod  angulus  contentus  a diametro  GC  dr- 
cunfcrcntia,  eft  maior  omni  angulo  rcftiliueo  acuto.  Si 
enim  linea  ducta  ab  a.orchogonaliter  fuper  a c lineam, po 
tcft  cadere  intra  circulum,fit  illa  linea  a b,&  ducatur  linea 
d b.cntiH  per  f primi  .angulus  d a b, «qualis  angulo  d b a, 

GC  quia 
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BC  quia  angulus  d a b.eft  rdhis  per  hyporhe fin , habebit  triangulus  a b d , duos  angulos  rdtof, 
quod  eft  impofsibile  per  ji  primi.  Cadet  ergo  extra, fit<y  a e.quod  fi  inter  ipfam  & circunferenrii 
poteft  linea  relta  intercipi, fit  illa  a f,ad  quam  ducatur  perpendicularis  d g: Si  quia  angulus  d g a, 
eft  reltus, erit  per  1 8 primi  linea  ad, longior  linea  d g,quod  eft  impofsibile:  quare  inter  ipfara,& 
rircunferentiam , nulla  linea  relta  intercipietur.  Propter  quod  parer.quod  angulus  conrcntus 
ab  a c,&  circunferenna.qui  dicitur  angulus  connngcnrix,  eft  minor  omni  angulo  a duobus  re- 
Itis  lineis  contento.  Si  enim  aliquis  refiilineus  angulus  efTet  angulo  connngennxxqualis.aut 
eo  mmorciim  omnis  talis  pofsit  per  aequalia  diuidi  fecundum  doctrinam  9 'primi , inter  lineam 
a c,8C  circun  fcrenriam,po(Tet  linea  relta  intercipi, quod  monftrauimus  eftenon  pofle.  Per  quod 
paret  angulum  conrentum  d diametro  & circun  ferentia , omnium  acutorum  relhlineorum  efte 
maiori, quia  non  differt  a relto.nifi  in  angulo  contingenti^  quem  monftrauimus  efte  minorem 
omni  relhlineo.  Corrciarium  patet  per  primam  partem . Cum  enim  linea  a e , in  urranque 

partem  etelta  non  fecet  circulum,  & tangat  ipfumin  puncto  a , ipfa  eft  contingens  per  diffi- 
nitionem. 

Campaki  additio.  Ex  hoc  notandum  , quod  non  ualet  ifta 
argumfrario.hoc  tranfitaminonad  maius  8L  per  omnia  media: 
ergo  per  xquale.Nec  ifta. Contingit  repenre  maius  hoc.Si  minus 
codem:ergo  contingit  reperirexquale, hoc  autem  fic  pater.Sit  cir- 
culus ab,  fuper  centrum  c,  cuius  diameter  ac  b,&  ducatur  ab  eius  i 
termino  a,  linea  a d orrhogonaliter , eritep  contingens  rirculu  per  [ 
correlarium  huius . Defcnbarur iterum  fuper  punitum  a fecun-  l 
dum  quantitatem  diametri  a b, circulus  b ed,  & imaginerur  linea  ’ 
ab,  moueri  fuper  punitum  a, per  circun ferennam  arcus  b ed,  ira 
quod punitum  b numeret  omnia  punita  arcus  bed,  quoufque 
perueniarad  lineam  a d,&  cooperiat  ipfam . Et  quia  angulus  b a 
d,eftreltus:eritut  non  fit  fumere aliquem  angulum  acutum  cui 
«qualem  non  fecerit  linea  a b.cum  diametro  a c b, minoris  urculi.quia  tranfiuir  ad  angulum  re- 
llum , dinumerans  fitum  omnium  angulorum  acutorum,  quorum  manifeftu  eft  quofdam  effe 
minores  angulo  femicirculi.contcnto  a femicircun ferentia  a b,  & diametro  a c b,&  angulum  rc- 
Itum  mamhrftum  eft  clfe  maiorem  eodem.  Dico  quod  nullus  in  tranfiru  ab  acutis  minoribus 
ad  relium  maiorem  inrcrmedius:fuit  ei  xqualis.Si  enim  fuerit  aliquis,  fit  ut  illum  fecerit  linea  a 
b.ciim  punitus  b.fuir  in  punito  e.arcus  be  d.Quia  ergo  angulus  ea  b eft  «qualis  angulo  femi- 
circuli  prxdilio.angulus  autem  femirirculi  eft amplifsimus  omnium  acuroru  per  ulnmam  par- 
tem huius, erit  angulus  ea  b.amplifsimus  omnium  acutorum. Di- 
lidatur ergo  angulus  e a d,  ficur  propofuir  9 pnmi.per  «qualia, duf 
Ita  linea  a f,erittp(per  9 conceptionem)angulus  fa  b, amplior  an- 
gulo e a b, quare  «it  aliquid, amplius  amplifsimo.quod  eft impof-  i 
fibile.  Vel  fic. Cum  angulus  ea  b.fir  «qualis  angulo  femicirculi  fi- 1 
cut  ponitur,  at  angulus  femicirculi  cum  angulo  contingentur  eft  ' 

«qualis  uni  relto.fimilirer  quoque  angulus  ea  b cum  angulo  e a d 
eft  arqualis  uni  relto.cnr  angulus  e a d.xqualis  angulo  connngcn- 
ti*:&  quia  angulus  connngenriar  eft  anguftifsimus  omnium  acutorum  per  j partem  huius : erit 
fimilitcr  angulus  ea  d, et  «qualis, anguftifsimus  omnium  acurorum.fcdangulusea  f,cfteoan- 
guftior  per  conceprionem:crir  ergo  aliquid  anguftius  an  guftifsimo : quod  eft  impofsibile . Non 
ergo  erit  angulus  reltilincus.xquaiis  angulo  femirirculi  Et  quia  nanfirur  d minori  ad  maius,& 
non  per  arquate:ircm  quia  eft  reperire  minorem  eo  6C  maiorem : patet  inftanria  contra  urranque 
argumentationem  prxdiltam.  Vnde  per  mrci  emptionem  ad  illud  eft  refpondcndum.  Pof- 
fetproban  quod  angulus  contingenti*  eft  diuifibilis  fecundum  lineam  reltam.ur  conftar  per  fi 
gurarionem  hic  a larere  pofitam.  Cerrum  eft  quod  angulus  qui  caufarurcxcontaliuduorum 
arcu  lorum  uel  fphxrarum.eft  angulus  contingenti* : & talis  diutdarur  per  lineam  eg , quia  hic 
habetur  triangulus  h g k,  cuius  bafis  h k,diuidarur  perxqualia  in  punito  e:&  protrahatur 
uerfus  g , conraltum : & arguitur  per  quartam  primi , deinde  per  uiccfunamfcxram  huius,  BC 
patet  propofirum. 

Etulid.ex  Zamb.  Theorema  tf.  Propofitio  16. 

u Quae  a diametri  arculi  extremitate  ad  angulos  re<ftos  ducitur.extra 
ipfum  circulum  cadit,&  inlocum  interlpfam  redam  lineam  & circun- 
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fercntiam,alterare(?la  linea  non  cadct,&  fcmicirculi  angulus.cmni  an 
gulo  acuto  rcflilinco  maior  eft,reliquus  autem  minor. 

THEONcx  Zmb.  Sit  circulus  «fi  y,circ*  centrum  -J,<y  dimetientem  « fi.  Vico  quod  que  ex* 
ipfi  fi.adang uloi  redos  ducitur, extra  ipfum  circulum  cadit.  Non  tmm.fedfi  pofit  bile  ejl.ca- 
dat  interitu  ficut  y«,c r coniungatur  a y.  E t quoniam  aqualis  tji  fi  «,ipfi  fi  r (per  t $ diffinitio  - 
nem  primi )ex  centro  enim  in  circunjerentiam,aquahs  e/t  crangu 
lui  e « y,  angulo  «y  fi.  A nguluf  autem  a a y,re  dus  ejl:  reditu  igitur 
e)i  crquifubay  *.  Anguli  igitur  quifub  fi  « y,cr  « y fi,duobus  re- 
His  funt  equales,quod(per  1 7 prtmi)eft  impoftibile.  Igitur  ab*  fi 
gno,ipfi«  fi, ad  angulos  rctlos  duda, intra  ipfum  circulum  non  ea-  I 
dit.  Similiter  quoq;  ojlcndemus,  quod  M in  ipftm  circunjerentid,  | 
extra  igitur  cadit  ficut  • •.  Dico  quod  in  locum  inter  « >,  re  fiam  Ii  | 
nc4iti,er  y 0«,  circmferentiamtaliareda  linea  non  cadit . Si  enim 
pofiibile  eft, cadat  ficut  f*,cr  excitetur  (per  11  primi)  ab  fiftgno, 
in  ipftm  ! «.perpendicularis  a «.  Et  quoniam  re! Ius  eft  angulus  « « 
fi, minor  redoautemquifub  fi*«,maiorigitureft  «fi, quam  a». 

Aequalis  autem  eftfi«ipftd  >,ex  centro  enim  in  ctrcunfrrentiam,maior(per  1 s prmifigitur  efi  fi  'Jp- 
fa  fi  >, minor  maiore, quod  ejl  impofiibilc.  1 n locum  igitur  inter  reilam  lineam  er  cireunjcrcntiam,  alter* 
reda  linea  non  cadet.  Dico  quod  tyfemicirculi  angulus  contentus  fub  • fi,rcda  linea  cry'*,  etreunji- 
rentla.omni  angulo  acuto  redilineo  maior  eft.  Reliquus  autem  contentus  fub  y*  «, circunfirentia  er  « s 
reila  linea , omni  acuto  angulo  redilineo  minor  eft.  St  enim  aliquis  eft  angulus  reUtlmeus  maior  co  qui 
fubfi«jtda  linea  eyy'  «, circunfirentia  continetur, minor  uero  eo  quifub  y 0 «,circunftrentia  ty«<, 
reila  linea  continetur, in  locum  inter  y!*,  dreunfirentiam  sy«<,  redam  lineam  reda  linea  cadet,  qua 
efficiet  maiorem  quidem  angulum  contentum  fub  redis  lineis,  eo  quifub  fi  «,re da  linea  c r > » «.cirettn. 
ferentia  continetur, minorent  autem  eo  qui  fub  y fi  circunfirentia  er  * ',rcda  linea  continetur ,non  ca- 
dit autem.  Igitur  per  prxoftcnfam  pofiibilitatem  angulo  contentofub  f«  reda  linea, c y «.circunfc 
rentia,angulus  acutus  fub  redis  lineis  contentus  maior  non  eft,  ncj  etiam  minor  contentofub  yfi*,cir - 
cunfircntta  cr  * '.retia  linea. 

COR.RELAR1VM.  Hinc  manififtum  eft , quod  4 diametri  circuli  extremitate  ad  angulos  re- 
das duda : ipfum  circulum  tangit , cr  quod  reda  linea  c irculum  in  uno  fimo  tantum  tangit,  quoniam 
oftenfum  eft  (peri  tertij ) quod  quae  in  duobus  illis  figetis  incidit , intra  ipfum  cadit : quod  demonftraffi 
oportuit. 

EucM.ee  Camp.  Fropofitio  16. 

Dato  puntflo,  ad  datum  circulum  lineam  contingentem 
ducere. 

C * m p *nv  5.  Sir circulus  datus  ab.cuius  centrum  c.punftusip  datus  d,  uolo 
ergo  a punfto  d, ducere  lineam  contingentem  circulum  a b.  Produco  lineam  d 
c.fccarem  rircunfcrentiam  circuli  a b.in  puncto  a/uper  quam  deferibo  circulum 
d e.fccundum  quantitatem  lineat  d c.concentric  ii  circulo  a b,8t  a pun- 
fto a.produco  lineam  a e, perpendicularem  ad  lineam  d c.quf  fece  cir 
cunfercntiam  circuli  de,  in  punfto  c,  & produco  lineam  ec,fecanrem 
circunferentiam  circuli  ab  in  punfto  b . Deinde  produco  tineam  db, 
quae  erit  contingens  circulum  a b.Qttia  enim  duo  latera  ac  St  e c,ttian 
guli  a c c funt  xquatia  duobus  latcribusb  c 8t  c d trianguli  b c d.Stan- 
gulusc  eft  communis  utriqt.erit  per  4 primi  angulus  eae,  arqualis  an 
gulo  d b c,angulus  aurem  e a c,  eft  reftus , quare  angulus  d b c,  dt  rc- 
ftuS.Per  correlarium  ergo  praecedentis  erit  linea  d b,  contingens  circu 
lumab:quodeft  propofitum. 

Euclid.cxZamb.  Problema  1.  Fropofitio  17. 

A dato  figno.dato  circulo  contingentem  reiftam  lineam  ducere. 

T H E O N eat  7 ab.  Sit  quidem  datum  fignu  «.datus  autem  cir  culus  fit  fi  y fi, oportet  iam  a dalofigso  «, 
dato  circulo  fi  y fi, contingente  redam  lineam  ducere.  Sufcipiatwr  enim(per  1 terti/  )centrum  circuli  Jit 
illud  se r coniungatur(per  1 pofiulatu ) ■ fi  •.  Et  centro  quidem  •ffatio  uero  ‘ «(per  t poftulatuyirculus 
deferibatur  «!«,ej  ab  ipfo  fi,ipfi  • «,ad  angulos  rtdos  excitetur  fi !(p  11  primOcr  coiungantur(per  t 
poftulatu)'  !/,cr«  fi.  Vico  qab«  figno,circulo  fi  y fi  contingens  duda  ejl « fi.  0501114'  enim  'figmtm, 
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antrum  eft  circulorum  {>/,&*  {‘.aqualis  eft  • <,ipfi . /,cr  • /,ipfi, 
h ex  centro  enim  in  circumferentiam.  Duc  igitur  * .,&•  ■ b,duabut  . (t 
er  * /,fitnt  aquales, er  angulum  communem  hebent  qui  ei  .tbafis  igi- 
tur /{(per  4 primi)bafi  * b,eft  equulis,  er  triangulum  e • {triangulo 
> b *,cft  equule, er  reliqui  unguli  reliquis  ungulis:  equulis  igitur  ejl  un- 
gulus « /{ungulo  i b *,rcdus  ejl  aurem  qui  fub  < /*/,  re Jhtt  igitur  f/I  er  / 
qui  fub.f*,cr  eft  <b,ex  centro.  Qga  autem  ex  diametri  circuli  extre  [ 
mitule  ut i ungulos  rtdos  ducitur  ftpfum  Ungit  circulumlper  corrduriu  \ 

1 6 tertij) Igitur*  b.ipfum  circulum b > /,tungit.  A iuto  igitur  figtto  *, 
dito  circulo  b > * , contingens  reda  linea  duda  ejt  * b , quod  ficifii 
oportuit.  Euclid.exCamp.  Propofitio  17.  ^ 

I circulum  linea  reefia  contingat,a  contaflu  ucroad  cen 
irum  linea  retffo  ducatur,  necelTe  eft  eam  fuper lineam 
contingentem  eflc  perpendicularem. 

Campanvs.  Sit  linea  ab,  contingens  circu-  g.  r f h 
lumce,cuiusccnrrumfttd,inpiin<ftoc,qui  iun-' 

■-  garur  cum  cenrro  per  lineam  c d.  Dico  hanc  e(Tt 

perpendicularem  iuper  lineam  contingentem. Si  enim  non  eft  perpen- 
dicularis ad  ipfaiq,(ircrgod  f perpendicularis  ad  eaiidcm,qu*|ecetcir- 

cunfcrentiam  circuli  in  punito  c.ciuqj  uterqt  angulorum  qui  liintad  f. 
relius  igitur  per  tS  primi,  linea  c d, eft  maior  linea  d f.quod  eft  impofsi- 
bile.  Coii  Itat  itacj  d ccfle  pcrpedicularem  fuper  a b.quod  eft  propofirii. 

Euchd.cx  'Zumb.  Theorema  ii.  Propofitio  is. 

11  Si  circulum  tetigerit  aliqua  redfa  linca,i  centro  autem  in  contatSum 
duifta  fuerit  aliqua  redla  Iinca.ipla  du<fla,pcrpedicularis  erit  cStingcnri. 

t THEON  ex  Zumb.  Circuit!  enim  *{>,  tangat  refla  linea  quadam  ■/ 

',inrpgno,crfumutur(pcr  1 tcrtqlcentrum  circuli  a b j./iti  llludi’  Etub 
fjn  >,ducatur(per  primum  populatum)  {,.  Dico  quid/r, perpendicularis 
r/iifi  d ..Si  enim  non,exctteturlp  • 1 pnmi)*biin  tpfum  d appendicularis 
{*.  Quoniam  igitur  ungulus  {•>, redtu  eft, angulus  igitur  qmjub  . > {eft 
acutus, maior  igitur  eft  ungulus  {r  y, ungulo  fy  r, fub  maiori  uute  anguloip 
1 9 primi  jmuius  latus  fubtenditur.muior  igitur  eft  {>, quam /».  Aequalis  au 
tem  eft{ >,ipfi  !<:tx  centro  enim  incinunftrenttaimaior  igitur  eft  fb,q {•, 
mitior  maiore, quod  eft  impofiibile.  1 gitur{-,ipfi /.non  eft  perpendiculi 
ris.  Similiter  qiioq;  oftendcmits.quod  nulli  alia  prrter  / y Igitur  />,perpen~J~ 
dicularis  eft  ipfi/  1.  Si  circulum  igitur  tetigerit  aliqua  reda  Unca,  c r qua  li 
quuntur  reUquhquod  dimonftrajp  oportuit.  Euctid.cxCamp.  Propofitio  ,S. 

,s  asti.vjjm  1 1 circulu  lincarcdta  contingat,&:  a contaclu  in  circulum 
linea  quxd.ioi  thogonaIiterducatur,in  eadem  centrum 
cfTeneccffccft. 

CapA«*i.  Sit  ut  prius  linea  a b conti rigens  circu- 
um  c e in  puncto  C.&  a contactu  ducatur  linea  intra  rircu 

— I u in  c c, perpeti  dicularis  ad  lineam  a b.  Dico  quod  cerrum 

circuli  eft  in  linea  c c . Hac  eft  contierfa  prioris.  Si  enim  non  fuerit  centrum/ 
in  Unea  c e.iiialibi  ubicuncp  contingat, fitip  d,  & producatur  dc,  erit  que  dc, peri, 
pra-milTam  perpendicularis  ad  line.i  a b.quod  cftimpoisibile.ciimcc  politafit ' 
perpendicularis  ad  ipfam.  Eudid.  cxZamb.  Theorema  .7,  Propofitio  ^ 

, Si  circulum  tetigerit  a liqua  redfa  linea,  acontadlu  autem  ipfi  tangeti 
ad  angulos  redtos  redi  a linea  quaeda  excitetur,in  excitata 
erircciitrum  circuli. 

THEONexZami.  circulS  enim  * b r, tangat  reda  Unea  quadi  / .,fn  figno 
0-abipJo  >,tpfi  / >(p  1 1 primi)excitetur  ad  angulos  redos  y ■*.  Dico  q in  ipfa  v *, 
eft  centrum ctrcuU.  Non  enim.fedji  pofiibtle  efl,fit{,cr(peri  populatu  roniunga 
tur  >{Qutma  igitur  crcutu  *b>,  reda  Unca  quadi  a . tlgit.a  ectro  autc  in  cita 
dududa  ejl{>  igUutip  1 s ppendicularisfeft  ipfi  / u Rcdus  igitur  eft  agulus  !>  1,  •< 
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at  angulus  « > ',rcdus  cft,xq«alis  igitur  eft  angulus !■>  vi  qui  fub  urvabor  maiori,  quod  ejl  iatptfSUi 
k.  tgiturf, centrum  circuli  * A r non  eft.  Similiter  quoque  oftcndcmus,qu6d  nec  alibi  prxtcr  qium  m«>. 

Si  circulum  igitur  aliqua  reda  linea  tetigerit,  i contadu  autem  ipfi  tangeti  ai  angulos  redos  reda  line* 
excitetur, in  excitata  erit  centrum  circulitquoi  dcmonftraffe  oportuit. 

Euclid.cx  Camp.  Propofilio  19. 

I intra  circulum  angulus  fupra  centrum  confiftat,alius  <9 
nero  angulus  fupra  drcunferenriam  cofiftens  eandem 
bafinhabeat.interiorfupcriori  duplus  erit, 

C a m p a n v 5.  Sir  ur  in  circulo  a b e, cuius  centrum  d,  fiat  angulus  a d 
c,fupracentrum,&  angulus  a b e fuper  circunfcremiam.fitqj  umufcpangu 

— li  eadem  bafis  qux  fit  arcus  a c.Dico  angulum  a d c, duplum  ede  ad  anguiii' 

a bc.Quod  lic  probarur.  Aut  enim  dux  linexa  b K.  c b.tndudunr  duas  lineas  a d & dc,aut  alte- 
ra earum  fit  linea  una  cum  altera  reliquarum , aut 
etiam  altera  primarum  fecat  alteram  podremaru. 

Sirergo  primo  urincludanteas  urtn  prima  figura 
tionc  apparet , & producatur  linea  b d e,  eritep  per 
jz  primi,  angulus  a d ccxtrinfecus , xqualis  duo- 
bus intrinfeos, qui  funrbad&a bd, anguli. Et‘  ^ ^ — 

quia  ipfi  funt  xquales  per  quint3  eiufdcm , erit  angulus  a d e, duplus  ad  angulu  a b d.  Simili  quo 
que  modo  erir  angulus  ede,  duplus  ad  angulum  d b c,  quare  totus  angulus  a d c,dup!us  erit  ad 
torum  angulum  a b c,quod  eft  propofitum.  Quod  fi  altera  duarum  linearum  a b & b a, fuerit  li 
nca  una  cum  altera  duarum  qux  funt  ad  & bd,  ut  in  fecunda  figuratione  apparer,  per  ea  fdem 
per  quas  prius  St  fimili  modo  liquer  propofitum.  Quod  fi  altera  duarum  linearum  primarum 

fecer  alteram  duarumpoftremaru.utin  tertia  figuratione  apparct.ubi  linea  a b fecat  lineam  d c, 

producatur  linea  b d c.Erir  per  eafdem  quas  a principio  afTuraplimus&:  fimili  modo  e d a.du- 
plus  ad  angulum  d b a ,&  totus  angulus  c d c,duplus  ad  totum  angulum  d b c,  quare  angulus  a 
dc, duplus  eft  ad  angulum  a bc.quod  eft  propolirum. 

Euclid.cx  Xmb.  Theorema.  Vropojido  10. 

In  circulo  angulus  qui  ad  centrum,  duplus  efi  cius  qui  ad  circunfc- 

rcntiam.quando  anguli  eandem  circunfcrentiam  habuerint. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  circulus  a A >,cr  ai  cius  centrum  fit  angulus  (> >,ai  emunjerentiam  ue. 
rb  angulut ( * >, habeant  autem  eaniem  bafin.circunjrrentiam  Ay.Di 
eo  quod  iuplus  eft  angulus  A ' >,anguli  A « r.Duda  enim  » > C per  fe- 
cundum poftulatum)cxteniatur  in  [.  Quoniam  enim  aqualis  eft  * «, 
ipfi . A,  ex  centro  enim  in  circunferentiam,aqualis  eft  angulus  • “A, 
tiquifiib  *js  a.  Anguli  igitur  '*A,cr'A*(per  s primi )eiusquieft  I 
fub < a C,iupli  funt:  aqualis  autem  cftquifub  ( > {(per;  ictu fdcmjeis  1 
quifub  1 « f cr  > (*.  Angulus  igitur  A < fapfius  < * ■, duplus  eft.  Et  per ■ \ 
inde  angulus/' y,eitis  qui  fub  > •«  >( per  eaniem)  duplus  eft.  Totus  igi' 
tur  A' r, totus  qui  fub  A uy, eft  anguli, duplus  eft.  Rurfus  conftituatur, 

C7  fit  alter  angulus  A s y,cr  ducatur  (per  1 poftulatum)d  >,extcnda > 
turqftper  1 poftulatum)in  Similiter  quoq;  odendemus  quod  duplus 
eft  r > y, angulus  eius  qui  fub ‘A  y,eft  anguli,  sagorum  quifub  < 1 A, duplus  eft  eius  qui  fub  ><Sf.  Reliquat 
igitur  quifub  A • y,eius  qui  eft  fub  A i >,  duplus  eft . In  circulo  igitur  angulus  qui  ad  centrum,duplus  eft 
eius  qui  ad  ctrcunferentiam,quando  eandem  circunftrentlam  bafin  habuerint  ipfi  anguli : quod  oportuit 
demonftraffe. 

Euclid.cx  Camp.  Propofitio  10. 

1 in  una  circuli  portione,  anguli  Iu» 
pcrarcum  confiftant,angu!os  quof 
libet  xquales  efie  neccfle eft. 

C * m p a k v s.  Sit  ut  in  portione  a d b, circuli  a 
b c.cuiusccnrrum  firf.confiftantquorlibetangu 
li  fuper  arcum  a d b.qui  funt  c d c.  Dico  eos  elfe 

xquales.  Protrahatur  enim  chorda  a b,fi(  ab  eius 

extremitatibus  ducantur  in  centrum  linex  a f,  & b f,  enrcp  per  prx- 
mifTatn  angulus  f confidens  fupra  centrum,  ad  unumquen  que  eo- 
rum 
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tum  Juplus.quarciptirimrarqualcs : quod  cftpiopofiium. 

E udid.  tx  Zamb.  Theorema  19.  P ropofmo  1». 

In  circulo , qui  in eodem  fegmento  lunt  anguli,  fibi  umiccm  fune 
aequales. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  in  figmento  fi  •*  * circuli  *fi>  Singuli  qui 
fub  fi  * st er  fi » 4 Dico  quod  unguli  > •*  Aer  ^ * '/ibi  inuiccm  funt  r quales. 

Sufiiputur  enimCptr  primam  tertq)centrum  circuli  *fiy/9  fitq;  lliud  /.Et 
ducantur  :per  primum  pojtulatum ) fi  /J-fi. Et  quon  am  angulus  fi/^ejl  ad 
centrum ,angulus  autem  qut  fub  fi  * circunfcr  etiam, er  eandem  habent 

bafrn  circunferentiam  fi  > angulus  igitur  fi/ * (per  praecedentem ) duplus 
ejleius  qui  fub  fi  * ^,c T per  hoc  angulus  fi  / J,duplut  ejl  etiam  eius  qui  fub 
fi » d,  Aequalis  igitur  eft(  per  communem  fententtam  dicentem  ,qux  etufdem 
funt  dimidium,adinuiccm  funt  *qualia)angului  fi  •*  angulo  fi»^.  In  cire U' 

Io  igitur  ,qui  in  eodem  fegmento  funt  anguli  Sibi  inuicem  funt  £quales:quod  Jcmonflrafje  oportuit. 
Euclid.ex  Camp.  Propofitioxi. 

I intra  circulum  quadrilarcru  deicribatur , quoflibct  eius 
duos  angulos  cx  aduerfo  collocatos.duobus  ri «ftis  angu» 
lis  aequos  clTc  ncccITccft. 

C a v.  p a s a s.  Sir  quadrilatcrum  a b c d,  inferiprum 
circulo  a b c d . Dico  quoftp  cius  duos  angulos  oppoiT 
tos.effexquales  duobu  rcftis.Prorralianrur in  quadrilatcro , diamerri 
a c,b  d.cnrip  per  prxmiflam  .angulus  c b d a qualis  angu  lo  c a d ,&  an- 
gulus a b d xqualis  angulo  a c d,  quare  rorus  a b c,  xqualis  erit  duobus 
angulis  qui  funt  a cd  & cad. Er  quia  ipficii  angulo  a dc  funr  xquales 
duobus  rcilis  perj:  pnmi.crut  &' anguli  b rotatas, &d  totalis,  xquaics 
duobus  retiis  :quode:t  propofuum.  Similiter  quotp  probabo  angulos 
a&  ctoralr$,etfc  xquales duobus  replis. 


Euclid.ex7.amb.  Theorema  io.  Propofitioxi. 

In  circulis  quadrilatcrorum  cxiftcnttu,anguli  qui  ex  oppo(Ito,duo. 
bus  redis  lunt  aequales. 

THEONu  Zmb.  Sit  circuitu  » fy^.cr  in  eo  quadriUtefum  fic  • 
fiyd.  Dico  quoti  anguli  qui  cx  oppofito, duobus  redis  funt  equulcs.  Cowun 
gantur(prr pr.mum  pojlulatum )'>,tsr(d . Qucniamigitur  ( per  ji  pri- 
mOomnit  trianguli  tres  unguli  duobus  redis  funt  aquales-.trianguli  igitur a ( 

X , tres  unguli  r • fi,a  fi  >,&•  fi  r •, duobus  redis  funt aquales . Ari' 
gultu  autem  y .fi , angulo  A A y efl  equilis  ( per  11  terti j ) in  eodem 
entmfunt  fegmento  A**,.  Angulus  uero  a r fi  (per  eandem  Jangulo  a A e,in 
eodem  enim  funt  fegmento  ad  5.  Totin  igitur  qui  fub  a A p-.ets  qui  fub  fi  a 
y.ty  a y fie/l  aqualts.commtmi  apponatur  angulus  a fi  >.  Anguli  igitur  quifub  a fi  y,t  « ,*,c T *>fi. 
en  qut /unt  fub  » I y,  V a A funt  aquales :fed  qui  fub  • fi  y/ « cr  « y fi,  duobu»  redis  funt  equa, 
les . Anguii  igitur  a fi  y,cr*  d >,  duobus  refltt  funt  aquales . Similiter  tam  ojlendemu»  .quod  etiam 
anguli  fiaA,ty  d x fi, duobus  redis  funt  aquales . In  circulis  igitur  quadrilatcrorum  ex^lentuun  anguli 
ex  oppofuo, duobus  redis  funt  aquales  tquod  dcmonjlrare  oportebat. 

Buclid.  ex  Camp.  P ropofttio  11. 

Vas  fimiles  circuli  portiones  inaequales,  fupra  una  redam 
lineam  afsignatam.cx  eadem  parte  cadere  impofsibileefl:. 

C a vi  »•  a n v *.  Sit  refta  linea  a b.fupcr  qui  fiat  porno  circuli.a  c b.  Dico  quod 
fupei  eandem  lineam  ex  eadem  pane  non’  et  alia  portio  qux  Iit  fimilis  huic.flC 

ea  maior  aur  minor  Quod  fi  fuerit  pofsibile.  fiat  ergo  portio  a d b , maior  ea, 

quxaim  lir  limi!is  ei,  ft.ir  ergo  angulus  a c b tn  portione  minori  ,&  angulus  a d b in  maiori. 
Eri:  - our  linex  a d,  d b, includant  lineas  a c & c b,  ut  in  figuratione  prima  apparer. 
Aut  altera  primarii, una  fiarcum  altera  poftremarum.urin  fecunda.  Aut  ut  altera  fecct  alteram, 
ut  in  terna.  Qpdd  fi  tuent  primo  modo,cnr  per  uiccfimainprinu  primi, angulus  c maior  angulo 

d.non 
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d,non  ergo  portiones  (imiles  per  di  (finitione.  Qudd  fi  fecundo  modo, erit  adhuc  angulus  c.mau 
ior  angulo  d ,per  decim  ffexiam  primi:  non  igitur  eruntpomones  (imiles.  Si  autem  tertio  n«. 
do, (it  ut  linea  bd, 

fecet  lineam  a c.K  /r /o' 

fecctctrcunfercn-  / /7 S CN 
tiam  portionis  mi 

noris  in  puiio  e,  i.  . r 

& ducatur  linea  c * * o <*  v 

a. Eritip  per  eandem  decimamfextam  primi, angulus  a e b, confidens  in  portione  a c b,  maior  an 
gulo  d, quare  nullo  modo  funt  portiones  fimiles.  q|  Simili  quoque  modo  probabis, quod  fuper 
eandem  lineam  non  fiet  portio  fimilis  portioni  a c b,  minor  ea:pofiio  c,  in  loco  d,  & d in  loco  e, 
in  figura  cum  omnibus  pnedidiis : erit  enim  per  praemittas  & per  21  ptimi.&per  ns  eiufdem  Si 
pntmilfo  modo, angulus  d omnium  figurationum, maior  angulo  c,  quare  pomones  non  erunt 
fimiles.  Etnota.quod  licet  proponatur  fuper  lineam  unam  non  polfcfim  portiones  fimiles 
Inxqualesex  eadem  pane: utrum  eft  tamen, quod  necpexdt  uerfis  partibus  .Quodlibct  probare; 
minore  quxeft  ex  una  parte.fuperpofitamaioiiquateft  ex  altera.  Nccelfe  enim  critpcr  commis* 
nem  fcienttam.ipfam  a maiori  excedi.non  ergo  funt  fimiles  per  hanc  is. 

Euclid.cx  "Zamb.  Theorema  si.  Propofitio  ij. 

Super  eadem  reda  linea , duo  Tegmenta  circulorum  Gmilia,  & in**  a» 
qualia.non  confli  tuentur  ad  eafdem  partes. 

T H E O N ex  Zamb.  Si  enim  pofiibile, fuper  eadem  refla  linea  • 

(,duo  circulorum  figmenta  fimilia  c r inaqualia  confiituantur  ad caf- 
dem  partes * y f,er  •«  A f,ej  ducatur  ( per  primum  poftulatum)*  e A, 
cr  comunganturCpcr  1 poJlulatum)>  • CT*  f.  Quoniam  igitur figmen 
tum*  yQimilecjt figmento*  A i,fimilia&  circulorum  figmenta  funt 
quo  aquales  angulos  fufiipiunt,  ( per  diffinitionem  1 0 terti/ ) angulus 
igitur  *>(,  angulo*  A (,  ejl  aqualis,  exterior  interiori:  quod  (perii 
primi)  ejl  tmpofiibileSuper  eadem  igitur  retia  irnea, duo  circulorum 
figmenta  fimilia  cr  inaqualia  non  confiituentur  ad  eafdcm  partes: quod  oportuit  demonfiraffe. 

■“  Eu clid-ex  Camp.  Propofuio  ij. 

Ii  circuloru  fimiles  portiones  fupralineas  aequas  fuerint^ip/  aj 
|fas  portiones  aequas  efieoportet. 

| Campakv?.  Sintduxlinexab  &cdxquales,fuperquas  funrdux portio 
, „ , nr<  circuloru  a c b,  c f d,  qux  funt  fimiles.Dico  quod  ipfar  funtxqualcs . Si  enim 

non  funrxquales,  altera  earum  fuperpolita  alteri, exce- 
det maior  minorem.  Sed  linea  ab,  non  excedet  lineam  c . 

b. nec  excedetur  ab  ea:ciim  fint  xqualts . Quare  accidet  f 

contrarium  prxmilfx,  quod  cft  impofsibile . Erit  enim  a / 
b&cd  linea  una.  & — 

Huclid.rx7.Jimb.  T kcormixx.  Tropo  fit  io  24. 

Super  xqualibus  redis  lineis  fimilia  circulorum  fegmenta  conflitu. 
ta.fibi  inuicem  funtxqualia. 

T H E O N ex  Z amb.  Super  aqualibus, inquam, redit  lineis  *A,c ryA,fi. 
milia  circulorum  figmenta  * > 4,cr  r ! A,conftituantur . Dico  quod  aquum  ejl 
figmentum  * • t, figmento  yfA.  congruente  nanq;  fegmento  * > (,ipfiy{A,fig. 
mento, cr  pofitofigno  *, fuper  figno  r, refla  uero  Unea  * (,ipfi  reda  Irnea  y A 
congruetur, CT  4 fignum  congruet  ipfi  A figno, quoniam  aqualis  ejl  * (fipfiyA. 

Congruente  autem  * (,reda  Unea  ipfi  y A, congruit  * > (figmentum  ipfi  y!  A.  si 
enim  * (,reda  linea  ipfi  y A congruit  figmentum  autem  * • (,ipfi  yf  A, non  con 
gruit, fid  differt  ficut  y • A, circulus  autem  circulum  ( perp.  Aenum  tertij ) non 
ficatin  pluribus  fignis  duobus.  Sed  y • AJpfum  yf  A,\n  pluribus  quam  duobus  fi 
gn is, hoc  efly*  A,  ficat,quod(per  eandem  jc/l  impofiibile.  Non  igitur,congrucnte  « (,rtda  linea  ipfi  y 
A,  non  congruit  quoque  cr  figmentum  * • (figmento  y f A.  Congruit  igitur  cr  ei  cft  aquale . Super 
aqualibus  igitur  redis  lineis  fimilia  circulorum  ft egmcnlaconjlitutafiibs  inuicem  funt  aqualia  :quoet 
erat  demonllrartdm. 

tuete 
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BucluL  ex  C amp.  Propo/hio  1 4 . 

Ati  femiciVculi,fiue{emidrculomaioris  fiueminoris  por* 
tionis,circulum  perficere. 

campakvS.  Intentio  per  hanc  conci  ufion  em , eft  ex  omni arcu  daro.fiutf 
ex  omni  circuli  portione  data,  circulum  perficere . Sit  ergo  a b quilibet  arcus : ex 
quo  uolo  perfi- 
cere circulum . Protraham  in  eo 
duas  lineas  qualirercunq?  con- 
«ingar,quxfinrac,&  b drquas  * 
diuidam  per  xqualia,  a c qui- 
dem in  pun  flo  e,&bd  mpufto  , 

f.  Et  protraham  cgperpendicu-  b w 

larem  ad  ac,6f  f h perpendicularem  ad  b drquxfccent  fcin  punfto  k.Eritippcr correlarium  pri- 
mx  huius, centrum  circuli  in  urraqj  linearum  cg&fh. Quare  cenrrum  cftpunftum  k.  Si  autem 
«gnonfecct*fh,fedfintlincauna,quemadmodumeritfidux  linex  ac&bd  fintxquidiftantes: 
tuncipfa  applicabitur  circunferentix  dati  arcus  ex  utratppartc,ipfa  igitur  diuifa  per  medium  in 
punfto  k , erit  ibi  centru  circuli  per  idem  correllariutn. 

Acquidi itantes  aurem  non  erunt  fli, quia  ciim  in 

utracp  fit  cerrum  circuli  per  diciumcorrellanum.cfTent 
eiufdem  circuli  duo  cenrra.Sic  poreft  deomni  arcu.fiue 
deomni  pornone  communiter  demon  Arari,  qualiter 
inde  circulus  perficiatur.  Quia  tamen  auftor  uiderur 
hancconclufioncm  uariare  fecundum  diuerfas  fpecics 
arcuum, omnifi  portio  nu  enumerando  fpeciesidemon 
Arabimus  diuiiim  per  fpecies.qualirer  ex  omni  portione  data  circulus  perficiatur.Sitergo  primfl 
a b portio  dara.fcmicir  cuius.eririp  per  diffinitionem  femicirculi,  linea  a b diametenea  igitur  diui 
fa  per  medium  in  punfto  c.eritc  cerrum  circuli.  Sit  rurfus  portio  a c b lemicirculo  maior,cuiu$ 
chorda  fit  a b,  quam  diuido  per  xqualia  in  punfto  d,  a quo  duco  d c perpendicularem  ad  ipfam, 
quxrran  fibit  per  centrum, per  correlarium  primx  huius:&  protraho  lineam  a c.  Et  quia  linea  a 
b eft  minor  diametro, cdm  fit  a c b porrio  maior  femicirculo.erit  a d minor  femidiamerro,  fed  d c 
cft  maior  femidiamerro, ergo  d c efi  maior  quam  a d ergo  per  19  primi  angulus  ea  d eft  maior  an 
gulo  a c d . Fiat  itaqj  per  2}  primi, angulus  c a e xqualis  angulo  a c dtprodufta  linea  a e qux  fecet 
lineam  cd  in  punfto  e , crircp  per  6 primi,  linea  a e xqualis  linex  e c: producatur  igitur  linea  e b, 
critcp  per  4 primi, linea  e b xqualis  linex  a e, quare  rres  linex  e a,eb,e  c funr  xquaies,  ergo  per£ 
huius  e eft  centrum  circuli.  Sit  iterum  ac  b porrio  minor  femicirculoicuius  chorda  fir  a c.quam 
diuido  per  (qualia  in  punfto  d,a  quo  produco  lineam  ede  perpendicularem  ad  lineam  a b,qu( 
fecet circunfcretiriam  in  punflocrhanc  manifeftum  eft  tranfirc  ph-  centrum  per  correlarium 
primx  huius.  Produco  iterum  lineam  a c , eiircp  angulus  a c d maior  angulo  c a d .Si  eft  xqualis, 
enta  cbfcmicirculus:&'  fiminor.ei  it  maior  femicirculorpofitum  eft  autem  quod  fit  minor.  Pro 
duco  igitur  lineam  a c.qux  cum  linea  ac  faciat  angulum  xqualem  angulo  c.S^fecct  lineam  cf 
in  punfto  manifcftu  eft  quod  punflum  e, cadat  extra  datam  portionem, & produco  lineam 

« b.Sf  quia  angulus  a totalis  eft  xqualfsangulox , erit  per  6 primi, linea  e a xqualis  linexe  c , 8C 
quia  per  4 primi0nca  eb  eft  xqualis iiaeate  a, erit  per  9 huius  punfium  c.ccntrum  circulizqua- 
reparet  propofitum.fecundufn  omnes  fpecics  portionum  circuli. 


EuclilexZmb. 


Problem  j. 


Prope fitia  tf. 


n Circuli  fcgrncnto  dato.defcribcre  circulum  cuiuscftfcgmcntum. 

T H E O N ot  Zimb.  Sil  ditum  fegmtntum  circuli  « ( / 

Oportet  ion  fegmenti  circulum  euiui  <■/(  fegmentu  /'^P\  ''X 

deferibere. Secrtur cium  (per  loprtiitt)  ■*>, biferum tnJ.  i * \ ( / \ 

Excitetur q:  (pcru  ctuficm ) ijigno  <Vp/i  ■>  >ytd ingulot  — j 4__J i 

rrfloi  t^CTConuuigiturC  per  primum  po/luUum)*  A.  » . 4 , 

Anguini  igitur  «//.angulo  A « / comperitur,  lut  co ejl 

mnor,iut  ei  equilu^iut  co  minor.  Sit  priiu  nutor, a~  conJlituitur(prr  1)  ciufdcm)id  ipfm  («jrcftim 
hncim.id  fignumq:  in  ei  «,tpfi  ungulo  1 A *,e quilis  mgulm  t- « >.  Et  extenditur  ' per  1 pofiulit  ‘um)0, 
in '.Et  conlungitur  (per  1 po/lulitum > >,quonum  igitur  ingului  « f-  >, equila ejl  ingulo  i « sequitil 
igitur  ejlCper  6 pmmjrefli  linei  * A,tpfi  «'.Et  quonam  equulis  ejl « /,  ip/i /f,  communis  cutem  / •, 
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i»e  igitur  'rludbiu > ''.C T * aquales  alter a alteri.Et  angulus  • * • ( per  4 pofiulatum) 

angulo  r'  't)l  *qualn,rt(lu<  enim  uterf.Et  bafis  igitur  - '(per  4 primi)  bafi  , s eft  aqualts  Sed  * 
itpfif >,ofienfa aqualis efi. igitur  f ifipfi,' efi  aqualss.  Tres  igitur  •>,*  A, <7 ‘'.fibiinuicem  funt  aqua 
ks.  Centro  igitur  •jpauo  autemiper , pofiulatum)aut  •>  -.aut » A^ut  > y,eireulm  it  A 

ftrip tus  per  reliqua  figna  ueniet  & deferiptus  enl.  Clriuh  igitur  fegmento  dato,ctr- 
culus  defiriptus eft.ey  mamfifium  efi,quod  fegmentum  * ( ), minui  efi  fcmicirculo, 

riam  >,  centrum  extra  ipfum  cadit.  Stmlitcr  quoque  ofkndemus,  er /i  angu ■ I 
AS,  aqualis  fitmt  angulo  A**.  Si  « ■*  .aquali cxijlmtc ittrif ipfintm 1 
/ fjrcs  igitur  S yS.cr  a >,fibl  inuieem  futtt  aquales. Et  erit  ipfum  centri  -Vom  , 
pleti  circuli, ipfum  erit  quoque  [enuarcuius  m(y.  Si  aut  em .« (*,  minor  fiunt  A a /,eonfiituemus(pet 
I,  primt)ad  A • retiam  lineam,<yadftgnum  in  ea  •*, angulo  - A *, aqualem  intra  • A > fegmentum.  Seg- 
menti centrum  cadet  fuper  ■<  A,ut  *,<y  cnt.uidelicet  ftgmcntu  a A yjnatui  fcmicirculo.  Dato  igiturfeg- 
men  to,  defer  ibit  ur  cireulut  euiut  ejl  fegmentum:quodjrei[fe  oportuit. 

E uclid.exCamp.  Propofttio  ,j. 

I in  aequis  circulis  fcufupercentra,feu  luper circunfcretias,  ** 
aequales  anguli  conGftant,  fuper  aequos  arcus  eos  cadere 
ncccffe  eft. 

wp  Campa  n v ?,  Sint  duo dr 

euh  «quales  a b c.cuius  cenrrum  d,&  e f g,  cuius 
centrum  h,  & fiant  Cupra  cenrra  coru.duo  angu 
li  a d c 3C  e h g,  qui  ponitur  «quales . Dico  duos 
arcus  a b c,&  c f &efle  aequales.  Protrahatur  duae 
linex  a c & e g,&  fiant  duo  anguli  in  circuferen- 
tqs  ip  (orum,  cofiften  res  Cupra  prxdnftos  arcus, 
qui  Cinrangulusabc#  angulus  efg.  Qi*ia er- 
go circuli  Cunt  aequales, erunt  per  diffinitionem 
aequalium  circuloru  femidiamctri  «quales, & quia  duo  anguli  d OC  h Cunt  aequales  per  4 primi.tl 
nea  a c xqualis  linex  e g,&  per  19  huius, erit  angulus  b,f  qualis  angulo  f.cdm  d angulus  fit  «qui 
lis  angulo  h.  Ergo  per  diffinitionem  Cimilium  portionum  du«  portiones  a bcfif  efg,  Cunr  Cimi- 
les:&  quia  ipCx  Cunt  Cuper  lineas  a c & e g «qua les.ipfx erunt  «quales  per  ij  huius , quare  arcus 
ab  c & e Cg.Cunr  aequales . Quod  (T  anguli  b & f qui  Cunt  in  circun  ferentia , ponantur  «quales, 
erunt  per  diftininonem  portiones  fimiles,&  anguli  d & h «quales,  per  19  Imius.  Er  quia  circuli 
funt  «quales  per  pofirionem, erunt  per  4 primi, dux  linex  ac  6C  e g «quales, quare  ut  prius,  por 
tiones  «quales  per  aj  huius,  cum  Cinr  fimilcs,#  Cuper  «quales  Uncas, igitur  & arcus  «quales: 
quod  eft  propofiium. 

Euclid.exZamb.  Thcortrru  aj.  Propofttio  16. 

In  aequalibus  circulis  aequales  anguli.in  aequalibus  circun  ferenti)  a in  >< 
fi ftunt , fiuc  fi  ad  centra,  fiuefi  ad  circun  feren  tias  con  fi  fiunt. 

THEO  KexXamb.  Sirtt  aquales  circuli,"  A>,tyS‘f,crin  eu  fint  anguli  aqtolet  ad  centra  qui 
dem.quifub  A'y,cr'}f,ad  arcunfirentus  autem, 
qutfub  A*  ),ey'  *!.  Dico  quod  circunfrrentta  A « 
y,aquahs  eficircunfiimtia  > */.Coniungantur(per 
primum  populatum )A  >,cr  '/•  Et  quoniam  circuli  * 

(r  ey  Jt . /,  funt  aquales, etiam  qua  ex  centris,  funt 
a quales  { per  primam  diffinitionem  terti; ) D ua  igi- 

tw  A»,cr « ryduabmiAtCr*  f,luntaquales.Etan  r — 

gulus  qui  ad  •,  angulo  qui  ad*efl  aqualis.  Et  quonid  » u},  |T 

angulus  qui  ad-,  aqualis  ep  angulo  qui  ad fegmentum  igitur  A « Aperta:  tertij)  fimile  eft  fegmento  c 
/f.crfunt  in  aqualibus  relhs  lineis  a >,<? ‘f.  Super  aqualibus  autem  retiis  lineisfper  ,4  eandem)fim- 
lia  circulorum  fegmenta  exijlcntiajnuicem  funt  aqualia.  Segmentum  igitur  A ■>  aquale  efltpft  > *'/  feg 
mento.  E/f  autem  totus  circulus  a ( >, aquatis  toti  circulo  f • /.  Reliqua  igitur  > circunfrrentia  ( per 
, communem  fententiam)retiqua  > \{,cireunfmntia  eft  aqualis. In  aqualibus  igitur  cire  ulli  aquales  an 
guliinac  juahbus  cireunferentijs  infifluntjiuc  fi  ad  c ircunfrrenlui  ,fiueftad  centra  confifiantiquod  de- 
monfirafje  oportuit.  E||fK|f 


\ 
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Euclidnc  Cump.  Tnpo fuio  >«. 

’ I in  aequis  circulis  xqui  fumantur  arcus , infra  illos, for* 
matos  angulos  qui  fupra  centra  coru,  fcu  fupra  circun* 
ferentias  confhtuantur, aequos  effc  necelTe  eft. 

C AMPANvs.Sinturpriusduocir-  * 

culi  xquales  a b c, cuius  cenrrum  d,&  c f 

i|  g cuius  cenrrum  h:finrcp  dug  arcus  ab 

c6Ce  f g xquales:  fianrtyfuperipfos  arcus,  duoanguliin 
ceno  qui  fine  d & h.du&is  a d, c d.e  h,g  h . Itemtp  fuper eof- 
dem  arcui  fianr  duo  alii  anguli  in  circun  ferentia,  qui  finrb 
& fidulbs  lineis  a b,c  b,cl  g f.  Dico  duos  angulos  d & h, 

ad  inuiccrp  effis  xquales : iremty  duos  b & f,  admuuem  dic  aequales.  Et  eft  hxc  conuerfa  prioris. 
Si  enim  non  funr  d h anguli  ad  inuicem  xqualesdir  ergo  h maior,  a quo  abfcindarur  angulus 
k h g.qui  fit  xqualis  angulo  d.eririp  per  prxmiftam,arcus  k e f g.xqualis  arcui  a b c.Sed  duo  ar- 
cus  a b c SC  e f g pofiri/unt xqualesraccidcr  ergo  parrem  effis  xqualcm  tori: quod  eft  impofsibilr. 
Quareanguli  d & h totales, funr  xquales.  Simili  quotp  modo  probabis  angulos  b & f.effis  xqua 
lcs:ucl  fi  mauis, probato  quod  anguli  d & h fint  xquales : fequitur  b & fcifc  xquales  per  i?  hu- 
ius,&econue(lb. 

Euclid.  ex  Zmb.  Theornru  x|.  Propofitio  if.  Conuerfj  prrccdentis. 

In  aequalibus  circulis  anguli  qui  xqualibus  circunfcrentqs  infifhmr, 
libi  inuicem  (unt  xquales  .Huc  (i  ad  centra,fiue  fi  ad  dreunferentias  fue. 
rint  condituri. 

THE  O HerlumbAn equulibut enim  circulis  • tr,tT*sfJuper equuli'  « 

bus  circunfircntljs  u >07 '{otd  eentru  ,u  o, unguli  confiftunt  A » > cr  • >!:ud  cir- 
tunfirentius  uutem  A « > cr  > *f.  Dico  quod  ungulus  t*  , equulis  eft  ungulo  > 

C 7 ungulus  fu  > equus  eft  ungulo  • d {Siquidem  ungulus  A » r equus  eft  ungulo  i o 
!:mumjzf:um  eft  quid  ungulus  etium  A •*  > equus  eft  ungulo  > d/per  10  terti).  Si  ue 
ri  non, ulter  eorum  muior  eft: fit  muior  ungulus  f » y,  er  eoft  ituutur  peris  primi, 
ud  reUum  linei  (’,ud  dulumq:  in  eu  ftgnum  e:  ungulo  1 1>  / equulis  ungulus  A » «. 

Anguli  uutem  equulei  fuper  equulibus  circunfirentijs  confiftunt,  per  1 6 terti), 
quundo  ud  eentru  fuerint -.equulis  igitur  eft  circunfircntie  A *,circunfirentie «/. 

Sed • fftpfi  A>  eft  equuhs  cr  A * igitur,  ipfl  A > eft  equulis : minor  muiori,quod 
eft  impoftibile.  Angulus  igitur  A • > ^ngulo  • ofinequulis  non  eft:equulis  igitur. 

E t eft  ipfius  quidem  unguli  A * * dimidius  ungulus  quiud  «,  per  i o terti) . ipfuis 
tutem  • // dimidius  ungulus  quiud  * per  eundem . A equulis  igitur  eft  ungulus  qui 
ud  *,ungulo  qui  ud  d;in  equulibus  igitur  circulis  unguli  fuper  equulibus  circunfi 
ratiji  confiftentes,fibi  inuicem  fuit  equulei:  fiuc  fi  ud  eentru  Jiu  e fi  td  circunfi. 
rentius  fuerint  caiftituti-.quod  dcmonftruffc  oportuit. 


Euclidex  Cump. 


Propofitio  iy. 


I in  circulis  xqualibusxquxlinex  arcus  refecent,arcus 
quoque  xquos  effc:  fi  autem  linexinxquales  fuerint, 
arcus  quoque  inxquales,&  amaiore  linea  maiorem 
arcum  , a minore  uero  minorem  abfeindi  ncceflari» 
um  eft. 


aMPAnvS, 


Sint  duo  circuli  xquales  a b c, cuiul 
cenrrum  d,&cfgcuiuscenrrumh:fit<p  corda  a exqualis 
chordx  e g . Dico  duos  arcus  a b c Si.  e f g.quos  prxdiftx 
chordx  cx  prxdi&is  circulis  refecant , effc  xquales . Quod 
fi  chorda  e g ponarur  maior  chorda  a c:  dico  arcum  c f g eC- 
fe  maiorem  arcu  a b c.  Primum  quidem  fic  probatur.  Du 
cantur  a centris  Unexad  extremitates  chordarum, quxfint 
d a,d  c,h  e,h  g :QC  quiaarculi  pofiri  funr  fore  xquales , er  iit 
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h«  lemldiimetri  «quales :8f  quia  lino  a c polio  eft  «qualis  linexc  g.em  pef  S prtml,angutu»  4 
Kuualis  angulo  h toiali:quare  per  is  huius.critarcus  a b c, «qualis  arcui  e fg  ficfp  patet  pnmum. 

Secundum  fic.Sii  e g maior  a c:eniij)  per  rr  pnmi.angulus  h, maior  angulo  d.  Fiat  ergo  ang» 
lus  fh  g «qualis  angulo  d eritep  per  xf  liuius.arcus  f g , «qualis  arcui  a b c.  Qjiare  arcus  « f g,  e» 
maior  arcu  a b ciquod  eft  fecundum  propoli  tum. 

EucUlcxZemb.  Theorems  a».  Propoptio  ij. 

In  aequalibus  circulis  aequales  rediae  lineae,  aequales  circunferentias 
au  ferunt, maiorem  maiori, minorem  autem  minori. 

T H E O N ex  Zamb.  Sintequula  circuli  • l>cr  A 'f,cr 
u cisfint  equula  rede  lintei  > cr ' fttmmftrtnm  4 « > cr 
\A[muiora  uuftrcnta,circunftrentius  nutem  4 «r cr ' 4/mi- 
norel.Dico  quod  circunftrentie  4 •>  ymeior.equelil  tft  circun-  _ 
fteentie  > 4 , muiori-.circunftrcntiu  nero  IHy minor,  equulis  eft  , 
circunftrentie . 0 [minori . Sufcipitntm  enim  circulorum  cen- 
tr«per  prime m tertqrfntf  « \cr  coniunguntur  «Ovcr 
» /.  E t quoniam  circuli  funt  equula,  equula  quoq,  funi  que  ex  cenlriiCpcr  pni tum  diffinitionem  ter ■ 
tii)Due tgitur l • <J  * r,duubus .»  pr  »//•"'  «quales. Et  bj/il  (>(pcr  hypothefin)  bufi</ eft  equulis: 
angulus  igitur  f « Kprr  » primi)tngulo  > » [eft  equulis:  equula  autem  unguli(per  i i tertijftn  equuhbu 
circun ftrenttjs  inft)lunt:etium  quundo  ud  centra  fuerint  conftituti.  Circunftrcntu  igitur  4 • >, equula 
tft  circunftrentie  • J/:e,l  autem  totut  etreulue  * 4 >,toti  circulo  A • 1 equulis.  Reliqua  igitur  circun/t- 
rewa  4 « >(pcr  j communem  [cntentum)relique  circunftrentie  'A  [eft  equula . In  circula  equuhbut 
igitur  equulei  rede  linee,  equulei  circunftrentiut  uuftrunt : muiorem  nuion,  minorem  tutem  minori: 
quod  demonjlruffc  oportuit. 

EucliJ.  ex  Cttmp.  Propoptio  >». 

Irculorum  aequalium  aequos  arcus, aequas  chordas  habe-  at 

renecefleeft. 

CiuriNvi.  Sintduocir 
culi  aequales  a b c, cuius  cerrum 
d.Sl  c fg, cuius  centrum  h.fitij» 
arcus  a b c «qualis  arcui  e fg  Dico  quod  chorda 
a c,cft ae  quatis  chord:  c g.Et  cft haK conutrfa  pri  j 
m«  parns  prarmiir«.Ducantur  linexd  a.dc.h  e, 
h gieruntip  per  16  huius, anguli  d 81  h «quales.  ^ 

Qoare  per  quartam  primi , erit  a c,  «qualis  e g, 
quod  eft  propoiitum.Qjipcunqt  autem  probatp 

funt  pafsiones  de  diueriis  circulis  «qualibus, intellige  mullo  fortius  ueraselfe  de  eodem. 

EucliJ.  ex  Zumb.  Tbeormtii.  Propoptio  s f.  Conurft  preeedentii. 

In  aequalibus  circulis,  fub  aequalibus  circunferentijs  aequales  rcdlae 
lineae  fubtenduntur. 

THEON  exZumb.  Sint  equulei  circuli  «4>cr«'i  f, 

Crineu  equulei  fumentur  circunftrentie  f»  > e T,}[,  coniun 
gemurq;  l >&'  [ re de  linee  .Dico  quod  equuhi  eft  redi  li- 
net 4>  ip/i  i / rede  linee.  Sumuntur  enim  (per  primam  tertq) 
circulorum  ccntruiftntqfcrutO-coniunguntur  « 6CT*?,'  . , 

» cr  » /.  Et  qu ornum  circunftrentie  4 » ? equulil  eftipfi  ' > f r 
circunftrentie : equulis  eft  ungulus  4 « > ungulo  > u [f  per 

dccimumdilfinitioncmtcrtij)Etquonitmcirculi  «4>cr4  '{  pmt  equula :cr  que  rx  centris  quoque 
f ml equulalper  i ctufdem  diffinitionem)  Dne  igitur  4 « cr  • y.duubus « » cr  */funt  eqnules,cr  ungu- 
los comprchedunt  equula.  Ba/it igitur ( >(per  4 pnmi)bip  '[eft equuUs.lnequuhbul igitur circulie, 
jub  equuhbuu  arcunftrentqs  equila  rede  lusce  fubtendunturtquod  demonjlruffc  oporttuL 


EucliJ. 
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Eutlid.ex  Cfmp.  Propoptio  ij. 

| Acum  a reum  per  aequalia  diuidere. 

Campanvs.  Sitdarusarcusabc,cuifubtcndarurchor 
da  a c,qux  di  uidatur  per  xqualia  in  punito  d,a  quo  duca- 
I rur  perpendicularis  ad  ipfam,  quxfirdbrfccansurcunfe- 
I renriam  dati  arcus  in  punito  b.quam  duo  diuidere  datum 
9 arcum  per  aequalia.  Ducatur  enim  iincxb  a,b  c,qux  erunt 
squales  per  4 primi.  Quare  perprimam  partem  xy  huius,  arcus  a b.crit  r- 
qualu  arcui  bcquod  eft  propoli  tum. 

E udid.cxZmb.  FroblattJ  4.  Propofitio  jo. 

Datam  circunfercntiam.bifariam  fecarc. 

THEON  ex  Zamb.  Sit  data  eircun/rrentia  A,  oportet  iam  ipfm  cir- 

eunjerentiam  r, bifariam  fecare.Coniungatttr  ■'  ^fcceturq-iper  10  primi)  bi 
farUminrpgnoteyabipfor.ipfiafredlxUneelperiiprimOadangulosr- 
dlos  natetur  > -t,creomungantur  « ^ er  ^ ^ Et  quoniam  squalis  t/i  a } ip/ 
f, communis  autem  rat-.dus  igitur  « > tyr', duabus  drcrrA{unt  squalrstcr 
angulus . > ^fprr  4 poflulatum  )angulo  fy^ejl  squalitircAus  enim  uterque  r/t.  1 * 

tolis  igitur  « u(pcr  4 primi)  bafi  a ts  eft  squalis.  Aequales  autem  rcftx  linee , squales  cireunfercntias 
gujrruatjHdiorem  maior  i, minorem  autem  minori(per  sg  ttrti/)Et  utraque  ipfarum  cireunfrremiarum 
* *t  (7  *t  Ajtmkirculo  minor  efhsquahs  igitur  eft  circunferentia  « -tftpft  * > circunftrentis.  Data  igi- 
tur eireunjirentia,bifandm  fefia  efttquod  ftciffe  oportuit. 

Ei tclii.  ex  Camp.  Tropofitia  jo. 

I rcdilineus  angulus  in  fcmicirculo  fupra  arcum  confi- 
ftat,rc<flus  efl: . Si  uero  in  ponione  lemicirculo  minore, 
redo  maior.  Si  autem  in  portione  femicirculo  maiore, 
redro  minor . Itemcp  omnis  portionis  angulus  fcmicir. 

culo  maioris,re<fto  maior.minoris  uero.rcclo  m inor  de 

necclsitate  erit. 

Campa* 

Nvf.  Sit  in  cir 
culoabccuius 
centrud  &dia 
meter  a d c,fe-  * 
midrculus  a b 

c,in cuius femi  ...  r\  •» 

circuli  circunferentia  fiat  angulus  a b c,  duitis  lineis  a b 6C  b c . Dico  illum  angulum  efle  replum. 
Protrahatur  ab  ipfo  angulo  in  centrum, linea  b d.eririp  per  $ primi, angulus  a b d,  xqualis  angu- 
10  XoC  angulus  d b c, xqualis  angulo  c.Et  quia  angulus  c d b eft  xqualis  duobus  angulis  d b a,& 
a per  juprimi:ipfc  erit  duplus  ad  angulum  d b a.  Eadem  ratione  angulus  a d b.duplus  erit  ad  an- 
gulum d b cergo  duo  anguli  c d b & a d b , dupli  funt  ad  totalem  angulum  a b c : fcd  ipfi  funt  x- 
quales  duobus  rclbs  per  u primi:  erit  igitur  angulus  a b c rotalis, medietas  duorum  rcTroru,qua 
re  reaus:quod  eft  primum  propofirum. 

idem  aliter.  Prorraharur  c b ufq;  ad  e.eririp  per  ja  primi, angulus  a b e, xqualis  duobus  an- 
gulis  a & c ,6C  quia  angulus  a efr  xqualis  a b d,#  angulus  c angulo  c b d:erit  angulus  a b c xqua 
jis  torali  angulo  a b c:ergo  uterqj  eorum  eft  rcltus  per  diffinitionem.  Secundum  fic  paret . Sir 

in  circulo  a b c cuius  centrum  d.ponio  a b c cuius  chorda  a c, maior  femicirculo : & fiat  fu  per  eius 
circunfcrenriam  angulus  a b e, duitis  lineis  b a & b c . Dico  illum  angulum  effe  minorem  relto. 
Producau  tur  enim  diameter  a de  dC  linea  e b : eritqt  per  primam  panem  huius  b rotalis , rcltus: 
quare  angulus  a b c, erit  minor  relto  per  9 communem  rciemiaiii.ciim  fit  pars  etus,ficfy  patet  fe- 
cundum. Tertium  fic.  Sir  mrfus  in  circulo  a b c cuius  centrum  d , portio  a b c cuius  chorda  a 
c,quf  fit  femicirculo  minor .&  fiat  fuper  eius  circunferentiam  angulus  a b c,  duitis  lineis  ba  & 
b c.Dico  hunc  angulum  efle  maiorem  relto.  Producantur  enim  diameter  a d e & linea  b e.erirqf 
perprimam  partem  huius, angulus  abe  rcltus,  quare  angulus  ab  ccrit  maior  relto,  quod  efl 

8 > 
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tertium  propofirum.  Quartum  Si  quintum  fic.Sinr  in  circulo  a b c d cuius  centrum  e,  portl* 
a b c, cuius  chorda  a c maior  femicirculo:&  portio  a d c cuius  eadem  chorda  a c minor  femirircu- 
lo.  Dico  angulum  contentum  ab  arcu  c lya  Si  chorda  a c.elfe  maiorem  rclto:8f  angulum  conrcn 
rum  ab  arcu  c d a & chorda  a c.efle  minorem  re&o.Producarur  diameter  c eb,&  hnca  b a.ufqt  ad 
f.eritrp  per  primam  partem  huius.angulus  b a c reatus, quare  per  d primi, angulus  fac, eft  fimi- 
Uter  reltus.  Quia  igitur  angulus  rcifTuseft  pars  primi,  Si  fecundus  pari  redn : euidcnter  patet 
ununcp, quare  rota  liquet  harc  penramembris  condufio. 

CAMPANI  additio. 

Ex  iitis  duabus  ultimis  partibus, nota  inftanriam  contra  illas  duas  argumctariones : ad  quas 
tulimus  inftannam  in  ij  huius  . Tranfirur  enim  ab  angulo  portionis  femicirculo  minoris, 
qui  eft  minor  rofta ( per  ulnmam  partem  huius)ad  angulum  portionis  femicirculo  maioiis  qui 
eft  maior  reflo  per  penulrimam  partem  huius, non  tamen  per  arquale.  Cum  enim  omnis  porrio 
circuli  (Tt  aut  femicirculus , aut  maior  femicirculo  aut  minor , fit  aurem  tam  angulus  femicirculi 
per  fecundam  partem  i;,quam  angulus  portionis  minoris  per  ulnmam  parrem  huius  minor  re- 
flo.portionis  uero  maioris  fit  maior  reflo : non  tamen  erit  alicuius  portionis  angulus,  nec  (im- 
pliciter aliquis  conrcnras  a rircunferenria&  linea  reto,  aurreftus  aut  aequalis  reflo . Qjiod  ut 
clarius  pareat:fir  in  arculo  a b c cuius  centrum  d,  linea  a b cui  non 
iitdererminarus  finis  ex  parte  b,  fecans  exipfo  b pornonem  femi- 
circulo minorem : eritrp  per  ultimam  partem  huius , minor  reflo. 

Huius  circuli  fit  diameter  a d c,  & imaginetur  linea  a b.moueri  ad 
panem  c fu  per  punctum  a : quae  quandiu  fuerit  citra  c,  uel  in  ipfo 
c.cooperiens  diamerrum  a dc: faciet  cum  arcu  angulum  minorem 
reflo  In  omni  autem  punflo  ulrra  c,  uelutm  e: faciet  per  pen ulti- 
mam parrem  huius.angulum  maiorem  reflo.Tranfitur  ergo  a mi 
non  ad  maius, non  per  srquale.Er  ficuttn  reflilineis  angulis  eft  re 
perire  maiorem  angulo  femicirculi  & minorem, non  tamen  arqua 
lem.urdemonftrarum  cftin  ijhuius:ficin  angulis  portionis  eft  reperire  maiorem  reflo  Si  mino 
rem, non  ramen  «qualem, ut  patet  ex  ifta  demonftrarione. 

Euclid.ex  Zdmb.  Thcoraiu^j.  Vropoptio  |i. 

In  circulo  angulus  quiin  femicirculo  eft,rc<flus  cft.qui  autem  in  ma- 
iore  fcgmento.minor  re<?lo:qui  uero  in  minore  fcgmento.maior  eft  re 
<flo. Et  infuperangulus  maioris  fcgmenti,re<flo  quidem  maior  eft : mi- 
noris autem  (cgmenti  angulus.minoreft  re<flo. 

THEON  n Zxmb.  Sit  circulus  *Ay  / .dimetiens  autem  aut  fit  t >, centrum  uero  •.  Sumatur j 
in  femicirculo  lignum  ulcunq.fitq  illud  ac ej coniungantur  A *,« y,* d eT/>- Dico  quod angulut  in  A 
« y femicirculo.redut  e fi.  Angulut  autem  in  a Ay  fegmento  maiore  femlcireuh,qui  eft  fub*  A yjedo  mi 
nor  efi.  A ngulut  uero  in*dy  minore  femicirculo  fegmento, qui  eflfub*Jy,  redo  maior  eft.  Coniun- 

gatur  «I,  CT  extendatur  A a in  {.Et  quoniam  aqualis  eft  A < ipfi>  «,«  centro  enim  incircunfirentum: 
aqualis  eft  angulut  • •>  ■ angulo  • < • (per  < primi)  Rurfut  quoniam  aqualis  eft  *'ipfi<y,  aqualit  eft  per 
tandem, angulut  qui  fub  «> ' n quifub  y*<. Totm  igitur  angulut  A*y  duobus  anguhf  *Ay  cr  ‘>  • eft 
aqualit.  Angulut  autem  qui  fubt*y  extra  ipfum  triangulum  • (y.  duobut  angulu  atycyay  Aeft  equa 
Iu, per  y.  primi  Aequaltt  igitur  eft  angulut  t*y, angulo  {ayreftut  igitur  uterni  eft.  In  femiarculo  igi 
turA  * '.angulus  qui  fub  (*y, redut  eft.  Et  quoniam  trianguli  * A ;, duo  anguli*  A?  ty!ay(perij 
primi  )iuobui  redit  funi  minoret, angulut  autem  redut  eft:  angulut  igitur  quifub  a A y,redo  minor 

tfl,cTcftin  fegmento  * (yjmaiort  femicirculo.  Et  quoniam  in  circulo  meft  quadrilaterum  * A y u,in  eir 
tulit  autem  qualnlateroru  confillentiuml per  1 1 tertij)anguli  qui  exoppofito  duobut  redit  funt  equa - 
ler.anguh  igitur  * A>  cr  *»  Sypcr  ean  dem  duobut  redis  fmt  aquales . At  angulut  *A>  redo  minor  eft, 
Keliquiu  igitur  anguhu  ■ d A, maior  eft  redo.cr  in  fegmento  minore  femicirculo  eft.  Dico  iam  etiam 
quod  angulut  fegmeti  maioris,  comprchenfut  fub*(y  circunftr entia  er  * y reda  linea , redo  maior  eft: 
angulut  autem  m inoritfegmenti  eomprehenfut  fub  • a y circunfirentia  c r*  > reda  linea, redo  eft  minor, 
mantftftumcL  illinc  elL  Qjfonid  enim  angulut  eomprehenfut  fubC*cr  *y  rtdis  lineit.redut  eft: angulut 
igitur  eoprebenfulfub  « A y circunfirentia  c T‘y  reda  Itnea.maior  eft  redo:quonii  toti fua  parte  maiut 

9 comunem  fentmda)Kurfutquomd  angulut  eoprebenfut  fub  *y  et*  {redit  line», redut  efttangn 
lui  igitur  fub  ' a reda  linea  et*Ai  eircunfiretia  coprebenfit,redo  minor  eft.  In  circulo  igitur  angulut  in 
femicirculo  exiftes,  redut  ejhqui  uero  in  maiore  fegtuetoj-edo  eft  minor :in  minori  antecedo  eft  maior. 

Etinfupcr 
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Ul  iu fuper  angutui  maioris  fegmeti,maior  eft  redo ; minoris  nue  fegmeti, redo  minor :jnoi  dembdeaffe 
epornut.  ALIA  odenfto.quod angulus qui  fub  A*, redus ed  Clgorua  ' * 

ungulus  ■>  > >,««  qui  fub  < ■ ■ duplus  eftlper  ji  pnm)aquaUs  nanq;  eft  ilio- 
&1M  interioribus  ex  oppofiloiinteriores  autc(pcr  5 .funi  aqualciiangului  au- 
tem *<  fi  eiui  qui  fub  > ;>  duplus  eft  . anguli  igitur  * > ( er*  > l, Ipfi  ut  t • t, du- 
pli funt.  Sed  unguli  • • f &* 't, duobus  redis  funt  aquales.  Angulus  igitur 
qui  fub  fi*,  ,redus  eftiquod  erit  demcnftrandu.  CORRELHmt 

mantftftuin  eft,  quod  fi  triaguli  tngulus  unus,reliquis  duobus  * qualis  fuerit 
redus  ei?: « quod lU  contiguus/ quifeilicet  procludo  Utere  extra  trianguli 
fit)eifdem  ejl  aqualis, fed  quando  utrobif  squales  fuerint, redi  funt. 

Euciid.ex  Camp.  Propofitio  j i . 

^ c'rcu'um  linea  recta  contingat,&  a cota<f?u  in  circulu  qug- 
<Jam  circulu  fecans  recita  Iinra,practer  centru  ducatur,quo- 
uftpduosaiiguloscucotingctefacitjduob.angulisqminal 
■“Sternatis  circuli  fuper  arcus  cofiftutportionib.xqualesfunt. 

C a w t’  a n v^s.  Si  rcifca  linea  a b, contingens  circulum  c d c f, cuius  cen-  ^ ^ 

rrumg, in  punrtod:d  quo  dducarurm circulu  pnrtercenrrum,  linea  d f, " 

fecans  ipfuimfiantqjangulus.d  c fconfiftais  fuper  arcum  portionis d c f, 
duflij  lineis  c d & c fi&:  angulus  d c f conii  ftens  fuper  arcum  portionis  d c 
f,du»fhs  Unas  e d & e f Dico  angulo  c.efte  «qualem  angulum  b J fiflC  an- 
gulo c.angulum  a d f.  Ducantur  enim,diamercr  d g h & linea  f hreritcp  per 
«7  huius, d h,pcrpendicu:arisfuper  a b:& per  pnmam  panem  pixmiife, 
angulusdfhjeftus.Quareduoangulia  dli&dfh.funt  «quales  Polito 
ergo  cornum  angulo  lid  fenr  angulus  a d f,fqualisduobusangu!is,qui 
fun  t d f h,&  h d f:fcd  hi  duo  cum  angulo  h.funr  p quales  duobus  rc&is.pcrj*  primi:ergo  angulus 
a d f cum  angulo  h,<rquales  duobus  relfa.Scd  angulus  a d f cum  angulo  b d bsrquiualet  duobus 
reflis  per  u primi.ergo  angulus  b d f.eft  aequalis  angulo  hrergo  angulo  c.pcr  10  huius;&  hoc 
eft  primum.  £t  quia  duo  anguli  c 6C  c funr  aequales  duobus  re^is, per  xihuius:erir  angulus  e 
«qualis  angulo  a d frquod  eft  fecundum.  Vel  illud  fecundum  fic.  Angulus  ad  fcum  angulo  Ii 
«quiualet  duobus  re^tis.ut  prarmonftrarum  eft:fcd  angulus  e cum  angulo  h,«quiualct  duobus 
reCbs.pcrx»  imius:crgo  angulus  e eft  «qualis  angulo  a d f:quod  eft  propofirum. 

Euciid.ex  Zjtnb.  Theorema  x9.  Propofitio  j». 

Si  circulum  tetigerit  aliqua  redtalinea.a  con  tatfKi  autem  dufla  fuerit 
qua: Jam  rerta  linea, circulum  fecans : anguli  quos  efficit  ad  tangente, 
xquales  funteis  qui  in  alternis  circuli  frgmenris  confiffunt  angulis. 

THEON  ex  Zsntb.  Circulum  enim  * ( , S.tangat  reda  linea  quadam »/ 
in  iiigno.cr  d ligno  f,diuaiurreda  linea  que  Jam  in  circulu  *fi>  -i, eum  fecans, 
fttq/fiA.  Aio  quod  anguli  quos  fi  - fimul  eum ' / tangente  eoficit  angulis  qui  funi 
in  alternis  figmenta  ciriuUfunt  equalcs,hoe  eftquod  angulus  l fi  ■J,equahs  eft 
angulo  exiilenti  in  fi  * - fegmeuto  er  ungulus  fi  A, aqualis  eft  angulo  exiilenti 
in  ('  -/figmento.  Excitetur  enim/ per  1 1 pnmQab  ipjo  rjpft  ■ fadreftoi  angulos 

< a.  Sumatwrq;  in  t -<  circunftrcnliafignum  uteunq-:fitq;  illud  >,  cr  connrfljrw 

rO"  yfi.Et  quoniam  c ir  culum  *fi>  -\quedam  reda  linea  tangit  »/in  *,cr  1 ’ S 

ex  fi  eontadu  duda  eft  ipfi  cotingeti  ad  angulos  re  dos  fi  a:in  ipfa  fi  » iiitur  centri  eft  circuli  « •'(fer 
19  terti}. ) Angulus  igitur  « a (in  frmictreulo  exiftens(  per  s ' terti/ )redus  ed.  Reliqui  igitur  anguli  fi*  A 
CT  * (-/,uni  re  do  furit  aquales.  A nguliu  autem  * fif.redus  eft.  Angulus  igitur  qui  fub  * ( [,eft  aqualis  eis 
quifuntfub  (m  A&xfiA  angulis.  Communis  auferatur  angulus  *<*.  Reliquus  igitur  angulus  * <!,aepta- 
Iit  eft  angulo  fi*  A axiftentt  m alterno  fegmento  circuli  Et  quoniam  in  circulo  quadrilaterum  eft  * fi,  a, 
anguli  ex  oppo/iio  duobus  rcdnfunt  aqualei(perislertii)anguh  igtur  A filer  A fi  •.ris^u.  funi  fub  ( 
•der  fit/  angui  funt  aquales.  Quori  angulus  fi  *d,oficfum  eft  quod  aqualis  eft  ipfi  A fi  l angulo.  Re- 
tngulus  qut  fub  A t <,angulo  d , ^,in  alterno  fegmelo  A , fi  exiilenti  eft  aqualis.  Si  circulum 


liquui  igitur  ung 

igstur  tetigerit  aliqua  reda  linea,  d eontadu  autem  in  cirsulum  duda  furit  aliqua  reda  linea  circulum 
fecans , anguli  quos  efficit  ad  tangentem , i/s  qui  in  alternis  circuli  fegmenlis  ton)i)lunt  anguln  a quala: 

Euciid.ex  Camp.  Propofitio  tt . 


quod  erat  dcmoiiftrandum. 


t ♦ 


/wj»  t;a 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 
Vperdatam  lineam, circuli  portione  defcribcre:capientem 
angulum  dato  angulo  aequalem,  feu  redum,fcu  maiorem, 
feu  minorem  redo. 

Campanv  s.Sit  a b linea  dara,&  c datus  angu- 

lus. Super  lineam  a buolodefcribere  unam  circuli  portionem, reci-  » 

pientem  in  tircunferentiarcfhlineum  angulum  xqualcm  angulo 
c.  Si  igitur  fuerit  angulus  c , reftus : diuifa  a b per  medium , de 
feribam  fuper  eam  fcmicirculum , faftumq?  erirpropofitum.per  j 
primam  partem  johtiiuf.  Siaute  fit obtulus , ducam  lineam  d a 
cum  linea  b a, continente  (qualem  angulum  angulo  c :&C  a pun- 
ito a ducam  lineam  a e perpendicularem, fuper  lineam  a d.Et  ( 
fuper  punitum  b faciam  angulum  per  primi  xqualc  angulo  v 
e a b,in  quo  obrufus  excedir  reltu.dufta  linea  b f ufep  ad  perpe- 
dicularcm  a e:eruntip  per  6 primi  line*  f a & f b xqualcs.Falto 
iracp  punllo  f centro  circuli,  deferibam  fecundum  quantiratcli- 
nex  f a circulum  a h b eruq;  per  correlarium  15  huius  linea  ad, 
contingens  circulum,:  quare  per  prxmiflam,  angulus  qui  fit 
in  pornoneahb.eft  xqualisda  b, quare  & angulo  c,quod  eft 
propoli  tum.  Si  autem  angulus  c fir  acutus:  producam  lineam  a g, continentem  cum  linea  ab, 
angulum  xqualem angulo  c,  a punito  a ducam  a c,  perpendicularem  ad  lineam  a g:&  fu- 
per pumftumb  faciam  angulum  xqualem  angulo  c a b,in  quo  relhis  excedit  acutum,  dulta  li- 
nea b f ufqt  ad  perpendicularem  a e.eruntcp  per  6 primi,line*  fa  & f b xqualcs.Falio  itaq?  pun- 
ito f, centro  circuli.defcribam  fecundum  quantitatem  line*  f a.circulum  akb:erit<p  per  corrcla- 
rium  iy  huius, linea  a g contingens  circulum:quare  per  prarmiffam.angulus  qui  fuin  portione  a 
k b,elt  xqualis  angulo  g a b, quare  & angulo  c,quod  eft  propoli  tum . 

EuduLcx  Zamb.  Problema  f.  Pro  po fit  io  33. 

Super  data  reda  linca.defcribere  Tegmentum  dreub  capiens  angu- 
lum aequalem  dato  angulo  redilineo. 

THEON  cxZik. 

Sit  data  red 4 linea  * 
fi,  datus  uero  angulus  y 
rcftilinciu  fit  >:  opor- 
tet iam  fuper  datare* 
da  linea  *.&.  defer  ibe- 
re  figmentum  circuli 
fufeiptens  angulum 
aqualem  ipfi  angulo 

qui  ad  >,  A ngulus  igitur  qui  ad  y,aut  eft  acutus, aut  redus,  aut  obtufus.  Sit  primum  acutus, ficut  in  primi 
dcfcriptionetcr  conftituatur(pcr  13  primi)id*firedd  linea ,cr  in  eaftgnu  *9ipfi  angulo  y xqualis  angu 
lu&J*  f Angulus  igitur  I » f, acutus  eft.  Exciretur(per  1 1 eiufde)igitur  ipfi  *-*ad  angulos  redos  * sfeee 
tvrqiCper  1 o primi )bi foria  * (jn  figno  /.Et  a figno  /,ipft  * ( ad  dngulos  redos  excitetur/ *(p  1 1 cwfie) 
C r conedatur  * (.Et  quonia  xqualis  eft  «f  ipfi  Jugitur  comunis  autc/rdux  * /et/’,duab./fiet/*  junt 
aquales, cr  angulus  qui  fub  */*(pcr  4 poftulalu )xqualts  eft  ei  qui  fub  * //Ea  fis  igitur  * •(per+ciufde) 
bafi « fi  eft  xqualis.  Centro  igitur  »,ft>atio  uero  * * (per  3 poftulatu)  circulus  defcriptusiueniet  etiam  per 
fiydefcribatury^j  fit * f ‘,cr  connedatur  » fi.  Quoniam  igitur  ab  extremitate  ipfius  * * diametri tab*  fi- 
gno ipfi  * \ ad  angulos  redos  eft  •*  *t:igitur  * * tangit  circulum  * fi « (per  correlartu  » 6 tertii.  )E i quoniam 
ctrculu  * fi » tangit  quxdd  reda  Unca  * S,c r ab  *contadu  in  ipfum  eirculu  * fi  * duda  eft  reda  linea  qux - 
dam  * f angulus  igitur  * * fi(per  31  eiufie)angulo  * » ( exiftenti  in  alterno  circuli  figmento  eft  xqualis. 
Sed  angulus  S * (,ei  qui  eft  ad  y angulo  eft  xqualis.  Angulus  igitur  aui  ad  y, xqualis  eft  ei  qui  fub  * » (eft 
angulo.  Supdata  igitur  reda  linea  * fi,  figmenti!  circuli  deferiptu  eftyfufcipiens  angulu  •* » f aquale  dato 
angulo  aui  ad  y.  Sed  ia  redus  fit  angulus  qui  ad  y , crt  opportuni  fit.rurfus  fuper  * ( deferiberefigmetum 
circuli  Jufcipics  angulu  aquale  ei  qui  eft  ad  y redo.  Coftituatur  enim  rurfus  ad  ipfxm  * ( reda  linea  tad  fi- 
gnucy  in  ea  *:dato  angulo  redilineo  r xqualis  angulus  q fub  fi*  S(p  1 j primi)ficut  in  ficuda  habetur  de- 
fcriptionc. Seccturt^i p » o primi)*  fiybifaru  in /,c r cetro/tft>atio  uero/*  aut/ (-.circulus  deferibatur  * % 
Kp3  poftulatujTdgu  igitur  reda  linea  * S, circuli  * • fiiquonia  dgulus  q ad  a/redus  eft. Et  angulus 

xqualis 


'J 
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_ lio  qui 
finfegmcto*<li:rc- 
dm  etenim  eripfteft 
qui  in  femicirculo  exi 
jht(per  ,t  tertij.)  Sed 
ungulus/*  J,ct  qui  ad 
y e/i  igulc  equalis  efi. 

Dcfcriptum  rjl  igitur 
iterumfuper  * 4,/tg' 

mentum  circuli  **  t,capiens  angulum  equalem  a' qui  ad  r ed  angulo.  Sed  iam  efio  angulus  qui  ad  yob  - 
tufus,cr  c ojlituatur  ei  iterum  ad  *f  retium  lineam  cr  ad*  fgnum  : equalis  angulus  4 * eKper  i s primi ) 
ficu  habet  tertia  defenptio,cr  ipfi  * d: ad  angulos  redos(pern  riufdem)  excitetur  " '.feeelurq.  rurfits 
• 4 biferum  in  figno  /(pe r i o riufdcw)cy  ipfi  > 4 ud  ungulos  rado  s excitrtur  / ‘{per  II  ewfdem  )crc  on 
nedatur  e A Et  rurfut  quonia  equulis  e/i  */ipfi//,CT  eomunis  / ‘.dur  igitur  m /c r!  ”, duabus  4/  ey  /j 
funt  equulei:  a"  angulus  * /'(per  4 poftulutum)ungulo  / {•  efi  equalis  :bafis  igitur  ee  *(per  4 ciufden) 
bafit  • e fi  equitis. Centro  igitur  •Jfeti»  autem  » «( per  1 pojluLttum)eirculM  defmptus.trunfibit  per 
UJtranfeatfieut « 4 >.  Et  quoniam  ab  atr emitote  a . dimetientis, ad  angulos  redos  ac  itato  efi  * d .igniar 
(per  correlarium  1 S terti j )*  d tangit  ipfum  circulum  * • fc r 4 ccntaflu  •<  atcditur  * /■  Angulus  igitur 
A *e(perjxciufdem)equalisc/longulo*0  /cxiflcruiin alterno fcgmentocircuh  Sed angulus  4 * /,ei 
qui  efi  ad  y ejl  equalis.  Igitur  angulus  qui  efi  in  * ■>  4 fegment  o,e  qualis  c/i  ei  quieft  ad  y angulo.  Super  da- 
ta igitur  reda  linea  * I, dcfcriptum  eftfegmentum  circuli  * < l capienlangulum  aqualem  ri qui  ad  r efi 
angulo: quod feciffe oportuit.  Zucltd  aCamp.  Propoftio  jj. 

*»  Dato  «irculo.dato  angulo  aequum  angulum  capientem,por 

| tionem  abfeindere. 

C a h r 4 h v f . Sit  a b datus  circulus,  c datus  angulus.  *.  6 *_ 

| uo!o  ergo  j circulo  a b.abicindere  portione  unamcapicn- 

feni  arqualcm  anguium  angulo  c.  Produco  lineam  d a e, contingentem 
datum  circulum  m punito  a,a  quo  duco  incirculu  lineam  a b.contincn- 
fem  cum  linea  a e.angulum  rqualem angulo c:cnttp  per  ji  huius, portio 
ab  exiftens  a parte  line*  ad,  redpiens  angulum  arqualem  angulo  cquod 
cft  propoli  rum. 

tuclil  tx  Zxmb.  Problcm  6.  Propofitio  14. 

14  A dato  circulo.fe gmentum  abfeindere  capiens  an. 

gu  Ium  aequalem  dato  angulo  reiffilineo. 

THEONn  Z amb.  E/io  datus  circulus  • 4 ytdatus  uero  angulus  redili- 
neus  qui  ad  s-oportet  iam  ab  a A y circulo,  fegment um  abfcindere,capitns  an- 
gulum equalc  a qui  ad  d.  efi  angulo.  Excitetur  enimlpcr  ijtcrtij)lineatan 
gens  circulum: fitep  itla  •/,©•  tangat  in  t figno  Et  conflituatur(per  i)  primi) 
ipfi  • /rede  linee, et  in  ea  ftgno  I, angulo  qui  ad  d, equalis  angulus// y . Q go 
niamigitur  eireulum*/y  tangit  quedam  reda  linea  *!cr  in  /s.cta  contadu  - 
Adudacd)  >:angulusigitur/.ty(penstertij)equa'.isedangulo/*  ycon- 
fidenti  in  alterno  fegmento.  Sed  angulus  / ( y,ei  qui  efi  ad  d ejl  equalis.  Igitur  angulus  exiflent  in  4 • y 
fegntenio,equaUsejleiquiefiid  d angulo.  A dato  igitur  circulo  > 4 y figmentum  abfcijfum  efi/  * y,ca* 
pient  angulum  equalcm  dato  angulo  redilmeetiquod  feciffe  oportuit. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  j4  . 

I intra  circulu  dux retflae  Iincx  fefe  inuicem  fecct.quod  fub 
duabus  partibus  unius  earum  procedit,xquu  cfteireflan- 
gulo  quod  fub  duabus  alterius  Iincx  partibus  continetur, 
j CampanvS.  Sint  duar Unes  a c &b  d,fecantesfein circulo  a bcd,fu-> 

1 per  pii  netum  r.  Dico  quod  illud  rcdlangulum  quod  fit  ex  a t in  < c,  aequum 
rft  ei  quod  firrx  b e m c d.  Aulcnimambar  linear  a c & b d rranfibunt  per  centrum  circum 
li  :aur  altera  rantiim,  aut  neutra.  Quod  fiamb*  tranfeant  per  ccnrrum,  erit  c centrum  circuli, 
omnesip  quaruor  Uncae  squales  : quare  Uquct  propoflrum.  Qpod  fi  altera  earum  tantum 
■raufit  per  centrum , fit  ilia  b d , centrumip  circuU  fit  f.  Aut  ergo  b d fetabit  a c per  aequalia, 

aut 


„ geometr.  element.  evcljdij 

■ut  perinaqualU.Secet  ergo  primo  per 
aqualia reritqt  p«r  primani  pariem  ler- 
tfhuius,  fccanseam  orihogonaliier. 

Ducatur  itaqi  linea  f e eritqi  per  s lecun 
di.quodfitexbeine  deu  quadrato  e fe 
aquale  quadraro  lincp  f diquare  & qua 
dratolinexf  c.ergo  per  pcnultimJ  pri- 
mi , SC  quadratis  duarum  linearum  f e 
& e c.Dcmpto  ergoutrinq)  quadrato  e ferit  quod  fit  ex  b e in  e d, aquale  quadrato  linere  (:8C 
quia  eceft  aqualis  a e.per  4.5  primi  patet  propolirum.  Qudd  Ii  b d tranfiens  per  centrum,  fe- 

eat  a c per  in  aqualia, d centro  f ducatur  f g perpendicularis  ad  a c-enrqj  per  fecundam  parrem  ter 
tif  luuus.a  g.aqualisg  c:8i  ducatur  bnea  f c.Eritip  pers  fecundi, quod  fitexb  eme  d cum  qua- 
drato e f(8£  ideo  per  penultimamprimicum  quadrans  duarum  linearum  f g 61 g e, propter  id 
qudd  angulus  f g e eft  rectus ) aquale  quadrato  linea  d l,&  ideo  Irnea  fc,  propter  quod  per  pe- 
nulrimam  primi  IX  quadratis  duarum  linearum  fgfif  gc.Demptoergo  utnnque  quadrato  linep 
f g,crit  quod  iit  ex  b e in  e deum  quadrato  linea  ge.aquale  quadrato  linep  geifed  per  s fecundi, 
quodfitexaein  e ccum  quadrato  bneageteftaquum  ei  quod  fit  ex  gc  quadrato.  Dempto  igi- 
tur utrintp  quadrato  lineage.eritquodhtexb  eine  d, aquale  ei  quod  fitexa  e in  e c,quodcit 
propolirum.  Quddfineutraearumrranlitpercentrum,  q ^ 

fiuealrcradiuidataheram  peraqualiafiueper  mpqualia, 
producam  Iuleam  g f e h diametrum  circuli  tranfcitntcm 
per  punitum  icet  mnis  earum.  Etlialtera  diuidatalteram 
per  aqualia, ut  b d ipfamac.tuncgll  diuiditetiam  a c per 
aquiliaiergoortliogonaliter  per  tertiam  huius:  ergo  per 
fecundum  modum  huius  conclulionis,quod  (itexg  e in 
e luaquum  eft  ei  quod  firex  a e in  e c:&  per  remu  modum 
huius  quod  fit  ex  g eineh.aquum  eft  ei  quod  fitexb  eine  drergo  quod  fitexa  eine  e.aquua 
eftei quod lirexb  eine  d.quodert  propofuum.  Atfineuna  diuidat  alleram  per  aqualia, 
ent  per  tertium  modum  huius  conclufionis.quodfitex  g ein  e Ii, aquale  umque  eorum  quae 
fiunt  ex  aeinec&bein  ed.  Quare  unum  eorum  erit  aquale  aherqquod  eft  p ropolitum. 

Euclii.exZemb.  Theoreme  ip.  Propofitio  }s. 

Si  in  circulo  duar  reflx  linea?  fc  ad  inuicem  fecuerint,re<ftangulum 
comprchenfum  fubfegtnentis  unius, xquum  eft  ei  quod  fub  (egrnetis 
alterius  comprehenditur  rcifiangulo. 

THEONh  Zamfi.  In  circulo  enim 
»/s f/:duercBelinee*  > tyfi  dfefeinuiem 
fectnt  in  ligno  '.Dico  qudd  reBengulum  eam- 
prehenfum  fub  * ' CT ' >:rquum  eft  rcdungU'  1 
lo  comprehenfo  fubS  <cr'  t-Si  enim  *>cr,‘l 
/ per  cenlrum  funt,ut  * centrum /it  circuli  * M 
yetnuniftjtum  eft  quod  cum*  v *>■*  'CAl 
funt  squelet,reBungulum  comprchcfum  fub* 

• cr  * a,  xquu  ejl  ei  quod  comprehcditur  fub  «t 

• c r ' s rciliguio.Sint  um  *>,cr  * f,  no  cxtei 1 
fe  per  centrumter  fumetur  centri  circuli  * d 
r /:fuq;  idui  /Cptr  primam  tcrtij)cl  eb/in  * r 
©■  / /s  reBec  lineet : ducentur  ( per  duodeci- 

mem  primi) pcrpcndiculeres / • ©■/  T conneffentur / e,/  >,CT  / *.Ef  quonumCper  tertiem  terti f) 
rrBe  linee  quedem  per  cenlnim  cxtenfj  / *,quunlem  reflem  lineem  non  per  centrum  trenfuntem  * > 
tiengulos  reClos  fecet.etum  biferiim  eumfcebittequalis  igitur  eft  * • ipfi  * >.Elquoniem  n Be  linee 

• fdijfeBeeftinequeliein  »,in  inequehe eutem in  ':reBenguIum igitur comprrhenfumfub  * 'C'  > 
une  cum  eo  quod  ftt  ex ' *(pcrffccundi)quedreto,equumeftciquodfitcxe>.Communeepponuturii 

quod  fit  ex*/.  Quod fit  igitur  fub  * c&ey  une  cum  ift  que  fiit  ex ' e cf*/ »equu  eft  eit  que  fiunt  exjm 
C " /Sed  cis  qui  fiunt  ex ' .,c r«  /equum  eft  id  quod  fit  ex  /'.(per  47  prmi)ns  eutem  que  fiunt  ex 
, 'V/squum  eft  id  quedfit  ex/ > (per  eundem.  )Q$od  igitur  continetur  fub* ',cri  },unecumjm 
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ft ei  fittxf  ',equuefteiquodfit  ex/  y Aequtlit  autem  efl  ,'>,ipft  /*,  Ef  centro  enim  in  circunferitiam. 
Qtjod  continetur  igitur  fub  • r cr'y>unacumcoquodfitex'/,equumeftciquodfitex/  tu  Elperbot 
quod  continetur  fub  S',cr't,uiu  cum  eo  quod  fit  ex/  ‘,equum  ejt  ei  quod  fit  ex  { t.Quod  continetur 
igitur  fub  ■ '£T  ' t,uni  cum  eo  quod  fit  ex  [ >,  equum  e/i  ei  quod  fit  ex  / i.Qtiodfit  igitur  fub  * '<T 
• y,uni  cum  eo  quod fit  ex  /', equum  ejt  ei  quod  continetur  fub  U'tT' junicum  eo  quod  fit  ex  ['.Com- 
mune auferatur  id  quod fit  ex  / Kcliquum  igitur  reSangulum  eomprehenfum  fub  * > ey  • >, equum  efl 
rtHangulo comprehenfo fub  > g.  Siin  circulo  igiturdue rcSeltneefe adinuicemfecuerint.rt' 
Singulum  eomprehefum  fub  fcgmetUH  uniM,equum  ejl  redangulo  comprcbefofub  fcgmcntu  allerim, 
quod  dcmonlhaffe  oportuit.  . 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  >(. 


»» 


lexcra  circulum  puncfhis  (ignrtur.ab  eo  autem  ad  arcu 
Ium  alialinca  fccans.alia cotingenSjduae rc(flx lmcc du 
cantur:quod(ub  tota  fecante  atque  parte  fui  cxtrinfeca 
contineturjacquum  eft  ei quadrato  quodcx  contingcn 
tc  linea  dckribitur. 


CAuPAHV$.Stta  punclus fignatus 
extra  circulum  b c d, cuius  centrurrt  c, 
i quo  ducantur  ad  circulum , dux  re- 
flat lmef  a b contingens,  & a d cTe- 
cans.  Dico  quod  illud  quod  fit  ex  a c 
ind  a.xqdumeft quadrato linex ab. 

Aut  enim  a d c,  tranfitpcr  cenrrum, 
aut  non . Tran  feat  ergo  prim  6 per  cen 
trum.quod  eft  e,&  ducatur  linea  e b, 

qux  per  17  huius, perpendicularis  erit  . 

liiper  lineam  a b.Er  quia  linea  d cdiuiTaeftpet  xquaiia  in  punflo  e.Sf  eft  ei  addita  linea  d a,  erit 
per  Textam  fecundi,quod  fit  ex  c a flC  a d cum  quadraro  linex  e d,&  ideo  cum  quadraro  linex  e b, 
xquale  quadrato  linex  e a:8C  ideo  per  penultimam  primi, aquale  quadraris  duarum  linearum  e 
b,K  b a,  propter  id  quod  angulus  b.eft  reflus.Dcmpro  ergo  u trincp  quadrato  e b.erit  quod  fit  ex 
c a,in  a d.xqualelinexa  b.quod  eft  propofitum.  Quod  fi  linea  a dc  non  rranlir  per  cenrrum, 
fumatur  a f e g.tTanfiens  percenrrum.flC  ducantur  linexe  d & c h,&[  fit  e h.perpendiculai  is  ad  a 
dc.crirtp  per  j huius,  d h,xqualis  h c.Quia  ergo  linea  d cdiuiia  eft  per  xquaiia  in  punflo  h.& 
addita  fibi  linea  a d,cnt  per  6 fecundi,  quod  fit  ex  c a.ina  d,cum  quadraro  dh:xquale  quadrato 
linep  a h.Ergo  addito  umnqj  quadraro  h e erit  quod  fu  ex  c a in  a d,cum  quadratis  duarum  linea 
rumd  h & h e,&  ideo  per  penultimam  primi  cum  quadi  atod  e.propterid  quod  angulus  h.eft 
rcflus,&  ideo  cum  quadrato  e f, propter  id  quod  e d & e f funr  a quales, xquale quadratis  dua- 
rum linearum  a h h e,#  ideo  per  penultimam  primi  quadrato  linet 2 per  Textam  fecun- 
di,quod  fit  ex  g a, in  a f,cum  quadrato  f c.xquaie  eft  quadraro  linex  a e. Quia  ergo  utruncp  eo- 
rum qux  fiunt  ex  c a,in  a d,&f  ex  ga  in  a ficum  quadraro  linex  f e, eft  xquale  quadrato  linex  a e, 
Ipfa  erunt  inter  Te  xquaiia.  Dcpto  ergo  utrin 9 quadrato  linexe  fi 
erit  quod  fit  ex  c ainad.xqualeeiauodfirexgina  fiSedidquod 
fir  ex  g a in  a f.eft  xquale  quadrato  linex  a b,per  prxmiiTum  mo- 
dum  huius.  Ergoquod  fit  ex  c a.ina  d eft  xquale  quadrato  linex 
ab:  quod  eft  propofitum. 

Campani  additio.  Et  ex  liac  nora,qudd  punflo  extra  circu- 
lum fignaro.fi  ab  ipTo  ad  circulum  quod  libet  Tccantes  linex  du- 
cantur , reflangula  qux  continentur  fub  rotis  & earum  por- 
tionibus extrinlecis.admuicem  Tunt  xquaiia  , quoniam  omnia 
Tunt  xquaiia  quadraro  linex  contingentis.  Nota  enamquod 
fid  quoliber  punflo  extra  circulum  fignato  dux  linej  contin- 
gentes ad  circulum  ipfiim  ducantur  , ipfif  erunt  adinuiccm  p- 
qu.iles . Erit  enim  quadratum  umuTque  earum , {quale  et  quod 
fit  ex  linea  fircanre  ab  ipio  punflo  ,dufla  in  circulum  in  partem 
ciu*  extrinTecam.  Hoc  autem  cuidctius  patet  Fer  pcn  ultima  pnmi. 

Sit 


t4 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCL1DIS 


Sira  punflus  (ignarus  cxiradrculum  b c d, cuius  centrum  e,&  ab  ipfoa  ducantur  dux  line* 
a b&a  d,  contingentes  circulum  inpun&isb  d.Dicoipfaseflc  xquales.  Producam  enim  lineas 
c a,e  b,& e d.eritqj  per  17  huius  uterque  angulorum  b&d,re£tus.  Quare  per  pen ultimam  pri- 
nu,  quadrarum  a e.critxquale  duobus  quadraris  duarum  linearum  a b&b  e.fimiliterquoqjSC 
duobus  duarum  a d&d  e.  Quare  quadrata  duarum  linearum  a b&b  e.funtxqualia  quadratis 
duarum  a d SC  d e.  Et  quia  quadrata  duarum  quxfunt  bc&c  dfuntxqualta  .erunt  quadrata 
duarum  quae  funt  a b & a d,xqua!ia:ergo  eft  a b.xqualis  a d.-quod  eft  propofirum.  Aliter  etiam. 
Ducatur  linea  b d.crirtypa;  primi.angulus  ebd.xqualis  angulo  e d b,  propter  id  quod  linea 
eb.eftxqualis  linexe  d.  Et  quia  uterqjduoi  um  angulorum  b & d eft  reftus.crit  per  communem 
(cienti  mangulusabdrcfiduus.xqualisanguloa  d brefiduoper  Textam  ergo  primi, eft  Unca  a 
b, «qualis  line*  ad. 

Euclid-ex  Zamb.  Theorema  30.  Fropofitio  36. 

Si  extra  circulum  fumatur  (ignum  aliquod.ab  cocp  in  circulum  ca  ; 
dant  dux  rcclae  lineae,  8c  earum  altera  circulum  diTpefcat,  altera  uero 
tangat,  quod fub  tota  difpcfcente  & extrinfecus  fumpta  inter  fignuSC 
curuam  circunferentiam  comprehenditur  re(ftangulum,xquum  cftei 
quod  fit  ex  tangente  quadrato. 

T H E O N ex  Zamb.  Extra  circulii  igitur  * fi 
y,  fumatur fignu  aliquod  Jit  q;  illud  •/,cr  ab  ipfo  / 
in  circulum  ■'  fi  cadant  dux ■ refla  Uner  * y *,et 

* fi,fecct  autem  arculu » fi  y jrefl 4 linea  / > ^,CT 
( ^tangat.  Dico  quod  rcflangulu  comprcbcnfum 
fub**crA>  aquu  ejl  ci  quod  fit  ex  ( Atquadra y 
io.  Refla  linea  A y *9autc)i  per  centrdm  extenft. 
aut  non.  Su  primu  extcnfa  per  centri* , fit  culper  1 
terti] '{tccmru  c.rculi  * fi  y9ey  <01  ungatur;  fi.  An 
gultts  igitur / fi  strcflm  eft  Et  quonia  refla  linea  * 
y bifariam  difjifla  eft  in  fyadiacetq:  ei  refla  linea  y 
✓ ,quod  cotinetur  igitur(.ptr  6 fecundi) fub  * * cr 

* y^una  cum  eo  quod  fit  ex  / % ,aquum  eft  ei  quod fit  exfA.  Aequalis  autem  eft  { y9ipfi{  fi9ex  centro  cum 

in  circunfircntiam.  Quod  continetur  igitur  Jub  * /9ej  A y9una  cum  eo  quod  fit  exi  faquum  eft  ei  quod 
fit  ex  { A equum  autem  eft  id  quod fit  ex/ S,eis  cur  fiunt  rtt/^CT  fi  A9(p<r  47  primi)reflm  enim  efl 
angulus  qui  eft  fub  { fi  /.  Quod  igitur  continetur  fub  » A9CT  A >,una  cum  eo  quod  fit  ex  / fi  ,a  quum  eft  ets 
qua  fiut  ex  f fi, & Commune  auferatur  1 d quod  fit  ex  {fi 'Reliqui*  igitur  quod  fub  * A9cr  * y9aquum 

efl  et  quod  fit  ex  A Qangente.  Sed  refla  linea  A y *,non  fit  extenfa  ptr  centrum  circuli  ■*Ay.Suqi(per 

primam  tertij)' centrum  circuli  * ( y9fjab  «,m  * yCptr  11  primi)perpendiculahs  ducatur  * /,cr  conne- 
flantur » 0 >,CT»  A, re  flus  igitur  eft  angulus  Et  quoniam  re  fla  linea  quadam  per  centrum  extcnfa» 

{,(per  1 tertij 'jreflam  lineam  quanda  non  extenfam  per  ccntru  *y9ad  angulos  re  flos  fecat,  etiam  bifariam 
eam  fecat.  Igitur  *{Jpfi / y9eft  squalis.  Et  quoniam  refla  linea  * y9bi fartam  diuiditur  in  )figno,adiacet  am 
tem  ei  y A,quod  igitur  continetur  fub  « A,cr  A y9und  cum  eo  quod  fit  fub  {y  ,aquum  eft  ei  quod fit  ex{ 

( per  6 fecundi. ) C omune  apponatur  quod  fit  ex  / «.  Quod  igitur  continetur  fub  A «,cr  A y9una  cum  eis 
qua fiunt  exy{ Cr/*,CT  aqualia  funt  eis  qua  fiunt  ex/^  CT/vEif  autem  qua  fiitex {•*.&{ aquu  efl 
id  quod  fit  ex  '9(per  47  primi  )angulus  ndq ; qui  eft  fub  * /J9reflus  efl -Eis  uero  qua  fiunt  exy  /,cr/‘ 

(per  eandcm)aquum  eft  id  quod  fit  exy*.  Quod  igitur  cotinetur  fub  * A9CT  Ayuna  cum  co  quod fit  ex 

• y9aquu  eft  ei  quod  fit  ex A ccjualis  autem  efl  * y 9ipfi ' fi9ex  centro  enim  in  circufircntiam.  Quod  ig* 
tur  continetur  fub  *J,crA  y9una  cum  eo  quod  fit  ex  • ^aquum  eft  ei  quod  fit  ex  ^ A.  Ei  autem  quod fit  ex 

• ^,Cper  47  primi)aq'ualia  funt  qua  fiunt  ex ' (yej  fi  angulus  enim  qui  fub*  fi  J9reflut  efl.  Q nodtgi* 
tur  continetur  fub  * ^,cr  * y9un.i  cum  eo  quod  fit  ex  * fi,aquum  efl  eis  qua  fiunt  ex » fi,cr  fi  /.  Commu* 
ne  auferatur  quod  fit  ex*  firdiquum  igitur  quod  continetur  fub  * AcrA  y9aquum  eft  ei  quod fit  ex  / fi. 

Si  erhr.t  rir  culum  igitur  fumatur  fignum  ahquod.et  quafequuntur  reliqua  :quod  demonjlraffc  oportuit. 

Euchd.cx  Camp.  Propofitio36. 

I fuerit  puruftus  extra  circulum  fignatus,a  quo  duc  linepad  J 
circun  ferendam  duc.1tur,altera  fecans,a!tera  circunferendf 
applicata,  fuerit^  quod  cx  duefiu  totius  fe  catis  in  partem  fui 
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extrinfecu  xquumeiquodcxdutflu  applicatx  in  feipfam fit,  critlinca 
applicata  ex  neccflitate  circulum  contingens. 

Campanvs.  Sit  a pun&usfignatusexrradrculubcd.cuiuscenrrne^quo^ucSruraddr 
culum  Unca  a b d,  fecans  ipfum,&  Irnea  a c, applicata  circunfcrenrixA'  dio  ut  quod  fit  ex  d a in  a 
b»fit  aequale  quadraro  a c.  Dico  linea  a c,  eife  coringente.Et  eft  liare  couerfa  prioris.  Si  enim  no  cft 
<5  tingens, fit  ergo  coringcns  linea  a f.eritcp  per  prxmifiam  quod  fit  ex  d a in  a b,  xquale  quadra 
ro  linex  a f, quare  quadratu  line*  a f.eft  arquale  quadraro  linea;  a 
c.crgo  ac  eft  xqualis  f,  quod  cft  impolfibile  per  3 huius.  Eri  tergo 
ac,  confingens,  quod  eft  propofirii.  Idem  oftenfiue  probabitur. 

Maneat  prior  difpofirio  & hypothdis . Et  fi  linea  a b d tranfit  per 
centru,ducatur  lineae  e,  erit  per  6 fecudi,  quod  fit  ex  da  in  a b,cu 
quadraro  e b,  &'  ideo  cum  quadraro  e c,  arquale  quadraro  a e.  Sed 
quod  fit  ex  d a in  a, politum  eft  arquale  quadrato  a c ergo  quadra 
tum  a c,cum  quadraro  c e,  eft  xquale  quadrato  a e : ergo  per  ulti- 
mara  primi,  angulus  c cft  rectus.  Ergo  per  correlariu  is  huius,  li- 
nea a c eft  contingens  drculu.quod  eft  propofi  tum.  Si  autem  a b d.non  tranfi»  per  centrum,du~ 
catur  a pun&o  a,  linea  tranfiens  per  centrum . EI  quia  quod  fit  ex  hac  tora  in  eius  partem  cxrrinfe 
cam  .eft  xquale  ei  quod  fit  ex  d a,in  a b,per  prgmifiam.ipfum  erit  xquale  quadrato  linej  a c.qua- 
rc  ut  prius  ac,  erit  conringens  circulum. 

Enclid.exZamb.  Theorema  ji.  Vropofitio  yj.  Conuerfa  procedentis. 

Si  extra  circulum  fumatur  fignu  aliquod,  & ab  eo  figno  in  circulum 
duxrcds  linex  ceciderint;.  & earum  altera  circulum  kcet,alrera  uero 
cadatrfit  autem  quod  fit  fub  tota  freante,  8C  extrinfecus  fumpta  inter  ii» 
gnum8Ccuruamtircunferentia  xquale  ei  quod  fit  ex  incidete,incidens 
circulum  tanget. 

T H E O N c*  Ztmb.  Ext rt  circulum  igitur  * fi  y,  fumetur  fignumfity  itui  A,  c r ab  ipfo  fi,ia 
circulum  *(r,  incidunt  duc  refle  linee  * y *,  cr  A fi,  cr  ■*  y *,  quidem 
circulum  fecet,  cr  * fi  incidat.  Sit  cutem  quod  continetur  fub  * fi,cr  * 
y,  equum  ei  quod  fit  ex*  fi.  Dico  quod  A t,ipfum  Ungit  circulum  * fi  y. 
excitetur enimlpcr  17 tertij) reflt linet cotingens circulum  * fiy,fitcp 
iUtfi,.  Sitip(per  prinum  eiufdcin)/ centrum  circuli  *fiy,  cr  conneflan 
tur^Jfi, cr Angulut  igitur /•  e, reflui  eft.  Et  quonitm  reflt  Unet  A 
circulum  *fi>  tangit, cr  reflt  linet  * y *,fecat:quod  continetur 
igitur  fub  *A,eyAy,  equum  eft  eiquodfitexA, . Ponitur  tutem  quod 
id  quod  continetur  fub*  A,c r fi  y, equi  fit  ei  quod  fit  ex  A fi.Clgod  igi- 
tur fit  ex  * <, equum  cft  ciquod  fit  ex  * fi.  Aequalis  igitur  eft  a <,ipfi  fi  fi. 

Eft  tute  c rf',tquths  ipftffi.ex  citro  enim  in  circunfcrentij.  Duc  itm  1 
A cr  < !,  dutbui  * fi,  cr  fi!,  funt  equtles,  cr  btlis  etrii  comunis  cft! 

A.  Angulus  igitur  />/,(perS  primi )tngulo  a f.  f,eft  equaltt.  Reflui  tu 
tem eft tngului fi <!,rcaui igitur  eft,ey  quifubfi  fi!  Et /f.eiefltdimc. 
tiens  eft,  que  tutem  tb  extremitate  diametri  circuli  td  angulos  reflosdu 
citur, circulum  ttngit(  p er  1 6 tertifl  Reflt  linet  igitur  fi  fi, circulum  * fi  y, tingit.  Similiter  oftendetur.fl 
centrum  fuper*y  fuerit.  Si  extra  circulum  igitur  fumatur  figni  aliquod,  cr  reliqua  quefequitur:  quod 
iemonftrtjji  oportuit. 

TERTII  LIBRI  FINIS. 


i i Mj»# 


%* 


$#>  EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVH 
e1cmentorum>  Liber  quartui. 

Ex  Ctmpmo.  tUffinitiones. 

Igura  intra  figuram  dicitur  inferibi,  quando 
ea  quae  inferibitur,  eius  in 
qua  inferibitur,  latera  uno 
quoq)  fuorum  anguloru 
ab  interiore  parte  contin- 
git. 2 Circufcribiuerofi- 
gura  figurx  perhibetur,  quoties  ea  quidem 
figura  eius  cui  circunfcribitur,omnibus  om 
nes  angulos  contingit. 

Ex  Zambtrto  Diffiniamus. 

Igura  redilinea  in  figura  redilinea  deferibi  dicit,  quan- 
! do  unufquifque  inlcriptx  figurp  angu 
1 Ius,unumquodqt latus  cius  inquade 
I fcribitur,tangit.  2 Figura  autem  fimili 
I'  ter  circa  figuram  deferibi  dicitur,quan. 
dounumquodcp  latus  circuferiptx,  ununqucncpnn- 
gulum  cius  circum  quem  dcfcribitur,tangit.  j Figura 
redii  in  ea  in  circulo  deferibi  dicitur,quado  unufquifcp 
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angulus  inferipex  circultcircunferentiam  tangit.  4 Circulus  uero  ar- 
ca figurartdilinea  deferibi  dicitur,  quando  circuli  tircuferentia  unum- 

w 


quenqt  eius  circumquade 
fc  ibitur,  angulum  tangit. 

5 Circulus  autem  in  figura 
redilinea  deferibi  dicit’,qu5- 
do  circuli  circuferentia  unu 
quodque  latus  eius,  in  qua  deferibitur,  tangit.  * Figura  uero  redili- 
nea  circa  circulum  deferibi  dicitur,  quando  unumquodq*  latus  tircun- 
feriptx  circuli  circunferentiam  tangit.  7 Reda  linea  in  circulum  coa- 
ptari dicitur,quandoeius  extremain  circuli  circunferentiam  cadunt. 

E itclii.  ex  Cmnp.  Vropofitio  1 , 

Ntra  datum  circulu,  datae  linea:  rcdx.quxdiametro  mi- 
nime maior  cxiftat, aequam  redam  lineam  coaptare. 

Campakvs.  Sir linea data  ab.circu- 
Iuscp  darus  cdf,  cuius  diameter  c d,  qua 

.—■  - . noneft  maior  linea  a b,  uolo  intra  datum 

circulum  coaptare  lineam  «qualem  a b,  qux  (T  fuerit  «qua- 
lis diametro,  conflat  propofirum.  Si  autem  minor  ex  diamc 
tro  fumatur  df,  et  xoualis,  & fuperpun<fhim  d,  fecundum 
quantitate  linexd  f,  deleri  barur  circulus  ef  g,  fecans  datum 
circulum  in  pun£lisg&  e,  ad  alterum  quorum  ducatur  linea 
a pun<flod,ut  d e.ucl  d g.erirq*  qualibet  earum  «qualis  line* 
a b,eo  quod  utraque  carum  cft  «qualis  line*  d f,  per  diffini- 
tionem 
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aonemcircuG, quare  habemus  propolmtm. 

Euelid.exZamb.  Problema  t.  Propofttio  i. 

In  datum  circulum.datxredx  linpx  que  circuli  diametro  maior  non 
cft,xqualem  redam  Jincam  coaptare. 

THEON  ea  Ztmb.  Cflo  datu  i circulm * > y.fata  utro  refla  linea 
non  m«or  circuli  dimetro,  cflo  y, oportet  iam  in  d itum  circula  *Ay, 
ipfi  y, refla  linet  equalcm  reflem  luicem  coepter  e .Excitetur  circnU 

• Ay  dimetiens, fitq;C#Si.U',equ4liscflipfia,iamfiAumcftidquod  , r , lt 

proponitur, in  datum  enim  circulum*  A y,  coeptet  e ejlrefle  linee  Ay,  I * ^ ' ' * 

tipulis  ipfi  ■*.  St  .nitem  nommaiorcjl  A y.quiin  '.ponetur  (per  i ori-  \ . 
mt )ipfi  ■f.tyuehs  > >.E t centro  quidem  y, /patio  i tero  y >,  (per  s pojluU 
tum)cin  ulus  deferibetur  < «/,CT  conefletur  y «.  Quoniam  igitur  cen 
Irum  circuli  « *I.cfifignum  > ,(per  ■ j diffinitionem  primi)tquelis  efi 
y "Jpfi  yi.Sed  ipfi  y, equulis  efi  ipfe  y >.  1 gitwriper  prinum  communem  fententiem  cr  y,  equulis  efl  ip- 
fi e y. In  fatum  circulum  igitur  « a y,dett  re  fle  linee  y, equulis  aptatu  efi  y *,quod  oportebat  facere. 
Euelid  ex  Cemp.  P ropofitio  >. 

| Ntra  aflignatum  circulum,  triagulum  triangulo  afllgnato 
| xqui  angulum  collocare. 

i Campanv».  Sit  affignams  triangulus  a bc,affignatus(pdrculusdc£Vo!o 
intra  huncdrculum,  collocare  unum 

j triangulum  xquiangulum  triangulo 

a b c.xquilatcrum  enim  no  eft  nccelTariti  efTc.fed  eftpof 
ilbile.Pioducogd  h, contingentem  circulum  in  pu&o 
d/uperquem  facio  angulum  h d f.dufla  linea  d f,f  qua 
lem  angulo  c,&anqulum  gde.dulla  linea  d c.xqualc 
angulo  b,&  prorratio lineam  e f.eritip  per  j»  tertii  .an- 
gulus ecqualis  angulo  c.quia  uterque  eft  (qualis  angu 
lo  b d f c.qmdem.per  pofinoncm.e  uero  per  ji  terrij.Ea 
dem  ratione  erit  angulus  f.xqualis  angulo  b:  quare  per 
f a primi , d ternus , eruxqualis  a , tertio,  quare  habe- 
mus propoli  tum. 

Euclid.cx  Xmb.  Troblcmt.  P ropofuio  t. 

In  dato  circulo,  dato  triangulo  xquiangulum  triangulu  deferibere. 

T H E O N ex  Ztmb.  Sit  datus  circulm  « A y, datum  autem  triangulum * ' f, oportet  iamindatocir 
culo  e p yfipfi  S '.'.triangulo  equiangulum  triangulum  defcrtbcrc.  Excitetur  enim  (per  ij  tertij,)refla  Ii 
ne  a tangens  ipfum  circulum  * A > Jetq;  • « A.c r tangat  in  *,©-  conftituatur  (pera  j primi, ) ad  reflam  li- 
neam e o,c y ad  fignum  in  ea  --.angulo  qui  efi  fub  / « /equulis  an 
gulut  •’  « y, ad  reflam  uero  lineam  *',crad  fignum  in  ea  «,  ei  qui 
efl  fub  y('  angulo, equilis  angulus  * « A,  (per  eandem,)  cr  con- 
iwigrnlur  A r.  Quoniam  igitur  circulum  « A y,tangit  quadam  re- 
fla linea  ■ *o,ct  ab-  conte flu  in  circuli  ducitur  refla  linea  *y,an 
pullis  igitur  qui  efl  fub  y, (per  j"i  terti/, )aqualis  efl  angulo  qui 

in  alterno  efl  circuli  fegmento,  *(y.Scd  angulus  o*y,  ei  qui  fub 
yt'l,efi  equalssiangulus  igitur  • fy,eiquifuby>/  efi  angulo,  efi 
ecqualis.  Et  prrboc, angulus -yf.. ei  qut  efl  fub  y /'.angulo,  efi  e- 

quales.  Et  reliquus  igitur  angulus  A * y, reliquo  < / /efl  equulis.  Aequiangulum  igitur  efi  triagutum  «A  y, 
ipfi  A t /triangulo, ej  deferiptum  efl  in  dato  circulo  « A >•  I*  dato  iguqr  circulo, dato  triangulo  equi  angu 
lum  triangulum  deferiptum  efl,  quod  facere  oportebat. 

E uelil  p Cemp.  Propofitio  ». 

Irca aflignatum  circulum,  aflignato  triangulo  triangulum 
xquiangulum  deferibere. 

CampanvS.  Sint  ut  prius.aflignatus  triangulus  a b ciaflignatuslp  circulus 
dcf.cuiusccntrumgicircahunc  cuculum , uolo  deferibere  unum  triangulum 
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«quiangulum.mJngulo  ab  c.scquiUterum  enim  non  eft  ncceffamim.fcd eft  pofTibilr .Producam 
bafinbc.in  utranque  partem, ut  fiant  duo  anguli  cxtrinieci , & icentro  g producam  linearo  gd 
ad  drcunfereiitiam,&  conftttuam  angulum  d gc.duAa  linea  g e, aqualem  angulo  b,  extrinfeco, 
&dg  f.duifla  linea  gf, aqualem  e exmnfeco:  * a punftil d e 
f, producam  in  utramque  parrem  lineas  ortliogonalrter,  qur 
per  corrclarium ij  rertu  erunt conringentes circulum, quas 
protraham  quoufqueconcunantin  pundbshAl.  NccclTceft 
enim  ipfasconcurrere,cum  enim  uterip  angulorum  qui  fune 
add,&  uterque  eorum  quifuntade.iitrectus,  fiintelligarur 
pronahi  linea  d e , eruntduo  anguli  qui  funtad  partem  h mi 
nores  duobus rectis , quaic per pen ultimam  petitionem, in 
partem  illam  protrafta.cdncurrent  linei  1 d h.K  e h . Eadem 
ratione  concurrent  duar  lineali  d I.Kfbtdm  uterqueangulo 
ru  qui  funtad  f.frt  etiS  refius.Qitia  ergo  in  quadnlaterohde 
g duo  anguli  d&efunt  redliierut  duo  anguli  g8i  h aquales 
duobus  i citis : cuiuslibet  enim  quadrilateri  quatuor  anguli, 
fiint  (quales  quatuorrefbsiut  moftrarii  cft  fupra  )i  primi  Et  quia  duo  anguli  b intrinfrau  flf  ex 
trinlecus  funt  limiliter  (quales  duobus  redis  per  u pnmi.at  uerd  b.cxtrinfecns  pofinrs  cft  (quali* 
dge.eniinmnfecusb, (qualis  h.  Similiquoqi  ratione  crircintrinfcciis,(qualisl.Er  quia  duoangil 
li  b c,  intrinferi  funt  minores  duobus  redis  per  17  primuerun  t fimilircr  duo  anguli  h & I.mino 
res  duobus  redisiquare  per  pen  ultimi  pctitione.dua  lme(  h e U 1 f protrafbr, recurrent  in  pfido 
K,  fictqj  triangulus  Ii  K i:&  quia  angulus  h cft  (qualis  angulo  b inrrinfcco.Si  angulus l.anguloc 
inmnfeco.crit  per  3:  primi,  angulus  K aqualis  angulo  aiquarc  habemus  propoli  tum. 

Euelidiei  7amb.  Problema  s.  Propofitio  |. 


Circa  datum  circulum,  datotrianguIo,xquiangulum  triangulam  t 
defcriberc. 

THEOSe»  Zamb.  Sit  da tus  circuliu  * f-  f, Jutum  eu 
trn  triangulum  fit  «t  >/, oportet  circe  « * >,  circulum, ipfi  * • 

/, triangulo  aquiangulum  triangulum  dtficribere.  Extendatur 
■ «4e*  utracp parte,in  • >,figna.Etfiumatur(pcr  1 tertipeetru 
tirculi  * A y.fitk  illud  *.  Et  ducatur  utcunque  reda  linea  * U. 

Et  confiituaturlpcr  1 1 primi,  )ad  « A, reda  lmcam,ad  fignS* 
in  ea  a, angulo  qui  eftfiub  *«•,  aqualis  angulus  Aia,  angulo 
autem  J { 0, aqualis  angulus  A«r.Et  per  figna  at  r,  ( per  tj 
tertipexcitentur  reda  linea  tangentes  circuli  «t>,jintql* 
a njc  t r,a  a ».Et  quoniam  reda  linea  ' :‘,n  r,et  r pangunt 
circulum  *{>,infignis‘ A >,0"  a centro  n,in*  A rjignacon 
imda  funt  ««,«S,C7  « >, anguli  igitur  qui  funt  ad  figna  * Ay,re(fi  funt.  E t quoniam  quadrilateri  A m, 

quatuor  anguli  quatuor  redis  funt  aquales, crquoma  quadrilateri  • n duo  triangula  diuidttur,quo 

rum  anguli  nane r « A n,duo  redi  fiinttreliqui  igitur  anguli  « « *',er»  * t, duobus  redis  fiunt  aquales.  An 
guli  autem  t . *,cr  * 1 /,  (per  1 3 primi,)  duobus  redis  fiunt  aquales . Anguli  igitur  ini,  sy*n  t, anguli 
* ' »,er  f ‘ pfiunt  aquales, quorum  angulus « * t, angulo  a • ‘,efi  aqualis -.reliquus  igitur  angulus « n A,rt 
liquo  angulo  a . /,efl  aqualis.  Similiter  quoque  oftendetur.quod  craugulus  n, angulo  //ye  fi  aqualis: 

• CT  reliquus  igitur  angulus  n » r,reliquo  angulo  • u !,efi  aqualis -.aquiangulum  igitur  eft  triangulum  una 

ipfi  d I f, triangulo:  cr  deficribitur  circa  circulum  ’A>.  Circa  circulum  igitur  dati,dato  triangulo  aquian 
gulum deficnptum  cjl-.quod facere  oportebat.  * 

Euclid.ex  Camp,  Propofitio 4. 

Ntra  datum  triangulum,circulum  defcriberc.  + 

Campa kv«.  SiraifignarustrianguIusabc.Volointraipfuni,rirtuIuinde- 
fcribere.Hax  eftquaficonuerfa  fecundae.  Diuido  enim  duos  eius  angulos  a & b» 
per  arqualia:a  quidem, du^a  linea  a d , b uerd  du<fh  linea  b d , qua-  concurrent  rn 
punvflo  d,i  quo  ducam  perpendiculares  ad  tria  latera  ipfius  trianguli  :d  c quidem 
ad  a b;d  f,ad  b c , & d g ad  a c . Et  quia  duorum  triangulorum  ca  d , & g a d, angulus  a unius  , eft 

«qualis 
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«qualis  angulo  a alterius, & urcrque  anguloru  e St  g.reltas, 

6C  larusa  d,  commune  cnr  per  16  primi,  linea  de  xqualiS  li- 
neae d g. Eadem  ratione  ciim  duorum  triangulorum  e b d , AC 
{ b d, angulus  b unius, fit  squalis  angulo  b alrerius , & uterqj 
angulorum  c AC  f rcltas.larus  quoque  d b commune, erit  per 
eandem, linea  e d (qualis  line(  d f, quare  tres  Iine(  d c,d  f.d  g. 
funt  squales . Polito  ergo  centro  in  d , deferiptus  circulus  fe- 
cundum  quantitatem  unius  carum,rranfibir  per  9 tertii  per 
reliquarum  duarum  extremitates.  Et  quia  pcrcorrclariumi; 
icrt  ij,unaqu(cp  linearum  ab.be,  c a,  enteotingens  circulum: 
patet  perferum  efTc  propofitum.  4 

E uclid.  ex  Z mb.  Problema  4.  Propofitio  4. 

In  dato  triangulo, circulum  deferibere. 

THEON  ex  Z amb.  Sit  datum triangulum  * A f, oportet  im in  triangulo  *t>  circulum  defert' 
tere. Secentur(per 9 primi, )anguli * A r,C r « r A,bifirtam,per re/hs lineat At,KT>*,cpae  conemit 
adinuicem  infigno  u.Excitcnturj;(pcr  1 1 primi )ib  ipfo  A,m  ipfu  « f,A  >,<y>  *,re(lM  ItneM  perpen - 
dicuUres  * e,*  /,©■  * *,EC  quoniam  equilis  efl  ungulus « A S, angulo  > AU, ex- 
unguius A ' SftfbtA  e quii»  ejl  ungulo  A U.reHo  :duo  im  triungulu  funt' AS, 

Ia  s,duos  ungulos  duobus  ungulis  bibentiu  equiles , c r unum  litus  mi  luteri 
equile  Csjcilieet  quod  commune  ipfiseli  equilium  tngulor u fubtendens,  uni 
cr  reliqui  igitur  liter i(ptr  16  primi )rehquis  luteribus  equitii  hibebunt,  e- 
quilis  igitur  ejl  * ',ipfi ■*{,&  per  hoc  etium  * >,ipfi  sf.ejl  equilis,  quire  c r 
e ijpfi  a t,cft  equilis  :trcs  igitur  f ',s?,tyA  rjibl  inuicem  funt  equilrllpcr 
t communem  fententium. ) Centro  igitur  Sfyutio  uero  uut  A ..aut  *f,eut  u »,  , 

circulus  dcfcriptus,pcr  reliqui  figni  trmfibit,cr  tinget  retiis  lineis  "A,  A}, 
et  r i,quoniim  anguli  id  • I *, figni  exiftentes.reUifunt.  Si  enim  eis  fecit, erit  ib  ex  tremitite  diimetri  eir 
culi  ad  tnguloi  retlos  excititi.in  circulum  cidenssquoieffe  impofibile,  putuit  (per  1 6 tertij. ) Circulus 
igitur  dtp.  riptus  centro  S.fpitio  ucro  uut  S\,  ut  sfiut  s ,,rctUc  lineus  *t,Ar,cr  >*,non  fecit,  tat' 
get  igitur  eis  per  correlurium  eiufdem,  er  erit  circulus  deferiptus  in  triangulo  * A r. In  dito  triangulo  igji 
tur  iAt,  circulus  deferiptus  ejl  > f’,quod  facere  oportebat. 


EuclidexCamp. 


Propoftio  f. 


Irca  trigonu  ailignatum.fiue  illud  fit  orthogon ium^fiu  t am 
blygonium,fiueoxygonium, circulum  deferibere. 


A C a m p a m v f.  Sit  trigonus  aftignarus  a b c.  Volo  circa  ipfum, deferibere  circu- 

Ium.Hxc  c(t  quafi  conuerfa  tertis.  Dtuido  duo  cius  latera  a b & a c, per  xqualua 
b,  qutdem  in  puncto  dACac,  in  puncto  e , a quibus  punctis  produco  perpendi- 
culares  ad  lineas  a b AC  a c.quas  protraho  quoufqueconcurranr  in  punito  f,  fintqj  d f,  & e f,  con- 
current enim  .quoniam  ctim  uterque  angulorum  d ACc,fit  rcltas, fi  intcUigarur  protrahi  linea  d e, 
fient  duo  anguli  ad  partem  in  quam  prorrahii-  ^ A 

tUr, minores  duobus  rectis , quare  concurrent 
per  peit  ultimam  petitionem  .igitur  a puncto  f, 
qui  cftpun  Itas  concurfus, quem  dico  clTe  cen- 
trum circuli  qujfiri,  protraho  lineas  ad  fingulos 
qus  funt  f a,f  b.  f c . Er  quia  in  triangulo  a d f, 
duo  larcra  a d &'  d f.funr  squalia  duobus  lateri 
bus  b d AC  d f, trianguli  b d f,cr  angulus  d unius 
angulo  d alterius, quia  urcrqi  reatus : erit  per  4 
pritni  fa.squalis  f b.  Eadem  ranonc  erit  f a,  squalis  f c,  compararis  lateribus  angulis  duorum  trif 
gutorum  a c f ,AC  c c f;crgo  per  9 tertij.pun  ftam  f.erit  centrum  circuli  qusfiri . Hsc  eft  uniuerfalis 
demon  (Vrario  ad  omnes  fpecics  trigoni.  Qyia  tamen  aultor  uidetur  uelle  medium  uariare  diftin 
guendo  inter  orthogonium, amblygonium  AC  oxygonium , de  quolibet  eorum  figillarim  eft  dc- 
monftrandum.Sitergo  rrigonus  propolirusorthogonius.fitlp  angulus  a reltas.  Larus  b c a.refpi 
ciens  hunc  angulum  re^um, dtuido  per  squalia  in  f,i  quo^unlta  quem  dicoefle  centrum  circu 
Ii. ad  medium  punftum  umufque  duorum  reliquorum  laterum, qui  fird.Aico  lineam  f J.Etquia 
linea  f d.diuidit  duo  larcra  a b & b c trianguli  a b c per  squalia  ipfa  erit  squidiftans  tertio  uideli- 
cet  linesa  c,hoc  enim  demo  nftra  tum  cft,fupra  59  primi.Et  quu  angulus  a poli  rus  eft  rcltas,  erit 
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per  fecundam  pirtem  & per  tertiam  29  primi, urerquc  angulorum  qui  funradd,rel)u$.  Duratur 
igitur  linea  f a.criiqj  per  4 primi, tinea  a f arqualis  Une*  b fj  compararis  adinuiccm  lateribus  & an 
gulis  tnanguloruma  d f,h  d f.Et  quia  linea  b f elt 

«qualis  lineare  f, erunt  tres  lineae  b f,a  f,c  f,adin-  ^ <v 

uicem  «quales, quare  per  9 tertient  f,  cenrru  cir 
culi  quxliti.  Sicrurlus  trigonus  ab.amblygo- 
nius.firqj  angulus  a obrufus. Larus  b crefpicicns 
hunc  angu  um  obrutum , diuido  per  «qualia  in 
punita  h,  a quo  ad  media  puncta  duorum  reli- 
quorum iarrrum  , qux  funr  d QC  e , duco  lineas  h 
d 8C  h e,  crirrp  d h xquidiftans  a c , & e h xquidi- 
ftans a b, propter  id  quod  dcmonftratum  eft  fupra  jq  primi, uidelicet quod  linea  fecans  duo  lare- 
ra  alicuius  trianguli  per  «qualia  terno  eft  xquidiftans, quare  per  fecundam  panem  29  primi , erit 
ucerque  duorum  angulorum  b d h & c e h, «qualis  angulo  a,&  ideo  urerque  obeufus.  Dudiis  igi- 
tur perpeti  diculanbus  d f,ad  lineam  a b,&  e f ad  lineam  a c.quoufque concurram  in  pulta  f.quc 
dico  elfc  centrum  circuli  (maniferium  eft  enim  eas  concurrar, propter  caufam  prius  diltam  ) feca 
bir  urraque  earum, lineam  b c qux  refpicir  obrui  um,&  concurrent  extra  triangulum  a b c . Igitur 
a punita  f qui  eft  punitas  concurfus  earum  .produco  lineas  f a,f  b,fc,  qux  per  4 primi  bis  alium 
ptam  erunt  xqualc$,comparatis  primo  latenbus  & angulis  duorum  rriangulorum  a d f,b  d f, de- 
inde aliorum  iiuorumaef.cef.quareper  9 teitq, feri  centrum  circuli  quxliti.  Efto  iterum  ut  tri- 
gonus a b c,fir  oxygonius.Diuifis  omnibus  eius  lareribus  per  «qualia,  uidelicet  latere  a b,in  pun 
Ita  d,&  Ia  ere  ac  in  punitae,  &bcinpunltah,pronahohncasde,dli>&ch,  emtpdh  xquidi- 
ftnnsac.&ebtpli  ab, propter  id  quoddemonriratum  eftfuprr  rrigefimamnonam  primi , quare 
per  fecundam  partem  19  primi, urerque  angulorum  bdh.c  eh.crn  xqualisanguloa.fll  ideo  acu- 
tus. Ducta  igitur  perpendicularibus  d f ad  lineam  a b,  & e f ad  lineam  a c.manife  ftum  eri  cas  con 
currere  mrra  rriangulum  a bc.fittppunlUis  concurfus  f,  quem  dico  effe  centrum  circuli,  produco 
enim  lineas  fa.fb.fc.qux  per  4 primi  bis  alfumpta  ut  f rius.erunt  «qualesrquare  per  9 tertii, eric 
f.cenrrum  circuli  quachri. 

CORRELARIVM.  Per  pnrdilbi  parer,quod  fi  triangulus  fuerit  orthogonius.cennrudr 
culi  circutcribcndicadenn  medio  lateris, quod  opponitur  angulo  rclta.Si  fuerit  amblygonius, 
centrum  cadet  extra  triangulum. Si  autem  fuerit  oxygonius, cadet  inrra  triangulum. 


B uclid-cx  2mb. 


Problemd  f. 


Vropofitio  t— 


Circa  datum  triangulum.circulum  drfcribcre. 

T H H O N ex  Zimb.  Sit  Sium  triangulam  * A ^oportet  iam  circa  datum  triangulum*  Ah  circu- 
lum deferibere.  Scccntur  enimlper  i o primi)*  A,t7  - >,rtds  line t bifariam, in  •*  ey  'Jignis,  cr  ab  ipfiC 
at  i, lignis, ipfit  * A,er*>,(per  1 1 primi)ad  angulo s redos  excitentur  * !,er  •/. Concurrunt  autem, aut  in 
tra  ipfum  triangulum  *f',aut  in  ipfa  reda  linea  Ar,  aut  extra  redam  lineam  A t.  Concurrant  igitur  pri- 
mum intra  ipfum  trian- 
gulum,in'figno : eonne 
dantur cp  (per  ■ poflula 
tZ!A,{',(7l«.)Vt<piO 
niam  squalis  rfl  - s,ipfi 
S A,commums  aute 
cr  ad  angulo  < redos,ba 
fis  igitur  */,(per  4.  pri 
mi)bafi /A,  eft  squalis. 

Similiter  ia  oftendemus 

quod  etiam  >fftpfi*M I sqiaalitiquarefAjpfihjd  squalis.  Tres  igitur  [*,{f,crhjibi  inuiem  funt 
squales.  Cctro  igitur  effatio  uero  aut  f aut  [A,aut  !p,cir  culus  dejiriptusjra  fibit  ptr  reliqua  pgtuf.QT 
erit  circulus  deferiptus  circa  triangulum  •<  A >,defcribatur  iamficut*  a >■  Sed  reds  lines  !,  eon 
currant  fuper  A r,reda  linea  in  fignofficut  fecunda  habet  dcfcriptio.c  eonnedat  ur  a f,fimiliter  quoque 
oftendemus  qubd/fignum.eentrum  eft  circuli  deferipti  circa  • A >, triangulum.  Sed  iam  «V.er  > / jrcdsti 
ncs.concurrant  extra  ipfum  triangulum  • f>,in  figno  /.  Rurfw  ficui  habet  tertia  deferiptio , emungan- 
tur *f,{A,o-f>Seds  lenes:  C7  quoniam  rurfiis  squalis  eft  * sftpfi  s A,eommunss  autem  cr  ad  angulos 
rtdot  A !,bafll  igitur  *f,(per  4 primi 'Jbafi  Af,eft  squalis.  Similiter  quoq:  oftendemus,  quod  0->f,ipfi* 
f, eft  squalas. Centro  rurfut  igitur  f.ffatio  uero  aut!-, aut ! I,aut  /t, circulus  def  riptm  trmfibit  ptr  reli 

qua  figna 
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■Ni  flgna.cr  erit  dafcriptus  circa « / >jriangulum,dcfcnbatur  ficut  * fi  yCirea  datum  igitur  trungsli 
defer ip  us  circuitu  qt.quoi  facere  oportebat. 

CORRELARIVM.  Et  manifc/lim  cfl  quod  quando  introrfiun  trianguli, cadit  centrum  circuli 
angulus  fi*',exifleni  in  maiore  circulifegmento,redo  minor  eft.  Quando  autem  in  fi  raedam  lineam, in 
femicirculo  exifteni  angulus, redus  eft.  Qjjando  uero  extra  ipfam  fi  r,rcdam  lineam  centrum  cadit,  anj/f 
tus  fi*  r.exiftent  in  minore  circuli  fgmento, redo  maior  eft.  Qgarc  et  quando  minor  redo  fuerit  datui  au 
gulut, intror fum  ipfiwi  trianguli  concurrunt  a/,cr  '{qrtdi  lineet.  Quando  autem  redus  Juper  fi  y.  Q&ae 
do  uero  maior  redo, extra  ipfam  fi  y quod  ftciffc  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  g. 

i Ntra  datum  circulum.quadratuni  deferibere. 

I Campanv».  Sitdjtus  circulus  a b cd.cums  icmrS  molo  intra  ipfum  deferi- 
i bere quadratum.  Protraho  in  iplo  duas  diametros  a c & b d.  Cerantes  fc  onbogo- 
nalitcrfupra  centrum  r, quarum  extremitates  coni  figo,  pro 
I tradiis  lineis  a b,bc,c  d,&  d a, quas  dico  continere  quadratu 
qurlmim.ipfic  enim  erum  arqualesadinuiccm  per  4 primi  ter  alTumpram, 
proprer  id  quod  qmruoi' Imcxea.c  b,cc,&  cd.lunr  xqualcs,  quatitor  an 
guii  qui  Ium  ad  e.refbifed  un  ufquilq?  quaruor  angulorum  a b c Si  d,  eft  re- 
^)us  per  primam  pariem  ;o  tertii, propreridquod  quilibet  eorum  eft  111  fe- 
micirculoieruigiturabcd  quadratum  per  dirtininon em . Quod  eft  pro- 
po  litum, 

Euclid.exZamb.  Problema  g.  Propofitio  g. 

In  dato  circulo, quadratum  deferibere. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  datui  circului  m fi  y /, oportet  iam  in  circulo  • a , <*  quadratum  deferibere , 
Excitentur  enim  ipftui  circuli  j, diametri  ad  angulos  redot  admuicemfint^  *rey  fi*, cj  coniun • 

gantur*  fi,  fi  },?*,&•  * gEt  quoniam  equ.ua  eft  fi  ',tpft  **,(  per  diffinitionem 
ts  primi)centrum  enim  eft  •, communit  aueem  cr  ad  angulos  redot  > «,  bafii  igi  m 

tur  * a, (per  4 primi)bafi  a*  eft  aquatu : cr  per  hoc  etiam  ulraq;  ipfarum  fi  >, 
err-^, utrique  ipfarum  * fi  & ■'*  eft  aquatis: aquilaterum  igitur  eft  quadrilatc 
rum  nCyU.  Dico  quod  etiam  redangulum  quoniam  enim  reda  linea  fi  * .dimetlcs 
eft  circuli  «f>  *:femicirculus  igitur  eft  angulns:rcdus  igitur  eft  angulus  (**(pcr 
1 1 terti)  ) cr  p er  hoc  etiam  unufquifip  angulorum  contentorum  fub  *fir,fi}*t 
Cr/*'  «.reflat  eft.  Redangulum  igitur  eft  quadrilateru  *fi>  *,oftenfum  aute  eft 
quod  cr  rqmlateru:quadratum  ignur  eft  (per  jo  diffinitionem  primi  )<y  deferi-  1 

ptu m in  circulo  a fi  r/:quodfccijfe  oportuit. 

Eucltd.exCatnp.  Propofitio  q. 

Irca  propofitumcirculum.quadratum  deferibere. 

Campanvs.  Sirpropofitus circulus abe  d.cuius  centri!  e:  uolo circa  iprttnij 
deferibere  quadratu. Protraho  in  ipfoduas  diametros  ac  6i  b d,  fec.inres  feortho- 
gonahrer  fupercrntrume.i  quarum  extremitatibus  duco  in  urraq?  partem  lineas 
orthogoijaliter.quoufty  quarliber  earum  concurrar  cum  duabus  lateribus : lintqt 
punita  concurfuscaru  fglik.cnrqj  percorrclaruim  ij  terti], uter qjanguloru  qui 
funt  ad  unumqueq?  quaruor  pultqrua  bcd,rcltus:  quia  ergo  in 
quadrilateio  a f b c tres  anguli  a b e funr  referit  quartus  angu  - 
lus  qui  eft  f.reltusrliaber  enim  quodliber  quadrilaterum.quatuor  ] 
angulos  arquales  quaruor  i eltis.ur  demonftratum  eft  fupra  ji  pri 
mi. Eadem  ratione  quilibet  anguloru  gh&K.erir  reltusrergo  per 
fecfidl  parte  is  primiduxlinearfg&' Kh.ircipduf  fK&  gh/unt  V 
jtquidiftanres.ergo  per  *4  p rimi  f K eft  aequalis  g h,&  f g.ipfi  K h. 

Et  quia  per  eandem  f K eft  f qualis  b d,  & f g tpfi  a erat  uero  b d eft 
arqualis  a crerunt  quaruor linex fk,&gh,  &fg&Kli,arquales  . 

Sed  & quaruor  anguli  f g Kh  funr  rc&rut  probatu  eft  prius, ergo  f & 
gkh, eft  quadratum  perdiffinmoncmrquodeft  propofirum. 

# tuclid.cxZmb.  Problaru  7, 

Circa  datum  cnculum.quadratum  deferibere 
THEON  ex  Zamb.  Sit  datus  circulus  « fi>*.Oportetiameircaipfumu fir*  circula 'quadra 
tum  deferibere.  Excitentur  i p fias  circuli  * fi?  * dua  diametri  ad  anguloi  reilos  aJuiwccm , fintij;  ‘rty 

b 4 


Propofitio  7. 


J. 
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p-ltCper  fignd  *,t,'S,excitctur(per  i-rtertpretie  linee  tangetes  circulu  “fi>  / Jlnli 'y  » »,»  * & 

«/.  Quomi  igitur  retia  linet ipfum  circulu  *t>  yjangu  infigno  «,©■  ab  \,cetro  in  ipfum  *,contati* 
contingitur  retia  linea ' a. anguli  igitur  quifunt  ad  -,funt  retii(per  1 8 tcrti/Jcrob  id  etiam  anguli  qui  ad 
t > /Jignafunt  retii.  E t quonii  angulus  ■<  * fisetius  eft, et  angulut  quifub<fi  -sptocp  retius  eft:  paraUdi* 
igitur  ejt’a,ipfi*y,(pi8  primi, )cr  ob  id  quo<$,*  >,ipft/-, parallelus  eft.  Similiter  quo $ iaoftedemu , 
quod  er  utraque  ipfarum  •/,  v*  «,/p/l  f < parallelm  efltparaUclograma  igy 
turfunt ' d,-  ',**Jfi,o-(*:aqualis igitur  e)l -!spftt-,cr - t,ipfi{-(per 34.  • ry' 
primi.  )Et  quoniam  aqualis  ejl  ■<  »,ip/i  It  S,fed  •«  >, utrique  ipfarum  « 0 et/-, eft  f 

aqualis, & fi  a,utnfque  ipfarum  -f,cr  J «,e/i  aqualis:  utraque  igitur  ipfarum  e 

* utrique  ipfarum  -/,CTd-,eft  aqualis,aquilaterum  igitur  fS  •>>,»«,  . 

quadrilateru.  Dico  quod  crretiangulu.Qupnia  enim  paraBelogrammu  ejl  • fi  , 

> a,  CT  angulus fisetius  eft:retiut  igitur  eft  cr  qui  fub  • • fi,cftangulw,(per  1 f 

14  primi)ftmiliter  quoqj  oftedemus  quid  cr  qui  ad  •>  * f anguli  eonfijiut  retii 
funt.  Rctiangulum  igitur  cft,ipfumf-  0 • quadrilaterum,dcmonflratum  uero  quod  cr  aquilaterum,  qua 
iratum  igitur  eft,  cr  «rej  * /s  > a,circulum:defcriptum  eft.  Cire  a datu  igitur  circulum.quadratum  deferi 
ptum  eft:  quod  oportebat  facere. 

Euelid.  ex  Camp.  Vropofitio  g. 

| Ntra  quadratum  aflignatum,circulum  deferibere. 

Campanvs.  Sir  quadratum  arfignarum  ab  cd. 

Volo  intra  ipfum, deferibere  circulum.  Hax  eft  qua  d / * 

fi  coucrfa  6.  Diuido  unuquodcp  latus  cius  per  (qua 

_____ I lia:a  d quidem  in  punrto  f,b  a in  pfiflog.c  b in  pu- 

flo  h ,6C  d c in  pun&o  e,6C  produco  lineas  e g & f h,  fetantes  fcin  pii 
<fto  K:quem  dico  efic  centrum  drculi.-crit  enim  f h (quidtftans  & x- 
qualisa  b.perji  primi, propter  id  quod  a f ,6C  b h funrxquales&  ar- 
quidiftanres.Similircrpercandcm  & d c.ipfia  b,  tX  quia  omnes  me 
dierares  quaruor  laterum  ipfius  quadrari  lunradinukcmxqualcs, 
crur  per  14  primi  quaruor  linc(  K e,K  f,Kg,&  K h,(qualcs:crgo  per 
9 tertii  K.cft  centrum  circuli  quxfin.  ~ «■ 

Euclid.cx  Zmb.  P roblemds.  Vropofitio  j. 

In  dato  quadrato.circulum  deferibere. 

THEON  cx  Z amb.  E/io  datum  quadratum  «*><*.  Oportet  iam  in  * fi  f a,  quadrato , circulum 
deferibere, fecetur  (per  i o primi)utraque  ipfarum  «firya  *, bifariam  in  •/,  /ignis , cr  per  >,  utrique  ip- 
far  um  * t,ey  (per  tt  primi)  parallelus  excitetur  i^erprr/ utrique  ipfarum  "'.cr  * > (per  j i pri- 
mi, ) parallelus  excitetur  1 «.  Parallelogrammum  igitur  eft  unumquodque  ip  forum  • «,«  (,*  *,»  /,«  »,»>, 
E',cr'/',cr  ceram  latera , uidchcel  qua  cx  cppofllo  funtaqualia  ( per  34 
primi,)  cr  quoniam  aqualis  eft  * SJpfi  a fi,  ty  ipfius « <fi,dimidium  eft  « >,cr 
ipfius  a fi.dimidium  eft  a f, aqualis  igitur  eft  « y p/i «/,  quare  cr  qua  ex  oppo 
(ito  (pereandem)funt  aquales , aqualis  igitur  eft  /yp/i  • * . Similiter  quoque 
oftendemus  quod  es  utraque  ipfarum  * -\er  * H,utrique  ipfarum  /«,  cr » r/i 
aqualis.  Qyatuor  igitur  « •,*?.•  ^.cr « *Jibi  inuiccmfuntaquiies,(per  1 co- 
mmem faentiam. ) Centro  igitur  •, /patio  uero  aut-',  aut  * f,  aut  e»,  aut»  •, 
circulus  defcriptus,tranftbit  etiam  per  reliqua  ftgna,  cr  tanget  * (,*>,>-<,  cr 
y a, retias  lineas:quoniam  anguli  quifunt  ad  ftgna  « retii  funt. Si  enim  circulus  retias  lineas  a fi,  t >» 

>y,eyd  a,fecat:qua  ab  diametri  circuli  extremitate  ducitur  ad  angulos  retios , introrfum  ipfius  circuli 
cadit  .quodeli  impofiibile  (perii  terti). ) Centro  igitur  • , /patio  autem  aut  • ‘,aut  • !,aut » fyut  t * cir- 
culus dcfcriptus,ipfn  retias  lineas  •I<*/>»>',iCr*^non  fecat-.tangit  igitur  eas,  cr  in  quadrato -fit  ->,de 
feriptm  eft.  Induto  quadrato  igitur, ey  reliqua  qua  fequuntur,  quod  facere  oportebat. 

Euclid.cx  Camp.  Vropofitio  9. 

Irca  aflignatum  quadratum , circulum  deferibere. 

C » M » » N v j.  Sit  quadrari!  1 b c d.  Volo  circa  ipfum, circulum  deferibere, Hfc 
eft  quali  coucrfa  7.Protrahoi n ipfo  duas  diametros  a c & b d, fetares  fe  in  piicto 
e,quc  dicoelTccctru  circuli.Cu  enim  line[  a d.cta  b.finr  [qualesrcrurpcrs  primi 

anguli 


r 

a 

2 

t 
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anguli  a d b,S£  a b d.xqualrtS:  quia  angulus  rotalis  cft  rcdhis : nir  (per  ji 
prtmi}  uterqr  eorum  medicras  redii:  ITmili  quoip  modo  probabitur  quemli 
bet  partialium  angulorum  i prxdtdlis  diametris  Si  latcTibus  quadrati  pro- 
politi  contentorum, etre  medietatem  redii. Quu  igitur  angulus  e a d.eft  x- 
qualis  angulo  e d a, cur  per  6 primi,  Unca  ea,  arqualis  linere  e d.  Eadem  ratio 
nccritcaxqualiscb  &cc,xqualiscd,quarcdquiaquatuor  linexea,cb,c 
C.C  d.funr  rquales.crit  per  j terti) , ccentrum  circuli  quzfiti , quod  cft 
politum. 

Euclid.ex  Zamb.  P robiam  9.  Propofltiop.  ‘ 

Circa  daijim  quadratum.circulum  ddcribcrc. 

T H E O M ex  Za mb.  Sit  dolum  quadratum  *£y  A, oportet iam  circi •tyi  quadratum , circulum 
deferibere.  Coniunde  refle  litue  #>,cr  d fijifc  Met m fccmtpr.Et  quoniam  equulis  cft  / « ipfi  « i», 
communis  autem* ,,due igitur  '**,(?* >, duabus  A‘,et‘y,funt equates, altera  alteri, c r bafis  * 

4 primtjbafi  f.  >,eft  equulis:  anguluc  igitur  * • >,(pcr  8 primi)ci  qui  fubf*'eft 
ungulo  equulis  cft.  Angulus  igitur  * • tftifurium  iiuifus  eft, per  lineum  * >.  Simi 
liter  ium  oftendemus  quod  c r unufquifq;  ungulorum  quifunt  fub*A  >/>/,&  c 
* ‘,bifartam  duufus  eftper  ay,cr  a a, redas  lineus . Et  quonium  angulus 
equulis  eft  ungulo  * > >,ej  anguli  u « ^angulus  < « f, dimidium  eft,cr  anguli  * /s 
y,dimidium  eft  angulus  • b ‘-.angulus  igitur  • « t, angulo « U • , eft  equulis , quare 
(per  6 primi, )crlatue'*, lateri eft  equule -Similiter  ium  oftendemus  quod  <y 
utraq;  ipfarum  > * cr  ■ f-,redarum  lincarum,utriq;  ipftrum  'pier 1 A,eft  equa'  1 

lis.  Qjfutuor  igitur  > v <",  > a.C r 1 fibi  inuicem  junl  e quales.  Centro  igitur  ‘Jpatio  uero  aut  < »,  aut  < , 
aut  •y.auti  e, circulus  dcfcriptut,tranfibit  per  reliqua  figna , c r erit  def triplus  circa  « ( y/, quadratu  ia 
fcnbuturftcut  *ty  /.Circa  datum  igitur  quudratum,circulut  deferiptus  eft: quod  fecijfe  oportuit. 

Euelid.  ex  Camp.  1 Propofitio  10. 

j Vum  aequalium  laterum  triangulum  defignarc.cuius  uter- 
que  duorum  angulorum , quos  bafis  obtincr.rchquodu' 
pluscxiftat. 

Gampasvs.  Intentio  eft  deferibere  unu  mari 
' gulum  duum  xqualiu  laterum  8C  tertii  inaequalis, 
cuius  urer.panguloruqui  fuperlarusquodeft  reliquis  inequale.exi 
ftunt  ad  rertiu , duplus efciftar.  Ad  hoc  autem  faciendum  fumatur U 
nea  quxlibet  qu(  fit  a b.qUx  diuidarur  fecundum  quod  docet  u fe- 
cundi.in  pii<fto  c,ita  quod  illud  quod  fit  ex  a b,in  b c fit  squalequa 
draro  a c.  Fatfoq?  pun&o  a centro, fecunda  ipfius  quantitate  defcrl 
barur  circulus  bde.inrraquc  per  prima  huius  coaptetur  linea  bd, 
squalis  lines  ac,  producamur  dus  lines  d a,d  c.Dico  triangulu 
* ab  d.etfc  qualis  proponitur.  Circunfcnbatur  circulus  qui  fit  dea, 
per  * huius:  trugulo  d c a.Quta  ergo  linea  d b.cft  squalis  lines  a c, 
erit  quod  fit  ex  a b,in  b c.squale  quadraro  lines  b d,  quare  per  ulti 
matcrtnbd  linea, eft  contingens  circulum  dc  a, SC  perji  eiufdem, 

angulus  c d b.eft  (qualis  angulo  c a d.Pofito  ergo  communi  angulo  c da, erit  torus  angulus  b d a, 
squalis  duobus  angulis  ca  d,c  d a,fcd  per  ja  primi,angulus  b c d.eft  squalis  rifdem.quia  exrrinfe 
cus  ad  ipfos.ergo  b d a, eft  squalis  angulo  b c d:&  quia  angulus  a d b.eft  (qualis  angulo  a bd.per 
f primi, eo  quod  latera  a b 8C  a d funr  squaUa:erit  angulus  b c d, squalis  angulo  c b d , ergo  per  6 
primi, Ii  n ca  c d.eft  squalis  lines  b d, quare  & lines  c a,  ergo  per  f 
primi.angulus  c a d.eft  (qualis  angulo  c d a.Qiiia  ergo  utercp  a n 
gulorum  c d b,&  c d a, eft  squalis  angulo  c a d.erit  totus  angu  l us 
b d a, duplus  ad  angulum  d a b,&  ideo  angulus  a b d.fibi  squa- 
lis.duplus  eft  etiam  ad  angulum  b a d:quod  eft  propofitum. 

Campasi  additio.  Forfandiccraducrfariuscirculudca.circu-  J 
fcriptutri^onopartiali.fecarecirculfibde  in  aliquo  pufto arcus I 
bd:ira  quod  fimul  fecabir  linri  b d.unde  ipfa  no  erir  circulo  appli  1 
cara  ficur  in  demoftratione  fupponitur.fed  ipfum  feds.Sit  ergo  fi  V 
polfibile  eft, ut  ponit aduerfarius,&  3 pueto  b.ducarur  ad  ipfum  ’ 
circuli!  minore, cotingcs  b f,8C  ducatur  lines  f a,fd,critcp  p penul 
lima  tertij , quod  fit  ex  a b,in  b c, (quale  quadra to,b  f,  ergo  b f cft 
■T1  squalis 
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xqualis  b d,quare  per  s primi  .angulus  b f d.cft  aequalis  angulo  b d f.&f  quia  per  ?t  tertii  > angulus 
b f a eft  aequalis  angulo  a d f.crir  angulus  b d f maior  angulo  a d f,  quod  rft  impoiTibile : cdm  ipfe 
(it  pars  eius . Alircr  poiTumus  illud  refellere  1 8C  offendere  quod  illeminor  circulus  nullo  mo> 

do  fecabir  lineam  bd.Forfan  enim  diceret  quod  fecaret  eam.non  fetando  arcum  d b.maions  dr- 
culi.Si  enim  pofiibile  eft  quod  fecet  eam, fit  hoc  in  pun&o  h.cnt^p  quod  fit  ex  a b in  b c , xqualed 
quodfirexdb.inbh . Monftrarum  eft  enim  fuprapen  ultimam  terti)  quod  fi  ab  aliquo  punito 
extra  circulum  fi  gnaro,quotlibet  lineae  fetantes  ad  circulum  ducantur,  quarfub  totis  & carum 
portionibus  extrinfecis  continentur  , *- 
qualia  lunt  adinuicem : 8C  quia  quod  fit 
ex  a b ,in  b c , eft  xquale  quadraro  b d, 
quod  eft  impofsibite.per  2 fecundi, qua- 
re conftar  propofirum.  Ernoraqudd 
mi  nor  circulus  neccfiarid  fecabir  maio- 
rem,&  abfcindetabeoarcum  unumx- 
quale arcui  b d maior  abfeindet  fimi- 
lirer  ab  eodem  unum  arcum  xqualem 
arcui  d c.  Quod  fic  probatur.  Si  enim  mi 
nor  non  fecat  maiorem, contingit  ergo  ipfum  in  punito  d.  Et  quia  per  « terrij  circulorum  (e  con- 
tingentium centra  &punllus  conralius  funtin  linea  una,  erit  centrum  minons  circuli  in  linea 
a d, propter  hoc  quod  in  ea  eft  centrum  maioris , & punitos  conralius , irgo  perso  tau)  angu- 
lus ac  d,  eft  reltos,  quare  & angulus  ad  b.cftreltos,fimilirer& an-  / 

gulus  a b d , fibi  xqualis , eft  rcltos:quod  eft  impofsibile  per  sx  pri-  E_ 

mi.  Secer  ergo  ipfum  in  punitis  c d]ciico  arcum  e d maioris , file 

xqualem  arcui  d b.&  arcum  cd  minoris  efle  xqualem  arcui  d cPro 
duco  lineas  d e,  ce,  & ea.erjtqj  per  2 6 terttj , unufquifquc  qua  tuor 
angulorum  qui  funr  d e c , c e a,d  a c,  6C  a d c, xqualis  aln.proptcr  id 
quod  duo  arcus  d c,SC  ca.funt  xquales  per  27  ciufdem , quare  tota- 
lisangulus  a ed, duplus  eft  ad  angulum  b a d,&  ideo  xqualis  utncp 
angulorumabd&adb.  Et  quia  angulus  a edeft  xqualis  angulo 
a ae.per  j primi,  propter  id  quod  a c a d , funt  xquales , a centro 
enim  ad  circumferendam, erunt  duo  anguli  e d, trianguli  a ed  (qua 
les  duobus  angulis  d 6C  b, trianguli  a d b:ergo  per  )2  primi, reliquus  angulus  a unius  , eft  xqualis 
reliquo  angulo  a alterius. Ergo  per  zs  rerrp,  arcus  e d,  maioris,  eft  (qualis  arcui  d per  eandem, 

arcus  c d, minoris, eft  xqualis  arcui  d c,&  hoc  eft  quod  propofuimus. 

Euclid-cx  Zxmb.  P roblcnu  10 r.  P ropofitio  »0. 

Ifofolfs  triangulum  conftituere.habcns  unumqucnqj  eorum  qui  ad 
bafin  funt  angulorum  duplum  reliqui. 

I 

THEON»  Zamb.  Ponitur  quedam  reSa  linea « fiffeeetwrq-,  ' per 
1 1 fecundi)in>figno,ut  [iit  •>  ^,cr  fi  }.comprehenfum  reftangulum  equum 
fttti  quod  fit  ex  } * quadrato, <y  centro  ",/pitio  utro  *f,(perj  poflulatum) 
circulat  defcnbutur  b Ac  Applintura  in  circulum  fiA>,ipft«},  rcCU  linee 
que  diametro  ipfiut  fi  A ^muior  non tjl circuli fi  A,,  equulis  reda  linee  fi  A, 

(peri  quarti, )cr conneflantur ..  AlCr A },<kfcnbaturq, (per s qutrtt)circi  | 

*}  A,  triangulum,  circulus*}  A f. Et  quoniam  continetur  fub*  fi,  cr  f,},  I 
redangulum  equum  efi  ei  quod  fit  ex  * >, quadrato,  id  enim  receptu  rft:  eque 
lis  autem  efi  * rjpft  fi  A, quod  igitur  continetur  fub  * fi,  e?  fi  >,  equum  efi  ei 
quod  fit  tx  fi  A. Et  quoniam  extra  circulum  «}A{,  fufdpicurfignum  aliquod 
b , cr  ab  ipfo  fi , in  circulum  *}  A/,  ceciderunt  due  reCle  Unce  fi}*,ejfiA 
CT  earum  una  fecat  cr  altera  incidit,  cr  id  quod  continetur  fub*  fi,  cr  fi},  equum  eft  ci  quod  fit  ex 
fi  A, igitur  ( ptr  J7  tertij ,)  fi  A,  tangit  circulum  *}A  / Quoniam  igitur  fi  A, tangit  in  A ,ftgno,  ab  ipfo 
autem  A , cemtafluduAacft  A angulus  igitur  fi  A},(  per  J1  ciufdem,)  equahs  efi  ei  qui  in  alterno 

efi  circuli  [egmento,  angulo  qui  fub  A «>.  Quoniam  igitur  equalis  eft  angulut  fi  A y angulo  A*}, 
communit  apponatur  angulut  r A a.  Totus  iguitr  angulus  fi  A * equalis  rft  duobus  qui  fub  y**,  (T 
* * > » funt  angulis  . Sei  eis  qui  funt  fub  }A*,eyA*},  equalis  eft  angulus  exterior  fi  r A, 
(pt*  Ih  primi,  )cr  angulus  igitur  fiA*,  equus  eft  angulo  fi  }A , Stdangulut  *A*,dquifub  }fi/. 
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(per  i primi)eff  aqualis,  quoniam  latus  a -l(per  15  diffinitionem  primi)  lateri  at  eff  aquale,  quire  rr 
angulus  *A-(per  i eomunnnfeientu)angulo  tt*  effaqualis.  Tres  igitur  jngi</i  4 cr  A > 

fibi  inuieefunt  aquales.  Bf  quoniam  tepui* e)t  angulus  * 4 ,, «ignio  4 ?■  a, aquate  t/I  cr  Utut  4 /,tatr< 
A-Sedta,ipfiyaeff aqualis per  hypotbefin.cr  - rffgi iur ipfi y/ eff  aqualis.  Q gere  cr  angulus  > a • 
(per  5 primi  )mg»b  Aaycff  equulis.  Igitur  anguli  qui  funtfub  * <y  ■*  * >,etul  qui  funt  Jub  >*s, du- 

pli fune.  Angulus  aute  fub  tya, angulis  nui  funt  fub  y a.t  cr  a . y tft  e qualis  Et  igulus  igitur  <>  t.eiui 
qui  eftfub  y a a,  anguli  duplus  eff.  Aequalis  auteeff  angulus, ty  a ,utri $ ipforB  fub  ( a »,cr /4-  angulo 
ru.  Et  uttrq;  igitur  corii  qui  funt  fub  4 <*  anguloru,eius  qui  eff  fub  a‘*  f, duplus  eff.  Ifofielet 

igitur  triangulum  conffi tutum  eff  * (at  habens  unumquenque  eorum  qui  ad  bafm  ffAJunt  anguloru,  in 
( licem  reliq  uitquod  jrciffe  oportuit. 

Euelid.  ex  Camp.  Propofftio  1 1. 

Ntra  datum  circulum,  scquilaterum  atque  xquiangulum 
pcncagonum  dcfcribcrc. 

C*»i’a»»i.  Sirdaius  circulus abc.uolo  intra ipAim dcfcribcrc pen  rago- 
num  unum  xquilatcrum  atque  xquiangulum.  Defignotnangulii  unum  qua» 
lem  prxmitla  proponit,  qui  fir  1,  cui  alium  xquiangulum  inna  datum  circulum 
deferibo  licut  doctu  huius,  qui  fila  bc,fiiipuitrqut  angulorum 
abe  & a cb.duplusad  angulum  cab.  Vtrunque  eorum  diuido  per 
xqualia.dufhslineis  b c,  8(cd,  cruniipprr  iricriij,  quinqut arcus,  A 
in  quos  quinque  puntia  a dbee,  diuidur  circulum,  adinuiccxqua-  /z\ 

les.propttr  id  quod  quinqucanguli  qui  indnflos  arcus  cadunt,  funt  L J 

adinuicc  xquales.  Continuaris  igiiurillu  quinqut  puniflis  per  li- 
neas rectas  qux  funt  a d,d  b,b  c,  c e, Se  ca.tnr petagonus  a d b c e in- 

feripeus  dato  circulo,  qualis  proponirur.Eftenim  xquilatcrus,  peris  tertii,  cu  qulnqt  arcus,  quo- 
rum cius  quinque  latera  fiinr.cliordxfint  adinuicc  xqualts.Et  etii  xquiangulus  per  i6ciuf.iem, 
ed  quod  quinque  arcus  d a e.a  e c,  ec  b,c  b d.Ss  b d a, in  quos  anguli  ipfius  pentagoni  cadut.  Au» 
adinuicem  xqualcS.Sicipcoiiltat  propofiium. 

Unelli -ex  Zamb.  Problema  11.  Propofftio  ii. 

In  dato  circulo  peiuagonumxquiiateru&xquiangulu  dcfcribcrc. 

T H E O N eat  Zamb.  Sit  datus  circulus  * 44  J.oporte*  iamin*f> * i,tirculo,pentagonum  aqui- 
lateris  crequiangulSdefcriberc.  Sumatur  (pemif  ) 
triangulum  Ijof  clcl.fita;  illud  /»4,  duplum  habens 
unumquenque  eorum  qui  funt  ad  * * anguloru , reti- 
qui.hoc  eff  eius  qui  eff  ad/.  Et  deferibaturiper  1 quar 
ti)in  circulo  *(y  d triangulo  /->,  aquiangulum 
triangulum  *><  Itaul  angulo  qui  ad  /,  angulus  qui 
fub  y*  d, fiat  aqualis, cr  ut  er  que  eorum  qui  fub -y* 

CT  ' a ",  funt  angulorum,  utrique  eorum  angulorum 
qui  ad  ',c r}  fiat  equalis,  cr  uterque  igitur  eorum 
qui  funt  fub  »ya,  cr  - e *,  eius  qui  eff  fub  y « /,  du- 
plus eff.  Secetur(per  9 primi)uterque  eorum  qui  funt 

fub  * y S,cr  y J t,angulorum,bifariam  per-\U  tjrcflas  lineas, cr  eoniunganlur  * 4,4  4,4  a,a  >,c r > *< 
QMMI  igitur  uterque  anguloru  qui  funt  fub  •>/,& y*  -,elus  qui  fub  ya  a,  eff  anguli  duplus  cfi,& 
dtjfcdi  funt  bifariam  per  redas  lineat  4 ’,cr  •*  f, quinque  igitur  anguli  qui  funt  fub  u X y,,y , 4,4  / s, 
CT  A a a,  fibi  inuieefunt  equales.  Sed  anguli  aquales  m aqualibus  circunfirtntijs  confiffunt(per  it  ter  e 
tifiquinque  igitur  eircunfirenria  - 4,4  y,y  /,a  ,,cr ' a,  fibi  inuiccm  funt  aquales.  Sed  aqualibus  etreun- 
firtntiji  (per  29  eiufiemjaquales  reda  linea  fubtendunturtquinq;  igitur  reda  linea  a 4, 44,  y -V',cr 
• a,  fibi  inuiccm  funt  aquales:  aquilolcru  igitur  eff  pentagoni  « 4 4/1.  Dico  iam  quod  cr  aquiangulum. 
Qifoniam  enim  circmjirentia  - A.circunfirentia  Si,tft  aqualis,  cdmuuis  apponatur  ty  *:  tota  igitur 
cirem ferentia  ■>  AyA.tcxl  circun firentia  * a y A cft  aqualis, cr  confiftit quidem  fuper  a 4 yff  urtufiren 
tia,  angulus  • * d,  cr  fuper  , / 4 4,  eircunferentia,  confiftit  angulus  A a,;  cr  anguluc  igitur  qui  fub  A « v 
qui  fub  a, /,  eff  angulo,  aqualis  eff,  tyobid  mufquifquc  eorum  qui  funt  fub  aAy,  cr*>‘r,  CT4  r1  s 
angulorum, unicuique  eorum qufunt fub  4 cr  * >dt  angulorum  e/i  aqualis.  Aequiangulum  igitur 

eff  pentagonum  a 4 y/  i-.oftcnfum  autem  eff  quod  cr  aqui'aterum.  In  dato  circulo  igitur  pentagonis aqui 
lateris  cr  aquiangulum  deferiptum  eff : quod  facere  oportebat. 

Euelid. 
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Euclid.ex  Cemp.  Propofitio  11. 

i Irca  propoli  tum  circulum,  pen  tagonum  xquilatcrum  at$ 
xquiangulum  defignare. 

C a m p a m v f.  Sir  propofirus  circulus  a b c,  cuius  ccnmim  f . Volo  circa  ipfuai 
| defignarepenragonum, xquilarerum  atque  xquiangulum. Supra circu  ferendam 
__  ' ipfius  circuli  (quafi  fecundum  doctrinam  prxmiff*  fibi  infcripfilTcm  penrago- 

num)quinque  punlia  angularia  norabo.qux  fmr  a abe  e,ad  quar i ccnrro  ducam  lineas  f a,  fd. 
f b,  f c,  f e,8C  ab  eifdem  punftis  educam  perpendiculares  ad  iftas  lineas  in  urranque  partem,  quo- 
ufquf  concurrant  in  punlhs  gh  K 1 m.eruntq?  hx  lineae connngcntes  circulum,  per  corrclarium 
is  tertij.Et  ad  ifta  punita  concurfus, ducam  a centro  lineas  fg,fh,fK,fl,f  m.Et  quia  monftrarum 
cft  fuper  pcnulnmam  rertrj,  quod  Ii  ab  aliquo  pun&o  extra  circulum  lignato  duar  Une*  conun« 

fntes ad ipfum  circulum  ducantur, quod  ipf* erunt  xquales.erir linea  ga  aequalis  linexgd,fiC 
d,  ipii  h b,  8C  fic  de  arteris.  At  quoniam  quinque  arcus  in  quos  quin  que  punita  adbee, 
diuidunr  circulu,  funt  adinuicem  xquales,  erut  per  16 terrq .quin- 
que anguli  a f d,d  f b,b  f c,  c f e,  e f a.cd  fiitcn  res  fuper  hos  arcus  in 
centro  f,  fibi  inuicem  xquales.  Sunt  autem  duo  latera  a g,  & fa^r- 
qualia  duobus  latenbus  d g& fd,  rriang 
mune  ergo  per  8 primi,  duo  anguli  corii 


anguli  qui  funres  g.fi 
anguli  qtl4  fun  t ad  f. 


iguli  f g d,  & latus  g fcora- 
u qui  funt  ad  f.itcmcpduo 


funt  ad  inuicem  xquales : eadem  radoneduo 
in  triangulis  d f h,&  h f b,  item cp  duo  qui 


funt  ad  h,  funt  adinuicem  xquales.  Similiter  quotp  fmgult  trium 
reliquorum  angulorum  quifunt  bfc,cfc,efa:&  finguliniuqui 
funt  K I m,  dtuidanrur  per  xqualia,  primi  quidem  per  lineam  f K, 
fecundi  per  lineam  f l.terttj  uero  per  linei  f m.Et  quia  hi  tres  an- 
guli qui  funt  b f c,c  fe,c  f a, funt  fibi  inuicem  xquales,  & aliis  duobus  qui  funt  a fd,&  d fb.xqua 
lesxrunr  eorum  dimidia  qux  funt  decem  anguli  faliiin  centro  f,  adinuice  xqualia.  Quia  igitur 
duo  anguli  a &C  f,  funt  xquales  duobus  angulis  a & f,  trianguli  m a f,&  btus  a f,  commune^riC 
per  16  pnmi, angulus  g unius,  xaualis  angulo  m alterius,  & latusga  xquale  lateri  a m.  Eadem 
radone  erit  angulus  g m, trianguli , g f d,  xqualis  angulo  h,in  triangulo  d f h,  & larus  g d arqua 
lelarcridh.  Quare:  quia  ga  eftdimidium  g m,&g  d dimidium  gh,&ga&gd  funt  xqua- 
lia.erunt  per  communem  fcienriam  gm  &gh, eorum  dupla,  xqualia.  Similiter  quoque  probabi 
«nusgm.clfe xquale  m 1 &ml,ipfil  K,SllK,ip(iKh,quarepenragonusghKlmeftxquiIare- 
rus.Sed &xquiangu  Ius.  Cum  enim  duo  anguli  qui  funt  ad  g,  lin  t adinuice  xquales,  & duo  qui 
funt  ad  m.fimtlirer  adinuicem  xquales, &g  partialis  fit  xqualis  m partiali(utcuncpenim  proba 
tum  cft  priusjerit  per  eandccomuncm  fcienriam  g rotalis,  xqualis  m rotali,  & cade  ratione  pro- 
babis xqualirarem  in  caceris  an  gulis, quare  cft  xquiangulus.Sicip  conftat  propofi  t um. 

Euclid.ex  Zmb.  Problema  i*.  Propofitio  u. 

Circa  datum  circulum,  pentagonum  xquilateru  & xquiangulum 
defcriberc. 


THEON  exTemb.  Sit  datui  circulu!  * J*,cportctiamcirce  eircuIu,pentegotam 

equilaterum  c r xquiangulum  defcriberc.  Intelligantur  deferipti  (per  1 1 quarti)  pentagoni  angulorum 
figna  •/sr^<,itaut(per preccdcntem)*  ser  > «,  etreunfi- 

rtmiie fmt equalci, er  per  * f.y  A, excitate fint(per  17 tcrtii)ipfum 
tirculumtangcntcs  rede  linee,  *»,•>«,«»,  xx.cr  u‘.  Sumatur cen - 
trum arcuit  -f,  y u :,fitjf(pcr  primam  tcrti/).er  connedanlurrede 
Une*  /.»,/«.  / rju,  er  f^Et  quoniam  « *,rcda  linea  circulum  ipfum 
•tyU<,  tangit  in  figno  y,  er  a centro  4 in  ipfum  y,  contadum  duCla 
eftfy,  igitwr(per  dccimamodausm  terti))  fy , fuper  « x,  perpendicula- 
riseft,  redtu  igitur  cft  uterque  cortem  qui  ad  y funt  angulorum.  Et  per 
boe,  anguli  quifunt  ad  * f,  figna  redi  funt.  Et  quoniam  angulus  qui  * y u 
fub  !>  *,rediu  ecquod  fit  igitur  ex  ! *,equum  cft  cft  eis  qux  fiunt  ex  f y,  cr  > *.  (per  quadragrfimim  fe- 
ptimam  primi)  er  per  boe,  eis  etiam  que  fiunt  ex  f er  f eqtutm  cft  id  quod  fit  ex  f ‘,(per  ean- 
dem.) Que  funt  igitur  ex  ! •,  er  y a,  eu  que  fiunt  ex  [ l,  er  • ",  funt  equilia,  quorum  quod  fit 
rxfy,  equum  cft  ei  quod  fit  ex  f f.  Reliquum  igitur  quod  fit  ex  y a,  reliquo  quod  fit  ex  t* 
eft  equule , equalis  igitur  cft  p*,  ipfi  y m.  Et  iquonim  equulis  ejlf  h ipji  l>,er  eoamunis  f «. 

dne 
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istsigiturfi  J,er/*,diufo»f>/cr/  * funt squales. Et  baps fi  *,bafi y*  ejl squalis.  Angulus igitur ( f» 
( per  9 primi)angulo  squalis:  cr  angulus  fi  * /{per  4 primi) ungulo  /*  >.  Dupla  igitur  ejl  attgu' 

Ius  ( f s, eius  qutfub  *f  >eft  anguli,  c T angulus  fi  * >,riut  qui  ef  fub/  * y.ttob  id  iam  cr  angulus  > /\ 
eia  qui  eft  fub  y/*  duplui  i/fccr  angui  ut  S * >tda  qui  fub/ * ?.  Ef  quoniam  circunfnentia  fi  ; squalis  cjl 
circun ferentis  y squalis  eftCpcr  17  tertij)angulus » / y angulo  y /MfX  angulus  quidem  fi  f>yeia  qui 
eft  fub  */  y duplus  e/l:c T <jw  fub  ^/y,eiut  quifub  ^/y:  angulus  igtur  m fy.angulo  */  >c)i  squalis. Duo 
igitur  iam  triangula  funt/*  > cr/  * >:duos  angulos  duobus  angulis  squales  habentia,cr  unum  latus  uni 
lateri  squale(per  2 6 phmi)&  eorum  commune / y,falicet  quod  commune  ipfis  eft:cr  reliqua  igitur  U* 
tera, reliquis  lateribus  squalia  habebunt ,cr  reliquum  angulum  reliquo  angulo.  Aequalis  igitur  e)l  *>re- 
fia linea  ipfi  y\<y  angulus/*  :,angulo/x  >. Ef  quomd squala cjl * y ipji y Kdupla  igitur  ejl  *>ipfiui 
* >:CJ per  hoc  etiam  oftendeturtqu6J  d * ,ipfius  fi  * dupla  ejl-  Et  quoniam  oflenfum  ecquod  fi  * ip  ji « y 
eft  s qualis, cr  * * ipftut * > dupla  e]}, er  f * tpftiu  fi*:igitur  <>  * ipji  **cjl  squalis.  Similiter  iam  offende «• 
tur,quo  l unaquxq;  ipfarumn  >\h  * \unicuio;  ipfirum  *cr*  x ejt  squalis  squilatcrum  igitur 

ei}  pentagonum  * / « a m.  A io  etiam  quod  et  squiangulum.quoniam  squalis  ejl  angulus f * > angulo/  ^ 
CT  oftenjum  ejl  ipfius  quidem  anguli  f*  y duplum  tum  effe  qui  ejl  fub  fi  * \eius  autem  qui  eftfubf*?  du «* 
pl  um  cum  cjjequicftjub*  * m:  angulos  igitur  qui  eft  fub  **  *, angulo  qui  ejl  fub  **m  eji  squalis  Simii >• 
ter  iam  offendatur  etiam  quod  unufquifq;  eorum  qui  funt  fub*  fi  *y  cr  • • /*,C T • f*  \unicuiq;  eorum  qui 
funt  fub  fi  **&**Mejisqualii.Quinq;  igitur  anguli  qui  funt  fub  • fi  *,<>  * \*  *My*t*Mtcr  M”f,hbi 
inuu an  funt  squales.  A eauiangulum  igitur  ejl  pentagonum  *fi»x  Miojlcn  fum  autem  ejl  quod  CT  squi* 
laterum:  cr  Jejcriptum  ejl  circa  circulum  Kquodjicijje  oportuit. 

Euclidex  Camp.  P ropofitio  • 3. 

Ncra  xquila tc rum  atep  xquiangulum  pentagonum  afTigna 
tuin, circulum  deferibere . 

C.>tt»>ANvs.  Sit  arfignatus  penragonui 
xquilarerus  artpxquiangulus  (quia  de  aliis  non 
cftncceirarium.hoccftpoiTibileja  b c d e.  Volo  ci 
Infcribcre  circulum.  Hxc  eft  quafi  conucrfa  u.  Duos  cius  pro- 
pinquos angulos  qui  funt  a &C  e.diuido  per  xqualia:dulhs  lineis 
a f dC  c f, donec  concurram  in  pun&o  f intra  ipfum  petagonum, 
quem  dicoccnrrfi  cife  circuli.  Concurrentcnim  propter  id  quod 
dimidium  toralis  anguli  a SC  limili.cr  toralis  anguli  c,mmuseft 
angulo  re&o.  Si  entin  intra  pentagonum  non  concurrent , aut 
exn  a ipfum  pcnragonum.aur  111  latere  pentagoni , aut  in  eius  an 
gulo  qui  uri  i<p  angulorum  diucrforum  opponitur.  Concurrant  ergo  primo  extra  in  pun£o  fi 
tC  ducatur  linea  b t.  Er  quia  duo  latera  c a,&  a f.tnanguli  c a f funtxqualia  diiobuslatcribu*  ba 
tC  a fniangulib  a f,&:  angulus  a unius  angulo  a alterius. erit  per  4 primi,  balis  e farqualisbafff 
b,&  quia  angulus  a parnabs  ert  xqualis  angulo  c partiali, proprerid  quod  atorahs  e totali  :eiic 
per  6 primi,  t a aequalis  f r:  quare  f a eft  xqualis  f b:crgo  per  6 primi.duo  anguli  b totalis  fif  a par* 
naUs.funr  xquales.Quarca  partialis  eft  xqualis  uel  maiora  rorali.quod  dt  i mpotfibtlc.  Concur- 
rant ergo  in  punito  ffupcr  larus  b crerittp  arguendo  per  prxmifTas.&prxmifTomodo  angulus 
a pariialis.xqualis  angulo  a rotali , quod  eft  impoftibile.  Quod  (i  forfi.an  concurrant  in  angu'0 
c:cr»r  per  ea  idem  &i  codcin  modo  c b xqualis  c a, & ideo  adhuc  ut  prius  angulus  a pamaii«,xqua- 
iis  angulo  a totali.  Quod  quiaefte  non  poteft:(irergopunlUisconiurfusquicftt,intra  pen- 
tagonuin : .1  quo  duco  quincp  perpendiculares  ad  eius  quinqr 
latera  qux  rinr  fc.f  h,f  k,f  l,f  m:&:  ad  duos  eius  angulos  pro- 
pinquos alti  1111  ftus  an^hlis  per  xqualia  diuifis , qui  funr  b SC 
d.-duco  lineas  fb.fd.Et  quia  duo  angui  a SC  m, trianguli  a f m 
fum  xquales  duobus  angulis  a dC  g trianguli  a f g,&  larus  a f 
comAiimc:aitpcri6pnini,fm  xqualis  fg,  Per  eandem  quo- 
que probabis  f l xqualcm  f m.iumptisduobusrriangulise  f 
m&e  f I.Quia iterum  juo latera  a f&  abrrianguliafbfunt 
xqualia  duobus  lateribus  a f 6C  a e trianguli  a f e,8C  angulus  a 
unius  angulo  a alterius:  erit  per  quar.am  pnmi.angulusb 
partialis, xqualis  angulo  e partiali:^  quia  b toralis  (qualis  cX 
e totali,  & c tonl|S  diuifus  eft  per  xqualia.ent  etiam  b toralis 
diuifus  per  xqualia.  Eodem  modo  probabis  d totalem  diui* 
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fum  per  aqualia.proptcr  aqualitatem  d partialis  SC  i panialisifumptis  triangulis  t i f tt  e d £ 
Quia  ergoduo  anguli  g & b trianguli  g f b Ium  aquales  duobus  angulis  h & b trianguli  hfb.dC 
latus  t b <ommunc,cm  per  16  primi.f  h aqualis  f g.  Eodem  modo  probabis  f k,  aqualem  f kfum- 
piis  triangulis  1 fd,k  f d.Qponiam  igitur  quin <5  line*  f g,f  h,fk,f  l,&  f m funi  aquales, em  f.cen 
trum  circuli  per  9 teriq.  Quem  circulum  defcnbemus  fecundum  qultiiarem  unius  earum:&  tan 
gei  omnia  latera  petagoni, propter  aquali tacem  linearum:#  nullum  eorum  fecabil.pet  primam 
pariem  ij  tcrtijdiclp  conftat  propoliium. 

Euclid.exZamb.  ProMmWij.  Propoftio  ij. 

Indato pentagono  xquilatero  & xquiangulo.circulum  deferibere. 

T H E O N ex  Zamb . Sit  litum  pentagonum  aquilaterum  cr 
aquiangulum  « fi  > * noportet  Um  in  pentagono  a fi,/  •, circulum 
deferibere.  Secetur(prr  9 primi  )uterq;  eorum  qui  funtfub  ! ,/c r 
, / . ungulorum  bifariam.per  redas  lineat , {cr  { /-CT  ab  ipgno 

in  quo  concurrunt  ad  inuicemipfa  reda  linea  , ICT  d {.coniun- 

g antur  rei ia  linea/  (J  «,cr/«.E<  q. uomjm  aditalis  efl  t,  ipft  ' ■*, 
communis  autem  >f:due  Um  < , cr  , {.duabus  d r cr  r {funt  aqua 
leter  angulus  fi,  '.angulo-'  > {e&aqualis-.bafis  igitur  fi  {(perq. 
primi- bat > aqualUicr  triangulum  f , {triangulo  /,{aqua- 

le:cr  reliqui  anguli  reliquis  angulis  funt  aquales:fubquibus  aqua* 
lia  Utera  fubtenduntur.  A equalts  igitur  efl  angulut , ‘{.angulo,  / V 

/ Et  quoniam  angulut,  / '.rtiis  quifub  , /{efl  anguli, duplut  eft: 

aquaht  autem  eft  angulut  ,/seiquifubaf,  e/l  angulo, cr  angulut,  A { angulo  , {{angulut  igitur,  fi  » 
anguli , fi  {duplut  esttaqualis  igitur  eft  angulut « fi  {.angulo  {fi, .Angulut  igitur  a fi  bifariam  diuifut 
ejt  per  t /retiam  lineam.  Similiter  quoq;  oftendetur  quod  cr  uterque  eorum  qui  funtfub  fi  « > cr  * . a an- 
gulcrum, bifariam  diuifut  efl  per  utranque  retiarum  linearum /*  sy{'.Excttentl(r(per  1 1 primi)ab{fi' 
gno  in  * ‘S,.,  i,cr  > > retiis  lineat  perpendiculares  { •,[  >JuJ'  ,cr  / u.  Et  quoniam  aqualis  eft  an- 

gulus', {angulo  *,f.eftautemangulut{  fi  , rcHut, angulo  { « , redo  aqualn. ‘.uo  um  funt  triangula  {> 
,a-f‘>duos  angulos  duobus  angulis  aquales  habentia  alterum  alteri,  cr  unum  latu  t uni  Uteri  aquum 
commune  enim  eorum  { , fubtenfum  fubuno  aqualium  angulorum:  cr  reliqua  igitur  latera  reliquis  late- 
ribut(per  si  primi  )aqualiahcbcbunt:aqualn  igitur  eft  perpcndicularis{0:ipfi{*  perpendiculari.  Simi 
liter  quoque  oftendetur,qubdcr  unaquaque  1 p forum  { -.{m  cr{-,unicui<ineipfirum{tcr{  « eft  aqua 
lis. Qginqiicigitur  retia  linea  { ‘J  {r.ftbijnuiccm  funt  aqualcsCetitro  igitur  {JpatiouerA 

aut { • aut { 0 aut  { * aut  {*  aur/-, circulus  defcnptur.perreliqua  quoque  uenietpgna- Et  tanget  retlat  U 
neas..  (,fi  A,A  .,c r>  afper  correlarium  1 6 terti/ )quoniam  anguli  qui  funt  ad  Jigna  retli 

funt.  Si  enim  non  tanget  eM.fedfecabiticontinget  quod  a diametri  circuli  extremitate  ad  angulos  redot 
dufta  intra  ipfum  circulum  cadet:  quod  effc  impofibile  oflenfum  cftCper  16  tertij. ) Igitur  centro  {, 
/patio  u ero  uno  ipforum  »,  u,  /ignorunt  defcriptns  circulus , retias  lineat  • >.r  -V  < ,C r > « 

minime  fecabit:tanget  igitur  easlper  correlarium  1 tf  tertij)defcribatur  ficut » d «»,«.  Indato  igitur  pen- 
tagono aquilatero  er  aquiangulo, circulus  deferiptut  eft.quod facere  oportebat. 

Euctid-cxCamp.  Propoftio  »4. 


Irca  datum  pentagonum  quod  (It  xquilatcrumattpxquk 


angulum.circulum  deferibere. 
CaMonnvS.  Sit  ut  pnus, datus  peniago- 


nus.aquilaierus  atsp  fquiJgulus(quia  dcali]» 

nd  eft  necertariu  hoc  cue  polTUnle;a  b c d r uo 

Io  circa  ipiu  deferibere  cirtulu.  Hac  eft  quali  couerfa  «.  Duos 
eius  propinquos  angulos,  qui  funta  6C  e.diuido  peraequa- 
lia.duftis  lineis  a f 8t  f e quoufip  concurrantintra  ipfum  pen 
tagonum  in  punfto  ficoncurrentenim  BC  intra  pentagonum, 
ut  probatum  eft  in  pramilfa.  Et  .i  punfto  concurfus  , duco 

ad  reliquos  angulos,  lineas  qua  fint  f Is.  f c,f  d : fit  quia  duo 

Utera  a f K a b trianguli  a f b funt  aqualia  duobus  lateribus 

af&a 
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af  & a e trianguli  afe,&  angulus  a unius  angulo  a alteri  uSierit  ptr  4 primi, f ti  aqualis  f e,  & an 
gulus  b partialis  angulo  cparriali.Erquia  b toralis  cftaqualisaiotali,&:  crotalis  diuifuseftpcr 
arqualia-crir firntlirrr b toralis  diuifus  per  aqualia.  Hocquoqt  modo  probabis  utrunqi angulo- 
rum c fll  d.diuifum  efle  per  aqualiaiSf  quincp  Uncas  f a,f  b,f  c,f  d,f  e.clfc  arqualcS:quarcpcr  p ter 
rq  critccnrrum  circuli, Sicip  patet  propofitum. 

Euctid.cx  lumb.  Problema  14.  Propofitio  14. 

Circa  datum  pentagonum  acquilatcrum  &T  xquiangulum,  circulum 
deferibere. 

T H EO  Ne» Zmiato.  Sit  datum  pentagonum  equiluterum  er 
equiungutum*  At*':oportctiamcircupent4gonum*  A > * *, circulum 
deferibere.  Secetur  wn(.per  p primi)uterq;  eorum  qui  funtfub  it  * er  t 
* • ungulorum  bifuriam.perutTanq;  ipfurumt/ey  *!.Pt  a/ fi gno  in  quo 
concurrunt  ipfercfteluice,adfignaA,*,i,comunganturrc{lelineef  A, 
l « er  ! '■  Similiter  precedenll  oftcndetur.quod  er  lutufquifq;  eorum  qui 
funi fub>A*S*'(j*i* ungulorum , bifurcum fecutur per  unumquane^ 
ipfurum  / A,!  -.er/  • reUurum  lineurum.  Et  quonium  equulu  ejl  ungulus 
At*  ungulo  t A,c r unguli  it*  dimidium  ejl  ungulus/ 1 *:unguh  nutem 
t * ' dimidii  efl  ungulus  >*/:& ungulus/ 1*  igitur  ungulo/*  t tft  e^ua 
lis.  Quare  er  lutus  /tMteri/  * efl  equule. Similiter  ium  oflcndeur,quod  er  unuqueq;  ipfurum/  Aj  *tf 
ijiUnq^  ipfurum  / tO’/*  efl  equulis.  Quinque  igitur  redelmee  [ Aj  tJ  f Vi  'Jibipiuicem  funt 

equule s.  Centro  igitur /,cr  ffutiouut/uuut/Auut/t  aut /A  uut  / *tdr culus  defer ipturjieniet  per  re (i- 
quu  fignu,(T  deferiptus  erit  circu  * At*'  pentugonum,quod  equi  luterum  cr  equi  ungulum  ejl. Defert' 
butur.cr  fit  * At*  '-Circa  datum  igitur  pentugonum  quod  ejl  equungutuin  cr  equlluterum,  ciri  ului 
deferiptus  efhquod  facere  oportebat.  ' k 


Euclid.  ex  Cump. 


Propofitio  tj. 


,,  i»;»  ^tra  propofitum  circulum,hexagonum  acquilatcrum  at <5 
xquiangulum  deferibere. 

Ex  hoc  itaty  manifeftum  cft,quod  latus  hexagoni,? quu 
eft  dimidio  diametri  circuli  cui  inferibitur. 

Cahdkvs,  Sit  propofirus  circulus  a b c d:cuius  centrum 

c, uolofibiinfcnbcrchcxagonum£quilaterum  atque  pquian- 
gulum.  Produco  diametrum  a e c,«  fecundum  quantitatem 
femidiametri  c c, facio  centropuniio  c.defcribo  circulum  c b 

d. fecantcm  priorem  in  duobus  punflis  b,d  .i  quibus  produco 
duos  diametros  in  circulo  pnmo, qua  finr  b e g,d  e f. Trium 
ergo  diametrorum  cxtremitatesconiungo  fex  lineis  qua  funt 
af.fb.b  c,c  d,d  g,SC  gaiquas  dico  continere  hexagonum  qup- 
fttum.  Erit  enim  utdemonlitatpnma  primi,  uterque  triangu- 
lorumbec.c  e d.aqiiilaterusiquarediaquilgulusperjeiuf- 
demtergo  per  jzprimi.duo  anguli  bec&ced.cum  unoaqua 
Ii  uni  corii, funt  arquales  duobus  ref  Iis : propter  id  quod  quif- 
que  corii  efl  tertia  duorum  reftorum : fed  ipfi  per  u eiufdem, 
cum  angulo  d e g,  funt  aquales  duobus  redlisiergo  angulus 

d e g.eft  aqualis  utritp  eorum:quare  per  ireiufdem.fcx  anguli  qui  funt  ad  e.funtadinuicc  aqua- 
lesicrgo  pet  is  terrn, arcus  in  quos  cadunt.funt  aquales : quare  «f  eorum  chorda  per  18  eiufdem. 


aquatis  angulo  b qui  confiltirin  fecundo, idem  in  catcris.quarcconflar  propofitum. 

Correlarium  ex  hoc  patet,  quod  dimidium  diametri  Si  latus  hexagoni,  funt  latera  eiufdem  tri- 
anguli aquilatcrt.ut  ec&cbSfcd. 

i a 
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Campani  «filii».  Et  non  quod  non  proponitur  circi  propoli  tum  circulum  hexagonum; 
xquilaterum  SC  iquiangulum  d dignare.  Net  intra  talem  hexagonum  aut  circa  talem  circulum 
dclcribcre  quemadmodum  fecit  de  triangulo, quadrato, &!  pentagoiiomon  quia  non  (ir  necefl»- 
rium  hoc  effe  polfibilc : fed  quia  h*c  ma  per  eadem  prxeepta  fiunt  in  pentagono  arqmUtero  BC 
rquiangulo  8£  in  omni  figura  xquilatera  arcp  arquiangula  quxcunq,  fuent.  V ndc  quamcunque 
figurant  xquilateram  Si  xquiangulam  fcimus  circulo  mfcribcrceandcm  circulo . extra  Si  cucu- 
lum fibi  intra  Si  extrd , ijrdem  mediis,  per  qu*  hoc  in  penragono  fecimus,  defcnbemus.  Noa 
edam  quddomms  figura  jequilatera  circulo  infcnpta  autcircunfcnFta  eft  etiam  necefiatio  itqui- 
angula  deinfcnpta  patet  per  17«  lOtertq  fumptis  arcubus  circuli.quibus  latera  inrcnptifigu- 
rxchordx  Cum , binis  Si  binis.  In  hos  enim  arcus, ipfius  figurj  anguh  cadunt.  Decircumfaipa  « 

autem  duffcs  a circuli  ccnno  lineis  ad  omnes  eius  angulos , Si  ad  loca  conta dius, facile  probabis, 
fi  plene  intelleftr  demonftranoni  1 s huius  diligens  intelleftus  accelTeritient  enim,  ut  omnes  ip- 
fius figur*  angulos , line*  acentro  uenientes  per  aqualia  diuidant : fumptis  iracp  quibuslibet 
duobus  eius  proximis  lateribus  cum  Unca  ad  angulum  ab  eis  contentum, cum  duobusad  eo- 
rum extremiiates  acentro  uenientibus : duos  triangulos  ab  eis  contentos , iquiangulos  adinui- 
cem  per  4 prini!  efle  probabis.  Sicip  faciendo  deomnibus, patebit  eos  effexquiangulos  per  hanc 
communem  fcientiam,quorum  dimidia  funt  *qualia,tota  quocp  cite  xquaha. 

Eudidtx  Zami.  Problema  ij.  Propofiko  ij. 

In  dato  circulo  , hexagonum  xquilaterum  & acquiangulum  de-  il 
fcribere. 


THEO  NtxZam.  Sit  datus  circulat « I»  «•  i /oportet  iam  iit 
itio  circulo  /hexagonii  a-quilatcrii  equ  iangulua;  deferibe 

re.Excitetur  ipfius  * .»  > .1, /circuli  dimetiensjuijf  illud- «■bSn- 
maturi (prr  1 leriq)centrum  ehrculitfilf  illud  »,0’  centro 
fio  utro  ' -(per 1 poftuUtum)circukis  deferibatur  > > ">:cr  conum 
(Urcat  • ■ cr  > * extenditur  in  kfjigftdjt  connt&tnfur  * V a. 

>•>,*  vU-.Dicoqubi-br''!'.  hexagonum  oquiloterum  eft  cr 
cequiangulum.  Qjjomum  enim  - fignum, centrum  eji  circuli  «#><*• 

/Jequabs  eft  (per  diffinitionem  15  primi)  • ■ ipfi  - «A  Rurfut  quoniam 
S fignum.ccntrum  eft  circuli  > • % l, aquatis  cft(prr  eandem)/'  ipfi 
i -.  Sei  *«  ipfi  ojlenfum  e fi  quod  eft  aqualis  Igitur  e ',ipft  ‘ * eft 

oqualislpcr  1 communem  [ementium.)  Acquilatcrum  igitur  eft  <•* 
triungulum:ettrcf  igitur  eius  unguli,-  • /ftciliccl,-  /1  cr  * > •«/»  i‘ 

inuicem  funt  equulei.  Quonitmlpcr  S primi )i[ofceliu  trianguloru  ^ ^ 

cmo.uk  qui  ad  bifin  fibijnuieem  funt  ecquales , er  trianguli  tres  anguli  duobus  reflis  funt  oquales(per ,» 
primiUneuhu  igitur  '-/.duorum  re, lori!  tertii  eft.  StmiUter  quoque  oflcdemus.quod  cr  angulus fi, 
duoru redoru  tertium  eft.  Et  quonu  reHu linet  > -fuper'  /ftansiper  isprmOluJrcbiqucangutoS'., 
■ (duobuirean  equos  efficirerretiqum  igitur  angulus  r . f.tcrtiu  eft  dumu  reforum:  anguli, gi* 
tur  '•/,/•>  cr  > - tfibijnuicem  funt  equales.  Qijare  anguk  qui  ad  uerticem,boc  tftf c r/”, 
eiufdem  ' - -t.S  • rcr  r - (funt  aqualrsiper  u primi. )Sex igitur  angui,  • • ',/•>,>- V *s**j,cr/ 
• c,  fibiinuieem  funt  aquales.  Aequales  autem  anguli , fuper  aqualibus  circunferents/s  conftftunt(per  isS 
tertii.  )Sex  igitur  circunferentie  ■«  //y-r  ACT  / ajibijnuicemfunt  equales.  At  fub  aquakbus  ter 

cunftrentiis  equales  reae  Uneefubtcndunturiper  19  eiufdem.) Sex  igitur  re3e  knee  . f,*  «',«< 

rr/*Jibi,nuiccmfuutequalci:equiljtcrumigiturtft*  hexagonum.  Aio  quoquequoder  equi- 

angulum.  Quoniam  enim  circunferentie -/equulis  eft  circunferentie . Aicommums  apponatur etreon- 
ferentia  - <>  rf.Tota  igitur  1-  U , «'.toti . / 7 (-  eft  equahs. Et  fuper  c^cunftrentiaf-f,  /.confiftit  an- 
gulus/i  n.  fuper  autem « d , S . ccrcunferentia,conf,ftit  angulus  - J «.  Aequali,  igitur  eft  angulus  an- 
gulo jt . !.  similiter  quoque  offendetur  quod  cr  reliqui  anguk  ipfius  -(>*'!  hexagoni  ,hoc  cft,unufquif- 
que  eorum  qui  funt  fub  / - f- * >,t  > U, <j  umeuique  cor M qui  funt  fub -focr/'-*  angulorum, 

funt  equales.  Acquiangulum  igitur  eft  hexagonum  - (y  U\I.  Oftenfum  autem  eft  quod  cr  equilatcrum, 
cr  deferiptum  eft  in  circulo  -Af^i/.ln  dato  circulo  igitur  -bt*  i/tbexagonum  equilaterum  cr  equ 
angulum  deferiptum  eft: quod  facere  oportebat. 


V 
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CORREL  ARIVM.  Hmc  manifiUum  eft  quid  hexagoni 
latui ei  qui eft  ex  centro  circuli  cfi  tqualetc  fi  per  figna »,  0,r,*,\J, 
circulum  tangentes  ducamus  redas  lincastdcfcrihctur  circu  circulum, 
hexagonum  aq uilaterum  c r aquiangulum  conficqucntcr  ex  predidts 
in  pentagono.  Et  infuper  per  ca  quxfimiltter  in  pentagono  dtda  fiunt, 
in  dato  hexagono  circulum  deferibemui  c T circunficnbemustquodfia- 
ccrc  oportebat. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  ii. 

| Ntra  datum  circulum, quindecago 
linum  scquilaterum at (5 acquiangulum  ddignare. 

Deinde  circa  quemlibet  circulum  aflignatum ^quidcca- 
! gonum  xquilaterum  atqi  xquiangulum , atep  intra  datum 
quindccagonum,drculumdefcribere. 

Caupanvs,  Sit  clarus  circulus  a b c.uolo  (ibi  inferibere  quindccagonum  xquilaterum  & 
xquiangulum, deinde  etiam  circunfcribere.arcp  inrra  talem  quindccagonum  propofitum.circu- 
lum  deferibere.  Non  proponit  autem  circa  talem 
quindccagonum.  circulum  deferibere : quia  hoc  fatis 
dat  intelligerc  per  alia  quxproponir.  In  dato  circulo 
iuxta  do*  trinam  fccundx  huius , protraho  latus  tri- 
anguli xquilarcri,quod  Iit  a c.&iuxta  doctrinam  u 
huius  larus  pentagoni  xquilareri atque xquianguli, 
quod  iit  a b.Er  quia  arcus  a c.efttonuscircunfercn- 
tix  tertia, cuius  arcus  a b eft  quinta,  erit  fupcrrtuum 
inter  eos  quod  eft  arcus  b c.duxterrix  arcus  a b,uei 
dux  qumrxarcusa  c.liueduxquintxdecimx  totius 
circun  feren  tix.Nam  in  omni  toro  excedit  tertia  quin 
tam  in  duabus  rerrns  ipiius  quinrx,uel  in  duabus 
quintis  ip(ius  rerrix,(iuein  duabus  quinrifdecimis 
tonus.  Hoc  enim  paret  in  quinta  & tertia  primi  numeri  habentis  quintam  & ternam  qui  eft  iy. 
cius  enim  tertia  qux  eft  y, excedit  eius  quintam  quecft  j in  duabus  unitatibus  qux  funt  dux  rer- 
tixipfiustemarn  qui  eft  quinta, uel  dux quintx ipiius  quinarijquiefttcma.fiueduxquinrfde- 
cimxipfiusif  quicftrotum.Diuifoigirurarcu  b c perxqualiain  d, patet  urrunqt  duorum  arcu- 
um c d,&  d b.eifc  tertiam  arcus  a b.uel  quintam  arcus  a c.liuequmramdecimam  totius  circunfc- 
rcnrur.  Subtenlis  igitur  eis  chordis  c d,&  d b.coaptatislp  continue  intra  datum  circulum  fibi 
«qualibus  per  primam  huius , complebitur  figura  propofita.  Cjrera  uerd  duo qu(  proponit 
cum  terno  quod  dat  intelligere,  uidelicer  quindccagonum  circulo  atcunfcribere.ac  circulum 
quindecagono  inferibere . ac  etiam  rircunfcriberc : ex  duodecima , dccimatcrria  decimaquarta 
huius  plene  intellegis  facile  perficies. 


Campani  iMtio.  Et  nota  quod  quamcunq?  figuram  xquilateram  circulo  fdmus  inferi^ 
bere:duplo  plurium  laterum  arculo  fumus  inferibere  & circun fcnbere,  & ipfi  circulum.  Diuifil 
enim  arcubus,  quibus  latera  eius  qu^feiturinferibi  fubrenduntur,  per  (qualia,  & a punitis  me~ 
dqs  ad  extremitates  laterum  ipfius  figurf  duitis  lineis , fiet  inrra  circulum  figura  duplo  plurium 
lateru  qilf  erit  xquilarera  per  zStertipergo  & xquiangula.Hoc  enim  demonrtratu  eft.fupra  iy  hu 
ius,  quod  omnis  figura  $ quilatera  circulo  infcnpra  eft  etiS  xquiSgula.  Er  quia  hac  circulo  fcimus 
inferibere, fciemus  extera  tria  per  duodecimam, decimarertiam  & decimamquartam  huius.Quia 
igitur  fcimus  inferibere  triangulum  xquilatcrum.fciemus  per  hoc  & hexagonum,  6i  per  hexago 
num.dodecagonum.ac  per  dodecagonum  figuram  uigintiquatuor  laterum , & ficin  infinitum 
duplando.  Et  licet  per  mangulum  potfit.ut  diximus,  mfcnbi  hexagonus  rpofuit  tamen  liuius 
propriam  demonftrationem.exqua  fequitur  poti  (fimum  perunle.Et  fimiliterquia  farnus  ATitl- 
fcnbere  quadratum,  fciemus  per  hoc  inferibere  omnem  figuram,  cuius  laterum  numerus  eft  pa- 
rirer  par: per  pentagonum  quocp  friemus  dccagonum  & figuram  zo  laterum : firiy  continue  du- 
plando.Idem  c^uoq?  intellige  de  quindecagono, per  ipftim  enim  fcientur  figurj  jo  & 6o,&om- 
tiium  continue  duplarorum  laterum.  Cxterarum  autem  figurarum,  de  quibus  ifta  non  docerj 
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uri  que  per  has  non  habenturdifficilli  eft  fidentia  8£  parum  utilil,ut  funthepogona,ennagona, 
),ende!agona.  Quod  M""*  triangulum  duum  aqualium  laterum  defignare,  cuiuJ  uicrqu* 
angulorum  ad  bafin  tnpius  effetad  rei, quum, forrmus  heptagonum.  ut  fupra  pemagonumdr- 
eum  infcnbereiqudd  fi  urerrp  quadruplus  effer  ad  reliquum.fciremus  nona8°"^ JJ 
plus.hendecagonum.Idemqrin  careris  figuris  imparium  laterum,  polito  utro* 
balin  multiplici  ad  reliquum , per  eum  numerum  qui  eft  medietas  maaimi  pani  fub  impari  n*. 
mero  laterum  ipfius  figura  contenti. 

EncUd.exZmb.  Problema  id.  Propofitio  tg. 

In  dato  circulo,  quindecagonum  arquilaterum  8i  xquiangulutn  *< 

deferibere. 

THEON  exZamb.  Sit  datui  circuitu  « A > d:cportet  iamin*tre> circula, quintidecagonm 
eaullaterum  cr  aqu, angulum  defcnbere.Dcfcnbatur  m cuculo*  A > *t,trianguli equilaten  latus  - 
tencat-oni  iierd  equtlatcri  Utut  * It  in  a rcu  * Qualium  igitur  eft  circutih  * b d,  aqualium  tegmenta- 
rum  qumdecimAum  quidem  circunftrentu  * f^lertim  exiftem  ipfiiM  circuli, entqumq;-  Clrcunfi- 
ren  tia  autem  * H,cxiftens  quintum  circuli.ent  trium : reliqua 
igitur  t duorum  equalium.  Seccturiper  i o terti/)  A >, bife- 
rum in  >:ut rucL  igitur  ipfirum  .*  ' r,circunffrentidruut, 

quintum decimum  erit  ipfiiis  * A > d, circuli.  Si  igitur  coniun- 
gentes  rcaos  lineat  f.  scr ' >,‘pf’t  aquales  in  continuumre- 
a.u  Imcuiiper  i quartijcoaptemiu  in  circulum*  £>J:eritin 
eodeferiptum  quintidec  agonum  equiLuerum  cr  equiangu- 
Ium  : quod  fecere  oportebat.  Similiter  autem  ut  in  pentagono, 
fi  per  circuli  iiuifionm,  tangentes  circulum  ducemiutiefcri' 

benir  circa  circulum, quintidecagonum  rqutlaterum  ty  equi 

ungulum : cr  per  oUev.fionem  fimiliter  in  pentagonis , cr  in 
dato  quintidecagono  aquilatero  cr  equiangulo , circulum 
defcnbemus  cr  circunfcribcmus. 
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elementorum > Liber  quintus. 

Emlid.cx  Campano.  Dijjuiifionrt. 

Ars,  eft  quantitas  quantitatis  minor  maio- 
ris.cum  minor  maiorem  numerat. 

Campanvs.  Pars.quandorp  fumirur proprie : hrc 
eft  qur  aliquoties  fumpra,  Tuum  totum  pnrci{econftirait,fi 
ne  diminurione  uel  augmento : & dicitur  fuuiti  totum  na- 
merare  per  illum  numerum,  fecundum  quem  fumitur  ad 
ipfius  totius  coftirunonemraiem  autem  parrem.quam  mul 
nplicanuamdicimus.hicdiifintt.  Quandoqt  fumitur  com- 
muniter : 6C  hrc  eft  qualibet  quantitas  minor,  quf  quorief- 
cuntp  fumpta , fuo  roto  minus  aur  maius  conftiruit,  quara 
aggreganuam  dicimus.eo  quod  cum  alia  quantitate  diucr- 
fa  totum  fuum  confti  tuat  ,per  fe  autem  quoticfcunqr  fumpta  fuerit, non  producat. 

Multiplex.eft  maior  minoris , quando  eam  minormetitur. 

C a m pa  n v*.  Pars,  relariue  dicitur  ad  rorum,  & in  iftisduobus  extremis , confiftireoruni 
adinuicem  relatio:&  ideo  diffinito  minori  cxtrcmo.diifinir  hic  maiustuocat  autem  ipfum,  multi 
plcx:propter  lioc quo  J minus  aliquoties  fumprum.ipfum  con  ftiruar : erunt  igitur  reiatiue  duffca 
adinutccm.parsfiCmultlplex.Namomnispars.fubmulnplexJUtpatet  per  eius  diffinitionem. 

Proportio,  eft  habitudo  duarum  quantxcunq)  fini  eiufdem  gene- 
ris  quantitatum, certa  alterius  ad  alteram  habitudo. 

C«MMKv».  Proportio.eft  habitudo  duaru  rerum  eiufdem  generis  adinuicem , in  eo  qudd 
earum  altera  maior  aui  minor  eft  reliqua  uel  fibi  «qualis . Non  enim  folum  in  quanritanbus  re- 
petitur proporno, fed  in  ponderibus, porenrrjs  8C  fonis.In  ponderibus  quidem  & potentijs.uulc 
Plato  in  Timxoefte  propomoncm.-ubtelcmentOru  numerum  oftendir.In  fonis  au  rem  effit  pro-  p 
portionem, liquet  ex  mufica.Namfur  uult  Boetius  in  quartd)fi  quilibet  neruus  in  duas  inrqua- 
les  partes  diuidatur.crtt  ip larum  partium  luorumq?  fonorum,  eadem  coucrfb  modo  proportio. 

Sed  in  quibufcunqt  proportio  repetitur, ea  participant  naturam  proprictarcmty  quantitatisinon 
enim  repcnrur  in  aliquibus  rebus  duabus,  nifi  in  eo  quod  carum  una  eft  reliqua  maior,  aut  mi- 
nor.aut  ei  «qualis.  Quan maris  autem  proprium , eft  fecundum  ipfam  «quale  uel  in«qua!e di 
ci,uruult  Anftotelesin  Pr«dicamenris:  unde  liquer  proportionem  primdin  quantitate  repenri,  Ari&otele* 
& pw  ipfam  in  omnibus  al(|s:nec  cflein  aliquibus  rebus  proportionem,  cui  fimilis  non  fit  in  ali 
quibus  quanntatibus:proprer  quod  benedixit  Euclides,proporrionem  (impliciter  efte  in  quan- 
titate, ulmeam  diffiniuir  per  habitudinem  duarum  quantitatum  eiufdem  generis  adinuicem. 

Cuius  diffinirionisinrclie&useft.qudd  proportio  eft  habitudo  duarum  quantiratu  adinuicem, 
qu«  attenditur  in  eo  quod  una  earum  eft  maior  aur  minor  alia , uel  «qualis  ei : per  quod  paret 
uod  oportet  eas  cfleciufdc  generis, ut  duos  n umeros,  aut  duas  lineas,  aur  duas  fuperficies,  aut 
uo  corpora, aur  duo  loca,aur  duo  tempora. Non  enim  poteft  dici  in  ea.miior  aur  minor  fuperii  * 

cie.aut  corpore.nec  tempus,  loco:  fed  ltnca.Jinca,«  fuperficies, fuperficie.Sola  enim  uniuoca.co- 
parabilia  funr.  Quod  aurem  dicit, certa  habitudo,  non  fic  inrelligas  quafi  nota  uel  fcita , fed 

quafi  detcrminata:Ut  Iit  fcnfus.Proporrio  eft  determinata  habitudo  duarum  quanritarum.-ira.in 
quam,  dererminara , quod  hrc  non  alia.  Non  enim  eft  necefTanum,  uromnis  habitudo 
duarum  quantitatum  fi  r fcita  a nobis,  nccetiami  natura.  Nam  proporno  qurdam  eft  difcre- 
torum,  ut  numerorum  : qurdam  aurem  continuorum . In  numeris  autem,  minor:  eft  part 
•ut  partes  maioris,  ut  demonftratur  in  feptimo : quare  fiC  in  cis  omnibus  eft  habitudo  certa 
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K non . At  uerd-ln  continuis,  eft  proportio  magis  larga  t cft  enim  in  ea,  ubi  minor  quantitas 
eft,  pars  aut  partcS  maioris t fit  nlium  omnium.mediannbtls  numeris  eft  proportio  nota,quf  SC 
rationalis  dicitur.  Dicunturip  omnes  tales  quantintes,  comunitantes.quia  eas  una  & eadem  ne 
ceAario  metitur, unde  K omnes  numeri  funtcomunicitcsomnes  enim  ipfds  metitur  unins.Ell 
enam  ubi  minor  non  eft  pars  aut  partes  maioris : St  in  talibus  non  eft  nota  proportio  nec  nobis 
nec  natunr.Diciturqi hxc proportio irrationalis, SC  hx  quantitates, incommuntcantcs : unde  fit 
ut  quxcuncp  porlio  repatrur  in  numeris , reperiatur  in  omni  genere  continuorum,  ut  in  lineis, 
fuperfictebus.corporibus  fit  temportbus  non  autem  c conuerfo : infiniti  enim  funt  proporno- 
nes  in  continuis  repcrtxrquas  numerorum  natura  non  ft/ihnet.Sed  quxcunqj  proportio  repeti 
turin  uno  genere  continuorum, eadem  reperitur  in  omnibus  a) qs . Nam  qualttercuncB  fe  habet 
aliqua  linea  ad  quamltbctaliaimiic  fe  habet  qualibet  fupcrficiesadaliquam  aham,  fi i quodhbet 
corpus  ad  abquod  aliud,  fimiUter  fit  tempuSifed  non  fic,  quilibet  numerus  ad  aliquem  alium,  ult 
de  magis  eftlarga  proportio  in  conrinuis.quam  in  deferetis . Ex  quo  manifeftum  eft  proportio- 
nem  geometriam  eife  maioris  abftrafhoms , quam  proportionem  arithmeticam : omnis  enim 
proportio  circa  quam  anthmctica  uerfatur, rationalis  efi:geometria  uero, rationales  fit  ntanooa 
les  xquilateras  confiderat. 

Proportionali  tas.eft  fimilitudo  proportionum. 


Campanus.  Vt  Edicamus  quod  qux  eft  pro- 
portio a ad  b,  ea  eft  enam  c ad  d:  proportio  quae  eft 
inter  a 8t  b.fimitis  eft  illi  qua:  eft  inter  c fit  d.Harcau 
tem  fimilitudo  qux  exiftis  proportionibus  reful- 
tat, dicitur  proportionalitas. 


Quantitates  autem  quae  dicuntur  continuam  habere  proportioni'  t 
litatcm.funt  quarum  xque  multiplicia  aut  «qua  funt.au  t xque  fibi  li- 
ne interruptione  addunt  aut  minuunt. 

Cam  p Artvl  Sdppofitadiuifioneproportionaliraris  per  continuam  SC  difconrinuam.diffl  * 
nit  membra  diuidentia,#  primo  continuam. Immo  (uc  aerius  dicam  ) fuppofita  diuifione  pro- 
portionalium per  continue  proportionalia  SC  inconrinucidiffinit  non  continuam  proportiona- 
Itiatcm  nccxomuuiamjfed  continue  proportionalia  SC  incontinuc : diffinitio  autcra  continuae 
proportionalitatis  S C incontinux,{ati$  patet  per  diffinitionem  conti 
nue  proportionalium  & incontinuc.  Continua  autem  propor-  ^ 

• - tionaliras, cft cumquotlibet quantitatum ciufdem generis, in  qua  1 ' '""4 

propornonc  prima  antecedit  fecundam.in  eadem  qualibet  aliarum  c 1 1 * 

antecedit  proximo  confequcnrem : ut  cdm  dicimus,  ficuf  fe  habet  a 
ad  d.ita  b ad  «SC  c ad  dicrircp  quxhbct  earum, antecedens  SC  confc- 

quens : excepta  priina  qux  efk  folum  antecedens , SC  ultima  qux  eft  . . - 

tantum  confequcnsJitin  hac  quidem  proportionalirareneceflc  eft  omnes  quantintes  eflcenir- 
dem  generis  propter  continuationem  proportionum,  eo  quod  non  fit  proportio  inia  quantin 
tes  qux  funt  generum  diuerforum:8d  haec  erit  ad  minus  in  tribus  terminis  confotura.  Incon- 

tinua  aurem  proporrionaUcas.eftciimquaruor  quantinrum  fiuc omnes  fuerint  dufdcm  gene- 
ris , fiue  dux  primx  unius , SC  dux  poftremx  alterius, in  qua  ^ , 

proportione.prima  antecedit  fccundam,in  eadem  tertia  ante  y j , | 

cedit  quartam:ur  cum  dicimus, ficut  fe  habet  a ad  b,ira  c ad  d:  , , , _ t 

eritqj  earum  quxlibet,  aut  tantum  antecedens  aut  tantu  con-  ^ | t ^ 

fequcns:nec  cft  neceflc  ut  fint  omnes  quatuor  riufdem  genc- 

ris.ficut  erat  in  proportionalinte continua: eo  quod confe- 

quens  primx  proportionis  non  cotinuarur  antecrdennfccundx.frd  pofsibilc  cft  ut  finfet  f e» 
generis:  St  pofstbtlccft,  ut  fintdtucrforum.  Sicut  enim  contingit  lineam  rcpmrt  duplam  ad  lu 

neam,  aut  triplamtita  fitperficiem  ad  fuperficiem,  8t  corpus  ad  torpus,  SC  tempus  te  pu, 
numeru  ad  numeru.  Vifo  quid  fit  continua  proportionalitas, fic  quid  inconnnua, explanemus 

diffinitione  connuc  proportionali  ii  prjmi  (Tam.  Quintates(inquit)proporttoalc,connuc, funt 

quaru  xque  multiplicia  aut  fibi  funt  jqualia.aut  jque  fibi  fine  intaiuptione  addut  aut 
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Uerbi  gratia . Sint  trtf  quantitates  eiufdcm  generis  a,b,c : ad 

quas  fumantur  d,e,fixqucinultipUcia,utficu(d  eft  multiplex  , > - 4 

ada.itae  fit  multiplex  ad  b,&f  ad  ccrunrq;  omnes  in  eodem  fr  --  - , , . f t 

generr.multipliaacnim&fubmuItiplKia.in  eodem  funtgC'  [ e 

ncrcfirip  ut  e,f^uir  fintxqualia  adinuicem,  aut  fimiliterfc  4 * f ' ' 

habean  t m addendo  aut  min  uendo:  ita  quod  ficut  d addit  fuper  e aur  min  uit  ab  ipfo , ita  c addat 
fuper  faur  minuat  ab  tpfo.Cum  hxc,inquam,  multiplicia  fic  fe  liabucrinr.erunt  tres  quantitates 
a, b,c, continue  proporoonalcs.Multiplicia  autem  non  inrelligas  tisniliicr  fic  fe  habere  in  adden- 
do  aut  min  uendo, quantum  ad  quadtatem  cxccfius,  fcd  quan  tum  ad  proportioncm:aittcr  enim 
diffinitio  clfet  falfa . Nara  quarumlibet  quantitatum  ciufdem  generis  arquis  fe  ditfcrentns  exce- 
dendum,xque  multiplia  accepta  xquis  etiam  diffcrcttffisfe  excedunt.  Vnde  fimilirer  fe  habenc 
in  addendo  & minuendo  quantum  ad  quantitatem  exceifus : nec  rame  priores  quantitates  lunc 
continue  proportionales, immo  minorum  eft  femper  maior  proportio . Hoc  autem  ideo  eucnir, 
quoniam  carum  multiplicianon  fimiiucr  fc  excedunt,  quantum  ad  proportionem,  ledfo-um 
quantum  ad  quanriratcm  exceifus : eft  enim  Si  ibi  in  minoribus  multiplicibus  maior  proportio: 
ueibi  grana. Sumamur  tres  numeri  arquis  dnTcrcnrns  feexcecfemes.in  medietaicuidelicer  arith- 
metica,ut, a, ;,4  : horum  trium  omnes  xque  multiplices  xqualiter  fe  excedunt, dupli  quidem  bi- 
nario, tripli  ternario, Si  fic  decxrcruinon  tamen  funt  x, j,4  continue  proportionalia : immo  mi- 
norum eft  maior  propornoxft  enim  ipforu  proportio  fefquiattcra,&'  maiorum  fefquircrna.quia 
ergo  inrer  cos  non  eft  fimiiitudo  propomon um.non  erit  micr  eos  propornou  alitas  ;&  ideo  neqj 
continua  neqt  mconnnua. Paret  ergo  fimilitudinem  illam  additionis  aurdlminutionis.non  intel 
ligi  quantum  ad  quantiratem  exceifus.fed  quantum  ad  proporrionemicht  itaqj  lenius  diffinitio 
nis  premi  fif.  Continue  pi  oportionalia.iunt  quorum  omina  multiplicia  aequalia, funt  connnu£ 
proportionalia . Sed  noluit  ipiam  diifinitionem  proponere  fub  hac  forma : quia  tunc  ditfimret 
idem  per  idem.apertx  tamen  rei  eft  iftud  cum  fua  diffinitione  conuertibile.Tres  aurem  quantita- 
tes a,b, c, oportet  efle  ciufdem  genms.ad  hoc  ut  earum  mulriplicia  fibnnuicem  xqualia  finr,  aut 
fimilirer  fe  habeant  in  addendo  aut  minucndo.Sictiim  a & befientdiuci forum  generum, e.Tetic 
etiam  dSi  e ipfarum  a Si  b multiplicia, eorundem  di  uerforum  gen erum,  propter  hoc  quod  mul- 
tiplicia Si  fubmutriplicia  ciufdem  funt  genens^quare  d non  efter  xqualis  e : nec  ea  maior  aut  ml- 
nor.-nam  quanntares  diurnorum  generum,  non  funt  adinuicem  comparabiles. 

Quanticatesqu^dicunturcfrcfccundurn  proportionem  unam,prl 
ma  ad  fecundam  8C  teniaad  quanam , funt  quarum  prima?  & tertiae 
multiplices  aequales,  multiplicibus  fecundae,  & quartae  aequalibus 
fuerint  fimilcs,uel  additione,  uel  diminutione,uelaequalitateeodem 
ordine  fumptx» 

Camp  a Nvs.Pofita  Aiperius  diffinitione  quantitatum  c e 

continue  proporrionaluimihicponirdiffinirionem  ioconti  1 1 f 1 1 • 

nuc  proportionalium:&  eft  quod  quarumlibet  4 quanhta-  4 ~ ■«  t « 

tum  quarum  primx  Si  trrtix  xque  multiplicia  fumpta  fuc-  ^ • i 'j  » — « 

rint.itetmp  fecudx Si  quarta  xque  multiplicia,  fucrirtp  mul  ■ . 

tiplex  primx , fic  fe  habens  ad  multiplex  fecundx  quantum  **  * 1 

ad  additionem  autdiminurioncaurxqualiratem,  ficut  mul 

tiplex  terti* ad  multiplex  quart*:enr  proportio  prim*  earum  ad  fecundam, ficut  rerrixad  quar* 
tam:uerbi  gratia . Sint  4 quantitates  a.b.c.d.fuman  turcp  ad  prima  Si  ad  tertiam  qux  funt  a Si  « 
xque  multiplicia  utpote  dupla  qux  finr  e Si  f.Ircmty  ad  fecunda  BC  quartam  cffcx  funt  b&  diu- 
rnantur alia  xque  multiplicia  utpote  mpla,  qux  fint  g Si  hriitip  ut  haec  4 multiplicia  fic  fumpta 
comparata  adinuicem  fecundum  ordinem  primaru  4quantiratum:ita  uidelicct.quod  ccompa- 
rerur  ad  g,&  fad  h,non  autem  ead  faurgad  h:  line  fimilia  m additione,  diminutione  Si  xquali- 
tateruideheer  quod  fieaddir  luprag  Si  fimilirer  f addat  fupra  h.aut  fi  c minuit  a g,&  f fimilirer 
minuat  ab  h:aut  fi  e eft  xqualis  g ,Si  fimilirer  f fit  xqualis  hrtunc  proportio  a ad  b eft  ficut  c ad  d:fi 
militudo  autem  in  addendo  aut  dimin  uendo, intelligatur  hic  ficut  in  diffininone  continue  pro* 
portionalium, uidclker  non  quantum  ad  quannrarcm  exceifus, fcd  quantum  ad  propomonem. 

Quod  autem  dicit  eodem  ordine  lumprf, intelligatur  ficut  expofirum  eihutdcliccr  ut  multiplicia 

non  re  ferantur  adinuicem  fecundum  ordinem  earum  quanruarum,quibus  xque  multiplicia  af- 

fumunrui', ut  multiplex  primx  non  referarurad  multiplex  tertix^utmulnplex  fecundxad  mul 

tiplex  quartx.fcd  referatur  fecundfi  pnmuin  ordinem  ipfarum  4 quannratu.uidclicetmulnplex 

primx  ad  mulnplcx  fecundx, & mulriplex  rerrif  ad  multiplex  quar tf . Em  icaqj  fenfus  iftius  dnfi  H 

ninonis.Incorinuc  proportionales, iuntquatuor  quantitates,  Si  proportio  primx  ad  fecundam  ’ ' 

eft  ficuctertix  ad  quartam:  cum  fumptis  xque  multiplicibus  ad  pnmam& tertiam,  irctncpxqui  • • w • 

multipli» 


% »■ 
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multiplicibus  ad  fecundam  & quartam: erit  proportio  multiplicisprimxad  multiplex  fecunde; ;' 
ficut  multiplicis  terti*  ad  multiplex  quartx.  Sed  non  diffiniuit  fub  hac  forma, propter  cau Tam 
prxdi&am: licet  a pane  rei  idem  (it . Non  eft  autem  ncccffarium,  ut  quaruor  quantitates  a,b,c,d 
fint  ciufdem  generis, eo  quod  b non  continuatur  in  proportione  cum  c:fed  polfunrefle  duae  pri- 
ma: unius  generis,&  dux  fequetes  alterius. Per  quod  patet  quod  neceflc  eft  referri  multiplex  pri 
mx  ad  multiplex  fecunda:, & multiplex  tertiae  ad  multiplex  quartae: non  aurem  multiplex  primae 
ad  multiplex  terti*,  aut  multiplex  fecundx  ad  multiplex  quarr*:quia  non  femper  funt  ciufdem 
generis  multiplex  prima:  & tertiar, nec  multiplex  fecundae  & quarta: : fuit  aurem  neceife  futnere 
xque  multiplices  ad  primam  6C  tertiam, item q?  xque  multiplices  ad  fecundam  8C  quartam, & no 
arque  multiplices  ad  primam  & fecundam, & item  non  fquead  tertiam  8C  quarram:quia  nili  per 
multiplicium  fumprionem  continuentur  termini  primae  proportionis  cum  terminis  fecunde, 
non  erit  per  quid  fit  proportio  a ad  b, ficut  c ad  d. 

Quantitates  quarum  proportio  eft  una , proportionales  nomi- 
nantur. 

Campanvs.  Poftquam  diffiniuir  quantitates  continue  proportionales  & incontinue:dif- 
finit  quantitates  proportionales  (impliciter, 6C  paret  diffinitio. 

Cum  fuerint  primx  & tertia;  aeque  multiplices , itemcp  fecundx  8 C 1 
quarta:  xque  mulriplices.addetcp  multiplex  primx  fupermultipliccm 
fecundx,  non  addet  autem  multiplex  tertix  fuper  multiplicem quar- 
tx , d icetur  prima  maioris  proportionis  ad  fecundam,  quam  tertia  ad 
quartam. 

Campanvs.  Diffinitis  quantita-  r"T  Cg 

tibus  proportionalibus , diffinit  quantita- 

te s improporrionalcs  . Sunt  autem  im-  t | 8 } 

proportionales , inter  quas  non  eft  fimili- , 

tudo  proportionum , quod  contingit du-  * 1 (4  4 ^ 

pliciter,  aut  quia  maior  eft  proportio  pri-  |~  ~~~ 

mx  ad  fecundam  quam  rernj  ad  quartam: 4 

aut  quia  minor : & ideo  eius  funt  dux  fpc-  i 

cies.  Prima, quido  maior  eft  proportio  pri  ! 

mi  ad  fccundum.quam  tertii  ad  quartum:  %Q  jt6  14  16 

& dicitur  hoc, maior  improportionalitas.  

Secunda  uero,  quando  minor  eft  propor  * 19  } |8  1 8 3 6 

tio  primi  ad  fccundu,quam  tertii  ad  quar-  J 1 “ “ 

tum:8c  dicitur  minor  improportionalitas:  1 1 3 | 414 4 4 

diffinit  ergo  eas  inter  quas  eft  maior  pro-  |12|  ^ 

portio  pnmx  ad  fecundam  quam  tertix  ad  ' ' ' 

quartam : qux  eft  maior  improportionali- 

ras : diffinitionem  aurem  earum  inter  quas  — 

eft  minor  proportio  primx  ad  fecundam  |lo|  [14 

quam  tertix  ad  quarram , non  ponit , quia  — . 

ipfa  patet  ex  alia,  fcdm  igitur  fuerint  qua-  1 5 |i  $ 1 7 

tuor  quantitates  ad  quarum  primam  & ter  ~ 1. 

nam  fumpra  fint  xque  multiplicia, & ad  fc  * [4  4 

eundam  & quarram  xque  multiplicia,  & I I9I  l»*l  1 1 

multiplicia  pnmx  8C  fecundx  relata  adin-  ' 

uicem  non  fc  habebunt  fimilirer  mulriplid 

busremx&quarr(  relatis  adinuicem  in  ad  . 

ditione.diminuhone&fqualitate.illxqua  . 14 

tuor  quannrateS  erunt  improporrionalcs.  ~ ““i 

Quod  fi  ita  fuerit  quod  multiplex  primx  4^  7 

fit  xquale  multiplici  fecundx,  multiplex  ue  L ^ _ 

ro  tertix  fit  minus  multiplici  quartx:aut  L Z-  1 

quod  m^riplcx  primx  fu  maius  multipli- 

d fccudxUk  fimilitcr  multiplex  terti*  mul-  — — — 1 — L^J 

~ tiplid 
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riplki  quart*:  ueruntamen  plus  excedit  quantum  atlpropoirionem  non  quantum  ad  quanri- 
taccm  cxcclfus  multiplex  primae  multiplex  fecundz , qu.im  multiplex  terti*  multiplex  quart*: 
aut  quod  multiplex  prim*  fit  minus  multiplici  fecund*,&  Hmiliter  multiplex  terti*  multiplici 
quirrx , ucruntameti  minus  minuit  quantum  ad  proportionem  non  quantum  ad  quannratem 
cxccifus , multiplex  prima:  multiplici  fecundae, quim  multiplex  terti*  .i  multiplici  quarte:  erit 
quolibet  illorum  quatuor  modoru  maior  proporno  pnm*  ad  fecundam.quam  terti* ad  quar- 
tam. Quatuor  autem  modis  idis  oppofitis  erit  minor  proportio  prim*  ad  fecundam , quam  ter- 
tiat ad  quartam. Exempla  autem  iftorum  omnium  cuidcnrcr  fumentur  ex  numeris.  Additio  er- 
go illa  multiplicis  prim*  fuper  multiplex  fccund*,non  autem  multiplicis  terti*  fuper  multiplex 
quarnr.de  qua  loquitur  au<f  cor  in  diffinitione, latitudinem  habet  ad  iftos  quatuor  modos  pt*di 
ftos,&  ipfos  coprehendir.Vnde  fcnfuJ  iftius  diffinitionis  eft:cum  fumptis  fi c multiplicibus  pri- 
m*  ad  multiplex  fccund*,quam  multiplicis  terti*  ad  multiplex  quart*;Cnt  maior  proporno  pri 
m*ad  fecundam  qu.im  terti* ad  quartam, non  diffini- 
uirautem  fub  Itac  forma , propter  communem  caufam 
piius  diftam.  Vel  po (fumus  dicere,  quod  additio  mutn  ** 
plicis  prim*  fuper  multiplex  fecundx,&  non  multipli- 
cis reni*  fuper  multiplex  quartc,de qua  loauirur  tn  prp 
miifa  diffinitione  maiori*  i mproporrionalitaris,  pro- 
prie accipitur  prout  uerba  diffinitionis  foiunt  :&  non 
fe  extendit  nili  ad  fecundum  quatuor  prfdiftorum  mo 
dor  uni : licet  reuera  quolibet  illorum  quatuor  modoru 
lit  maior  proporno  prnn*  ad  fecundam  quam  terti*  ad 
quartam : unde  fenfus  illius  diffinitionis  eft,cum  fum- 
ptis fic  multiplicibus, ut  proponit,  fi  multiplici  pri- 
ni* exifteme  maiori  mulriplici  lecund*,non  fit  iiecclfarium  quod  multiplex  terti*  fft  ma- 
ius multiplici  quart*:  runcent  maior  proportio  prim*  ad  fecundam  quimrertix  ad  quartam: 
propter  hoc  autem  non  pofuit reliquos  tres  additionis  modos  in  prxdilta  diffinitione , quia  iAc 
eft  illis  omnibus  magis  planus,  8C  ad  difiam  diffinitionem  fufficiens . Nufquam  enim  eft  maior 
proportio  prim*  quatuor  quantitatum  ad  fecundam  quam  terti*  ad  quartam : quin  con- 
tingar aliqua  xque  multiplicia  ad  primam  8C  tertiam  repenti : qu*  cum  relata  fuerint  ad  ali- 
qua xque  multiplicia  fecund*  6C  quarrx.in  uenictur  mulnplcx  prim*  addere  fuper  multiplex  (e 
cundr.non  aurem  multiplex  terti*  fuper  multiplex  quart* . Nec  ufyuam  contingit  hoc  reperi- 
re,  quin  fit  maior proponio  prim* ad  fecundam  quam  terti*  ad  quartam,  ut  demonfoabtmuJ 
infra  fupra decimam  huius.  Polfunt aurem  elfe  h* quantitates  impropornonales  diuerforum 
gen erum, ficui  & quantitates incontinue  proportionales, fi intia  eas  fuerit  inconnnua  impro- 
porrionalitas.ut  fi  dicatur  maior  eft  proportio  a ad  b.quarn  c ad  d.  Si  aurem  fucrir  continua  im- 
proporrionaliras,erunr  omnes  ciufdem  generis  neceffario  ficurfunr  in  continua  proportionali- 
tarc.ut  fi  dicatur  maior  eft,dicarur  maior  eft  proportio  a ad  b,quam  b a d c. 

» Eft  autem  proportional/tas,ad  minus  inter  tres  terminos  con- 
ftituta. 

CaupanvS.  Poftquam auctor diffiniuit proportionem, proportionalirarem.flf quantitate* 
propor(ionalcs:&:  impropornonales.oftendir  quis  fir minimus  numerus  terminoru,intcrquo* 
proporrionaliras  poreft  coniifterc:  maximum  aurem  non  ponit,  quia  illum  non  contingir  t u- 
mere : poreft  enim  proportio  quaelibet  continuari  in  terminis  infinitis  , fiue  fuerit  rationa- 
lis proportio  fi ue  irrationalis . Ad  proportionalitatem  autem  exiguntur  ad  minus  duxpro- 
por tiones  fimilcs.co  quod  proporrionaliras  fi t fimilitudo  proportionum.  Quxliber  auicm  pro 
portio  habet  antecedens  6C  confequcns.-crgo  quxlibct  propoi  tionalitas  habet  ad  minus  duo  an 
recedentia  & duo confequentia : hoc  eft.impofsibiie  fieri  in  paucioribus  quam  tribus  terminis, 
in  quibus  medius  eorum  antecedens  eft  & confequens , fif  ideo  proporrionaliras  erit  connnuai 
quare  in  tribus  terminis  ad  minus  erit  continua  proporrionaliras  conftitura.  Inconnnua  au- 
tem non  erit  in  paucioribus  quam  in  quatuor,  eo  quod  in  ipfa  quilibet  terminus  eft  tantum  an- 
tecedens aut  tantum  confequens:  idem  intellige  de  minori  numero  terminorum  improportio- 
naliraris.Si  enim  fuerit  continua,  erit  ad  minus  inter  tres  terminos.  Si  inconnnua,  ad  minu* 
inter  quatuor. 


Si 
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Si  fuerint  tres  quantitates  continue  proportionales , dicetur  pro- 
portio  prima?  ad  tertiam.proportio  prima?  ad  fecundam  duplicata. 

campanvs.  Diffinit  proportionem  quae  eft  inter  extremos  terminos  coniinux  pro- 
pomonaliraris  in  tribus  terminis  conftirurx  , 8i  dicit  quod  fi  fuerit  proportio  primi  ad  fe- 
cundum , ficut  fecundi  ad  tertium : erit  proportio  primi  ad  ternum  ficut  primi  ad  fecundum  du- 
plicata,hoc  cft,ex  duabus  talibus  compofira:fiue(quod  idem  cft)  erit  proportio  pnmi  ademtum 
ficut  primi  ad  fecundum  duplicata,  hoc  eft,in  fe  mulriplicata:ucrbi  grana  in  n umens.  Sint  tres 
numeri  continue  proportionales,  fintlp  connnue  dupli, ur  a,4,8:pro- 
portio  autem  primi  ad  tertium . erit  ficut  proportio  primi  ad  fecfidum  8 — t 

in  femulriplicararproportio  autem  primi  ad  fecudumeftdupla:dupla  T t 

uero  in  fe  multiplicata.producir  quadruplam : unde  proportio  extre- 
morum eft  quadrupla,  ludclicerduplumduplnuelfecundum  priorem  « — ■■■  < 

cxpofitionem, proportio  extremorum  cft  ficut  proportio  primi  ad  fe- 
cundum duplicata, quia  quadrupla  conftar  ex  duabus  duplis. 


Cum  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proportionales, propor  •« 
tio  prima:  ad  quartam,  dicetur  proportio  primi  ad  fecundam  tripli* 
cara. 

Campanv,  Diffinit  proportionem  qux  eft  inter  extremos  continux  proportionahtaeif 
in  quatuor  rerminis  conftirurx : &C  dicir  fi  fuerint  quaruor  quantitates  continui  proportionales: 
ent  proporrio  primf  ad  quartam, ficut  proportio  primxad  fecundam  triplicata, hoc  cft, ex  tribus 
talibus  compofita.quoma  tres  tales  inueniunrur  in  ca:fiuc(quod  idem  eft)  erit  proportio  pi  imx 
ad  quartam. ficut  pnmx  ad  fecundam  rnplicara.hocert  in  fe,  pofteain  productum  multiplicatas 
uerbi  grana  in  numeris.  Sint  quatuor  numeri  conti 

nue  proportionales,  finrip  continue  mpli, ut  finti,  **  « • " " 

1,9,17 : proportio  pnmi  ad  quartum  erit  ficut  pro-  $>  «■  ■ « 

portio  primi  ad  fecundum  in  fe,  pofteain  produftii  f , ■ — 

mulriplicatarproporrio  autem  primi  ad  fecundum,  , , , 

eft  tripla: tripla  uerd  in  femulriplicatarproducitno- 

cuplam  ,8C  tripla  in  noncuplam, producit  utginaiplamfeptuplamreni  itaip  proportio  extremo- 
rum uigincuplafeprupla.quod  eft  triplum  tripli.  Vel  fecundum  priorem  cxpolirtonem.propoi*- 
lio  extremorum  eft  ficut  proportio  primi  ad  fecundum  mphcara.quia  uigincuplafeprupia  con- 
ftar  ex  mbus  triplis. Non  difftnir  aurem  proportionem  extremorum  conrmuxproportionalita- 
tis  inter  plurcs  qu.im  quatuor  terminos  conftitutx.proprer  id  quod  dimenfiones  m rebus  naru- 
rahbus  repcrtx.non  excedunr  ternarium. Denominano  aurem  proportionis  duarum  quanttta- 
tum, quibus  milium  inrcrponitur  medium.habet  naturam  linex.Earum  uerd  quibus  interponi 
tur  unum  medium  in  cominua  proportionahrate.habet  naturam  fuperficici,co  quod  fit  ex  mul 
tiplicarione  denominationis  duarum  primarum  in  fe.  Omneaurem  quod  ex  tnulriplicarioneU-  1 
nexin  lineam  producitur, naturam  habet  fuperficiei:fi  in  fe  quidem, quadrarhfi  uerd  in  alteram, 
parte  altera  longioris.Sed  proportionis  earum  quanti  rarii  denominatio  quibus  in  connnua  pro 
pornoneduo  inedia  interponunrur.naturam  habet  folidi:  ^liaprouenitexmultiplicanonedc- 
nominanonis  duarum  primarum  primo  in  fe,  ex  qua  mulrtplicanone  producitur  lup erficics:dc 
liidcin  produltam , ex  qua  multiplicatione  prouenit  folidum  fiue  corpus : omne  etenim  quod 
ex  multipheanone  linea*  in  fuperficiem  producirur.crefcitin  folidum.  Eft  ergo  ac  fi  diceTe::pro- 
portio  duarum  quantirarum.eft  fimplcx  inreruallum,  fif  habens  naturam  fimplicis  dimenhonis 
ut  linexrproportionaliras  aurem  trium , eft  duplex  interuallum,  fi i habens  naturam  duplicis  di- 
menfionis  ur  fuperficiei:proporrionalira>  aurem  quatuor,  cft  triplex  interuallum, fic  habens  na- 
turam trinx  dimcnfioms  ut  folidi.  Et  quia  dimen  fiones  ulterius  non  procedunt , ideo  non  difti 
niuir  proporrionem  contentam  inter  extremos  proporrionalirans  in  qumq?  terminis, aut  pluri- 
bus conftiturx:uel  non  diffiniuir  proporrionem  in  his, quia  earum  proportio  habetur  ex  prxdi- 
Ifcs  diffinitionibus.  St  enim  in  tribus  terminis  proporrio  extremorum  conflat  ex  propornone 
primorum  duplicara,  fi i in  quaruor  rerminis  conftar,  ex  eadem  triplicata, in  quinque  ter- 
minis conftnr  cx  eadem  quadruplicata,  & in  fex  ex  eadem  quincuplicant:  unde  quemadmo- 
dum in  tribus  rerminis  continue  proportionalibus,  proportio  exrremorum  continet  propor- 
rionem primorum  bis,  fif  in  quartam  terminis  fer:  fic  in  quinque  rerminis  continebit  quater, 

& in  fex  quinquies,  fif  ita  deinceps  :ur  femper  proportio  exrremorum  in  rei  minis  continui 
proportionalibus  toties  continear  proportionem  prunorum  t quot  funi  omnes  termini , minui 

• uno. 


1 
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Uno. Similiter  quo$  fi  proportio  extremorum  corinuac  proporrionaliraris  in  tribus  terminis  con 
ftirurx.eft  ea  qux  producitur  ex  proportione  primorum  in  (e  fcmcl  multiplicata  ,&T  in  quatuor 
in  fe  bis  m ulnplicara  ,in  quinque  terminis  ea  qusr  produntur  ex  proportione  primorum  in  fe  ter 
multiplicata, in  fex  terminis  quater,  & fi(  femper  termini  fuerint  duobus  plures  multiplicatio 
mbus.fme  utmulnplicationesfinrxquales  mediis  extremis  inrerpofitis.  Etnotaquod  etiamin 
proportionalinte continua  extremorum, proportio  producirurex  omnibus  proportionibus  in 
tcrmcdfjs.urcxprxdt&is  apparet  ,8C  quod  pioportio  extremorum  condnuxproportionaliratis 
in  tribus  terminis  con ftiturr  denominatur  a quadrato,  inquatuor  uero  terminis  conftitutae 

^ denominatur  d cubo  , quorum  quidem  quadrari 
6C  cub»  larus,  eft  denominatio  proportionis  primi 
ad  fecundum , uerbi  gratia  in  numeris . Sint  quaruor 
numeri  continue  proportionales,  qui  finr  continue 
iripli  J,9,f  7»Si,proporrio  primi  ad  fecundum,  deno- 
minatur i ternario, eft  enim  tripla,  primi  uero  ad  ter- 
tium.a  nouenario  qui  eft  quadratus  ternarii, nam  ip- 
faeft  nocupla.Ar  uero  proporrio  primi  ad  quarrum, 
denominat  ur  i 17, qui  eft  cubus  denominarionis  pro 
pornonis  primi  ad  fecundum,  uidelicet  ternarii , ipfa 
enim  eft  uigincupla  fcprupla.  Er  proporrio  extremo- 
rum improportionalitaris  connuxin  tribus  terminis 
conftirutf, denominatur  i fuperficiali  non  quadrato, 
cuius  latera  funt  denominanones  1 piarum  proportio 
num,in  quaruor  uero  terminis  conftirurardcnomina 
tur  a folido  non  cubo,  cuius  nia  latera  funrdenomi-  t 
nationes  trium  proportionum,  quod  etiam  patetin 
numeris.  Sintquaruor  numeri  conrinuximpropor- 

lionales.qui  fint  2,4,12,48  :in  quibus  proportio  pri- 
mi  ad  fecundum  eft  dupla , fecundi  ad  ternum  tripla, 

& ideo  primi  ad  ternum  fcxcupla.tertn  uero  ad  quar- 
tum quadrupla^  Senarius  ergo  qui  eft  denomina- 
tio proportionis  primi  ad  renium, eft  fuperficialis.cuius  latera  funt  1 & j,  qu*  flnr  denominatio 
nes  duarum  primarum  proportio nu, 2 4 uero  qui  eft  denominatio  proportionis  primi  ad  quar- 
tum,eft  folidus,cuius  latera  funt  x,j,SC  4,  qua:  funt  denominationes  trium  proportionum  inter 
illos  quatuor  terminos  exiftentium. 

M Quantitatcsquatfuncin  proportioneuna.antecedensadcofcquen 
te m,8i  antecedens  ad  confequentcm , dicetur  econtrario  ficut  confc. 
quens  ad  antecedentem , fic  confcqucns  ad  antecedentem . Itcmcppcr- 
m utatim  ficut  antecedens  ad  antecedente,  fic  etiam  confequcns  ad  con 
fequentem. 


A «t  mite  M»'V 


C * mp a n vi.  Diffinit (pecicf proporrionaliraris ,qu* Tunc fex,uidclicrt conucrla.pcrmura 
ra.diliuifla,  coiun<fta,euerfa,&f  xqua.Sunt  autcfpecies.quafi  quidl  modi  argucdi.Diftinit  ergo 
primo  conuerfamproporrionalintemfil  permutaram,  in  qui-  4 e 

bus  manent  anrecedentia  fi C confequenria  eadem  fecundum  f t 

fubftantiam  (quod  non  eft  in  difiun&a.coniunlia.aur  euerfa) 

& in  quibus  nihil  extra  fumirur  ut  inarqua.  Vocat  aurem  ante-  *’  * 1 • 

cedens,  primum  extremum  proportionis, conlcqucnsuerduo  ^ d 

cat  fecundum.  V ult  itatp  per  hanc  diifimrionem , quod  fi  fuent  proportio  a ad  b ficut  c ad  d,fl^  ex 
hoc  ergo  concludam  ergo  b ad  a ficut  d ad  c, uidelicet  ur  faciam  de  antecedentibus  conlequenna, 
&C  de confequenribus  anrecedentia.quod  ifte  modus  arguendi  uocetur  proportionalius  econ- 
trario fiuecduerfa.Si  a utem  fic  arguam  a ad  b ficut  c ad  d,ergo  a ad  c ficut  b ad  d,  uidelicet  ut  am- 
bo extrema  prima  proportionis  fiant  anrecedentia,  ambo  exrrema  fecundx.confcquenha.uulc 
quod  ifte  modus  arguendi  uocetur  propomonaliras  permutata, fiC  in  ifto  modo  arguendi  fit  an 
recedens  fecunda: proportionis,  confcquensprimar.ffc  confequcns primx,an recedens  fecunda:. 

M Coniundia  uero  proportionali tas  dicitur , quoties  ficut  antecedens 


i 
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cum  confcquentcad  confequcns.ficctiam  antecedens  cumeonfcqum 

teadeonfequens. 

Campahvs.  Diffinit  coniunftam.dilmnflam.Kcuflfjni,  * fc 

in  quibus  «iam  nihil  extra  fummir,  fcd  ttrmini  non  manem  in  ip-  ' ' * 

fis  qdem  recundum  fubftaimatn.K  uult  qutid  (i  ira  fuerir  ur  fit  a ad  . * 

b.ficutc  addiS.’ ego  ex  hoc  condudamergo  totius  a b ad  b.ficut 
totius  c d ad  d.quod  ifte modus  arguendi  dicatut  proportionalius coniundta. 

Difiurufta  ucro  proportionalius,  dicitur  augmentorum  antecedor  14. 
tium  fupra  cGfequentia  arqua  comparatio. 

Csupanvj.  Vult  qudd  fi  fuerit  proportio  totius  a b « t 

ad  b ficut  totius  c d ad  d,8f  ex  ho<  ego  cociudam  ergo  a ad  b ' . ’ 

ficut  c ad  d,  qudd  ifte  modus  arguendi  uoceiurdifiunfU  r-  , ,*  , 

proportionalia!. 

EuerfaproportionalitaSjdiciturquoromlibet  anteccdentiu  ad  aug-  v 
menta  fui  fupra  confequcntiafua  fimilitudo  proportionum. 

CAMtAHvS.Vult  qudd  fi  fuerit  a b ad  b.ficut  c d ad  d,8t  ex  hoc  ego  t i 

concludam  ergo  a bad  a ficut  cd  ad  c.qudd  ifte  modus  arguendi  dica-  * T * 1 

tur  eueria  piopoiqpnaluas.  • 1 ! * 


Aequa  proportionalitas  dicitur.quanticatibus  plurimis  propofins, 

alnsip  fecundum  eundem  numerum  in  una  proportione  applicatis, 
mediorum  iquali  numero  remoto,  utrorumq)  fummorum  Gmilitu. 
do  proportionum. 

«t  <* 


C*wp a Nv«.Diffin!r «quam proportionaliorem, quf  4 ( 
ad  probandum  propofirumad  extri  fumitur,  & uult  quod 
(i  fumantur  quo;iibcr  quantitates . ut  a bc.itemcp  totidem  * 
alia:,  fiue  fint  eiufdem  generis  cum  prtmis,fiuealrerius,ut  d 


c f.fuerrntqj  fccundx  in  proportione  primarum, fiue  eodem  ordinc,ut  fi  dicatur  a ad  b ficut  d ad 
e,&:  b ad  c ficu:  e ad  f.fiueordine  conuei  fo  ut  fi  dicatur  a ad  b.ficut  ead  f,&  b ad  c ficut  d ad  e : K 
exhoc  concludatur  ergo  a ad  c ficut  d ad  f,  quod  ifte  modus  arguendi  uoceturarquaproportio- 
naliras.  Horum  autem  fex  modorum  arguendi,  qui  dicuntur  fpecies  proportionalioris, oui 
tuor  probat  autor  in  htera  infr.i  in  ifto  quinto. Permutatam  quidem  prop orrionalitatem,  probat 
in  1 6 liuius,diliunciam  ucro, in  i7,coniun<flam  in  tS^quam  uero  proportionalitatem.demon- 
ftrat  in  xx  SC  i?,fed  in  xi.cilm  quancitates  duorum  ordinum  eodem  ordine  funt  proportionales, 
in  i)  uero:cdm&  funr  proportionales  ordine  conucrfo.Conucrfam  uero  proportionalirate  aut 
euerfam  non  demonftrat.eo  qudd  conuerfa  patet  ex  ditftnitione  quannotum  incontinue  pro- 
portionalium Euerfa  autem  paret  ex  permurao  adiu  nante  19, ut  fuper  eandem  infumus  dilo- 
ri. Qualiter  autem  conuerfa  proportionalitas  ex  diui 
fionequanmarum  incontinue  proporhona'iummanifc  e r * 

fta  fir,demonfticmus  nunc . Sit  ergo  proportio  a ad  b,  fi-  * » ■ t 

cutc  ad  d,uolo  ergo  demonftrare  qudd  erit  bad  a, ficut  d , >.  . ^ 

ad  c.Sumantur  e ad  a,flc  f ad  c.acque  multiplicia, fimilirer  —4—  l . 

quoqr  g ad  b,  h ad  d,  «que  multiplicia,  enti*  per  con-  8 1 1 1 1 ‘ ' 1 r 

uerfionem  ditfimnonis  quannrarum  incontinue  propor 
nonalium, ut  e & g.itetnc*  f & fimilircr  fe  habeant  111  ad 

dmone.d.minunone  SC  ;r.}iintirare:inrelligo  tunc  b primum.a  fecundum, d ternum,  c quartum, 
fumata**  luntad  pt imum  8C  tertium, g & It srque multiplicia . Iremipad  fecundum#  quartum. 

f.ar.juemuriplicia  . Er  quia  multiplicia  pnmi  & lecundi  quae  funt  g&e  fimilircr  fehabene 
multiplicibus  terni.#  quarti  qux  funt  Ir  SC  f,  adinuicem  in  additione,  diminuttone&  squalita- 
te erit  per  diiYim  lnfiniuone  proportio  b primi  ad  a fccundu,ficur  c terti}  ad  d,quartu,quodeft 
propofitum.CoiuUc  itaque  modus  arguendi  qui  dicitur  conuerfa  proportionalitas.  Huius 

autem 
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aurem  quinti  libri  principia  plurimis  difficillima  effe  uidenrur,#  quibufda  conclufionibus  quas 
rx  ipfis  dcmonftrar.magisab  intcllcttu  diftanna.Ndul  enim  uidctur  intelledlui  immediatius  ad 
haerere, quam  quod  duarum  quarumlibet  quantitatum  xqualium  fit  ad  tertiam  quamlibet  una 
proporno,quod  tamen  huius  quinti  feptima  dcmonftrat.ex  diffinitione  incon  tinux  proportio- 
naliratis,  qux  ab  inrelle^u  primo  uidctur  quamplurimum  efle  remota.  Quis  enim  non  facilius 
duarum  quanntatum  xqualium  ad  aliquam  rertiam, eandem  efle  proportionem  cocedacquam 
quaruor  quantitatum  fi  multiplicia  primx  # rerrix  xqualiter  fumpra  multiplicibus  fccundxoC 
quarrx  xqualiter  fumptis  fimiliter  fe  habuerint  in  additione, diminurione  # xquaUtate.cfle pro 
pornonem  primxad  fecundi  ficut  ternae  ad  quartam?  Venim  fi  fubnliter  intuemur,  liquido  con 
ftabit  non  pofTe  uniri  intclleftui  quod  proportio  duarum  quantitatum  «qualium  ad  tertiam  Iit 
una,nifi  per  quid  eft  effe  propornonem  unam : fi  enim  quis  ignoret  quid  eft  efle  propornonem 
unam  eandem  proportione  alteri , quomodo  cognofcet  duarum  quanbtaru  xqualiu  efle  cande 
proportione  ad  terria?Indiger  igitur  proculdubio  inrcllcftus  antequS  illam  qux  uidcbatur  con 

ceptibilis  propofiiio.apprehcdat.huiusraquxperipfiusditftmtionehabebiturcogninonc,^» 

modu  utrum  ca  diffimno  duabus  quanbranbus  aequalibus  ad  ternam  coparatiscouemat  perrra 
if  latione, quod  fi  ditfinino  inueta  fuerftillis  quaiitanbuscoucmre.concludetur  propolim, Im  au 
tcoppofufi.Non  cft  igitur  immediata  propofino.quam  fuper  fkialis  apprehcfioimmcdiaraiudi 
cauir.  Similiter  quocp  immcdiariusiudicat  prima  apprehenfio  adhxrere  iniclle<ftui  quod  dua 
rum  quantitatum  inxqualium  maior  eft  proportio  maioris  earum  ad  aliam, quam  minoris  ad 
eandem, quam  demonftrar  8 huius, quim  quod  4 quanntatum  fit  maior  proportio  pnmx  ad  fe 
eundam  quam  terrixad  quartam , cum  multiplicibus  ad  primam  # tertiam  xqualiter  fumpris, 
iremta  al.js  ad  fecundam  # quartam  xqualircrmulnplex  pnmx  addit  fuper  multiplex  fecundf , 

# multiplex  temv  non  addit  fuper  multiplex  quart*  ,ex  quo  qux  prjdifla  cft  propohno  demon 
ftrarur.fed  fimiliter  nec  ipfa  poteftinrelligi.nifi  per  quid  eft  efle  propornont  maiore  Igitur  opor 
tuit  Euclidem, qux  quanniates  dicunrur  proportionales,#  qux  impropomonalcs  difiinire.  Pro 
portionales  aurem  funr, quarum  proportio  una  eft,#  impropornonales,  quarum  propornones 
dtucrfx.Iracp  diffiniuit  quanniates  quarum  proponio  una  eft,&  eas  in  quibus  conne<.  tunrur  ex 
trema  non  diflbeiaris  mediis, quas  uocauir  continue  proportionales,#  dixit  hanc  proportiona- 
liratem.in  tnbus  terminis  ad  minus  exiftere , propter  hoc  quod  unum  falrem  bis  fumendum  cft 
medium,#  eas  in  quibus  accidit  interrupbo  mediorum,#  hxc  funt  inconnnuc  proportionales, 

# hxc  proporrionaliras  ad  minus  exigit  quatuor  terminos.propter  alterius  medii  fumptionem. 

Erdiffmimrebam  quanritates  qux  funt  improportionales , quarum  eft .maior  una  proportio 
quam  fit alia.Er  fi efletomms  proportio  fcita  fiue  rarionaUs.tunc  fecilc  cflrt  intellectu cognofce 
re  qux  propornones  clTcm  una  # quxdiuerfx . Qsixemm  haberent  unam  denominanonem, 
eflentuna  quxaurem  diuerfas.diucrfx.hxcautem  facilitas  manifefta  eft  ex  anthmerica,  quoiul 
omnium  numerorum  proportio  fcua  # radonaliseft.  Vndelordanusin  faundo  Anrhmcticx 
fux  diffiniens  qux  proportiones  funrexdcm  # quxdiuerfx,  dicit  ea  fdem  cflcquxcandcmde- 
nominabonem  recipiunt. Maiorem  uero.qux maiorem, & minorem, qux  minorcm.Sed  infini- 
ix  funt  propornones  irradonales.quarum  denominabo  fcibilis  no  eft:quarecum  Euclides  con- 
fideret in  hoc  libro  fuo  proportionalia  communirer  non  contrahendo  ad  ranonalcs  ucl  irratio- 
nales,quoniam  con  fiderat  propornonem  repertam  in  conbnuisquj  communis  eft  ad  iftas.non 
poruir  diffinire  idenntatem  propordonu , per  idenntarem  denominanonu,  ficut  amhmcncus, 
eo  quod  multarum  propordonum(ur  diffum  eft)funtdenominadones  fimplicirerignOtx,  difn 
nibonem  aurem  oportet  fieri  ex  nobs.unde  mahba  proportionum  irrationalium,  coegit  Eucli- 
dem tales  dtifinibones  ponere. Quia  ergo  non  potuit  (ut  patet  ex  prxmifsis)diftinire  proportio 
nalirarem  fiue  identitatem  propornonum  peridenbtatem  habitudinum, fiue  denominanonum 
ipforum  terminorum  propter  irranonalitarem  habitudinum  # inconuenienbam  terminorum, 
coaltus  eft  refugere  ad  terminorum  mulriplicia.urex  illorum  liabitudinibus  quantum  ad  cxccf- 
fum  # xqualirarem  confiderabs  xquis  numerofiranbus  fumptorum,  per  quod  ad  naturam  irra 
rionalitabs  reducuntur.propofitam  diffintbonem  ucncrur : nihil  enim  tnquocunqt inaequalita- 
tis genere,  terminis  magis  idem,  quam  eorum  muldplicia,  nec  terminorfi  habitudinibus,  quam 
multiplicium  habitudo.  Et  quia  proportio  eft  duarum  quanntatum  eiufdem  genens  certa  ha 

bitudo  confiderata  in  eo  quod  funt  xquales, aut  altera  maior, ideo  idennras  proportionum  exi- 
ftenrium  inter  primam  4 quanntatum  ad  fecundam,#  ternam  ad  quartam, eft  fimilis  xqualiras 
primx  ad  fecundam,#  tertix  ad  quartam.aut  fimilis  maiontas.aut  fimilis  minontas:hxc  autem 
fimilis  cqualitas.aut  fimilis  maiontas.aut  fimilis  minoriras,  tunc  cft  inter  quaruor  quaslibet  qu  i 
tirates , ciim  eft  inter  omnes  earum  xqualiter  muldpliccs.  Quod  ago  didr  in  quinra  diffini- 
tione .quantitates  qux  dicunrur  continuam  propordonalitarcm  habere, funt  quarum  xque  mul 
tipliciaaurxqua  funt, aut  jquefibi  fine  intcrrupdoneaddutaiitrainuuntxftac  fi  dueret^omnrt 
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illas  quantitates  uoco  continue  proportionales  ( quod  eft  eas  fi  militer  efic  squales  continui , & 
fiiniiuer  continue  eife  maiores,  & limi  lirer  continue  efte  minores  ) quarum  omnes  xqucmulti- 
phces.aut  libunuicem  funt.fimiUterconrinuexquales.uelfimilitercontinue  maiores,  uel  fimiB 
ter  continue  minores.qudd  eft  etiam  ipfas  multiplices  eflfe  continue  proportionales-.quod  fi  hoc 
alicubi  in  multiplicibus  diifonat.eas  dico  non  eife  continue  proportionales.  Quod  autem  di 
ctt  in  fexta  diifinitione, Quantitates  qu(  dicuntur  efic  fecundum  proportionem  unam  prima  ad 
fecundam  8d  tertia  ad  quartam.&c.eft  ac  fi  dicerer  omnes  4 quantitates  uoco  incontinue  propor 
tionales,8£  fehaberepnmam  ad  fecundam, ficut  tertia  fe habet  ad  quartam(quodeft  primam  ad 
fecundam , 8C  ternam  ad  quartam  fimiliter  fe  habere  in  arquando  aut  addendo  aut  minuendo) 
quarum  omnes  xque  multiplices  primx  & tertixad  omnes  xque  multiplices  fecundx  & quartg 
fimiliter  fe  habent  aut  in  (quando  aut  addendo  aut  min  uendo.quod  eft  etiam  m ulnplices  pnmp 
in  eadem  proportione  fe  habere  ad  multiplices  iecundx,  in  qua  multiplices  tertix  fe habent  ad 
multiplices  quarrx : quod  fi  hoc  alicubi  diifonar  in  multiplicibus , dico  non  efic  proportionem 
primxad  fecundam  ficut  tertixad  quartam.  Quod  autem  dicit  in  sdiffinitione,  eft  ac  fi  dicerer, 
maiorem  propornonera  uoco  4 quantitatum, primae  ad  fecundam  quam  tertixad  quarti  (quod 
eft  primam  magis  excedere  fecundam  quam  tertia  excedar  quartam)  quarum  aliqua  ex  multipli 
cibus  primxaddit  fu  per  aliquam  ex  mulnplicibus  fecundx, aliqua  ex  multiplicibus  tertix  fum- 
pta  fecundum  numerationem  multiplicis  prima,  non  addente  fu  per  aliquem  ex  mulnplicibus 
quarrx fumpra fecundum  numerationem  mulnplicis  fecundx,  quod  efic  maiorem  propor. 
tionem  multiplicis  prima  ad  multiplicem  fccund(,quam  multiplicis  rernx  ad  multiplicem  quar 
tx.  Dnhniriones  autem  1 rtas  nifi  funr  aliqui  demonftrare, quorum  AmctuS  filius  lofeph  ten 

tauit eas demonftrareinepiftolafua, quam  de  proportione  3C  proporrionaiitare  compofuir,8£ 
accepit  tria  per  modum  pofinonis  tanquam  principia, qux  dicit  efic  per  fenora  & probatione 
non  indigere. Quorum  primum  eft  quod  fi  fuennr  4 quantitates , quarum  fit  proporno  primx 
ad  fecundam  ficut  rernx  ad  quartam, criteconuerfo  proportio  fecundx  ad  primam  ficut  quartx 
ad  terriamr&hiceft  modus  arguendi.quem  uocautrfupenus  Euclides  conuerfam  proportiona- 
liorem. Er  en-auir, quoniam  dixit  propofi  tionem  efie  per  fe  notam:  cuius  tamen  anteccdensfif 
confequens  funr  ignora. Ignotum  eft  entra  quid  fit  efie  proportionem  primx  quantitatis  ad  fe- 
cundam ficut  ternx  ad  quanam, quare  hoc  ignoro  pofito.impofsibileeft  intelligere  quid  ex  ipfo 
iequarur.Similtrcr  quoq?  quia  confequens  eft  ignotum, impofsibile  eft  intelligere  quid  ad  ipfam 
antecedat.  Secundum  principium  eius  fuit,  quod  fi  fuerint  4 quantarates, quarum  fit  proportio 
primx  ad  fecundam  ficut  tertix  ad  quarram.fi  prima  fir  maior  fecunda , erit  tertia  maior  quarta, 
& fi  minor, minor, & fi  xqualiS.xqualis.Tcrtium  fuit  quodti  fuerint  4 quantitates, quarum  fit 
proporno  primxad  fecundam  ficut  rernx  ad  quanam,  erit  primx  ad  quodlibet  multiplex  fccun 
dx,  ficut  rernx  ad  xque  multiplex  ex  mulriplictbusquartx.  Er  accidit  Hbi  in  iftis  duobus  princi- 
piis  idem  peccatum,  quod  accidebar  in  primo:  accepit  4 a b g 

enim  in  omnibus  ignota  fimiliter  tanquam  nora.qua  , — » > -* 

re  non  dcmofttauinpcccauirenamin  fecunda  demon 

ftratione  8C  in  quinta,  in  quarum  qualibet  arguit  ex  8 t *— • d * 

uel  ex  10  huius  qux  probantur  ex  diffinitione  inconri 

nux  proporrionaliraru.  Arguit  enim  fic,fi  proportio  a b ad  c eft  maior  quam  g ad  d, fir  ergo  ut  n 
b parns  a b ad  e.ficur  g ad  cfper  quod  apparet  ipfum  fupponcrc  quod  duarum  quantitatum  a b 
SC  n b mxqualium  relatarum  ad  c maior  maiorem  & minor  minorem  ad  ipfam  obnnet  propor- 
tionem,uel  quod  quantitas  qux  ad  e habebit  minorem  proportionem  quam  habeat  a b.ent  mi- 
nor a b, quorum  primum  deraonftrat  3 huius,&  fecundum  »0 . Nam  ctim  uulns  luinere  quan- 
titatem qux  fe  habear  ad  e in  proporrionegad  d.dabo  nbi  maioremaut  minorem  aut  xqualcm 
a b indiiferenrer  ficut  uoluero.quareaur non  demouftrat  autaccidirfibi  circulus,  &C 
principia  eife  ignotiora  conclufionrbus.Supponenda  funr  igitur  cum  Eu- 
clide pnnei pia  tanquam  nora  , 6C  non  ipfa  ex  conclufioui- 
bus,  fed  condufiones  ex  ipfis  demon- 
• ftraudx  funr. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRIC  ORVM  ELE' 

mentorum > Liber  quintus. 

Duclii.er  "Zmberto.  Diffinitione!. 

Ars,eft  magnitudo  magnitudinis  minormaioris,  qu3- 
do  minor  metitur  maiorem,  i Multiplex  autem, ma- 
iorminori, quando  eam  metiturminor.  j Ratio,  eft 
duarum  magnitudinum  ciufdem  generis  ^aliquatenus 
adinuicem  quaedam  habitudo.  4 Proportio  uero.eft 
rationum*identitas.  5 Rationemhabereadinuicemmagnitudinesdi 
cuntur,  quae  poliunt  multiplicatae  inuicem  excedere.  6 In  eadem  ra- 
tione magnitudines  dicutur  cflc, prima  ad  fecundam,^  tertia  ad  quar- 
tamrquando  prima:  tertiae  aeque  multipliccs,fccundx&  quartae  xque 
multiplices,  iuxta  quamuis  multiplicationem  utraque  utranqi  ucl  uni 
exccdunt.uel  uni  xquales  funt,uel  uni  deficiunt,  fumptx  adinuice.  7 
Eandem  aute  habentes  ratione  magnitudines,  ^portionales  uocetur. 
8 Quando  uerofquemultiplexprimxexccflcritmultipliccfccundx, 
multiplex  aute  tertixno  ex celferitmulriplicequartx.tuncprimaadfe- 
eunda  maiorem  rationem  habere  dicctur,q?  tertia  ad  quartam.  9 Pro- 
portio autem  in  tribus  terminis,*minimaeft.  10  Quado  tresmagnitu 
dines  proportionales  luerint,  prima  ad  tertiam  duplicem  rationem  ha 
bere  dicetur  quitu  ad  fecundam.  Quandoautcm  quatuor  magnitudi 
nes  proportionales  fuerint.prima  ad  quartam  triplicem  rationem  habe 
redicetur  quam  ad  lecunda.Etfempcr  deinceps  una  plus,quoad  pro- 
portio fuerit.  1 1 *SimiIis  rationis  magnitudines  dicuntur,anteceden 
tes  antecedentibus  8c  confequentes  confequentibus.  11  Permutata 
ratio.eft  acceptio  antecedentis  ad  antecedens,&  confcquentis  ad  conle 
quens.  ij  *Conuerfa  ratio,  cll  acceptio  confequentis  ad  antecedens, 
tanquam  antecedentis  ad  confcquens.  14  Compofitio  rationis, 
eft  acceptio  antecedentis  cum  confequente,  Gcut  unius,ad  ipfum  con- 
fequens.  15  Diuifiorationis,cftacceptiocxfeffus,quo  excedit  ante- 
cedens ipfum  confcquens,ad  ipfum  confcquens.  16  Conucrfio  ratio- 
nis,eftacceptio*antecedentis  adcxceflTum,quo  exceditantecedcns  ip- 
fum confcquens.  17  Aequa  ratio, cfl  pluribus  exiftentibus  magnitu- 
dinibus & alrjs  cis  cqualibus  multitudine*una  fumptis,&  in  eadem  ra 
tionequado  fuerit  Gcut  in  primis  magnitudinibus  primaad  ultimam, 
Gcin  fecundis  magnitudinibus  primaad  ultimam.  Vclalitcr.  Acceptio 
extremitum  per  (ubtradiionem  mediarum,  is  Ordinata  proportio, 
cft  cum  fuerit  antecedes  ad  cofequens,  Gcut  antecedens  ad  cofequcns, 
& confcquens  ad  rem  aliam, ficut  confcquens  ad  rem  aliam.  19  Inor- 
.v;.  . j k j 
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dinata.pportio.eft  cum  fuerit  antecedens  ad  cofequcns.ficut  antecede* 
ad  confequens , & cofequens  ad  rem  aliam  ficut  res  alia  ad  antecedens, 
zo  Extenfapportio.efi  quando  fuerit  ficut  antecedens  ad  cofequens  Gc 
recedens  ad  confequens , fuerit  autem  & ficut  cSfequens  ad  rem  aliam, 
fic  confequens  ad  rem  aliam,  zi  Perturbata  autc  proportio  ,cft  quan- 
do tribus  exifientibus  magnitudinibus  &alqs  cis  xcjuahbus  multitu- 
dine , (it  ficutquidem  in  primis  magnitudinibus  antecedens  ad  con  fc* 
quens  ficin  fecundis  magnitudinibusantecedens  ad  confequens,  ficut 
autem  in  primis  magnitudinibus  cofequens  adremaliam,(icin  fecun- 
dis res  alia  ad  antecedens. 

EuchlexCamp.  Propofttio  i. 

I fuerint  quotlibet  quantitates  aliarum  totidem  aeque 
multiplices, aut  fingulacfingulis  aequales , nccefie  eft 
quemadmodum  una  illarum  ad  fui  comparcm.totum 
quoque  ex  his  aggregatum  ad  omnes  illas  pariter  acce- 

__  ptas  liinilitcr (e habere. 

C a « »«  a s v s.  Sintquorlibcrquanrirarejquar  finra,b»c»*l*arum  roridem  qux  fint  def,  *> 
que  muffcplucs , unaquxq;  ad  lui  comparem,  aurfingulse  * y c 

finr  lingulis  xqualcs,  ita  uideliccr  quod  ficut  a eft  mula-  lJ  iJ  " 

plex  d,ua  b ert  multiplex  e,&'  c multiplex  fiuel  li  a eft  xqua 
lis  «i, quod  limiUtcr  b fit  squalis  e,  & c xqualts  f,  dico  quod 
~ tCt ‘ 
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ficut  fe  liabct  a ad  d.ita  fc  habet  aggregatum  ex  omnibus  qu*  funt  a b c.  ad  aggregatum  ex  om- 
nibus qu*  funtd  e f.  Qjiod  fi  fingul*  lingulis  fint  *quales, patet propofitutn  per  hanc  com- 
munem fctentiam,  fiaiquahbusicqualia  addantur,  tota  quot;  j 

erunt  cqualia.Siautem  fint  omnes  fuis  comparibus  (qucmul  i , ,,  uri 

npliccs.diuilVscisfrcunduinquaiintatemfuaruin  lubmulnpli  ‘ j , 

aum,criiaggrcgarumexprimaparrea&primab,& pnmac,  ' ' ' 

*qualcaggregatoexd  e f.perpradiaam  communem  fdennam  adiuuantehac,  quit  eidem  funt 

xqualia,  interfit  lunt  iqualia . Similiter  quoip  aggregatum  ex  fecundis  partibus  quantitatum  a 
b c.erit  arquale  aggregato  ex  d e f.ficip  decxtrris.St  quia  hoc  poterit  toriens  fieri  quotiens  d conti 
netur  tn  a.erit  ur  aquale  aggregatum  ex  d e f.  totiens  connncatur  in  aggregato  ex  a b c.quotienf 
d, continetur  in  a. Q_uia ergo  quotiens  d numetat  a.tonensaggregatum  ex  d e f.numcrat  aggre- 
gatum ex  a b c,  patet  quod  ficut  a cit  multiplex  ad  d.ita  aggregatum  ex  a b c , aggregati  ex  de  k 
quod  eft  propofitum. 

Euehd.ex  Zamb.  Theorema  i.  P ropoptio  t. 

Si  fuerint  quotcunqi  magnitudines  quotcuntp  magnitudinu  arqua-  » 
lium  numero  fingulf  fingularu  aeque  multipliccs.quotuplex  e fi:  unius 
una  magnitudo.totupliccs  erunt  & omnes  omnium. 

T H E 6 N ex  Z amb.  Sint  quofcunq;  magnitudines  * £,>  ',quotcunq;  magnitudi' 
num  >J,equalium  numero, eque  multiplicet,  fmgule lingularum . Dico  quod  quotuplcx 
e/i  * t.ipfiM  <,totupliees  erunt  *t,cr  > 'Marum  ■/.  Quoniam  emm  eque  multiplex  ejl 
* f,  ipfiltt  ',CTr'  tpliittfyquotcuq;  igitur  magnitudines  funt  in  at  equales  ipfi  q totidem 
crin  > * funt  equajes  ibfif.  Dirimatur  quidem  * ftn  magnitudines  equales  ipfi hoc  ejl 
« ♦ CT  • <:cr  j-  «*  tqtpftfequalei  magnitudinet.boe  ejl , t>,ty  t>  'Ent  nimirum  multitu- 
do ipfarum  r>cr’  '.multitudini  ipfarum  «»cr«/s  equalrt . EI  quoniam  e qualis  e/i  < 
ipli',<7>diplif,cr  ■ - ' 
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‘,CT  > * ipfi!, 9 ••  er  > J.ipfit 1 f.funt  equales, rr  per  hoc  quoniam  equalis  e/i » /s,  r 

ipfi  'iCT  t%*,ipR  /.ce  'jpfit  • /.  Qgoteunq;  igitur  funt  in  •»  t,  equalet  ipfi-, tot  -ii 

ejimpftt « f <T> 'funt  equalet  ipfis  if.quotupfex  igitur  eft  *t,ip/ius  •.totuplieei  funt  “ I 
* \cr>  ipfarum  ‘f.Si  fuerint  igitur  quoteunq;  magnitudines  quoteunq;  magnitudinum 
eaualiwn  numero  fmgule  Cingularum  eque  multiplices.quotuplex  eft  una  magnitudo  u- 
tuut/ctuplicet  erunt  ej  omnti  omnium:  quod  demonjlrajje  oportuit. 
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LIBER  QJTAKTVS. 

HjkM.  «*  Omp.  Propofitio  l, 

1 1 fuerint  fex  quantitates.quariim  prima  adfecundamatqp 
tertia  ad  quartam  aequemulripliccs.quintauero  ad  fccun 
dam  at<p  fexta  ad  quarta  aeque  multiplices.totum  primg 

& quinta?  ad  fecudam,totumcp  tertiae  & fextae  ad  quarta 

aeque  multiplicia  efle  conueniet. 

Campanvs.  Sinr fex quanntares.a prima,b  fecunda,c tertia, d quarta, c quinti, f fexta. 
Sin tep  a & c.xquc  mulriplkcJ ad  b,4K  d.ltcm^ 
e,3C  f.lTnrxque multiplices  ad  cafdcm.  Dico 

quod  ficui  totum  aggregati!  ex  a & e.cft  mut-  , ^ . 

riplex  adquJtirarem  b , ira  torum  aggregatum 
ex  c & f.eftmulnpiex  ad  quanriratcm  d.Nam 
quia  numerus  fecundum  quem  b continetur 
in  a.eft  «qualis  numero  iecundu  quem  d con- 
tinetur in  c.limiliterquoqt  numerus  fecundum 
quem  b continetur  in  e.cft  «qualis  numero  fe- 
cundum quem  d continetur  in  f,  erit  per  com- 
munem fcienriara.qux eft.fi  «quaubus  «qua- 
lia addantur  Si  tota  quocp  erunt  «qua  lia  .numerus  fecundum  quem  b continetur  in  aggregato 
cx  a 8C  e, «qualis  numero  fecundum  quem  d continetur  in  aggregato  ex  c & f,quarc  ficut  ag- 
gregatum ex  a & c,ert multiplex  ad  b,ita  aggregatum  ex  f,eft  multiplex  ad  d.quod  eft 
propoiitum. 

Euclidex  Zamb.  Theorema  1.  Prcpofttiox. 

Si  prima  fecundae  aequ^  fuerit  multipIex.&T  tertia  quarta?,  fuerit  au  te 
SC  quinta  fecudae  arque  multiplex  SC  foeta  quartx.Sf  compofira  prima 
8i  quin  ta, fecunda?  a'que  multiplex  erit, & tertia  & fexta  quartae. 

THEONexZasi.  Prinu  enim  - /, fecunde  >,aqui  multiplex  cjlo.cr  tertia  a \jpfuufjpur* 
te  Jit  autem  cr  quinta  t -fecunde  r.eque  multiplex.cr  fexta  < * ipfius /.quarte.  Dito  quod  compofite 
prima  cr  quinta  * ■,ipfm->,fecudeequc  multiplex  erit, cr  tertia  cr  fetet  a ipfius 

/.quarte.  Qgonii  enim  eque  multiplex  ejl  * f, ipfius  y.cr  A •Jpfiut/.quot  magnuudi  . 
nes  igitur  funt  in  • It, aquales  ipft  >, totidem  magnitudines  funt  crin-t  aquales  ipft 
[.ac  per  koe.cr  quot  funt  tn  f ■, equalcs  ipft  r.tol  etiam  funt  in  • -‘.aquales  ipft/. 

Quot  igitur  funt  in  tota  « t.equales  ipft  >:totfunt  in  tota  * /.equalcs  ipft/ Quoti». 
plex  igitur  e/i « r.ipfim  ,.totuplex  rfl  * /.ipfim  / Et  compofita  igitur  prima  cr  quin  I 
tau  ‘.ipftut  j.fecttnde  eque  erit  multiplex  cr  tertia  cr  ferta  A /tiplius., quarte  Si 
prima  tgitur  fecunde  eque  fuerit  multiplex  cr  Icrtia  quarte, fuerit  autem  cr  quin- 
ta fecunda  eque  multipl/xcr  fexta  quarte,  etiam  compofita  prima  cr  quinta  Jecm 
de  eque  multiplex  crit.cr  tertia  fexta  quarte  :quod  demonflrafje  oportuit. 
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Eueiid.ex  Camp.  Propofitio;. 

1 fuerint  primum  fecundi  8C  ternum  quarti  aeque mulnplicia, 
ad  primum  uero  & tertium  multiplices  fumantur  aequales, 

erunt  multiplex  primi  ad  fecundum, atep  multiplex  tcrtqad 

quartum  a?quc  multiplicia. 

C a u r.  Sint  fex  quiritata,!  pnma.b  feciida.c  tertia, d quarta, e quinta, f fex  ta.finrqt  a ad  b Et 
«ad  d.itcmqi  f ad  a Si  fad  c.xque  multiplices. Dico  quod  fkurc  cft  multiplex  ad  b.iiaf  add.Di- 
uidanir  emmefetundum  quantitatem  a fui  multiplicis.Si  f fecundum  quanmateme, em ip  pro- 
pter xquatirarem  partium  e ad  a, fit  partium  f ad  c, ut  quxlibct  panium  c (it  ita  multiplex  ad  bf 
ficui  quxlibct  panium  f ad  da  Qjiia  ergo  ficut  prima  pars  c cft  multiplex  ad  b.ira  prima  pari  eft 
multiplex  ad  d.itemqi  ficut  fecunda  pars  e «it  multiplex  ad  b.iia  fecunda  f ad  d, ergo  em  per  prx- 
milfam,ut  aggregatum  ex  duabus  primis  partibus, e fit  ita  multiplex  ad  b,  ficut  aggregatum  ex 
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duabus  primis  panibus  f ad  d.  Et  quia  rutfus  ttrtia  pars  c , i i i - 1 

(fi  fit  aliqua  tatiapars  )cft  ita  multiplo  ad  bftcut  tertia  f * „ , , , 

ad  d,mt  ptr  candrm  ut  totum  aggrrgatii  ot  tribus  primis  . , 

partibus  c.fir  ira  multiplex  ad  b, ficut  totum  aggregatum  ex  ^ 

tribus  pnmis  partibus  f ad  d.  Sicip(fi  plures  luerint  partes  e , | ■ ' 

Si  f)<omponendo  femper  fequentem  cum  aggregato  ex  c ' ' * 

prioribus, concludes  quod  ficut  e eft  multiplex  ad  b, ira  f ad  I 1 1 r • 

dpcrprxmilfatnroiiciisfumpttm.quotfuerinr  partes  in  cautin  f,  minus  una.ficty  patet  pro* 
politum. 

Puclid.ex  Zamb.  Theorema}-  Propoptio  j. 

Si  primum  fecundi  eque  fuerit  multiplex  & tertium  quarti, fumatur 
autem  eque  multiplicia  primi  & tertrj .etiam  ex sequo eoru  qup fum pia 
fiant  utruquc  utriufqueacqueerit  multiplcx.alterum  quidem  fecundi, 
altcruniautcm  quarti. 

T H E O Ne*  Zamberto.  Primum  enim  « fecundi feque pt multiplex, cr  ter 
tium  >,ippun  quarti,  fumanturq;  ipfori  •>  >,e que  multiplicia  i.  Dico  quod 

teque  multiplex  eft  i f,ipflM  f,cr  • -\ipftm  a ■ Quoniam  enim  eque  multiplex  eft  >/, 
ip/tm  *,<y  • tftpftu  >,qucl  igitur  fum  magnitudine!  equalet  m • /,tp/i  >,tof  etiam 
funi  magnitudines  in  * '\equalet  ipp  >.  Dirimatur  quidem  • /,in  magnitudines  equi 
let  ipp  •, hoc  eft  > «,©•  « /,cr  * ‘Vn  equales  ipp  >,hoc  eft  . *,erxb,ertt  utiq;  aqua- 
lis multitudo  ipforum ' «,cr  - f multitudini  ipforum  • \cr  » ‘■'•Et  quottta"  a-que  mul- 
tiplex  eft *,ipput  f,cr  r tpfiut  s,equalu  aute  eft  > «,lp/i  -,cr*  ',ip/i  y.eque  igitur 
eft  multiplex  > ,tp/iiK  i,cr  ■ x.ip/iut  <<■  Ae  per  hoc  ia  eque  multiplex  eft  *f,ipptu 
fer  i P.ip/ius  r Quoniam  igitur  primum  • *,ipfuu  < , fecundi  equi  eft  multiplex, 
cr  tertium  ■ \ip/itn  a,quartt:cft  autem  cr  quintum  "fqpftui  'fecundi  a que  multi- 
plexer/extum  xim/iut  U,quaru,eycompofitum  l|trur(per  i qumtijprmum  cr 
quintum  Ij,lpfm  yfeeundl  eque  eft  multiplex, cr  tertium  cr  ftxtum  • (,tpptu  s quarti.  Si  primum  igi- 
tur fecundi  eque  fiunt  multiplex  et  tertium  quartifumdrurjj  primi  cr  terti)  eque  multiplieia.ettam  ex 
equo  eorum  quefumpta  funt  utrunj  utriuf^equi  erit  multiplex,  alterum  fecundi,  alterum  autem 
quarttiquod  oportebat  demonltrare. 
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PuclidexCamp. 


Propoptio  < 


1 fuerit  proportio  primi  ad  fecudum,  ficut  tertrj  ad  quartum, 
ad  primum  autem  & tertium  aeque  multiplicia  aiTignentur, 

itemcp  ad  fecundum  & quartum  multiplices  acquales,erunt 

alTignata:  multiplices  eodem  ordine  proportionales. 

Canpanvs.  Sit  proportio  a primi  ad  b fecundum, ficut  c 
tertrj  ad  d quartum,  lumanrurcp  e ad  a,  & f ad  c.xquc  m ulri- 
pliaa  itcnup  g ad  b,&  Ii  ad  d.xquc  multiplicia.  Dico  quod 
proportio  e ad  g, eft  ficut  f ad  h.  Sumam  k ad  e,&  fad  f,  seque 
rmilnplicia.iremcp  m ad  g,&  n ad  linque  multiplicia. Er  quia 
e 6C  f.funr  xque  multiplicia  ad  a & c,iremcp  k & 1 seque  mulri 
pliciaad  cSi  f,  erunt  perprxmirtam  k Si  I, xque  multiplicia 
ad  a & c.per  eandem  quocp  erunt  m dC  n.jquc  multiplicia  ad 
b &d. Quare  per  conuerfionc  diffinitionis  inconnnuxpro- 
porrionaliratis.k  ad  m ,8i  1 ad  n.fi militer  le  habebunt  in  ad- 
dendo,diminuendo  &C  xquando.Quia  ergo  K 8C 1 funt  xque 
multiplicia  ad  c&C  f,itemcpm& n,(que  multiplicia  ad  gflih,  • 

erirpeidtftmmoiicincontinuxpropornonaUtatis.propor-  K cabgmlfcdbn 
tio  e ad  g, ficut  fad  hsquod  eft  propofitum. 

Euclid.exZmb.  Theoremx  4.  Propoptio  4. 

Si primum  ad  fecundum  eandem  habucritrationcm,  8t  tertium  ad 

quartum. 
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quartum.etiamafque  multiplicia  primi  &C  tertii  ad  arquemuluplicia  (&. 
eundi  & quarti.iuxta  quamuismuluplicauonemjeandem  habebunt  ra 
cionem  fumptaadinuicem. 

THEON  cxZamb.  Primum enim a, ad fecundum  t.eandem  babeatrationcm,quem  tertium  y,ad 
quartum  ->,Et  fumatur  quidem  tpforii  ■*  f,equc  multiplicia,*  /,c ripforu  4 -'.olla 
utcunque  multiplica  • 0.  Dico  quod  ficui  fc  habet  ■ ,ad  tpfum  ■,ficfc  habebit  {,ad 
ipfum  ‘.Sumuntur  enim  ipforum  • ,',eque  multiplicia  ■ cr  \cr  ipforum • /,<Jm 
quomodocunq;  eque  multiplicia , hoc  c/l  n,v>.  Et  quoniam  eque  multiplex  eft 
ip/?iH  « ,er  {,'pfius  >,crfumptajunt  ipforum  > /,eque  multiplicia  - cr  *,igitur*. 

(per  3 quinliyquc multiplex  efitpfim  >,ej  >,ipfiusy,crproptcrca,eque  multi - 
plex  efl quoql»,ipfiiuA,c-',ipfiut '.Et  quoniam  eft  ut  *,ad  kfte  y,aiJwfum- 
ptafunt  ipforum  • >,eque multiplicia  « =, ipforum  autem  !',aha  quomodocunq; 
eque  multiplicia,hoc  efl  t-,*,fi  igitur  excedit  -, ipfum  a, excedit  cr  ipfum -,cr 
fi  aquale, aquale.crfi  minus, minui,  (per  C diffinitione  tertij)  Sunt  autem  « vp- 
foru  h.aque  multiplicia,ct a >,ipforu  * j/ij  quomodocuq - eque  multiplicia funt. 

Efl  igitur  ut  ',ad  • ,ftc  f,od  :’-Sl  pnmum  igitur  ad  fecundum  eandem  habuerit  ratio- 
rem cr  tertium  ad  quartum,  v eque  multiplicia  primi  C r tertij  ad  eque  multipli- 
tia  fecundi  et  quartt  juxta  quamuii  multiplicatione  eandem  ratione  habebunt fum-  | . 

pia  adinulcem,(per  6 diffinitiorem  quinti  )quod  oportebat  demcnjhare.  ...II 

LEMM  fi  flue  alJumptio.Qjjoniam  igitur  demhjlratum  efl  quod  fi  excedit  u,ip-  « > « £ 
fumr  excedit  quoq;  -.ipfum  -,<y  fi  equalc,equalc:cr  fi  minus, minutimanlfcflu  autem 
efl  quod  fi  n,  ipfum  -,cxccdit,cr  • excedit  ipfum  '.'cr/l  equalc,equalc:<yft  minui, mi 
mutae  per  hoc  erit  ut  • ,ad  ' fle  t,adf. 

CORRELARIVM.  Hine  manififtum  efl  quod  fi  quatuor  magnitudine  i pro- 
portionales fuerint, creor.tr  a quoq;  proportionales  erunt. 

EuchdexCamp.  Propoptios. 

I fuerint  dux  quantitates  quaru  una  fit  pars  alte- 
riusjminuaturcp  ab  utracp  ipfaru  ipfa  pars.erit  re- 

liquum  reliquo  at$  totum  toti  aeque  multiplex.  , , 

dlic.ininuaturcp  ab  utraque  ipfarum  ipfa  pars  aliquota,  u ; > e 
eritrehquum  reliqui  tota  pars  ,quota  totum  totius. 

C»  k i'  t * v s.  Sir  quantitas  a b tota  pars  quanritans  c d.quora  eft  eb  iplius  a b.minuaturig 
abexqusnritatccd.&  firrefiduum  fc.eniqn  d.rquahs a b.firailitcr  quoqt minuatur ebexquan 
mate  a b.liliprcfid  uumra.  Dico  qudd  quota  p.rseft  , , 

quanntas  a b quantitatis  c d.tota  eft  quantitas  a cquan  * i ' * * 

titatisc  f.Giim enim  fdfit a-qualis a b.cntf  d.ira  mul-  . , - ■ ■ 

tipicx  e b.ticuf  c d eft  multiplca  a b. ponam  itaqt  d g ita  4 « h 

multiplicem  a e, ficui  f d.eft  multiplex  e b eritip  ex  prima  huius  quantitas  fg, ita  multiplex  a b, 
ficut  f d.eft  multipiexeb,&  quia  (Tcfuircd, multiplex  a b.ficur  fd.fuit  multiplex  e b.ent  utraque 
duarum  quantitatum  c d f.g.aquc  multiplex  quanmausab, quare  per  communem  Icicntiam.c 
d & f g Ium  xquales  adtnuiccm.dempta  igitur  a b urratp  earum  quantitate  f d,em  c f aequalis  d 
g.Etquiad  g fuit  ita  multiplex  a eficutf  d.eb.&ideo  licutab.cb,  quare  8ffku(c  d.ab.eriicf, 
ita  multiplex  a e.ficut  tota  c d, totius  a btquod  eft  pro  politum. 

EuchJ.ex  Zamb.  Theorema  f.  Propofltiof. 

Si  magnitudo  magnitudinis  xque  fuerit  multiplex,& ablata 
ablatx5&;  reliqua  reliquar,ita  erit  multiplex  ut  tota  totius  eft.  * 

THEO  Nex  Zab. Magnitudo  etenim  a -.magnitudinis ,.  S^cquc  multiplex  cfio,atq;ty  abla 
tt-',ab!ate  y{Dico  quod  cr  reliqua  • (jelique  a feque  erit  multtplexiatq '•  tota  . i , totius  a 
-t.ejl  nntlnplcx.Quotuplcx  eft  - 'ppfiui  y ijotuplcx  fiat ' Ajpfiui  y <.Etquonia(per  ihuiui) 
eque  multiplex  e/i  - 'jpfius  y{,cr  - (.ipfitu  y -J,pom:ur  aute  eque  multiplex  ■■  jpfiut  r {et  * 

A.ipfim  • j ue  igitur  ell  multiplex  • f,utriuff  ipforii »/,ei  / -J,equahs  igitur  eft  -{jpfiral. 

Comunis  auferatur  y {.reliqua  igitur  ‘ y, relique  / {,cfl  equalis.Fj  quonta  eque  multiplex  efl 
« ‘jpfius  y {,CT  ‘ Ajpfiul  * y.equalts  autem  eft  y -jpfi  J {,eque  igitur  efl  multiplex  a ippfiul  t 

' >{,c r 
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tflpfiatfd.Aequi  tutem  ponitur  multiplex  -« yp/tus  y /,<r  “ tjpfius  > «*:  igitur  efl  muU 

tiplex < Aflpftmf  Aer * typ/tut a ''.Er rcitrpu igitur < t, relique /Aeque multiplex erif.quotuplex efl 
tota ' t, totius  > A Si  magnitudo  igitur  magnitudinis  eque  fuerit  multiplex  cr  aMafit  ablateter  relique 
relique  eque  multiplex  erit,quotuplex  efl  tote  totiut:quod  demonflrajfe  oportuit. 

Euelid-  ex  Cemp.  Propofitio  6. 

»1  fuerint  dux  quantitates  ad  alias  duas  aeque  multiplices, 
Jduxqt  minoresa  duabus  maioribus  utracp  a fua  multiplice 
| fubtrahantur,  erunt  duo  reliqua  carundcm  partium  xque 
Imultiplicia.auteisxqualia. 

■G  a m i-  a s v s . Sint  quantitates  abadc.&deadf.xqucmultiplices.fubtraltantuip  cexub, 
& fex  de, St  lintrefiduacxa  b quidem  a g.ex  d e,d  li.entq;  gb.xqualts  c.SC  ll  exqualisf.dico 
quod  duo  rriTdua  a g ,&  d h crunr  zqualia  duabus  quantitatibus  c f, aut  eis  »quc  muUiplicia.Su 
xrgoprimda  g, xqualis  c, dito  quod  d h eft  xqualis  f.  d b e K e g b 

Sumam  enim  quantitate  e k,xqualem  f.entip  per  prx-  , , . — h 

miliis  liy  pothcfes.ut  toties  f Iit  in  h K, quoties  c in  a b, 
quire  ficut  a b eft  multiplex  e,ita  h k.cft  multiplex  f,  1 “*  1 

fedlicetiamde,etatmultiplexeiufdemf,eritigiturpet  / . ( 

eommunem  fciemiam.h  k xqualis  d e.dempta  igitur  communi  carum  quantitate  h e.eritd  h, 
xqualis  fquod  eft  propolitum.  Si  autem  a g 

iit  multiplex  c.ponam  ut  e k fit  (que  multiplex  e g b d b e K 

f.eritiy  ut  prius , ut  toties  f fit  in  h K , quoties  « ■ » i i t—e 1 ■ ■ ■ < 

ein  a b.fcd  tones  erat  etiam  in  d e : ait  igitur  ut  t— < i ■ 

prius , d e pqualis  h k,SC  d h,e  kiquare  ficut  a g c f 

eflmultiplex  c,ita  d h eft  multiplex  fiquodeft 

propofitum.  Aliter  idem. Cum  fecundum  eundem  numerum  contineat  quantitas  a b quan- 

tiratem  c, fecundum  quem  quantitasd  equantitatem  f.demptaiy  ab  eo  unitate  remaneat  unitas 
uel  numerus  fecundum  quem  a g, continet  c,8C  fecundum  quem  d It, continet  f, patet  quantitate*' 
a g,8C  d li.eife  xquales  aut  xque  multiplices  quantitatibus  c & f. 

Euelid. ex  Zemb.  Theorema  i s.  Propofitio  6. 

Si  dux  magnitudines  duarum  magnitudinum  xque  fuerint  multi' 
plices,& ablatxaliqux  earundem  xque  fuerint  multiplices.ctiam  reli- 
quxeifdem  uel  xquales  funt.uel  xque  ipfarum  multiplices. 

T H E O N ex  Zab.  Due  enim  magnitudines * t>  el,duaru  magnitudini!  > cr  ,’,eque  fmt  multiplicet, 
er  ablate  elique  * ' Aearunde-  cr  ',equc  fua  etiam  multiplices.  Dico  quod  er  reliquer  t,er* 

/.et/dem  ',et/,aut  f mite  quales, aut  earum  eque  multiplices -Sit  enim  primum ,•  f,ip/t 
i^equale.  Dico  quodejt  d,ipfif, eft  equak.Ponatur  enim  ipfi/,equaiis  y «.  Et  quonia  « 
eque  multiplex  efl  * «,ipfhlS',ery  >,ipfiui  f, aqualis  autem  eft  > t,ipfi',tT‘',ipftf, 
eque  igitur  efl  multiplex*  f,ipfiusi,er*  A'pf'usf.  Aeque  autem  ponitur  multiplex* 
fflpfius  i,c ry  Aipfiusf.  Aeque  igitur  eflmultiplex  « •,ipftM/,o4y  Aflpfim/.  Quonia 
igitur  utraq;  ipfarit « >,<ry  *,ipfiut  f.equc  efl  multiplex, equalis  igituriper  i eo»-*  • 
mune [entcntia,)efl  « t,ipfi  > J.  Comunis  auferatur  r t, reliqua  igitur  * y, relique  l ',efl 
equalis.sed.flpft * ', efl  et  ipft  equalis  t -tflgitur  / efl  equalis.  Quare  fi  > Aequalis  efl 
ipfi  SCT  * }ytpfi !>erit  equalis.  Similiter  quo q;  oflendemus  quod  er/i  multiplex  fuerit  • 

H,ipjiut  >,tam  multiplex  erit  cr  ■>  -t,ipfnu/.  si  due  igitur  magnitudines  duarum  magnitudini!  eque  pie* 
rint  multiplices, et  ablate  alique  earundem  eque  fuerint  multiplices,  er  relique  eifdem  aut  equales,  aut 
earum  eque  multiplices  erunt: quod  demonflrare  oportebat.  Euelid.  exCamp.  Propofitio  7. 

1 1 dux  quantitates  «xquales  ad  quamlibet  comparentur, 
I carum  ad  illam  erit  una  proportio.itemqt  ad  illas  proportio 

f illius,una  eft.  C»  mpah  vl.  Sintduxquantitatcsa  b.xquales.quxcom 
M , t parentur  ad  quamlibet  tertiam  ut  ad  c,dico  quod  eadem  eft  proportio  a adc.&b 
ad  c,itemip 'eadem  c ad  a.fit  c ad  b. Primum  fic  proba rur.Ctim  enim  c fir  con  feqttens  ad  a primam 
& ad  b tertiam , ipia erit  in  ratione  fecundp & quartp.  Sumamigiturdad  a primam, SCeadb 
ternam  xque  multiplices,  fit  fumam  f, quamlibet  ex  multiplicibus  c.quxcft  fecunda  fit  quar- 
ta. Et  quia  a St  b quarum  funt  atque  multiplices  d e,  poiiti  iiuu  xquales,  ent  ut  ftd  diui- 

datur 
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datur  fecundum  quanrirare  a.&T  e fec fidum  quantitatem  b, 
quod  partes  utrobiqj  funr  numero  6C  quantitate  (quales;nu 
mero  quidem , per  hyporhelin  propter  xqualitatem  multipli 
nonis  urrobiqj : quantitate  autem, per  hanc  communem  (ci- 
endam quoiies  oportuit  repetitam, qu(  eidem  lunt  aequalia, 
fibiinuucm  funt  xqualta.  Quia  igitur  prima  ex  partibus  d 
cftxqualis  pnmx  ex  partibus  c,&  fecunda  fecundx.Sf  exter*  cxteris.funtip  tot  panes  in  d quot 
funr  in  e.erit  per  primam  liuius.d  xquahs  e.  Quare  per  communem  fcienham.fi  dux  quantitate» 
xquales  comparentur  ad  aliam  ternam.aut  ambx  quantitates  d & c funt  fimilircr  maiores  £,  aut 
iimiliter  minores, aur  fibi  xquales, igitur  ex  diffininone cotinux  proportionalitaris.qux  eft  pro- 
portio a pruna:  ad  c fecundi,  eadem  eftbrerdx  ad  c,quarram,quod  eft  propofirum.  Secundum 
eodem  modo  probabis  ordine  con uerfo,  ur  c ponatur  pnma  & tertia, a uero  fecunda, b quarta. 
Cdm  uero  quanhras  f.qux eft  xque  multiplex  primx  61  tertix.lir  aut  fimiliter  maior  quanrirari- 
bus  d&  e,qux  funt  xque  multiplices  fecundx  6i  quartx,  aut  fimiliter  minor , aut  eis  xqua- 
hs: erit  per  eandem  diffinitionem  proportio  c primx  ad  a fec  unda  m,  1'uut  c tertix  ad  b quartam: 
quod  eft  propoli  tum. 


Euclid.exZamb.  Theorema  7.  Tropo  fit  io  7. 

Acqualcs,ad  eandem,eandem  habent  rationem, &eadfm,adccjuales. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  xquales  magnitudines  * fi. alia  aute  utcunq;  magnitudo 
>.  Dico  quod  utraq  ipfaru  a fitadipfam  >,eandem  habet  rationem, (y  >,adutranq; 
ipfaru  •*  Sumantur  (per  j quintt)ipfarum  * fi, xque  multipUces,fintq;  J,'jpfiut  au " 
tem  >,alia  utcunque  multiplex  Jitqj  /.  Quoniam  igitur  xque  multipUx  efl  Sipfius «, 

C7  'jtpfiu*  fi  aqualis  autem  ejl  *,tpfi  fi, xquahs  igitur  efl  (per  primam  commune  fai " 
tentiam)  <y  /Jpfi  •.  A ha  autem  quxcunq ; f,multiplcx  ipfius  ',fi  excedit  igitur  * ip* 
fum  excedit  c r 'jpfum  /,CT  fi  xquahs,  xqualis,cy fi  minor,minor.Et  unt  quidem  * 
t,ipfarum  •*  fi,xque  multiplices ,cr  fjpfiut  },alu  utcunq  multiplex.  Efl  igitur  ut  * 
ad  >,fic  fi, ad  ? tdico  iam  quod  cr  > ,ad ulramq,  ipfarum  •«  ^eandem  habet  rationem. 

Eifdem  nanq;  difrofitis,  fimiliter  oftendemus,qu6d  xquahs  efl  •*  ipfi  ',alia  aute  qux' 
damejl  /.  Si  igitur  excedit  fopfum  •*, ex  cedit  quoq ; ipfum  ',0"fi  xquahs, x qualis, cy fi 
minor, minor.  At  sjpfiuS), multiplex  eft,cr  / • ,ipfarum  * f,alix  quxuu  funt  xque  multiplices.  Efl  igi > 
turficuty  ad  >,fic  etiam  > ad  f.  Aequales  igitur  ad  eande,eandi  habent  rationcm3c  eadem,  ad  xquales: 
quod  fuerat  dmonfirandum. 

Euclid-cxCamp.  Tropofitio  a. 

[dujc  quantitates  inxquales  ad  unam  quantitatem  propor- 
ttoncntur.maior  quidem  maiorem,minor  uero  minore  obii 

||  nebit  proportionem.  Illius  autem  ad  illas.ad  minorem  qui' 

dem  proportio  maior.ad  maiorem  uero  minor  erit. 

Camtansts.  Sint  dux  quantitates  inxqualcs  a ^ t 

61  b c,  fit($ maior  b c ,61  proporiioncnturad eandem 
quadrarem  qu(  fu  d.dico  quod  maior  eft  proponiob 
cadd.quarn  aadd.&quodecontrariomaior  eft  d ad 
a quam  d ad  bc.Primu  fk  probatur  Ponam  c b, «qua- 
lem a,& multiplicabo  toties  ec.quod  prouemar  quan  t 

ritas  maior  d.firip  fg,&  fumam  k f.ita  imiltiplicem  b e,  * T ‘ 1 1 

& fimiliter  h ita  multiplicem  a.ficut  t g,cft  multiplex  c * r~  1 ' ■ » 

c.entip  per  primam  huius.h  ira  mulriplex  arfknr  k g.eft  multiplex  b c.eriteriam  lir qualis  k f* 
propter  hoc  quod  earii  fubmulhplices.qux  funr  a & b e, pofirx  funr  xquales.  Pona  quoq?  quod 
h non  fir  minor  d.fed  xquahs  aut  maior,roriesenim  multiplicabo  unamqu  Jq;  rriu  quantitatum 
e c,b  e,&  a .(qualiter, quod  fg  multiplex  ec  prouemar  maior  d.fiC  quod  h multiplex  a non  proue 
niar  minor  eadem,  deinde  tones  multiplicabo  d,  quod  prouemar  quantitas  maior  li.fi  ttp  m pru* 
ma  quantas  mulhphcifi  d,  qux  fit  maior  h,fub  qua  fuma  maximi  multiplice  d.aur  libi  (quale,  fi 
m eft  prima  in  ordine  mulnpliciu  d,qux  fu  kerirq;  ut  l,no  fu  maior  h,&  coftabir  m ex  d & I:  pro- 
prer  id  quod  omne  multiplex  conftar  ex  proximo  prxcedcnti  multiplici  & fimplo.ut  trip.um  ex 
duplo  6i  limr  lo,cxccpro  primo  multiplici, quod  co  nitet  ex  bis  fimplo.  Quia  ergo  h eft  xquahs 
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k f.noneritk  f minor  l.inqj  k f 8C  d non  efficient  minus  quam  l&d, quare  non  efficient  minui 
qu.im  m,&  quia  f g.cft  maior  d.ent k g maior  quam  m.Inteiligo  igitur  quanritatcm  b c primam, 
d fecundam, a temam,d  quartam , & quia  ad  primam  & ternam  fumpta  funt  eque  multiplicia, 
uidelicet  K g & h.fimilirer  quocp  ad  fecundam  df  quartam  xque  multiplicia, immo  idem  in  rano 
ne  duorum  quod  eft  m,&  addit  k g, multiplex  pnmx  fuper  m multiplex  fecunda:, non  addit  au- 
tem  b multiplex  rertix  fuper  m mulnplex  quarrx,  erit  per  diflfinirionc  maioris  improporrionali- 
raris, maior  proportio  b c pnmxad  d fecundam  quam  a teriix  ad  d quartam,quod  eft  primum. 
Secundum  probabis  per  eandem  diifininonem  conuerfo  ordine, ut  d fit  prima  (X  rertia.a  fecun- 
da, b c quarra, addit  enim  m multiplex  primx, fuper  b multiplicem  fecundx.non  addit  autem  m 
mulnplex  terrix  fuper  K g, multiplicem  quarrx.quare  maior  eft  proportio  d ad, aquam  dadbc 
quod  eft  fecundum.  Ex  huius  aurem  demon ftrarionis  modo.pacerfufticiennadimnirionisma- 
ioris  impropornonaliraris.quam  pofuit  autlior  in  principio  huius  quinri.Nufquam  enim  eft  ma 
ior  propornopnmxquaruor  quantitatum  ad  fecundam, qudm  ternxadquartam:quin  contin- 
gar aliqua  xquemulnplicia  ad  primam  8C  ternam, & reperiri , quxcdm  relata  fuerint  ad  aliqua 
xque  multiplicia  fecundxSt  quartf,  inucniefur  mulnplex  primxaddere  luper  multiplex  fecun- 
dx.non  aurem  multiplex  ternx  fuper  multiplex  quartx.  Hxc  autem  mulnpliciaficrepcncmuf, 
ficut  dcmonftrabttur  infra  fupra  12  huius. 

Euclid-tx  Zmb.  T bcorenu  8 . P ropoptio  f . 

In  aequalium  magnitudinum  maior.ad  eandem.maiorem  rationem  • 
habet, quam  minor,&  eadem  ad  minorem^maiorem  rationem  habet, 
quam  ad  maiorem. 

THEONn  Zamb.  Sint  inxqualcs  magnitudines,*,  fer  >,cr  fit  maior  * f,qsum  >.  Atia  autem 

nuis  Jit  ut  t Dico  quod  * fad‘, maiorem  rationem  habel,quam  ■■  ad  X,er  X ad  },maiorem  rationem 
et.quam  ad  * Qjjonum  enim  maior  eft  * fi,quim  >. ponatur  ipfi  :.,xqualu  i >, minor  iam  ipfarum 
*',CT  'A,multiplicaia:maioraliquandofietquamX.sitprimum*  ‘jmnorqu.m  1 ^.Et multiplicetur* 
•,quoad  quo  I fiet, maius  fit  ipfo  X , /y  fit illius multiplex  / >,tj uodnultu eft  qu.im  -'.E!  qu.im  multiplex 
tft /*,ipfm  • c,tam  multiplex  efto*  OJpfiut'  A, cr*, ipfiui ,, er  fumatur  tpfirn  t duplum, fitip  >, tri- 
plum poftntodumftiicp  illud »,et  deinceps  unoplut.quoadfumptum  multiplex  fiat  ipfiui  X, primo  maiut 
quam  </umaturi^,ey  fu -, quadruplum  quidem  ipfiui  X,  primo  autem  maiut  quam  «.  Qijoman  igitur  «, 
ipfo  ’,pnma  eft  minor: « igitur  tpfo  ',non  eft  minor.  B quonia  xque  mul- 
tiplex eill’,ipfiui  • fatq;  xque  multtplexeft/  .,ipfm  ',xquc  igitur  eft 
multiplex/per  i quinti,)/ * ipfmt * .«.er  -,ipfm  ,.  Igitur/ <,ty  «, ipfa- 
rum * fi,cr  x,xque  funt  multiplicei,(pcr  eandem.  )Rurfui  quoniam  xque 
tft  multiplex  • ttyipliuti  f,cr  nipfnit  y,xqualu  autem  eft 't, ipfi  >,xqua 
Ut  igitur  ejl  <yiit,tplitt.Ma,noneftminorqudmu:neq;igitur‘  >,eftmi- 
ttor  quam  u.  Maior  aut-  eft  /‘,quam  -t.lota  igitur/ 0,/tmul  ambabtu  X C 
/-, nutor  eft.  Sed  ambx  X er  u,ipli  -,funt  xquales:  quandoquidem  v, ipfiui 
-t  IripIS  eftiambx  auti  “,rf  Xjpfius  -t  quadruplica  funt: eft  au! e r, ipfiui  X 
quadruplu-.ambx  igitur  r,er  XjtpfiutX  quadntpUees  funt, eft  aute  ,/pfiut 
X,quatrup  unr.ambxtgitttr  uezr  X, ipfi- funt  xquales -Sed  [tjpfisueyX 

maior eft,lg'tur/ '\ipsu  • excedit.  Sed  -,ipfum -,non  excedit,  er  funt  quide  » > > X x u e 

/t  ej  r,xque  multiplices  ipfarum  * A,er>,cr  'Xpftus  ‘,aha  quxuis  efl  multiplex.  Igitur  « t,ad  x maio- 
rem ratione  habet, quam  -,ad  X,  D ico  iam  quid  er  X,ad  >,maiorcm  rationem  halet, qu.im  X ad  “ A.  ttans 
illis  fic  defert  pus  fi  militer  oftendemm  quod  r, maior  quide  eft  quam  *,no  uero  maior  qu  am  / A:  er  efl  qui- 
dem • ipfitu  X. mulnplex.  Ipfx  uero  />,er  « ipfaru  •>  t er  >,alix  quxuis  xque  multiplices  .Igitur  X ad 
maiore  rationi  habet, quim  ’ ad  • A.  Sed  iam  * ■ :maior  eft  quam  < fi/m  minor  > fi  multipllcalamaior  ali 
quando  fiet  quam  '.  Multiplicetur, (y  e fto>  -‘.multiplex  quide  ipfiui'  fimaior  autem  ipfoX.  B quam 
multiplex  eft  * ‘ipfiui  f ,tam  multiplex  fiat  c r / » ipfius » >,er  * ipfiui  yjimiliter  oftendemut  quod/\ 

C r « ipfarum  « fi,ey  x.xque  funt  multiplices.  Sumatur  q:  fimi  liter  multiplex  quide  ipfiui  X,primo  autem 
maior  quim  /•  quarcrurfus  /•  non  eft  minor  quim  u,nsaior  aute  eft  • i, quam  X.  T ota  igit u r / o,tpfai  X 
/•.hoc  eft  ipfam  - excedit, cr  « ipfarn  ',no  excedit  Quonia  ey/r,quxmatcr  eft  quim  » >,hoe  eft  quam 
« ipfam  -,non  excedit:pariterq;  fuperiora  confequutt  demonflralionem  conficiemus.  Inxqualium  igitur 
magmtu  Itnu  nuior  ad  eande , maiorem  ratione  habet, quam  minor:  c?  eadem  ad  minorem, maior  em  ra- 
tionem habet  quam  ad  maiorem:  quod  demonftrajfc  oportuit. 

E uelid. 
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Euclid.ex  Camp.  Propofitiog. 

Ifucritaliquarum  quantitatum  ad  unam  quantitate  pro- 
portio una,ipfase(Tecqualcs:fi  uero  unius  ad  eas  propor- 
tio una,ipfas  aequales  efle  nccelfceft. 

C a m p a s v s.Sit  duarum  quantitatum  a & b, proportio  una  ad  c,dico  eas  efle 
arqualc $,&  fi  econuerfo  fuerit  radem  proportio  c ad  utrancp  earum, adhuc  dico 
eas efle arquates,  harc  eftconuerfa  feptimx huius. Primum  liepa  4 b 

rcr.Si  enim  non  funt  aquales,  fed  altera  earum  maior,  urpote  a,  f f ( | j J 
en t per  primam  partem  pnrmifla-.maior  propornoaad  c.quam 
bad  c.quodeft contra  hypothcfiti. Secundum  quocp  pater, quia  1 

fiacft  maior  b.erir  per  fecundam  partem  pnrmiflar,  maior  pro-  C 

portio  c ad  b,qu.im  ad  a, quod  eft  etiam  contra  hypothefin. 

Euclid.ex  Zimb.  Theorema  9 . P ropoptio  9. 

Quxad  eandem,candem  habent  rationem,pquaIesadinuice  funfj 

8i  ad  quas  cadem.eandem  habet rationem.ipfae  funt  aequales, 

THEON» Zamb . Habeat inquam utraq- ip furum « fui r fidem rjtionm. Dico 
quii  aqualis  eft  ajpfi  (.  Si  tutem  non.utraque  ipfarum  a A,adipfam  y, eandem  non  habe- 
ret rationem, (per  t qumlijhabet autem, aqualis  igitur ejl  •>,  ipfi  f H abeat  rurfus  >,ad 
Btruny  ipfarum  * f eundem  rationem.  Dico  quod  aqualis  efl  *,ipfi  i,: fi  autem  nonftpfa 
rfd  utranty  i p furum  * A,non  bubet  eundem  rationem , habet  autem,aquahs  igitur  eft  * 
ipfi  A.  Que  ud  eandemigitur,eandem  habet  rationem, admulce  funt  aquales,  ty  ad  quas 
eadem, eundem  habet  rationem,ipfa  funt  aquales:  quod  dcmonftrandum  fuerat. 

Euclid.ex  Ctmp.  Propofitio  10. 

J I fuerit  unius  quantitatis  ad  quantitate  unam  pro 
portio  maior,quantitatem  maiorem  cfle.  Si  uero  * 
f unius  ad  eandem  proportio  maior,minorecflc 
jnccclTeeft. 

Campanvs.  Quod  fi  fuerit  maior  proportio  a ad  c 4 y 

qii.im  b ad  c.dicd  i effe  maiore  b,&  fi  fuent  maiore  ad  b . 

quam  c ad  a.adliuc  dico  a cite  maiore  b.  Harc  eft  couerfa  ' 1 

8. Primum  patet  per  primam  partem  7 & per  primam  8,  *" 

tiam  per  primam  partem  feptitnar,  non  erit  a .rqualis  b,  c 

tiec  etiam  minor, per  primam  oftauar.Secundum  uero  paret  ex  fecundis  partibus  earundem, 
Euclid.ex  Zamb.  Theorema  10.  Propofitio  10. 

Ad  ean<3em,rationcm  habentium,  maiorem  rationem  habens.illd 
maior  cft.ad  quam  aute  eadem  maiorem  rationchabet.illa  minor  eft. 

THEON»  Zumb.  Habeat  enim  *,ad  y, maiorem  ratione,qudm  ftd>,D  ico  quod  ■>, 
ulaior  eft  quum  f.Si autem  ncn.aut  eft  *,ipfi  fi,aquahs,aut  ea  mtnorrtqualu  autem  minime 
eft  *,ipfi f,urraq:  etenim  ipfarum  « fui  y,  eandem  rationem  haberet:  (per  g quinti)non  ha- 
bet aute, igitur  *,:pfi  / minime  cqualii  eft.  Nef  etiam  minor  eft  * ,qudm  A, nam  -fdipfim 
t, minorem  rationem  haberet, quam  A,ad ,,( per  8 quinttlnon  habet  autem, igitur  *,quam  A. 
minor  non  eft.  Odenfum  autem  eft,  quod  neque  eft  aqualis,  maior  igitur  ed  a, quam/.  Habeat 
trurfus  y ad  --.maiorem  raticnem.quam  y ad  ’-Dlro  quod  minor  eft  fiquam  ■>.  Si  autem  non, 
aut  ed  ei  aqualis  aut  ea  minoriaquahs  quidem  non  ed,f  ipfi  tinam  y,aduitanque  ipfarum 
• f eandem  haberent  rationem, (per  6 quinti,)  non  habet  autmr.igirur  *,ipfi  A, minime  ed 
aqualis.  Neq-  etiam  maior  efl  f.,quam  ‘,nam  y ad  A,  minorem  rationem  haberet, quam  ad 
(per  ) quinti  )non  habet  autem.  Igitur  maior  non  eft  A quam  t;  patuit  aute  quod  neque  aqua- 
lis ed,mmor  igitur  eft  A.quim  *.Ad  eandem  igitur  rationem  habent:u,ma:oecm  rationem  habens,maior 
tft.cr  ad  quam  eadem  maiorem  rationem  babet.ipfa  minor  ejhquod  erat  dcmonftrandum. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  i i. 

I fuerint  quantitatum  proportiones  alicui  uni xqualcs.ipfaS 
quocp  proportiones  fibiinuicem  xqualcseflericccflceft. 
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Cauimkvs.  Propofmoncm  hinc  quam  Euclides  in  principio  primiannumcrauitintcr 
communes  animi  conccprionrs.quxcidcmfumxqua lia  libi  quoqj  funtxquaha,  prout  dt  quin 
ritanbus  intclligitur,  hic  dcmonftrat  prourpro- 
portionibus  accommodatur.  Sit  ergo  utraque 
duarum  proportionum  qux  funt  a ad  b,&  e ad 
d.xqualis  proportioni  quxeft  e ad  f.Dico  pro- 
portiones quf  funt  a ad  b SC  e ad  d.fibi  inuicc  cf 
fe  xquaIcs.Sum3  enim  gad  a,S£  h ad  c,8t  k ad  e, 

(que  multiplices, iieip  I ad b,&  m ad  d,8f n ad  (, 
xque  multiplices.  Et  quia  per  hypotheiin  pro- 
portio e ad  f.eli  ficut  a ad  b.SC  (imiliter  ficut  e add.crit  per  coueriioncm  diffinitionis  incontinux 
proportionalitatis  bis  fumptam,fi  K addit  fuper  n.quod  g addat  fuper  l.Sc  h fuper  m, Si  fi  K mi- 
nuit ab  n.quod  g minuat  ab  l,8f  h ab  m.SC  fi  K cft  xqualis  n,  quod  g Iit  xqualis  I,&'  h xqualis  m. 
Quia  igitur  gad  l,SC  h ad  m fimiliter  fchabrntin  addendo, diminuendo  SC  xquando, median- 
tibus K & n,  erit  per  diffinitionem  incontinux  proportionalitatis,!  ad  b ficut  e ad  diquodell 
propolitum. 

EucliJ.cx  Z-lmb.  Theorema  u.  Propofitio  1 1. 

Quae  eidem  funt  eaedem  rationcs,& adinuiccm  funt  caedem. 

T H E O N ex  Zab.  Sint  enim  peut  •vid  f-,pc  >,ai  d, ficut  i uro  >,ad  ‘'Jic  >,ed  /.  Dico  quod  effient 
* fijic  >,td /.Sumantur enimipftrum  * x<,equc multiplices,fmtq;  > i *, 
ipftrumucro/ s «<  f,du  queuis  eque  multiplicet  * ».Et  ijuonum 

ejlpcul*,ad  fi,pc>,td  fumpte  funt  ipftrum  * >,equcmultiplices 

» t, ipftrum  retem  l e, alie  queuis  xque  multiplicet  xpji  igitur  excedit », 
ipfum  »,  excedit  er  3,ipfum  u,cr  /i  equtlc,equ.xlc : er  fi  deficit,  deficit, 

(per  conucrfioni  6 diffinitionis  quinti.  )Rurfus  quonid ficut  eft  i,ai  /,/ie 
ejl  >,ad  j,wfumptt  funt  ipftrum  > ',equi  multiplices  ■>«,©•  ipftrum  * 
f, ali*  queuis  xque  multiplices  *,&' -fi  igitur  excedit  3 ipfum  .«.excedit 
quo q;  * ipfum  r,crpequttc,equalc:crfiminui,mmut,(percSdtm.)Std 
/t  excedito ,ipfum  u.cxcedit  quoq:  et  »,ip/iim  fi  oquulc, equule: ty  fi  . 

mirms,mniti:(pcr  eundem  conucrfionemjouare  fi  excedit  -jpfum  \ex-  i / e < ' /• 

cedit  c r « jpfum &p  equalt.equtle:  &■  p mwus,minus:(per  eundem. ) 

Sunt  tutem « « ipftrum  *,',equc  multiplices.cr  » ipftrum? [,tlie  queuis  eque  multiplices.  Efi  igitur 
ficut  tjic  efl  <,td  /.  Que  igitur  eidem  eedem  funt  rationes, c ti  inuicemfunt  cedemCpcr  6 dijji- 

nitionemjquod  demonfhrajfe  oportuit. ) 

Euclid.ex  Ctmp.  Propofitio  ti. 

affuerit  proportio  primi  ad  fecundu  Gcut  terti}  ad  quartum, 
1 terti}  uero  ad  quartum  maior  quam  quinti  ad  fcxtum.erit 
i proportio  primi  ad  fecundum  , maior  quam  quinti  ad 
i lex  tum. 

Ctupjn  vs.  Sicut  in  prarcedenti.quodhicdemonftrat  in  proportionibus, conceptibileeft 
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in  quanriraribus,uidelicctquddfiduxquantirares 
fuerint  fibi  inuiccm  «quales,  quxcuncp  fuerit  una 
earfi  maior, eadem  maior  erit  &C  reliqua.  In  propor- 
tionibus tamen  hoc  demontlrarur.ut  fi  fit  propor- 
tio a ad  b ficut  c ad  d,c  ucro  ad  d.fit  maior  quam  c 

adf,erirquo<paadb,maior  e quiadf.SumSenim  ^ n 

gad  a,&  h ad  c ,8C  K ad  e,zquc  mulripliccs.ircmcg  1 

ad  b,&  m ad  d,dC  n ad  f.zque  mulriplices.Et  quia  per  hyporhcfin  proportio  c ad  deft  ficut  a ad  b» 
6C  maior  quam  e,adf.erir  per  conuerfioncm  diffinitionis  incontinux  proporrionaliratis.fi  bad- 
dit  fuper  m, ut  g addar  fuper  !,&  per  conuerfioncm  diffinitionis  maioris  improporrionaliratis, 
quod  non  fit  neceffek  addere  fuper  n.Quia  igitur  mediannbush  & m fi  g addit  fuper  I, non  cft 
neccffe  K addere  fuper  nrerit  per  diffinitionem  maioris  improporrionaliratis,maior  proportio  a 
ad  b quam  e ad  fi  quod  eft  propofitum. 

Campani  additio.  Simili  quo<$  modo  probabis , quod  fi  fit  a ad  b ficur  c ad  d c ad  d, 
rtiinor  quam  e,  ab  f,crira  ad  b minor  quam  eadf.Ciim  enim  firc  ad  dminor  qu.im  e ad  f:«rit 
c ad  f, maior  qudm  c ad  d:pcr  conuerfioncm  igitur  diffinitionis  maioris  improportionalitatis, 

fikaddii 


* * 
h 1 

► ' 

B - 

I. 


a—  f‘ 


LIBER  QJTINTV1  vt|r 

fi  k addit  fup rt  n,non  eft  nccelfc  quod  h addat  fuper  m ,fed  fi  h non  addit  fuper  m,g  non  addit 
fupcrl.crgo  fi  kaddir  fuper  n, non  eft  ncccffcur  g addat  fuper  I:pcr  diffinitionem  igitur  inaiorU 
impropor  nona  liraris  f maior  enr  proportio  e ad  f, 
quam  a ad  b.crgocducrfo  minor  em  a ad  b quam 
e ad  f.quodeftpropofuu.Ex  modo  autcdemoftra 
tionis  oitauj  huius, & hac  fiet  manifert um  quod  fi 
fuerit  primj  quaruor  quantiratu  ad  fecunda  maior 
proporno  quam  ternae  ad  quarrS, continget  reperi 
re  aliqua  srque  multiplicia  pnmx&  icrnar,  qux  cu 
comparabuntur  ad  aliqua  aeque  multiplicia  fecun- 
da: & quarix.inucmetur  multiplex  prima:  addere 
fuper  multiplex  fccundar.non  autem  multiplex  ter 
iif  fuper  multiplex  quarr;  .Qjjod  fic  parer.  Sit  enim 
■naior  proporno  a bad  c.qu.im  d ad  e.Ponam  er- 
go ur  fit  proportio  a f ad  c,ficut  d ad  e.eririp  per 

hanc  m & per  io,a  f minor  ib.SC  fir  minor  in  quantitate  fb.qul  mulriplicabo  tones, quod  proue 
nut  quantitas  maior  c,qux  fit  g h.liac  conditione  urd  toties  multiplicata  producat  quantitatem 
non  minorem  e.quar  fit  k,tunc  ponam  uti  g (itita  multiplexa  f.ficutg  h eft  multiplex  f b.aut  K 
d,cntqt  per  pnmam  huius  I Ii, na  mulnplex  a b,  ficur  k,d  Deindepouam  quod  m fit  prima  quan- 
ntas  mulnplex  e.qux  fit  maior  k,&  ponam  n ita  multiplicem  c.ficut  m eft  multiplex  e.critlper 
prxmiilas  liypotheles  &.  con  uerfiionem  diffinitionis  incontinux  proportionali  ratis  quantitas  n 
prima, multiplicium  c, qui  em  maior  I g, nec  erit  I 
g minor  c.  Sumam  ergo  fub  n, maximam  multipli 
«um  c.aut  fibi  (qualem.fi  fbrfitan  n fitprima  mul 
tiplicni  etus.quxfir  o.conftabiiip  n.exo &c, quia 
«gol  g non  eft  minoro,  8igh  eft  maior  c,cnrlh, 
maior  n.quarecdm  k fir  minor  m, parer  propoli- 

tum.  Conuerfam  quoip  huius  demoftrare  pof-  ” ’ ' ' 

rumus.uidclicet, quod  fi  confingit  reperire  aliqua  * 1 1 1 1 1 

vque  multiplicia  primxfic  terfix,  quarum  multi-  * 1 

plex  primxaddar  fuper  aliquod  multiplex  fccun- 

dx,&  mulnplex  lernx  non  addat  fuper  mulfiptex  quartx,  maior  erit  proportio  primx  ad  fecun- 
dam qu.im  tertixad  quartam, quod  fic  probatur.Sinrquatuor  quanri rates,  a prima,  b fecunda  c 
d tertia,  e quarta, lintcj  fada.flCgadc  d.xquc  muIripUoa.fimiUter  h ad  b,«£  k ad  c.xquc  muln- 
plicia  Di  addat  f fuper  h.non  addar  autem  g fu- 
per  k,dico  quod  maior  eft  proporno  a ad  b quim  " 

cd  ad  c.Si  enim  dico xqualis  pci  conuerfionem 
diffinitionis  inconrinu(  proporfionalitaiis  addet 
g,  fuper  k.quod  eft  conrra  hypothefin.  Si  autem 

nunor.fitcladeficuraad  b.enrqtperhuiusio.cl  , i i 1— d ,f 

minore  d SI  fir  minorinquannratel  d. Ponam  r , , , 

igitur  ur  m n fir  iia  multiplex  c l,&n  p multiplex  * 

Id.ficutfeft  multiplexa, eritipper  primam  huius  _ | 

m,p  ita  mulnplex  cd.licutf  eft  multiplex  a, utra- 

queigiiur duarum  quantiratu  mp&g,eftxqu4 

mulnplex  quantitatis  c d.ergo  ipfx  funr  xquales, 

nam  hxc  tllafio.demonftrata  eft  in  7huius.Et 

quia  g non  eft  maior  K.nonenr  m p maior  eadem.  Sed  per  conuerfionem  diffinitionis  inconrl- 
nuxproportionaliiaus.mn  eft  maior  K.e.  quod  f eft  maior  h.crgom  n,eft  maior  mp.quod  eft 
unpombilrquarcrchnquiiur  propofirum. 

tuelilaCmp.  PrepopH»  ij. 

r*  I fuerint  quotlibet  quantitatum  ad  totidem  alias,proportio 
tejunaeritquocp  qua:  proponio  uniusad unam.eadem pro- 
portio harum  omnium  pariter  acceptarum  ad  omnes  illas 
pariter  acceptas. 

Canta  N',j-  Qfiod  prima propofuitde multiplicibus, hxc  proponit deomnibus pro. 
pornombus.unde  h(C  eft  communior  iIIa,co  quod  omnis  mulripUcios  eft  proportio, non  autem 
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econuerfo.Sir Igjtur a ad  b,& c ad d,& e ad f,una  proporriordico quodque eft proportio a adb, 
eadem eft compofiri  exa  c c,ad  compofirum  ex  b d f. Sumam  g ad  a,&  h ad  c,&  k ad  e.Kquemul 
riplicia.iremqj  1 ad  b,&  m ad  d,8£  n ad  f,a:que  multiplicia,  entq;  per  primam  huius, compofitum 
exghk.ita  multiplex  compofiri  ex  a ce.ficurgeftmul-  £ b k 

riplexa.fimilitcrpereandem.compofirumex  lmn.erit  r 1 - 1 1 1 ' 1 

Ira  multiplex  compofiri  ex  bdf,  ficut  l eft  multiplex  b:  « *-•—  - c ‘ " < 

& perconuerlionem  diffinitionis  inconrinuxpropor-  b •— • d *— » f — « 

tidnalirans  bis  fumptam.fig  addit  fupcrl,&h addit  , , . _ m , . ...  . A , ...  — « 

fuperm,&kfup<rn,&  fi  minuit, minuit, &C  fi xquar,  ‘ 

r qua  t:  ergo  per  communem  fcicntiam.fi  g addit  fuperljCompofitum  ex  g h k,  addit  fuper  com- 
pofirum exi  m n,&  fi  minuit, minuit, & fi  arquat,xquat:ergo  per  diffinitionem  incontinu* pro- 
portio n ali  raris, proportio  a ad  b,  eft  ficut  compofiri  ex  a c e, ad  compofirum  ex  b d f:  quod  eft 
propofitum. 

Ha:  fequentes  dux  propofitiones  n fcilicet  & ij,  . 
ex  Zamberto,  duabus  prxcedentibus  ex  Campano, 
prxpoftero  ordine  refpondent  12  unius  15  alterius. 

Euclid.ex  'Zamb.  Theorema  11.  Propofitio  1». 

Si  fuerint  quxlibet  magnitudines  proportionem  habentes,erit  fi- 
cut unaantcccdcntium  ad  unam  confequentium.fic  omnes  anteceden- 
tes ad  omnes  confequentcs. 

T H E O N e*  Zamb.  Sint  quotcunq;  magnitudines  proportionem  hebentes  •A'J'fJicut  «,<i  C 
/re  >,ad  -*,<y  ',adl.  Dico  quod  ejl  ficut  «,ad  f,,fic  eft  a > *,  ai  A <*[.  Sumen 
tue  enim  eque  multiplices  ipferum  * > ',ftntq;  » o .tCr  ipfarum  I * f.alie 
queuis  eque  multiplicet  fintq-,  \ a e.  Et  quoniem  eft  ficut  « ei  t,  fic  > ai 
V,C r<ad  fierfumpte  funt  ipferum  « > ',eque  multiplices » > *,er  ipfe- 
rum C / {,alie  queuis  eque  multiplices, hoc  ejHa  e: fi  igitur  excedit  *,ip- 
fum  \f xceiit  C 7 t.ipfum  a,cr  *,ipfum  r,crfi  equele.equalc : o-fi  mi' 
mu^ninus  (per  conuerfionem  i diffinitionis  quinti ) Quare  o~  fi  excedit 
•fipfum  x, excedunt  C’3  ",ipfa<  xae.crfi  equalcs.equales : crfi  mi- 
nores,mi:wre;lper eandem )Et eft  >,quidcm,cr  * i,ipfius  *,& ipfarii  * 
i i ,equc  multiplices.  QuoniamCper  primam  quinti )fi  fuerint  quelibet  ma 


III 


enundines  quarumlibet  magnitudinum  equalmm  numero,  fingulefingu- 
larum  equemultiplices,  quam  multiplex  eft  una  unius  magnitudinu,tam 

multiplices  erunt,  cr  omnes  omnium ■ Ac  per  hoc, etiam  ',CT  A - e,ipfius  (,&  f A f, eque  funt  multipli f- 
tes.eft  igitur  ficut  «adffic  i,ad  A-t/lper  f diffinitionem  quinti)Si fuerint  igitur  quotcunq;  magni- 

tudines proportionem  habentes, erit  ficut  nru  antecedentium  ad  unam  confequentiumjic  omnes  antece- 
dentes ad  omnes  confequentestquod  dcmonftrandum  fuerat. 

Euclid.exZamb.  Theoremati-  Propofitioti- 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem,&  tertia  adquar 
tam.tertia  autem  ad  quartam  maiorem  rationem  habeat  quam  quinta 
ad  fextam.prima  quoepad  (ccundam  maiorem  ra- 
tionem habebit  quam  quintaadfextam. 

THEON  exZamh.  Prima  enim  a, ad  fecundam  p,,eandemhabeat 
rationem  cr  tertia  >,ad  quartam  tertia  uerb  j,  ad  quartam  d,  maiorem 
habeat  rationem  quem  quinta', ad  f extern  [.Dico  quod  cr  prima  *,adfe' 
eundam  A, maiorem  rationem  habebit,quam  quinta  <,ad  fextam/.  Qrwn ia 
fad-t  maiorem  rationem  habet,quam  < ad/,funt  enim  ipfarum  > \qucda 
uque  multiplices , cripfarum  a [,  alie  queuis  funt  atque  multipliccs,ac 
multiplex  ipfius  r,exced:t  multiplicem  ipfiusd,  multiplex  autem  ipfiuv, 

nonexcedit multiplicem ipfius /fumantur igitur, cr fint ipfarii  > ',eque  'j  p,  t 

multiplices  r * i 
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multiplices  • >, ipftrum  tutem  'falUquauisaquemultiplices « *. Ita  quidem  ut  r, excedat  ipfum  >,cr 
*,ipfum  \noi i excedat, & quam  multiplex  quidem  ejl  a,ipfin u rdam  multiplex  efto,  c re  ipfius  \quint 
multiplex  autem  efl  a.ipfius  -t,ta m multiplex  efto  cr  r, ipfius  t,c r quoniam  eftjkut  ftc  > ,<d  u, 

crfumptxfunt  ipftrum  « ',eque  multiplices  u -, ipftrum  b -t,alie  quauis  eque  multiplices  r «:/?  ex  ce- 
iit  igitur  e,ipfim  r, excedit  cr  •, ipftm  * ,crfi  aqualis  aqualis,  cr  fi  minor, minor  ( per  conuerfiontm 
fexta  diffinitionis  quinti)Excedit  autem(per  conftndionem  )>  ipftm  -,cxcedit  igitur  cr  u ipftm  r,at  * 
ipfam  \non  excedi! -funt  autem  u 2, eque  multiplices  ipftrum  *',cr  r \ipfarum  ( !,tlit  quauis  eque 
multiplices.  Igitur  a, ad  t, maiorem  habet  rationem,qu.im  'MI-  Si  prima  igitur  ai  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem.cr  tertia  ai  quartam-.tertia  autem  ad  quartam  maiorem  rationem  habeat  quam  quinta 
adfextam : prima  ad  fecundam  quoque  maiorem  rationem  habebit,  quam  quinta  ai  fcxtam.quod  demon 
ftrare  oportebat.  Euchd-ex  Camp.  Propofitio  14. 

I fuerint quatuor  quantitates  proportionales,  fueritqi  pri» 
ma  maior  tertia , necefle  cft  fecundam  quarti  — 


1 quarta  efle  maio* 

1 rem . Quod  fi  minor,  & minorem : fi  uero  xqualis,  & x- 
1 qualem  eflTe. 

Campanvi.  Sit  proportio  a ad  b.ficur c ad  d . Dico  qudd  fiaeftmaiorc.bcritmaiord,  fit 
fi  minor,minor,&  fi  «qualis , «qualis. Si  enim  a fit  maior  c, erit  per  primam  partems  huius,  ma 
»or  proporno  a ad  d quam  c ad  d.  Quare  maior  erit  a ad  d,  quam  ad  b,  ergo  per  fecudam  partem 
10  huius, b erit  maior  d.-quodeft  propofitum.  Qpod  fi  a firmi-  a € 

nor  c.erir  perprimam  partem  8, minor  proportio  a ad  d,  quam  i » i i j - - t 
c ad  d.  Quare  maior  erit  a ad  b.quam  ad  d:  per  fecundam  ergo 
partem  io,b  erit  minor  d.Si  aurem  a fit  «qualis  c,erit  per  primi  . ' 

partem  7, a ad  d ficut  c ad  d . Qjiare  a ad  d,  ficu  t a ad  b,  i ra<p  per  “ 

fecundam  partem  9,b  erit  «qualis  d;fic(p  parer  propofitum. 

Euclid.cx  Z mb.  Theorenu  «4.  Propofitio  14. 

Si  prima  ad  fecundam  eandemhabucritrationcm  &C  tertia  ad  quarti, 
prima  uero  tertia  maior  fuerit, & fecunda, quarta  maior  erit ,&  fi  aequa. 
lis,aequalis,8£  fi  minor,minor. 

THEON»  Zamb.  Primum  enim  *,ad  fecundum  f, eandem  habeat  ratione, 

(T  tertium  r,  ai -t  quartum,  maius  autem  efto  a,  quim'.  Dico  quod  crb,  maius  efl 
quam  J.  Quoniam  enim  a, efl  maior  quam  >,eft  autem  alia  quadam  magnitudo  0,  igi 
turfpers  quinti)*,ai  f, maiore  m rationem  habet  quam  >,ad  ( Sicutq  « ai  bjic>M 
u, maiorem  rationem  habet, quam  - ,ait . Ad  quod  autem  idem  maiorem  rationem  ha 
bet, illud  minus  e ft(per  i o quintifminus  igitur  efl  a,  quam  t, quare  maior  efl  b,quam 
et.  similiter  quoq-  ojlcndcmus  quod  cr  fi  aquale  fuerit  *,ipfi  t,  aquale  erit  quoa  cr 
A,ipfi  -t,cr  fi  minus  fuerit  *,quam  r, minus  erit  quoq;  cr  b,quam  ■* . Si  primaigitur 
ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem  c r tertia  ai  quartam,prima  autem  tertia  ma- 
ior fuerit , cr  fecunda  quarta  maior  erit,  crfi  aquahs,aqualia : crfi  minor,  minor, 
quod  dcmonjlrare  oportebat. 


• b r * 


Euclid.ex  Camp.  Propofitio  if. 

I fuerint  aliquibus  quantitatibus  aeque  multiplices  afsigna- 
tac,erit  ipfarum  multiplicium  atque  fubmultiplidum  una 
proportio. 

Campanvs.  Sint  < ad  a,8f  d ad  b,  atque  multiplica . Dico  qadd  quardt 
propornoaadb.cadcmcllcadd.Diuidaturcfccundu  c d 

quantitatem  a, & d fecundum qulritatcm  b.funtiprot  ■■■  i ' — 

partes  e,  quot  d,  fit  quia  quatlibet  pari  c ad  quamlibet  , , , 

partem  d Ce  habet  ficut  a ad  b.ertt  per  i;  huius, c ad  d,  fi-  . 

cuta  adb:quod  cft  propofitum.  * " 

Euclid.cx  Zamb.  Theorema  tf.  Propofitio  tf. 

Partes  eodem  modo  mulriplidum,eandem  rationem  habent  fum* 
ptx  adinuicem, 

I % 


‘Hi 


> > 
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T H B O H « Zeilll.  Sit  igitur  eque  multipla  • (.ipfiut  >,cr->  'Jpfuuf,  Dico  j efi  ficut  yjictfi 
mt,iiJ>.Quoni4  enim  eque  ejl  multiplex-  t, ipfiut  -:cj*  '.ipfiut  /quot  igitur  me- 
guitudines  funt  in  •f.ipfij,  cquiles.toi  funt  in  ' « equies  ipfi /.  Diuidctur-(,inmi 
gnitudines  equiet  ipfi  ,.boc  i(l»vV  Opfum  culem  * >,  in  mugnitudinet  equies 
ipfi 4 hoc  efi  / «,«  M7  » >,  erit  um  nugnitudo  ipforu  * »,•  ■>,<?•  * />.  xqutlit  multuu 
imiipforum  / «,•<  »,cr  x >.  Ef  ?«onii  * •,»  *,cr  ■>  r,fil>‘  inuiemfimt  equies,  cr  * «, 

• scr  » >,<f»o.7i  fibi inuiccm Juni  equ!es:ejl igitur ficut  « »,  ad  << -,fic  efi  •*  ei . », 

Cr  ' <■, a i e r« <gnur(per  „quinti)fieutunu  dnteceien tiu  id  unum  cbfiquentium, 

fic  omnU  entecedcntU  td  cmmu  c onfequentia.  Ejl  igitur  ficut  « »,ad  -a  s /te  eft*  (,  ai 
J., equilis  aut  efi  ‘ -.ipfi  >,  ipfum  autc  * -.ipfi  fiefi  ‘i™  ficut  > ai!, fic  efi  * (ai  * •. 
p artes  igitur  coii  modo  multiphciu.canic  habent  rationem  fimpte  ai  munem: quod  • 
iemonjlrafje  oportuit.  Eudti.exCamp.  Propofitio  ,6. 

I fuerint quatuor  quantitates  proportionales,  permutarim 
quocp  proportionales  erunt. 

C««  >»«)..  Sit  proportio  a ad  b.ficutc  ad d.DicO qudderiraad  cficutbad 
ad  d.Ei  ifte  eft  modus  arguedi.qui  dicitur  proportionali tas  permuiati.cuius  de- 
monftrario  fic  patet.  Sumam  c ad  a,  & f ad  t 
b.zque  mulriplicesiitemiy  gadc&had  d, atque  multpiiccs  ^ ^ ^ 
eritlp  per  prziniiTam  e ad  f,  ficut  g ad  li : quare  Fer  14,  fi  * ' 

c addit  fuper  g.  & f addit  luper  h : Ut  fi  minuit,  minuit,  a ■ — 1 » 1 

& fi  arquat,  «quar:  per  diffinitionem  igitur  incontinuae  £ »-  i j tl 

propornonalitatis  enr  a ad  c,  ficut  b ad  d:  quod  eft  pro-  y i | t 

potitum.  Neceffeeft autem, ur in  permutata proportiona-  F*  ^ ° 1 

brate  fint omnes  quaruor  quantitates  eiufdem  genens.  Euel.exZao.  Theor.*6.  Prop.x  . 

Siquacuor  magnitudines  proportionales  fuerint,  & uicillimpro^ 
portionaleserunt. 

THEON» Z amb.  Sint quatuor « /gnitudines proportionales « *> ^,ficut « C/k  > «/•  Dl 
CO  quod  cr  uicifim  proportionales  er  ut  fu  ut  * ai  yjk  (ai  ■*.  Sumatur  quidem  ipfarum  • 'pSquc  multi 
plices »/, cr  ipfaru  yA-CT  ali s qusuis,squ  multiplices  • *,  cr  quoniam  sque  mul 
tiplex  ejl » i piius  *,c rfipfuti  (partes  autc  eodemodo  multiplictu  eande  habet  ratio 
nefumptsad  inuice'pcr  prscedentcrfl  igitur  ficut  • ad  fi, fic  • ad  (Sicut  autc  *,ad 
fijic  cr  ydd  ^,cr  ficut  igitur  yidtfc  * ad  .(per  1 1 quinti.)  Kurfusquonia  • f ip,a 
rum  > £]ue  funt  multiplices,  partes  autc  codm  modo  multipluiu  eandem  habet 
ratione  fumptxadinuic:  (per  tf  quinti)eft  igitur  ficut  > ad  <*,  fic  efi  • ad  t. Sicut  aut 
y ai  /,fic  \ ai ficut  igitur  < ad  (fic  * ad  (per » * quinti.)Siquatuor  aut  magni- 
tudines proportionales  fuerint, prima  uero  tertia  maior  fit,  cr  fcuda  quarta  maior 
erit : c rfi  squalis,  squalis:  cr  ft  minor,  minor  (per  14  quinti . ) Si  igitur  excedit' 
ipfum  •, excedit  cr  / ipfum  *:crfi  squale,  squale : crfi  minus,  minui  (per  6 dif  %m  fi  [ 
finitionem  quinti. ) Sunt  aut '/ipfaru  « fi  squcmultiplices:cr ipfarum  >S:alis 
q-isuis  sque  multiplices.  Ejl  igitur  ficut  • ad  y,fic  efi  fi  ad  /.  Siauatuor  igitur  magnitudines  proportio 
noles  fuerint, cr  uicifim  proportionales  erunt:quod  demonfltafje  oporautt. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  .7. 

I fuerint  quantitatesconiunflim  proportio nales,cafaeni 
diiiuntflim  quoqueproportionalts  cfTe. 

C»mi-»nv-.  Demonftratomodo  \>  K f 

argutdi  qui  dicitur  proportioaliias  Z— — — ■ 
permutata,  dcmSftrat  illu  qui  dtctrur  ptoportionali  de  /• 

fas  difi ufla.  Sir  iraqj  proportio  a b ad  b c,ficur  d e ad  c r , ' ' 

f.  Dico  quod  erit  ac  ad  cb.ficurdfadfe.  Sumacmm  , T * , 

gh  ad  ac,& liK  adcb.ireqtlmaddf.&mnadfe,  f u f 

rque  multiplices.  Eritip  perprimi  huius  gk  ita  mul  ' * “ 

tiplex  a brficutgh  efi  multiplex  a c,&  1 n,tta  multiplex  d e ficut  1 m efi  multiplex  df  Et  ideo  per 
prarmiffas  hypotitefes  g K eft  ira  multiplex  a b, ficut eft  i n,d  e.  Poni  iteru  k p ad  c b,&  n q ad  fe, 
srque  muldpiucs.ciunt^  pa  fecundam^  p ad  ad  c b,&  n qad  f c,  atque  multiplices, per  conuer- 


n 

* * 


itat*  Q^tJJTVS.  «t 

Itonemigimr  diffinitionis  incontinuxproportion3linris.fi  gkadditfuperhp,  I n,  addit  fuper 
m q,8£  fi  minuit,  minuii:&  Ii  xquat,xquat:dempris  itaqj  communibus  hk  &.’m  n:crit  per  com- 
munem fcicntiam.ut  ii  gh  addit  fuper  k p.quod  1 m addit  ftipcr  n q:&  fi  minuit,  minuioK  lix- 

3uat,xquar:ergoperdittiniaonemuiconnnuxproportionaliiatis,proportioac  ad  c b.eftiicut 
f ad  f rquod  cii  propofitum.  £ucltd.cxZamb.  Theorema  17.  Propofitio  17.  , 

«7  Si  compofitx  magnitudines  proportionales  fuerint : diuifx  quoij 
proportionales  erunt. 

THEONexZ-imfc.  Sint  compoftte  magnitudines  proportionales  a . 

4,*fJkut‘S  ad  f >,/ie  >Std*{.  Dico  quod  c r diuife  proportionales  erunt : fi- 
CHt  a > ad  d 'Jic  * /ad  ^ Sumantur  enim  ipfarum  « y eque  multiplices  * 

f,t  «,» /*  CT  " nipfarum  aurem  py!U,ahe  quuius  eque  multiplices  ,ho c ejl  • 
feyr*Et  quonum  eque  multiple*  ejl-Oipfius  ««,  erd«ip/?iii.f;  eque  igitur 
ejl  multiplex  « 0 ipfius  *>,©••  «ip/iiK  * .'(per  primi  quinti)  Aeque  autem  e/i  mul 
tiplex  » > ipfius  *>,©•»  u ip/iw  >/:<  jue  igitur  e/i  multiplex » * ipfiut 
ipfiut  r /(per  1 1 eiufdem)  Rurfiu  quoniam  eque  ejl  multiplex  » * ipfius  ■ /,cr  e*  u 
ip/iut  a /:aiyue  igitur  ejl  multiplex  » c ip/iiu  >/,c r »r  ip/tut  / a (per  prima  ciuf- 
dem)  eque  autem  erat  multiplexuuiplmxltey  ‘ aipfius**.  Aeque  igitur  ejl 
multiplex a-ipliutat.crueipfiMxi.igituraatyu •.ipfarum  Seque 

fuilt  multiplices.  Rurftt  quoniam  eque  multiplex  eft  » * ipfiut ' hCTAr  ipfiut  / 
a.-e/l  autem  ty  •/ ipfuu  < a eque  multiplex,  ey  e * ipfiut  /a : cr  compc/itum  igi- 
tur(per  1 1 eiufdem)*  f ipfiut 'Aeque  multiplex  ejl,  cy  u*ipfiu[S  • Et  quoniam  » d a » 

ejl  ficut  a t ad  d xfc  ejl  > a ad  '/.cr  fumptefunt  ip ferum  quidem  a^ue  multiplices  • « cr  u >j 

ipfarum autem • £ y/Salie queuis eque muhipticer.hoc eft^/o-taaifl  igitur extedit  a-ipfam  ■>/, 
excedit  cr  A ' ipfamue-.crft  equulis, equalit : ey  fi  minor,  minor  ( per  tonuerfionem  6 diffinitionis 
quinti)  Excedat  nempe  • *,ipfam  '!'.<y  igitur  communi  ablate  •>  m, excedit « •>  ip/am  « /.  Sed  /1  excedit  • 
. ip/ia»  0 /ex  cedit  cr  » r, ip/am  c '.excedat  igitur  » r, ip/am  /1 » : cr  commum  ablata  u >,  e xcedit  er  x 
c ip/am  r*.QQtrcfi  excedit  • a ipfjnt « f texe  edit  cr » c ipfam  • ».  Similiter  iam  offendemus  quod  ty  fi 
equilis  fuerit ”fipfi « f -.equihs  erit  cr  » * «p/»  r »:©•/?  minor.minorfunt  autem  <'crs-,  ipfarum  « 
« cr  afeque  multiplicet.cr  «/cr  r ipfarum  '^cr/a a/ix  guauit  eque  multiplices : eft  igitur  ficut « 
*ad't:ficefi  > fad/S(pcr  6 diffinitionem  quinti)  Sieompofite  magnitudines  igitur  proportionalcsfut 
rint, diuife  quoj;  proportionales  crunrquod  dem  0 njlr a jje  oportuit. 

Eucltd.ex  Camp.  Propofitio  1 J. 

1 fuerint  quantitates  difiunc^im  proportionales.coiutv 
dim  quoqi  proportionales  erunt. 

Cammkvi,  Demonfhat  g I K p 

{ modum  arguendi , qui  dicitur  u*~i-  ■«  ■■  i 

j proportionaliras  coniunflasfif  ^ 

] <ft  modus  conuerfus  prioris.  Ad 

**  cuius  demoftrarionem.refuma-  _ . 

turdifpofitioprxmiflx.fii  maneant  omnes  rius  hy»  t n s ^ 

pothefesrexcepto  quod  ponatur  c(Tc  proportio  a c ad  1 1 1 - 

c b ficut  d f ad  f c:dico  quod  erit  proportio  a b ad  b c,  ficut  d e ad  f erfequitur  enim  cx  hac  hypot!t< 
fi&alnshypothcfibusprxmiffxdemdriplicibus*qualitcrfumptis,pcr  conucrfionem  diffini- 
tionis incorin  u x proponi  onali  ratis.fi  gh  addit  fuper  K p.quod  I m addat  fuper  n q:&  fi  minuir, 
minuar;  & fi  xquar.xqucrcrgopofitis  communibus  h k & m mfequirur  per  communem  fcien- 
nam.fi  g k addit  fuper  h p.quod  I n addat  fuper  m q:&  fi  minuir.minuat:&  fi  xquar.xquenqua- 
re  per  diffinuionem  inconrinux  proporrionalitaris.erit  proportio  a b ad  b c:ficut  d e ad  c fquod 
cft  propofitum.  Aliteridemindire&efTc.Cdra  firpropor  . c f h « 

tioacadcblicutdfadfe.noneftautemabad  bcficutde  r — 1 

adef : fit  ergo  proportio  de  ad  aliquam  aliam  qultitatem:  »■  ■ ■ ■> 

ficut  ab  ad  bc.qux  aut  erit  maior  ef.aur  minor:  fi  enim  ei  a c b 

effiet  xqualis.coftaret  propofirum. Sit  itarp  primo  maior. 8C 

fit  e geritep  per  prxmifTam  ac  ad  cb,  ficutdgad  eg:quaredgadeg,eftficur  d f ad  f e . Scqtfl- 
tur  igitur  per  decimamquartam.quod  cdm  d g prima  fit  minor  d f tema:erir  ergo  g e fecunda  mi 
nor  e f quarta;fed  erat  propofiru  quod  effet  maior.Sit  ergo  proportio  d e ad  minore  e f,qu$  fit  e h 
ficut  a b ad  b c:crit<p  per  pr(tnifsa  a c ad  c b ficut  d h ad  h c:  quare  per  utd  h ad  h c,ficut  d fad  f c.tii 


t 
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quia  d h prima  eft  maior  d f,  tertia  erit  per  14  c h fecunda, maior  c f,quarta,qudd  quia  cft  impof- 
fibtleifequitur  propofitum. 

Euchd.ex  Zamb.  ThcoraruiS.  Propofitio  ts.  Conuafa  procedentis. 

Si  diuifa:  magnitudines  proportionales  fuerint,compofitae  qucxp 
proportionales  erunt. 

THEON  ex  Z amb.  Suti iifiun&e magnitudines proportionales « >,» 4,> /, cr/ 

/fieut « sed ' ^fic  ,!,ad  {/.  Dico  quid  C7  eompofitr  proportionales  erunt, fu  ut  « A, 
ii  A ',fie,  Jlyti  /ftsi  autem  non  eftficut  • !,ad  <"  «,/ic  > /,ad!/,ait  fieut  *A,adA  ifie  , 

/,ad  minorem  ipfa!  /,aut  ad  maiorem.  Sit  prius  ai  minorem  / *.  Et  quoniam  eftficut  ■»  A, 
id  A 'fic  , /,td  * ',co mpofita  magnitudines  proportionale!  funt, quare  etiam  diutfie  pro 
portionale!  irmt(per  1 7 quinti)Eft  igitur  fieut  ■»  <,ad  'ffic,  r,ad « 'fiupponitur  autem 
fieut  * <,ad  > Afid,  ai ! d. Et  fieut  igiturCpa  1 1 quinti)?  r,ai  • /fic>f,adf/,maior  au  . 
trm  eft  prima  , e, tertia  > f, maior  igitur  eft  (per  14.  quinti)  fecundae/,  ipfa!/ , quarta.  \ 

Sei  er  minor, quod  efiimpofiibile.  Igitur  non  eft  fieut  * A ,ad  A •,  fic ' /,  ai  minorem  ipfa 
f/.  Similiter  quotp  oft endemui  quod  neq;  ai  maior  em,  ad  eandem  igitur.  Si  difiundee  igi- 
tur  magnitudine!  proportionale!  fuerint , er  eompofitt  quoque  proportionales  erunt: 
quod  demonftrajje  oportuit. 

E uclii.ex  C amp.  Propofitio  19. 

I a duobus  totis  duae  portiones  abfeindantur , fucritcp  to.  ■» 
tum  ad  totum  quantum  abfeifum  ad  abfcifum.crit  reli- 
quum ad  reliquum  quantum  totum  ad  totum. 

I Campanvs.  Quod  quinta  proponit  de  mu  Iri  pliabus.il  xc  proponit  uni 

II  uerfalitcrdeommbus  proportionibus, unde  cft  illa  tanto  communior,  quanto 

multiplicitate  proportio.Sintigiturdutcquantitatesab,  & cd,  a qtiibusablundanturdurqur 
fint  b e & d f , fitep  proportio  totius  a b,ad  totam  c d , ftcutb  e.ablctfir  ad  d f ablctiam,  dico  quod 
cademeritaerefiduiadcf.refiduunuquarefttorius  ab  ad  a ei 

to  tam  c d.  Ctim  cnimfTtabadcd  fieut  b e ad  d ferit  permu  1 1 1 

ratimabadbc.ficutcdaddf.&difiumfitimacadeb.ficut  f 

c f ad  f d,8£  iterum  permutatim  a e ad  c f, fieut  e b,  ad  f d,  & 1 ' 

quia  fic  erat  ab  ad  cdrpatet  propofitum.  c * 

Campani  aidiuo.  Ex  hacaurem decimanona, 8C permutata proportionaliraredemonftra 
tur  modus  arguendi,  qui  dicitur  proporttonaliras  euerfa.ut  fi  fitab  ad  be,  fieut  cd  ad  d f,  duo 
quod  erit  b a ad  a e fieut  d c ad  c f.quia  cum  fit  a b ,ad  b c,  fieut  c d ad  d f.erit  per- 
mutarim ab  ad  cd  fieut  b e ad  d f, quare  per  hanc  19 , b a ad  d c,ficura  e ad  c f.igi 
rurpermutatim  b a ad  a c.ficutcdadc  f:  quod  eft  propofitum.  Conueria 
quotp  proportionalitas.quam  ex  diffimrioneinconrinux  proportionalitatis  de 
monftrauimus  in  exponendis  principiis  huius  quinti, poteft  hic quotp demon- 
ftran  indire&e  ex  permutata  proportionalirate&  9 huius, ut  fi  fit  proportio  a 
ad  b fieut  c ad  d.dico  quod  erit  b ad  a fieut  d ad  c,fin  autem  fit  d ad  e,  fieut  b ad 
d.at  quia  iteru  b ad  a, fieut  d ad  eterit  quot;  permutarim  b ad  d fieut  a ad  e.qua- 
reeritaadc, ficutdade.fi  igitur  e non  fitxqualec,  accidet  impofsibileSc  con- 
trarium fecundxpartis  9,  fi  autem  aqualis,  enrb  ad  a fieut  d ad  ciquod  cft  pro-  a b c d < 
pofitum.  Euclii.ex  Zamb.  Theorema  19.  Propofitio  19. 

Si  fuerit  fieut  totum  ad  torum.ficablatum  ad  ablatum,& 
reliquum  ad  reliquum.errt  ficuttotum  ad  totum. 

THEO  N ex  Z d.  E/io  fieut  toti  « -,ad  toti  r /fic  ablati  a ' ad  ablati,!.  D ico  qet  reliqui 
‘f,ad  reliqui  f/^rit  fieut  toti  * f ad  toti  r/.quonia  enim  eft  fieut  totu*  (ad  toti  e/  fic  « v 
« ad  >f,et  uictfiim  quoq;  (p  1 6 qnti)ficut * fai  a <,fic  et  / ,,ad ,!.  Et  quonid  copo  fit  a ma' 
gnitudines  proportionale!  funt(p  17  cr  1 S qnti)etia  difiundr  proportionales  ait  fieut 
igitur  A<  ,ad> -fic  /f,ai  >/,©■  uieiftim  igitur(  p t i quintiyft  fieut  A',ad/!fic'*,ad! 

7.  Sicut  aute*’,ady  !fic  fupponitur  toti -A  ad  toti,  /,ey  reliqui  igitur  % A, ad  reliqui 
f/.ertt  fieut  toti*  A^td  toti  , /.  Si  furit  igitur  fieut  toti  ad  toti  fic  ablati  ad  ablatu, et  * ■ 
reliqui  ad  reliqui  ait  fieut  toti  ad  totu,quod  demonflrandu  a at. Et  quonia  oftenfum  eft  quod  fieut  eft  m 
l>ad,  /fic  eft  * At/d/d,  c r uieiftim  fieut  *A,adA'fic,/ad/ f,copofit a igitur  magnitudines  propor* 
Urnales  funt(p  1 1 propofitioni  quinti)ojlefm  eft  tuti  quod  fieut  A*/td*  'rfi‘  * >M>!,&  eft  eo «er- 

ctnje. 
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tendo.  Hine  mmifefium , quod  /i  c ompofiu  magnitudines  propofitionelet  fuerint , etUm  conuertendo 
proportionales  ermt:quod  demonftrtndum  erat. 

Eudid.ex  Cump.  Propo/itio  ,o. 

1 fuerint  quotlibct quantitates  alixcp  Iccundum  earum 
numerum,quarum  qugcp  dux  priorum  fecundum  pro 
portionem  duarum  poftremaru.necefTeeft  in  propor- 
tionalitate  quidem  xqualitatis.ut  fi  fuerit  prima  prioru 

ultimamaior.&pofteriorumprimamuItimaefTemcU 

iorem.  C^uod  fi  minor,&  minoremifi  uero  xqualis,&  xqualrm. 

Cami»*  n v #.  Demon  litaturus  Euclides  modum  arguendi,  qui  dicitur  xqua  proportiona- 
litas, fine  quantitates  duorum  ordinum  dirc&e  fiuc  peruerfim  prop ortionentur , pnrmitrit  duo 
anrecedenna  ad  dcmonilrandum  propofitum  neceflaria  , per  quorum  primum  demonfiratur 
arqua  proporrionaUns.cum  quanntates  duorum  ordinum  direac  proportionantur,  fecundum 
autem  cdm  proporrionanturperuerfim.-proponirautemhxcduoanrecedenna  de  quantitatibus 
duorum  ordinum  numero  xqualibus.quxcunqr  fuerint.  VniuerfaUrcr  enim  fumptis  utrobique 
quantitatibus  fecundum  quenicunq?  numerum, ueritatem  ha- 
bent, non  e(l  autem  neccffe  ut  demon  Aremus  ea , nifi  folum  in  » 


tribus, hoc  enim  omnino  futfidens  eA  ad  propohrum.de  pluri-£ 
bus  autem  quibufep  patebit  per  xquam  proporrionaliratccum 
ipfa  demon  Arata  fuerir.  Sint  igitur  tres  quannrares  a b e,fu- 
manrurep  tres  aliae  quxfint  c d f,&  fit  proportio  a ad  b,  ficut  • 
c ad  d , SC  b ad  e,  ficut  d ad  f,  dico  quod  fi  a eA  maior  c,c  /, 

erit  maior  f t8C  fi  minor,  minor : SC  fi  aequalis,  aequalis . Si  enim  

eA  maior,  erit  per  primam  partem  8,  maior  proportio  a ad  b,  r 
qu.im  e ad  b, quare  per  1 1, maior  erit  c ad  d,qu.im  e ad  b, quia 
perconuerfamproportionahtarem.eadb  eA  ficut  fadd.eritc  d 
ad  d maior  quam  f ad  d,ira<p  per  primam  partem  io,  c eA  maior  . 
f.quod  eA  propofitum.  Qiiod  fi  a fit  minor  c,pcr  cafdem,&  eo-  v 
dem  modo  probabitur  c efle  minorem  f , erit  enim  minor  pro- 
portio  a ad  b.quam  e ad  b,per  primam  partem  3 , i deo  per  t tSC 


i si 

f 


f 


per  conuerfam  proportionaliorem, minor  enr  c ad  d.quam  f ad  d,&  ideo  per  primam  partem  to 
erirc  minor  f, quod  eApropofirum. Si  autem  a fit  aequalis  e.erit  per  primam  partem  7 proportio 
a ad  b ficut  c ad  b,&  ideo  per  fecundam  partem  ti  SC  conuerfam  propornonaliratem,erir  cad 
d,  ficut  f ad  d,  quare  per  primam  partem  9,  c eA  aqualis  f : quod  eA  propofitum. 


CAMPANI  addirio. 

Quidam  aurem  hanc  condufionem  demon Arauerunt  per  proponionaliratem, permutarim# 
hoc  modo, proportio  a ad  b,  eA  ficut  c ad  d.ergo  permutarim  a ad  c,ficur  b ad  d,  SC  quia  rurfus  b 
adeficutdadf.erirpermurarimbaddficuteadf,federar  bad  d,  ficut  a ad  c,  ergo  per  11  erit  a 
adc,ficutead  f,ita<p  per  14.fi  a prima  eA  maior  e tertia.eritc  fecunda  maior  f quarta, & fi  minor, 
minor.St  fi  xquahs,xquahS:quod  eA  propofitum.  IAi  aurem  errauerunt  in  fua  demon  Ara- 
tione, quia  fi  cflerinrcnrio  Euclidis  fic  demon  Arare, non  oporteret  ipfum  pracmittrerehanccon- 
dufionem  pro  antecedente  ad  xquam  proportionalitatem : fi  enim  rurfus  fiat  una  permutatio 
proporrionaliraris,ad  quam  deuentum  eA.quxefieflcaadc  ficut  e ad  f,  fequirur  quod  fit  a ad  d 
ficut  c ad  f ,8C  hoc  eA  xqua  proportionalitas.Prxterea  eorum  conclufio  non  fequirur.nifi  omnes 
quiritares  amborii  ordinum  fuerint  generis  unius.Si  enim  a b e fint  linef,  & c d f fupcrficie$,auc 
corpora.aut  tempora, tion  erit  tunc  permutare proporrionestpeccant  igitur,  uniuerfalitcrdi&u, 
particulariter  demonArantcs. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  10.  Propofitio  10. 

»•  Si  fuerint  tres  magnitudines.&alixeifdcm  xquales  numero,  binx 
fumptp  Sc  in  eadem  ratione.cx  xquali  autem  prima  tertia  maior  fuerit, 

8C  quarta  fexta  maior  crit,&  fi  xqualis,xqualis,&  fiqiinor.minor. 

THEON 


*!• 
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THEON»*  Zim b.  Sint  tres  magnitudines  * A y,  e?  uti*  eifdem 
etiuaki  numero  A <f,binefumpt e er  in  eadem  r Jlionf.fi cM  quidem  * ai 
f.ficAad  •,jicutqi  hadyfic  <,adl Ex  equuli  autem  fu  maior *,quimy. 

Dico  quod  er  A.quam  f.mawr  erit,  er  fi  equilis, *qiutis,crfi  minor.ms 
nor.  Qjonijm  rnira  maior  efl  *,quim  y,atia  autem  quedam  f , maior  au  - 
tem  ad  eandemCper  8 quinti)maiorem  rationem  habet  quam  minor, igitur 
* , ad  f, maiorem  rationem  habet , quam  y ad  fi:  frd  ficut  eft  quidem  * 
ai  f,  pe  eft  A, ad  ',ficutq;  y.ad^rurfiisfic  !,ad  >.  EI  figitur  ad  >,maio- 
rem  rationem  habet  quam  /,ai‘(  per  correlarium  4 quinti ) Ad  eandem 
autem  rationem  habentium,maiorem  rationem  habens,  maior  eft( per  1 o 

rinti)maior  igitur  eft  A, quam  ! Simiiiier  quoq;  oftendemus,quodfi  equa 

eft  •»  ip/i  y, equilis  erit  er  A,ipp  f.erfi  minor, minor  Si  fuerint  igitur  tres  magnitudines,  crati*  et f- 
dem  aquales  numero , binafumpte  c r in  eadem  ratione.esc  equili  autem  prima  tertia  maiorfuerU,  er 
quarta  fexta  maior  eril.cr /1  equitis, equatisterfi  minor,  minor-.quod  oportebat  demonftrarc. 

* Euclid.ex  Camp.  Propojttio  11. 

1 1 fuerint  quotlibet quantitates  aliacp  fecundum  carum 
l numerum, quarum  quaecp  duae  ex  prioribus  quibustp 
1 duabus  ex  pofferioribus  peruerfim  comparatae  fecun. 
[ dum  proportionem  earum  fuerint , neceffequoqseft  ut 
(i  fuerint  in  proportionalitate  aequalitatis  priorum  pri- 
ma ultima  maior,  & pofteriorum  prima  ultimaefTe  maiorem;  fi  autem 
minor,8C  minorem : fi  uero  acquaiis,&  aequalem. 

Campanvs.  Secundum  antecedens , finr  n-es  quanrita-  a 
tesabe,fumanrur«s  aliae  ires  quae  funt  fcd.&fir  proportio  a f 
ad  b,  ficut  c ad  d,  &.  b ad  e.ficut  f ad  c,  dico  quod  fi  a eft  maior 
c,f  erit  maior  d,&  fi  minor, minor : SC  fi  aequalis,  aequalis,  hoc 
autem  probatur  per  cafdem  & eodem  modo, quo  praecedens, 
fi  enim  a fit  maior  e,  erit  maior  proportio  a ad  b quam  e ad  b, 
quare  maior  c ad  d,qu;im  e ad  b,8£  ideo  maior  quam  c ad  f,ma 
ior  igitur  f.quam  d.per  fecundam  partem  to.quod  eft  propofi 
lum.Qiidd  fi  a fit  minor  e, erit  tandem  minor  cad  d,quam  ad 
f.quare  per  eandem  partem  eiufdem  f, erit  minor  d.Si  aurem  a 
fit  aequalis  e,  fequirur  ut  fit  proportio  c ad  d, ficut  c ad  f.igitur 
per  fecundam  partem  nonam  erit  f aequalis  d : quod  eft  pro- 
pofitum. 


.f 


Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  »1.  Propofitio  1 1. 

Si  fuerint  tres  magnitudines  &C  alix  eifdem  aquales  numero,  bina 
fumpte  & in  eadem  ratione,fuerit  autem  perturbata  earum  proportio, 
ex  aquali  uero  prima  tertia  maior  fuerit,  & quarta  fexta  maiorerit,&  fi 
xqualis,aqualis:&  G minor,minor. 

THEON  exZamb.  Sint  tres  magnitudines*  /t  y,CT  alie  eifdem  nu- 
mero aquales  A tibine  fumpte.cr  in  eadem  ratione,pt  autem  earum  pro- 
portio perturbatajlcut  quidem  *,ad  njic  >,ad{,p  cut  A, ad  >,pc  A, ad  >,f  * 
aquali  autem  *,quam  >,fit  maior, dico  quod  eyA,quam  !,  maior  trit,crfi 
equalis,equalis:o-p  minor, minor.  Quoniam  enim  maior  eP  *,quamy, 
tj  alia  quedam  A,igitur(per  8quinti)*,ad  ^maiorem  habet  ratione  quam 
>,id  ‘.Sed peut quidem  ',ad A,fic  ',ad  f,ficutq;  y,ad  f ,rurfmpc \ad A,  cr 
*. igitur  ad i,maiore  rationemhabet,q  <,ad  /(p  correlarium  quarte  quinti) 

Ad  quam  autem  eadem  maiore  ratione  habet  illa  minorefl(p  1 o qnti)minor 
igitur  eft /,quamA,maiar  igitur  eft  A,q/.  similiter  quoq;ojlendemus,qcr  * A > r y A A A \ f 
fi  equilis  filent  *,ipfi  y, equulis  erit  cr  A,ipp[,crP  minor  jninor.  Si  fiierint  igitur  tres  magnitudines  et 
di* eifdem  equitis  numero  binefumpt * cr  in  eademratione.fiterit^  perturbata  earum  proportione 
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xqi uli  autem  prima  tertia  maior  fuerit,  cr  quarta  [exta  maior  erit,  V fi  xqualis,  xqualis,  c r fi  minor, 
wunor  :quod  dcmonftrare  oportebat. 

tuelid.exCamp.  tropofitio  11. 

I fuerint  quodibe  t quantitates  aliccp  fecundum  carunt 
numcrum.quarum  quaeque  dux  fecundum  propor. 
tionem  duarum  exprimis  in  aequa  proponion  alitate, 
proportionales  erunt. 

Campanus.  Dcmonfiraris  antecedentibus  ad  «quam  proporrtona 
litarem, hic  demonftratcam, 

Scorimo  .cdin  quantitates  duorum  ordinum  liant  f-  ' ' 1 

duedte  proportionales.  Non  eft  autem  neceffe  uc  ^ , 7*  ' 

demojiftiarctur.mficnminutroip  duorumordinu  \ ' 

funt  tantum  tres  quantitates.  Per  hoc  enim  euiden-  ^ _ I 1 1 

ter  fequitur , cum  in  utroqt  ordine  fuerint  4 quan  - 1 1 1 

titates.  Si  deinceps,  SC  ideo  etiam  non  oportuiteius  * 1— *— 4— — 1 

antecedensdemonftrari.nifi  folum  cum  inutrotp  * — t 

ordinefuntetiam  rres quantitates.  Sint  igimr tres  it  1 — ' ■ ■ —t 

quantitates,  abe,  fumanturip  tres  alix  qua:  funted  e 1 /,  ■ — I 1 

f,*fitproporrioaadb,ficutcadd,*bade,  ficurd  fi  1 

ad  f.dico  quod  erit  a ad  e,  ficut  c ad  f.  Sumam  enim 

g ad  a,&  h ad  c,(quc  multiplicia.  Itfip  kadb.&ladd  jque.8:  rurfus  made.&nad  f(que . rririp 
per  quartam.g  ad  k ,ficut  h ad  I * k ad  m, ficut  I ad  n,  quare  per  ao,  fi  g eft  maior  m.entli  ma- 
ior n ,SC  fi  minor, minori*  fi  «quali* , «qualis  igitur : per  diffinitionem  incontinux  propor- 
tionalitaris , proportio  a ad  e,  eftficutc  ad  f.quod  eft  propofitum.  Poteft  quixphocdemon- 

t ' Orari  per  i>  huius, fumptis  g k m,ad  a b e,*  h I n ad  c d f.pque  multiplicibus, erit  enim  per  rf.gad 
k,  ficut  h ad  l.fic  k ad  m.ficutl  ad  n. Cxtera  pertrafla  ut  prius.  Quod  fi  fuerint  quanntates  piu- 
ses  tribus  in  utrotp  ordine, utpote  quatuor, additis  p & a.ita  quod  fit  e ad  p, ficut  fad  q,  erit  iterii 
a ad  p, ficut  c ad  q.erit  enim  a ad  c,  ficut  c ad  fihoc  enim  demolita  tum  eftifublaris  igitur  bSCd.e- 
runttres  quantitates  aep,* alif  tres  c fq.ur  proponitur, quareaadp.ficurcadq.Sicutip  demon 
Oratur  de  quatuor  per  tres , fublaro  uno  medio , eodem  modo  demonftrabis  de  quinqt  per  qua. 
tuor.fub latis  duobus  mediis,*  de  fex  per  quinqt, lublatis  tribus,*  fic  de  cp teris. 

Puclid.exZamb.  Theoremata.  Propofitio  21. 

«»  Si  fuerint  quaelibet  magnitudines  & aliae  cifdem  xquales  numero 
binae  fumptae  in  eadem  rationc,etia  ex  aequali  in  eadem  ratione  crunr. 

T RE  O N ex  Z amb.  Sint  quxlibet  magnitudines  • A r,ey  alix 
eifdem  xquales  numero  ■’  ■-/, binx  fumptx  iit  eadem  ratione,  ficut  qui 
dem  a ad  A,  fic  -t  ad ',  ficut A ad  r,fic  • aif.  Dico  quod  etiam  ex  x- 
quali  in  eadem  ratione  erunt  Jicut  *fid r,ficd,ad i.  Sumatur  quidem 
ipfiarum  •>  d.xqux  multiplices  • l.ipfarum  autem  A < , alix  quxuis  x- 
que  multiplices  * *,&■  infuper  ipfarum  >f,alix  quxuis  multiplices  m 
Et  quoniam  eft  ficut  v<d  A, fic  *,ad cr  fumptx  funt  ipfarum  « d 
xque  multiplices  • f, ipfarum  autem  f • , alex  quxuis  xque  multipli- 
ces at, eft  igiturfper  4 quinti) ficut  e, ad  a,  fic  > ad  t,  cr  per  boc/?. 
cut  n,ad  /-.fic  >,ad  r.Quoniam  igitur  tres  magnitudines  funt  » « u, 
cr  alix  eifdem  xquales  numero  > » 1, binx  fumptx  cr  in  eadem  ratio  ‘ 
ne.oc  xqualt  igitur 'per  10  qumti)fi  excedit  r,ipfam  f, excedit  cr  f, 
ipfam  ',cr  fi  xqualis,xqualis:c * fi  minor, minor.  Sunt  autem  * t, ipfarum  a s,xquei 
Marum  > !. ,alix  quxuis  xque  multiplices  :efl  igitur  (per  6 diffinitionem  quinti) ficut  a,ad  >,fic  x,ad!.  Si 
fiierint  igitur  qualibet  magnitudines  er  alix  eifdem  xquales  numero  binx  fumptx  in  eadem  ratione 
etiam  ex  xquali  in  eadem  erunt  ratione: quod  dcmonftraffe  oportuit. 

Euclid-exCamp.  Propofitio  t). 

I fuerint  quotlibet  quantitatcsaliaecp  fecundum  earum  nume 
rum.quarum  cx  prioribus  quaecp  dux  fecundum  proportio, 
nem  duarum  cx  prioribus  indire<Tteproportionatx,in  xqua 
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proportionalitateproportionalcs  erunt. 


Campa. 
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Caupasv).  Demonlirat xquam proportionali  ratem in quantitatibus duorum ordinuA 
imiircctc  (Tue  per  rierhrn  proportionalis . Net  eft  nec  dic  quod  demon  liretur, nifi  (tim  in  utroqi 
quorum  ordinum  funt  tantum  tres  quanntatcsiper  hoc  enim  cuidcntcr  fequitur  quxcunqi  po- 
nannir  in  utrotp  ordine,  ficut  in  prxmifla  de  direfte  proportionalis  demonftratum  cft  Sint  igu- 
lurtres quantitates  abe,  fumanturipalix  tresqux 

fintfcd.fiifitproporrioaadb.ficut  cad  d.fifbad  * ' ' ' 

c,(icut  f ad  c.dico  quod  erit  a ad  e, ficut  f ad  d.  Sumi  R 

enim  R ad  a,8i  h ad  c.fii  kad  f.xque  multiplicia,  * ( 1 1 

itemcp  I ad  b,8c  m ad  e.K  n ad  d xque.eritqi  per  4,  “ " 1 < 

g,adl,ficut  hadn.fi;  per  ts.l  ad  m.ficutk  ad  h,qua-  ».  1 1 1 

re  per  n,fi  g addit  fuperm,8i  kadditfitpernrfii  fi  * * ' ' 

minuit, minuit;8;fixquat,xquat:ergoperdiiTini-  4 , , , . . — 1 ^ . — 1 ■ 1— e 

tioneminconnnuxproportionalitatts.proportioa  , , . , 

ade.eftficutfaddrquodeftpropofitum.  1 

PoteftqUOepfiihocdemonftrariperdecimSter-  e 1 1 « * 1 1 

tiam huius, lumptisg  lm ad  abe.fi;  k hn, ad fcd, 

xque  multipliobus.erit  enim  per  decimamquintam  gad  l,ficut  h ad  nrfi;  1 ad  m.ficut  k ad  M, catte 
ra  pertracta  ut  prius.Conuementius  tamen  demonftrantur  haec&prjmifia.fecundum  primum 
modum.  Quod  fi  plures  tnbus  fuerint  quantitates  in  utroq)  ordine , utpote  quatuor  additi* 

p a;  q.ita  quod  fit  a ad  b ficut  d ad  q.8;  b ad  e.ficutc  ad  d.fii  e ad  p ficut  fad  c.erit  iterum  a ad  p It 
cut  f ad  qrerit  enim  per  prardemon  (Irata  a ad  e.ficut  c ad  q.Sublatis  igitur  b St  d, erunt  tres  quan- 
titates a e p.fi;  alie  n es  f e q.ut  proponitur,  quarca  ad  p.ficut  f ad  q.Sic  igitur  demo  (Itatur  de  qua 
tuor  per  tres.fublaro  uno  mcdio.Eodem  modo  dcmoftrabisdequimy  perquatuor.fublatis  duo 
bus  medqs.fi;  de  fex  per  quinqi.fublatis  tribus.fi;  fic  in  exteris. 


Euclid.exZamb.  Theorema  i|.  Vropofitio  »t. 

Si  fuerint  cresmagnitudincs.alixcp  eifdem  aequales  numero  binx,  ** 
fumptx  in  eadem  ratione,  fuerit  autem  perturbata  carum  proportio, 
etiam  ex  xquali  in  eadem  ratione  erunt. 

T H E O N ex  Zamb.  sint  tres  magnitudines  *A>,cralie  eifdem  equales  numero  bine  fumpte  ut 
eadem  ratione  a '{Jit  autem  perturbata  ipfarum  proportio,  p 
eul  quidem  < ad  A, pe  > ad  fficutq;  fad  >,/tc  e, ad Dico  quod 
ej } pe  ut  *,ad  y,fic  cft  d,ad  !.  Sumantur, inquam,ipfarum  ■<*«', 
eque  multiplices  yO*,  ipfarum  autcm>'{,  alie  quassis  eque 

multiplices  x/aa.Bt  quoniam  eque  funt  multiplices  a ttfipfarii  ' , 1 

« * , partes  autem  eodem  modo  multiplicium  eandem  habent 
rationemCper  1 1 quinti  )efl  igitur  ficut  *,ad  A.fic  -,ad  ».  Ac 
per  hoc, etiam  ficut  <,ad  fjiCb^td  r,creft  ficut  *,adl,  fio, 

ad  !,ej  ficitt  igitur  » ad  >,ficb,adr  (peri  t quinti)  Ef  quonia  - 

cft  ficut  Aytd  >, fic  eft/  ad  <,er  fumpte  funt  ip forum  quidem  A 
d,eque  multiplices  > «,  ipfarum  autem  r ',  alia  queuis  eque 
multiplices  *r,e/l  igitur  ficut  t’,ad  s fic  •.ad  b,  cruicifiim 

(peri6quinti)ficutA,ad‘t,fic>;ad'-EtquoniamO*,ipfaru  _ _ _ 

Ad.eque  funt  multiplicet,  partes  autem  eque  multiplicia  ean  i j*  ^ ^ ; i } 7 7* 

dem  habent  rationemi per  tf  quinli)efi  igitur  ficut  fad  d,  fic 

o,ad  a.  Sed  ficut  A ad  d,fie  >,ad  scr  ficut  igitur  o,ad  *Jic  n,ad  'C per  11  quinti)Kurfus  quoniam  » bjp- 
forum  r 'aeque  funt  multiplices, eft  igitur  yytd  i.ficxad  a.  Sed  ficut  > ad  >, fic  o,ad  *, er  ficut  fad  >,pc  », 
adb.cr  uictfiim(per  t s quinti)  fi  cut /ad  Scr  « ad  a.  Oftenfum  cft  autem  q,  ficut  >,ad  f er  fica, ad  e. 
Quoniam  igitur  tres  magnitudines  funt  proportionales « /fer  alie  eifdem  equales  numero  « b r,  bi- 
ne  fumpte  in  eadem  ratione, er  eft  earum  perturbata  proportio.ex  equaliigiturfper  x 1 quinti)  fi  exce 
dit  fipfum  scr  excedit  *,ipfum  r,et  fi  equale,equale:eyp  minus,minus.Sunt  autem  > ‘.ipfarum  «/, 
eque  multi plices, er  x ejpfarum  > !,equc  funt  multiplicesteft  igitur  ficut  ojie  d,ad  /iper  6 diffi- 

nitionem quinti)Si  fuerint  igitur  tres  magnitudines,  er  alie  eifdem  equales  numero  bine  fumpte  in  ea- 
dem ratione, fuerit  autem  perturbata  ipfarum  proportio.etiam  ex  equuli  in  eadem  ratione  erunt : quod 
demonftrajfe  oportuit, 

Bulid. 
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Euclid.exCamp.  Pnpofitio  14. 

1 1 fuerit  proportio  primi' ad  fecudum  tanqu.l  tfrtfj  adquar 
tu,proportio  uero  quinti  ad  fccund  u tanqua  fexti  ad  quar 
tu.crit  proportio  primi  & C quinti  pariter  acceptorum  ad  fc 
| cundu.taquam  fexti SCtertn  pariter  acceptorii  ad  quartu. 

"CampanvIi  Quod  fecunda  propofuitdemulripli  g b <?  d e h 

cibus,  hxc  proponit  uniuerfalirerdeomnibus  propor-  | **  . 

tionibusrundehrc  eft  illa  tanto  comunior. quanto  mul 

riplicitate  proportio  &fe  habet  ad  illam.qurmadmodu  ' ‘ * 1 

u ad  prunam.  Sit  igitur  proportio  ab  ad  c.fkur  de  ad  fi  c • 

& item  b g ad  c.licur  c h ad  f dico  quod  proportio  a g ad  c.eft  Cicur  d h ad  f . Erit  enim  per  conuer- 
fam  propor  rionalitatcm  ,c  ad  b g.  licui  f ad  c hiquare  per  u erit  in  rqua  proportionali  rare  a b ad  b 
g,'  tut  ed  ad  elnergo  coniunfbm  per  ij,a  gad  gb, ficut  d h ad  h c-.itacp  per  22,cririn  «qua  propor 
tionalitatca  gad  c.licut  d h ad  f:quod  eft  pi  opoli  rum. 

Eucltd.  ex  Zarnb.  Theorema  24.  Propofuio  24. 

>4  Si  primum  ad  fecundum  eandem  habueritrationem  S C tertium  ad 
quartum  , habuerit  autem  & quintum  ad  fecundum  eandem  ratio- 
nem & fextum  ad  quartum,  etiam  compofita  primum  & quintum  ad 
fecundum.eandcm  habebunt  rationem , 8C  tertium  & fextu  ad  quartu. 

THEONn  Zamb.  Primum  dium  * A, ad  fecundum  > e.mdem  habeat  r itionem, 

C tertium  a • ad  quarlumf.babeat  cutem  c T quintum  A ad  fecundum  > (eandem  n- 
tionem  cr  fextum  • •'  ud  quartum/.  Dico  quod  edum  compofita  primum  cr  quitu  u « » 
id  fei  undum  r, eandem  habebat  rationemtte  tertium  erfextum  at  ad  ipfum  / quartu . 

Qjjoniam  enim  efi  ficut  A * ad >,fic  cft^ad [.couerfim  quoqficut  >adA  >,fic/ad  • >. 

Qtfoniam igitur  efi ficut  *Aadr,ficJ<ad /ficut autcmradA’,fic/ad ' » : ex  aquali 
igitur  (.per  1 1 quinti  )cS  ficut  a A ad  A "Jit  a,  ad '0.  Et  quoniam  difiundee  magnitudi - 
nes  proportionales  funt,  compofita  quoa  proportionales  eritt(per  i g quinti)  ficut  igf 
tur  ••  ad » hfic  dAadAittfi  autem  ej  ficut  A • ad  yjic  • s ad!  t ex  aquali  igitur  ( per 
1 1 quintt)tfi  ficut  a”  ad  y,fic  u Oad/.Si  primum  igitur  ad  fecundum  eandem  habuerit 
rationem  cr  tertium  ad  quartum,babuerit  autem  quintum  ad  fecundum  eandem  ratio - _ 

nem, erfextum  ad  quartumtetiam  compofita  primum  cr  quwtum  ad  fecundi  eandem  • r a f 

habebunt  rationem  C7  tertium  erfextum  ad  quartum.quod  oportebat  demonflrare. 

Euclid  cx  Camp.  Propofitio  ij. 

I fuerint  quatuor  quantitates  proportionales,  fiieritqi  prima 
caru  maxima,8c  ultima  minima.prima  & ultimam  pariter  ac 
ceptascg teris  duabus  maius  elTc  neceffario  comprobatur. 

CampanvF.  Qiiodhicproponitur.no  habet  focumificu  omnes  quatuor  qu2 
ritates  funreiufdcgeneris.Sintigirur  quatuor  quiritatu  eiufdcgeneris.proporrioa  b ade  d, ficut  e 
adfilitljab.maxima.Ne^opoitctponcrequddflitmi  d » 

nimarquia  ipfum  ex  hoc  fequirur , quod  ab  polita  eft  . 

maxima:  unde  no  pofuithoc  audior  in  cocluhone  tan 

qui  pofitionc.fed  potius  tanqua  procederis  politionis  ‘ ' ‘ 1 

codulion c. Dico  quod  cdm  ira  fuerit,  maius  erit  aggre  c b d f 

gltQ  ex  ab  & f.quam  ex  c d & e.Cdm  enim  a b Iit  maior  e.abfcindiexa  b,gb  «quale  e r (imiliter 
quocp  quia  c d eft  maior  f.abfcindi  ex  c d,h  d squale  f.  Eri  tep  per  hypotheit  n a b ad  c b,  ficut  g b ad 
h d quare  per.19.ag  refiduu  ad  c h refiduinficur  rotu  a b ad  roru  c d.  Cum  ergo  a g fc  habet  ad  c h,IT 
cut  a b ad  c d,  fed  a b eft  maior  c d, quare  a g maior  eft  c h.addiris  igitur  utritp  dua  bus  quatitaribus 
g b 6i  h d.ent  per  commune  fcienriam,aggregarum  ex  a b & h d maius  aggregato  ex  c d & g b:fi£ 
quia  d h polita  efi  «qualis  f,&  g b.eimaius  erit  aggregatum  ex  a b & f.quam  aggregatum  ex  c d et 
e:  quod  eft  propolirum . 

EMclid.tx7.dmb.  Theorema  if.  Propofitio  u. 

tf  Siquatuor  magnitudines  proportionales  fuerim,  maxima  carum  8C 

minima,reliquis  maiores  erunt. 
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TIirOMnt 2~mb.  Sint ftiituor  magnitudines proportionales « f,r Jjf.fia 
♦ut  fiady^iai/.SuaMemmaxiiiuearmutpsiinimiierb  {.  Dito  quod  ipfe 
* « cr  •'  ipfit  > -<cr  < imiores fiunt  Ponatur,inqium  ( prr  tertum  primifipfi  • rjtu 
,*  . ..ei-  ipfi/equalis  y >.  Quoniam  igtfur  cftfieut*Aad>  Jjic « <i/:  ^bj(b  .m 
•tf  iM/t  ,m/i.  .,cr  ipfi/equalis  y»:dl  igitur  ficut  afiaiyd,fic->aiyt>,  t?  quo* 
tum  eji  ficut  totum -fi  ai  totum  > at,pc  ablatum  « » ai  ablatum  y t-.eyreltquum  igi 
tunllpcr  19  quinti)ad  reliquum  t <>, erit  ficut  totum-*  fiai  totum  y-t.  Maior  au- 
ecm  cfi  aequam ' u-.maior  igitur  d l » f.fipfia  ■>  «t.  Et  quoniam  equalts  tii  a Oipfi  •, 
cr  > J ipfii-.igitur  a.  tyifimt  aquales  ipfis  y !>  >.Et  quoniam  fi  inequalibus  equa 
lia  .sJJantur, omnia  inequalia ficnt(per  quarta  c ommunem [ententiam: )cum  igitur 
. 1 'er  •>  Sfint  inequalcs.v  < £ maior  fit, cr  ipfiquiiem  ■ fi  addantur  a a ah  ipfi 
uvo  * * addantur  y»a '.producentur*  fi  crimaierts  ipfisy*tcr> ■ Siquatuor 
igitur  magnitudines  proportionales  fuerint, maxima  cr  minima  earum,reltquts  m* 
tora  eruntiquoi  demonjbare  oportebat. 

Noucm  fequentespropofitiones.quas 
ad25adiecit  Campanus, nihil  in  Zam 
berto  cis  refpondens  habent:  necplu- 
res  25  in  uctuftioribus  Euclidis  excpla. 
ribus  reperiuntur:  quare  ex  additione 
Campani  efle  uidentur. 


riSK 


- 1*  1« 


1 fuerit quatuorquantitatu  proportio primr  adfecudS 
maior  quam  tertiae  ad  quarta,  erit  coucrfim  e cotrario  fc 
eundae  ad  primam  minor  quam  quartae  ad  tertiam. 

Campakvc.  Sir  proportio  a ad  b, maior  quam  c ad  d,dico  quod  «it  e <5 
uerfo,moddconrrariominorproportiob  ada.quamdadc.  Sienimeftea- 
-J  dc  b ad  a qu*  eft  d ad  c,«it  i couerfo  a ad  b ut  c ad  d.fed  no  eft,immo  maior. 
At  u«  oli crt  b ad  a maior  quam  d ad  c,fit  c ad  a, ut  d ad  ceritcp  ex  duodcama.cad  a minor  quitu 
baJa.quarecx  prima  partcdecimxc eft  minor  b.Ideoqtex  fe- 

cfttida  parte  S, maior  «it  proportio  a ad  e,  quam  a ad  b:& quia  i c ■ , 

^rdanucrfamproportionalitatc.aade.ficutcadd.oitexduo  t,  f ^ | _ ( 

decima  proportio  c ad  d maior  quam  a ad  b.fed  «it  minor, re-  _ 
linquitur  ergo  propofirum.  Poflumus  quoqKfi  libeOaftrucre  *#  r'  1 
propo(itumoftenfiuc:manifeftum  enim  eft  ex  prima  partede- 

cimjc.quod  illa  quantitas, cuius  ad  b eft  eadem  proponio  qux  eft  c ad  d.eft  minor  a:eo  quod  poni 
tur  maior  proportio  a ad  b quam  c ad  drilla  ergo  quiritas  ii  t e, cum  igitur  proportio  e ad  b ut  c ad 
cirerir  c conuerfo  b ad  e,ut  d ad  c.  Conftar  aurem  ex  fecunda  parte otfaux,  quod  proporno  b ad  a, 
«li.ior  eft  quam  proportio  b ad  c.Itaque  per  duodeamam.proportio  b ad  a:eft  minor  quam  d ad 
cqiod  uoluimus. 

Si  fuerit  quatuor  quantitatum  maior  proportio  prima:  ad  fecudam 
quam  tertiae  adquarta.erit  permutatim  maior  proportioprimx ad  ter. 
t ana  quam  fecundae  ad  quartam. 

Campasvi,  Sit  hic  quoque  proportio  a ad  b maior, quam  c ad  d:  dico  quod  erit  permuta- 
rim maior  proportio  a ad  c, quam  b ad  d.  Eadem  enim  non  erit,  quia  tunc  quoqueerfer  permu- 
tanm  a avi  b.ficur  c ad  d.Neque  minor:  nam  fi  hoc  ponatur.fi  t itaque  e ad  c,ut  b ad  d.eririp  ex  duo 
decima , maior  proporrioeade,  quam  a ad  c:  quare  ex  prima  partedccimar,  e eft  maior  a . Irq- 
v_  .••-•cr  pnmam  partemo&aux,  proporno  e ad  b , eftmaiorqudmaad  b.Etquta  pofirumeft. 
t-  • • ad  c,  ficut  b ad  d:  erit  permutanm  eadb,  ficut  c ad  d:  ex  duodecima  igitur,  maior  erit 
. .ad  d,  quam  a adb,  fcd  pofitum  erat  oppofitum  , ucriim  ergo  eft  propofiruna. 

Oftcnfiu» 
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Oftcnfiue  quoque  idem , quemadmodum  in  prarmifTa. 
Sumpta  enim  c ad  b.ur  c ad  d.erir  ex  prima  parte  dccim  p, 
e minor  a:quia  ex  pnma  pane  o&aux, maior  eiir  a ad  e, 
quam  e ad  e. Sed  ex  permutata  propomonalitarc.eft  e ad 
c.ur  b ad  d:igitur  ex  duodecima,  a ad  e eft  maior  quam  b 
ad  d:quod  eft  propofi  tum 


at 


Si  fuerint  quatuor  quantitates  quarum  prima:  ad  fecundam  fitma- 
ior  proportio  quam  tertix  ad  quartam  , erit  quoque  coniunctim  ma- 
ior propotio  primae  &fecundx  ad  fecundam  quam  tertia:  & quar- 
tae ad  quartam. 

Campano».  Sit  maior  proportio  a ad  b , qua'm  e ad  d : dito 
quod  maior  erir  totius  ab  ad  d, quam  totiu$cdadd:quiaipfa  ne- 
que  erit  xquaiis, neqj  minor.Si  enim  xquaiis,  tunc  erirdifiunlhm  4 

a ad  b ut  e ad  d.Si  aurem  eft  minor,  fi  t e bad  b , ut  e d ad  d:eririp  ex  * 

duodecima, maior  proportio  e b ad  b.quam  a b ad  b.iracp ex  prima  ►— 

pane  deumx  e b.cft  maior  quam  a b:&  per  conceptionem,  e ma-  *■  * 

ior  quam  a, quare  ex  prima  pane  oftaux.maior  eft  proporrio  e ad  b.quam  a ad  b:fcd  e ad  b eft  ut 
c ad  d per  dtnuntom  proporrionaiirarermeo  quod  erat  e b ad  b.ut  c d ad  d:ergo  per  duodecimam 
c ad  d.eft  maior  quam  a ad  b:hoc  autem  eft  conira  hyporhefin.  Idem  etiam  oftcnfiue.  Ciim  enim 
propofi  tum  fir  quod  maior  fit  proportio  a ad  b.quam  c ad  d:fir  proporrio  c ad  b.ur  c ad  dtcrirtycx 
pnma  parte  dccimx.e  minor  a.Idcoq;  ex  communi  fcientia.e  b erit  minor  quam  a b.-quare  ex  pri- 
ma parte  ofteux, maior  erit  proporrio  a b ad  b.quam  e b ad  b.  At  uero  proportio  e b ad  b . eft  per 
coniunftam  proportionalitarem.ficurc  d ad  d:pofirum  enim  eft, ut  fit  e ad  b,  tanquam  c ad  d.iri- 
lur  ex  duodecima.maior  eft  a b ad  b,quam  c d ad  d:quod  eft  propofitum. 


Si  fuerint  quatuor  quantitatcs.quarum  primae  fecundxad  fecun- 
dam fit  maior  proportio  quam  tertia:  quartxad  quartam  .erit  quo- 

que difiuntfiim  proportio  primae  ad  fecundam , maior  quam  tertix 
ad  quartam. 

C a mp  a n vf.  Sir  proportio  a bad  b,  maior  quam  cd  ad  • 

d:dico  quod  «it  diliunc tim.proporno  a ad  b.maior  quam  4 - - - 

cad  d:alioqui  «i r xquaiis  ucl  minor. Quod  fi  xquaiis , erit  . 

perconiundiam  propornonalt  ratem  ab  ad  b,  ut  cd  ad  d.Si  t d 

autem  mmor.enr  maior  c ad  d, quam  a ad  b:«  go  p«  prxmi  fiam, maior  erir  c d ad  d , quam  a b ad 
b:quod  eft  inconueniens.quia  po  fi  tum  eft  quod  minor,u«um  eft  ergo  quod  dicitur.  Quod  etiam 
oftcnfiue aftruemus.hoc  modo.Ponemus  enim  ut  propor 

tio  eb  ad  b.fir  tanquam  proporrio  cd  ad  d.erircp  ex  pnma  * c b 

parte  io,c  b minor  quam  a b , quare  ex  communi  fcienna  e * ''  1 

eft  minor  quam  a,minor  igirureft  ex  prima  pane  S.propor  * • ■ 1 

tio  c ad  b.quam  fir  a ad  bied  proporrio  e ad  b,  eft  ficut  cad  * J 

d.exdifiumfUproponionaluarcaraquecx  u.propomoaad  b.eft  maior  quam  fitead  drquodcft 
propofirum. 


io 


Si  fuerint  quatuor  quantitates  .quarum  primae  & fecunrixad  fecun- 
dam fit  maior  proportio  quam  tertie  8>C  quarte  ad  quartam.erit  euerfim 
minor  proportio  primx&fecundxad  primam  quam  tertix  & quar- 
tx  ad  tertiam. 


Camcaxvi.  Sit  maior  proponio  a b ad  b,  quam  edadd:  dico  quod  euerfim  minor  erir 
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propoftioabadj,quimcdjdd:criitnimdiliuftiin  tx  4 p 

pizmiifa, maior  proportio  a ad  b,qu.im  c ad  d.Ita^  per  ' 

>« ,cm  e con  ucrfo  minor  b ad  a.qu.im  d ad  c : quare  per  . • . — « — . 

imepnemilTam.coniunfbmmiiiorciiibada.quamc  I * 

dadciquod  elt  propoITtum. 

Si  fuerint  tres  quantitates  in  uno  ordine.itemque  tres  in  alio,fueritcp  «< 
primx  priorum  ad  fecundam  maior  proportio,  quamprimx  pofte» 
t iorum  ad  fccundarn,itemcp  fecundae  prioru  ad  tertiam  maior  quam  fe. 
cudx  pofterioru  ad  tertiam:erit  quoque  primp prioru  ad  tertiam  maior 
proportio.quam  primx  pofteriorum  ad  tertiam. 

C ampakvi.  Sint  rres  quantitates  a ,b,c,iremcp  aliae 
tres.d  c fifitcjfmaior  proportio  a ad  b.quim  d ad  e.  Iremcp 
maior  bad  c,quam  e ad  f.dico  quod  maior  erit  proportio 
a ad  c.quam  d ad  f.  Sir  enim  g ad  c,ut  e ad  f : entqj  ex  pri- 
ma parte  «o.g  minor  b:quare  ex  iecuda  parte  3.  proportio 
a ad  g,eft  maior  qui  a ad  b.multo  maior  ergo  eft  propor- 
tio a ad  g.quim  d ad  e:fir  iraiph  ad  g.utd  ad  c:crittpex  pri 
ma  parte  i o,a  inaior  Ii:  quare  ex  prima  parte  8,  proportio 
aadcmaioi  eft  qu  im proportio  hade. Aruero  proportio 
h ad  c.eft  per  xquam  proportionaliratem,ficut  d ad  f : eft 
enim  h ad  g,ur  d ad  c,SC  g ad  c.ut  ead  figitur  ex  t x , pro- 
portio a ad  c,cft  maior  quim  d ai  f quare  conftar  propodtum. 


Si  fixerint  tres  quaticatcs  in  unoordinc,itemcp  tres  fn  alio,  fueritq?  pro  *• 
portio  fccundx  priorum  ad  tertiamaior  quam  primar  pofterioru  ad  fe- 
cundam.itemqiprimr  priorum  ad  fecundam  maior  quam  fecundppo 
fterioru  ad  tertiam.erit  maior  proportio  primae  prioruad  tertia  quam 
primx  pofteriorum  ad  tertiam. 

Campanvs.  Sint  enim  tres  qulritates  in  uno  ordine, a.b.oirccp  tres  in  alio,d,e,f,queadmodfi 
in  prf  miffcftrfy  maior  proportiob  ad  c,qitani  d ad  e:flt  maior  a ad  b,qu3  e ad  f:dico  quod  maior 

enraadc,  qu.im  dad  f.Sitenim  gadc,utdade:entq?gmt-  ^ | j t 

nor  b, per  prima  parte  totquare  maior  erit  proportio  a ad  g,  , 

quam  a ad  b.per  fecunda  parte  8:igirur  multo  maior  eft  a ad  ' 1 «'  1 ’ 1 

g.qiiimeadf.Siriraipiiadg.ureadferiripamaiorh.expri  r \ 

ma  parte  to.quare  proportio  a ad  c.maior  eft  quamh  ad  c:ex 

pruna  parte  S.Atueroev  xj.proportioh  ad  c.eft  tanquam  d ^ ^ . t 

ad  feoquddeftgadc,urdade,&h  adg,ureadf:  igitur  ex 
«x  maior  eft  proportio  a ad  c,quim  d ad  f quod  eft  propofitum. 

Si  fuerit  proportio  totiusad  totum,maior  quam  abfcifi  ad  abfeifum*  n 
erit  refidui  ad  refiduum  maior  proportio,quam  totius  ad  totum. 

CampamvS.  Sintduxquanritaresa  &b,aquibus  e d t 

abfundatur  c 8t  d erreiidua  funi  e et  f firipmaior  propor  , - , , . ,*  , f 

ttoaadb,quamcadd:dicoqu6dmaiorent  proportio  e ^ T . t 

adf,quamaadb:erirenimexi7,permutatimmaiorpro  d b f 

porno  a ad  c, qu  im  b ad  d:  quare  ex  jo.erit  euerfim  mi-  * 

nor  proportio  a ad  e.quamb  ad  figiturrurfusex  27, permutarim  minor critaadb,  quim  eadfe 
quod  eft  propofirum. 

Si  quotlibet  quantitates  ad  totidem  alias  comparentur.fueritqi  cuiuf  ,4 
libctprcccdentisad  fuam  rclariua  maior  proportio  quam  alicuius  fub» 
fequentis  ad  fuam.eritomniumpariter acceptarum  ad  omnes  illas  pari 
ter  acceptas  maior  proportio  quam  alicuius  fubfcquctiu  ad  fuam  copa 

rem.aut 
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rem  ,aut  etiam  quam  omniu  pariter  acceptarum  ad  omnes  pariter  accc- 
ptas, minor  autem  quam  primae  ad  primam. 

C * u p a N v s.  Sinrrrcs  quantitates  a,b,c,  rclattr  ad  ro- 

tide  alias  qur  fint  d e f,(mp  maior  proportio  a ad  d,  qu.im  i ■— J _ ..  . . 

b ad  e,8(  b ad  c fit  maior  quam  c ad  fidito  quod  proportio  j , , , 

3,b,c,parireracceptaruadd,e,f,pariteraccepras,eftmaior  , ' 

quambade,u«Imaiorquimcadf,Stetiam  maior  quam  e 1 ’ ' ’ ' I 1 ' ' ' 
b &:  c pamn  acceptarum  ad  e pariter  a«cpas:&.'ipfacft  minor  quam  a ad  d . Ciim  enim  fit  a 
ad  d maior  quam  b ad  ertrit  permuratim  a ad  b maior  quam  dade  Siconiundiimabad  b,  maior 
quam  deade:3c'  herum  permutarim  a badd  c, maior  quam  b ad  erquare  per  prjmi  (Tam  a ad  d,eit 
maior  quam  a b ad  d e.Eodemqt  modo  probatur  maiorem  clTe  b id  e.qudm  b c ad  e f:  itaque  ma- 
ior proportio  eft  aad  d,quam  b cad  e frquare  permuratim  maior  eft  a adbc.quam  d ad  ef  etean- 
iundiim  maior  a b c ad  bc  quam  d*fadef& iterum  permuratim  maior  a b c ad  d e f.qtiam  c b ad 
< bquarc  per  pramuitam, maior  efraad  d,quim  a b c ad  d e f:  quod  eft  propoli  tum . 

<^V  I N T 1 LIBRI  FINIS. 


EVCLIDIS  MEGARENSIS 

£*AECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVM  ELE- 

mentorum > Liber Jcxttts. 

Eucliin  Campano.  Diffinitionis. 

Vperfiriesfimilcs  dicuntur.quaru  anguli  n» 
nius  angulis  alterius  xqualcs.la  tcracp  jquos 
angulos  continentia  proportionalia. 

Campakvv.  Vrfirtrigo- 
nus  abe  fuerit  xquiangulus 
trigono  d e f,fuerit<p  angulus 
a xqualis  angulo  d , & angu- 
lus b xqualis  angulo  e,&  pro 
portio  abad  dc,  ficurac  ad 

d f,&bc  adcf.iplicruntfi-  V f.  • \ 

miles. 

» Superfides  mu  tuorum  lateru.funt  inter  4 \ t ,J 

quarumlatera.inconrinuaproportionalitas  p |”T 

retra  nfitiue  habetur. 

Campa  nvs.  Vt  fi  duorum  quadrilaterorum  abc.def,  S 
proportio  a b lateris  primi  adde  latus  fec  fidi  fuerit,  (Tcut  pro  I 

portio  e f lateris  fecundi  ad  b c larus  primi, illa  duo  quadrila  1 

sera  dicuntur  mortuorum  laterum,  fiue  mu  tckefia.  t 

t Linea  dicitur  diuidi  fecundu  proportio 
nemhabentem  medium  &duoextrema,quando  eadeelt  proportio  to 
tius  ad  maiorem  fui  fetftionem.qux  eft  maioris  ad  minorem. 

Et icliln  Zmb.  Diffinitionis. 

Imilesfigurx  rectilinex  funt.qux  & angulos  xqualesha-  k<T(j^ 
bent  * ad  unum.&T  qux  circa  angulos  cquales  funt  latera  pro  afl 
portionalia,  2 Reciprocx  autem  figurxfunt.quado  in  utra  tim. 

m i 
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que  (igura  antecedentes  &confequentes  termini  rationales  fuerint. 

; Extrema  & media  rationc.refla  linea  diuidi  dicitur,  quando  fuerit  ff. 
cuttocaad  maius  fegmentum.Gc maius  ad  minus.  4 Altitudo  uniuf. 
cuiufquefigur*,eft  a ucnice  ad  bafin  perpendicularis  dedudta.  5 Ra. 
tioex  duabus  rationibus,autex  pluribus  conftaredicitur.quando  ratio 
num  quantitates  multiplicata: aliquam  efficiunt  quantitatem. 


T H E O N ex  Zamb.  Sit  enim  * fi  ad  > fi  rationem  bibent  iitim,  luluti  dupli  aut 
triplam  aut  quamlibet  aliim,cr  f fi  ii  > {.eandem  quoq  datam.  Dico  quod  ipfiut  “Iter 
i/ratiofonftatex*fiai}fi,crexrfiadi{.Velquodipfiuffiad>fi  rationit  quanti 
tat  multiplicata  in  ipfiut  >fiad  'fratiorM  quantitatem, efficit  ipfiut « A ad  • f rationem. 

Sit  enim  primum  * fi  quam  > * maior, cr  > fi  ipfa  > !:ejfit  quidem  « fi,ipfm>  i dupla, 

C r>  * ipfiut  1 ! tripla:  quoniam  igitur  > a ipfiut  > / tripla  e/i, ipfiut  autem  > fi, dupla  ejl 
« P -.igitur  a fi  ipfiut « ! fexicupla  efiiquoniam  fi  triplum  alie  utut  duplicOmut,fit  fexicu 
pium, hoc  enim  ejl  proprie  compofiiio.  Vel  fic.  Quoniam  afiduplaefi  ipfiut ' fi,diuida  > 
turafiin  ipfiy  ^ aqualia, boc  ejl  •'  *,cr » fi.  Ut  quoniam  r fi  Ipfiut * 'tripla  eft: aqualia 
tutem  ejl  • * ipfi  <■  fi.cr  » . igitur  ipfiut  >f  tripla  eft.  Id  propterea,cr  > fi  ipfiut •/. tripla 
ejl.Tota  igitur  * ?, ipfiut  ‘ffexicuplaeft.lpfiui  igitur  * Ctd  '/rotioconneflttur  per  r 1 .. 
fi  medium  kmitem.compofitaeX  ipfiut*  fi  ad  >ficr>fiad:  /ratione.  Similiter  autem  ! * fi  T 
C fi  minor  fuerit  > a.utraq  ipfarum  * fi  cr  > f,idipfum  colligitur.  Sit  enim  rurfitt « fi  ipfiut , * 

Inpla, at  > a ipfiut  \/fit  dimidia:  cr  quoniam  > a ipfiut , / dimidia  eH, ipfiut  auti  r f A fi 
fit  tripla  cfl*  fi-.igftur  • fi  fefquialtera  efl  ipfiut  ififimim  alicuiut  dimidium  tripltcamutjh» 
bebit  ipfum  femel  cr  dimidium.  At  quoniam  ab  ipfiut  > fi  tripla  efl,ey/^tpfiut  'fdtmidi* 
ejl, qualium  eft  a fi  aqualium  ipfi  r fi  trium, talium  eft  </ duorum. 

Quare  fefquialterum  eft  « < ipfiut  i/.  Igitur  ratio  ipfiut  • fi  adi/, 
conneflitur  per  > fi  medium  limiteicompofita  ex  ipfiut  • fi  ai  r fi, 
eyyfiad  '/ratione.  Sed  iam  rurfut  fit  r fi  utraq;  ipfarum  « fi  er 
i/ maior, cr  fit  quiddm  a fi  ipfiut  r fi  dimidium,cr  r fi  ipfiut  '!fe- 
quitertium.  Qgoniam  igitur  qualium  eft  « fi  duorii , talium  eft  r fi 
quatuor,  qualium  autem  > * quatuor, talium  • 'trium:  cr  qualium 
igitur  « fi  duorum,talium  > ftrium-.connettitur  igitur  rurfut  ratio 
r 1 ipfiut  * fi  ad  <f,perr  fi  medium  limitem,qu*  duorum  eft  ad  tru:  fi 

militer  quoq  cr  in  pluribut.CT  in  reliquit  cafibut.  Et  mamfeflum  fi  fi  f fi  4/ 
eH  quod  fi  a compofita  ratione  quauit  una  compofitanm  auferatur, uno  fimpUcium  eiedo , reliqua  com 
poplorum  affumetur. 

E uclid.ex  Camp.  • Propofitio  i. 


[ duarum  recfiilinearum  fupcrficicrum  , acquidiftan-  « 
tium  laterum  fiue  triangulorum , fuerit  altitudo  una, 
canta  erit  alterutra  earum  ad  alteram,  quanta  fuabalis 
ad  bafin  alterius. 

Campanvs.  Sint  duo  paralldogramina  a b c,d  e f.tqiutil  alrinidinisxH 
eoefle  proportionem  eorum  ficurbc  ad  e 
f ponam  illa  duo  parallelogrSma  fuper  li- 
neam una, qu(firgm:eruntcp  proprer  hoc 
quod  funr  sequalis  altitudinis , inter  lineas 
squidiftites.quaru  fit  altera  k n,  deinde  ex 
linea  gm.fumi  gc  multiplice fecuduque- 
ciiqj  numerfi  uoluero.ad  bc,&diuidaeam 
in  partes  (quales  b c,in  pu&is  Ii  & b,.i  qui- 
bus 8C  pficio  g.duca  pquidiftlres  lineg  a b, 

quae  funr  g K & h L&  complebo  fuperfldcs  rquidiftanrtu  lareru,  K h & I btcrirfp  unaqutqr  earum 


) 
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fa |« primi, trqualis  > c.qnirc  ficut linei  gc  rft  multiplex  tinex b cita  fuprrficies e k.fuperficici  a 
«.Si  limiiiicr  quoipad  linram  e f, rumam  ex  linea  g m, lineam  f m multiplicem  fecundum  quem- 
«unquenumerum  uotuero  ad  e f,8c  complebo  fuperficiem  irquidiftaniium  laicium  ducta  bnea 
m n xqutdiftanter  linex  d e.erittp  fuperficies  n f ita  multiplices  fuperficiei  d f.ficut  linea  m flinej 
c f.Et  quia  per \6  primi  fi  bnea  gc  eft  maior  linea  f m,(uperhctes  k c eft  maior  fuperficref,&  fi  mi 
nor,  minor,  & fi  trqualis,  zqualis.crir  per  ditfinmonem  incontinux  proportionaluatis , eadem 
proportio  balis  b c ad  bafin  e f.qux  eft  fuperficiei  a c ad  fuperficiem  d f ,quod  eft  propofuum. 

Dc  triangulis  unius  altitudinis  idem  probabis  St  eodem  modo  per  j8  pnmi , duiftis  lineis  ab  ex- 
Irctnitanbus  earum  quas  ad  bafes  fumes  multiplices.ad  uernees  triangulorum. 

EuchJ.ex  'Zamb.  Theorema  t.  Propofitio  i. 

Triangula  & parailcIogramma,qua:fub  eadem  fune  altitudinc,adfe 
inuicem  funt  ut  bafes. 

T H E O N ex  Zmb.Sini  triangula  quidem  « h,cr  * ' A,paraBelogramma  «ero  • y,cr  > /,fub  ea- 
dem  altitudincexiftentia  perpendiculari  fcilicet  ab  «,in  f A,duda.Dicoqubd eji  ficut  f > , bafis  ad  y 'Joa- 
fimfic  eft  “ (y, triangulum  ad*y  u^rungulu.cr  • y.payallelogramnum  ad  > f,p rrahclagrammu. Pro- 
ducatur  inqua  (per  » poftulatHy  A, ex  utraqj  in  0 *Jigna,G  pcmatur(per  i pnmljtpfi  quidem  a > bafi, 
*quaics,quotcmct  A-,CT>  ',ipfi autem  y',bafi  aquales  quotcunq,  ' *,6r  * ».  Co/teiSaiitar  j,-  a ..«0,* 
«,©•  «x.EI  quoniam  ydja.cr' /Jibqnuicem  funt  aquales, cr  triangula  quoq;  «/.,«.  ‘ ,cr  aAy.fi- 
bijnuicem  funt  aqualia(perta  prmi)dsod  multiplex  igitur  eft  > , bafis, ipfius  t '.bafis.tam  multiplex 
eft  cr  trianguli  a >yJtrianguh  aAy.1  d propterea.qudm  multiplex  eft  s y,bafis,tpfius  A y bafis  Jam  mul 
tiplex  efler**  y, trianguli  jpfius -A  y, trianguli, cr  fi  aqualis  eft  t y,bafis,ipfi  . -\bafi  aquum  ejiipcr 
8 8 primi )trianguli  *■>>,  triangulo  •>*,(?  fi  bafis  / y, excedit  bafm  > a^xeedil  cr  trianguli  o > .tri- 
angulum * > \crfi  minor.mmus  (per  6 diffinitione  quinti)  Qjjatuorum  nclflcnnbus  magnitudinibus 
duabus  quide  bafibus  hoc  eft  A y,CTyA,duobusaute  triangulis  hoc  eft ‘A  y,CT*y  J.fumpu  funt  eque 
multiplices, ipfius  quidem  A y, bafis, er  ipfius  a g ),lrianguli,bafis  uldclicet  / yjj  trianguli « < y.ipfo' 
mm  autem  y 4, bafis  rj*'  trianguli: alia  qualus  aque  multiplicia, hoc 
eft  bafis ' x,c r triangulum  * » y,cr  demonfiratum  eft  quod  fi  excedit  ba- 
fis / y,bafin  y \cxeedit  qucq;  cr  triangulum  « > y, triangulum  "*y,crfi 
aqualts,aquale:etf  i minor, minus,Efl  igitur  ficut  bafis  iyad  bafin  yA.fic 
triangulum ■«  f y,ad trianguli*  y A(perfextam  diffinitionem  quinti.)£t 
quoniam(per  4 1 primifipfius  quidem  triaguli  * A y, duplum  eft  p arate- 
logrammum  > y, ipfius  autem  • y Ajrlanguil  duplum  eft(per  eandem)pa- 
rallclogrammum  {y, partes  autem  eodem  modo  multiplieiumCper  if  quin 
ti)eandem  habent  ratio  nem:  eft  igitur  ficut  trianguli  * A ',ad  triangulum 
* y A,fic paralelogrammu  - y,ad paraBelogrammu  y f.Quomd igitur pa-  3 » ( y A a \ 

tu it  ficut  quidem  bafis  A y,ad  bafin  y A,fic  triangulum  • A y ad  triangulum  ayAJicutq  triangulum  « t', 
ad  triangulum  ay  A,fic  parallelogrammum  iyad  parallelogrammum  ! y, et  ficut  igirur  (per  1 1 qutnit.ba 
fis  A y,ad  bafinyAjie  parallelogrammum  > y,ad  parallcicgrammi  / y. Trianguli  igitur  cr  parallelogram 
mafub  eadem  altitudine  exiftentia,ad  fe  inuicem  funt  ficut  bafes-.quod  demonjhare  oportebat. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  1. 

I linea  refla  duo  trianguli  latera  fecans.reliquo  fuerit  arquidi- 
ftansjeam  duo  illa  latera  proportionaliter  fecare.Si  ucro  pro- 
porrionaliter  fecct.eam  reliquo  lateri  apquidiiiare  neccileeft, 

"T C a v\  p a k v s.Sit  triangulus  a b c, cuius  duo  laro  a a b & a c fccct  linea 
d e.fquidiftanrcr  rertio  lateri  quod  eft  b c.dico  quod  erit  proponio  n d ad 
d b ficut  a e ad  cc,&  ccouerfo.fi  fuerit  proportio  a d ad  d b ficut  a ead  cc, 
linea  d e erir  seque  diftas  line*  b c, protraham  enim  duas  lineas  c b & d c, 
eritiy  per?7  primi.rriJgulused  b.arqualis  rriSguIode  c,propter  id  quod 
Ipfi  funtambofuper  linei  d e, inter  lineas  arquidiftantes.itacp  per  fecun- 
dam pane 7 quinri,proportio  trianguli  a d c ad  utruncpilloru,entuna,  ^ 
fed  proportio  eius, per  prjmifiam  ad  rriangulu  e d b.eft  ficut  line*  ad  ad  ^ c 

bnea  d b,&  ad  triagulu  d e c, ficut  linej  a ead  Iine5  ec.Ni  ipfecu  urrocp  filor u eft  xquali^  altirudl 
nis, quare  erir  proportio  a dad  d b,ficur  a ead  e c, quod  eft  prtmu.Ct  fi  hoc  fuent.erit  per  pr(mifsl 
ipfius  a d cad  utrucp  illoru  proportio  una.quare  per  fecunda  parte  9 quinn,ipfi  funr  adinuicc  x- 
qu2les,dC  quia  ipfi  funtlupcr  cande  bafin, uidclicctlinrf  d e,&  ex  eadem  parte : <rit  per  J9  primi. 
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Untadfxauidi/bnslinexboquodeftfecundum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema-  Prcpofitio ». 

Si  trianguli  ad  u num  lateru  dutfita  fuerit  aliqua  refla  linea,  parallelus 
proportionaliterfccar  ipfius  trianguli  latera '•&  fi  triaguli  latera  propor 
t ion  aliter  fefla  fuerint.ipfas  fefliones  connectcns  refla  linea.parallelus 

adreliquumeritipfiustriangulilatus.  _ 

THEONn  Zamb.  TrUnguU  enim  * ( r,paraUeUu  adlatiu  # ^agatur  * >.  Dico  quod  eft  ficut  t 
ai/ajic  e/l  > >>ed  * *.  Connedantur  enim  t', et  > s,*qudlc  igitur  eflfper  n primi)triangulu  t-  * yrun 
gulo- -e  VI/ 1 eade  enim  funi  bafi  * •,  er  in  eifdem  parallelii  «'•■cr  h.  Aliud  autem 
quodda  triangulu •>  J ',<tqudIU  eutefper  7quinti)adidem  eunde  habet  ration  em . 

Eli  igitur  ficut  triangulu  H>,ad  triangulu  « * ',fic  triangulu  >*',ad  triangulum 
a A x.Sed  ficut  quidc triangulu  fi  f », dd  trungulu  ■*  A *,fic  eji  fi  A ,ad A «9fub  eadem 
natiO’  altitudine  perpendiculari, fcilicet  ab  * in  * fi,du£la  cum  fint,ddfcinMce  funt 
ficut  bafet (per  t fexti. ) A c propterea  ficut  trungulu  > ' ‘,<d  triangula  *A *Jic>  , 

*,ad  * *,vficut  igitur  (per  i * quinti)fi  ' *,/?c  > '.ai  * *.  Sed  um  i pfiut « b 

trianguli, latera  « fi,  cr  - >,proport ionalit er  fecentur,  ficut  fi  A^AmJjc  > \ad  * *, 
er  conncUatur  * •.  Dico  quod  parallclui  eft  * ',ip/i  # ?.  Eifdc  nanq;  difrofitit,quo 
nid eft  ficut  f, J,ad I *,fic  >',ad'  -,fed  ficut  qmdeO,ad^t  aqfic  triangulu  VjM 
tridgulu  - * <,(p<r  I fexH)ficut  tute  , vd « «,/ic  Irun^uK  > * <,ad  trungulu  * a '/per  eandc)cr  ficu» 
iguuriper  1 1 quinti)triangulb  #-«',<1  d tridngulii  u «t  •Jtc  triangulum  > * <,dd  triangulu  «Ut.Vtruqigi 
turipforu  f/  > * ',triangu!oru,ad  * a eandem  habet  rationemi per  9 quinti.)  Aequale  igitur  (per 
eandcm)eft  triangulu  f/  <,tnangulo  >*!•,& in  eadem  funt  baft  a ■ .equalia  autem  trugula  cr  ‘n  eadem 
hap  exijlentidyCtiam  in  eifdem  funt  paraBeUs(perj9  primOparaDchu  igitur  eft'  s ipfi*  >-S‘  trianguli 
ad  unum  latui  igitur  alta  fuerit  paraSetui  aliqua  reda  Unea,proponionahterfecat  trianguli  Lacra-.afi 
trianguli  latera  proportionaliter  fella  fuerint, ipfa i feOonei  coniungent  retta  linea, parallclui  entadrtr 
liquum  trianguli  laliw.quod  demonftrajji oportuit.  Euclid.ex  Camp.  Propofitto  j. 

1 ab  aliquoangulorum  triaguli  linea  re<fta  adbafin  du<fta,an- 

gulum  illum  per  arqualia  lecet,duas  partes  ipfius  bafis  relu- 
smz??**.  quis  eiufdem  trianguli  lateribus  proportionales  efiie.  Si  uero 
dux  partes  bafis  quas  linea  ab  angulo  dutfta  diftinguit.reliquis  trian- 
guli lateribus  proportionales  fucrint,lineam  illam  angulum  perxqua- 

lia  diuidere  neceflario  comprobatur. 

C A M p.S/t  trigonus » b c,cuiusangulum  a diuidat  linea  a d per  rqualia.dico  quod  proportio  b 
d ad  d c.eft  (Tcurb  a ad  a c,8C  econuerfo/protraha  enim  b e.arquidiftantem 
ad  & producam  ca.quouf/p  concurrat  cumbe.inpun£ioe,eritip  per  pri- 
mam partem  i9  primi, angulus  e b c, aqualis  angulo  b a d:&  per  fecudam 
partem  eiufdem, angulus  c, angulo  d a c-quare  angulus  e, eft  aqualis  angu 
loeba, ergo  per  fextam  primi, ea  eft  aqualisa  b:&:  ideo  per  primam  par- 
tem feptimi  quinti, proportio  e a ad  a c.eftficutbaadacifedperpramif- 
fam,e  a, ad  a c,eft  (icut  b d ad  d c.ergo  b a ad  a c, (icut  b d ad  d c,quod  eft  pri 
mum.  Secunda  pars  qua  eft  conueria  prima  partis,  probabitur  conuerib 
modo  Manente  enim  eadem  difpofitione.fi  fuerit  proponiob  a ad  a t,fi-  • 
cutbdad  dc,  quia  perptrrmiifameaadaceft  ficutbd  adde,  erit  eadem  proportio  e a ad  ac, qu« 
eftba  ad  ac,  ergo  primam  partem  9 quinti  e a SC  a b funtaquales.quare  per  j primi  duo  anguli 
e&  eb  a.funt  aqualesiigitur  per  primam  8C  fecudam  partem  19  primi.angulus  b a d,eft  aquali* 
angulo  d a c:  quod  eft  fecundum. 

• . Euclid.ex  Zamb.  Theorema ».  Propofilio,. 

Si  trianguli  angulus  bifariam  fecctur.difpcfcens  autem  angulum  re- 
<Salineafccuerit&  bafinbafis  fegmenta,eandemhabebuntrationere- 
liquis  ipfius  trianguli  lateribus : Si  fi  bafis  fegmenta  eandem  habue- 
rint rationem  reliquis  ipfius  triaguli  lateribus,a  uertice  ad  fctftione  con- 

iurifia 


LIBER  SEXTVS. 

iunfla  retflalinca  bifariam  difpefcit  ipfius  trianguli  angulum. 

THEONnr  Zab.  Sit  trianguli  * fy,fcccturq;(pcr  9 primi  )angulus  fi  » y, bifariam  per  reflam  li" 
Meam  » A,  Dico  quoti  cji  ficut  ( S,*d  > Ajic  cjl  fi  »,ad  » >. Excitetur  enim  (per  3 1 primi )per  y,ipfi  A *,pa 
raUclus  y ',CT  extenfa  • <t,ri i concurrat  in  *,cr  quoniam  in  parallelos  » Aq T'y» 
refla  linea  »y, cecidit, angulus  igitur  »y  >,(per  19  primi,)  aqua  Iis  cjl  angulo  > 

• A.Sed  angulo  > » Afis  qui  ejl Jub  fi  * Ajupponitur  squalis, v angulus  igitur 
fi»  A,ei qui  fub  •*  y *,eft ar,gulo,eft squalis.  Rurfus quoniam  in  parallelos»  A, 

CT  • >, refla  linea  cecidit  (* t {per  1 s primi)angulus  exterior  fi  .*  A, squalis  ejl 
angulo  interiori  • * y.ojlenfum  aute  ejt  quod  angulus  * y », angulo  ( » A, ejl  squa 
lis,c  angulus  » > ' igi:ur,angulo  « * >,r/i  squalis, quare  cr  latus  » • Jaten  *«  >, 

(per  6 primi)efi squale.  Hf  quoniam  trianguli  fi  > ',ad  unum  latus » yparaUe - 
lus  afla  efl  •*  A proportionalis  igitur  efl(per  1 fexti,)cr  (per  1 1 quinti)  ftcut 
fi  A, ad  A t,fic  fi  *,ad  • «.  Aequalis  autem  efl,»*,ipfi  »y.eft  igitur  ficut  fi  A, ad  A 
y,fic  fi**i*y.  Sed  ejlo  ficut  f S,a&  A >. fic  fi  *,aj  * y,cr  conne flatur  » A.  Dico  quod  bifariam  fccatur 
angulus  fi  * >,per  redam  lineam  * A . E ifiem  nanq;  di/pofitis, quoniam  efl  fin\t  fi  A, ad  A y,fic  ejl  fi  * ,ad  « 
r,fed  ficut » A (tad  A >tfic  ( *,ad  » « ,(prr  fecunda  fcxti,)trianguli  enim  fi  y , ad  unum  latus  » y,afla  eji  pa 
rdUelits  *Ater  ficut  igitur  fi  a, ad*  y,fic  fi  *,ad*',(ocr  9 quinti, )squalis  igitur  ejt  * y,tpfi  * aquare  c T 
angulus  qui  fub  *»  >,(per  quintam  primi,  )ei  quiejl  fub » ' *,eft  squalis.  Sed  qui  ejl  fub»  'y,(p<r  i9pri' 
mi)exteriori  qui  ejl  fub  •«  fi  Stcft  squalis, angulus  autem  * > yri  qui  uicifitm  efl  fub r*  Ay..ngulo  efl  squa * 
listigitur  f*A,squa!ts  ejl  angulo  A.  Angulus  igitur  fi  * y,b;frumdifcindiiurfub » Atrcfla  linea.  Si 

trianguli  angulus  igitur  bifariam  frcetur,tum  awe  dt/pefccns  refla  linea  fecuent  CT  bafimbafis  figmen* 
ta  eandem  habebunt  rationem  reliquis  trianguli  lateribus ,CT  fi  bafis  fegmenta  eandem  habuerint  ratio " 
nem  reliquis  trianguli  lateribus, duertice ad  bafm  cciunfla  refla  linea  bifariam  fecat  ipfius  trianguli  an" 
gulumiquod  erat  demonfirandum. 

E uchd-  ex  Camp.  Propofitio  4. 

Mnium  duorum  trianguloru.quoru  anguli  uniusangulis 
iltcriusfunt  aequales, latera  equos  angulos  continentia  lunC 
proportionalia. 

Ca  npakvs.  Sinr  duo  trianguli  a b c,d  e fxquiangulhfitfy  angulus  a rqua- 
fis  angu’o  d:&  angulus  b, angulo  e:&  angulus  c angulo  fi 
i duo  quod  proportio  d e ad  a b.fif  d fad  a c:cft  ficut  e f ad  b c: 
ponam  enim  ambos  triangulos  fuper  lineam  unam  quv  fit 
ec.ita  quod  duo  anguli  unius  qui  erunt  fuper  hanc  lineam, 
fint  xquales  duobus  alterius.qui  erunt  fuper  eandeimnon 
quidem  medius  medio  aut  extremus  extremo:  fed  medius 
s umus.extremo  alterius : & ponam  duos  eorum  medios  an- 
gulos in  eodem  pun fio  coire.fi t^  a fc.ipfe  idem  triangulus 
qui  erat  a b c:&  quia  angulusa  f c ert  xqualis  angulo  e,&  an 
ulusdfeangulo  c perhypothcfin:erir  per  prima  partem  18  primi, linea  a fxquidifiansd  e.&!d 
x.]uidiftans  a crcomplebo  igitur  fuperhciem  arquidifraniium  laterum.qux fir  g f:erit^perj4 
pnmi.g  a xqualis  d f,&  g d xqualisa  f.Quia  ergo  per  fecundam  huius  g a ad  a c,ficutr  fad  f c,fi£ 
per  eandem  e f ad  f c ficut  c d ad  d g:erit  per  7 quinti  d fad  a c:8C  per  eandem  c d ad  f a, ficut  c f ad 
f c:quod  eft  propolirum. 

E uclid.ex  Zamb.  Theorema  3.  Propofitio  4. 

+ Acquiangulorum  triangulorum  proportionalia  funi  latcra,qua:  cir- 
cum aequales  angulos,  SC  (imilisfunt rationis  quae  I 
aequalibus  angulis  latera  fuktcnduntur. 

THEONnt  Zamb.  Sint  triangula  squiangula  »(  yC?A>  \squum  4 
habentia  angulum  qui  fub»  G ei  qui  fub  A y xefl  angulo,^ - angulum  qui  fub 
fi  » y ei  qui  fub  > A >,crinfuper  angulum  qui  fub  a y fi  ei  qui  fub  A ty.Dico 
quod  triangulorum  » fi  y cr  A y • latera  funt  proportionalia,qus  (ircum 
squales  funt  angulos : eiufdemq ; rationis , qus  squalibus  angulis  Utera  fub' 
tenduntur.  Ducatur  enim  in  re flam  lineam  fi  y,ipfi>  ».E t quoniam  angU" 
li  • ( > CT  » > fi  duobus  reflis  funt  minores  (per  dccimamfeptimam  primi) 

squalis 


* 1 # 
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*atulk  iutcm  r/hngulut * y (,ti  qui  e fi  fub y dngulo:*ngult  igitur  ,ducbui  rcflis funtml 

nor  et.  igitur  fi * cr  * S produflx,tn  congrcfjiim  uerim/u .Congrediatur ,conuenuntaj  in  / :G'  quonia  per 
bypothcjtn  anguluf  y '» angulo  * fiycjt  equiln:piralleliu  ejt  pir  iS  pnmi)  fi/ ipfi  y Kurjin  quo  mi 
per  h)potbefintangulu4  * y fi  x qualis  ejl  angulo  4 *?:par allclui  cjl,pcr  iS  primi,  * y ipfi  / • ,ParaUelcgri 
muirt  igitur  cjl,{*  >.  Aequalis  igitur  ejl f*»ipfi  f y* CT  * y & quonia  per  x fcxti,tnaguti  fi/*  ad 

latus  unu  /*  parallelus  a£ta  ejt  - y.ejl  igitur  jicut  fi*  ad  a /,fic  fiyady*.  A cqu-dn  4«re  ejl* /ipfi  y **.  Sieut 
igitur, per  i 1 quinti,  fi  *ady  ^Jic  fiy<xdy'iO" uicifiim,per  1 6 qum  ti, ficut  * fi  ad  fi  yjic  ady  Rur 

[ut  quoniam  parallelus  ejlyS  ipfi  (, / :e/t  igitur, per  i [exttficut  fi  y ad  y * ,fic  /S  ad  J »•  A equalis  autem  ejt 
//  ipfi  * y.  Sicut  igitur  fiytdy  * ,fic  *' «i*  wuifiim  igitur, per  • 6 quinti, ficut  fiyxdy  *,ficy  ad*S. 
Qgoniam  igitur  demonjbratum  ejt, quod  ficut  * fi  ad  fi  y,fic  *y  ad  y *:  ficut  autem  i' y ad-'  *:fic  y • ad*  S: 
ex  xquali  igitur, per  xx  quinti,fuutfi*ad  * yfic y * ad  Proinde xquiangulorum  inanguloru  propor 

tiona.ia  funt,qux circum  xquales angulos  funt  Uter a,c tufdem ^ raitonis,qux  xquakbut  angulis  Uurd 
fubtenduntur:quod  fuit  dcmonjlrandum.  Euclid.exCamp.  ^Propofitio  5. 

1 Mnium  duorum  triangulorujquorum  cultorum  laterum 
fcfcrefpicientiumeft  proportio  una,anguli  lateribus  pro* 

| portionalibus  contcnti,arqui  fibqnuicfm  efle  probantur. 

I c A M P A S v s.Hsrc  ert  conuerfa  prioris. Nec  fecir  ex  ea  & pnrmitfa  unam  con- 

ciunoacin.iicur  fecit  in  2 & j hutusrquia  nec  eadem  figuratione, ncc 
«ifdem  medus  demon  liratur,  quibus  prarccdcns.Sinr  iracp  duo  trian 
guli  abc.de  f.lirip  proportio  a b ad  d e,&!  a c ad  d f, ficut  b c ad  e f di 
co  quod  angulus  a.cft  xqualts  agulo  d,&  angulus  b angulo  c,8l  an 
gulus  c angulo  f.  Coniti  tua  luper  lineam  e f,in  oppofira  parte  nian 
guli  d c f.angulum  f egarqualem  angulo  b,&  angulum  c tg  squale 
angu  o c.entcp  per  ji  primi, angulus  g.rquabs  angulo  a:ergoper 
prxmiiram.proporno  a b ad  e g,&  a c ad  f g, ficut  b c ad  e f.quare  a b 
ad  d e, ficut  ad  e g,&  a c ad  d f.ficuc  ad  f g.igttur  per  fecudam  partem 
9 quinti, dc.eft  xqualis  e g,&  per  eandem  df.srqualis  fg,  quare  per 
8 primi, duo  trianguli  d et,SC  g e f.funt  zquianguli.quia  ergo  triangulus  g e f.eft  etiam  rquiaiw 
gulus  triangulo  a b c,confiat  propofitum.  > 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  s.  Vrcpofuios. 

Si  duo  triangula, latera  proportionalia  habucrint.aequiangula  erunt 
triangula,&  aequales  habebuntangulos.fub  quibus  eiufdcm  rationis  * 
latera  fubtenduntur. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  bina  triangula  • (■>  CT  A • [,Uteri  proportionali j habentia: ficut  *taj’ 
fic/iai  {-.ftcuty  b,ad  fu  >/ad  Et  prtterta  fu  ut  /i  * ad  * r,fu . «<  ad'f.  Dico  quod  uqmangult 

, (jiat,  iriangulum.triangulo  Atf.tqu  alcsq;  habibutangulosjubquibui  eiufdcm  rationis  latera  fubten 
dunturiboc  tjl,  angulum  a f,  angulo  ^ cr  angulum  ty'  angulo  * /•'.CT  infuper  angulum  (* : ,angu- 
lo . Sf. Confluuntur  per  1 1 primi  ,cnim  ad  rtilam  lineam  ',ad  flgnaq ; in  ea  </,nngulo  quidem,  f,  aqua' 

Us  angulus/* angulo  aulc  * > f aqualis  qui  eflfub  </».  Reliquus  igitur  angulus  qui  fub  (*  >,rtliquo  qui 
fub  ~ -fefl aqualis:aquiangulum  igitur  efl  triangulum  * * > Jriangulo />  *. Trianguloru  igitur  . e,  cr 
. ./proportionalia  funt  Utcra,qu*  circum  aquales  funt  angulos, per  4.ferti,eiufdcmqi  Ir.  angulis  latera 
fubtiduniur.  Efl  igitur  ficut  * i ad  h >,fc  . > ad  * / Sed  ficut.  e, ad  i > ,fic  fupponitur  ad >/.  Igitur  ficut 
d , ad  > /,fic  . * ad  ■ /yUtruefc  igitur  ipforu  d'  cr-‘,ad'  /tande  habet  ratione.  A equalis  igitur, p 9 quinti, 
efl  A *,ipfi*/.\d  prepterea  ej  d/,ipft/-  efl  aqualis.  Quonia  igitur  aqualis  efl  d * ipfi*  -.somunis  aWi  » 
/,dua  igitur  d ■ cr  <{ duabus  » 1 er  < /funt  aquales,  t?  bafis  d/ bafif*  efl  aqualis.  Angulus  igitur  d ,/,p 
i primi, angulo  • • /efl  aqualis, cr  triangulum  d i/(prr  4 primi  )iriangu!o  » ■ / efl  aquale,<y  reliqui  an 
guli  reliquis  angulis  aquales  erunt.fub  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur.  Aequalis  igitur  eflangulu* 
{'angulo  ./*,&•  angulus  * d/  angulo  <./.Et  quoniam  angulus ! * d angulo  */<  efl  aqualis, fed  angulus  • 

• {angulo  . {,:&•  angulus  * £ > igitur  ei  qui  fub/ * d angulo  efl  aqualis  Id  pro 
pterea  cr  angulus  * r-  > angulo  d {*  efl  aqualisicr  infuper  angulus  qui  ad  .cr 
qui  ad  d.  Aequiangtlhm  igitur  rft  triangulum  * > f, triangulo  d 1/.S1  bina  trian 
gulaigitur,Utera  proportionalia  habuermt,aquiangula  erunt  triangula, cr 
aquales  habebunt  angulos, fub  quibus  c.ufde  rationis  Utera  fubi eduntur : quod  , 
erat  demonftrandum. 


*•  tTBER  QJMNTVt  ' *4f 

EjulilcxCump.  tropofth  e. 

Mncs  duo  triaguli,  quorum  unus  angulus  unius  uniangu 
lo  alterius acqualis.Iateracp  illos  duos  xquos  angulos  conti 
nentia  proportionalia, funt inter  feinuicem  aequianguli. 

..  Campa  nih.  Maneat  prior  difpofirio.St  fil  folu 
InguTui  b.aqualis  angulo  d e f,&  proportio  a b ad  d e.ficut  b c ad  c 
fidico  adhuc  duos  triangutos  a bc.d  efcflcarquiangulos.Cnin  (Tr 
prima  per  4 huius  propter  hypothefes  pramtfia  conclufionis,  a b 
ade  g.ficutb  cade  flcrita  b ad  d c.litut  a b ad  c giquare  per  fecun- 
dam partem  nona  quinti  d e, cft  aqualis  e g.Qjtia  ergo  duo  latera 
d e 8i  e f trigoni  d effunraqualiaduobus  larertbuscg&  c f trigo- 
ni g e f ,Sl  angulus  e unius  bngulo  e alterius, quia  uterqt  eft  aqualis 
angulo  blipfi  erunt  per  quartam  primi, aquianguli:8i  quia  e g f cft 
etiam  xquiangulus  a b c,patcr  propoli  tum. 

EucliiexZumb.  T heoremu  *.  P ropoftlio  g. 

Si  bina  triangula  unum  angulu  uni  angulo  xqualcm  habuerin  t,&  ar- 
cu xquales  angulos  latera  proportionalia, xquiangula  eruttriagula,& 
fqualcshabebutangulos.fubquibuseiufde  rationis  latera  fubtcdurur, 

THEON  exZumb.  Sintbinutriungulu*  d >,tyA,f,Unum ungulum quifub • *>,uni ungulo  qui 
Qtb,  A /, f^italem  hubentiu,cr  tjuA  circum  xquules  ungulos 
luteri  proportionuliuji,  ut  A ;,ui •«  >,fic  < «t,  ui  A f. Dico  $ 
tmngulum  ■■  Ag.Aquiunguli!  e/i  ipft  triungulo  A.f.crequt 
lem  hubebit  ungulum  * A >, ungulo  A */,cr  ungulum  *>f,un 
gulo  A fi.conftilsutur  eni raCper  ij  primi, )ui  reili  lineum  A 
fadfignuq:  in  eu  A f.utriq;  ip forum  A*rcr'  A [.uquulis  un 

alus/ A ., ungulo  uutem  * r A, Aquulis  ungulus  A /..reliquus  — . 

igitur  ungulus  qui  ui  A,reUquo  ungulo  qm ui-  eft Aquulis.  7 • ‘ 

A equiungulumigitur  eft  triungulum  . A „triungulo  A Properi, onuUter  tfftur  edjicut  fi  *M*  >f>c 
Ajd  A J per  4 Irati.  )Receptum  uutem  efl.quoificut  d *,ui - >,ftc,  *,ui A feyfuut  tgtturCper . . 
quinti),  A,’id  A /Stc  • A,ui  A / Mquults  igitur  eft  (per  g quinti),  A.ipftA,.  E t communu  a/.dua  um • 
A a- A’  duubu,  ■ A,cr  * /jint  «tules.cr  ungului  -A/,(per  hypothefin)ungulo . Afrft  Aquula.  Bu. 
fuUitur ' /,(per  4 primi )bufi  */eft Aquulis, ty triungulum  A ,/,(pereuniem)triungulo .A  /eftAquA. 
k ir  reliqui  unguli  reliquis  ungulis  uquules  erunt  ulter  ulteri,  fub  quibus  uquullu  Uteru  fublenduntur. 
AequuUs  igitur dl  ungulus  A;., ungulo  A / .,cr  qui  ud  -,ei  qui  ui Sed  ungulus  quifub  A/., ei  um  fub  - 
„ A cft  uquulis,(y  ungulus  *>f,  igitur  ei  quifub  A;,, eft  Aquulis.  Receptum  uutem  eft, quod  ungulus  (•„ 
ei  qui  fub,  A /ejkungulo  Aquulis  eft.cr  reliquus  igitur  qui  ui  Reliquo  qui  ui,.  eft  Aquubs,Aqutugulunt 
igitur  eft  triungulum  • A ,, triungulo  A , /.  Si  binu  triungulu  igttur  unum  ungulu  unt  ungulo  Aquulem  bu* 
butrini  circum  uero  Aemules  ungulos  Uteru  proportionuIiu-.AquiunguIu  erunt  ipfu  trugulu,  <y  equulei 
bubebunt  ungulos, fub  quibus  eiufiem  rutioms  Uterafubtendunturiquod  demonilrufe  oportuit, 
Euchi.ex  Cump.  Propofttiog. 

1 fuerint  duo  triaguli , quorum  unusangukis  unius  uni  angu 
lo  alterius  xqualis.duocp  fuoru  reliquoru  angulorum  lateri 
bus proportionalibus  cotenti.duoru  uero  demum  reliquo- 
ru  utcrq)  aut  neuter  re<ffo  agulo  minormccelTecft  illos  duos 
triangulos  omnibus  fuis  angulis  inter  fe  inuicem  xquiangulosefle. 

C A m p a M v 1. Sint  duo  triaguli  a b c.d  e f.fitqt  angulus  a, aqua  4 

lii  anr  u!o  d,  St  proporno  a c ad  d f, ficui  c b ad  f e, Si  Uterqt  duo- 

° ' rum  b & e.autneuter.fitminorrefto.dicocoscfle 


^K7 


i rum  :m:»  alorum  v «.  - 

{aui:l«ulos.Si  enim  angulus  c unius, eft  (qualis  angulo  falren  , 
pater  propoftru  perprarinirtam.Sin  aure.fir  cmaior.narq?  angu- 
lus ac  t:,xqualiseidf,erirlp  per  ji  primi.rriangulusa  gc^qutan 
gulus  triangulo  d e ff  quare  per  quarti  huius, propOrtio  a Mdn 


A 
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ficut  gc,  ad  d f.ftd  (Tc  fuit  b c ad  e f.ergo  per  nonam  quinti.g  c &'  b c.funt  xqua!es,ergo  per  quia.* 
nm  primi  angulus  b.ell  xquahs  angulo  b gc.Si  ergo  neuter  duorum  angu  orum  b & e fuerit  mi 
nor  reflo : accidet  duos  angulos  unius  trianguli  non  e(fc  minores  duobus  refbs . quod  eiie  non 
poreft  per  »7  primi. Quod  fi  urerque  fueiitminorre&o.entangulus  age  imior  reflo  peru  pri- 
mi:quare  & angulus  e libi  (qualis.eft etiam  reflo  maior, quod  cit  contra  liypothcfimquarc  dcftru 
flooppofiro  remanet  propolitum.Oportetautem  utruq; angulorum  reliquorum, aut  neutrum, 
cife  minorem  reflorpoffibile  enim  eft  in  eodem  mangulo.ut  in  triangulo  a b c,  lineam  gc  cifex* 
qualem  b c:&  ide$  erit  a c ad  un am<$ earum  una  proportio  per  7 quinti.  Nec  ramen  erunt  tnan- 
guliagc&abcxquianguli.quamuis  unus  angulus  unius  (itxqualis  uni  angulo  altmusjmd 
idem  ut  angulus  a:&  propomo  linex  a c prout  eft  larus  magni  ad  a c prout  eft  latus  parui : ficut  b 
c latus  magni  ad  gc  latus  paruiturracp  enim  xqualis,&  hoc  eft.propter  hoc  quod  angulus  gmino 
ris.cfl  maior  reflo:#  angulus  b minoris  minor.Nam  in  omni  rriSgulo  duum  aequalium  laterum 
utcrqjangulofrum  qui  funrad  bafm,eii  minor  reflo. 

Euclid.  ex  Cmp.  T beorertu  7.  Propofitio  7. 

Sibina  triangula  unum  angulum  uni  angulo  arqualcm  habuerint,  r 
circum  autem  alios  angulos  latera  proportionalia  , reliquorum  uero 
utrunque  fimul  aut  minorem  aut  non  minorem  redo , aequiangula 
erunt  triangula,&  g quales  habebunt  angulos,  circum  quos  proportio 
naliafunt  latera. 

THEON  ex  Zamb.  Sint bmttrisnguU‘t>cr*'f, unum mgfilumuni ungulo equalem  haben- 
tu,  cum  fcilieet  quifubi*>  ei  qui  eft  fub  > A f.  Circum  autem  alios  angulosa  A yey  A'  /Jatera  propowo 
natu  ficiu  *AaiAyJicAtei</.  Reliquorum  uero  qui  ai  > ,/,  primo  utru  n j;  fimul  maiorem  redo.  Dic» 
quod  equi  angulum  eft«  Ay  triangulum.ipfi  A ‘ / triangulo:  cr  equalis 
erit  angulus  a A >,*ngulo  At  /:er  reliquus  qui  ai  >, reliquo  qui  ai  f . Si 
anim  inaequalis  eft  ungulus  u a >,  ei  qui  fub  At /eft  angulo, alter  eoru  ma 
iorejhfi:  maior  angulus 1 1 >,CJ  conftituatur  (per  i j primi)ai*Are~ 
fiam  lineam, ai  fgn umq;  in  ea  f.,ipft  A > ! angulo  equulis  angulus  */>'. 

Et  quoniam  equalis  eft  angulus  qui  ai  * eiqnt&adA  ,ty  angulus  *Aa 
(I  qui  fub  at . {-.reliquus  igiturangulus  * • A reliquo  angulo  A/tefi  equa 
lis.  Aequiangutum  igitur  eft  triangulum  * A •,  triangulo  ai  •/.  Eft  igitur 
imitatu  (fer 4fcxti)ficut ei> ’Jic e* ai' t.Sicmik* 'ai  i/mrecipiturjic 

a a ai  A '.Et  ficut  igitur  (per  1 1 quinti)"  A at  A y,fic  a A ai  A ..  lgitur(per  9 quinti ) > A,ai  utrunq;  ipforS 
Arv  ' \eundim  habet  rationem, equalis  igitur  eft  A}  ipfi  fi  >.  Qj^are  per  quintam  primi,C7  angulus  qui 
ei  (a  r, angulo  qui  fub  A » > eft  equalts  :fed  minor  refio  fubijciatur  angulus  qui  ai ; :minor  igitur  refio  eft 
angulus  qui  fub  fi- y.  Quare(pcr  1 1 pnmi)cr  * altrinfecus  ipfi  anguLu  « * f, maior  eft  refio:  cr  oftefum 
eft  quoi  equalis  eft  ei  qui  ai  ftp-  qui  ai  /igitur, maior  eft  refio  Subtjcttur  autem  minor  refio, quoieftab 
furium.  igitur  inequahs  minime  e II  angulus  a A y,  angulo  At/.  A equalis  tutem  eft  cr  qui  ad  nfignu  ei  qui 
aitt-.cr  reliquus  qui  ai  y Igitur, reliquo  qui  ai  /eft  equalis.  Aequiangutum  igitur  eft  trianguli!  * A > ,triam 
gulo  *t[.  Seirurfus  fupponaturuterq ; eorum  qui  ai  y/non  minor  refio.  Dico  rurfus  quii  cr  fic  ejl e* 
quiangutum  triangulum  nAyJriangulo  A < /.  Eifiem  nempe  iifpofitisJimUucr  iemonjlr abimus  quoi  e- 
qualis  eft  A), ipfi  A --.quare  cr  anguUs  qui  ai  y,ei  qui  fubi-y  eft  equalis. 

At  non  minor  refio  eil  angulus  qui  ai  y:ncqj  igitur  minor  refio  eft  angu- 
lusquieft  fub  fit  y.Trianguli  igitur  A- y(per  ij  primiyiuo  anguli  duo- 
bus refiis  non  fiant  minores, quoi  eft  impofiibile.  Non  igifitr  rurfus  ine - 
qualis  eft  angulus « A y, angulo  A t /equalts  igiturtefi  autem  angulus  qui 
ai  <t,ci  qui  ai  A equalis.  Reliquus  igitur  qui  ai  y, reliquo  qui  ai /eft  equa 
lis.  Aequiangulum  igitur  eft  triangulum  • A y,tr i angulo  At/.  Si  bina  igi' 
tur  triangula  unum  angulum  uni  angulo  equalcm  habuerint, circum  au-  A y • / 

tem  alios  angulos  latera  proportionalia,reliquoru  uero  utrunq ; fimul  ue I minorem  uel  non  minorem  rr. 
fiotequiangula  erunt  triangula , cr  equalts  habebunt  angulos,eireum  quos  proportionalia  funt  latera: 
quoi  oportuit  demonftrafje.  EueliJ.ex  Camp.  Propofitio  a. 

I ab  orthogonr)angulorcdo,adbafin  linea  perpendicula  • 
risducatur.fient  duo  trianguli  partiales  toti  triangulo  8C 
fibijnuiccm  fimiles. 


CORRE- 


IIBBR  SBXTVf.  w 

conuAnmi, 

V nd  e etiam  manifeftum  eft,quia  in  omni  triangulo  feflangulo,fi  ab 
cius  angulo  reflo  ad  bafin  perpendicularis  ducatur, erit  ipfa  perpcdicu. 
laris  inter  duas  fefliones  ipfius  bafis  proportionalis  :itemcp  utrutp  latus 
inter  totam  bafin  atqi  fibi  con  terminalem  bafis  portionem. 

C a m p a h v i .Sir  trigonus  a b c, orrhogonus, riustjf  angulus  a, reflui, i quo  ducatur  a d per- 
pendicularis ad  bafin, duo  quod  uterque  duorum  mangulo- 
tum  pamum.qui  funt  a b d,a  d c, limitis  eft  totali  triangulo  a 
b c,&  unus  eorum  aireriteft  enim  uterque  ipforum  trquiangu 
lus  totali  per  jj  primi,  eo  quod  uterque  eft  orthogonius  & in 
uno  angulo  communicat  cum  totali , quare  & 6bi  in  uicem  ^ 

funt  rquianguli.itaqudd  angulus  b eft  (qualis  angulo  da  c.  ^ < c 

BC  angulus  b a d angulo  c,4t  duo  anguli  qui  funt  ad  d,f.bnnuicem,&angu!o  a totali  trquale*. 
quare  per  4 huius, larera  aequos  eorum  angulos  refpidentia,funt  ptoportionalta.ergo  per diffini 
ooncm  funiftnulcs, quod  eft  ptopoITtum.Vnunqiconrelanum  exhisetiidenter  apparet  ™ 
EucliiacZamb.  Theorema  *.  Propino*. 

Si  in  triangulo  reflangulo  ab  angulo  reflo  in  bafin  perpendicularis 
agatur,quf  ad  perpendiculare  triangula,  fimilia  funt  toti&  adinuicem. 
THEON  exZamb.SittriangulireiUnguliurr,rtihmhabaiieumquifiibAu,^mo»li  cretei 

Mur(per  .1  prum  )ab . ui  At.perptniutiUrk . deo quid  fimiU  eft  utrunq. ipforum * A /,’rr . A > 
trungubrujon . /,  >,cr  infuper  adinuici.  Qgoma  emmfper  4 poftuUtu)equalu  eft  egulae  fi.  an. 
gulo  * 4 fi^tSut  enim  ulerque  eft,comums  ante  e/i  ipfori  iuorimangulori  .fiy.cr.C  JMgutm  qui 

bm  « A^ungfdo  .A /.Eft  ,guur(ptr r.fubttndcns  anguli  nilum  . (fjtriimli  ui  A, 

Vadent  anguliquiadr$rianguli. 

A t't,[ubtendcntem  aqualem  angulu  t‘/,,pfm.i  /.trianguli,  cr 

infuptr  *>,ai  « A fubundenti  anguli  qui  ai  A,  communi  duorum  trim - *’ 

guloru.  Trianguli  igitur  • ^.tnigulo  • f a.equianguli  eftiptr  7 ferti) 
er  que  circum  equales  anguloifunt,  Utera  proportionalia  habet.  Simile 
igitur  eft  trianguli  « A >,  triangulo  * AS,  (peri  diffinitioni  facti.  )Simili- 
ttr  iamoftiicmiu  quid  ty  tnangulo*  * >,fimile  eft  trianguli  . A,  ,utnm  a / , 

qucigmtripfori.Aa,cr^  >,tnangulorif,mUcft  toti . A >.  Dico  etiam  quii  cr  adinuicem  funt  fi. 

cqufiia.^e^.A^mqg^igtur  trianguli  . A /jriangulo  */>,tft  igitur  fieut  A aipftu, 
‘ * ^'™&^fub<enimangulu  qufubA.a^ia.  ipfa.  A >, tr  unguli  fubtmden, i angulum  qui  ai 
rsqualem  et  aufub  C./ftc  ,pfa  . /fr, angui, . A /.fubtendent  angulum  qui  ad  A, ad  a r/ubtendTntm 

^l^ftf^-yMmtrianpdi.a^equdcmciquiaiA^infupcrA.ai.ijubtenicninact 

angulos. Simile  Igitur  eft  triangulum  . A /.triangulo  .a,.  Si  in  reilangulo  triangulo  igitur  ab  angulo  re- 

. rC^,R?LIARIVM-  h°^  eft, quod  fiin  reSangulo  triangulo  ab  angulo  nilo  iit 

bafinperpcndiculant agatur.aaajpfiu bafis fegmetu media proportlonalu. Et inlupcr ipftui bafit  rr 

»<tyeuiufyfcgmentori,latu<quoiadfrgmentum,mcdiumproportion4lerft:quoderatdemonftTSdum. 

EucItd.cxC amp.  Propofttio  5. 

i Vabus  linas  propofitis  tertiam  inter  eas  fub  proportiona- 
| lita  te  continua  collocare. 

I Campahvf,  Sintduxlineatpropofineab 
| BC  c,  inter  quas  uolo  unam  lineam  in  propor- 
~mm  ~ ■ ttonahtatecorinua  collocare.  AdiungS  uoam 

earum  alteri.fitq;  tota  exets  copofTta  a d,itaqudd  b d.litxqua 
lis  c.&fuper  totam  delcnbo  femicirculum  a e d,&  produco  b 
cuique  ad  circunferentiam  perpendicularem  ad  lineam  a d, 
dico  lineam  b e , eife  quam  quxnmus : produco  enim  It- 
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ficut  ge,  ad  d f.fed  fic  fuii  b c ad  ef.ergo  per  nonam  quinti, g e & b c.lunr  xquales.ergo  per  quia, 
nm  primi  angulus  b.rlt  aqualis  angulo  b gc.Si  ergo  neuter  duorum  angu  orumbiXe  furni  ml 
nor  reflo:  a«ic|etduos  angulos  unius  trianguli  non  erteminoresduobusreflis.  quodeifenon 
poteft  per  17  primi.Quddfi  uterque  fueiitminorreflo.eritangulusagc  maior  reflo  petii  pri. 
mi:quare  Si  angui  use  libi  (qua  Iis,  eft  etiam  reflo  maior.quod  eft  contra  llppothefiniquarc  dcftra 
flooppofito  remanet  pro  politum, Oportet  autem  urr  ii  cpangulorum  reliquorum, aur  neu  irum, 
eife  minorem  reflo:po  Ili  bile  enim  eft  in  eodem  triangulo,  ut  in  triangulo  a b c,  lineam  g c elie  x» 
qualem  b cibi  ideq  eru  a c ad  unamqp  earum  una  proportio  per  7 quinti.Nec  tamen  erunt  tnan. 
gulia  ge&  abe  xquianguli.quamuis  unus  angulus  unius litxqualis  uni  angulo  alienus,  imti 
idem  ut  angulus  »:&  proportio  linex  a e prout  eft  larus  magni  ad  a c prout  eft  latus  parui : (ieut  b 
c latus  magni  ad  gc  laius  parunutraip  erum  xqualis.Si  hoe  eft.  propter  hoe  quod  angulus  gmino 
ris.eft  maior  reflo:8i  angulus  b minoris  minor.Namin  omni  triiiguloduum  xqualium  laterum 
merqt  angulorum  qui  funt  ad  bafin.crt  minor  reflo. 

Eue/id.  ex  Camp.  Theorema  7.  Propofitio  7. 

Sibina  triangula  unum  angulum  uni  angulo  aequalem  habuerint, 
circum  autem  alios  angulos  latera  proportionalia  , reliquorum  uero 
utrunque  fimul  aut  minorem  aut  non  minorem  redo , arquiangula 
ierunt  triangula,&  gquales  habebunt  angulos,  circum  quos  proportio 
nalia  (un  t lacera. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  bina  triangula  *fi,cr  J</,unum  angulum  uni  angulo  aqualrm  haben- 
lix,  rum  feilicct  quifub  fi*  > ti  qui  eft  fi/b '*{.  Circum  autem  alios  angulos  * fi  > cr  * 1 /Jxtcra  proportio 
sulia  ficut  *fiaifi  ,Jic  * > ai  >{.  Reliquorum  utro  qui  ai  >,/,pnmo  utrunj;  fimul  maioremrtflo . Dic • 
quii  aquiangulum  eft*  fi,  triangulum, tpfi  * 1 ! triangulo : cr  aqualis 
trit  angulus  * fi  rjmgulo  *t/-.cj  reliquus  qui  ai,, reliquo  qui  ai!  ■ Si 
enim  inaquahs  eft  angulus  •'  fi>,  ei  quifub  t/eft  angulo,alter  eo ru  ma 
ior  eft -.fumator  angulus  * fi  >,cr  eonftituatur  (per  > j primi)ai  *fire- 
fiam  lineam, ai  fignumq;  iu  eu  fi,ipfl  * «/ angulo  aqualis  angulus  *fi*. 

Et  quoniam  aqualis  eft  angulus  qui  ai  a ei  queft  aiS,cr  angulus  * fi  • 

(iqulfub-t  tf -.reliquus  igiturangulus  **  fi  reliquo  angulo  ft/i  eS  aqua  j 
lis.  Aequiangulum  igitur  eft  triangulum  a fi  *, triangulo  1/.  Eft  igitur 
iiwixU-  (per  4 ferti  )ficut*^ad  -*Jic  At  ait/.  Sicut  cp  d 1 ud  » /4  recipit  ur,fic  ■*  > • f 

T(ti  • fi  ai  fi  t. Et  ficut  igitur  (per  1 1 quinti)*  fi  ai  fi  r,fic  * fi  ai  fi  e.lgiturfper  9 quinti ) » fi,ai  utrunq;  ipfpri 

f>  CT  f eundem  babet  ratio  nem, aqualis  igitur  eft  fi  , ipfi  f <.  Quare  per  quintam  primi, cr  angulus  qui 
ai ' ' r, angulo  quifub  fi*,  eft  aqualis. (ei  minor  reflo  [ubijciatur  angulus  qui  ai,  :mmor  igitur  reflo  e)l 
angulus  quifub  **  7.  Qaarciper  1 j pnmi)cr  * altrinfe tus  ipfi  angului * « f, maior  eft  reflo : cr  oftefum 
ItftfuC  eft  quoi  aqualis  eft  ei  qui  at /ter  qui  ai /igitur, maior  eft  reflo  Subi/citur  autem  minor  re  flo, quoi  eft  ab 
furium.  Igitur  inaquabs  minime  eft  angulus * fi  angulo  a 1/.  Aequalis  autem  eft  c r qui  ai  * fi  gruet  qui 
ai  a*:cr  reliquus  qui  ai,  igitur, rebquo  qui  ai /eft  aqualis.  Aequiangulum  igitur  eft  trianguli  * fi , .trium 
gulo  s , [,  sei  rurfus  fupponatur  uterq;  eorum  qui  ai,/,non  minor  reflo.  Diro  rurfus  quoi  cr  fieefta- 
quiangulum  triangulum  * fi,, triangulo  A < /.  Ei/don  nempe  iifpofitisjimihler  iemonjlrahmus  quii  a- 
qualis  eft  fi  >, ipfi  fi  f.quare  cr  angulis  qui  ai  ,,eiqulfubi',efl  aquatis. 

At  non  minor  reflo  eft  angulus  qui  ai  >:neq;  igitur  minor  reflo  eft  angu* 

Ius  qui  eft  fiub  fi*,  .Trianguli  igitur  fi  *,  (per  1 7 primi  )iuo  anguli  duo- 
bus reflis  non  funt  minoret, quoi  eft  impofiibile.  Non  igitur  rurfus  ina- 
quatis eft  angulus  * fi ,, angulo  a */,*qualit  igiluneft  autem  angulus  qui 
ai *,tl  qui  ai  A aqualis.  Reliquus  igitur  qui  ai ,, reliquo  qui  ai /eft  aqua 
lis.  Aequiangulum  igitur  eft  triangulum  « fi  , .triangulo  a,/,  si  bina  igi- 
tur triangula  unum  angulum  uni  angulo  aqualem  habuerint, circum  au-  > , 1 / 

trffl  abos  angulos  latera  proportionaba.reliquoru  uero  utrunq;  fimul  uel  minorem  uel  non  minorem  re* 
flotaquiangula  erunt  triangula , cr  aquales  habebunt  angulos, circum  quos  proportionalia  funi  latera: 
quoi  oportuit  iemonftra/Je.  Rucbi.ex  Camp.  Propofitio  s. 

laborthogonii  anguloredo.ad  bafin  linea  perpendicula 
ris  ducatur.fienc  duo  trianguli  partiales  toti  triangulo  8C 
(ibnnuiccm  fimiles. 


CORRE» 


LIBER  SEXTVJ. 


*4i 


comum», 

V ndeetiam  manifeftum  eft,quia  in  omni  triangulo  refla  ngulo,  fi  ab 
eius  anguloreflo  ad  bafin  perpendicularis  ducatur.crit  ipfa  perpcdicu, 
laris  inter  duas  fefliones  ipfius  bafis  proportionalisutemcp  utrucp  latus 
inter  totam  bafin  atcp  (ibi  conterminalem  bafis  porrionem. 

C a m p a k v s.Sir  trigon  us  a b c, orthogoniis, ciuscp  angulus  a^cltuSji  quo  ducitur  a d per- 

llfin  dlrAnllndiitfrnita  /in/u.i.. 


pmdicu laris  ad  bairn,dKO  quod  uterque  duorum  triangulo^ 
rum  parnum, qui  fuma  b d,  a dc.fntiiliseft  totali  triangulo  a 
b c,#  unus  eorum  alrerireft  enim  uterque  ip forum  arquiangu 
lus rotali  per  ji  primi, eo  quod  uterque  eft orthogonius#  in 
uno  angulo  communicat  cum  torali,  quare#  fibiinuicem 
funr  xquunguli.ita  quod  angulus  b eft  squalis  angulo  d a c, 

n Iflmilitv  b % d 4rtnnl .**  A/  .-1 . • a m J a ei 


— »1— ' w ut  ^qiutu  «uguioa  a c,  v 

K angulus  b a d angulo  !,&.  duo  anguli  qm  funtad  d,ilbi]nuktm,& angulo  a toiali  rqualrt 
quare  per  4 Huius.biera  arquos  eorum  angulos  refpidemia.fum  proporr.onal,a:ergo  per  diffini 

oonem  funi finules, quod eit  propofirum.Vrrunqicorrelarium  ex  Itis euidenia  apparrt 

ZuclilixZanb.  Theorema  1.  p ropofino  1.  " 

t Si  in  triangulo  refla  ngulo  ab  angulo  reflo  in  bafinperpendicularig 
agatur,quf  ad  perpendiculare  triangula, fimilia  funt  toti  & adinuicem. 

THEON  ex  tsmb. Sit trianguli  rcflangulZ » fr,rcdum habent eum qui  fub  A.  >, intuli  rrnei 
Mur(prr  ix  primt)ab . u A>, perpendicularis • /.  Dico  quid  finiit  eft  utrunq,  wforum  * A Aer*-»» 
. , tnanguloru,tott  . 4 >,cr  tnfuper  adomee.  Qjfonta  aumCptr  4 poftulatu)aqualis  eft  angulus  4 « > <*. 

gWo  * / A,re(hu  enim  uterque  eft.eSmums  aute  eft  ipfori  duar i triangulari  . S >,  cr  « r /muIm  oui 
ud  ,reliquus  igitur anguina « > S ,re/ifiio  S « /,eftatpulu(per  ,1  primi)  AequiangulZ igitur  tji  triangu 
tan.A>jmng)Uo .A /Eft ,gUur(per ^ftxtiffieuty^ubtmdens anguli retium.  triimtUtiL 

^fubttndentmgM^adJriaiwtiiu 

U is, [obtendentem  aqualem  angutu  t - /ipftus  * » /.trianguli,  t?  6 

infuper  .y,ad « /fubtendente  anguli  qui  ad A.eommuneduorum  trione  *’ 

1 gulorZ  Trianguli  igitur  « (>ytriigulo  * t /,*quiangulieft(ptr  7 ferti) 

CT  qua  circum  aquales  angulos  funt,  latera  proportionalia  habet.  Simile 
igitur  eft  trianguli  * * >,trimgfth  an/, (peri  diffinitioni  fexti  )Simili- 

ter  iamofle demus  quod  o~  triangulo  a a yjimile  eft  trianguli  a 4 ,,utrun  4 / , 

queigituripfori*  4 /,c r./  ,,eriangulori  fmiktft  toti-n,.  neo  etiam  quod  cr  adinuicem  funt  fi. 

^^gu!i.n/,cr./>,ciuomamemmrt{lmangului6/aj’eaotnguloa/>,tftaaiuUs(t)tru. 

poftldatum:fedet  angulut  t - qui  ad  > oftenfum  eft, quod  eft  aqualistreliquua  igitur  qui  ad  VelioZ 

qutfub/a  >,eftaqualit.  A equianguliigitur  eft  trianguli  - A /,triangulo  . /y.eji  igitur  fieut  A 
*A/jTMguUfubtmdmanguluquifubU  a/jd/aipfat* /, trianguli  fubtendenti  an gulumJuiad 
y^qualem  a qui  fub  ^"d,ftc  ipfa  a /, trianguli  a 4 /,fubtendens  angulum  qui  ad  A, ad/  r.fublendentent 
anguhmqut  fub  / a ^ipfiua  trianguli./ >, aqualem  ei  qui  ad  A.rrinfupn  A*ad*>  fubtenden  s rea* 
angulos.Snmle  igUur  eft  triangulum  • 4 /, triangulo  * «•  7.  Si in  rtdangula  triangulo  igitur  ab  angulo  re. 

k r ?nR|LftRIVM'  Ex  boe  maniftftum  eft, quod  p in  reAtngulo  triangulo  ab  angulo  redo  itt 
bafin  perpendicularis  agatur:aaa,tpfiiu  bafis  fegmetis  media  proportionalis.  Er  in/uprr  ipfiM  bafis  eT 
Uniufeuiufq^fcgmcntoru.latus  quod  adfrgmentumwdtum  proponionaleefttquod  erat  dtmonftrddum. 
tuchd.exCamp.  Propofitio  9. 

I Vabus  lineis  propofitis  tertiam  inter  eas  fubproponiona. 
T litate  continua  collocare. 

| Campanvf.  Sinrduxlinearpropofirxab 
| # c,  inter  quas  uolo  unam  lineam  in  propor~ 

* nonali rarecorinua  collocare.  Adiungl  unam 
earum  alrcri,ntip  rota  ex  eis  copodta  a d,ita  quod  b d.fit  sequa 
lis  c,#  fuper  rotam  deferibo  femicirculum  a e d,#  produco  b 
eufqueadcircunferentiam  perpendicularem  ad  lineam  a d, 
dico  lineam  b e , elfe  quam  quanimus : produco  enim  ii- 
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neu  c a X ed.fritiy  prr  ,o  terti), angulus  e tot»lis,rcftuJ  iquire  per  prinum  pttt*  lorteUrij  pne. 
■nilfx,  proportio  a b ad  b e.ficut  b e a J b dquod  eft  propohtum. 

Euci HexCdmp.  Propo/Bioto. 

Duabus  lineis  datis,  teruam  eis  in  continua  proportionalitate  fub- 
iungere. 

C.  M r * M V s.  Sim dux  lincx  propofitx  a b 6C  oqutbus uolo 
Tertiam  in  continua  proportionalitate  fubiungere.  Coniungoli- 
ncamcangularirerur  contingit, cumlincaa  blitipa  d,eixqualis. 

SC  produco  linej  a b uftp  ad  e, donec  fiatb  exqualisad:&  ptotra- 
fti  linea  b d.apunfto  educo  lineam  (ibi  jcqutdiftantem.quam  « 
lineam  a diproduco  quouftp  concurtantin  punflo  f, dico  igitur  li- 
neam d f.elTequam  quxrim us:e(V enim perfecundam huius, pro- 
portio  a b ad  b e.ficutadad  d f ifedabadb  e.eftfkutabad  a d, 

perapartem  7 quinti.quareab  adad,ficutadaddf:quodedproponrum. 

'Campani  additio.  Quod  fi  propofiris  tribus  lineis  uelimus  inuenire  quartam, ad  quam  nt 
proportio  terti*  ITcut  ptimx  ad  fecundam : ex  prima  SC  fecunda  fiat  linea  una, SC  toti  compofit* 
terna  angulariteradiungatur.dt  d communi  termino  primxdtfecundx.ducatur  linea  ad  extre. 
mitatem  tentx. SC  ab  allero  terminofecundxducaturhuic  linexsequidtftans:  quouftp  concurrat 
cum  tertia  in  continuum  reftumip  protrafla.critip  per  fecundam  huius.lmea  quam  hxt  xquidi- 
ftans  abfcindet.qux  quxrttur, quemadmodum  (i  in  hac  figura  fuerit  prima  a b, fecunda  b e.ter» 
na  a d,  erit  quarta  df. 

EudiltxCsmp.  tropoptio  u. 

B affigoata  linca.quoramcucp  iubearis,  partem  abfc/ndcre. 

CiMfANvi.  Sita  blineaalfignata.abeauoloaliquotampartemutDoteter 
1 tiamabfeindere, coni  ungo  ei  angulariterutcontingitli 

I neam  indefimtp  quantitatis, qu{  fit  a oa  qua  refeco  nes 

* xquasportiones.qux  funtad.de, fltec.dt  produco  b- 

ncasc  b & d f.lTbi  xquidiftantesidicoa  ferte  tertiam  a b:eft  enim  per 
fecundam  huius, proportioedadd  a,ficutb  fad  f a, quare  comuctim 
c a ad  d a.ficut  b a ad  f a.Cum  igitur  c alit  tripla  ad  d a,  patet  a f eflic  ter 
tiara  a biquod  cft  propoli  tum. 


tropoptio  ia. 


M 


Etuiid.aCtmp. 

I Vabus lineis propofitis,a!tera  indiuifa, altera  per  partes  die 
| uifa.indiuifam  quidem  admodum  diuiTaediuidere. 

Campanvs.  Sint duae line* quas angularitcr ur, continget  coni ungam  a b 
i _j__  ■ mu  J SC  a c.lTtcp  a b diuifa  in  tres  ucl  qualefeunque  pornonesifignatis  in  ca  pun6is  d AC 

e,  uolo  fecundum  cafdcm  portiones diuidere  lineam  a c:cum  igi 
tur  ipfas  angularitcr  coniunxcro.prorraham  lineam  b c & arqui 
diftanres  eid  f &cg,dicoiftasJcquidiftamesdiuidcrclineamac 
in  partes  proportionales  partibus  ab,  pro  traham  enim  f a arqui 
diftanrcmab,quar  fecetegin  punftok.cntcp  per  fecundam  hu- 
ius, proportiogfadfa:(Tcutedadda,&cgadg  fficuth  kadk 

f, quarc  SC  ficut  b e ad  c d,  per  14  primi  SC  fecundam  partem  7 

quinti,  quod  cft  propolirum.  Oportet  autem  fecundam  huius  . . _ _ . 

toties  repereretquot  erunt  panes  Uncata  b, minus  una.  At  ucrd  i4pttmi«  feptimam  qumn,mt* 
nus  duabus. 

Quinque  (equentes,ex  Zamberto  Euclidis  propo- 
(itiones , praepoftero  ordine,  quatuor  ex  Campano 
praecedentibus  rcfpondent , nona  undecimae,decima 
duodedmaCjUndecima  & duodecima  decimae  cu  addi 
rione.dedmatertia  nonx. 

Eucfid. 
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' Euclid.exZmb.  PtoMbmi.  Propoptio  f. 

Datarertalinea,imperatam  partem  abfdndere. 

. THEOHexZamb.Sitdataredalinea*  A.oportetimexipfa*  ^.imperati  » 
partem  abfcmdcre.  Imperetur  tertia, cr  ducatur  ab  * reda  linea  * y.faciens  angu- 
lum  eum  * A.cr  fumatur  contingens  ftgnumfuper  * rjity  illud  *.  e?  ponatur ipp , 

*S,(pcr xprimijequalis et  >,c r ' >,cr connedatur f y.crperd.tppf,  >,(per 11 
primijparatlelus  natetur  * {.  Quoniam  igitur  mangull  a A ,.ad  unum  latus  ( >, 
ada  eft  [ U,paraBelut, proportionalis  igitur  eft  (peri  fextOpeut , ->,ad  et  *,pcA  [ 
ad  [*,dupU  autem  eji  > '.ippus  * «,dupla  eft  igitur  er  A i,ipfms[  *. Tripla  enim 
eji  A *,ipfm  ‘{.Data  igitur  reda  linea  * (, imperata  tertia  pari  ablata  eft  • [quod  * 
demonjirdlJeoportuit. 

Euclid.exZamb.  Problema  x.  Propopiioio. 

Data  rcdlam  lineam  non  fe<fhm,dat£  rectae  linep 
[c£lx  fi  militer  fccarc. 

T H E O N ex  Z amb.Sit  quidem  data  reda  linea  nonfeda  * A ,feda  ne- 
ro pt  • r, oportet  iam  lineam  *tjn  of tdamjeeare  pmiditer  linea  * yjeda. 

Sit  linea  a ,/edainftgnis  quidem -A  sc r pta pnt, ut  angulum  contingen' 
temcomprehendant  ,cr  connedaturfi  y.et  per  -t  ',ipfi  A r, paralleli  exci! en 
turet/,cr  . e, (per  ii  primi) er per-Aftpfl*  A.pirallelm  excitetur  A t a, 

(per  eandem jparallelogrammu  igitur  eft utrunq;  ipforum/t, cr  < i, aqua- 
tu igitur  eft  quidc  * >jtpp!‘,rr  ‘ * ‘pfi  • #>er  quonid  trianguli  * * >,ad  unum  lateru  * >,reda  linea  ada 
eft / - ,proporttonaliter igitur paraUelus(per  i fexti)pcut > 'jtd • a,pe  * "M1  -'.aqualis  autem  el 1*0, 
ipp  A *,C r > et.ipp  •!■  E/I  igiturlper  i quinti)pcut  r’,ad<  nji c A ’,ad  ’ [Rlofus  quoniam  trianguli  * ■ 
ad  unii  latui-  '.parallelus  ada  eft['#roportionaliter  igitur  eP(per  i fexti  )pcut>  '.ada-Jic  .[,ad[*. 
patuit  autem quodpeut  > '.ad * a.fic A -,ad • /.E/I igitur ficut quidem >',ad' f ,pc A’, ad’ [Jient autem 
. a. ad  et  ajic  • [.ad!*.  Data  igitur  reda  linea  nonjeda  * e,data  reda  linea  feda  * y.fmliterfeda  eftt 
quod  fuccrc  oportebat* 

EHclid.ex  Z mb.  P roblenu  j.  Propoptio  t u 

Duabus  datis  rccflis  lincis.tertiam  proportionalem  inuenire. 

THEONa  Zamb.Sintdua  data  reda  line  a/*,  cr*  '.rrptapnt  angu 
lum  comprehendentes  contingentem, oportet  ipfis  A*,er*  >, tertiam  proportio 
nalem  inuenire.  Producantur  enim  *Acr*  i.adpgna»  '.exponatur (per  ipri 
mi)ipp  * r, aqualis  A S.crconnedatur  A r.crper  -'(perii  primi)ipp  A >,pa- 
raUelus  excitetur  -''.Quonid  igftur  tridguli  * A ',ad  unu  latus  d <,ada  eft, paral- 
lelus» ,,prcportiona!itere/l(pcr  i (exti)pcut * A,ad(',pC*  y ad  y •, aqualis 
autem  eft  < ->,ipp  * >,eft  igitur  peut  aM  *>,ftc*  >,ad  > '.Duabus  igitur  datu 
redis  lineis  *s,ex*  >, tertu  proportionalis  eis  inuenta  cft>'tquod oportebatfa- 
eere.  Euclid.exZamb.  Problema  4.  Propoptio  ix. 

Tribus  datis  rctflis  lineis,quartam  proportionalem  inuenire, 

THEONa  Z db.  Sint  data  tra  reda  linea  * A r, oportet  ipfis  «A,  quar  ■ 
tam  proportionalem  inuenire.  Ponatur  dua  reda  linea  •'',&*!  angulum 
contingentem  comprehendentes  eum  qui  eftfub  • a [,cr  ponatur(per  1 pii- 
mi)ipft  quidi  ',*qtuUs  -t  ’,ipf  autem  (.aqualis  * .,0 rinptperipftt.aqua- 
lis -i  A.creoniunda’  A,paralieluseiexcitetur(per  ji  pritui)per ',fit^  • [. 

Quoniam  igitur  trianguli  A > [,ad  unum  latus  * [.ada  eft  parallelus » 'agitur 
(per  1 fexti )e/l  ficut  ■-i’,ad>',fic-'  o.ad  ^ [aqualis  autem  eft  a *,ipfi  *,cr 
• •, ippA.CT'*  ',ipfi  yteft  igitur  ficut  *adAJic>  ad  "[-Tribus  igitur  datis 
tedis  lineis  * fy, quarta  proportionalis  inueta  eft  t [quod  oportebat  facere. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  s-  Propoptio  ij. 

Duabus  datis  reiftis  lineis, mediam  proportio, 
nalem  inuenire. 

T H E O N «t  Zamb.  Sint  dua  reda  linea  *AetA  y, oportet  iam  ipfaru 
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«i (,<J A r, media  proportionaleinuenire. D#on<mr(pn- 1 4 prinu> reflas  lineat, deferibatur $ fuper 

• rfemuinulM  excimur  (per . 1 primOafigno  tftpfi « >etd  angulos  reflos  ‘ft,et  conneSantur 

• Clgom-imqxr  j 1 terti/ )in  femtcirculo  ungulus, qui  eftfub-u  >,rcflns efl,c r quoniam  in  re- 
aungulo  triangulo  * A r,u  redo  ungulo  in  bafin  perpendicularis  dciufiu  ejl  A f, igitur  per  correlurium 
odauaftxti)  t Amplius  bafis  fegmenns  « <,c r As, media  proportionalis  ejl  Duabus  igitur  datis  redss  li- 
neis nfi  ty  i >, media  proportionalis  muentu  ejl  a (:quoijrcij]eoportuit. 

E uclid.ex  Cump.  Propofmo  ij. 

J I dux  fuperficies  acquidiftantiu  latcrum,quaru  unus  an- 
1,  gulus  unius  uni  angulo  alterius  aequalis,  aequales  fuerint 
I latera  duos  xquos  angulos  continentia  mutekefiaefle.  Si 
___  f uero  latera  duos  aequos  angulos  cotinentia,mutekefia  fiie. 

rint.duas  fuperficies  aequales  efle  necelteeft. 

Campanv'  Sint  dux  fupcrficies  ibe  d*cef  g.xquidiftantium  laterum  & xquales.firip 

anguluscunius.xquahsangulocalterius.dicopropornonemb  c ad  eg,e(fe  ficut  e c ade  d,*fi 
proportio  b c ad  cg  fuerit  ficut  e c ad  c d,&  prardlCti  anguli  fue 
rint  adhuc  {quales  . dico  illas  duas  fuperfides  xquidiftatiii  late 
rum.elfexquales.Coniutigam  enim  easangulariter.uidelicet 
anguluc  unius, cu  angulo  c alternis, ita  quod  duo  latera  earii 
qux  funt  b c & c g fiant  linea  una  crfitcp  fimiliter  duo  reliqua 
latera  d c & c e linea  una, alloqui  fequeretur  per  prjfentc  hypo 

thefin, quxeft  anguluc  unius  elfeiequale  angulo  c alterius, 8£ 

per  ■!  primi. partem  elfe  xquale  toti, complebo  itaqi  fuperficie 
xquidiftannu  laterum,  produdlis  lineis  a d * f g.quoufq;  con 
currant  in  h.eririp  per  primanvpartem  7 quinti,utriuf<pluper- 
ficiei  ad  c & c fad  luperficiem  c h propomo  una,et  quia  per  pri 
mam  huius  proportio  fuperficiei  a c ad  fuperficiem  c h, ficut  Ii 
nex  b c ad  lineam  c g,8t  fuperficiei  c fad  eandem  fuperficiem 
ch,  ficut  e cad  c d.manlfeftaert  prima  pars  propofirxcoildu- 
fionis.  Secuda  pars  ficpatet.per  primam  enim  huius.eft  pro-  , 

portio  b c ad  c g.ficuta  c ad  c h,«  e cad  c d.ficut  c I ad  eande  ch,*  quia  politum  eft  quod  propor- 
tio bcell  ad  cg  ficut  e c ad  dicrit  utriufij)  duarum  fuperficierum  a c&e  gad  fuperficiem  ch  una 
proportio, ergo  per  primam  partem  ? quinti.a  c,eft  xqualis  c filici*  patet  fecunda  pars. 

EuclicLex  Zamb.  Theorema  3.  / Vropoptio  ij. 

Aeqoalium,&  unum  uni  aequalem  habentium  angulum  paralleloe 
grammorum  reciproca  funtlatcra.quae  circu  aequales  angulos  & quo- 
rum parallelogrammorum  unum  uni  angulo  aequalem  habentium 
reciproca  fundatera, quae  circum  aequales  angulos,  ea  quoque  funt 
aqualia. 

T H EO  N exZamb.  Sint  aqualia  paraHetogramma*  A,c  A>,f  * f 

quales  habentia  ungulos  qui  ad  <,v  ccmftituatur  (per  decimumquanam 
primi)in  redas  lineas  -t  fcrl'  -,in  redas  lineas  igitur  funt  A '.Di- 

co quod  ip forum  « f-,eT  I >, reciproca  funt  latera, qua  circum  aquales  an 
gulos.hoc  eft  quod  ficut  ed  A A, ad  a i,fic  eft  • A,adA  f. Compleatur  nunq; 
parallclogrammum ! >.  Qnoitl.ro!  igitur  ( per  hypethef  in)  equum  eft  * A, 
paraQclogrammum  ipfi r y,purallelogranio,altud  autem  quoddam f ',eft 
igitur(perfcptimum  quinti)pcut  * A,ad>’'fic  t-  >,ad!\ Sed  ficui  quidem 
. r,ad!\fic  A A, ad  S i/iculq;  A >,ad!< Jic » A,adA  f,cr ficut  igtfnrfper 
1 1 quintiy  A,ad  Ac,fc-t,adA  /.  Ip  forum  igitur  a A.ejA  r.paratlrlogrnmmum  rmprocajunt  latera, 
qua  circum  aquales  angulos.  r , 

Veriim  fnt  latera  reciproca  qua  circu  aquales  funt  angulos  .eftocp  ficut  -t  tadf\jic-t,ai  fi /.Dico 
quod  aquale  eft  paraUeiogrammum  « * ipfi  fi  >,parallelogrammo  QjwilJin  enim  eft  ficut  A (jjic  . 

f.ad  c !,fed fient  quidem  ->  A,adt-Jic(pcr  1 fexti )»  fparaUclogrammum  adf  farallclogrammu.ficut 

auhm-^A/-.ficl’yparaIklogrammumad/‘,crutigitur(periiquinh)aA,ad/'Jic‘ , adi '.equum 
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igitur  eft * A,paratelogrammum,ipfi  It  r,paraUelogrammo.  A equatium  Igitur  & aquiangulcrum  parat 
lelogrammorum  reciproca funt  later  a:qua  circum  «giialet  anguiof :cr  quorum  aquiangulorum  par  ab- 
lelogrammorum  reciproca  funt  latera, qua  circum  «judcs  ungulos, tu  quoyfunt  aqualta.quod  demon- 
Rrajfc  oportuit, 

Essclid- ex  Camp.  Propofitio  14. 

i I duotrianguli  quorum  unus  angulus  unius  uni  angulo  al 
tcrius  xqualis,xqualcs  fuerint,  latera  duos  angulos  xquos 
continentia  erunt  mutekefia.Si  ucro  latera  duos  jquosan* 

1 gulos  continentia  fuerint  mutckefia,duo  trianguli  aequales 
effe  comprobantur. 

C » m p a n v s.Sin  r duo manguli  a b c,c  d e,  «quales, (Itiji  angulus c unius, «qualis  angulo c al- 
terius,dico  proportionem  a c ad  c c.ciTe  licui  d c ad  c b:&  ii  fuerit  proportioa  e ad  c e,ftcut  d c ad  c 
b.Stpnedifit  anguli  fuerinradhucxqualcs, dico  illos  duos  triangulos  eife«quales.  Coniungam 
enim  ros  anguurirrr  ita  quod  latera  a c & c e.hant  linea  una,eruntip  fimiliter  b c & c d, linea  una, 
aliter  fequeretur  partem  cile  «qualem  tori  per  is  primi, & pro- 
traham lineam  b e, eruip  per  pumam  pariem  7 quinti, utnufqi 
dictorum  mangulorii  ad  triangulum  c b c, proportio  una,& 
quia  per  primam  liuius.pnmi  eorumad  ipfumeft,fieuia  cade 
e.fit  iccuiidi  eorum  ad  eundem  ficut  d cade  b.mamfefta  eft  pri- 
ma pars  propoli tf  conclulionis.  Secunda  pars  econuerfo  pro- 
batur,quia  a c ad  c e eft  ficut  primi  trianguli  ad  triangulum  b c e 
61  d c ad  c b.licur  fcaidi  ad  eundem, per  primam  huius, & quia 
pofitumeilut  lita  cadc  c.ficurdc ad cb.critutriufqidiflorum  triangulorum  ad  niangulub  ce 
ana  proporno,  quare  perprimam  partem  9 quinti, ipii  funt  «quales,  ficip  patet  fecunda  pars, 
Luchd.cx  Zamb.  Theorema  10.  Propofitio  ij. 

„ Aequalium  & unum  uni gqualcmhabentiu angulum  triangulorum 
reciproca  funtIatera,quxdrcumxqualesangulos,Si  quorununuuni 
angulum  aequalem  habentium  triagulorum  reciproca  funt  latera,qux 
circum  xqua!csangulos,ca  quoqucfuntxqualia. 

THE  ON  rx  Zamb.  Sint  aqualia  triangula  - * s,ty  « ' ',unum  uni  aqualemhabentiaangulu,eum 
[cilictt  qui  fub  A n >.el  qui  fub  /• •.  Dico  quod  ipforum  * A >,©■ » * '.triongulorum  reciproca  funt  late- 
ratqua  circum  aquales  ungulos  ,boc  eSficut>n,adn  A, fic  < «,«d  « A-  Confliruantar  enim  (per  14  primi) 
in  reda  Ime  ac  > njpfi  •< /.  In  dtredum  igitur  di  « «,ip A,cr  cormedatur 
A A.  Quoniam  igimr(pn hjpotbcfin )aquum cjl  triangulum  « A>,triangulo 
« / ',altud  autem  quoddam  > -<  /,efi  igitur  (per  7 quinti)ficut  trianguli  A n 7, 
ad  ip funt  An/  triangulum, fic  triangulum 'uA,  ad  triangulum  fn  /.Sed  ficut  | 
quidem  « A, ad  A « /Jic  , -,ai  • /,/icut  autcm',per  prima  fnttiy  n/,adA 
nAjic.  ',ad  nA,rj /icat  igitur(per  1 1 quinti)y  a ad  a /,ftc « n,ad  * A.  Trian- 
gulorum  igitur  nAr,crn  A ',rcctprocafunt  latcra.-qua  circum  aquales  an- 
gulos. Weritm  reciproca  fml  latera  ipforimnfr,ty  ' A ‘,trianguloru,eftoq; 
ficut  > a, ad  n A Jic 1 ‘yad  • A-  D ico  quod  equum  e/i  triangulum  * A >, triangulo  •/  i.Conncxa  enim  rura 
fut  f /, quoniam  e/i/ic  llt 7 a,ad  « A,fic  > *,ad  " A,fed  ficut  quidem  7 «,  ad  « A Jic  triangulum  •A>,adtriatt 
gulum  A » A; ficut  autem ' \ad  n /,fic  triangulum ' •«  A, ad  triangulum  A * /-.ficut  igitur  triangulum  - A 
r,ad  triangulum  A * A, fic  triangulum  en  A, ai  triangulum  An  A.  vmimj,-  igitur  ipforum  • A r,a-\uA, 
tdAn  /,  eandem  habet  rationem.  Aequum  igitur  eflfpcr  nonam  quinti)triangulum  •«  A 7 triangulo  • • A. 
Aequalium  igitur  cr  «nam  «ni  aqualem  habentium  angulum  triangulorum  reciproca  funt  latera , qua 
circum  aquales  angulos.  Et  quorum  unum  uni  aqualem  habentium  angulum  triangulorii  reciproca  funt 
. latera, qua  circum  aquales  angulos:  ea  quoq:  funt  aqualia, quod  dcmonjbralfc  oportuit. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  ij. 

I fuerint  quatuor  linex^>portionales,quod  fub  prima  8f  ulti- 
ma rectangulu  cotinctur,xquum  erit  ei  quod  fub  duabus  re- 
liquis,Si  uero  quod  fub  prima  Si  ultima  cotinctur.cquu  fue- 

n i 
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GEOMETR.  EtEMENT.  EVCLIDIS 
ritciquod  duabus  reliquis  continetur  re<ftangulu,quatuor  lineas  pro- 
portionales effe  conuenit. 

C a m p a u -t  s.  Sint  quatuor  liner  a b c d proportionalel, 
fit(R  proportio  a ad  b.ficur  c ad  d.dico  quod  fupcrficies  con 
tentafub  a & d.atqualis eft fuperficiet contenta fub b Stc, 

6C  fu  perficies  edtema  fub  a & d,cft  squalis  fuperficiei  con- 
tenta- fub  b Kc.Et  fuperficies  contenta  fub  a &:  deft  aqua- 
lis fuperfictei  contenta  fub  b 8C  c.dtco  quod  proportio  a ad 
beftficutc  ad  d.Fiantenimfuperficiescontentafuba8f  d, 

& fuperficies  contenta  fub  b 8t  c.Siergoeftproportioaad 
b ficui  c ad  d,  latera  illarum  fuperficierum  erunt  mutckefia, 
fed&! anguli  abetscontenti  xquales  quia  utraqtcftrefio- 
rum  angulorum, quare  per  fecundam  partem  13  huius, ipfi 
funi  arquaics.quodeft  primum. Secundu  patet  per  primam 
partem  eiufdem.fi  enim  ipfi  funt  aequales, quiaomnes  an- 
guli earum  funt  refti,  latera  earum  erunt  mutekefia, quare 
proportio  a ad  b.ficur  c ad  d.quod  eft  fecundum. 

EMlilexZamb.  Theorema  ti.  Tropofitio  1«. 

Si  quatuor  recta-  lineae  proportionales  fuerint.quod  fub  extremis 
compiehenfum  rcdangulum.xquum  eft  ei  quod  fub  medrjs  contine» 
turreflangulo.Etfifub  extremis  comprehenfum  retftangulu  aequum 
'fuerit  ei  quod  fub  medi)s  continetur  rcdangulo,quatuor  retftx  lineae 

proportionales  erunt.  . . . 

T H E O N e*  Xtmb.  Sint  quatuor  reda  liner  proportionales  - A y * 't Jient  •<  ‘aiy  4,  pe • ai!. 
Dico  quod  fub  ipfis « A,t?  [.comprehenfum  redangulum.aouum  eft  ei  quod  fub  > /.cr '.continetur  re- 
ti angulo  Excitetur  enimCper  1 1 primi)ab  * rjigtiis.ipfis  ■>  Q 'sedis  lineis  jd  angulos  redos « »,cr 
- ->,cr  ponatur' per  fecundam  primi  )ipfi  f, aqualis  « u.ipfi  cutem  '.aqualis  > t.eompleanSurp  • f.CT' 

. ti  1 r . uil  /tz-ut  * 1 a j t.  J firril  b 


4,parallebgramma.  Et  quoniam  ejl  ficui  * f.  ad  > 'fic  eft 
*,ad  f, aqualis  autem  eft  sip/ir  *,cr?jpfi  « ♦, eft  igitur 
ficut » A.adyAjicyf.ad»  • lgitur(peri^fcxsi)A-,cr 
at  o.parallelogrammorum  reciproca  funt  latera , qua  cir- 
cum aquales  angulos.  Quorum  autem  paraOelogramo' 
rum  aquiangulorum  reciproca  funt  latera  qua  circum  a- 
quales  angulos, ea  quoq;  funt  aqualia.  Aequum  igitur  eft 
parallelo  graminum  A -,ipfl  J o,parallclogrammo,crcft 
A i.idtiuod  fub  *A,cr  Aequalis  enim  eft  * -jpfif.  At  41.  , 

id  eft  lodfiub  >4,cr  •, aqualis  enim  eft>  a.ipfi  elgttur  quod  fub  - f.crfconnelur  rctianguluiaquum 
eft  et  quod  fub  >s,cr  -.continetur  redangulo.  Sei  iam  quod  fuhaA.c  {, comprehenditur  re  flangulum, 
equum  efto  ci  quod  fub  > d.ascontinefurrrtSungu/o.  Dico  quod  quatuor  reda  linea  proporlional* 
erunt,  ficut  -(.ad,  4, fic  <,ai  !.  Eifdem  nana  conflrudis  quoniam  quod  fub  « A,ey  ’,aquueft  ci  quod fub 
r/,rr<,ct  cft  quidem  quod  fub  u A e?  [jpfiut  C -.aquatis  enim  eft-  .,ipfi/,quodautemfub,d,cr’Slt 
ipfum  y aqualis  enim  eft  > fjpfi  -.igitur  A -.equum  eft  ipfi  d t.eyaquiangulafunt.  Aequalium  autem 
O'  aquiangulorum  parallelogrammorumipcr  14  fextifreciproeafunt  latcra.qua  circum  aquales  angu 
los  F.fi  i?ltur(pcr  1 0 quinti) ficut  • A ,ad  , -t,fic  > >,ad  - aqualis  autem  eft  , »,lpfi  ',C r * ».#  PV  ‘g* 
tur  ficut  -A.ad,  djic  i,ad{.  Si  quatuor  igitur  reda  linea  proportionales  fbennt, quod  fub  extremis  co- 
brehenfum  redangulum.aquum  eft  ei  quod  fub  mcdijs  comprehenditur  redangulo,  cr/t  quod  fub  extre- 
mis comprehenditur  redangulum, equum  ftierit  ei  quod  fub  medijs  continetur  redangulo , 1 pfa  quatuor 
reda  linea  proportionales  crunf.quod  oportebat  dcmonftrare. 

Euclide*  Camp.  Propo/itio  iS. 

I fuerint  tres  lineae  proportionales.quod  fub  prima  oC  tertia 
rcclangulum  continctur.xquum  erit  ei  quod  a fccuda  qua- 
dratodefcribirur.Si  uero  quod  fub  prima  ettertia  cotinctur, 
xquum  ei  quadrato  quod  a fecunda  producitur,ipfx  tres  li 
nex  proportionales  erunt.  c*Mr*- 
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Campakvj.  Sit  proportio  Iincx  a ad  lineam  b,  ficut  Iinep 
b ad  lineam  e, dico  quod  fuperficics  contenta  fub  a & e,  xqualis  d 
eft  quadrato  b,&'  fi  fuperficics  contenta  fub  a & c eft  (qualis  qua 
drato  b.dico  quod  proportio  a ad  b cft  ficut  b ad  c,hoc  aurem  cft 
euidens  per  prxccdcnrcm.pofira  alia  linea  qux  fit  aequalis  b,  ita 
quod  b fit  in  ratione  fecundae  3C  terti*. 


Puclid.cxZamb.  Problema  tu  Propofuio  «7.  

Si  tres  redhe  lineae  proportionales  fuerint, 
quod  fub  extremis  comprchcfum  redangulir, 
acquu  cft  ei  quod  a media  quadra  to.Et  fi  quod 
fub  extremis  continetur  rccftangulum , aequum  fueritei  quod  a media 
quadrato.ipfrc  tres  redae  lineae  proportionales  erunt. 

THEON  «e  Z amb.  Sint  tres  rede  Itne  e proportionales  «ty, finit*  ei  Ajic  A ody.  Dico  quod 
fub  « y,comprchenfum  redungulum, equum  eft  ei quod  ex  f quadrato.  PoneturCper  > primi  )ipfi  A,equi 
Iit  d.Et  quoniam  eft(pcr  hypothcfin  ficut « «I  A,fic  A ctd  y,equalis  cute  eft  Afipfi  J,eft  igitur(  per  7 quin 
tiificut  * ud  A,fic  'tudf.St  quitucr  autem  redi  linei  proportionales  fuerint, quod  fub  extremis  eompre - 
benfum  rcdangulum.equum  cft  ci  quod  fub  medijs  continetur  reflan- 
gulolptr  16  ferti.)  Igitur  quod  fub  .-y, equum  cft  ei  quod  fub  f J.  Sed 
quod  fub  A /,id  eft  quod  fit  ex  A,iqUilis  enim  eft  A,ipfi  A.  igitur  quod 
fub  0 r, comprehenditur  redangulum, equum  eft  ei  quod  ex  A,  quadri 
to.Sed  iam  quod  fub  a,, eft 0 equule  et  quod  ex  A.  Dico  quod  eft  ficut 
*,ad  A,fic  A,id>.  Etfdem  mnq;  ccnftrulHs, quoniam  quo dfub  •>  r , e 
quum  eft  ei  quod  ex  f,fed  quod  ex  A,  id  eft  quod  fub  pd,  equulis  enim 
eft  A,ipfi  d, igitur  quod  fub  « y, equit  eft  ei  quod  fub  Ai.  Si  tute  quod 
fub  extremis  equit  fuerit  ei  quod  fub  medijs,  quatuor  rede  linee  pro 
portionales  funt(per  16  ferti.  )Eft  igitur  ficut  *,tdAjic  A,aiy.  Ae- 
quatis autem  'ft  A,ipfi  u, ficut  igitur  * ed  Ajic  A,ed  >.  Siiro  igitur  re 
de  linee  proportionales  fuerint,quod  fub  extremiscoprehenditur  re  • A * y 
fiangulu, equum  eft  ei  quod  i mtdiu  quadrato.  Et  fi  quod  fub  extremis  comprehenditur  redangulit, equit 
fuerit  ei  quod  i media  quadrato, tres  refle  linee  proportionales  erunt: quod  oportebat  demonjlrare. 


Eucltd.ex  Camp.  Prcpofitio  17. 

I fuerintduotriaguli  fimilcs.proponio  alterius  ad  alreriS 
eft  tanqua  proportio  cuiuslibet  fui  lateris  ad  fuum  rela- 
ti uum  latus  alterius  duplicata. 

CORRBLARtVM. 

Manifeftum etiam  ex  hoc,quia omnium  trium  linea 
rumcontinueproportionaliumquantaeftprima  ad  tertiam,  tanta  erit 
fiiperficies  conftituta  fuper  primam  ad  fuperficicm  cofticu  tam  fuper  fe- 
cundam , cum  fuerit  ci  fimilisin  linea tione&  creatione. 


Campakvs.  Sinr  duo  trianguli  a b c & d e f fimiles,crun  tep  per  primam  diffinitionem,  *.,ui3 
ili.flf  latorfi  proportionaliu.Sir  ergo  angulus  a.xqualis  angulo  d,&  angui*  b angulo  e,&  angu 
f.crirqt 


Ius  cingulo  f,critcpproporrio  a b 
addc,&  acaddf,  ficut bc  adef, 
dico  quod  proportio  triaguli  ab 
cadnriigulum  d cf , eft  ficut  pro- 
portio  b c ad  c f duplicata. Subiii> 
gatur  enim  fecundum  do<ftnnatn 
10  huius  T duabus  lineis  b c 8C  e f, 
tertia  in  corinua  proporrionaiira 


Ai 


A-\  A 


te : qux  fit  c g , prorrafo  aurrcfecatacb,  fi  cg  fuerit  ea  maior  aut  minor:  & producatur  lineae 
a,  critiy  per  fecundam  partem  14  huius , triangulus  a gc, xqualis  triangulo  d e f,  propter  id  quod 


»> 


liber  sbxtvl 

■■gulo  d g f.fif  angulum  b K 1 ducla  linea  K i, (qua 
lem  angulo  d fe.eritq?  perferus  pcnragonus  qui 
conftituendus  ciar  fuper  lineam  a b, eft  enim  (quii  j 
culus  daro  pentagono  propter  (qualitatem  angu- 
lorum triangulorum. in  quos eft  uterrp  diuifus.fed 
& larerum  proportionalium  .propter  proportioni 
liratem  larerum  ipforum  triangulorum , t ux  ex  4 
huius euidenter  apparet, quare  per  ditfinitionem  fi 
milium  fupcrfktcrum.pcmagonus  confuturus  fuper  lineam  a b.eft  fimtlis  pctagono  dato:quod 
eft  propoli  tum. 

Tres  ex  Zamberto  frquenres  propofinones, tribus  procedentibus  ex  Campano,  conuerfo 
ordine refpondenr  prima  ultimar, media  prim(,  8t  ultima  medi*. 

Eucltd.cx  Zamb.  P roblnru6.  Vropofitio  ig. 

ti  A data  rccfta  linea , dato  retfiilincofimile  fimiliterquc  politum  rcdtili- 
rteum  deferibere. 

T H EO  N ex  Zamb.  Sit  dxta  quidm  refla  linea  * ?,djtum  utro  reflilincum  > », oportet  iam  4 data  * C 
rrflx  Uneajpfi > • reflthneo  fimtle  ftmt  tterq;  pofthm  reflilineum  deferibere  Conne flatur  •*/,©■  confli' 
tuatur(per  1 * pruni  )ad  * fi,reflim  lineant,  ad  /ignajj  in  ea*  £,et  qui  ad  >,cft  angulo  fquaUs  angulus  • « fi 
eimutem  qui  eft  fub  > *f,equalt{  angultu  * fi  *:rtltqum  igitur  <jui  fub  y^tf, ei  qui  fub  * * fi,  efl  * qualis,*. 
qusangiUnm  igitur  efl  (y*  trungulum,ipft  * * fi,triangulo(pcr  4 fexti,)proportioruhter  igitur  e/t  fcut 
{J,ad « fi,flchfd  * ',CT  y J,ad  * fi.  Rurfin  conflituatur(per  1 1 primi)  ad  '• ,reflam  lineam, ad  fana* 

in  ea  fi  *,et  qui  fub  «f  />,e/l  angulo  *quahs  angultu  fi  • * KT T / 6 * 

ip  fi  aut  em  {**, qui  efl  fub 'fo.Rehquut  igitur  qui  ad 't  I I f 

reliquo  qui  ad  i eft  *qualn,*quiangulu  igitur  eft  trian 
gulu/J triangulo  * rjfproportionalttcr  igitur  ejl(per  m 
+fexti)  ficut /J,ad  * fi,(ic{ >,ad « J.c r • * fiiojlcn- 

[um  autem  eft  quod  ftcut  / *t*td  • fi,(icf>,ad  • *,CT>  *,ad  * £,CT  ficut  igitur  (per  1 1 quinti ) yf,ad  * *>(id 
y/ ad*  fi,cr  I ‘ ad  * J,cr  in  fuper » / ad*  fi  Et  quoniam  * quala  eft  angulu 1 > {S, angulo  * » fi,<y  an gulut 
*{'t*ngulo  totus  igitur  qui  fub  yf  tjoti  qui  fub  * * fi, efl  rqu.il a . P ropterea  c r qui  fub  y^',  ci  qui 

fub  * (fi  r quala.  Ejl  autem  cr  qui  ad  >,ei  qui  ad  * squalis, cr  qui  ad/, ei  qut  ad -,rqui  angulum  igitur  efl 
* t,i  p(i  > VCT  ea  qur  circum  r quales  an  iulos  funt  later  j, ei  proportionalia  habet.  Simde  tgitwr  efl(per  pri 
mm  diffinitionem  fexti)*  <>  reflilincum,ipfi  > * reflUineo.  A data  igitur  refla  linea  * fi9dato  nfliluuo  y 
\ fimlffimditer $ pofitum  reflilincum  defer  iptum  eft  - / 1:  quod  fu  ere  oportebat. 

Euclid.  ex  Z amb.  Theorema  1 j.  P ropofitio  ip. 

Similiarriangula,adinuiccmin  dupla  funt  ratione  laterum  fimilij 
rarionis. 

THEONnr  Zjmb.  Sint fmutu tritnguli  « f, >,er  J \ '.tipulim ktlaitid f«m (fui <i<i f angulum, 
ri  qui  ad  .ficut  C^d  a >,fic  A \ ad  > fjita  ut  f,  > ,<y  if./imilu  rationis  fint.  Dico  quod  triangulum  « 

ad  triangulum  f > f.duphcem  habet  rationcm.quim  t >,ad  > {.Sumatur  nanqs  (per  t o ftxti.^pforum  ti, 
O-  '{.terna  proportionali!  A ’,ut  fit  ficut  ( >,ad  > {Jic  <{*td  < ■ connedaturf  * ».  Quonura  igitur  efl  fi* 
cut  * r ai  i Sic  A 'ad'  i.mcif im  igitur(pcr  1 6 qumtijtcut  * ( ad^i.fic  m 

fic  A i,ad.f.  Sed  fcut  <)  ad  ■ 'Jic  efi  ‘ f,ad  AO.cr ficut  lgitur(prr  1 1 quin  A >■ 

«;■»  {ad  / <Jic  •/  ad  A ■ Igitur  (per  if  fexti,  * (i.ry*.  {.tnangulorii  re 
ciproc j Utcra.qu*  circum  aquales  angulos.  Quorii  autem  uni  uniaqua 
lem  habentium  angulum  triangulorum  reciproca  funt  latera  qua  circum 
aquales  angulos  ea  quoq-  funt  aqualia  (per  eandtv i ) Aequale  igitur  tfl 
triangulum  - A triangulo  A/;c r quoniam  efl  ficut  <>,ad . l.fc  i {.ad  A 

•tfjuicnt  tres  reda  linea  proportionales  fuerint, prima  ad  leniam  du-  A , , , . 

pheem  habebit  rationem, quam  ad  fecundam, igitur  A t.ad  f’, duplicem  rationem  habet. quim  ad  > { (per 
. odiffnmonem  quinti.  Sicut  autem  ,A.adA.fc  per,  ferri).  A >tr,  ungulum  ad.  A’  triangulum  Teiam 
gulum  igitur -h  ad- A -(per  eandem  diffinitionem  )duplicem  rationem  hahet.quim  f-:.adi{  Aequale  au 
lem  efl  triangulum  - A ..tnangulo  et , figitur  c 7 triangulum  a ( ,.ad  triangulum  * '{duplicem  rarioni 
babn  quam  - .ad  if.  Similia  igitur  triangula.adinuicem  m duplici  ranone  funt  fimihs  rationis  latirum • 
quod  oportcbxt  dcmonftrarc. 


CORRE- 


GEOMETR.  HIEMENT.  EVCL1DU 


CORRELARIVM.  Ex  hoc  uti q;  manifeftum  eft, quod  fi  t res  reda  linet  proportionale!  fue- 
rint,ficut  prima  ii  tertum, fic  quod  i prima  triangulum  id  id  quod  tft  i fecundi  fimile  fimiliterq;  deferi- 
ptumtquonim  ojicnfum  eft  quod  ficut  yf.  ad  A*,  fic  triangulum  » A y ai  triangulum  * </:  quod  oportt- 
bat  demonftrare. 

tuelid.  cx  Zamb.  Theorema  1 4.  Propofuio  1 0. 

Similia  polygona.in  fimiliatrianguladiuiduntur,&  inpqualia  nume 
iystsy*  ro,8 C * arqua  ratione  totis,&  polygonum  ad  polygonum  duplice  ratio 
nem  habet.quam  fimilis  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus. 

( T H E O N rx  Zamb.  Sint  fmilia  polygona  *Ay>'CT/'A*s:  fimilis  tutem  rationis, cflo  * A ip/l 

•/uUyet  /«.Dico  quod  *A<-«f>er/*A«x  polygona, in  ftmilii  trianguli  diuiduntur.rr  in  aqualia  numero,  ey  * 
aqua  ratione  totis  :<y  polygonum  *AyU,ad  polygonum /*  0**,  duplam  titionem  bibet,  quam  *Aad/ 
a.  ConneUantur  A v y,'  *>cr » *:&  quoniam  po  lygo 
num«t>JI<(per  hypotbcfn)  fimile  eft  polygono/ « 

A « x.equahs  eft  angulus  A * « «'  qui  fub  */x  eft  tngu- 
fo.cr  eft  ficut  A -td  - i,ficafad/K  Qgoniam  igitur 
duo  triangula  funt*A<cr/*x  unum  angulum  uni  an' 
gulo  aqualcmbabcntis.circum autem  aquales  angu- 
los latera  proportionalia, aquiangutum  igitur  tft  (per 
fexlam  fextiytriangulum  * A > triangulo /*  liquare  et 
fimile.  Aequalis  autem  eft  cr  angulus * A •, angulo  ! - xteft  autem  cr  totus * A y, toti/ * 0 aqualis, propter 
fimilitudinem  polygonorum.  Reliquus  igitur  tng  ulus  • A y, reliquo  angulo  x*orft  aqualis : cr  quoma  ob 
fimihtudinem  ipforum  • A > cr  /«  x triangulorum,eft[ cut  ■ A ad  A <A,fic  x * ad/-,fed  cr propter  fimilitu- 
dirtem  polygonorum  eft  fient*  Aid  tyjie/e  ad  * A;cx  aquali  igitur(per  11  quinti)tli  fient  > A ai  A y,  fic 
x,  ad  circum  aquales  angulos  'At  era-  ojatera  proportionalia  funtiaquiangulum  igitur  eft(  per 

t fiexti)triangulum  > A > , triangulo  x«A.  Qocrc  cr  triangulum  • A >,ip/i  triangulo  x * A rftfimila,tdpro- 
ptcrca  etiam  (per  1 fexti  diffinitionem',  triangulum  > > d, fimile  eft  triangulo  »»«.  Polygona  igitur  * A >«• 

1 cr/>  A«  v'n  fimilia  triangula  diuifa  funt,cr  aqualia  numero.  Dico  tnfuper  quod  fimilis  rationis  funt 
totis, hoc  eft,  quod  funt  proportionalia,  cr  quidem  antecedentia  * A 1, » A « er « t difequentia  autem  dio- 
rum/•  x,x  « A cr  x A « t eyquod polygonum *Ayd  s,ad  polygonum/ « A , x , duplam  rationem  habet , 
quam  fimilis  rationis  latus,  ad  fimilis  rationis  latus,  boceft,*nad/*.  Comedantur  enim*  ter /4:  ey 
quoniam  propterfimilitudinem  polygonorum.aquahs  eft  angulus  -A-  angulo/*  A,(yeft  ficut  *(adAy, 
fic/ • ad  » O-.aquiangulum  eft  igitur  (per  fextam  fexti)triangulum  * At  triangulo  !*>:  aqualis  igitur  tfl 
angulus  A * tysngulo  ’/0,sy  qulfubt y *,ci  quifub*  oficy  quoniam  aqualis  eft  angulus  A*u  angulo  »/ 
eipatuit  autem  quod  angulus  * An  angulo /*r  eft  aqualis  :cr  reliquus  igitur  angulus  * n A, reliquo  /e*ejl 
aqualis.  Aequiangulum  igitur  eft(per  6 fextifiriangulum  * A n,trianffslo/*i. Similiter  quoq;  ojledcmus 
quod  cr  triangulum  A n y.aquiangulu  eft  triangulo  y\v  o,proportionaliter  igitur  eft(perqfexti)fieut  qui 
dem*  n ad. * A jicut  !*  ad  v *. Sic  ut  aute  Au  ad  t-y, fic  *v  ad  r>.  Quare  ex  aquo  (per  11  quinti)  ficut -n 
adny,fic!vadvA.Sed  ficut  *vadvy,fic  triangulum  -Auad  triangulis  uAy,cr*u'ad'  uy,ad  feinuice 
enimfunt,ficutbafes(per  t fcxti)Et  ficut  uni  antcccdcntii  ad  unum  fcqucntiu  (perii  quinti ) fic  omnia 
anteccdetia  ad  omnia  fequetia.  Sicut  igiturlpcr  couerftonc  prima  diffinitionis  fixti)tndgulu  *uA  ad  trii 
guluAM>,fic*A‘adyA'.Scdpcut*vAadAvy,fic*vadvy:crficutigitur(pcr  11  quinti)*  i ad  uy.fie 
triangula  *A'adtriangulii' Ar.  Propterea  (yficut/’id*A,fictriaguli/**ddtrixguli*x{.  Pftipfi 
cut  * n ad  ny,fic/r  ad’  A,crficut  igitur(per  1 1 quinti)triangulu  * A'  ad  trianguli  A 1 y,fic  triaguli/ » » 
ad  trianguli « x / cr  uiciftim(per  1 6 quinti)ficut  triangulum  *A*ad  trianguli  /a»; fic  trianguli  A 'yad 
triangulum  • » A.  similiter  quoeg  oftendemus  connexis  A ->er**,qu6d  cr  ficut  triangulum  ‘Ayad  trian- 
gulum x e A,  fic  triangulum  <e /ad  trianguli  x A «.  Ei  quoniam  eft  ficut  triangulum  *A>ad  trianguli /*  x 
fic  trianguli  >Arad  triangulum  » « «,cr  etiam  trianguli  <yd  ad  triangulum  » A *,crfiicut  igitur  (per  tx 
quinti  )uni  antecedentium  ad  uni  fequentium:  fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  fequentia.  hjl  igitur  ficut 
triangulum  *A[ad  triangulum  { > x, fic  polygonum*  Ay/>  ad  polygonum/*  A«  x.Sed  triaguli  *A'ad 
trianguli /*  x,dupla  rationem  habet,  quam  * A fimilis  rationis  latus  ad/*  fimilis  rationis  latus.  Similia  e- 
nimtriagula  in  duplici  ratioc  fiunt  fimilis  rationislateri(per  19  fiexti)cr  polygoni  igitur  *Ad'adpoly 
goni/*  A M X, dupla  habet  ratione^ua  * A fimilis  rationis  laf  ad/’ fimilis  rationis  latus.  Similia  igiturpo 

lygon* 
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lygona  in  pmilia  trUngul t diuidunlur,  cr  * inaqualia  numero,  cr  aqua  ratione  totis, crpelygenum  di  iuiltya 
polygonum  dupUm  rdtioncm  babet,quampmilss  rdtionis  litui  adpmslst  rationu  Utm.quod  dtmonjln - 
re  oportebit. 

PR1MVM  CORRELARIVM.  Proindr in uniuerfum manifchm e[,qubd fimi, 
let  reflumea  [gura  edi  nutcem  in  dupla  funi  ratione  [mihi  ralionti  la!erum,cr  [ Ipfirk  a i cr  * 

/«  proportionalem  accipiamuef,tpfa  *fi ad  f duplam  habet  ratione,quam  * fi  ad’* ; habet  aute 
et  polygoni!  puequadrilattru  ad  quadrilateru  dupla  ratione, quam  / imtlss  rationis  latui  ad  fimi 
Iu  rationis  latui,boe  eft  • i ad f *:patu  tautehoeintrugulis.  Similiter  aute  cr  in  pmilibm  qua 
iratie  oftidetur.qtsoi  in  duplici  ratione  funt  /imito  rationu  lateri!, patuit  aurem  cr  in  tnagulis. 

II  CORR.  Proinde  etia  in  uniuerfumtftusanijeftu.quoJ 

fitret  reda  linea  proportionalei  fuerint, erit  peut  prima 
7 ei  tertiam:  pe  que. i prima  frecie  ad  eam  que  a feeiutda 

fl nulli  cr  [militer  defenpta  eft 


l 


ALITER.  Demon/lrabtmue aliter crexpeditiue.fl 

Inllituaturenim rurpualy  fi*C7l* ,H*  polygona:  cr  < difflatur  / 


miluratiomieffetrungula.lnr,.ua.urnuinrm)m-.r"'m-*“  'paygona:(yidnefldtur  I * fi 
fivy,"  >, CT Dlcoquodca [cut triangulum  * fi  ■adfe>:ftc*  fi >td >•*/,&)  fi*tdO*>..  Quoniam 

emmfimtleejl triangulum*  fi* triangulo /» \-tgitur(per  ij/rt tti)trimgulum * < * adf**dup’am  habet 
rationi  quam  fi*  ad*\Idpropterea<y  trianguli!  hy,ad  (rwnjuJum  . » y duplam  habet  ratione  eluam 
A *ad 'a-Ed  igitur  ficut  triangulum*  fi>  ad  trianguli!,' *\ pe  trian  ’ ' 

gulumfi*>,ad*eo.  Rurfui  quoniam  triangulum  *fiyjimilteft  trti 
gulo  > * t>:igitur  >t>  ad  **  f duplam  habet  rationem  quam  y * refla  Ii 
neaadtr.ld  proptered  cr  triangulum  * y fi  duplam  ratione  habet  ad 
triangulum  » o *,quam  > 'adfu. Eft igitur peut triangulum  fiiyad * b 
• <Jic  y fi*  ad  at*,  p aluit  autem  cr  peut ' i y ad  e * 0 :[c  * !,  ad , * *• 
crpcutiglt«r(.per  i 1 quinti)  *fi*  adf* »,  fie  fi  * yid*t*  \cr  ‘y*>  ad 
UO  * I cr  peut  igitur  (peri*  quinti ) unum  antee  edentium  ad  unum 
confequentiumipc  omnia  antecedentia  ai  omnia  eonfequentiaicr  re- 
liqua ut  in  priore  dmonftratione:  quod  oportebat  demonjirare. 

E uclid.  ex  C amp.  Prepofitto  i o. 

1 1 fuerint  uni  fuperficiei  fimiles.quaslibet  fuperficics  fibijnuice 
I fimilcsefleeft. 

Caupa  nvj.  Sit  utereppentagonorum  a bc  d e f.fimilif  pentagono  ghK:  di- 

| coeoseffefimilesfibnnuiccm.Eftcmm  uterqt  eorum  rquiangulus  pentagono gh 

K per cou ucrllonem  diffinitionis  timilirTmfupcrfuicrum : qua- 
re  funt  xquianguliadinuiccm.  Similiter  quoque  per  contiafio-  * 4 

nem ciufdemdiffinirionis.proponio ab  ad gh, Cicutae. id gk,&  f ~ 

ghadde,(TcurgKaddf:crgopef  xquam  proportionalirarem,a  . k ® 
bad  d e, litura  c ad  d f.Eodcm  modo  probabis  reliqua  latera  pen  b 
ragonorum  a b c & d c f,connncnria  arquos  anguos,  c(Tc  propor 
nonalia. Per  diffinitionem  iraq;  fimilium  fuperneierum  ,ipfifunt 
fimilcs  adinuiccoirquod  cft  propofitum. 

Propofitioxu 


EucliJ.  ex  Zdtmb. 


Tbeoremaif. 


Quae  eidem  reclilineo  funt  (imilia,&  adinuicem  funt  (imilia, 

THEONn  Zamb.  Sit  utrunq ipfonm  * fi  refltlineorumpmi 
It  ip/i  >.  Dieo  quod  cr  * ipft  fi  efl  pmilc.  Quoniam  enim  [mile  efl  * ip 
p y^equiangulum  eft  cr  ei  (per  conuerftonem  prima  diffinitionis  fex- 
ti)et  que  circi!  aquales  angulos  funt  latera, proportionalia  habet.  Rue 

fuequomamfipmileeflippytaquiangulumigititreftcreiper  eadcM  l \ a 

CT  que  circi!  aquales  funt  angulos  lateraproportionalia  habet  utruit  / » \ / fi\ 

que  igitur  i p forum  * Op/l  y equiangutum  eftlper  6 fexti)crque  cir-  / \ /_ 

ea  aquales  funt  angulos  latera  habet  proporttonalia,quarc  per  eadem 

Cr  * ipft  fi  aquiangulum  efl,<yqua  circum  aquales  funt  angulos  Utera  babet  proportionalia.  Stmfc  igi- 
tur eft !ipfi*:quod oportebat  demonfran. 

1 E uclid. 
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litate  aadc.fuuicadf-.quucr-  'I 

jportio pentagonorum  cftlicut  / T \ A \ */ 
e ad  f:ent  proportio  pentagono  / \ /\  \ / 

x eft  primum.  Secudumftcpa-  N.  y*  / \ \/ 

s,  SC  duo  tTianguli  fi  miles , mtg  / V \ V 

iit  manniilnriim^^irA^HAH  rtrrt 


BEOMBTR'.  SIEMtHT.  EVCLIDU  . ” 

Haclid.  ex  Camp.  Propofttio  a i. 

|;  1 fuerint  quotlibetlinej  proportionales.atcp  fuper  binas 
I & binas  fimiles  fuperficies  defigne ntur,  ipfx  quoque  fu 
perficies  erunt  proportionales . Si  uero  fuper  binas  & 
binas,fimiles  fuperficies  conftitutx  fuerint  proportioni 
les ,ip fas  quoqj  lineas  proportionales  efle  nccefle eft. 

Campanv?.  Sint quaruor  linex  proportionales, a, b,c,d, 
fiiip  proporno  a ad  b.ficutc  ad  d:  dico  quod  fi  fuperficies  fi- 
miles conftituantur  fuper  a 8C  b.utpote  duo  pentagoni  fimi- 
les,&  alix  fimtles  confii ruamur  fuper  c « d , urpote  duo  an- 
guli fimiles, erit  proportio  petagonorutn  ficutrriigulorum. 

Qjidd  fi  fucrinr  pentagoni  fimiles  6C  fimiliter  trianguli  fimi 
les.fuerirtp  proportio  pentagoni  ad  penragon  ii  ficutrriangu 
li  ad  triangulum : dico  quod  erit  proporno  a ad  b ficur  c ad  d. 

Subiungantur  enim  lineis  a & b,c,&  lineis  c & d, f,  in  coti- 
nua  proportionali  tare, ficur  docet  io  huius:  critip  per  xx  quin 
li,&  perarquam  proporrionalitatc  a ad  c.ficurcad  fi  quia  er- 
go per  correlariu ,17  huius, proportio  pentagonorum  i‘  * 
a ad  e,  6C  triangulorum  ficur  c ad  fieritpropi 
rum  ficut  triangulorum:#  hoc  eft  primum. 
ter.Sint  duo  pentagoni  fimiles,  SC  duo  trian^ 

proporno  pentagonorum, ficut  tnangulorum:dicoquod  pro  " _Y 

portio  a ad  b.cft ‘ficur  c ad  d. Sit  enim  c ad  g.ficut  a ad  b:hoc  enim  qualiter  fiat , diftum  eft  fu  pra  to 
huius , & fuper  g fiat  ficut  docet  19  huius,  fuperficies  fimilis  illi  qux  eft  conftituta  fuper  lineam  a 
enrlp  per  prarmi ifam,  fimi  lis  ei  qux conftituta  eft  fuper  lineam  dzeririy  etiam  per  primam  panem 
huiuJ  xi , qux  proportio  pentagoni  a ad  penragonum  b exdcm  trianguli  c ad  triangulum  g : fcd 
eadem  erat  etiam  trianguli  c ad  triangulum  d : ergo  per  fecundam  partem  9 quinti , triangulus  d, 
eft  xqualis  triangulo  g . Et  quia  funt  fimiles,  erit  linea  gxqualis  lincxd , per  primam  partem  ty 
huius,  cum  fuper  lineas  cd&gfinr  trianguli:  uel  fecundum  partem  18:  cum  fuerint  quxiibet 
alixfigunrmultiangularxqualitascnimnon  producitur  ex  aliqua  proportione  duplicata  ucitxi 
plicata  uel  quoticslibet  fumpta,  nifi  ex  xquali:crir  1 taqj  c ad  d ficut  a ad  b:  quod  eft  propofituro. 

E uclid.  ex  Z mb.  Tbeorem  \$.  Vropofitio  1*. 

• 

Si  quatuor  redtx  linex  proportionales  fuerint.etiam  qux  ab  eis  xt> 
diilinea  fimilia  fimiliterque  deferipta , proportionalia  erunt.  Et  fi  ab 
ipfis  redi  ilinca,  proportionalia  fuerintiipfp  quo  « 
que  redi  x linex proportionales  erunt. 

THEON  exZamb.  Sint quatuor reda linet « r*,  > y/.CT  * 3, 
ficut  *Aad>J,fici[ad'>.  Dcfcribanturq;  ( p;T  1 8 fexti )*A ipfii « i 
A CT  r fimiliter^  polita  reffilinea  ipfa  *u, 

tem  i /cr  ■ t,per  eandem  fmilia  fimiliter j pofita  rcihiinca  f c?  t /. r 7 

Dico  quod  iji  ficut  • « i ad » > *,fic  eftr/air  Sumatur  enim  inqua  i 1 

(per  1 1 fextifip forum  • A cr>  tertia  proportionalis  f.ipftruautcA  I I • " I 

/cr  • proportionalil  t,crqwnii  eft  ficut  *Aad>*,fic‘[ad\  1 1'  1 


• ^,ficutautemr>tad/,ficrAadrexxquaiiigitur(perixquinti)fi~\  I 1 

cut*Aadl,fic‘fadi.SedficutquidcaAed/jiccr**Aai>‘>‘t(pcr  , ' ' ' 

concionum  fecundum  i o fexti.  )Sicut  autem • [ ad  -,fic  u[ad'>  .Sed  * * 


correlarium  fecundum  iofexti.)Sicutautem  '[ad  ',fic»fad 
iam  cfio,  ficut  **Aad*>  *Jic*[*i  r *.  Dico  quod  eit  ficut  *(adtA, 
fici  [ad  • i.Viat  enim(per  » fexti)  ficut  *(ed>  *,fic  i[ad*t,  er  it 
fcribitur(pcr  8 fexd)cx  »/,i «na,-  ipforum  /‘fete  I fimile,  fimiliter^ 
pofiuim'/.  Qjoniam igitur e5 ficut • Aad}',fic  i[ad’t ,cr ic- 
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feripti  funt.ab  ipfis  quidem  • f,et>  'JmiliafimUittrq;  pofitt"f,cr’'>  ',tb  ipfis  Mc*f,<y*f,fmi 
litfmiliterq;  pofut  uf,et  ' f ,ejl  igitur  fieut  **Patd*>  'jit  V fit  ut  igitur(p t i qnli)'!,td 

'/,ftc  'failr  d.lgilurlper  g quinti)td  utrunq;/'  ipforum  ' /,cr'/,etJem  habet  rttionem.equale  igj 
tur  cjir  o.ipft  'r.  E/l  tutem  et  tyfmilefimiiiterpof  i itumtequtlts  igitur  rfl  • /,ipfi , /.Et  quonum  e)tfi 
tut « t,td  t ',fic  i f,td  * t,  equitis  tutem  efl  »/,i pfi  • /,e(l  igitur  ficut  «fidy  /,)  ie  < f,td  » t.  Si  quttuor 
igitur  refte  linee  proportionales  fuerint,  cr  que  tb  ipfis  redi  linet  fmilit  fimihterm  deferiptt,  pro  per 
Uontlit  erunt, ey  /i  tb  ipfis  reCldmct  ftmilit  f militer  q;  defer ipti  proportiontlit  fuerint, a-  ipfe  ride 
linee  proportionales  erunttquod  demonfbtffe  oportuit. 

IEMH  A.  Quod  tutem  fi  redtlinet  equtlit  cr  fimilit  fuerint  ftmilis  rttionis  luteri  ip forum  e- 
quilit  inuicem  funt,fie  demon/hr  ibimus, fml  equtlit  cr  fmilit  re /Minet  r a.cr  'tjit  q,  fteut  / e,td  > r, 
fic/rti* '.Dico  quid  equilis  efl/  *ppft » Si  tutem  inequtles  funr,etrum  tltert  mttor  ejl/it  tutior 
r '.quim  > «,©■ quonitm eflfcut/*,td",fic / >,td 'e,cr uteifim quoq^per  t tf quinti) ficut  / *,td I 
’,fc  * ’ ,td  * '.maior  tutem  efl/  wjpft  0 »,  maior  igitur  cr  -t  r.qudm  "■  Quare  cr  f', maius  efl  ipfo  t 
’ ifed  C 7 equtlefper  hypothefin  )quod  efl  impofiibile.inequalis  igitur  minime  efl  */,ipfi  o '.equilis  i gi 
tur:  quod  iemonjbrtffe  oportuit. 


EuelidexCtmp.  Vropofnio  ii. 

V rufloc  fuperficies  xquidiftantium  laterum,quxcirca  dia 
metrum  confiftunt,  toti  parallelogrammoatque  (ibi  inui 
cemfumfimiles. 


CtiiMiv!.  Sirutin  parallelogrammo b d cuius diime- 
terac.confiftsnrfuperficies  gli  Bi  fk  rquidi  itantium  laterum 
circa  diametrum, dico  eas  cITc  fimiles  toti  parallelogrammo  & fi 
bi  inuicem.eft  enim  per  fecundam  Imius, b gad  g t,fiC  d h ad  Ii  c, 
ficut  a e ad  c c,ergo  coniunflimbcadc  g.dc  d c ad  c h.ficut  a c ad 
c e, quare  per  n quinti,  b c ad  c gificut  d c ad  c h,  fed  eliam  ficut  a 
bad  cg, cdma  b fit  (qualis  d c,&  e g.ad  h c.eode  modo  eiitad  ad 
c h.ficut  a b ad  e g.Sc  d c ad  li  c : quia  ergo  ifta  parallelogramma 
funr  aequiangula.confiatper  diffinitionem fimilium  fuperficie- 
rum  g h efieiimilebd.Simili  quoqt  modo  probatur  fkcfic  fimi 
Ie  eidem,  propter  hoc  quod  baadak&daada  f,eft  ficui  c a ad  a 
eperfecundam  huius &coniunftam  proportionaiitatem,  qua- 
re per  20  huius, f k eft  euam  ITmilc d h:  fitip  patet  totum. 


d b 


c 

Euclid.exCtmp.  Srtpcftio  i|. 

Si  in  fuofpatio  parallelogrammum  partiale  diftintftii  toti  parallelo* 
grammofimile  atque  fecundum  fuum  illius  e (Te  fuerit,  circa  ciufdem 
diametrum  confidit. 

Caupamvs.  Sirurin  parallelogrammo  bd  fit  diftinflum  parallelogrammum  fg.quod 
fit  ei  limilc,  SC  (ecundu  fuum  cfTe  id  eft  participans  cum  eo  in 
angulo  c,dico  quod  parallelogrammum  i gcofiftit  circa  dia- 
metrum parallelogrammi  b d,&  eft  lixc  conuerfa  prfceden  - 
tisiproducam  enim  a e c,qux  fi  fuent  diameter  parallelogra • 
mi  b d, conitar  propofitum.Sin  aurem  fit  a h c diameter  eius, 
ducatur  h kixquiditians  f c.eritip  per  pr armillam  paralie- 
logrammu  fk.fimile  paralielogramo  b d, ergo  per  conucr fio 
ncdiffitiinonis  fimiliu  fuperficierii  proportio  b c ad  kc,  eft  fi 
cur  d c ad  f efed  per  eandem  conuerfionc  diclx  diffinitionis, 
proportio  b c ad  gc  eft  ficut  dcadfc:  propter  id  quod  paral- 
Iclogrammum  f g,po  fuum  eft  flmilc  parallelogrammo  b d, 
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creo Ptr .. quinti. proportio b e »d g e. cft (icut  b e >d k e, utratp enitn cft Ecur d e adfc.quirc per 
feTundam  panem  non*  quinti, g e cft  aequalis  Kc  pars  uideheet  toti  quod  cft  tmpolTibilt.  Entlgj 
tur  a e e diameter  parallelogrammi  b d.quod  cft  ptopofttum. 

tuclid.exCmpino  Propofitio  »4. 

Omnium  duarum  fupwficierumxquidiftantium  laterum ,quarum 

unus  angulus  unius  uni  angulo  alteri us^xqualis  proportio  alterius  ad 
altcram,cft  qux  producitur  exduabus  proportionibus  fuoru  laterum 

duos  xquos  angulos  continendum. 

Campanvs.  Sint  du*  fu  perficies  «quidiftantiu  laterum 
a e 8i  e d,  fittp  angulus  b unius,  aqualis  angulo  b alterius,  dico 
quod  proportio  unius  ad  alteram  produ&a  eft  ex  proportione 
a b ad  b d.flc'  e b ad  b e.difponi  enim  has  duas  fuperficics  peni- 
tus ficurdifpofui  eas  in  } huius.adiun&oad  utranque  paralle- 
logrammo  c d,6£  ponam  ut  proportio  linex  f ad  lineam  g,  fit  fi 
cur  a b ad  b d,  & g ad  h ficut  c b ad  b c:qualirer  enim  hoc  fiar.di- 
um  eft  fupra  io  huius.erirlp  per  per  primam  huius  &C  u quin- 
ti, ac  ad  cd,  ficut  fadg,  fiCedadde,  ficut  g ad  h,  quare  per  z* 
quinti,  eritin  xqua  proportionalitate  a c ad  de  ficut  fadh:& 
quia  f adh  producitur  ex  f ad  g &C  g ad  h,  ut  didium  eft  in  fine 
expolitionis n diffinitionis qumri:erir uta  coadde  producatur 
ex  eifdcnrquare  conftat  propoli  t um. 

EucliltxCamp.'  Propoptio 

Datx  fuperficiei  propofitx  xqualem  defignare. 

Campam/®.  Sint  propofirx  dux  fupcrficies  redtilin  ex;  A pentagona!  D hexagona:  uolo  fa 
cercunam  fuperficicm  fimilem  A,  & xqualem  B,  utrancp 
propofitaru  fupeficierum  refoluo  in  triangulos.  A quidem 
in  triangulos  a cd.  B uero  in  triangulos  ebfg,&  fuper  ba- 
fin  trianguli  a,  qux  fit  h k:  conftituo  fecundum  dodhinam 
44  primi,  fuperficie  xquidiftanriu  larcru  rcdlangulaxqua 
Ic  c:  qux  fit  h 1,&  1 m xqualc  a ,&  m n xqualc  d,ut  fit  rora  fu 
perficies:  xquidiftannii  larcru  h n.conftirura  fuper  bafink: 
xqualis  pentagono  h. Eodem  modo  filpcr  lineam  k n qux 
cft  fecundum  latus  huius  fuperficiei  h n.conftituo  aliam  fu* 
perficiem  rcft.T gulam  xqualem  hexagono  b : quia  facio  k o 
xqualcm  e,  & o p xqualem  l b,  dC  p q xqualem  f,  8C  q r o 
xqualc  g:ut  fit  tora  reftigula  fuperficics  n r xqualis  hexago 
no  B,8£  pono  per  9 huius, lineam  f r,  proportionalem  inter 
lineam  h k & lineam  k r,  & fuper eam  fccundu  doctrinam 
19  huius, conftituo  fuperficicm  u fimilcm  fuperficiei  A,  dico 
tpfam  cire  quam  quxrimus,&  xqualem  fuperficiei  B.  Cum 
enim  tres  linex  hkf  t & kr  fint  continue  proportionales, 

& fuper  primam  8£  fecundam  fint  conftirurx  fupcrficies  fi- 
milcs,  uidelicet  a & a,  erit  per  correlarium  17  huius,  A ad  u, 
ficut  h K ad  k r.  quarc(pcr  primam  huius)ficut  h n ad  n r,&  ideo  per  primam 
partem  7 quinti, ficut  A ad  n r,&  propter  hoc  per  fecundam  partem  eiufdcm 
ficut  A ad  Bitacp  per  fecundi  partem  9 quinti, u cft  xqualis  B:quod  eft  pro 
pofitiZ.  Hoc  etiam  poffumus  ex  permutata  proportionalitate  facile  probare: 
quia  cdm  fit  A ad  n ficut  h n ad  n r,&  permutarim  a ad  h n,  ficut  u ad  r n:fl£ 
quia  A cft  xqualis  h n.crir  u xqualis  n r:  quare  u eft  etiam  xqualis  B per  hic 
communem  fcientiam:  quxcuncp  uini&  eidem  funr  xqualia, inter  fefefunt 
xqnalia.  Non  eft  aure  neceftarium  ut  fupcrficies  h 1, 1 m,  dC  m n xquidiftan 
tiura  larcru  xquales  triangulis  c a d,  aut  fuperficics  k 0,0  p,p  q,  q r,  xquales 
triangulis  c b f h,  fint  rcctangulx : fed  ut  angulus  exrrinfecus  fuperficiei  lm  ,fit  xqualis  angulo 
intrinfcco  fuperficiei  1 h, &cxtnnfausm  ninrrinfecom  l.Sumliter  quoque  ut  exmnfecus  fuper 
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fidei  K o.fftxqualis  intrinfeco  fuperficiei  Ii  n ,SC  exmnfecus  o p inninfeco  U o.fic  ty  de  ct  reris.Cf» 
enim  (ic  fuerit,  ent  unaquacp  Sintarum  K n & fibi  oppofira  h m,  item h r,  & Obi  oppoOra  n q, 
linea  una  per  ultimam  partem  xp  primi,  & per  1 4 ciufdem,  quoties  oportuerit  xquaiitcr  1 epeti- 
tas  propter  id  quod  omnes  fuperficies  h 1,1  m.&m  n,iremq?  K o,  o p,p  q,&  q r.fun  t a quidiiian- 
num  laterum, & angulus  exmnfecus  cuiufque  lequcnris  eftxqualis  intrinfeco  eam  pnrccdcntiSs 
quare  dux  fuperficies  hn&n  r,  erunt  xquidiftanrium  laterum  & inter  lineas  xquidiftantc$& 
aqualis  a In  rudi  ms.  Cxtera  ergo  argue  ut  prius. 


Qnatuor  ex  Zamberto  fequentes  propoOtiones,pr(cedent>bus  quatuor  ex  CpSno ordini 
peruerforcfpondcnt,prima  terrix, fecunda  primr.rertia  quarrx.quarta  fecundx. 

EuclidsxZmb.  Theorema  17.  Propofitiotj. 

Aequiangula  parallclogramma  rationem  adinuicem  habent  compofi 
,J  tam  ex  lateribus. 

THEONn  Zamb.  Sint  equiangyU  ptrnMogramma  *yty  y/^cqudtnt  habentia  angulum  a y 
•>, angulo  • r «.  Dico  quo  i paraUclogrammu  *y,ai  paraUclogrammu  t!,  rationi  habet  compofiti  n Ida 
Uribmjm  ejl , ex  ea, quam  habet  Ayaiy*,  eycxca  quam  habet  ai 

y '.Ponatur  enimCpcr  14  primi)  ut  fit  in  redts  lineat  Ay,  ipfiy,  in  rea 
Hat  lineat  igitur  tfl(pcr  cande)  d > ipfi  r <.  Compleatur^  paraRclogram 
mum  A *,ey  ponatur  qua  ia  reda  lanea  *,  CT  fiat(pcr  zz  fexti ) ficu!  qui - 
dem  <y  a i y ’,fic  -ai  a;  ficutq;  A y ad  y,  fic  \ ai  m:  proportiones  igitur 
ipfim  « ai  ',0~  ipfim  » ai  u,cxic  funt  ipfis  rationibus  later  ii  Ayaiy*. 
er  ipfiut  Ayaiy.  Sci  ipfim  *ai.*  ratio,  componitur  cx  ratione  ipfim 
a ai  *,cripfim  zain.  Quare  ey  *ai*  rationem  habet  copofitam  cx  la 
Seribus.  Et  quinta  cfi  ficut  Ayaiy*,  fic  a,  paraBdogramum  ii  y A (per 
, fcxtt)fci ficut Ayair*,fic*ai*:  ey  ficut  igitur(per  1 1 quinti)* ai  \ 
fie  ayaiy  t Puarfus  quonia  cfi  ficut  Ayady,ficy  AparaudogramS  ai 
yfparallclogramu  fici  ficut  Ay  ai  y,  ficati  a:  ey  ficut  igiturCpcr  can  * 

> icm)\  ai  M.fic  y t par  zUdogrimu,ai  yfparatldogramu.  Quonia  igitur  oficnfum  cfi  quoijicut  quilent 
a ai*  Jic  a y paraUclogrammu  ai><  paraUclogrammu,  ficut  autc  a ai  a,  file  >t  paraUclogrammu  aiyf 
parallclogrammumtex  equo  igitur  (per  zi  quinti)  ficut  A ai  ajic  « y paraUclogrammu  ai  y / parallelo* 
grammu.  At*  ai  a ratione  habet  copofitam  cx  latmbm,ty  * A paraUclogrammu  igitur  ai  y / rationi  bd 
bet  confidam  cx  lateribus.  Aequiangula  igitur  parallclogramma  aiinuicem  rationi  habent  compo fiuam 
cx  latcribui:quoi  icmonfira/Jc  oportebat. 

Ettcbi.  cx  Zamb.  Theorema  st.  Propcfitio  14. 

Omnis  parallelogrammi,  qux  circa  dimetientem  parallclogramma 
I+  fimiliafunttoti&inuicem. 

THEO  Nor  Zamb.  Sit  paraUclogrammum  *fy,  iimeliens  ucro  iUiusa,,  circum  autnu*,,px- 
raUclogramma  fine  < * ey  3 *.  Dico  quoi  utrun<gip/brum'*cr**  paraUdogrammorumfimilc  cfi  loti 
a fie  A ey  ai  inuicem-  Quoniam  enim  trianguli  a (y,  ai  unum  latus  t y, 
adi  cfi  parallelus ' f.proportionalitcr  cfi  (per  z fexti)  ficut  A)  ai' «,  fic 
y/ai/a.  Rurfits  per  candcm,quoniam  trianguli  aAyai  unum  Utut  y A 
adacfi parallelus { .-.proportionale cd per  z fexti, ficut  y/ad  !«,fic 
A •ait  *.  Sei  ficut  y/ai  !*,  fic  oflcnfa  cfi  <y  A > ai  **.  Et  ficut  igitur  A 
(per  1 1 quinti )< ' ai  * «,/ic  A.  ai*  *:ct  c oponiio  igitur(per  1 s quinti) 
ficut  ia  ai  » 'jic  A a ai  a *:  a-  pcrmutatim  (per  <6  qumti)ficut‘ a ai  a 
A,fic>aai a »:  paraUdogramoric igitur « (yA,ry  \ e, proportionalia 
funt  Utera  queeircu  comuni  anguli!  t*  A funt:ey  quonia  paraUcluf  cfi 
a/ipfi  A y aqualis  cfi  (per  t?  primi ) angulus  a*/,anguloaA)f(y  qui 
fub  */a,ei  qmfub  A y*,ty  communis  duorum  triangulorum  « Ay<y  * 

/*, angulus  qui  fub  A*} . Acquiangulu  igitur  cfi  trianguli  A « ytriangu* 
h a 'f.ldj;  propterca  (y  trianguli a A y equiangulumcfi  triangulo  *'/,ty  totum  « fy  A paralldogram 
mum  ipfi ' • paraidogramo  aquiiguli  cfi:proportionaliter  igitur  efi(perdfcxti)ficut « A ai  a y, fic  a , 
ai  * f,  ficutq;  A y ai  y *Jic  ai  [*.  Sicut  aut  * > ai  y (Jic  a /ai  f',ey  infiuper  ficut  yt  ai  (a,fic  / > ai  > 
».  Et  quomi  oficnfum  cfi  ficut  quiic  Ayaiy  « Jic/ • ai /a; ficut  ucro  • yaiy  f Jic  « fai  f':tx  quo  igitur 
tfi(per  zz  quinti  )ficut  Ayaiy  hfic  'lai! '.  Paraidogramori  igitur  *Ay  A,cy  1 *, proportionalia  funt 
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literaiquo  circie  rqualet  angulos . Simile  igitur  cjKper  primi  diffinitione  fexti)  pxraUetogramum  * * 
t .'.parallclog-amo  -.IdpropUreacr  paratlelogrammu  *()  u ,paraUetogrammo  */eft fimile:  utrun  J 
igitur  ipforuin  • cr  > ■ paraUelogrammoru,ipfi  *(>'  paraBelogrammo  fimile  efl.  Qu£  ■iule  eidem  re- 
H, lineo  /imiha,!3- fbi  inuieemjuiit  flmlluiper  ■■  fexti)igitur  cr  • » paraUelogrammi  ipfiu*  parallelo - 
grammo  fumle  ejl.  Omni  igitur  parallelogrimi,  <]ua  circa  dimetiente  paraUclogrammajimilia  funt  toti 
CT ad inuicctquod erat demonflrandu.  Euclid.exZib.  Probi.  7.  Propoftt.ts. 

Datpreihlineo  fimile,  & ali)  dato  aequale  idem  coaftituere. 

THEON  ex  "Zamb.  Sit  quile  datum  redilmeu  cui  oportet  fimile  eonfhluere  *ty,  cui  aute  opor- 
tet etptale  a oportet  ia m ipfi  • A > fimile, ipfi  aute  * aquate,  idc  collituere,pratendatur(per  44  primi) 

' ‘ ' raUelogrammu  r u 

primi  )fy  ipfi  y fi 
defcribaturylpcr  igfc 


igitur  a l A y ipfi  triangulo  *A>  a quale:  par  allelogrammu  r'Crad'Upfia  aquale  paraUelogrammi  r t* 
in  angulo  quiftb  [y-,  qui  aquatu  ei  ei  qui  fiubodd.  in  retiam  linea  igitur  e/Kper  1 4 
CT  » • ipft  1 Sumatur.j/per  1 j fextijipfaru  A > cr  ?!  media  proportionalis  * J-r~- 
Xtl)  ex  - - ipfi  - fi  , fnnite,f:!nitlterij;  pcfitit  **0.  Et  quonia  ejl  p 


cuf  (y  a (4 crtad  yfjic  aute  tres  fuerim  retia  linea  proportio 
nates  ficut  prima  ad  tertia, fi  qua  a prima  rft  ffecies  ad  ea  qua  i 
fecula  flMlhs  limditerq j deferpta  eingituriper  corrclariii  fetun 
dum  «o  fexti  )ficut  A > ad  > ?,fic  trianguli  *ly  ad  trianguli*'  >. 

Sei f: ut  'y  a l' ;,fc  paraUclogramum  ad  ‘fparaUelogramum. 

Ei  ficut  igitur(prr  1 fexti)  trianguli  *A>  ai  h - :',fiic  6 » paralie- 
loy-rnns  a I f paraUelogrammum.uieifiim  quoij;  igitur(per  1 6 
qai  ni)  ficut  trianguli  aiyadA  parallelogramu,  fle  trianguli* 

• J ad  p trallelogrd  iram  1 f.  aquale  aute  efl  trianguli  *Ai  par  alie 

logeainmo  ,1  r. aquale  igitur  <•//  triangulum  tpfl  • / parallelo - 

gra  nmrfei  paraUelogrammi  ■ 1 ipfid  ei  aquale,  tyl'0  igitur 

ipft  a ei  aquale, ejl  aute  "OtpfixA-  fimile.  Dato  igitur  rcthlinco*.t>  fimile  cr  alij  duo  a aquale. Ide 
m' j con/htutumeff,quodf.ccreoportibut.  Euelid.  cxZamb.  Tbeor.  if.  Prop.  xd 

Si  a paralldogramo  parallelogramu  auferatur,  fimile  toti  Sc  fimiliter 

pjfitfi  comuncmangululiabensei,circumeundcdimerientee(ttoti. 

THEOStxZ tm b.  A paraUelogramo enim *(y /,paraUelogra  t ^ 

humaueratur  -fi  fimile  ipft  -(>',<?  f untllterpof,tu,e  omuneanguli  * 

babei Ii  ei  qui  fui  A*  A.  Dico  quod  circum  eande  diametri  ejl  *(  y d ipfi 
*!.  No  enim, at  fi  poffibile  ejl,  fit  e ori  dimetiens  * • >,cr  excidctur(pcr 
1 1 primi)  ab  t>  utr  q;  ipfari  * / cr  A > parallelus  0 « . Qgonia  igitur  cir- 
ci cante  dimetiente  e/i  * A y d ipfi  • 4 fimile  ejl  per  »4  fexti)  * A 

* * :efl  igiiu-  ficut  A a ad*  fific  » *ad **  (per  conuerfione  1 diffinitionis 
fexti.  )Etl  aute  propter  fimilitudine  ipforum  y (->eyi  ‘,f<‘Ut  U*ad*f, 
ftc  • * a l « >.  Igitur(per  9 quinti)-*  ad  ulriiq,  ipfari  * 4,cr  * - eandem 
iufirt  ratio aeiaqualis  igitur  efl*l  ipfi  * \ minor  maiori,  quod  abfurdi 
t fi  Igitur  'Ayalnon  efl  circa  eande  dimetiente  ipfi  • *.  Circa  eunde  igitur  di  metiente  effay  C/,  piratlc- 
logramum  ipfi  * f paraUelogramo.  Si  a paraUelogramo  igitur  paraUelogrommi  auferatur,  fimile  toti  cr 
fimtli'cr  pofiitum  tomunem  anguli  habens  ei,circa  eande  dimetiente  efl  toti' quo  d offendere  oportebat. 

Eucltd.  exCamp.  Prepofitio  iff. 

t&^fJjVpet-  dimidium  datae  lincxparallelogrammudefignatum  lt 
I maius  eft  eo  paraUelogramo  cui  datxlinex  applicatio,  deeft 
ad  copletionem  linex  fimile  & fuper  diametrum  conGftens 
fuper  dimidium  collocati. 

• . Sit  dara  linea  ab. Caper  cuius  dimidium  cb.conftiruaturparallflcgrammuni 
cd.cuiusdiame  er  b e.  & ad  lineam  ab  applicetur  parallelogram- 
miim  a f, cuius  unum  latus  fecet  e c in  punrto  g,  ira  quod  ad  com 
plemenrum  ronuS  iinex  a b defit  fu  perficies  f b,  qux  fit  fimilis  fu 
perficiet  c J,  8C  confiitcns  circa  diamerruin  eiu$:dicorunc  quod  pa 
ratlelogrammum  c d eft  matus  paralielogrammo  a f.  Eftenim, 
per pnmj  liuius,  a g : rquile  gb , & per  quadragefimJ  tertiS  pri- 
mi c f x.jaiic  f d(ergo  per  Iuik  communem  fucmii  fi  squalibus  xqualia  addas, tota  quocp  fient 
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(qunlia.trir  gnomo  conflans  cx  mbus  paralldogrammisquf  funt 
< t,fb,et  f d,%qua!is  parallelogrammoa  f, quare  parallctogrammu 
< d,cft maius paralidogranamo a f,tn  parallelogrammo  et, quod 
eft  propolitum.  Idem  ciiamcifet  li  fuperiicics  at  fieret  alrior  fuper 
fkie  e d.ut  uidere  potes  in  fecuda  figura, in  qua  etiam  per  primam 
huius  a g eitxqualegb  dempm  itaque  umnqj  duobus  fupplemc 
tis  fupertiuei  i b:excedet  parallelogrammumc  d , parallclogram- 
mum  a f in  parallelogrammo  f c. 

Zuclid.  ex  7,mb.  Tbeorem  io.  Tropo Jitio  x 7. 

Omnium  parallclogrammoru  ad  eande  rc<ftam  lineam  *proie<ft  ora 
ddicicnuuinq!  * (pede  parallcIogrammis,fimiIibus  fimiliterq:  pofi  tis  ei 
quod  a dimidia  deferiptum  eft , maximum  cft  quod  a dimidia  proiectu 
parallclogram  mum  fimile  exiftens  * fumpto. 

THEONn  Zamb.  Sil  re da  linea  a A,crfecetur(per  i o primtjbifaridm  in  y.prctendatur  quoque 
(peris  fexti)ad  •<  f, redam  lineam, par  allelogrammum  - A deficient  fpeeie  parallelogrammo  A A,  fiimli, 
fimiliterq;  deferipto  ei  quod  adimidia  ipflut  - Ajroc  e fle  A.  Dico  quod  omnium  ad  a 7 comparatorum  pa 
ralielogrjmmorum  v deficientium  fpeeie  parallclcgrammis  fimihbusftmilttcTq;  pofitrt  ipfi  et  f, maximi 
ejl  ' ‘•.Protendatur  enim  id  afaedam  luteam  parallclogrammu  n 

«/ deficient  j]>cete  parallelogramo ! A Jintili  fimiliterq;  pofito  ip  * ' 

fi  a /..Dico  quod  maius  eji  -A  ipfo-/.  Quoniam  cmm  fimile  ett 
A A.parallclogrammum  ipfi  /''.parallelogrammo ; circum  cande 
igitur  funi  dcmcticntemlpesjO  fexti)excite tureorum  dimetiens 
AA,c r dcfcnbatur  figura. Quoniam  igiturfper  41  primi)  aquu 
eft  />,ipfi /•, commune  apponatur  1 A,totum  igitur  > > toti - <,eft 
eft  aquale.  Sed > ',ipfl  > ‘,ejl  aquale(per  s 6 pnmi)quoniam  et  re 
da  • ijreda  a (aqualis.  Igitur  * >,ipfi  c r ' -,eft  aquale. Commu 
ne  apponatur  totum  igitur  - /jtoti » u r , gnomoni  cfi  aquale. 

Quare paraBclogrammu  a A, hoc  eft  * A,  ipfo  - /,  parallclogram 
mo  maius  eft,o  ramum  igitur  ad  eandem  lineam  confiftentium  pa > 
raUelogrammoru  & dcficientiu  fpeeie  parallelogramis  .fimillbus  fimiliterq; 
pofitis  ei  quod  a dimidia  deferibiturtmaximum  eji  quod  dimidia  comparatum 
efiiquod oportebat demon/trare.  ALITER  Sit  enim  rurfus-Ajifieda 
bifariam  in  >,cr  comparatum  - » deficiens  /pecte  ipfo  x A.  Compare turq;  rur 
fus  ad*A,parMogrammum  • <,deficiens  ipfo  1 A,  fimih /imiliterq;  pofito  ip ■ • 
fiut,quoda  dimidia  fit  i p filus  a A.  Dico  quod  a dimidia  comparatu,-  x maius 
eji  ipfo Qnoniam  enim  fimile  eji ■ tfipfi ' A,circum  eande dimetietem  funt 
(per  i6fexti)Sit  eorum  dimetiens ' !■  deferibaturq;  figura, ly  quoniam  aquis 
eft  afyipfi  » o.quonlam  <y  reda/e,  reda  » A, eft  aquahsimaiiu  igitur  eft  » /,ip 
fo  • ’,aquum  tuli  e/l  x /ipfi  d a, maius  igitur  eft  et  Au  ipfo  njbmunceftoiit 
toti  igitur  - x,t oto  * 1, maius  e/hquod  demonfirare  oportebat, 
pucltd.  ex  Camp.  Propofitio  17. 

Rilatera  fuperficic  propofitag- 
quu  ei  fuper  qualibet  aflignata 
linea  parallclogriimu  defignare 
cuidcfitad  complcda  lincS  alrj 
fupcrficici  propofitx  fimile  parallelogra- 
mu  quod  fecundum  ciufde  fuum  e(Te  pa' 
rallrlogram  mo  fu  per  dim  idiam  date  lincp 
collocato  minime  maius  rxiftat. 

C a h r * n »5.  Sit affignata linea ab, Sfpropo- 
fiius  triangulus  c.propotnumrp  parallelogrammum 
d , uolo  fuper  lineam  a b , defignare  parallelogram. 
mum  squale  tnangulot,  in  quod  defit  ad  complen- 

a 1 


wa/aUsU 
rW  <(v 
plieatoru. 
-a-,id 
eft  figuris. 

XjiXte/xpm  T.'f 

id  cfi  defe'  £ 
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dara  Uncam  a b paraUdogrammum  (Tmilc  d:&  fit  ira  condhionatum  quod  triangulus  c nS  fft  mm 
iorparalictogrlmo  fimili d.collato  fuper dimidiu linexa  b, altoquin ad  impoltibile laboraretur, 
per  prxtniiTam.Diutdo iguui  linea  ab  per  xqualiain  pultoc&  iccundu  dollnni  19  huius  fuper 
cius  medietatem  b e continuo  parallelogrammu  c f tinuic  d , 8C  coplcbo  fuper  toti  linei  a b:  paral 
Iclogrammu  b g.Qpia  igitur  c no  eft  maior  pnrallelogrSmo  e f,fed  pqualis  ci  aut  minor  ficut  poli 
tu  ctt,li  fuerit  ei  xqualis.erir  parallelogrammu  e g quale  intenditur  per  j6  primi  coadiuuantc  pri- 
ma parte  9, per  diffinitione  fimiliu  lupcrficieru  & zohuius.Siautcminor.fit  minor  in  fupcrfi- 
cie  aliqua, cui  xqualis  & fimilis  d fiat  fecundum  do^irini  xf  huius  qua:  fit  h.critfy  h fimilis  e f per 
ao  huius, quare  per  eduerfione  diffinitionis, xquiangula  fibt  & proportionali u later u.prottahani 
igitur  in  parallelogramo  e fdiamerru  b K,&  rrlecabo  latera  k (,&  c K luperficiei  e f,ad  meniurS  la 
teru  fupcrficiet  h.prorra&is  lineis  1 m & n o xquidiftantibus  laraibus  fuperficiei  e f.fecantibus  f« 
in  pQdto  p,ut  fuperficies  kp  fitaequalis  & fimilu  fupet ficiei  h.cTitip  per  s*,huiuS  punfiu  p,in  dia- 
metro K b:pi  onalta  itaqj  o n uftp  ad  a g.duo  parallelogrammu  a p eflc  quale  proponitur . Deeft 
enim  fibi  ad  complemenru  linej  a b parallelogrammu  p b, quod  per  xx  & 10  huius  eft  fimile  paral 
lclogramo  d.Sed  ipfum  eni  parallelogrammu  a p eft  xquale  triangulo  c.Eft  enim  per  primi  hu- 
ius,a n xquale  11  b.ergo  per  4)  primi, & hanc  comuncfcicntiam  fi  xqualibus  arqualia  addas,  tota 
quotp  fient  «qualia, parallelogrammu  a p,eft  xquale  gnomoni  n b 1,&  quia  iftc gnomo  eft  xqua 
lis  manguloc  propter  id  quod  parallelogrammu  ef  pofitum  fuit  effe  maius  triangulo  cin  paral— 
lclogrammo  h.quod  eft  xquale  paraUdogrammum  k p;patct  piopofirum. 

Euclid.cxZamb.  Problema  18.  Propofmoxi, 

Ad  data  refla  linea  dato  reflilineo  aequale  paraUdogrammum  conv 
parare.dcficiens  fpccic  parallelogrammo  fimili  da  to.  Oportet  iam  datu 
reflilineum  cui*expedit  xquum  comparare.no  maius clTe  eo  quod  a di 
midia  comparatum  fimilibus  exi  (lentibus  fumptis,&  eius  quod  a dimi 
dia  & cui  expedit  fimile  deficere. 

THEONn  Zamb.  Sil  quidem  dati  reda  linea  * f, datum  uni  reditineu  cui  oportet  equum  pr e. 
tendere  ad  • illud  >,no  maiut  exiftcs.co  quid  a dimidia  coparatu  eftplmhbm  exiflitibu*  /imptil, 

euiaute  eypedtt  fmtle  defiene  rtyOportet  id  ad  dati  reda  linea  a f,datorediiineo  y aquale  paralie  ojri- 
mu  pratedere  dejiciet  Jfeeie  parallelogramo  fimili  exiftete  ipfi  S.Sceeturipn  io  primi)*  t bifaria  in  fi' 
gno.Defcribalurq;(per  isfexti/ab  < ( tp ft  Jjimilcfi 


/I } » I'  • • u _ 

eyrf,quir  Q«o  au:  e mamaejt  < fqud >,!all  excef 
fui(p,r  >;  fexti)aquale,ipfi J,fmilc fmihtercL  pofi 
tuidet  ojlit  uatur  »ap/.Scd  ipfi  ipfum  * eft  fimi - 

le,(y  * figitur  ipp  * f,eft  fimile.  Ejlo  igitur  fimilis  ra 
tionis  * vp/i  ♦ sc r » pfipfi  '/Et  quonia  aquu  eft  •( 
ipftl  > * H,maiM  igitur  eft  • A.qu.bn  • » Maor  igitur 

n^quamar^.  , quam* r,0"r inquam* u,ponatur  * , 

(pniiprimi)ipfiquidiaraquaiifaf,ipfiaiUeuu,a  * 

quala  ,r,c rcbpleatur  parallelogrimi/- eu.  Aequi!  igitur  eft  er  fimile"  ipfi  ap.SedapJffiafeft[i 
mile,, 7 • » igitur  ipl i ef.eft fimile.  Circi  eunde  dimeticntc(per  i ffaxti)igitur,ea . app p « fi.Sit  corii  di 
meries  •'/‘.cr  deferibatur  figura.  Quonia  igitur  aquucftf.ipfitrer*/*  quuru  « » ipfi  « p,eft  aquak 

rcliqu"  igitur  * fbgnomoreliquoy  eft  aqualis  et  quoniaaquu  eft  e/ppfi/',comune  apponatur  uf.Toti 

igitur ' />,toti  « /s.r/1  aquale.  Sed/ A ipfi  ' >.f/i  aquale:  quonia  cr  latus  • lateri  • f,e ft  aquale, cr  • 


~~j\ 

i'A 

» \ 

ma  » Opfi  e a,  fimile  eft:  quod  nat fropofitii  Biclii.exCamp.  tropofitio  18.  _ 

Vpcr  datalinea  datp  fuperfictei  trilatere  xquu  parallelogramu  , 
coftituerc.quod  addatfupcrcopletionedatf  linef  fupcrficiem 

xquidi- 
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sequidi  ft  an  tiu  m lateru,  datp  fuperficie»  fquidifiantiu  laterum  fimilem. 

Campanvs.  Sit  ut  prius  data  Unca  a b.St datus  mangulus  c.dutum.jj  parallelogrammum 
a.uolo  fuper  lineam  a b tonftitucrc  parallclogrammum  aquale  trungulo  c,quod  addat  fuper  to 
tam  Uncam  a b, parallelogrammu  fimile  d.Diuido  lineam  a b per  aqualia  mpunfioc, 8c  fuper 
cius  medietatem  e b.tauoe  f fimilem  d,  fecundum  quod  docet  19  huius, & fecundum  dofinnam 
,,  huius, lacio  k I, cuius  diameter  gh, fimilem  d Si  (qualem  duabus  fuperficiebus  e f c.critqi  p er 
ao  huius  k l fimilis  ef.Superpofita  igitur  fuperficie  k I fuper 
fi cici  c f.ita  quod  amba communicent  in  angulo  g.eric  per 
as  huius  fupcrficies  e f.confirteus  circa  diametru  fuperficiei 
k liquare  punitum  b eftm  diametro  g h, complebo  igitur 
parallclogrammum  a h:  quod  dico  eiTe quale  proponitur, 
quod  condat  protraiftis  Unea  f b uftp  ad  m,&  linea  c b , 11  fqj 
adn.Eftenim  perprimi  parte  huius, a k aquale  kb,  Rideo 
per  4)  primi  eft  etiam  aquale  n f,  addito  ergo  utricp  e li.erit 
per  communem  (cienriam  a h aquale  gnomoni  e h f,fcd  ifte 
gnomo  eft  aqualis  triangulo  c.quia  parallclogrammum  K 
1 politum  fuit  aquale  duabus  fuperficiebus  c 6C  ef.ergopa- 
rallelogrammii  a h eft  aquale  c,»!  addit  ad  complementum 
linea  ab  parallclogiammu  m n.quod  per  11  £K  10  huius  eft 
eft  fimile  parallelogrammo  d.quateconftat  perfeftum  ede 
quod  uolumus. 

Campani  additio.  PofTumus  autc  ad  linei  dati  adiunger*  " « 

parallclogrammum  aquale. non  folum  trilatera  fupcrfictef 
pOfinr.fed  d i cuiuslibet  refhtincp  figur(  propofita  quxciicp 

ipfa  fuerincui  defitadcoplendi  linea  dati  luperficies  fimilis  fnperficiei  (quidiftanriii  lateru  ptO- 
pofitalicut  docet  pramilfa.obferuata  conditione  eius  ne  laboretur  ad  impoifibiie  per  ante  piar- 
im fiam, uel  quod  addat  fuper  complenonc  linea  fuperhric  aquidiftitium  lateru  fimilem  iurcr- 
fleiei  propofita, ficutproponit  condufio  prafens.Propofitam  enim  fuperficie  cui  aquale  parat- 
lelogrammumdebetadbneam  datam  adiungi  quod  addat  aut  diminuat  ad  completione  linea 
parallelogrammu  fimile  parallelogrammo  daioirefoluemus  in  triangulos;  & iplis  meuitantibus 
deferibemus  fuperficie  aquidiftannum  laterum,  rora  Ii  fuperlicict  propofita  aqualem, hoc  auicm 
qualiter  fiatdf  Ii  fcireuolueris, require  as  huius.  Dehincfuper  duplum  bafis  cius  (qualis  annuas- 
nis  triangula  conftituemus,quem(fi  44  primi  diligenter  infpcAcrisJparallelograhimo  priusde- 
fignato  inuemci  elfeaqualem.quareac  fuperficiet  propofit(,huicergo  triangulo  fi  aqualepaial 
lelogrammum  ad  lineam  datam  adiunxcris.quod  addat  ad  complcmcntu  linea  aut  minuat  p a. 
rallelogrammti  fimile  para llelograinroodaio.fecundum  quod  docet  hac  fiC  pramilfatquod  pro- 
pofiium  erat.ic  perfeci Ife  non  dubites. 

EuWid.cx  Zumb.  Theorema  9.  Tropcfitio  19. 

%9  Ad  data  recftl  linc^datorecftilinco  sequale  parallelogrammu  prxtendc 

reexcedesfpecieparallelogramofinnilidato. 

T H E O N e*  Zamb  Sit  qui.fr  data  refla  linea  * fi,datu  utro 
Ttflilincu  cui  expedit  ad  a A,  aquale  paraUclogramm u pratidere 
S-.Cwi  alite  oportet  fimile  protendere  rf, oportet  Um  ad  a t, retia' 
lineam  ipji  r,redilineo  aquu  parallelogrammu  pretrdrrr.rxce- 
dens  ftecie  parallelogrdmo  ftmili  ipfi  S.Seceturtper  10  prmi)a 

, triferum  in ' , cr  dcfcribaturCper  1 6 /exfi)ex  > * ipfi  * fimile  fi- 

militer politum  parallelogrammu  A /,cr  ambobus  quidi  A / X 
aquale, ip/i,aute  ajimile  ftmsUttrep  pofitu,sdtm  e oftltuatur  * >. 

Simile  tgtiuresf  > t,ipft  S [.similis  autc  rationis  ejlo  « f,ip/i/»,et 
* *,fp/t  ['.Et  quoniam  maius  eft  > o,ip[o  / A,maiut  igitur  eft  qui' 
de  u o,ip[a[>,&  . vp/a  /..  Extcdantur  /*,©•/  ser  # qui- 
dem 4 >,  aqualis  efto  />  u.ipfi  autem  “ -aqualis  eflo[  > ’.  Copir- 
a!urq;  u r igitur Mrftpfi  « *,tquu  cr /imile, fed « ',![ft  > r.e/i/i- 
miie.lgiturfper  i«/exti>  > ip/i ' y/1  funde, circi  igitur  eande 
diametrum  confiftunt’  A cr  - r.  Excitetur  eorum  dimetiens  [f, 

cr  defcnbatur  ft gura,  quoniam  igitur  aquumeft[‘,ipfii*  *■  &y[ed'  Sftpfiu  r, eft  aquale,  CTu  * igr> 
turipjis  > » >,eft  aquale.  Commune  auferatur  • », reliquus  igitur  d x t gnomon  ipfi  > eft  aquate.  Et  quo* 
tuam  • ■ ip/i  • A,e/i  aqutht.aquu  eft  (p  j?  primi)  et  •>  r tp/i  > f.froc  e/Up  4,  primi)  ip/i  a e commune  ap< 
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ponatur ' IJotm  igitur  u/,aquum  efl  ipfttxd, gnomoni.  Sed  f xv' gnomon  equulis  ejl  ipfi  >. Igitur  * ( 
ipft  > e/i  aquale.  Ad  datam  igitur  redam  lineum  * A ,dato  redi  luteo  > ,aquule  parallclogrammum  ccmpU’ 
rutum  rji  a f, excedent  /pecu  puruUelogrum  mo  * « fimili  exiflente  ipfi  a.  Igitur  s/mile  ed  ipfi  A /,cr  A 
[jpf 1 1 n,eji  fimilCfCircum  enim  eundem  dimetientem  confijlmt.quod ficijfc  oportuit. 

Euchi.ex  Cump.  tropofitto  19. 

I Vamlibet  lineam  propofitam.fccundum  proporrionemha  ** 
bentem  medium  duocp  extrema  fccare. 

1 Campanvs.  Sit  propoli  ta  linea  a b:  quam  uolo  diuidere  fecundum  propor 
1 rionem  habentem  medium  & duo  cxtrcma.Ex  ipfa  deferibo  quadratum  b c:&  ad 
cius  latus  a c adiungo  fecundum  quod  docet  pnrmilfa,parallelogrammum  c d xquale  quadrato 
bcquodfitfimile  b c.fitip  latus  parallclogrammicd,quodxquidiftat  a c:d  c,&fecet  lineam  ab 
in  punita  f.  Dico, lineam  a beflediuifam  in  punita  fficurproponitur.Eft  enim  ad  quadratum, 
propter  id  quod  ed  (imile  b c, quare  a f,eft  xquale  f d,fcd  & f c cft 
xqualis  a biproprcrid  quod  eft  xqualis  a c perj  4 primi,  & quia 
e d xquale  b edempto  ab  utroque  c ferit  a d xquale  e b,&  angu- 
lus f unius  angulo  t alterius. ergo  per  tj  huius  latera funt  mute~ 

Kefiarergo  e f ad  f d fuut  a f ad  f b:&  quia  e f cft  xqualis  a b,&  f d 
a f,  em  a b ad  a fficut  a fadfb:ergo  per  diffinitione  eftdiuifa  ut  f 
proponitur.  Ideeria  poreftdcmoftrari  ex  11  fecundi. Diuidatur 
enim  a b in  punito  f fecundum  quod  docet  u fecundi,  fittpcb 
quod  connnetur  fub  tota  a b & eius  parte  f b:ita  quod  f c fit  (qualis  a b & a d fit  quadrarum  a feft 
itacp  per  prxdilU  u fecundi  e b, xquale  a d.Quod  rcftat  arguere  ut  prius  per  t j huius,  uel  ficcum 
a b Iit  diuifa  in  punita  f fecundum  quod  docet  u fecundfquod  fit  ex  a b prima  in  f b tertiam  cit 
xquale  quadrato  a f fccundxergo  per  fecundam  partem  16  huius  proportio  a bptimj  ad  a f, fe- 
cundam cft  ficut  a f fccundx  ad  f b tcrtiam:per  diffinitionem  itaq?  diuifa  cft  a b ut  proponitur. 

E uclid.ex  Zsmb.  Thcortm  1 o.  P ropofitio  10. 

*M‘r  /c-  Data  redam  lineam  tcrminata.cxtrema  ac  media  rationc*difpefcere.  «o 

eure.  THHONn Z umb.  Sit dutu reda linet terminutt * A,o portet itm ipfitm u A, redam lineum extrt - 

tviJ r,  mu  ctmcdtu  retione*di{pcfccre.Dcfcribatur  cntm(per  46  prtmi)ex  * f,qua  f 

drutum  A x.Coniparcturj- ( per  »9  fcxti)ai*,,ipfi  A '.equum  puruUelogrum 

mum  > excedens  jfiecte  ■>  rjimih  ipfi  A > Quadratum  uutem  ejl  1), quadra-  , , 

tum  igitur  eficr*  a,cr  quoniam  aquurfi  A >, ipfi  > -J, commune  auferatur  x m — _ 

•, reliquum  igitur  U, reliquo  *->csl  equule, ejl  uutem  c r equiungulum-lgitur 
(per  diffinitionem  1 tertifio’  per  14  fexti)  ipfiorii  A * reciproca funt 

latera:  que  circum  equulei  angulos .E/i  igitur  ficut  f',ad > SJic  *i,adi  A.Ac 
qualis  autem  cfi!‘,ipft « a,boc  ejl  ipfi  ut.lpfa  uutem  * Sjpfi  «».  E/i  igitur  fi- 

cutf*,ud*',lic*-,ad‘  fpmaior uutem eft( per  14. primi). A, quam  • 1 unator  .--J 

igitur eflcr*',qudm'  A.lgitur*  AjretUUncaextTcmazrmcdiarationcfc  r ’ 
da  ed,in  i,cr  maiut  figmentum  ipfitus  ejl  * y.quod  ficijfe  oportuit. 

ALITER.  Sit  datu  reda  linea  • A, oportet  ipfumiuu  p, extrema , er  media  ratione  fecere,  feeetur 
enim  a A,in  >,  (per  1 ificundi)ut  quodfut  * A,cr  (>,equumfit  ei  quod  ex  > ".quadrato.  Qjfoniuni  igi- 
furquodfiti*Ac<'?,equume/}eiquodcxr*,cftigiiur(peri7buiin)fieutA  *,ad  * rfic*',td  r A. 

Igitur  alfinediucr  extrema  diuifa  ejl  ratione  in  '-.quod  oportebat  facere. 

Euclid.ex  C ump.  Propofitio  jo. 

1 fuerint  duo  anguli  fuper  unum  angulum  condituri  quo-  jo 
rumduolatera  angulum  illum  continentia  duobusalrjsco 
rum  lateribus  xquididet.fuerintqi  illa  qua  tuor  latera  fccun 
dumxquididatiam  relata.proporrionalia.illos  duos  trian 
gulos  fupeT  unam  lineam  redam  conditu tos  eflTe.neceflc  ed. 

CiHrtim.  Sint  duo  auguli  2 b c , d c c condituri  fuper  angulum  a t d . fitip 
a c xquidiftans  de&dc:ab,&fit  proporno  a c ad  d c,  ficut  a b ad  d t , dico  quod  dux 
bafes  eorum  bciice,  funt  linea  una.  Eft  enim  angulus  a xqualis  angulo  d : quia  urerq» 
eorum  cft  xqualis  angulo  c a d per  primam  panem  19  primi , igitur  per  prxftntcm  hypothe- 
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fin  & 6 huius : ipfi  trianguli  funtacquianguli,  &:  angulus  b eft 
rotulis  angulo  dcc.fli  angulus  acb  angulo  c,  quare  per  ji  pri- 
mi, tres  aguli  qui  funt  ad  c funt  «rqualcs  duobus  relbs,  ipfi  enim 
squanrur  tribus  angulis  umusliber  duobus  triangulorum,crgo 
per  14  primi  b c,  eft  linea  una  ,quod  eft  propofitum. 

Euclid-ex  Camp.  Propojitio  j t. 

! N omni  triangulo  rcclagulo  fuper- 
, fi  ei  es  lateris  quod  fub  tenditur  a ngu  e 

lo  rccTtOjjcqualis  eft  fupcrficiebus  duoru  laterum.angulurrt 
re(ftum  continctiumpariteracceptis,  cum  fuerint  fimilesei. 
in  lineatione  8C  creatione. 


M 


Campanvs.  Quod  proponit  pen  ultima  primi  de  fupcrficiebus  quadratis.proponir  hic  pe 
nulrima  fexri  deommbus  fupcrficiebus  fimilibus.unde  haec  eft  illa  tanto  uniuerfalior, quanto  fu 
perficies  laterara  quadraro.  Sit  itaque  triangulus  rcftangutus  a bc,  cuius  angulus  a fit  reftus.Di 
co  quod  fuperficies  conditura  fuper  larus  c b,  eft  aequalis  duabus  fuprrfic  iebus  conftiruris  fuper  a 
b & a b,  cum  omnes  tres  fuperficies  fuennt  fimilcs  in  figura  & firu.  Ducam  perpendicularem  a d 
ad  lineam  b c,er  itqj  per  fecudam  partem  corrclari)  8 huius, proportio  b c ad  c a, ficu  t c a ad  d c,&  c 
b ad  b a,  ficut  b a ad  d b.  Si  itaque  fuper  quamlibet  trium 
linearum  b c,  c a & a b fiat  fuperficies  fimiits  ali)S  in  figura 
& fitu.er ir  per  correllarium  17  huius,  proportio  fuperheiei 
conditura:  fuper  bc  primam  ad  conditura  fuper  c a fecun- 
da m.ficurbcpnmr  ad  d c tertiam:  & irem  eiufdem  fuper 
ficici  conftitu tx  fuper  b c primam  ad  conftituram  fuper  a b 
fecundam, ficut  b c prima:  ad  d b tertiam  per  idem  correla- 
rium.  Quare  per  conuerfam  proportionaliratem  fuperfi- 
ciei  ac  adfuperficiccb,  ficut  cd  ad  c b,  & fimilircr  fuperfi 
cici  a b ad  fuperficiem  b c, ficut  b d ad  fuper ficiem  b c,&'  po 
natur  a c prima, & c b fecunda  & quarta.&  c d fuperficies  terria,&  a b fuperficies  quinta  ,&  b d fil 
perficies  fexta.flC  arguatur  per  24  quinti, quod  proportio  fuperfidei  conftnune  fuper  b c ad  duas 
fuperficies  cdftituras  fuper  c a SC  c b fimubcft  ficut  bcadcd&db  fimul, 
quia  igitur  b c eft  squalis  duabus  lineis  c d &db  fimul  fumptis.cn  t fu  - 
perficies  conftitura  fuper  b c squatis  duabus  fuperjjjricbus  condituris  fu 
perca  & ab  fimul  fumpusiquod  eft  propofitum. 

C au  p Atti  additio.  Conuerfam  quoque  huius  pofTumws  facile  dt- 
monftrai  epermodum  demonftratioms  ulnmxprimi.fir enim  triangu- 
lus a b c.fitcp  fuperficies  confiitura  b c arqualis  duabus  fupcrficiebus  con 
(lituris  fuper  duas  lineas  a b & a c fibi  fimilibus.Dico  quod  angulus  a eft 
rc&us.ponS  enim  angulum  c ad  refhim  & lineam  a d aequalem  a b.flf 
claudo  fuperficiem  ducla  linea  dc.erircp  per  hanc  ;i  fuperficies  conftiruta  fuper  cd  xqualisdua' 
bus  condituris  fuper  duas  lineas  c a SC  a d fibi  finiiltbus, quare  etiam  conftirutx  fuper  b c fibi  fimi 
li, liare  enim  pofita  eft  xqualis  duabus  conftiruris  fuper  ab  &'ac  fibi  fimilibus:  emergo  linea  bc 
arqualis  c d.quareper  8 primi  .angulus  a eft  rc&usrquod  eft  propofitum. 

Sequentes  duar  ex  Zamberto  propofiriones, duabus  pnrceden nbus  ex  Campano  pnrpo^ 
ftero  ordine  refpondent.  EMclid.cx7.mb.  Thorcmdzx.  Propojitio  j». 

,,  In  reflangulis  triangulis  quae  ab  rctftum  angulum  fubtendente  late 
rcfpccics,  arqualis  eft  eis  quar  ab  recftum  angulum  coprehendentibus 
lateribus  fpecicbus  fimilibus  fimilitcrcpdefcriptis. 

THEONot  Zimi.  Sit  triangulum  • At.  redum  habens  figulum  qui  fultu  j.DiVo  quodqud 
n A ,jfiecies, equilis  eft  eis  que  ex  tuet’  yffecicbtu  fimilibus  fmullterq;  deferiptis.  Excitetur  (perit 
primijperpcdicuUris « *.  Quortu  igitur  in  tnigulo  redigulo  « A >,.b*  redo  ungulo  ( ,Jn  bifin  perpe 
di  cultris  idi  tft*S  triiguli  * A * C * * *d  per  pediculare. fisuilii  funt  toti  utf,<y  fibi  inuic  i(p 

tfexti  quonii  fimiletjl  *l>ipfim  t S : eft  igitur  ficut  > Audi  ‘,fic*  Aid  AJ.Atquoniitrcsrcdeli 
nee  proportioiles  funt, eft  igltur(pcorrcUrlufccudu  10  fcxti)ficut  prima  id  tertii .fic  quei  primifrc 
cies  td  ei  que  i fecula  fimilis  fimikicrq-  deferiptu  eft.  Sicut  igitur  > Aid  A i,  fieffiteies  que  ex  (>  ad  ri 
auei  u, fimiits  fimUilera  deferigtt  eft. Id  propter 4 et  ficut  tytdy  /ficftecics  que  ex  Aid  ei  que  ex  , «, 

Qjptrl 


/ 
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Qjixrt  ficui  .tui  fit  <7*  y,fie  qua  ex  fiyffccies  adeaquafubt*et*y,  fimiles  fimilitrr j;  lefcripts 
funt.AequaUsaiitcjl»yipfi  fi^etfiyt  aqu  jis  igitue  ejl  Ipecies  qua  ex  fiy  en  quaex  fi*  cr*>  funt jfe 
ciebas  fi  milibus  fimiliterip  dcfcriptis.  In  reddgulis  igitwr  tri- 
angulis, quxadrcduagulum  fubtendente  ffie  cies, aqualis  ejl 
eii  qua  ad  rcdum  aiigulu  coprehendenlibus  ffeci.  bui  fimili- 
bui  jimli(tcr,j;  defcriptisiquod  demonjhaffc  oportuit. 

ALITER.  QuomaCpcr  correUnil  primi  xofcxti) 
fimilts  figura  in  duplu  funt  ratione  fimiht  rationis  Uterum, 
igitur  qua  ex  fiy,  e fi  /pedes  ad  eum  qua  ex  fi  adupid  ratione 
b abe t qui  y fi  ud  fi  *:  habet  aiit  et  quod  ex  fi  y quadratu  ad  ii 
• quod  ex  fi*  quadratu  dupla  ratione  quam  yfiadfi*:crficut 
igitur  qua  exy( fjtecies  ad  eam  quae  ex  fi* ffieci e,  fic  quadra 
tum  quod  ex  y fi  ad  quadratu  quod  ex  fi*.  Id  propterea  crficut  ffiecies  qua  ex  fi  y adfpecie  qua  ex  y*, 
fic  quadratum  quod  ex  fi  y ad  quadratum  quod  exy*.  Qtjare  v ficutfpecies  qua  ex  fiy  adjbeeiesqua 
exfiacr*yji‘  quadratu  quod  ex  fi' ad  quadrata  quaex(*cr*y-  Quadratu  aut  quod  ex  ( >,xquu  ejl 
eitquaexfi*ej  *y,  quadratu  (per  47  primi)  aqualn  igitur  tji/pecics  qua  exfyeis  qua  exfi*cf*y 
fpcticbut  fimiltbus  finnliterq ; dcfcriptis. 

Eudid.ex  Zamb.  Theoremati.  Propofitio  j t. 

Siduo  triagula  coponan tur  ad  unum  angulii^duo  latera  duobusla 
teribus  proportionalia  habcntia.u  t qua?  ciulderationis  roru  latera  fint 
etia  parallela, reliqua  ipforu  triangulorii  latera  in  refiam  lineam  crunr. 

THEONn  Zamb.  Sint  bina  triangula  *‘ytyty  >,duo  latera  fi*ey*y  duobus  latcribua  tyet 

* ..proportionalia  habentia,  fic  ut  quidem  'fi  ad  *y,  ficJrada  •:  paralleli  autc  *fiipfi/s,C‘>  ‘pfi 

* ..  Dico  quod  in  redam  lineam  ejl  fiy  ipfi  y ■.  Qjottum  enim  paraBehu  ejl  * fi  ipfi  a, , ej  in  eat  incidit 
reda  linea  * y, anguli  ig/iur(pcr  1 > primi ) + utrobiq-  quifubfi*yo-*ya  fibi  inuieem  funt  aquales.  I i 
proptereacr  angulut  angulo  « ydeft  a quali  1.  Quare  angulus  fi 

* y angulo  y fi  't/l  aqualis:  er  quonia  duo  triagula  funt « fi  y,et  Jy., 

Unum  angulu  qui  ai  *,  uni  angulo  qui  ad  f aquale  habentia,  circum 
a, ve  aquales  angulos  latera  proportionalia,  ficut  quidtfi*  ad  * rjic  y 
Jt  ad  A ..aquiangulum  igitur  tfiipcr  0 fcxii)triangulum  * fiy  triangu- 
lo rly>.  Aequalis  igitur  ejl  angulus  ■ fi  y agulo  Patuit  autc  quod 

angulus  *y-t  aquut(pcr  1 9 primi )angulo  fi  * y.  Totus  igitur  angulus 

* y . duobus  alycr:'ay  ejl  aqualis.  C omunis  apponatur  angulus  * y 

fi.  Igitur  anguli  *y<  <y*y(  eis  qui  funt  fuby*fi,*y(cr>fi*fmt 
aquales. Scdaguli(*y,yfi*,cr*'fi(pcr  31  primi  duobus  redis  funt  > 1 * 

aquales,  cr  anguli  igitur  *y<,cr*y  (duobus  redis  funt  aquales.  Ai 

aliquam  autc  redam  linea  *y, ad fignumcp  in  ea  ',duanreda  linea  fiycrr  ',no  a]cafi-m  partes  iuda, 
aquos  * utrobiq;  fub*y ',<7  *y  fi,  duobus  redis  aquales  efficiunt  angulos  (per  1 4 primi;  in  reda  linei 
igitur  ejl  fi  y ipfi  y'.  Si  bina  igitur  triangula  componantur  ad  unum  angulum, duo  latera  duabus  lateribus 
proportionalia  babetia  ,ut  eorum  fimilts  rationis  latera  etiam  parallela  fint, reliqua  ipforu  triangulorum 
latera  in  redam  lineam  eruntiquod  demonjlrajfe oportuit. 

Zucltd.cx Camp.  Propofitio  ,1. 

I in  circulis  squalibus  Cupra  centrum  fiue  Cupra  circunCe- 
ren  Ciam  anguli  confiftanr,  ericangulorum  proportio  tan 
quam  proportio arcuumillosangulos  CuCcipientium. 

Camp«nvs.  Sim  circuli  u bc, cuius  cenrrud.&l  cfg  cuius  centrum  h: 
equites,  fuperquorii  cetra  fiant  duo  anguli  b d c St  fh  g,  & fupereoru  circun 
fercnn.is  alij  duo  qui  finrbac.&  feg,  dico  quod  proporrio  angulorum  tam  corii  qui  funt  fuper 
cenrra.qu.im  eorum  qui  ruperdrcunferentias.elHicutarcus  b c ad  arcum  fg.  Continuabo  enim 
illis  duobus  arcubus  alios  arcus  equalesifiue  fecundum  eunde  numerum  hue  fecundum  diucr- 
fos.fjrqr  arcus  k b equa  lis  b c,  & uterip  duorum  arcuum  I m & f Aequalis  fgifit  producam  lineas 
K d,  K a , m It,  I h.  m e, &l  rcTuntqj,  per  26  tertii. anguli  qui  funtad  d adinuiccm  xquales : fimili 
terquocy  QC  qui  funtad  h.admuiceequales.  Ide  etiam  de  ijs  qui  funtad  a.  GC  de  ql  qui  funt  ad  et 
6cut  igitur  arcus  K c cft  multiplex  arcus  bciita  igulus  K d c Sguli  b d c,8t  agulus  k ac  Jguli  b a c 

fimiUtcr 
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fimilirerficur  arcus  mgeft multiplex 
arcus  f g,iu  angulus  m h g anguli  f h 
g,&  angulus  m e g anguli  f e g,  fed  (T 
arcus  kc  eft  «qualis  arcui  mg.angu 
lus  K d c eft  «qualis  angulo  m h g ,6C 
angulus  K a c angulo  m e g,  8C  IT  ma 
ior,  maiores, &fi  minor,  nunorcs  per 
x6  rertivpcr  ditfmmoncm  ira«$  incon 
tinux  propornonaliratis,  proponio 
arcus  bc  ad  arcu  fg.cftlicur  anguli  b 
dead  angulum  fhg,&  ficui  anguli 
b ac  ad  angui  fi  feg.quodeftpropo- 
ficum. Idem  inteUigein  eodem  drculo. 


E uclid.  ex  Zmb.  Thccr,  ij  P ropofit.  33. 


In  aequalibus  circulis  anguli  cande  habent  rarioneipfis  circunferen- 
ttjsin  quibus  confiftut,&  fi  ad  centra  &C  (i  ad  dreuferentias  fuerint  con 
ftitutijtum etiam  fedlores.utputa  ad  centra  conftituti. 


THEON  ex 2umb.  Sint equitet  circuli « f ',CT  l'!,ud cori.j;  ecfr<»  b,unguli  fuit  t • >cr  <f/t 
ai  eoru  circufircntiat  itero  unguli  quifub  4 * >>ef  > / /.  Dico  q,  ed  ficui  circuferclu  4 ?,ad  circuftrentil 
•fjk  ed  ungulut  ungulu  > 4/,cr  ugulut  S*>ed  ugulu  > *!,cr  infuper  ■ (}  fetior  ei  t 'ifcdorc. 
fonatur(per  »s  tertij  jtpft  quidct>,circufrrentie  eqi ules  quotcunq;  ordine  hoc  tfl >,ipfuut> 
/,quotcunq-  equile s circulerentie  ,V  cr  r r.  ConeduntuTq^ ' **•  U,  C? 1 e.  Quonid  igitur  equelei 

funi  l?,y  «,  er  * S cbrcujirentte udinuicc,equulcs(per  1 7 tertqjquoq;  funt  unguli  S •>,>  * 4,  ©■ 4 » e. 
Qjforuplex  igitur  ejl  < i,circS)rreniia  ipfiut  f > chrcuffireuie.totuptex  ejl  ugulut  <’■  *, eguit  4 * Ii  pro 
pt, ree  ettequotuplex ejl r <,circujrrrntia ipfiut  ijcircunfrraie.muplex ejl enguhu  f > \ipfim  > »[. Si 
igitur  equulis  ejl  circi ferentia  fcjpfi  circufiretie  > >,  equelit  ejl  c r ungulus  4 * * ungulo  i/r,&  fima 
ior  efl.i  1 circunfrrentu  quu . r circun/erentij,muiore/lcrungutus  4 * 1, ungulo  p 0 • ,etfi  minor, minor. 
Qunuor  um  exljlentibus  mugnitudinibus.duubutdnquu  circSjercntijs  <”>  c r >/,  binisq;  ungulis  hoc  ejl 
(>  .u,cr  it/Jufcipiuntur  quide  ipfiut  tr  cireunjerentieulq;  ipfiut  unguli  <•  >,eque  multiplicet  hoc  ejl 
t » ctrcujrrctu  er  ungulus  < * uMM  ‘ut  i/eirciijerentie  et  unguli  • d/, cire  Spretu  > e,cr  ugulut  • >t. 
Ojlcnfum  eut  ejl  quodfi  circunfe-  / 

rentiuCi  excedit  circunferentium 
e r, angulus  quoq;(’i  excedit  un- 
gutS  1 tr,crfi  equelit,  equulis,  et 
fi  minor,  minor.  Ejl  igitur  (per  6 
diffinitione  quinti  ) ficui  i > circii 
jrrcnlte  .1 J • circcjerenlie:  fle  un 
gulut  ‘er ed ungulu ‘ ■>/. Sed f.cut 
unguini  4 ■ y,ui  ungulu  < ttjficun 
gulut  ui ungulu  ■ rlftduplut 

enim  ejlfper  10  tertij)  ulerty  utri  _ , , 4 

ufq;.  Etficut  igitur  A>,circunfcrenliu  ui ' / circunferentiu,ficengulut  t’>,ed  ungulu  > > 1,0"  ungulus 
*>ud  ungulu  ■ U [.  in  equulibut  igitur  circulis  unguli  eunde  hebet  rationem  ipfi it  circwi/rrnwi/i  ,C7  fi  ‘ 
centra  cr  fi  aicircujcrcntius  coftituti  fuerint:  quod  iemonflraffi  oportuit.  Dico  etiuquod  & fcut  t>cir 
cunfrrrntiu  ed  > [circufercntiaftc  » 4 > fellor  ud  t < i felior  e.  Concitentur  UyCT  >e,rj  uffiunptis  fuper 
(),cr>  lr,circSfirentijs  f r fignii.coneUutwr  f [,f  »,er  • «Er  quonte(per  1 1 diffinitione  pnmi)due 

S », CT • >, duub. r • Ctrl, funt equalcs,equalcsq; ungulos coprehendut,et befs  1 > Ipjl > befl equelit 1 
triungulu  igitur  . 4 j (per  4 primi ) triangulo  eyUefl  equule.  Et  quon  ia  equulis  efjr  circuferenlie  j.  i 
cireujrrclie.n  relique  igitur  que  in  totu  circulu  *S>  circi/crclu  relique  que  in  cude  lolu  ■<  4 j,  circula 
eircu/rretie  ejl  equilis.  Quire  et  ugulut  S[)  ipfi  r • i ejl  equulis.  Simile  igitur(p  1 odiffimtione  ttrtij ) 
effit  [r  fegmentum,  ipfi  > < k.eftfegmento,  er  in  equulibut  funt  redis  lineis  & “p.  Qa*  autem  fuper 

ecqualibus  redis  lineis  fimiliu  circulorum  figmenta  conftftunt,ea  ud  inuicem  funt  equuliu(per  14  tertij) 
fegmentum  igitur  4/>ip/i  >•«  fegmento  ed  equule, ejl  autccrtriangulum  ■ f > triangulo  » > 4 e- 
quale.  Totus  igitur  fellor  * S >,  toti » , 4 fedori  effi  equulis.  I i proptereu  cr ' 4 c,fedor,utriqueipforum 
• 4>,cr  * } «,  ed  equulis.  Tres  igitur fcdorcs  >4  CT'4'1  /Sii  inuicanfuat  equuteCid  pro- 
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pterii  er  9 '!,3!f,Cr  *t<rfetiorei,fibi  micem  funt  t quila.  Qgo/uplrx  igitur  efl  A*,  circunfiretU 
tpfius !,  circunfirentia.totuplexejl  & » « (Jiflor  ip/iiti  * f fetioris . id  propterca  & quotuplex  eji 
y i,circunfirentia  ipfius  > /,c  ircuti- 
firctia,  tomplex  ejtcr3>  e fetior 
ippiuitf, fetioris.  Si  igitur  equi 
kt  efl  ( ',circunfirentia  ipfiie  cir- 
cunfirtnua.tquihs  efl  cr.f  »,/e 
flor  ipfi  > 3 e, fetiori.  Etfi  excedit  f I 
x^ircunfircntia  ipfint  i y circunfi 
rentim,exceJit  quoq;  er  f • ^.fe- 
tior ipfum  3 • /fedorem.cr  fi  de- 
ficit,deficit.  Qjjiiuor  iim  exiflen- 
tibut  magnitudinibus , duabus  in- 
quam f, >,cr  < l,circunfirenti)S,duobusq; » jl  >,er  > 3 {.fetior  ibus,  fufcipiuntur  eque  multiplices  ipfm 
quidem  A > circunfirentia  er  ipfm  • t-  > fetioris, boc  efl  A \circunfirentia  cr  * A » , fetior  ipfiut  ament 
iftcircunfirentU  cripjius  3 i {fetioris. cireunfirentia  nempe  > r,  er  fetior  3 > e . Et  oficnfum  efl  quod 
fi cireunfirentia  A * excedit  ipfum  circunfirentiam  > e, excedit  quoq-  cr  f » '•fetior  ipfum  • < t , fetiore, 
er  fi  equilis , equilis:  er  fi  deficit, deficit.  E/i  igitur  (ptr  conuerfionc  i diffinitionis  fexti ) ficu»  circunfi 
rentu  A >,id . {,fic  » /s  r, fetior  ad  3 < {fetiorem. 

CORRELARIVAL  Et  mini  filium  efl  quod  ficu»  fetior  ad  feti  orem, fic  mgulus  ad  angulum, 
SEXTI  LIBRI  FINIS. 
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GRAECI  PHILOSOPHI,  CEOHETRICORVH 
elementorum  > Liber fcptimtts. 

Ex  Campino  triplex  principiorum  genus.  Primum.  Diffinitiones. 

Nitas.cftqua  unaquxcp  res  una  dicit.  zNu 
mcrus,eft  multitudo  ex  unitatibus  copofita 
j Naturalis  feries  numeroru  dicitur,in  qua 
fecundum  unitatis  additionem  fit  ipforum 
coputatio.  4 Differentia  numeroru, appcl 
latur  numerus  quo  maior  abudat  a minore. 
5 Numerus  primus  dicitur.qui  fola  unitate 
metit.  6 Numerus  copo(itusdicitur,quem 
alius  numerus  metit.  7 Numericotralcpri 
mi  dicuntur,qui  nullo  numero  excepta  fola  unitate  numeranf.  s Nu- 
meri adinuiccm  copofiti  fiue communicantes  dicuntur,  quos  alius  nu 
merus  Cjjunitas  metitur,  nullusqj  eorum  elf  ad  alium  primus.  9 Nu- 
merus per  aliu  multiplicari dicitur,qui  tones  fibi  coaceruaf,  quoties  in 
multiplicanteeftunicas.  10  Produiftus  uero dicitur.qui  ex coru  multi- 
plicatione crefcit.  11  Numerus  aliu  numerare  dicitur,qui  fccundu ali- 
quem multiplicatus  illum  pducit.  iz  Pars,elt  numerus  numeri minor 
maioris, cum  minor  maiore  numerat.Et  qui  numerat,  numeratis  mul- 
tiplex jippcllac.  15  Denominas,eft  numerus  fecundu  que  pars  fumit  in 
fuo  toto.  14  Similes  dicunt  partes,qup  ab  eode  numero  denominant. 

Prima 


uber  serrmvs.  u» 

ij  PrimaGmpIanumeripars,eftunitas.  1 6 Quando  duo  numeri 
partem habuerinccommune.totpartes maioris  dicetur  e{Teminor,quo 

tics  eadem  pars  fueritin  minore:totx  uero,quoties  ipfafueritinmaiore. 

17  Nuraeriadnumerumdiciturproportiominorisquidcm  adma. 
iorem,ineo  quod  eft  maioris  pars  uel  partes . Maioris  uerc  ad  minore, 
fecundum  quod  cum  continet  &C  eius  partem  uel  partes.  18  Cum  fue- 
rint quotlibet  numeri  continue  proportionalcs,diccturproportio  pri- 
mi ad  cercium  ficutpnmiadfecundumduplicata.adquartu  uero  tripli- 
cata. 19  Cum  continuatx  fuerint  eaedem  uel  diucrfx  proportiones, 
diceturproporcioprimiadultimum,exomnibus  compofita.  20  De 
nominatio  dicitur  proportionis  minoris  quidem  numeri  ad  maiorem, 
pars  uel  partes  ipfius  minoris  qua:  in  maiore  funt.  Maioris  autem  ad  mi 
norefn.totu  uel  totu&  pars  uel  partes.prout  maior  fuperfluit.  21  Si- 
miles liue  una  alrj  eadem  dicuntur  proportiones  ,quc  eandem  denomi 

nationem  recipiunt.Maioruerb.quxmaiorcm. Minor  autem.qux  mi 
norem.  12  Numeri  uero  quorum  proportio  una,proportionalesap 
pellantur.  2j  Terminifiueradiccs dicuntur,  quibus ineadem  pro- 
portione minoresfumi  impoffibilc  eft. 

Prtirionrt. 

1 Cuiuslibet  numero.quotlibet  polfe  fumi  aequales  prout  libet,  uel 
multiplices,  z Quolibet  numero.aliquemquantumlibetfumcrcpof 
ie  maiorem.  $ Seriem  numerorum,in  infinitumpolleproccdcre. 

4 Nullum  numerum  in  infinitum  pofte  diminui. 

Communes  animi  conceprioncs. 

1 Omnis  pars.minoreftfuo  toto.  2 Quicunque  eiufdcfiuetrqua 
lium  fuerint  aeque  multiplices.ipfi  quocp  erunt  aequales,  j Quibus 
idem  numerus  xque  multiplex  fuerit.fiuc  quoru  xque  multiplices  fue- 
rint  xquales,8f  ipfi  etiam  erunt  xquales.  4 Omnis  numeri  pars,  eft 
unitas  ab ipfo denominata.  5 Omnisparseftminor,quxmaiorem 

habctdenominationem,maioruerbquxminorcm.  6 Quilibet nu- 
merus  totus  eft  ab  unitate,quota  pars  ipfius  eft  un  itas.  7 Quicuncp 
numerus  in  unitate  ducitur , (cipfum  producit,&  in  feipfum  numerat. 
Vnitasquoqi  in  quemcun<ydutfta,producit  eundem.  8 Quicunque 
numerus  numerat  duos.numeratquocp  compofitum  ex  illis . 9 Qui- 
cuncp  numerus  numerat  aliquem , numeratomnem  numeratu  abillo. 

10  Quicucp  numerus  numerat  iotu&dctra<ftu,numeratrefiduum. 


FINIS. 
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GRAECI  PHILOSOPHI»  A RITMETI C O R VH  ELE- 

mentorum > Liber feptimus. 

tuclid.ex  'Zmterto.  Diffinitiones. 

! Nitas  eft,qua  unumquodqj  eorum  quae  funt,  unum  dl 
jdtur.  i Numerus  autcm,ex  unitatibus  (Spofita  mul 
jtitudo.  j Pars.eft  numerus  numeri  minor  maioris, 
iquandodimetiturmaiorem.  4 Partes  autem , quan- 

_j  do  no  metitur,  5 Multiplex  uero,maiorminoris,qua 

do  cum  metituf  minor.  6 Par  numerus  eft,qui  bifariam  diuiditur. 

7 Imparuero,quibifariamnondiuiditur,uelqui  unitate  differt  a 
pari.  8 Pariterparnumeruseft.quemparnumerus  metiturpernu 

merumparem.  9 Pariter  autem  impar  eft,quem  par  numerus  meti 
turperimparem  numerum.  10  Impariteruero  par cft,  quem  impar 
numerus  dimetitur  per  numerum  parem.  11  Impariteruero  impar 
numerus  cft,  quem  impar  numerus  metitur  per  imparem  numerum. 

1’-  Primus  numcruseff,qucm  unitas  folametitur.  ij  Primiadin 
uicem  funt  numeri,quos  unitas  fola  dimetitur  communi  menfura. 

14  Copofitus  numerus  cft,qucm  numerus  aliquis  metitur.  15  Co 
pofiti  autem  adinuicem  numeri,funt,quos  numerus  aliquis  communi 
dimcnfionemetitur.  16  Numerusnumerumultiplicaredicitur.qua- 
do  quotae  funtinipfounitatcs»toties  componitur  multiplicatus,  &gi- 
gnituraliquis.  17  Quando  autem  bini  numeri  fefeadinuiccm  multi 

plicantes,aliqucmfccerint,fa<ftus,  planus  appellatur.  Latera  uero  illius, 
multiplicantes  fcfeinuicerrHiumeri.  18  Quando  utro  tres  numerife 
femultiplicantes  adinuicem  fecerintaliquem,fa<ftus,folidus  appellatur: 
laceraueroillius.multiplicantes  fcfeinuicem numeri.  19  Quadratus 
numerus  cft,qui  aeque  aequalis.uel  qui  fub  duobus  aequalibus  numeris 
cotinctur.  20  Cubus  ucro.qui  pque  aequalis  aeque,uel  qui  fub  tribus 
aequalibus  numeris  continetur.  21  Numeriproportionales  funt.qua 
do  primus  fecundi,&.'  tertius  quarti  aeque  fuerit  multiplex, ucl  eade  pars 
ucl  caedem  partes.  22  Similes  plani  &folidi  numeri  funt,  quipropor 
tionalia  habet  latera,  Pcrfcclus  numerus  eff , qui  fuqpfius  parti- 
bus eft  aequalis. 

EbcM  ex  Cemp.  Propofitio  1. 

ESSasEX  lamaioreduorumnumerorumminordetrahaturdonecmi  « 
,u'Sco  fuperfit.ac  deinde  de  minore  ipfum  reliquum  donec 
n*,'nus  co  rcl|nquatur,iremcp  a reliquoprimo reliquu  fecudu 
quoufcp minuscofuperfit,atqiinhuiufcrmodi edtinuadetra 
tftionenullus  fuerit  reliquus  qui  ante  rclnftu  numcrctufijad  unitatem, 
cos  duos  numeros  contra  le  primos  efle  neccfle  eft. 

Campanti* 
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Cahfanv>,  Sintduonumeriab  & cd,t  d,minor:derrahimr}j>cdex:ib  quoties  porrrt , BC 
ftrefiduum  eb.qui  trit  minore  d.ahoqui  portet  ex  ipfo  adhuc  detrahi  cd.dcrrahatur  ri  iptce  b cx 

cd.quotirsporcft.lirqtreiiduumfd.lcd&fdderrahaturexebquories  a «...g.b 

poeeii, Bi  fic  reliduD  gb.quod  Ite  umras,  dko  tunc  numero s a b & e d.elfccorra  fe  primos.Sicnim 

funt  compoliti.numerabiteos  communiter  per  diffinitionem  aliquis  numerus  przter  unitatem, 

quifirli.&quiahnumetarcd.numrrabitaeperpenulnmamconccptione,  e f ...  d 

tC  quia  idem  numerat  a b, numerabit  etiam  eb  per  ultimam  conceptioncm:crgo&  e fper  penulti 
m.rm. quare  6i  t d pei  ultimam, ergo  g c per  penulnmam, igitur  gb  per  ultimam,  b .. 
te  quia  gb  eft  unitas, lequtrur  numerum  elfe parte  unitatis  uei  fibt  trquaicm,quod  eft  impoflibi- 
le.  Urunt  igitur  a b te  c d, contra  Ce  prtmi.quod  eft  propoli  tum. 

C««««  additio.  Quod  ti  duo  tlumcrtab&cdfmt  contra  reprimi, non  eritin  hac  mutua 
detrafiione ftatus  antequam  ad  unitate perueniarur.Et eft  iftud  conuerfum  etus  quod  autor  pro 
ponit. Si  autem  in  hac  mutua detrafhone  fuerit  ftatus  antequam  pcrueniatur  ad  unitatem , fit  uf 

gbfirniimcrusquidetTaharurabfd,3Cmhilfitrefiduum:igiturg  a e ...g  b 

b numerat  f d,  ergo  per  penultimam  conce, -none, numerat  Se  eg.et  quia  etiam  numetat  fcipfum. 
nnmcrabitpcrantepenultimamconteptionemtorumcb,ergoperpenulti.  c ....  f ...d 

mam  numerate  f.Sedoftenfum  eft  prius  quod  numerat  fd.  ergo  per  antepenulnmS  numeratio- 

tum  c d,  quare  per  penultimam  numerat  a e, & quia  oftenfum  eft  prius  quod  etiam  numetat  e b, 
fequitur  perantepenultimam  ut  etiam  numerata  btquia  igitur  numerus  g b numerat  urriicpduo 
rum  a b te  c d, numeri  ab&cd  funt  compolitimon  igitur  contra  feprimi , quod  eliconna  li/po- 
tliefin.  Per  hanc  ergo  uiam.propofins  quibuftp  duobus  numeris . inueftigamus  utrum  ipfifint 
contra  reprimi.fi  enim  tali  fafla  mutua  deirafhoneperucniarurad  unitatem , ipfi  funt  contra  <e 
primi.  Si  autem  fit  ftatus  antequam  pcrueniatur  ad  unitatem,  ipfifuntcompo  fui. 


EucW.  cx  Zamb.  Theorema  i.  Prcpcfuio  i. 


t Si  duobus  numeris  inpqualtbus  expolitis,  fublato  frmpcrmfnore.a 
maiore  reliquus  minimernctiaturpra-ccdentcm  quoad  aflumpta  fuerit 
unitas,qui  a principio  numeri,pnmi  admuiccm  erunt. 

T H E O N rx  Zamb.  D uobul  ntnq;  inrquMue  numeris  propoptis  Ajublato  femper  m in» 

rti  maiore,reliquus  mimme  metiaurprrcedentem,quoadfumpta  fuerit  unit*.  Dico  quodtppx  (&■>* 
prtmt  aJmuiccmfunlyboc  r/i  quodipfot -fcr>'  unius  foU  dimetitur.  Si  autem  • non  funt  pri- 

ni adinuia m.coi aliqua numerus mettetur:metiutur,rftoq;  •,&>* ipfum d { 
metient, relinquat  fe  mmorem/-:at-f  ipfum  ' , metienijellnquat  fe  minori  • 

•y.ty-  rtpfum/Omctieni  f et, ntjual  unitatem  f*. Quoniam  igitur  i ipfum*  .p 

> metitur, ipfum (fmcttturyigiturcr' ipfum I {metitur :mctitur autem  A /..d.  « 

er  tofum  f-  -,cr  reliquum  igitur  a j metietur.  At  • /ipfum  * » metitur, • igi 
tur  ipfum  * • metietur : metitur  autem  & totum '>,cr  r.hquum  igitur  > , metietur.  Ati  e ipfum  />  mt 
tilur , C r > igitur  ipfum  /?  metietur, mrtitur  autem  c r totum/-, ct  reliquam  igitur -o  metietur  unitate, 
numerut  extllens,quod  eif  tmpcfiibile.  Igitur  ipfot  *,nullutnumerm  metietur.  Igitur  *tQ- 

primi  admuicemfuntiquod  demonjlrare  oportebat. 


Euclid.ex  Camp.  . tropoptio*. 

Ropofitis  duobus  numerisadinuicem  compofitis,maximu 
numerum  communem  eosnumerantem inuenirc. 

CORRBLARI  VN, 

V nde  manifeftum  eft,  quia  omnis  numerus  duos  nume 
ros  numcrans.numcrac  numerum  maximumambos  numerantem. 

Campakvs.  Sint  duo  numeri  compofTri  abdCcd, minor  cd, quia  ergo  numerat  eos  comma 

nirer  aliquis  numerus  per  diffinitionem,  uoioinuenire  maximum  a e b 

numerum  eos  communirer  numeranrem.Secundum  modum  & fimi  litu-  c ...... f".  d 

dinem  prions.minuo  minorem  de  maion, quoad  potTiim.uidrhcet  eddea  b , S.’  Iit  R " 

refidu  um  e butemij  c b de  c d quoad  pofliun,&  fit  refiduum  f d,«C  quia  Inuus  dunm  urio  non  pt> 
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teft  fieri  infinitieS  per  ultimam  pctiiionem , nec  poieft  etiam  ad  unitatem  pentenirc  in  propolito 

perpnccedcmcm.quiatuncelfentnumcripiopofiticontiafeprimi,  a e b 

quod  eftconrrahypoihefimfiturciimdetTaxcrofdexeb  quoadpo  c f...d 

tero, quod  nilul  fu  refidu  um:dico  tunc  fdeffe  maximum  numerum  g .... 

numerantem  a b Si  c d.Quod  enim  numeret  eos, pater  per  penultimam  & antepenultimam  con- 
• eeprionem, alternarim  quoties  oportuerit  repetitas, ficui  in  dcmonftiationeconucrfpprfccden(is« 
N umerat  emm  f d,e  b.quia  ciitn  ab  ipfo  detrahitur  quoad  potcft.nilnl  ht  refiduum.ergo  & c f per 
penultimam  coceptioucm.igitur  Sc  c d perantepenuhimam.quare  fiiaepei  penultimam, igitur 
fiC  a b per  antepenultimam.  Quod  aurem  nullus  maiorfd, numeret  a b,&  c d.ltc  patet, Si  emm  lie 
ri  poteil.fit  numerus  gmaior  f d, numerans  utrunqt  duorum  numerorum  abflee  dtquia  igitur  a 
numerat  cd, numerabit  per  penultimam  conceptionem  a e, & quia  numerata  b.numerabii  per  uT 
timam  f d , maior  uidelicet,  minorem:  quod  elitinpollibiie . Ex  hoc  fecundo  procctlu  bquet  cor, 
relarium.  . . 

Euc lii.  ex  Zam b.  Problema  i.  Vropofitio  i. 

Duobus  numeris  datis  non  primis  adinuiccm,maxima  eorum  com 
munem  dimenfionem  inucnirc. 

T H EO  N ex  Zamb.  Sint  Juti  lini  numeri  non  primi  adinuiccm,a  fitjyfi:  oportet  Um  ip/onim  • 
fiejy  fi, maximam  dimenfionem  inunire.Si  quidem  > fi  ipfum  * fi  metitur, metitur  uutem  crfeipfum.  Iff‘ 

luryfi,ipforumyfity<efeommunisdimenfioeli,a-mamfeftumillquodma  fi * 

xima.nuUut  enim  maior  ipfo  y fi  Jpfumy  fi  metietur.  St  autem  y fi  non  metitur  fi y 

ipfum  * fi,ipforum  «iscrr  fifubUto(per  prima  feptimijfemper  minore  ama  fi '••••■ 

lore, fumetur  numerus  aliquis  qui  metietur  procedentem , unttut  quidem  non  fi ..../..  y 

fumetur.  Si  autem  non, erunt  ‘fitjyfi  pr:miadinuuem,quod  non  fupponitur.  Sumetur  aliquis  rwmerut 
igitur  qui  metietur  precedentem,tj  y fi  quidem  ipfumafimettens.lperpnmamfeptmi)  relinquat  ft  mi- 
norem « >;a  i au' em  ipfum  t fi  metiel, relinquat  [e  minorem  y/,cry{  ipfum  a ■ metiatur . Quom.m  igitwr 
0 f ipfum  a • metitur, CT  - ■ ipfum  fi /metitur  ligttur  e f ipfum  fi /metietur, metitur  Q-frtpfum,  cr  toti  igi 
tur  y fi  metietur.  Aty  fi  ipfum  f.  metitur, /igilurtplum  fi  * metiturtmetitttr  autem  cr  * ‘figitur  crto 

tum  fiametielur, metietur  quoque  ipfum  > fi, igitur  y/ipfos‘fi  cr  > fi  metitur.  fi 1 ■ • • • * 

Igitur  > /ipforuin  'te  fi  c r>  fi  communit  dtmenfto  eft.  Diro  enim  quod  c r maxi  » . . . 

ma,fi  y/ipforum‘ fitjyfi  non  eft  maxima  communis  menfura,metieturipfos  fi /..  y 

• fi  cr  > fi  numeros  aliquis  numerat  maior  exi/lensfipfo  y /metiatur, efloa; ».  Ef  quoniam  • ipfum  yfi,ej 
y fi  ipfum  f > metitur, cr  » igitur  ipfum  '•  meti tur.  Metitur  autem  cr  totum  * fi,  j teltquum  igitur  a . me- 
tictur.1t  a > ipfum  *! metitur, er  • igitur  ipfum  fi  /metieturimetietur  autem  cr  totum r fi,  cr  reliqui < igi 
tur  y /metietur, maior  minorem, quo  I e/f  tmpoptbile.  Igitur  ipfot  « fitjyfi  numeros  numerus  non  metie 
tur, maior  exifteni  ipfo  e/.  Igitur  y/ipforum  • fi  cr  > fi  maxima  e/l  communit  menfura : quod  oportebat 
facere. 

CORRELAR1VM.  Zxboemamfeflumefl.qubdftnumerm  binos  numeros  mctitur,jmaxi- 
mam  communem  eorum  dimenfionem  metietur. 

Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  j. 

I Ropofitis  tribus  numeris  adinuiccm  compotiris  ,maximum 
I numerorum  cos  communitcrnumerantiuminucnire. 

Ccupakvs.  Priufquam  hanc  tertiam  conclulionenidemonftremus.demotl 

j frrandum  arbitramur  ipfius  antecedens, uidclicei  propofitis tribus  numeus.qualu 

terporerimuscenificarean  ipfi  fintadinuicemcompofiti.  Sint  itaque  tres  nu  a 

racri  a bc.de  quibus  uoloutdere  utrum  ipfi  lint  adinuiccm  compofitfpcr  pn-  b 

mam  iqiturinquiro.anduo  primiquifunta  dcbfinr  adinuiccm  primi,  quod  c ... 
filic.non  eninra.b.c.adinuicemcompofmper  diffinitionem.  Sl  autem  a &’  b funi  adinuiccm 
compofin,  fit  peT  pnccedentem  d maximus  numerus  eos  nu-  . 

raemns,c|iiilinumeratc,eruniperdi(finiiionem.a.b.c, adin-  a d .... 

uicemcompoliti.Siautemnonnumeratipfum,fedipfic8Cd  b c,. 

quidem  luntcontralepnmi.non  erunta.b.c, adinuiccm  com  t .... 

pofiri:namquicunquenumerarereos,numeraretetiamdper  c 

corrcUiiumprjccdcntis.fictpclTcmd&ccompofiri.quodert  C 

contra 
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(antra  hypothefin.Si  lutem  c&d  funt  compofiti , erut  etiam 
a. b. e, adinuiccm  compotiti. Sit  enim  per  pnemiflim  e,  maxi- 
mus numerans  e & d, qui  etiam  per  penultimam  conceptio- 
nem numerabit  a 8i  b.quarepcr  diifinuionem  a b e, funt  adin 
uicem  eompofiti.Simili  quoip  modo  fcierar.propofids  quot- 
Ubet pluribus  quam  mbus.an omnes  finradinuicemcompo 
fiii.  Propoiitis  itaqt  tribus  qui  funt  adinuiccm  copofid , qui 
etiam  finta,b,c,itoIo  inuenire  maximum  numerum  numeri 
rem  omncs.Sumo  fecundum  doctnnatn  prf  milff  ,d  maximu 
numerltem  a & b, qui  fi  numerare,  ipfe  eft  quem  quxrimus: 
atioqui  percorrelarium  prieecdcntis  fequeretur  maiorem  nu 
merare  minorem. Si  autem  non  numerat  c,  erut  tamen  c6(  d 
adinuiccm  compotiti  perhypotheiin  S£  correlarium  prxccdc 
fis  8C  diffinitionem;  fit  igitur  maximus  eos  numeris  e,  dico  e 
eifc  maximum  numerantem  a.b.c.Quod  enim  cos  numerer, 
patet  per  hanc  ultimam  hypothefin.qu*  cftipfum  effe  maxi- 
mum numerantem  c & d,8c'  per  penultimam  conceptionem . Etquod  nullus  eo  maior  numeret 
eos.fic  patetifit  enim  fi  poteft  fieri,f  maior  e.qui  numeret  a b c.qui  ciim  numeret  afic  b.numerabit 
per  correlarium  pnrmilfx  d.&t  quia  etiam  numerat  c, numerabit  per  idem  corrdanum  c, maior  ui 
deluet  minorem. quod  eft  impolfibile.Non  erii  igitur  numerus  aiiquis  maioi  c , numcians  a b c: 
quod  eft  propofitum. 

Campaki  «Milio. 

Simili  quoque  modo  inuenietur  maximus  numerus, numerans  quollibet  plures  inbus  adin- 
uiccm compofitos.  Vnde  non  oportuit  Euclidem  de  pluribus  tribus  hoc  docere, quia  idem  eft  mo 
dus  Si  ars  in  tribus  Si  pluribus. 

Ex  ultimo  autem  huius  demonftrationis  proccfTu.pofiumus  etiam  iftud  correlarium  huic  ter 
lix  condufiom  ad  iiccrc. 

catiiuiim. 

Vnde  manifeftum  eft  quod  omnis  numerus  numerans  quorlibet  adin  uicem  copofttof,nttme 
tat  maximum  numerantem  eos  omnes, & edam  maximos  numerantes  binos  Si  binos  eorum. 

Etulid.cxZemlt.  Problema  i.  Propofitio 

T ribus  numeris  datis  non  primis  adinuicem,maximam  eorum  com 
munem  menfuram  inuenire. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  dati  tres  numeri  non  primi  adimueem  « t y, oportet  ism  ipforu  * t y,ma- 
ximam  communem  dmcnfione  inuenire.  Sumetur  ip fotum  * (.maxima  comunit  menfuru  -'.(per  i frpU - 
mi. ) lam  ipfe*, ipfum  > aut  metitur  aut  no  metitur, metietur  pnmum:met:lur  autem 

ipfos  cr  « (.  Igitur  a!  metitur  ip/os « (y.  Igitur  *,  ipforu  « ( >, communit  dimenfio  eft.  « 

D ico  iem  quod  cr  maxima.  Si  autem  * ipforum  «O  non  ejl  maxima  communis  me-  A 

fure, metietur  ipfos  e ( t, numeros  aliquis  numerus  meior  ipfo  a.  Metietur,  cr  ejto r .... 
Quoniam  enim  ■ metitur  ipfos  * ( >, metietur  igitur  cr  ipfos  « (.Igitur  c ipforum  « «* . . 

(.maximam  eommunem  menfurem  metietur, ( per carrclerium  fecunde  fepcmi.jp  «... 

forum  autem  « (pmxxima  communis  menfuru  ejt  /.  Igiiur  y ipfum  * metietur , meior 
minorem.quod  ejl  impoftibtlcfpcr  conjtruftioncm.  )lpfos  igitur  -Ay  numeros, numerus  aliquis  non  mt- 
tietur,  meior  exijlens  ipfo  e.  igitur*  < ipforum  * A y, maxima  communis  dimenfio  eft.  Non  metietur  iem  / 
ipfum  >.  Dico  quod  primum  * er  y.non  funt  primi  adinuiccm.  Qgoniam 

enim*fy,(perhypothelin)nofuntprimiadinuicem,metieturcos  aliquis  * » 

numerus.  At  ipfos  *fy  mcticm^mctietur  cr  ipfos  «(,C7  ipforum  • ( ma-  ( 

ximem  menfurem  * metietur  ( per  corrclenum  fecunde  feptimi. ) M etitur  

eutem  cry.lpfos  igitur  * y numero  i , numerus  aliquis  metietur : igitur  * / 

Cr  rjionfmt  primi  adinuiccm . Sumetur  (per  i feptimi}  igitur  ipforum 
«t  ypnexime  eomunis  menfuru  scr  quoniam  • ipfum  * metitur, et  * ipfot  f ... 

* (jnttitur , cr  i igitur  ipfos * ( , metitur.metitur  autem  cr  r.  Igitur  > ipfos  * f y,  metitur . Igitur  > ipfo- 
rum • A y, communis  dimenfio  etl.  Xyicoautemqubdcrmaxima.Siautem<ipforum*  A j .non  e/i  ma- 
xima menfure,  ipfos  a f y numeros  metietur,  aliquis  numerus  meior  exifttns  ipfo  yitrfiafur.c’  ejto  {. 

Et  quoniam /ipfos*  A y metitur,  cr  ipfos*  Cmetitur,  cr  ipforum*  A,  igitur  eommunem  maximam 
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menfurainmetirtur(percorreUr:um  fceundefeptimi.)lpforwn  aut em 
m fi,maxima  communis  menjura  cjl  . Igifur/ipum  d metitur:  metitur 
tutem  e ry.  Igitur  {ipfos  d y, metitur  er  ipforum  * y , ««imam  coni- 
taurum  menjuram  metietur  (per  Hem. ) At  ipforum  d y, maxima  com- 
munu  menfura  eji  < Igifur  / ipfum  • metitur,  maior  minori  m , quod  cjl 
impofiib.le.  Ipfos  igitur*  fi  y, numeros  numerus  aliquis  non  metitur  ma 
iorexijlens  ipfo  •.  Igitur  > ipforum  * fi  y, maxima  communis  dimenfio  ef  quolfecijje  oportuit. 

COKKCLARIV  M. 

Proinde  manifirftumrft.qudd  fi  numerus  aliquis  tres  numeros  metitur , mnximam  eorum 
communem  dimcnlionem  menetur.Similtter  autem  SC  pluribus  numen*  datis  non  primis  adin- 
«uem  maxima communisdimenfiotnuenietur SC correlarium  fucceder. 

E»c  UlexCtmp.  Propofitio  4. 

Mnium  duorum  numerorum  in£qualium,minor  maioris  ^ 
i autpars,autpartcs. 

CmpxKvt.  Sint  duo  numeri  a & b.b  minor, dico  quod  b eft  pars  uel  para 
I tesa.3utenimb  numerata , autnonift  numerat,  pars  eius  eft 
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per  Jiitnmionem. Sinon numerat  ipiiim.aur  ergo  funradinuiccm  pnmi.aur 
itonifinon  funtadinuicem  prtmi, habebunt  per  dtftinitionem  partem  comtnu 
nem, quir  quoties  fuerit  in  b tot  partes  a dicetur  cfteb  per  diffinitionem:  ii  au- 
tem fuuadinuicem  primi  jquia  tamen  omnis  nuinei  i pars  eft  unitas  ab  ipfode 
nominaia.patet  idem  per  unitates. 

Euelid  ex  Zamb.  Theorema  1.  Tropoflib  4. 

Omnis  num.trusjomnis  numeri  minor  maioris  aut  pars  eft.aut  parte*. 

T H Ii  O N ex  Zamb.  Sint  bini  ntsmeri  * f >yty  fit  miner  fi  y.Dico  quod  fi  > ipfius ',aul  pars  efi  aut 
p irtes.  Ipfi enim  ■*  fi  !,aut  primi  adtnutcem  funi, aut  non: fuit  primum  « fi  y,  pri- 
mi aJinuicem.  Diut/o  etenim  fi  y in  eu  que  in  ipfo  funi  unitates, erit  unaquaque 
Unitas  earii  que  in  fi  y, pars  aliqua  ipfius  - : proinde  partes  fmt  fiy,ipfus*.  No» 

/inr  jutrui  ipfi  a fi  y, primi  aiinuicem.  I am  fiy  ipfum  * aut  metitur , aut  i on  meti- 
tur. Si  quidem  igitur  fiy  ipfum  « metitur  pars  eft  fiy  ipfius  «.  Si  autem  non,  fuma- 
ttsr  (per  fecundam  feptimi)  ipforum  * f*  y,  maxima  communis  menfura,  /itj  d. 

Diui  fjftirs y in  equa'cs  ipfid,boc  eflfi  ','/©•/>• Ei quoniam  A ipfum  « meti- 
tur, pars  e/i  d ipfius  ‘■■.equulis  autem  efi  d mieuif  ipforum  fi  v/cr/>:cr  unufquifq;  igitur  ipforum  fi  >, 
Sio-ir, ipfius  ■ efi  pars  Qu  ire  partes  eft  fiy  iptius  *.  Omnis  igitur  numcrus.omr.is  numeri  n.mormaio 
rts  aut  pars  cjl  aut  partey.quod  dcmonftrare  oportebat. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  j.  ___ 

pjgj  I fuerint  quatuor  numcri,quoru  primus  tota  pars  fecu- 
di  quota  tertius  quarti,  erunt  primus  & tertius  pariter 
accepti  tota  pars  fecundi  & quarti  pariter  acceptorum, 
quota  primus  fecundi. 

jji  Ca mpa Nvf.  Voles  Euclides  hos  libros  de nume  a c...... 

^ris  aliquo  prxee  detium  non  indigere,  fed  per  feipfos  b ....  d ... 
ftare.parrem  eius  quod  propofuir  per  prim  i quinti  de  quantitatibus  in  genere, proponit  per  hanc 
quintam  Inuus  reprimi  de  numeris  Sint  igitur  quatuor  numeri  a b c d.fircpb  tora  pars  a,  quota  d, 
c:dico  quid  b Si  d pariter  accepti  funr  tora  pars  a &'  c pariter  acceptorii , quota  b eft  a:  diui  fis  enim 
m St  c fecundum  quanrirarem  b &C  d.argumenrare  ficur  in  prima  quinti  erit  emm  ut  totidc  fmr  par 
res  a.quor  c per  politionem, & ut  aggregatum  ex  prima  parte  a & prima  c,fir  (quale  argtegato  ex 
b -X  dtlimilirer  quorp  & aggregatum  ex  fecunda  parte  a fecuda  c ,6C  quta  bxc  aggregatio  totie* 
poreft  fieri  quoties  continetur  b in  a, fequirur  ut  numerus  (qualis  aggregato  ex  b & d, toties  conti 
neatur  in  aggregato  ex  a & c, quoties  b continetur  m arquarecoii.ftat  propofitum. 

Eucltd  ex  Zamb.  Theorema  j . ^f^ofitio  5. 

Si  numerus  numeriparsfucrit,&alrcr  alterius  eadem  pars , Sfutcr* 
c{ue  11  rriufquecadcm  pars  erit, qux  unus  unius. 

THEONtxZ  imb.  Nummis  enim  *, numeri  eflo  psrs,<y  ulter'  alterius « f eadem  pars,qux  efi 
* ipjiut  A ?.  Dico  quod  uterque  A pars  eft, quso’  9 

*ipfw 
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•Jpfiusty.  Quoniam  enim  * part  efl  ipftus  f y,tade^  pari  eft  r ipftus quot  . • 

igturfunt  in  i pfoA  y numtri  equales  iplius  *, tot  funt  ertnipjo-,  numeri  e- 
quales  ipji  Dtuidatur, inquam/ y in  equulis  ipji  «,/ioc  ejt  d ter»  y,CT'f  i. 
in  equales  ipfi -ejioc  eft' >,ey*  ferit tam  repulit  multitudo  i p forum  .*  « cr 
* yjmultitudwi ip forum  - 0 er  ■>  /.  E/  quoniam  repulit  tjl  d « ip/i  - jCr  > / ip/i  r,igitur  fo"'  funi 

equales  Idpropterea  enim  « v ip/f  a eyi  epulis, er*  l ipfi  ■ tipfi  igitur  ■ y ) ip/ir  a / epulet  funi.  Quot 
igitur  fune  ipfo  f-  > numtri  equales  ipfi  ‘pot/unt  cr  m cr  > / epulet  ip/i  Quotuplex  igitur  eft  ( 

> ip/im  *,totuplex  eft  cr  uterque  ttyey  ‘/.utriufp  Que  igitur  part  eyi  ■>  ipftus  j },e aiem pars  e/i 

cruterp  */,utTtufq;  tycr '.'quod  oportebat  a,monftrure.  1 ’ 

Euelid.ex  Camp.  Vropofitio  i. 

I fucum  qua  tuor  numcri.quoru  primus  tota- partes  fecum 
^icJuota:  tertius  quarti,  erunt  primus  & tertius  pariter  ac- 
1 cepti  totp  partes  fecundi  & quarti  pariter  acccptoru.quote 
p primus  fecundi. 

Campa-*»*.  Qjiod propoiuicprxmilTadcparre, proponit  a < 

ifiadcparrtbus.Sinr  itacp  ut  priusquatuor numen. t.b.c.d.liiqt  b....  d 
ut  b fu  tot  & totx  partes  a, quot  & quotx  d eu  cidico  quod  b &.  d g 

par  ter  accepit  ctunt  tot  Sd  toix  partes  a flte  pariter  acceptorum, 
quo:  dc  quotxbcfra.  Uicoautem  tor&  totas, quia  parttum  p!u-  h..  * |<- 

ralitas  duobus  numeris  dirimitur, quorum  alter  numerator  dici- 
tur, alter  denominator  tureum  dicimus  tres  quin:x, ternarius  numerat,  quinarius  denommar 
Qttta  luitur  b eri  partes  a.fir  ut  linr  partes  eius  numetatx  ab  h& denominant  .i  k.eiitmltmtiiter 
per  politionem, d partes  c numeratxab  Ii  a:  dciioniinatxa  k.  \ na  uaqi  patrium  b (it  e 6C  una  par 
tiuin  d fit  f.eiirrp per  liypotlielin.e  pars  b denominata  ab  li.St  pars  a denominata  a ’k  Similiter 
quotp  & f erit  pars  d le.undu  h.&  pars  c lecundumlc.  Compotitus  n t.ur  ex  e dc  f Iit  » erttqi  per 
prxmilfam.g  pars  b U d pariter  acceptoi  um.iecundum  h.itemcp  per  eandem  erit  par.  adC  c pari- 
ter acceptorum,  fecundum  Ktquare  per  ,6  diriinitionem.cium  b & d pariter  accepti  partes  a Sc  c 
patiter  acceptorum  numeratxab  Ii  tsldenominaix  ah, eo  quod  eorum  communis  parseltumi 
noris  fecundum  h & maioris  fecundum  K,&  quia  fic  erat  b,a,  coiiiiatpropolnum  B 
Campa  ut  annotatio.  fores  autedf  pcrhanc&  prxmilliim,quodpiO|  oiiitdeqiiatuornume 
ris.ad  quotlibet  numeros  ampliare, quod  fi  quotltbetnunieri  minor esad  totidem  maiores com 

paientui.luermtqtlinguli  linguloruiotapaisautpartes.quotauelquotxprimusfecundi  erunt 

quoqt  omnes  pariter  accepti  tota  pars  autparies  omnium  patiter  acceptorum , quota  ucl  ciuotx 
primus  lecundi, quod  facileprobatur  per  hanc  &’  prxmulatn, quoties  oportuerit  repetitas  Et  Ii 
crederemus  eife  intentionem  Euclidtsaffumere  ex  prius  demonriratis , aliqua  ad  demonftrario- 
nem  eorum  quj  hic  proponit.exu  quum  facile  dcmonriraflemus  hanc  fext.un.  Nunc  aure  quia 
uidetur  oppofitum  ( aliter  enim  luperuacue  propofuiifet  multa  de  numeris  qux  dcmonftrata 
funi  in  quinto  de  quantitatibus  in  generejnecelfeliabuimus  propriis  uti  demonftrauonibus  tan 
quam  ex  pnoi  ibus  nilul  lumentes, lolis  huius  feptimicomenti  pnncrpi|s:propter  quoddk  peri 
tionesdf  communes  animi  conceptiones, piopohto  propnasnoniiKonucnieuter  hums  feptimi 
principio  appol  uimus.  r 


Euelid.ex  Zamt.  Problema  4.  Trcpofuiot. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit.&aJteraltcriusctrdcrn  partes,& 
uterqtutriufcp  ctrdcrn  partes  eruut.qua:  unus  unius. 

THHONex  Zamb.  Humerus  enim  « d, numeri  > efo  partes,  rj  ulter  * •,  « . ......  u 

dlteriiu  ferdem  portet, pie  * £ tpf  u« Diro  quod  cr  uterq;  *t(yJ  ..irfriiifc  

1,  f,trdem  partes  funt.qurefipf itu  >. Qgcnta  enim  quales  partes  eft  * tipf tus  Jt 

>,eedcm  partes  ejl  cr  / • tpfiut  t':quot  igitur  partes  funt  in  ipfo*  / ipftus  >,lot  f. ........... 

partes  cr  ind\,ipftw[.  Dividatur  quidem  • t in  partes  ipftus  e, boe  ryi  * * cr  « 
f.neeno  f . in  partes  tpfusf,hoe  efl  r ftCr  » Er„  multitudo  ipforu  « f.  equalis  multitudini ipforu/ 
’;cr  1k°mm  1uMl1  P"<  'I1  * *#*  Stato  pars  efl  erri  > ipfus/tqualtt  igitur  pars  tft  « . ttfM  r, 
talis  pars  e/i  et  uterp  a ■ gr  ri  i utriufp  yj.  Id  propter  ea  cr  qualis  pars -b  ipftus  r, talis  pars  efl  cr  uter - 
que.Acr»  sutnujq;  yj.  Quales  igitur  partes  funt  * 'ipftus  y, tales  partes  fuit  et  utero- -fer-’  ..turi- 
ufpaey,,  :quod  oportebat  demonflrare.  ’ 
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Euclid.cx  Camp.  Propofttio  7. 

I fuerint  duo  numeri  quorum  unus  alterius  pars , detraha- 
tur^ ab  ambobus  ipfa  pars.crit  reliquus  tota  pars  reliqui, 
quota  totus  totius. 

Camp «hvi.  Qrtod  proponithic  Euclides  de  numeris, propofuit  g 
fuperius  in  quinta  quinti  de  quiritatibus  in  gcnere.Sitita  ut  quota  pars 
eft  totus  a totius  b.totus  (it  c dettaftus  ab  a,d  detrafti  a brdico  quod  rota 
erit  erefiduus  a f refidut  b, quota  eft  totus  a tonus  b,&  hrre  eft  quali  con 
uerfaquinnr.  Sit  enim  per  pettnonem.e  tota  pars  g, quotae  eft  d.ernqi 
per  s.tota  pars  a compotiri  ex  g fli  d, quota  c.  drquare  & quota  eft  a.b:igi 
rur  per  fecundam  concepnonetn  coni  politus  ex  g&  d eft  aqualis  brdem 
pto  itaq)  abutrotp  nuniero.d.eritg  squalis  f, quare  erit  e tota  pars  f.quo- 
«a  eft  a.b.tota  enim  erat  e.grquod  eft  propofitum.  b 

f d . ... 

Euclid-ex  Zamb.  Theorema  f.  Propofttio  7.  a 


t.  ...c.. 

Si  numerus  numeri  pars  fuerit  qualisablatus  ablati,&  reliquus  reli- 
qui pars  erit  qualis  totus  totius. 

THEONei  Z-rmt.  Numerut  enim  - # numm  >spsn  eSo.qualis  ablatus  « * ablati  t /.  Diro  pii 
Cf  reliquus  > i reliqui /d  eadem  eft  pars, qualis  eft  totius  - a totius  ’ *.  Que  Iis  enim  pari  eft  « > ip/ius  > /, 
Idhs  peri  e/lo  cr  • ( ip/ti tS  >•.  Et  quoniam  qualis  peri  eft  - • ipfius  yf,talu  pari  eft  cr  • * ip/ius  r ‘, quatit 
Igitur  pari  eft  - > ipfius  > /da/n  e/l(prr  j feptimi)cr  - /i  ip/ius  QijjIii  autem  pars  eft  « > ip/iui  > /.ta- 

lis pari  fupponitur  < / ip/ius  , /.  Qjalii  pan  igitur  ei!-f ip/iu»/«, 

talis  pars  t/l‘S  ipfius  >S:ig  tureA,utriufq;ip/orumu/cnSea'  ....  ■* 

dem  pan  efttequahs  igitur  rft / "ipfir  SXommunis  aufrratur  y f.  »....  < ..  ( 

Reliquus  igitur  » -pretiquo  f S eft  equulis.  Et  quoniam  qualis  pars 

eft  « . ipfius  1 /.talis  pari  e/l  > d ip/iui « >,equaiis  autem  eft  • > ip/a/ «*, qualis  igitur  pari  eft  « 1 ipfiu  > /. 
talis  pari  eft  cr  1 fip/ius/  at. Srd  qualis  pari  eji « . ip/ius  > /,fa/ti  peri  e/l  cr-  * i p/ius  j-  Aqualis  igitur 
pari  e/l  • * ipfius/  -t.ta/is  pan  e/t  cr  « # ip/ius  > -*.Et  rr/ifluui  igUur  > (.reliqui  /Stolis  eft  pars, quatit 
totus totius  > S;quod  oportebol  demonftrare. 


E uclid.ex  Comp.  Propo/ifio  S. 


1 a duobus  numeris  (quorum  alter  alterius  partcs)propo 
litispartes  illae  fubtrahantur.erit  reliquus  reliqui  caedem 
partes  qujceft  torus  totius. 

C a mpa  svs.  Hsrc eft quaficonuerfafexrar.urfifir quor & b 

quota?  partes  eft  torus  a totius  b,tor  & rota?  c deti  atflus  a,  b,  ad  f . . . d 

detralti  a b.crir  e reftduus  a, tot  & torar  partes  f reiidui  b.quor  & quotx  eft  a b.Sit  a 

enim  g una  partium  a,&  h una  partium  c.entip  propter  hypothefin.g  rora  pars  e. . c . . . • 
a, quota  h,c,&  rota  b, quota  Ii. d: detrahatur  hd  g,&  remaneat  k,eritipk  per  prar-  g . . k. 
milfam.tora  pars  e,quorag,a,&  rora  f per  eandem.quorag.b:  quia  igitur  e&f  n.. 
habent  partem  communem  quj  eft  k, erit  per  \6  diffinitionem,  e partes  ftor  qui- 
dem quota  pars  eft  K,e,&  torx, quota  eft  K,f.&  quia  tot  & totae  erat  a,b  patet  propofirum. 

E uclid.ex  2umb.  Theorema  6.  Tropofuio  g. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit  quae  ablatus  ablati.& reliquus  reli- 
qui,eerdem  partes  erit.quac  totus  totius. 

THEON»  Zamb.  N umerus  enim  « /, numeri  > * partes  eflo,  que 

ablatus  •<  \,ablali>/. Dico  quod  reliquus ' Cpreliqui/Seedem  partes  eft,  > / . . . * 

que  totus « ( totius  > <*.  Ponatur  enim  ipft  « f equulis  * 0,que  igitur  par  . • ’ .0 

le i eS  * t ip/ius  > * peedc  portes  eft  cr  « 1 ipfius  > /.  Diuidatur  quidc  » 0 in  ip/ius  > Spartes, hoc  eft  * *&■ 
« 0 C T « 1 in  ipfius  '/partes, hoc  e/l « » ©■  * iperit  outem  e qualis  multitudo  ipforum  « « C7"  - * multitudini 
ipforu  • » cr  » SCT  quonia  qualis  pan  eft  en  ipfius  > S, talis  pari  eft  cr  * x ip/?K»  > fimaior  autem  eft  > S 
ipfo ' /.maior  igitur  eft  et  > « ipfo  » \ponatur  ipft  « » e qualis  t> «.  Igitur  jnoiis  pari  eft  e a ip/ius  'S,talis 
. pan  eft 
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ptrl  ipflitt  >/:©”  irrUiptm  igitur  » -(per  7 fipt  imi,  reliqui  f d eadem  part  eft  ficui  Iclm  » • f0- 

tim  > *.  Rurfut  quoniam  qualis  pars  eft  • > ipfiut,*  talis  pars  cHcr>*  ipfiuf  , /,muior  Mi  eft,  A ipfo 
f /.uuior  igitur  eft  cr  * -ipfo . >,ponaturipfi . a /jmln « rQu-i/iJ  igitur  p-rsr/i»  a ipfim, /.talis 

pirs  rfl  CT'’  ipftus,  /,C7  reliquui  igitur  'i( per 7 feptimi)reliquif/ cudi  pars  4 

rft,qu‘totUI.  'lotim,  /IpJtmtMem qaoder  reliquus  “ .reliqui/  /eadem  y.  J 

pjn  rfl, qualis  totut » « totiwt'>:crutrrq;  igitur  /*»  cr»  -'(per  ; feptimi)ipfius 

* fe‘dem  purus  tft.qut totut » « totius  , /.  A ejuu/is  uulr m eft  ut rrj;  fimul  m « > 

C7-'  -'Ip/fi  '.At*  .spftA  *,&■  reliquus  igitur*  i, reliqui  f/  etdem  partes  eft, qur  totus « i totius.  A' 
quod  oportebat  demonjirare. 

luelid.nCmp.  Propofitio  9. 

; I fuerint  quatuornumcri,quorurn primus  ftreudi  tota  pars 
i quota  tertius  quarti,cnt  permutatim  tota  pars  aut  partes 
| primus  tcrtij.quota  pars  autpartes  fecundus  quarti. 

3 - ^'AMPAt)v'-  Sitaprimusrotapatsbfrcundl,quo:acrertiusdquarri:ITnr!n 

a dx  b minores  c6fd:alircr  cn  i m effer  cconticrfoci  quod  b d 

jT?PJ”,r:®jC0  qu°d  quora  pars  ucl  partes  cfta,e,ioia  ucl  tor*  a . . . c 

rftb.didiuidanturenim.b  quidem  faundum  quantitatem a,d uero  fcriidumc.etuntqtpetprx- 
irnrcm  hyporhefin,  ror  partes  b.quot  d:8i  quia  unaquatep  panium  beft  aqualis  a,&  unaqujm 
U-.e.eftautrma.r.parsaur  panes  per  prxfenrcm  hyporiielin.Si  per  quanam  huius,  eiii  uuaqurm 
pamum  b fusnomparisex  parubus  d utprima  prima-  fecqndmlicq;  de  t arens  rota  pars  aur  par- 
tes quota  ucl  quota-  eft  a.r.pcr  jigirur  uel  s fub  difiumflionequones  opor  luent  repeutas.ent  to- 
ta pars  aut  panes  b.d.quota  uel  quota  eft  a,c:quod  eft  propofitum. 

tuelid.ex  Zamb.  Thrcrtma  7.  Propofitio  9. 

V‘  numerus  numeri  pars  fucrit,&  alter  alterius  eadem  paTs.&T  u/cid 
fim  qualis  pars  eft  ucl  partes  primus  tert^eadem  pars  erit  uel  partes  fe- 
cundus quarti. 

THE  O N ex  Z umb.  Numerus  enim ‘numeri  A,eflo  pars,  cr  alter  ■>  alteriut  > ! eadem  pars.qualit 
ejt  .ipfim A , .minorem  eflo  . ipfo  /.Dito  quod  cr  uiciftm  qualis  pars  efi  ‘ipfim  / usi  partes.eadern 
pars  e/t  uel  portet  A , ipjiut  </.  Qjoma  enim  qualis  pirs  efi  - ipfim  A >, talis  pars  efi  cr  * ipflus  * f, quot 
igitur  junt  1 n A,  numeri  ‘quales  ip/t  ..tatfunt  cr  in  < /‘quales  ipfi  4.  Dirimatur  a... . 
qstidem  A , in  ipfi*  ‘quales, hoc  eflA.ty.,,cr'{in  ipft  d ‘quales, hoc  eft\/cT  A... . 

•'j , eft  sam  ‘qualis  multitudo  ipforum  A>  cr  e ,, multitudini ipforum  'OetAi-Cr  * 

quoniam  squales  funt  fi*  cr  •,  numeri  e tsnuicem.cr  > A cr  A /numeri, /ibi/nui'  / f 

iemfur,!  e quales, cr  ‘qualis  efi  multitudo  ipforum  A’CT’>  multitudini  ipforum  > J crf /.‘qualis  igi- 
tur pars  eftj  . ipfim . p uc/  partes, eadem  pars  eft.  , ipfim  >/uel  e‘dcm  partes.  ltaq;  qualis  pars  eft  A a 
'P"1 * * P"M,tdlts  pars  eftlprr  1 quinti  cr  sfeptmifcr  «tero-  ( , utriufq;  -/ite/ exdem parles.ta- 

qualis  au rem  eft  . f.  ipf,  ->cr . p »p/i  Qur/if  igitur  pars  eft  - ipfim  a uel  partes, eadem  pars  efttj-A, 
tpltui ' . ucl  ct dem  p*rtcs:quod  oportebat  dcmonjbare. 

Euchd.ex  Camp.  Propofitio  1 0. 

I fuerint  quatuor  numcri,quoru  primus  totx  partcsjfccun- 
di  quota;  tertius  quarti,crit  permutatim  primus  tota  pars 
aut  partes  tertrj  quota  ucl  quota1  fecundus  quarti. 

• C»mp»nv».  Sinrqinfiiornumcii  ut  prius, quorum  fimilirer  minores  finta 

SC  b.urtp  a torxparrcsb, quotae  «ftdtdico  quod  quora  par$aur  a....  b .. 

partes etia.c.tora  net  1017 eft b.d.Uiuidunrur enim minorg; in  e........  d 1. ......... 

partes  illas  qui  fuut  a &;  cierunt^  ptr  prifentc  liypotliefin  tot  partes  a.  quot  e. Si  quia  unaqumn 
ex  panibus  a eft  tota  pars  b, quota  quarlibcr  ex  partibus  ccftd(hoc  enim  Jiabemus  ex  noftrahy- 
potheli ) erit  permutarim  per  prnnilTam.utquota  pars  aut  partes  eft  b,  d.tota  uel  tot*-  ut  una- 
quattpcx  partibus  a ftixtompans  ex  partibus  ciper  quintam  igitur  uel6l'ub  difiu^lioiirquotics 
oporruetitreperitas  erit  tora  pars  aut  partes  b.d.quota  uel  quot*  eft  a.ciquod  eft  propofitum. 

Euclid.tx  Zamb.  Theorema  S.  Propofitio  10. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit,&:  alter  alterius  exdcin  partes,  ft"  ui-  • 

cilTim 


/ 
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ci(Tim  qux  partes  eft  primus  terti]  uel  pars.exdem  partes  erit  & lecuru 

dusquarti  uct  eadem  pars. 

T H E O N f x Zamb.  Numerut  enim  *f, numeri  y portet  efto.cr  diter  d s,alteriut[eadem  e flo  par* 
tcijil  dUtem  * a.lpfo  y d minor.  Dico  quod  c r uiclftim  cptdles  partes  ejl  *h  ipfiut  d >,«1  pars  eade  par. 
f « eft  c7  > tpfhtt  « uel  eidem  peri.  Quoniam  emm  quulei  partes  eft  * d ipfiut  y, eadem  partes  eft  cr**! 
ipfiut  f.quot  igitur  (unt  intpfo*A  partes  ipfitu  >,tot  cr  tnd  ‘ funt  partes  i pfiut/.  Dtuidatur  quide  a.tin 
tpfttis  > partes  (aquales)hoe  ejl  * *CT'  f.  Itidem  j;  d i in  ipfitu  / partet(aquales'jkoc  eft  d ! cr  3 ',erit 

iam  equilis  multitudo  ipforum  * » c r * t, multitudini  ipforu  d < cr  3 >.  Et  yw-  / 

ruam  ijiu/k  par!  eft  «■ip/im  , .eadem  pars  eft  cr  d I ipfiut  fiuictftm  quoq;(pe  r a. .... / • 

precedentem)qualis  pars  f/i * • ipfiut  a 3 uel  partes, eadem  pars  eji  <y  ytpfiu/  

utlcadem  partes. Id  propterea  qualis  pars  eft  » f ipfiut  ! - uel  partes, talis  pars 

ejl  cr  y ipfiut  'uel partes  Quire  qualis  pars  eft*  • ipfiut  d 3 uel  partes, eadem  pars  eft  cr  « IS  ipfiu 1 d • 

uel  eadem  partes(per  dtffirunonem)Sed(per  6 fcpttmi)qualts  pars  eft**  ipfiut  do  uel  partes , talis  pari 

oftenfiueftcr  y ipfiut  f, uel  eadem  pirtes,a"(per  11  qutnti^quales  igitur  partes  eft  cr  • hpftut  «•  ‘liet 
pars, eadem  paries  eftc ry  ipfiut /uel  eadem  parstquod  oportebat  demonflrare. 


Euclid.exCamp.  Tropofittio  ti. 

I fuerint  quatuor  numeri  proportionales,  quorum  primus 
] fecundo  & tertius  quarto  fitmaior.erit  fecundus  tota  pars 
|aut  partes  primi,quota  uel  quotae  quartus  terti]. Quod  fi 
1 fecundus  fuerit  tota  pars  aut  partes  primi  quota  uel  quotx 
quartus  trrcii,quatuornumcros  proportionales  edcconueniet. 

Campanvf.  Sit  proportio  a ad  b.ficur  eadd.fintcpa  &c  maiores.  Dico  quod  quora pars 

aut  partes  eft  b a, rota  uel  rorrcftd,c,& econuerfo.  a c 

Erit  enim  pcrconucrfionem  diffinitionis  fimiltum  b . . . d . . . . 

proportionum, urquones  b in  a, tones  fit  d in  c,&  fi  qua  pars  aut  partes  bfuperfluunt  in  a.rora 
pars  aut  partes  dfuperffuant  in  c.fiiracpcorinearurb  in  a finefuperfluirare  partis, quia  toties  fine 
fuperfluuate  connnetur  d in  c.crit  per  diffinitionem  fimilium  partium  quota  pars  b n.roradc. 
Qjiod  fi  quorieslibet  connnetur  b a cum  fuperfluitate panis, tones  conneturdmc  cum  fu  perflui 
rare  fimilis  parris,  diffimfta  a fecundum  b ut  fuprrfluirare.anp  a c 

efecudumdurfuperfluatf.enttorapar^e  b quota  f,d.  At  quia  ....c f . , . , 

torie;  continetur  b in  dirferenna  a ad  e, quoties  d indifterenna  b d 

< ad  f.erit  per  commune  fcicuam  tories  e in  a quoties  f in  acum  ....  

igirura&bhabeante  panem  communem, fimilirrrc&d,f,firiracp e inb quoties  f ind.itemcpe 
in  a quoties  f in  c,erit  per  16  diffinitionem, b tot  8i  totx  partes  a,quot  & quotx  d c.Si  aurem  quo- 
deslibet  b continetur  in  acum  fuperfluirarequorliber  partium,  a c 

tones  connnetur  d in  c cum  fuperilurtarerohdem  & (imilium  e f.. 

partium, diffinito  a fecundum  b ut  (uperfluar  e,ff  militer  c(e-  b d 

cudtim  d urfuperfluar  f,ent  e tot  & totx  partes  b, quot  & quo-  

tx  f,d.  Sumpta  tra<p  una  ex  ipfis.argumcnrandum  ut  prius, fictp  patet  primum. Secundum  fic.Sir 
b, a, rora  pars  aut  paries, quota  uel  quotx  d,c,dico  quod  enr  proportio  a ad  b.ficur  c ad  d:fi  enim 
eff  rora  pars.conffar  propofitum.  Si  autem  rorx  panes.diuifis  eis  fecundum  partes  illas, patebit  to 
tieselfeb  in  a, quoties  d in  c,&  totam  partem  aut  partes b.fuperfluerc in  a, quota  an  quotx  dfu- 
perfluunt  m c.per  diffinitionem  itatp  eff  proportio  a ad  b.ficut  c ad  dtficip  liquet  totum. 

Hxc  undecima, in  Zambcrro  nullam  habet  refpondentem. 


E Hclid.tt  C amp.  Prcpcfitio  1*. 

Ia  duobus  numeris  fecudumfuas  proportiones  duo  numeri 
detrahantur,  erit  proportio  reliqui  ad  rcliquu  tanquam  pro- 
portio tonus  ad  totum. 

n vi.  Quod  propofuit  Euclides  in  19  quinti  dequanriratibuj  in  b 
gencre,proponir  hic  de  numcris.Vrfi  fit  proportio  totius  a ad  torum  b ficut  c 
aerradti  ab  a ad  ddetrafiuma  b,eriterefiduiaadfre(iduumb,ficuta  adb.Si  a 
emmafitmmor  b.entperprxfcntcmhypotheftn  6C  pcrconuerfiqncm  diffi- 


Ckmv 


C. . . C..  . 
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nitionis.c  rota  pars  aur  parres  d, quota  uel  quorx  cft  a,b:per  7 igitur  ucl  f.erfr  e rota  pars  aur  par- 
tes f, quota  ucl  quotx  cft  a,b.pcr  diftinitionem  igitur  erit  propot  tio  una, quod  b 

cft  propofirum.  Quod  Ha  fu  maior  b.erit  per  prunam  partem  prjmiflx  quota  d , . . f , , . 
pars  aut  parres  b,  a,  tora  ucl  torxd.c.quarepcr  7 uel  s.tora  ucl  rotxcru  f,c,  a 
itaque  per  fecundam  partem  prxmilTx  erit  e ad  f,ficut  aadb,quareconftat  < . . . . e . « , , 
propofitum. 

Campani  atw 0*4*10.  Cedunt  autc  huic, 7 & 8,hxc  enim  fola  quod  ambxillx.conrincr.  Vo- 
lunt aurem  quidam  fecundam  partem  huius  probare  per  19  quinti, redii  hoc  mrederet  Euclides, 
ctim  iftn  proponar  particulariter  quod  illa  uniucr(aliter,uane(iiia  dcmoiirata  in  quinio)  propo- 
fuiiTet  hanc  hic  in  feptimo,S<  quia  iterum  non  demoftranr  eam  (impliciter  per  19  quinu.  At  11  ero 
necmodttm  dcmonftrarionis  illius  potiunt  aifirmarc  ad  demonftrarionc  huius, cum  illa  demon 
ftrcrur  in  quanriranbus  in  genere  per  propomonalitatem  permuratam.qux  infra  demon  It  raiur 
in  numeris.  Exiftimo  aurem, ra  tionabili  ter  conuinciuideiur  Euclidem  (quem  uultum  demon 
ftraronsarithmerici, gratia  decimi, in  quo  fine  numeroru  aliqua  prxcogninonerranftrc  non  po- 
terat, conftat  affumere)idcirco  plurima  eorum  qux  in  quinio  de  quantitatibus  in  genere  demon 
ftrauir,hic  repetere  demonftranda  de  numeris,  quoniam  per  alia  principia  propna  uidelicet  nu- 
merorum, qux  magis  nota  funt  intelleDui  qu.im  ea  per  qux  proce (fir  in  quinto, ipfa  demonftra- 
re  intendit,  principia  enim  quinti  propter  matiriam  quantarum  incommunicantiu  difficilia  funn 
principia  uero  numerorum, magis  ultro  fe  intellectui  applicant  faciliustp  quam  illa.  Egent  enim 
illa  inrcllelhi  magis  difpofito. 

Hxc  fequens  undecima  Euclidis  ex  Zamberro  propofitio.duodccimx 
prxccdcnti  ex  Campano  rcfponder. 

Euclid.exZamb.  theorema  9.  Tropo fitio  »1.  4 

Si  fuerit  ficui  totus  ad  rotum.fic  ablatus  ad  ablatum,  & reliquus  • 
ad  reliquum  erit,  ficut  totus  ad  totum. 

T H E O N ex  Zamb.  E fio  ficut  totus  • fi  ad  lotu  y J,pc  ablatus  * * ad  ablatum r /.  Dico  quod  * 

CT  rcliquut  * fi  ad  reliquum  /»,ejl  ficut  totus » fi  ad  fotum  > A Quoniam  enim  f fi  ficut  * fi  ad  * e 
fic  « » ad  y Aqualis  igitur  pars  efi*  fi  ipfiui  > uel  partes ,cadc  pars  e(l  cr  * » ipfiut  ucl  eadem  \ 1 

partes  reliquuugitur  * fi(per  3 fer  ptimi  )rdiqui{ /eadem  pars  eft  uel  partes,  qua«  fiipputy 

Sxfl  igitur  (per  11  quinti) ficui*  fi  ad/sjic»( ad  yJ-.quod  oportebat  dcmonjlrarc.  * * 

Euclid.exCamp.  Tropo  fi  tio  13.  'g  ’ 

1 fur rinc  quotlibet  numeri  proportiona!cs,quantus  erit  unus 
antecedens  ad  fuum  confequentc, tanti  erunt  omnes  antece* 
dentespanter  accepti  ad  omnes  c5fcquetcs  pariter  acceptos. 

CampanvJ.  Quod  proponit  Euclides  per  u quinti  de  quantiranbus  in  genere,  proponit 
per  hanc  de  numeris.  Vt  (1  fmc  a,b,&  c,d,&  e, f, proportionales, dico  quod  qux  cft  proportio  a ad 

bea  eft  qux  a, c, e, pariter  acceptorum  a....  c . . . e . . b d f.... 

adb,d,fpantcraccepros.Sienima,c,e  fuit  minores  b,d,f,  em  per conucrfionc  diffinitionis  quota 
pais  aut  parres  a b.rora  uel  torx  c,d,&  c.fpcrj  ergo  ucl  per  6 quoties  oportuerit  repetitas, erit 
quota  pars  uel  parres  a, b, tota  uel  rotx  a,c.e  panrcr  accepn  b,d,f  pariter  acceptorfi, quare  per  di  fW 

ninonem.proporiio  una. Si  aurem  a, c,e, funt  maiores  b,d,f, erit  a . c 

per  primam  parrem  n, quota  pars  uel  partes  b,  a,  b....  d ...  f... 

tota  uel  rotx  d,c&  f,e,per  f ergo  uel  tf  quoties  oportuerit  repetita s,erit  quota  pars  uel  parres  b.a, 
tota  uel  totx  b,d,f, pariter  accepti  a,c,c  pariter  acceptorum  : iraq;  per  fecundam  parrem  u,  propor- 
tio a ad  b ficura,c,e  pariter  acceptorum, ad  b,d,f  pariter  acceptos:  quod  eft  propofirum. 

E uclid.cx  Zamb,  Theorema  10.  Tropofitio  is. 

Si  fuerint  quotcunq;  numeri  proporrionalc$,erit  ficut  unus  anteceden- 
tium ad  unii  fcquentiu.fic  omnes  aiuecedctes  ad  omnes  confcquctcs. 


THEOSn  Zdb.  Sint  quotcuqt  numeri  proportionale!  a, ficut  ’ ad  f fle.  ad  *. 

Dico  quod  c&  ficut*  ad  (Jic  funt  <cr>  ad  f cr  ^ Quonu  enmiprr  kypethcfin)efl  ficta  * . . d' 

ad  'fle  y ad  d, quala  igitur  pari  eft  * ipfltu  d uel  partes, cade  pari  etlcry  ipfiut  r uel  p.Tlrs,  ...e 

Cr  (per  j fcpunu)utrrq>  igitur  *,y,utr\u[<£  A,J,eadcpars  rji  uel  eadem  portet, qua  * ipfm  b 

fitil  igituripcr  i ■ quintfijtcut  * ad  njic  * y ai  AS:  quod  erat  demonftrandum.  4 


tuctil 
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ARITHM.  ELEMENT.  EVCLIDIS 


tucUrxCmp.  Propofitio  »4- 

I fuerint  quatuor  numeri  proportionales, perm  utatim  quo  ,4 
que  proportionales  erunt. 

^ C « m p * N vs.  Modum  arguendi  qui  dicitur  proportionalius  permutata, 
quam  dcmonftrault  Euclides  per ,6  quum  in  generc,proponit  luc  demonftran- 
i dum  in  numais.  Vt  fi  fit  proportio  a adb  ficut  c ad  d,crit  permutatim  a ade  ficut 
b ad  d,erit  enim  a maior  b aut  minor  .fimiliter  quotp  & maior  c aut  minor. 

Sit  Itaqt  primo  minor  utroqi.crit  ergo  per  prxfentcm  hypothefin  SC  conuerfionemdiffim  0- 

quonUd quora"  d*?a  9 iu«P  uel  ,o,erit  permutatim  a tota  pars  aut  partes  c,quota  uelquoixb. 
d,quare  per  diffinitionem  proportio  una.  Sit  fecundo  a maior  utroqr.ent  per  pn  ap  ^ 

t ota  u el  natx  fit d^c,  quare  perpud  ,o  tota  pars  aut  partes  erit  b,d  quota  uel  c'u“'* 
fecundam  partem ..  erit  a ad  c, ficut  b ad  d.  Sit  tertio  a maior  b.&  minor  c.crltqi  per  pnmam 

qioITud’ q“o« eft dTqua'rebper 9 uel to quota ud quowcfta  c.rota  ueltowem  b^t«^ 
ninonem  ftaqt  proportio  una.  Vltimd  quoqr  fit  a minor  b.maiorq,  eientqi  ut  tota  pars  aut  par- 

^«r^djs.quotaud  quorxc,a,quare 

mi.b  add.ficuta  ad ..ficip confiat propofitum.Huic autem  cedunt 9 uel  to.quialwrclolaquod 
ambzillx  proponit. 

tucliJ.ex  Imi.  Problmd  it.  Propofitio  14. 

Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerint,&:  uiciflim  proportiona-  1+ 

T H E O N tx  Zmtb.  Sint  ijuumor  numtnproportionalts  */,»', fient « di  fijic  > di  J.Biro  quoi 

er  uutfiim  proportiondlti  erunt  Jicut  ddirjiefidi  •*.  * • • 4 ’ 

Quoniam  etint(per  bypotbefinyfificut  * di  fific  > di  «'.qualis  tgiturpdrteft?  ••••••  • • • 

*ipfiui  fi  uti  pdrtti,cdii  piri  eft  CT>  ip/tus  * uel  ptrtesfper  6 frptuiu.  )Vicifim  igitur  qtidbrptrs  eft  * 
ipfiM , Uti purtei, edic  pari  cft  c r ffip/ws  /ucl  pjrtesCper  pfcpnnu  c 7 to  eia fie.  )Sicut  igitur  • ad  y, 
fic  fidi  *t(per  1 1 quinti)quoi  erat  icmonflrdnium. 

Euclii.ex  Cmp.  Propofino  if. 

I fuerint  quotlibct  numeri  alijcp  fecudum  eorum  numerum, 
omnes  cp  duo  ex  prioribus  fecundu  proportionem  omnium 
duorum  ex  po  Aerioribus,  in  proportione  squalitatis  propor 

^'°Ca  m"f  a^n^s.  Vlodum  arguendi  qui  dicitur  rrqua  proporrionalitat.quamdemoftTauitEtu 
dides  per . 1 quinti  de  quantitatibus  in  genere.proponit  hic  deraonftrandum  in  nu™‘"s 
proportionalitaris:*quam  autc  propomonalitatc  quam  demonftrauitpcr  tj  quinu  de  quannra- 
fibus  indireftt  proportionalitatis.non  proponit demonftrandu  m numeris, fed eam 
bimus  infra  fuper  19  huiusmec  eft  neceflariu.ut  prardemonftremus  in  numens.quod  demonftra 
tu  eft  per  1.  quinti  de  quantitatibus  in  gencre.uidelKCt  fi  quotliber  proportiones  m nummsf- 
rintuni  quales  uel  exdem.ipfas  effc  fibi  aquales  uel  eafdem.hoc  enim  mamfdhimeft  perdi  - 

ftficutb  ad  dferit  «ma  c*qu.im  e f.tota  pars  aut  partes.quota  uel  quot*  b.d.aut  totieteontfalis. 
bita  c,&  f.quoties b,  d,&  tota  pars  aur  partes  iuperfl uent e in  a.&fine.quota  uelquonr  . 
quia  ergo  quota  pars  aut  partes  eft  a c.totaueltotxefte  f.aut  quones  aconnnrtctonesefK 
quota  ^ars  aut  partes  cfuperfluuntin  a rora  uel  tqtzfme,erit  per  diffinitione  a ad  cficutea  f. 

Sint  igitur  uri  proponitur, numen  a b e,SC  ah)  totidem  e^d,f,finp  a ad  b,  ^ 

ficut  c add,&  b ad  e.ficutd  ad  fidico  quod  erit  in  *qua  proporrionaiitate  a ade.ficut  c ad  f,«u 
enim  per  premi  (Tam  a ad  c,ficut  b ad  d.fed  & b ad  d,ficur  e ad  fiquare  a ade.ficut  e ad  fugitur  per 
eandem  a ad  e.Gcutcad  f.idem  erit  fumptis  pluribus, ficip  conftarpropolitum. 

cT«p* «Sino.  Quoniam  autem  Eudides  exteras  quatuor  fpecles  propornonalitatU 
qux  funteonuerfa , coniunfla , dlfiunfla , euerfa,  proponit  demonftrandas  ln  iiumcris.conue- 
niens  arbitramur  eas  quas  non  auror  tan  quam  faolf  demonftrabdes  pranermifit.demonftrare. 
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Primdm  itaip  demonftrabimus  conuafam.ur  fi  fit  a ad  b,  litat  caeTdidicO  qudd  erit  ecfiuafobad 

a e b . . . . d . . . 

a.ficut  d ad  t :lt  enim  fuerit  a minor  b, tunc  quocp  erit  e minor  d,fit  tota  pars  aut  partes  a,b, quota 
uel  quot*  c,d,quare  per  fecundam  partem  n,entbada,ficutdadc:fi  autem  fuerit  a maior  b, erit 
quocp  & i c maior  d,fi<  per  pnmam  partem  n b tota  pars  aut  partes  a, quota  uel  quot*  d.c.pa  difff 
niuonem  igitur  ,b  ad  a,ficut  d ad  c. 

Difiuruftam  proportionalicatem  offendere. 

Vt  fi  fit  a b ad  d, ficui  cd  ad  d,erit  a ad  b.ficut  c ad  d.erit  enim  permutarim  a b ad  c d.ficuib  ad 

Kpcruficutaadc,  a b...c d.. 

quia  ago  a ad  e.ficut  b ad  d.erit  permutarim  a ad  b.ficutc  ad  d. 

Coniun  <3«c  proportionalitati  demonftrationem  afferre. 

Vt  fi  fit  a ad  b.fieut  c ad  d,erit  a b ad  b.ficutc  d ad  dierit  enim  pn-  a b...c....d.. 

mutanm  a ad  c.ficut  b ad  diquarepa  ijabadcd,ficutbad  d,petmutarim  igitur  entabadb.ficril 
«dadd.  _ , 

Euerfam  propottionalitatein  reftatin  numeris  Rabilire. 

Vt  fi  fit  ab  ad  b.ficut  cd  add.erit  abada,ficutcdadc.eritenim  a . ... . .b...e ... . d. . 
permutaturi  a b ad  c d.ficut  b add, quare  pan  ficutaad  c.pamutarimigiturerita  bada.ficutc 
d ad  c,patet  itat;  totum.  Ex  his  quoeg  leue  eft  dcmonftrare  in  numeris , quod  Euclides  pt oponit 
per  pen ultimam  quinti  de  quantitatibus  in  genae, uidclicct 

Si  proportio  primiad  fecundum  fuerit  ficut  tertrj  ad  quartum.quin- 
ri  quoque  ad  fecundum  ficut  fextiad  quartum.crit  proportio  pnmi& 
quinu  pariter  acceptorum  ad  iecundum,ficut  terti]  & iexti  pariter  accc 
p torum  ad  quartum. 

. ■ Vt  fi  fit  a ad  b.ficut  c ad  d,itcmip  ead  b.ficut  fad  d, erunt  a fit  eparita  accepti ad  b.ficutc &( 

paritaaccepriaddieritenimpa  a e....c f...  b ....  d. .. 

conucrfam  proporrionalirarem  b ade.ficut  d adf.quarepaxquamproporrionahtatem  a ad  e, 
ficut  c ad  f,  ago  coniunflim  a 8t  ead  e.fitut  c fit  fad  f.itaqr  pa  aequam  propornonalitatem  i Sic 
adb.ficutcfic  f ad  diquodeftpropofitum.  Eodemip  modo  probabis  econuafo.fi  fiebad  a. 

ficut  d ad  c.itemip  b ad  e, ficut  d ad  f.aitb  ad  a Sf  e.ficut  d ad  c SC  f, ait  enim  pa  conuafam  pro- 
pbttionalitatemaadb.ficutcaddrquarepa  *quamaade,ficurcad  f,Si  coniutifiima  & ead  c, 
ficut  c Si  fad  figitur  econuerfo  ead  a Si  e.ficut  fad  c Si  f.paxquam  itat;  proportionabiaieaii  b 
Jd  a Si  e.ficut  d ad  c fit  f.quod  aat  propofitum.  Ex  hoc  quoqj  mamfalu  elt,qudd  fi  fuent  pro- 
portio quotliba  numerorum  ad  primum  ficut  totidem  aliorum  ad  fecundum, erit  aggregari  ex’ 
omnibus  antecedentibus  ad  primum.ad  primum, ficutaggregari  exommbusantecedennbusad 
fecundum. ad  fecundum.  Iiemip  econuafo  fi  fuerii  proportio  pnmiad  quotlibet  numeros  ficut 
V r fecundi  ad  totidem  alios, erit  pruni  ad  aggregatum  ex  omnibus  confcqucnobus  ad  ipfum.ficut 
fecundi  ad  aggregatum  ex  omnibus  contequrnnbusadipfura. 


Eucliiex  Zamb-  Theorema  u. 


Propojttio  i 


*i 


Si  fuerint  quotcuntp  numcn',&  alij  eifdem  aequales  numero*cum 
duobus  fumptis  et  in  eade  ratione,8i  ex  aquali 
in  eadem  ratione  erunt. 

THEON»  Zamb.  Sint  quotefy  numeri  C aiij  eifdem 

aquales  numero  cum  duobus  fumptis  in  eadem  ratione  ficut  qui* 

dh»«ai  fjte^  ad  ijicut^  fad  >,/te  iad  f.Dtco  quod  cr  ex  aquali 
tS  ficut  • ad  >,fic  d ad  /.  Quoniam  rnimCprr  hypothefin)cjlflcut  • 
ad  Kfic  i ad  scr  uicificm  igitur(pcr  1 1 fextimije/i  ficut  *ti  *JicS 
ad'.Rurfusquoniameftficut  Aad?Jiteft'  ad  f,uinfitm ignurtper  , 
eundem) eft /icut  a ad  >,/tc  r ad/Jicue  autem  * ad  *,/ic  * ad  «t.cr/icat  , 

igitur(pertiquwti)*dddJicrddf.Vicifiimigirur(pcrtjftptimi)  . . 
ejl  ficut  • ad  rjic * ad/lquod  oportuit  demonfirajje. 

4 t * * * * 


eif  Alrfki* 
ni,  duo  O" 
duo. 


,|i  AAlTHtf.  ELEMENT.  EVCLID1S 

EudtJ.  ex  Camp.  Propofuio  ii. 

I numeret  unitas  aliquem  numeru  quoties  quilibet  tertius  %* 
aliquem  quartum, erit  quoqt  permu tatim,ut  quoties  unitas 
numerat  tertium, toties  fecundus  numeret  quartum. 

j,  Camp/cnvS.  Vrfi  (itunitas  ad  a.ltcutb  ad  c.rritpcnnutatimutiitasadb. 

Acuta  ad  c.Non  fiiperdimautcm  h«,dtmon(hata  permutata  propor-  unitas b. . 
itent , non  enim  « illa  poteft  concludi  quod  hic  proponitur.Nam  illa 

dcmonftrara  tft  de  quantor  numeris  proportionalibus , unitas  uero  i . .. . e 

non  eft  numerus  perditfinitioncm.  Hoc  ergo  modo  pateat  propoli rum.  Dtuidatur  a per  unita- 
tes.S:  c, fecundum  quanntatem  b.eruntq;  per  ptafentem  hypotltrfin  tot  partes  a.quot  c,&  quia 
unaquiqi  panium  a tft  unitas.S  unaquitp  paniutn  c eft  aequalis  b.erit  ut  quoties  unitas  in  b,KJ 
ries  unaqtixcp  partiuma  In  fua  compan  ex  parribus  c.per  modum  iraqjdemonftrationtl  quintf, 
fcquetur  tones  elfe  a in  c, quoties  unitas  in  b:quod  eft  propofitum. 

Euclid.a  Zamb.  Theorema  tj.  Propofuio  t/. 

Si  unitas  numerum  aliquem  mctiatur.pariter  autem  alter  numerus  •> 
alium  quempiam  numerum  metiatur,et  uiciflim  pariter  unitas  tertium 
numerum  mctietur,8f  fecundus  quartum. 

THEON  nt Zamb.Vnitae,inquam,‘ mtmerum aliquem P y metiatur, pariter autem alius rumem 
at, alium  quempiam  numtrm  • [ metiatur.  Dico  quid  uiciftim  pariter  * ipfum  * mwierii  metittur,(T 
f,  > ipfum  ./.Qtjom-tm  enim  tque  « unita t ipfum  P > numerum  metietur, <y  n ipfum' fiquot  igitur  fmt 
in  Cy  umtalet.tot  fmt  in  ■ / nuitirri  aquales  ipfi-*.  Diuidatur,inquam,p  c in  en  que  « . 
iireofunt  unitatei , hoc  eft  t y » a * >.  I pft  uero  > /in  ipfi  * aquales, hoe  eft  >u,mx  p.a.d.y 
cr  n/.e/l  tam  aqualis  multitudo ipforum  />  v •>  et /},multUudint  ipforu  ‘*,*xeyx  / . . 
l,zr  quonia ) unitatei  ftbt inuicefunt aquales,  cr' «,«  » cr xf numeri 
fibqnuicemfuntaquales.eycdaqualismultitudoiplarumP  *,*  1 cr  > y unitatem  multitudini  ipforum  • 

CT  xfnumerorum,eft  igitur  fieut  f < unitae  ad  • « numeru  Jie  eft  a!  unitae  ad  a \ numeru, v Pruni 
taa  ad  x ! numerum: erit  igitur  (per  ixfeplimO  er  fieut  unui  antecedentium  ad  nam  eonfequentiumjie 
omna  antecedentes  ad  omnes  confequetes.  Eft  igitur  fieut  P * unitae  ad  > * mtmcrum.fic  Py  ad  'faqui' 

(k  autem  e/i  f * unitae  ipfi  «ttnitatt.cr  > « numerus  ipfi  * numeroteft  igiturifer  ■ ■ quinti)pcut « t initet 
ad  P numerum,  fic  f y ad'  fipariter  igitur*  unitas  ipfum  d numerum  metitur, cr  * y ip/iun  >/:  quoi 
oportuit  demotqlraffe. 


Euclid.ex  Camp. 


Propofuio  «7. 


1 duorum  numerorum  utercp ducatur  in  alterum,quiitC  rp 
de  producentur  erunt  arquales. 

Campamv*.  Sicut  fi  ex  a in  b proueniat  c b,&'  ex  b in  a proueniat  d,  erunt  c 
3C  d xquales.Cum  enim  b multiplicatus  per  a producar  c, 
cnr  per  conucrfionem  diffinitionis  b in  c, quoties  unitas  unitas 

iit  a.ergoperprarmiiTam.erit  a in  c.quories  unitas  in  b.Et  quia  toties  eft  a . ' 0 

c.iamind.quiaexbina  fit d.fequitur  ut  toties  fica  inc  quoties  ind,percon 

ceprioncm  igitur  c&d  funtarqualcs.  • a...  b...,  , 

C * * p a s « annoutto.  PolTumus  quocp  hanc  ronclufioncm  alio  modo 

proponere.  Si  duorum  numerorum  urercp  ducatur  in  alterum,  idem  nume  c 

rus  unobicp  proueniet.ur  (i  ex  a in  b proueniat  c,ide  etiam  ex  b in  a proue~  d • 

met.  Quia  enim  ex  a in  b fir  c,erit  prius  per  conuerfionem  diffinitionis  b in 

c.quones  unitas  in  a. Er  permutarim  per  prarmifTam  a in  c.quories  unitas  in 

b.quia  igitur  a toties  fibi  coaceruarur  in  c, quoties  in  b eft  unitas,  (equitur  per  diffinitionem  quod 

exbinafit-c. 

E ucltJ.exZmb.  Problemd  14.  Propofuio  16. 

Sibini  numeri  multiplicantes  £c  adinuicem, fecerint  aliqu os, gc n iti  j# 
excis  aequales  adinuicem  erunt. 

THEON 
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T H E O N f*  Tomi.  Sint  Uni  numeri  *,A,y*  quidem  ipfum  A multiplicam,  t . 
tfjuut  ,.yA  tpfum  « multi  plicans, efficiat  '.Dico  quod  aqualis  eft  > ipfi /.  Quo  «. . 
filum  enim  * tpfum  t multiplicum,}  jecit, a-  A igitur  ipfim  >. metitur  per  cui  quo  f.... 

in  funi  muiorciimttiluruuicm  y > unituc ipfum  • numeru  per eut  quo  in  eo/irnt  > 

piututciipuritcr  igitur  (per  ti  quinti)  • unitnt  ipforum  numerum  meltluryA  «f 

tpfum  r-Viaftim  Igitur(fnr  tsfcptimijpariter<  unitut  ipfum  A numerum  metitur, er  t ipfum  y.  Kurfui 
quonu  f tpfum  multtplicuntffeeit  ipfum  '.igitur  « ipfum  ' metitur  per  em  in  ipfo  A funi  unitates -Me* 
titur  cute  y > unitas, ipfum  ( per  ens  quo  in  eo  funt  unitates:  pariter  igitur(pcr  1 1 quinti ) • u nitui  ipfum 
(numerum  metitur, y « ipfum  'tpunter  Autem  > unitus  ipfum  A numeru  metitur, & « tpfum  y.Pantcr 
igitur  ',utrunq; , 'jnctitur-.o  quilis  igitur  efl  e ipp  /:quod  er  ut  demonflnnium. 


Pueli J. ex Cump.  Propofitio  i». 

I unus  numerus  in  duos  ducatur,rantuserit  duorum  inde 
produtfforum  alter  ad  alterum, quantus  duorum  multipli 
catorum  alter  ad  alterum. 


Campanvf.  Mulriplicer  a utrunqi  duorum nume- 
rorum  b«  c.&t  prouemant  d St  e.  Dico  quod  cnr  proportio  d ad  e.ficut  b 
ad  cfequilurcnim  per  conuerfioncm  dirtimnonis  eius  quod  eft  multipli- 
cari.ui  b in  d.S.'  c in  c fit.quones  unuasin  arquare  per  diiTinmcncm.pro- 
pomo  dad  b,cft  ficutead  euequa  liter  enim  eos  connft.quia  quodeja  uni 
larem, ergo  permurarim  dad  e.ficur  b ad  ciquod  eft  propoli  tum. 


d e. . .. 

b...  c... 


Vnita» 


Euclid.ex  Tamt.  Theorema  i f.  Propoftlio  1 1. 

Si  numerus  duos  numeros  muItiplicans,feceritahquos,geniuexeis 
eandem  rationem  habebunt  quam  multiplicati. 

THEONn  Zami>.  tt  umerus  enim  « duos  numeros  A>>jnultiplicis,  /. 
tffcut tpfot  ', i.Dieo  quod ejlficut  ( ad>,fieeft  'ad  •. Quoniam enim « «... 

ipfum  (multiplicant, ipfum  ' fecit, y Aigituripftm  / metitur  per  eas  quo  A 

inofmt unitates. AWtitur autem y funira.ipfumanumcrum.pereaquo  

in  co/unt  unitates. Pariter  igitur/  unitas  ipfum  * numerum  metitur.yAip.  at 

fum  A-.elhgilur  flent  f unius  adr  numerum  ficeti  (ad '.Proptcreaiamy  i 

ficut  furunt  ad  ■<  munerum  fc  > ad  ityficutigitur(per  11  quinti)  ( ad  A,pc  >ad‘.  Vuifiim  tgiturfper 
i S feptimi)efi  fictu  A ad  yjic  eft  u ad*.  Si  igitur  numerus  duos,y  reliqua  quofequuntur : quod  oporto* 
Ut  dcmonftrjTc. 


tuclilex  Cmp.  Propofitio  t p. 

Iduo  numeri  unum  multiplicrnt,erit  proportio  duorum 
indeprodudorum  tanquam  duorum  multiplicantium. 

Campa  wvs.  Exconuerfione  anrecedentis  pranttifiic.concludirurhxc  ea- 
dem  paflio qua: in  pnrmtrta,ur (i utcrcp duorum  nume~  d. . . ; . . e. . , ,, 
rorum  b St  c multiplicet  a,&  prouemamdSt  c.erit  dad  a., 

c.ftcui  b ad  cient  enim  per  anre  prjmiflam  utex  a in  b St  c fiant  d St  eiqua- 
tc  per  pncmiflam  d ad  e.ficut  b ad  c.quod  eft  propoli rum. 

C c » p » n i ar.rotano.  Pores  autem  quod  proponit  pcrhancSt  prar-  b...  e.... 

miftamdeduobus  numeris, ad  quotlibet  numeros  ampliare, quod  Ii  unus  multiplicet  quotlibet 
«ntproduifioru  St  multiplicaroru  una  proportio.Similiter  quocp  fi  quotlibet  mulriplicer  unum, 
eut  produflorum  8t  multiplicantium  una  proportio,  quod  per  hanc  St  pramiiram  quodes 
oportucritrepetitas.fiarili  probabis.  Hic  autem  (ut  Cupri  polliciti  fumus)  detnonftrare  uolu- 

mus  aquam  propornonalnatem  in  quoilibct  numerus  duorum  ordinum  indircftir  proportio- 
lutitatis, quam  dcmonftrat  Euclides  per  aj  quinn.m  quanntatibus  in  genere. Dicimus  igitur 

Si  quotlibet  numeri  totidem  alrjs  fuerint  indiretfle  proportionales, 
extremi  quoqtin  eadem  proportione  proportionales  erunt. 

q z 


,14  ARITHM.  ELEMENT.  EVCtlDH 

Vi  E (it  1 id  b.fi  cut  d ad  f,&  b ad  e.ficut  c a J d,erit  a ad  e.fic  ui  c ad  f:  g. . • . 

ducatur  mime  in  d 8C  f,fl(  proucnianr  g&h.cririjj  per  pr^mi  flaro  gad  h 

h.fioir  d ad  f, quare  & ficur  a ad  b.ducarur  itetn  f in  dt6C  proucniat  K:  a c...« 

ericcp  per  hanc  i^gadK^ficurc  ad  f,&  quia  ex  f in  d fit  k, fiet  idem  eton  b d... 

uerfo  per  10  ex  d in  f.quia  igitur  ex  c&  d in  f fiunt  h&k,crit  per  hanc  C....  f.. 

i p,h  ad  k,ficutc  ad  d,  quare  ficut  b ad  c,#  quia  iamofienfumefi  quod  k.....# 

eft  g ad  h ficut  a ad  b.crit  per  i;,a  ad  e, ficut  g ad  K,(ed  fic  erat  etiam  c ad  fieft  igitur  a ad  e, ficut  c ad 
f.quod  efi  propoli  tum.  Idem  probabis  fi  fuerint  in  utrocp  ordine  numeri  plurcs  tribus, quetnad* 
modum  probatur  in  i j qutnti,dc  quantitatibus  pluribus  tribus. 

EMcW.ec  Zemh.  rbeoremtig.  Propofitiost. 

Si  duonumeri  numerum  aliquem  mult/plicantes,fecerint  aliquos, 
geniticxfiscadem  habebuntrationem  quam  multiplicantes. 

THEONn  Zmk.Duo  enim  *, fi, numerum  eliquem  > multiplicantes, 

tfficitnt  spfos  A, '.Dico  quod  eft  ficut « ei  fijic  efiAtd*.  Quonitm  « enim  f 

multiplum! ipfum f.fetitipfum ff,cr  > igitur ipfum  . multiplicent, fucitip*  >... 

fum  A. Id propteret > ipfum  mulnplicjns.ipfum  > /icit.  Numerus  id  yduoi  A . 

numeros  *,t*,multtplicentjreit  ipfoi  A,>.  E/i  igstur(per  sj  feptimijicut  • td  • 

fijic  e /i  Ati  >:quod oportuit  iemonjktjje. 

Euclid.exCemp.  Propoptioto. 


I fuerint  quatuor numeri  proportionalcs.quod ex  dutflu 
primi  in  ultimum  producetur.xquum  erit  ei  quod  ex  du- 
<ftu  fccudi  in  tertium . Si  uero  quod  ex  primo  in  ultimum 
producetur.acquum  eft  ei  quod  ex  fecundo  in  tertium.illi 
qua  tuor  numeri  funt  proportionales. 

C ampakvs.  Quod propofuitEudides fer ijfexti.de 
quatuor  lineis  proportionalibus. proponit  hiedequatuot 
numeris  proporrionalibus.uerbi  graria.Sit  proporiio  a ad  b, 
ficutcadd.tiatepexaind.e.Sibin  c.fidicoquod  e &f  funt 
xquales, 8C  ecouerfo.Ducaturenim  a in  b,8i  fiat  g.eritcp  per 
iSgad  e.fieutb  ad  d,&quiaperi7cxbin  a fitg.8Cexeodc 
b in  c.f.erir  per  i S g ad  f.ficut  a ad  caqualcs  igitur  funt  ESC  c.quod  eft  primum.  Nec  oportet  prx. 
demonftrare  fi  unius  numeri  ad  duos  fit  una  proportio, quod  funt  aequales, aut  fi  ipfi  funt  rqua 
les, quod  unius  ad  ipfos  fit  una  proportio.Si  enim  eft  una  proportio  gad  c&  adf.aui  ipfeerit  to 
ta  pars  uel  panes  e.quota  uel  quorx  idem  eft  f tunc  per  conceptionem  patet  e SC  f efle  xquales. 
aut  toties  g continebit  equoties  f.SC  fuperfluentin  eo  tota  pars  uel  partes  e.quota  uclquotxin 
eodem  luperrt  uenr  f.SC  tunc  etiam  per  conceptionem  patet  eos  efle  xquales.  Quod  fi  ipfi  fuerint 
xquales  patet  per  conceptionem.quod  aut  g crittota  pars  uel  partes  equotauelquotx  f.SCtunc 
per  diffinitionem  eritipfius  gad  utruncp eorum  proportio  una.autarqualiter  continebit  urrunep 
cum  fuperfluitate  fimilium  8C  roinumero  partium  , 8C  tunc  etiam  per  diffinitionem  erit  eius  ad 
utruncp  proportio  una.  . 

Secundum  fic  patct.Sit  e produflus  ex  a in  d.xqualis  f producto  ex  b in  odico  pro  pomo  a ad 
b eft. ficut  c ad  d.SC  eft  hxc  conuerfa  primx  partis. Sit  enim  ut  prius  g.  qui  fit  ex  a in  b,&  quia  e SC 
f funt  xquales, entgad  utruncp  eorum  propomo  una.flf  quia  ut  pnus  per  i», gad  f ficuta  adc.SC 
ad  e Ccutb  ad  e.crita  ad  e.fieutb  ad  c.quarepermutatim  a ad  b.ficut  cad  d. 

Campani  twtotttio.  NonproponitautemEudidesdetribusnumetis  continue  propor 
tionalibus.quod  ille  qui  ex  dufiu  primi  in  tertium  producitur.fit  xqualis quadrato  medii , SC  (i 
illequi  ex  primo  in  tertium  producirur.fuerit  xqualis  quadrato  medii, quod  illi  nes  numeri  fint 
continue  proportionales, ficut  proponit  in  16  fexti.de  tribus  lineisihocenim  facile  demonftratur 
per  hanc  >o. medio  illorum  fnum  numerorum, xquali  afliimpro,  quemadmodum  in  fexto  de  iri 
bus  lineis  probatur  per  quatuor,  affumpta  quarta  xquali  medix. 

Euclid. 
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y 

Eucliiex  Zam  b.  Theorema  i 7.  Frtpefilit  t«. 

Si  quatuor  numeri  proportionales  fuerint , qui  ex  primo  & quarto 
fit, aequus  eft  ei  qui  ex  fecundo  & tertio.  Etfi  qui  ex  primo  & quarto  fit 
numerus  aequalis.fuerit  ei  qui  ex  fecundo  & tertio, ipfi  quatuor  nume> 
ri  proportionales  erunt.  * 

THEON»  Zjki  b.  Sint  futuor  numeri  proportionales  a,  - 

/ici u -adfs,fie>  ad  ':tr  * quidem  ipfum  'multijjicam.tfficiat  ipfum  >,c r . 
fi ipfum  y multiplicas.efjicut ipfum  /.Dico quod  aquatis  efi  > ip/i/. Ipfc au  . 
tem  a ipfum  y mubiplicani.efflciat  ipfum.  Quonwm  igitur  • ipfum  > multi-  . 
plicans  apfiim  • ffcitjnulttplicans  auti  ipfum  ««.ipfum  •) ecitpiumam  um«  . 
duos  numeros  y,',multiphcans,ipP>S  •.•ftcit.cr  igituriper  ,7  feptimijft-  . 
cut  y ad  'Jic  ejl » ad  >.  Sicut  autem  r ad  '£c  « ad  fi-.tyficut  iptur(per  1 4 . 

quinti )*  ad fijic-ad ».  Rurfus  quonia  a ipfum  > multiplicans, ipfum  ‘fecit,  • 
ftd  < ipfum  y multiplicans, ipfum  [ fecit, duo  iam  numeri  •,  Pjsmtrum  ali - . 
quem  y multiplicantes  ipfos  fecerunt aj:cfi igituriper  ttfeptmi)ficU -ad  . 
adUfed  ftcut  - ad  fi,fic  • ad  >,<y  ftcut  ig iturtpcr  i • quinti)-  ad  <,ftC‘  . 

ad/lgttur  • ad  utrunqucipforum  >,/, eandem  habet  rationemsaqualis  igi'  , 

turefi  > ipft  t (per  7 quinti)  Sit  uero  rurfus  aqualis  > ip/i/.  Dico  quod  efi  . 
fient. , ad  fi  Jic  efi  y ad'.  Eiflem  nanf  dijpofms,quoniam-ipfos  yS.multi  . 
plicans, ipfos  ‘,',frcit,efl igituriper  ,7  fcptimifiicut  y od 'Jtc  - ad  catqua  . 

Iit  autem  esi  • ip/i  ftefi  igitur  ficui  > ad 'Jic - ad /(per  fecunda  partem  fepti- 
ma  quinti.  )Sed  ftcut  quidem  • ad  ',fic  y ad  '.ftcut  igitur  y ad  * Jic  * ad  /:fi-  . 
cut  autem  e ad  ad  /Jic  -ad /(per,  3 fcptimi)ficut  igtturCpcr  1 . quinti)-  ad  . 

(Jic  y ad ':qued  oportebat  dcmonflrart.  * 

Euclider  Zamb.  Theorema*)-  Prepofitioto. 

Si  tres  numeri  proportionales  fuerint.qui  fub  extremis  aequalibus 
eft  ei  qui  ^ medio.  Et  fi  qui  fub  extremis  aequalibus  fuerit  ei  quiame. 
dio.ipfi  tres  numeri  proportionales  erunt. 

THEONrx  rZimb>  Sint  tres  numeri  proportionales  *,  Cpyjicitt « aA  C/Jc  (aA  y% 

Dico  quod  qui  ex  ipfis  -,„aquus  efi  ei  qui  ex  fi.  Ponatur  enim  ipfi  fi  aqualis  ':cfi  igi- 
tur fieut- ad  fi  fie  ' aiy.lgiturepticx  ipfis  -,y,aquus  efi  ci  qui  er  fi,', atqui  ex  fi,',  . 

aquus  efi  ei  qui  ex  fi:  aqualis  enim  efi  fi  ipfi  '.  Qui  igitur  ex  *,y,tqwu  efi  ei  qui  fi. 

Sedquiex-,,,aqumeftoeiquiexfi  Dico  quod  peut  - ad /ficcH  fi  ad '.Quoniam  . . 

enim  qui  ex  -,y, aquas  efieiqiucX  /qu,  ucri  ex  fi, equus  efi  ci  qui  ex  /'sfi  ignuripeT  . . 

1 1 qutnti)ficut -adfi,fic'ad  >, aqiuu  autem  ejl  fi  ipfi  ':ejt  icitur  ftcut  -adfi.ficfiad  . . 

y:quod  erat  dcmonfkandum.  ^ • 

Euclid.ex  Camp.  Propofitioii. 

Vmeri  fecundum  quamlibet  proportionem  minimi.nu- 
merat quoslibet  in  eadem  prcportione.minor  minorem 

& maior  maiorem  aequaliter. 

Campano  Sini  a&b.mimminunwninfuj  «....  <( 

proporiione.fiiip  c ad  d,ficuraad  b:dicoquddanu-  a..  b. 

inerarc,&b,d,xqualirer.Cilnifircnirna  ad  b, ftcut  c ad  d^crir permuta- 
rim a ad  c,ftcut  b 3d  d:erit  igitur  a,c  tota  pars  uel  partes, quota  uel  quotf 
b,d:f»  iraqt  fuerit  pars,conftat  propolitum.  At  fi  partes, fii  e una  partium 
a?&  f una  parrium  b.flC  quia  tota  pars  eft  e,  c per  hypothcfin  quota  f,  d, 
erit  perdirfinitionem  proportio  e ad  c,(kut  f ad  d,  quare  permurarim  < 
ad  f.iicurc  ad  d.quare  etiam  ftcut  a ad  b:non  funt  itaty  a & b, minimi  fu*  prOportKSmSjquod  efi 
contrarium  pofteis. 


€ .. 
a.. 

c.. 

a. 

c. . 


d... 

b., 

f. 


'-rAl-bini 


tlf  XulTHM.  ELEMENT.  EVCLIDII 

' Similiter  quot;. 

Quotlibetnumeri.fiue  in  eadem  proportione  iiue  indiuerfis  mini- 
nv.numerant  omnes  in  eadem  proportione  quifqj  fuum  corrclarium 
aequaliter. 

VtiTlmta,b,c,minimiineadrmproportioneuelindiuer(Ts,  d e f .... 

(inripin  eadem  ucl  etfdem  d.e.f.tta  quod  fit  d ad  c.utaadb,St  c 

ad  f.ut  b ad  adicoqudd  a numerat  d,8t  b,e,8t  c,f,*qua!itcr:  a....  b...  (.. 

quia  enim  eft  a ad  b.ut  d ad  e, erit  permutarim  a ad  d,ttt  b ad  e: St 

quia  b ad  c.ut  e ad  f.critcriam  permutarim  b ad  e,  ut  c ad  f, quare 

bad  e,8t  c adf.fkutaad  d.Stquiaa.b.c.funt  minores d,e,f,erit 

b.e.St  c,f, tota  pats  aut  partes, quota  eft  a, d.Smaqi  pars, conflat  d c f.... 

propofitum.At  fi  partes, iit  g una  partium  a,&  h una  partium 
b.St  k una  c.critqt  per  prarieniem  hypothefin  tota  pars  b.e.St  K, 
f, quota  g,d:quare  per  diffinitionem  ii  ad  e, St  k ad  f,fii  ut  gad  d. 


...  b... 

..  h..  k. 


permutarim tgiiur eritg ad  h.utdad  e.Sthadk.uteadfiquaix 
g ad  h, ut  a ad  b.St  h ad  K.utb  ad  c.quia  ergo  g.lt.k.funt  mino- 
res a,b,c,St  in  eadem  proportione, fcquirur  contrarium  politi. 

Etulid.exZamb.  Problema  19.  Pnpofitio  st. 

Minimi  numeri  eandem  rationem  habentium  cis,metiuntur  ean. 
dem  rarionemhabentes  aequalitcr.maior  maiorem  minor  minorem. 

T H EO  Near  Zamb.  Sint  enim  minimi  numeri  «udet»  rationem  habentium  ipftl  ‘.fi.ipft  a 'CT'{- 
Dieo  quiii  aquahlerr'  ipfum  .<  metitur, cr  '{ipfum  fi.  I pfe  enim  ' ', ipfim  « non  eft  portet. Si  enim  pof-' 
pbile  rfto  > d ipfm  « partes  :o-  <1  igitur  ipftut  fi  et  dem  portet  eft, qua  ey?*  ipftut  *. 

Igitur  quot  funt  ini  '.partetipfutfjotfunt  crin  i /, portet  ipfim  l.Dtutdalurquide  «. . 0 ./ 

> 'in  ipftut  - partes  J>oc  eft  y cr,'.Sicq1 1 ftnipf  as' parces  Jsoc  e/i.  ■>  <y  0 /,ent  * 

tam aqualis multitudo ip forum > *c r»  '.multitudini tp forum » > ej  > /:cr  quoniam  fi 


ecquales  funt  r » cr  * * numeri  adinuieem.funt  autem  cr 1 0,0  { numeri  tnutccm  e quales,  eft  j multitudo 
tpfcrum  > * CT  *-*  t qualis  multitudini  ipforum ' * cr  '{‘.eft  igitur  (.per  7 quinti) fu  ut  , - ad  'tf.ee'  ad 
Cf.brtt  igitur(per  1 1 feptimi)cr  f tui  unui  antecedentium  ad  unum  fequentium,f  ic  omnes  antecedente t 
ud omnes fcquentei.ElUgiiurficutr‘ad'>,fic  > 'ad  ' {.Igitur o.ipfuu/'  cr  '{in  eadem  ratio- 
ne fmt,mtnores  exijtentts  eis, quod  eti  impoftibde.  Supponuntur  enim  tpft  >'  CT1  mimmt.eandi  m ra- 
tionem habentium  eis.  Igitur  r * minime  partes  ift  tpftus -.pars  igitur,  cr  1 1 ipfim  fi  eadem  pari  eft 
quo  o>«t  ipftut  '.parucr  igitur  > ' ipfum  « metitur,  ey « {ipfum  ftquod  oportebat  dtaonf.rtrt. 

Huic  ex  Zamberto  propo (itioni  refpondctid  quod 
fupra,ad  19  addidit  Campanus. 

Euelid.ex  Zamb.  Theorema  10.  Pnpofitio  11. 

Sifuerin  t tres  numcri.&alrj  eifdem  arquales  numero, *cum  duobus 
fumpti  & in  eadem  ratione,ftferit  autetn  perturbata  eorum  proportio, 
& ex  tcquali  in  eadem  ratione  erunt. 

THEON  ex  Zamb.  Sint  numeri  *,fi,>,0'aUjeifdc  aquales  numen /,',f,em  ....... 

duobus  fumpti , crin  eadem  ratione:  fit  autem  perturbata  eorum  proportio  tfieut  fi-... 
quidem  * ad  fi, ftc  < ad  f,cr  ftcut  A ad  >,fie  * ai >.  Dteo  quod  cr  ex  aquali  eft  ficut  * 

ad  >,ftc eft  'ai;.  Quoniam  enim  eftjtcut  « ai  f,fic  > ai  {^pu  igitur  ex «/.fper  10  * 

ftpttm)rqiuhs  eft  ei  qui  ex  fi,'.  Rurfus  quoniam  eft  fit  ut  fi  ad  ,.fc  eft  ' ad  '.auiigi-  t 

tur  ex  ',s,  aqualis  eft  ei  qui  ex  f,  'toftenfum  autem  eft  quod  qui  ex  » {.aquas  eft  ei  qui  /...... 

rx  r.  '.ctquttx »,  / iguurfper  10  fepttmt)xquu<  eft  et  qut  ex  ',  >.  E/i  igstur(per  1 1 
quititOfuut « ad  r,ftc  ' ad  >Jic'ad.  tquod  oportebat  imonftrare. 


Zuelid.exCamp. 


Pnpofitio  1 


I fuerint  duo  numeri  fecudum  fuam  proportionem  minimi, 
ipii  erunt  adinuiccm  primi. 


CaisrnKvS' 


LIBER  SEPTIMVS.  * 

Campa  nv  s.  Sint  duo  numeri  a it  b,  fecundum  Tuam  proportio- 
acm mtnimiidtco  quod ipii  funt  contra  fc  primi.  St  enim  tiu.numerct 
eos  c fecundum  d &'  rem  c;  peri8dade,ficutaadb,&quiad&efunt 
nnnorcs a Cc  b , fequimra&  bnon  clfe fui proportionis  minimos, 
quod  eft  contrarium  politioni. 

Similiter  quoque. 

Si  fuerint  quotlibet  numeri  in  continuatione  fuarum  proportio- 
num (iiueeadem  (tue diuerfae  fuerint)  minimi,  nullus  numerus  nume- 
rabit omnes. 

Vi  IT linta  bc, minimi  in  continuatione  fuarum  pro-  a b c. 

ponionumrdicoquddnullusnumtrabitomnes.Sinautc  d..  , 

numerer  eos  d,  a quidem  lecudumc.buero  fecundum  f,  e f....  g.  / 

K c fecundum  gieritl;  per  i s e ad  f.ficut  a ad  b,&  f ad  g Ii  6 

cut  b ad  c, quia  ergo  e f g.funt  minores  abc,&  fecundum  proportionem  eorum , non  erunt  a b e, 
quales  politi  funt.quod  eft  tnconucniens.  Qpanquam  autem  nullus  numeret  a b c,fi  fuerint  mi 
ntmi.poteft  tamen  elfe  ut  quoslibetduos  e*  eis  numeret  unus.dufto  etenim  quolibet  n umeto  in 
aliquem  ad  fe primum, ac  urroqr  eorum  in  aliquem  tertium  ad  utruntp  primum , prouement  tres 
numeriquorum  quii;  duo  erunt  compolin.nullus  tamen  numerabit  omnes.Sintentma  bc.  tres 
numen  quoru  qutft;  fit  primus  ad  alios , ducaturcp  ambSC  c,8C  proueniatd  SC  e, tremi;  b inc  ii 
ptouemat  f.dico  quoftp  duosexd  ef.effeadinuicem 

compolitos, tamen  nullus  numetabitomnes.  Duos  g h ,...K... 

quofque patet elfecompofitosiaenim  numeratd ii  * ....b . 

e,buCTdd,&td£c,cSCf,quodaiiremnullus  nume-  'R e 

ret omnes, patebit  prius  demonltratoqudda  eft  ma- 
ximus numerans  dfiCe.b  quot;  maximus  numerans  d&f.Sfc  maximus  numerans  e&f.  Hoc  au 

tem  (ic  cottliat.il  enim  a non  ell  maximus  numerans  d & e.fit  iraquegnumerete;  d fecundum  h, 
Kefecundum  K,erttper  fecundam  partem  io  aadgficuthadb.itemqt per  eandema  ad g.ficutk 
ad  c.Qtna  ergo  a eft  minor  g.eritb  minor  h,&  k minore,»  quia  h ad  K,(icut  b ad  c.unaque  enim 

eft  licutdadcpensbisairumptam.funtautemhSfkminoresbflCc, erit  per  immediate  fequen- 
tem.Ocperh.lcIiypotliefin.quddbSCcfuntconrrareprimi.reperire  minimis  minores, quod  quia 
eft  impofTihile,ema  maximus  numerans  d iC  e.Eodemi;  modo  probabitur  quod  b fit  maximus 
numerans  d»  f,»cn>axirnusnumeransc»f,<iquisergo  numeratdef.percorrelanumfecun 
. 1 tera^H  umptum  ipfc  numerabit  a b l,fcd  quilquc  rorum  primus  erat  ad  reliquosaccidit  igitur 

* Similiter  quoque. 

Quotlibet  numeri  quos  unus  non  numerat,  fecundum  continua- 
tionem fuarum  proportionum  funt  minimi. 

Vt  Iit  lintabc, quilibet  numeri  quos  omnes  nullus  nu  a b ..e 

meratidicoquddipiifuntmcontinuarionc  fuarum  pro  d e ....  f. 

portionum  minimi. Alioquin  finr  minimi  d e f.qui  perii  g 

numerabunt  a bc,qui!c;fuum  retariuum  pqualtrerfir  er 

go  ut  fecu  ndum  genti;  per  17  ut  uiceuerfag  numeret  a b c,fecundum  d e f.quare  accidit  cono» 


Euc/id.exZami.  Tbeoremeit.  Propofitioij , 

Primi  numeri  adinuicem, minimi  funt  eadem  rationem  habentium 

eis. 

THEqNCTZawt.  Sint  pnmi  numeri  tjinuieem  . A. . Dico  quoj  ipfi  . Ajninimifunt  etnii  retia 
nem  MMfw  as:/,  tutem  • ©■  A non  funt  minimi  etniibubemiu  rttioni  eu.erut  Ojm  numeri  tpfu . *. 

« 4 


r 
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minor  ei  in  eadem  r itione  exiftentcs  ipfis » autem  y •*.  Quoniam  igitur  minimi  numeri  undem  uti* 

nem  habentiumteis  metiuntur  eidem  rationem  habentes  parittr,  maior  maiorem ,minor  minorem  (per  >• 
feptimi)hoc  ejl  antecedens  ipfum  antecedentem  ,&  confequens  ipfum  confcqiunrc,rqua 

liter  igitur  y ipfum  « metit ur,cf  / ipfum  fi.  Quotus  iam  > ipfum  •*  metitur , tot  unitates  * 

fint  in  ',cr  * igitur  ipfum  ( metitur  tper  eas  qu£  in  ipfo  * funt  unitates  ,crquonia  y ipfum  fi  ...... 

0 metitur  per  eas  aut  in  ipfo  • funt  umutes, igitur  cr  * ipfum  - metitur  per  easqutinip  • . . 

fo  y funt  unitates  .Id  proptereacn  ipfum  fi  metitur,per  eas  qutui  ipfo  funt  unitates.  > .... 

Igitur  cr  * ipfos  * f, metitur  primos  exifleles  adinuicem  Quod ejl  impcfibtle(per  i sdtf  * ... 

finitionem  jeptimi)Son  erunt  igitur  aliqui  numeri  ipfis » fi,minores  in  eadem  rationeexifletes  ipfis  • fi* 
Minimi  igitur  funt  a A,  cr  eandem  rationem  habentium  eis:  quod  oportuit  demonfiraffe. 

Sequens  ex  Campano  xj.prarcedenri  u ex  Zamberto  refpondet:praxeden* 
autem  cx  Campano  x x,fequenri,ex  Zambcrto  14. 

Euclid-ex  Camp.  Propofitio  *l. 

i Vilib et  numeri  contra feprimi.funtfccudum  fuam  propor  »* 

I tionem  minimi. 

Campakvi.  H«eft conuerfa prxmi(T*,ui (Iduo numeri finta  & b contra 
feprimi.ipfi  erunt  fecundum  fuam  proportionem  mi  a ..... . b 

^=—1  nimi.lln aurem, fintminimi in  eadem  pioporrioneffi  *•• 

po(ftbiieeft)c  8C  d.cdftar  iratp  perii  quod  c numerat  a.et  d b {qualiter:  c....  a... 

(i  t igitur  ut  fecundum  e.erir  per  >7  ur  uiceuerfa  e numeret  a & b.a  quidem  fecundum  c ,«  b fecun 
dum  d.non  funt  igitur  a & b contra  fe  pruni, quod  eft  contta  hypothelin. 

Euelid.ex  Zamb.  Tbcornu  >».  Propofitio  14.  Conuerfa  pracedenlis. 

Minimi  numeri  eandem  rationem  habendum  eis , primiadinuiccm  *+ 

THEONn  Z mb.  Sint  minimi  numeri  eandem  rationem  bibentium  eis*  * 

fi.pyico  quid,  f, primi  adinuicem  funt. Si  autem  .fi,adinuicemnofunl  primi, me  * 

eictur  aliquis  numerus  ipfos  . /^metiatur, et  efio  a>'cr  quoties  quidey  ipfum  * me  a . . . , 

titur,tot  unitates  fint  in  quoties  autem  r ipfum  ( metitur,!*  unitates  fint  in  <.  '... 

Et  quoniam  y ipfum.  metitur  per  eas  qua  infiunttates  exiftuntfigiturcr  y ipfum 
*>  multiplicans  ipfum  • fccittid propterea  cr  y ipfum  > multiplicans, ipfum  f feettt  numerus  igitur  aditat 
numeros  fi  <, multiplicans  ipfos  . t fecit. EftCper . yfeptimi.cr  per  1 1 quinti  figitur  ficut  'ai  ,,/ie  r/f  .ad 
tipfi  igitur  * - ipfis*  Hin  eadem  funt  ratione  minores  exifientef.quod  ejl  mpofiibile.  Ipfos  tgtur.fiuu 
meros  numerus  aliquis  non  metietur- Igitur  ip/i . /, primi  inuicemfuntiquod  demonfirajjc  oportuit. 

E uclilexCamp.  Propofitio  1+. 

| Ifuerintduonummcontrafcprimi.fiquisunurncorunu.  a+ 

meret, ad  alterum  efTe  primus  nccedario  comprobatur. 

! C4MPANVS.  Sint  a & b contra  ie  primi,c  uero  n unie  a....  b 

Ji  r« a.Dicoquddc primus eftadb.alioquin.numeret cos  C..  «... 

■c-— — t d.quar  per  penulrimam conceptionem  numerabit ctiJ  a, 
non  funt  ergo  a 8t  b contra  (c  primt,d  enim  numerat  ambos. 

Euclid.exZamb.  Tbeoremai,.  Propofitio  t j. 

Si  bini  numeri.primi  adinuicem  fucrint,unum  eorum  metiens  ad  re  »j 
liquum  primus  erit. 

THE  O NexZtmb*  Sint  bini  numeri  primi  adinuicem  * fi.  Ipfum  autem*  me-  * 

tiatur  ahquts  numerus  y.  Dico  quod  cr  y fi, primi  adinuice  funt.  Si  autem  y fi,  no  funt  fi 

adinuicem  primi  metietur  ipfos  y fi,aliquts  numerus-.metutur  eyeflo'.Et  quonii'  y... 

Ipfum  y metitur  ,cr  y ipfum  . metitur, cr  ' igitur  ipfum  .metitur.metitur  auteetfi  fi.,-. 

Igitur  fi  ipfos  • fi  metitur, primos  adinuice  exifictct,quod  ejl  impofiibileCper  < s di/fi 

rutionem 


r 
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nitionemfeptimi.  )lpfos  igitur  t > numcros,nuncruseliquis  non  metietur.  Ip/i  igitur  yl  primi  idinuicem 
funttquod  er  et  demonflrendum  ■ 

Euclid.  ex  Cemp.  Propo/itio  i j. 

Ifucrincduonumeriadaliumquelibctprimi,quiexdu- 
<ftu  unius  inaltcrumproducctur3adcundecrit  primus. 

Campakv?.  Sit  urerque  duorum  numerorum  a &b,primusadc,&cx 
ainbfird.Dico  qudddeft  primus  ad  c,alitercmm  numerer  eosed,  quidl 
fecundum  ferit(p  per  fecundam  partem  20  a...  b.... 

a ad  r,ficurfadb,&quia  a &'c  funt  primi, & < 

enumerat  c,ipfc  erit  per  24  prim*  ad  a,  qua  d 

re  per  21  a &'e,funr  fecundum  fuamproporrionemminimiifcqui  e...  f 

tur  ergo  per  ai(ur  e numeret  b,&  quia  pofitum  eft  quod  ipfc  numerer  c,non  erunt  b 6C  c centra  ft 
primnquod  ert  contra  hypothcltn. 

hulid.  ex  Zmb.  Theorema  1 9,  Propo/itio  % c. 

Si  bini  numeri  ad  aliquem  numerum  primi  fuermr1&  excis  genitus 
ad  eundem  primus  erit. 

THEONot  Zemb.  Bini  enim  numeri -A,ed  eliquem  numerum  y primi  fml,cr-  ipfum  t multipli 
cens, ipfum  A efficiet.  Dic o quii  ip/i  y . e,primifuntedinuicem . St  eutem  yA-non  funt  pnmi  edmuicem, 
metietur  eos  eliqms  numerus.metietur,  et  ejlo  u Et  quoniem  > -,primi  edinui-  • ..  IS... 

crm  funt, ipfum  eutiy  metitur  e.iquis  numerus  '.igitur  > -(peretfcptimi)pri  , 

mi  furit  edtnu.ee.  Qjfottes  tem  • metitur  ipfum  A,tot  unitetrs  fmtin  /:cr/igi  ut 

inr  ipfum  u metitur,  per  ees  que  in  > funt  unit  etes.  igitur  i ipfum  /multiplices  • ... 

ipfum  * fecit.  Se  J CJ  -ipfum  f multiplices  ipfum  A fecit:  equulis  igitur  efl  qui  f.. 

esc  >/,«  qui  ex  - A.  Si  eutem  qui  fub  extremis  equus  fuerit  ei  qui  fub  me  Jus, mutuer  numeri  proportione- 
lesfuntiper  19  feplimi)Efl  igitur  (per , , quintt.ficut  led-fic  tfl (ed/.lpfi eutem « upnmtupfl  eue pri 
mi.cr  mini  mi.minimi  extern  numeri(per  1 1 fcptmi)eendem  retionem  betentium  eis,  metiuntur  cerni  an 
retionrm  hebentes  puriter, meior  metorem,minor  minorem, hoc  efl  entecedens  enteeedentem , c r eonfe- 
quensconfequentem.  Igitur . ipfum  f metiturimctitur  eutem  ej  > Agitur  > ipfos  > f, metitur  primos  exi fit 
tes  edinuicem,quod  eflimpoflibileiper  ij  diffinitionem  feptimi)lpfos  igitur  y-', numeros  numerus  eliqua 
non  metietur . lpfl  igtur  r r primi  ediimicsmfisnt.quod  oportebit  dcmanjtrsre. 

Euclid.exCemp.  Propo/itio  16. 

I fuerint  duo  numeri  contra  fe  primi.qui  ex  uno  eorum  in  Ce- 
ipfum  producitur, ad  reliquum  eft  primus. 

Camp.kvs.  Sint  contra  fcprimi  a & b.&cx  a in  (e  n ...  b .... 

- — Rare.  Dico  quod  c primus  cftad  b (ii  enim  d,  iqualisa,  c 

etitejd  piimusadb.STcxain  d, ficte, pcrprfmiiTam.igimrpatctc  pri-  d ... 
mum  cite  ad  b:quod  propoluimus. 

Eueltd.exXemb.  Thcereme  i).  Propofuio  17. 

Siduo  numeri  primi  adinuiccm  fuerint,qui  ex  uno  eorum  fu,ad  reli» 
quum  primus  erit. 

T HE  O N exZamb.  Sint  bini  numeri  primi  edinuicc  - - fcipfummul  ....  Jt..,- 

tipheem, ipfum  ycfficiet.  Dicoquodipfi  U ,,primi  edinuicc  funt.  Ponetur  enim  y 

ipfi  - equulis  A.  E t quoniem  - A.primi  eiinuicem  funt, equulis  eutem  efl-ipfiA  A ... 

C A figitur  primi  edinuieemfunt-.uter $ igitur  ipforum  A -,ei  t primus  rji.er 

9*j  ','pturfit  e d A primus  efl  (per  s6feptimt)  Qgf  eutem  ex  S-,fit  numerus, efl  y,  igitur  r t primi 

*duwicemfunt:quod  eret  demonflrendum. 

. Enc lidex  Cemp. 


Propo/itio  17. 


I duobus  numeris  ad  alios  duos  comparatis,uterque  adutru 
que fuerit  primus,quiexduobus  prioribus  ad  eu  quicx  duo» 
buspofterioribus  producetur,erit  primus. 


Campanos 


> • 
A . 


,,,  ARITHMET.  ELEMENT.  EVCUDI» 

Campasvs.  Sinta&bpriores.c&dpofterioics:  fiiqi  uterqj  a..  b 

duorum  a ct  b.prtmus  ad  utruncp  duorum  c ct  d,8£  cx  a in  b fit  c,  e 

flccxcindf.dicoquddeprimuseftadf.Hocautcmaf  tcralfum-  c ...  c 

ptaeuldentrr  concludit. Ciim  enim  flate  ex  a mb, quorum  utcrcp  f (l' 

primus  efl  a adc  & ad  d,crir  per  ipfam  c primus  ad  c,&  item  per  ip  . 

fam  primus  add.Qjiia  ite  fht  cxcind,  quorum  utcriy  pnmus  tft  ad  r.ml  rurfus  per  ipHim  f pri- 
mus ad  rquodcft  propofltum. 

Euclid.ex  Zamb.  TheoremaiA.  Propofitio  is. 

Si  bini  numeri  ad  binos  numeros  uterqj  ad  utruncj  primi  fucrint,&  st 
qui  ex  eis  fient, primi  adinuicem  erunt. 

T H EO  N ex  Zamb.  Bini  enim  numeri  *A,ad  binos  numeros  y*  «... 

utera;  adulruna;  primi  fintier-'  quidem  ipfum  f multiplicans.efficiat  t 

ipfum  *,er>  ipfum  A multiplicds,efjiciat  ipfum  !.  Dico  quod  > f, primi 
funt  adinuice.  Qgonid  enm  utcrq;  ipforum  * A,ad  ipfum  y primus  efl, 
ty  qui  ne- f, igitur  fit(per  ies  [eptimi)ad  > primus  ejhqui  autem  fit  ex 

* Ajefi  yjifw  ly  primi  fuut  aduiuicem.  Id  propleret  et  ipfi  > A, primi  / • 

funt  adinuicem : er  uterq;  igitur  ipforum  yA^id  i primus  efl.er  qui  ex  y A, igitur  ad*  pnmusejl,(perean 
dem  ) Qui  autem  fit  ex  y A, efl  /.  Igitur « f, primi  funt  adinuicem:quod  erat  demonflrandum. 

Euclid.ex  Camp.  PropofitioiS 

1 fuerint  duo  numeri  cotrafc  primi,  ducaturcpecru  uter  l5 
qucinfcipfum,eruntindeprodu(ftic5trafeprimi.  Iteqt 
fi  in  utruncp  produiflorumfuum  ducatur  principium, 
erunt  quoqj  produefn  contra  fe  primi. 

C a m p a ttv  s.  Sint  a & b, contra  le 
primi, ducaturqt  utcrqi  in  fe,&  proue- 
niant  cx  a quidem  c,cx  b ucrd  d.itrmip  ducatur  a in  c,8t  pro 
ucniat  e, Se  b in  d,8t  prouemat  f dico  c ct  d e (fe  contra  fe  pri- 
mos,iicinip  c ct  f, contra  fe  pnmos.Eft  enim  per  s«  c ptimus 
ad  b;  per  cande  igitur  erit  d pri  mus  ad  a & ad  c,  ficep  conflat 
primum.quod  efl  c & d effc  contra  fe  primos.  Reliquum 

fic.eft  enim  uterque  duorum  numerorum  a St  c, primus  ad  uminque  duorum  b & d,  irae;  per  z? 
crite  pnmus  ad  f, quod  efl  teliquum.Non  folum  amem  erireprimusad  f.fed  eiiam  per  z;,adb& 

..  , ‘ — n pnn 

a,  ad  quem. 


a. 
c . 
c . 
b 
d 

f.. 


crite  pnmus  ad  f.quod  efl  teliquum.Non  lotum  amem  erit  e pnmus  aa  r.ic.i  cnam  pe 
a.ld,item<p  per  eandem  f ad  a SC  c.Sicip  (t  infiniti  es  duceretur  urrunqt  produftorum  in  fuum  pnu 
eipium.cflcnt  omnes  produdu  contra  fe  primi, & non  folum, fed  quilibet  eduftus  ab  a 


libet  cducium  ab 

Euehd.  ex  Zamb. 


Theorema  17. 


Vropofitio  1 


Si  bini  numeri  primi  adinuice  fuerint,&  multiplicans  utertp  feipfum 
fecerit  aliquos, qui  ex  eis  fiunt,primi  adinuicecrut.  Et  fi  qui  in  principio 
genitos  multiplicares  fecerint  aliquos, & dii  quocp  primi  adinuice  erunt, 
& femper  circa  extremos  hocconringet. 

THEONnt  Zamb.  Sint  bini  numeri  «... 

primi  adinuicem  « A, er  * feipfum  multipli-  y 

cans, effieiaty, ipfum  utro  y multiplieant,ef  • 

ficiat  <■  At  • feipfum  multiplicansefficiat  A,  A .... 

ipfum  autem  f multiplicam  efficiat  >.  Dico  A 

quid  y A er  if, primi  funt  adinuicem.QjiO-  f - 

itiam enim  • f,primi adinuicem  funt , er* 

feipfum  multiplicans  fecit  ipfum  y Agitur  y t, primi  funt  adinuicem  (per  1 7 frptimi.  ) Quoniam  igitur  y A 
primi  funt  adinuicem, er  A feipfum  multiplicans  ipfum  A fieit , igitur  y A primi  funt  adinuicem  ■ Rurfus 
quoniam  • A prilni  adinuicem'  per  eandemjer  A feipfum  multiplicas,ipfum  A fecit,  igitur  * A,primifunt 
admuicemC  per  eande.)Quoniam  igitur  bini  numeri  uyad  binos  numeros  (A, uter  en  ad  utruq;  primi  (per 
U7feptimi)erquiex-r  y, igitur  fit  ad  eum  qui  ex  A A,  primus  efl,qui  autem  ex  « y,ejl  • ,qui  ex  A f.uero  efl 
fligitur  ‘f, primi  funt  adtnuicemiquod  oportuit  dentonfirajfe. 

Eueliiex 


i 


0 


LIBER.  SEPTIMVS.  •»». 

Euetid.  n Camp.  Vropofitio  a». 

. 1 fuerint  duo  numeri  c5trafe  primi, qui  cx  ambobus  coa 
ccruatur.ad  utrucj?  eorum  erit  primus.  Si  ucro  ex  ambo 
buscoaccruatusad  utruqt  corii  fuerit  primus,duoquo 

que  numeri  adinuiccm  erunt  primi. 

C a u p * m v s.  Sint  a Si  b, contra  fe  primi , dico  quod  cx  cij  compofitus 
a b,ad  utrunq?  eorum  cric  primus, & econucrfomam  fi  d numerat  totum  a b 
' & alterum  eorum  numerabit  per  communem  fcienriam&  reliquum:  quare 

Don erunt contiafepnmi.red hoc pofitumfueratjpatetcrgoprimum.se  a ...  b 

cundumfic.  Sua  b primus  ad  utrunqt  fuorum  componentium  qui  funt  d.. 

a « b.dico  quod  a & b.funr  contra  fc  primi. Pofito  enim  quod  d numerer  urrunque  duorum  nu- 
merorum a 6C  b.fequirur  per  communem  fcienriam  .quod  etiam  numeret  a b ex  eis  compotitam, 
quare  ad  neutrum  duorum  numcrorii  a & b, erit  a b prunus, fed  politum  erat  quodeflet  ad  urrun 
que.acddi:  igitur  unpodibile. 

Camnni  annotatio.  Eodem  quoqt  modo  (T  coaceruarus  ex  duobus.prim  us  fuerit  ad  alte- 
rum,primus  quoque  erit  ad  rc!iquum:ideoqj  &.  coaceruati  inter  fe.Sit  enim  com  pofirus  ex  a b.pri 
mus  ad  a, dico  quod  erit  etiam  primus  ad  b.alioqui  numeret  eos  d,  qui  per  conceptionem  nume- 
rabit & a,cdm  n «meret  totum  SC  detraftunvhoc  autem  inconucniens.erat  enim  comp ofitus  cx  a 
&b, primus  ad  a. 

EuclilexZmb.  Thcorem  a|.  Propofitio  ,o. 

|0  Sibini  numcri.primi  adinuiccm  fuerint,  &utercp(jmuladalrcru  ip. 
forum  primus  erit.  Etfiutcrtpfimul  ad  unumaliquem  corumprimus 
fuerit,  aequi  in  principio  numcri,primiadinuicem  erunt. 

T H E 0 N ex  Zmb.  Componatur  tnim  Uni  numeri  primi  edinuicem ,«  Ac  Ah  Dico  quod  c 

Ulerq;*  Ahfimuledeltcrum  ipforum*  A,A>,primuiefl . Sieutm>*C‘*  « A >. 

primi  edinuicem  non  funt, metietur  eos  eliquii  numcruitmetielur , cr  efto  J.  ^ 

Quoniam  igitur  U ipfos  y * cr  * A metitur , cr  reliquum  igitur  Ay  metietur.  Metitur  autem  c^*.lgitur 
d ipfos  *Ac*> metitur, primos eui/lentes  edinuice,quod  cjt  impofiibile(pa  i y diffinitionem  j./pfot 
igi tur  yueyul numeros, numerus  eliquii  non  metietur.  Igitur  > « c T * A, primi udinuieem  funt . Ii/pro— 
ptrree  iem  C ipfi  r * C A y, primi  funt  eJinuicem.  Igitur  *y,ed  utrunq;  ipforum  * f CAy  prmurft. 
Sint  rurfut , « cr  * A, primi  edinuicem.  Dito  quod  ipfi*  A cr  A y primi  e ilnuieem  funt.  Si  enim  ipfi  *(,A 
y, primi  non  funt  edinuicem, metietur  ipfot  Cy, numerus  eliquii,  metietur  ce/lod,cr  quoniam  * 

utrunq;  ipforum  *(&■(>  metitur:  cr  totum  igitur  > u, metietur : metitur  autem  cr  ipfum  « C Igitur  J.ip 
foty*,C*A  primoi  etSnuiei  exifietet  metietur,quod(per  i i d^pmtieuemfeptimi.  rft  mpofiibilc.  Ipfot 
igitur  *ACA>  numeros,  numerut  eliquii  non  metietur.  Ipfi  igitur»  A CT 1 r, primi  edinuicem  funt:quod 
oportuit  demonfirajji. 

Euclidex  Cemp.  Vropofitio  io. 

Mnis  numerus  compoficus.ab  alio  primo  numeratur. 

Ca  utA  NVS.  Sita.quilibctnunieruScompoimis.Dico  quodaliquis primus 
numcratipfum.quiacnimcftcopofitus.numerabmirabaliqoo  numero  qui  fit 
b:qui  fi  fuerit  primus, uerum  erit  quod  dicitur:fi  autem  compofitus,  fit  equi  nu- 

_ merateum.quieriampertommunemrricnriamnumerabiia:  ficrgoipfc  fuerit 

pnmus.coftatquoddiciiur.  At  fi  compofirus.neceflarid  nu  a 

nirrabu  cum  alius  qui  litd,  qui  edam  per  communem  foen  b 

til  numerabita.de  quo  rariocinare  ut  prius.  Quia  ergo  quo  c 

lies  ocrurnr  compofitus, neccficeft  minorem  aflumere,  qui  d . . . 

compoiitum  occurrente  nunieret.lequirur  ut  tandem  deueniafur  ad  aliquem  primii.alioquin  ac-  1 
cidetimpoflibile  Si  contrarium  pernioni, numerum  in  infinitum  decrefcere. 

Euehd.exCemp.  Vropofitio  j i . 

Omnis  numerus.auteft  primus, aut  a primo  numeratur. 

Campa  kvi.  Sitaquilibetnumerus.dicoipfumeifeprimum.  a 

uelnumcrarid  primo, qutafi  non cft  primus, entcompolitus, qui-  a 

liber  autem  ralis.ab  aliquo  pnmo  numeratur  per  pnrmilfam:  aiguur  ... 
ucl  primus  <A,u«l  a primo  numoaiurquod  proponitur. 

Euelid.  ex 


»• 


Zami.j» 


Zemt.  ,4 


Zmb.ii 


Zmb.ti 


Campam u 


Z ambertus 
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E uelid.ex  Camp.  Propofttio  j». 

Omnisnumerusprimus.adomnequemnon numcrat,eft  primus.  ,i 

Cahpanv».  Sita  numerus  prunus  non  numerans  b,  dico  qudd  a.....  b 

a & b, lunr  contra  fc  primiifi  enim  c numerat  cos, non  eft  uetum  quod  a fit  primus.  c . . 

E uclid.  ex  Camp.  Propofitio  j j. 

Si  numerus  ex  duobus  produ<ftus,ab  aliquo  primo  numeretur,  ne-  n 
ccfle eft  eundem  primum  alterum, illorum  duorum  numerare. 

Campanvs.  Sit  c produftus  ex  a in  b,8i  fit  d numerus  primus  qui  ponatur  numeraree  di 

to  quod  d numerat  a uelb,  numeret  enim  t, fecundum  c:fi  ergo  a....  b 

non  numerat  a.crirprimus  adipium  per  pramifiam.K  ideo  t 

cruntfecundumfuam  proportionem  minimi  per  »),& quiaa  d ...  e. 

ad  d,ficut  c ad  b.pcr  fecundam  partem  ao.fequimr  ut  d numeret  b per  uigefimam  prunam:  quod 
cftpropofirum. 

coaatiAatvM. 

Vndemanifeftum  eft.qudd  fi  aliquis  numerus  numerat  produfhun  ex  duobus,  uel  fi  eidem 
fuerit  commenfurabilis.commen  furabilis  quoq:  ent  alteri  eorum. 

Quaruor  prtcedenrcs  ex  Campano, Euclidis  propofirioncs.quatuor 
fequentibus  cxZamberto  propofitiombus  hoc  prrpoftero  ordine 
refpondcnr. 

Euclid.exZamb.  Tfeeorcma  19.  Propofitio  31. 

Omnis  primus  numerus,  ad  omnem  numerum  quem  non  metitur  ,« 
primuseft. 

T H E O N ex  Z mb.  Sit  primus  numerus  «,C r ipfum  t non  metiatur.  Dico  quid  ipfi  primi  tdiit 
Ilicem  fun  t.  Si  autem  ipfi  ■>  C,non  funt  adinuice  primi  .aliquis  mimam  eoi  mefietur.metiafur  > ip/e  ;.,nois 

tji  unitae.  Quoniam  igitur  > ipfum  f.  metitur,  cr*  non  metitur  ipfum  t jgi  * 

tur  > ip/t « non  ejl  idem.  Et  quoniam  y ipfos * fjnctitur  cr  « igitur  metitur  pri  y 

mum  exiflentcm.non  cxiftcnt  ei  idcm,quodefl  impoftibile  (per  1 j dlfftmttoncmftptmi.)\pfos  igitur  «f, 
numerat  aliquis  non  metietur. Igitur  ipft  * f, primi  adinuicemfunr.quod  oportuit  dcmonfirafjc. 

Euclid.exZamb.  Theoremajo.  Propo/itioji. 

Sibininumerimultiplicantesfeadinuiccrnfecerintaliquem,fa<rtum  J* 
autem  excis  metitur  aliquis  primus  numerus , & unum  eorum  qui  in 
principio  metietur. 

T H E o N ex  ZamS.  Bini  enim  numeri*  f, multiplicantes  fe  adinuieem, ipfum  efficiant  y,  ipfum  au 
tem  y metiatur  aliquis  numerus  primus  a.  Diro  quod  -*,unum  ipforum  * »,mctitur.  Ipfum  * no  metiatur, 
eft  q primiK  a.  igitur*  -»,p  rimi  adinuieem  funt  (per  prae  edentem)  Et  quoties  4 ipfum  y metitur,  tot  uni 
tales  fintin  >.  Quoniam  igftur  * ipfum  > metitur  per  eat  qua  in  'ftru  unitates:  « . . .. 

igitur  a ipfum /multiplicans, ipfum  y efficit.  Atqui  cr  * ipfum  t multiplicas,  d ... 

ipfum  efficit  y -.aqualis  igitur  eft  qui  ex  * ',ci  quin*  A.E/i  igitur  (per  ipfe-  y 

ptimi)ficut  * ad  4,/t c ^ ad 'Ipfi  autem  d*  primi  funt, primi  autem  et  minimi:  t 

minimi  itero  metiuntur  eandem  rationem  habentes  aqualiter,  maior  maiorem,  « . . 
cr  minor  minorem(per  1 1 feptimi)koc  efl  antecedens  anteccdcntcmjequtns  fequentem . Igitur  d ipfum  /s 
meritu  r.  Similiter  quoq ; o/lendcmut  quid  cr/t  * ipfum  /t  non  mefialiuynef  ietur  cr  «.  Igitur  d,unum  ipfo 
rum  * i metit urtquod  erat  demonflrandum. 

Euclid.exZamb.  Theorema  st.  Tropofitio  js. 

OiscSpofitusnumerus.fub  alicuius  primi  numeri  dimefione  cadit,  st 

T H E O N ex  Z amb.  Sit  eompofitut  numerus  *.  Dico  quod  *fub  alicuius  primi  numeri  dimifionem 
cadit . Qu  oniam  enim  * copo/ifut  cjl.metietur  eu  aliquis  numerus  (per  14  diffinitione fcptimi)mctialur, 
cr  cflo  t,cr  fi  t primus  eft, mani fefium  ia  eft  quid  quarimut  y ... 

(peredde.)Si autecopofitm,metietureu aliquis numerusCper  t ......... 

eandc)mettatur,cr  e/fo  y.Etquorudy  ipfum  metitur  cr^ip  • '• 

fum  * metitur, cr  r igitur  ipfum  * metitur, cr  fi  quide  y primus  efl  manifcftu  ia  eft  id  quod  queritur.  Si  au 
te  copo  filus,  eu  aliquis  numerus  metieturitali  ueri  faUa  cofideratioe,fumetur  aliquis  numerus  primus  qui 
metietur  praccdctem,qui  CT  ipfum  * metietur.  Si  autinon  fumetur,metietur  ipfum  * numrru  infiniti  nu* 
meri,  quorum  alter  altero  mittor  eft, quod  eft  impoftibile  in  nument. Sumetur  igitur  aliquis  primus  nume- 
rus qui 


r 


UBER  SBPTIH.Vf. 

m qui  metietur  pr/etdcntem.fiu'  & ipfum  • metietur.  Omnem  igitur  eompofitum  numerum,  primus  ali 
quts  numerus  dtmetiiur-.quoi  oportuit demonfiraffe. 

ALITER  Sit  compofitut  numerut  *.  D ico  quod  eum  aliquis  primm  numerus  metitur- Quonitm  eo 
po/itm  ejl  ipfe  metietur  eum  aliquis  numerus  (per  14  diffinitionem  feptimi)cr  jit  mimmus  metientiii 
tum  4 Duo  quod  t primm  ejl.  Si  nutem  A, primus  non  ejl, metietur  ioitur  eum  aliquis  n umerus.  Cadat  [uk 

dmtnfioncm  ipfiut).  Igitur  f ipfo  t minor  ejl,cr  quoniam  > ipfum  imcliiur,  cr  A ip  m 

fum  « metitur,  cr  > igitur  ipfum  « metitur  minor  exiftens  ipfo  f ipfum  * mittentium  p . . . 

mmimo,quod  abfurdum  eji.  Igitur  * noti  ejl  eom  pofuuijed  primus. 


Euelid.ex  'Zamb. 


Tbeorem  »1. 


Propofitioj^, 


d.. 

f.. 

h.. 


H 


Omnis  numcrus.aut  primus  efl.aut  eum  aliquis  primus  metitur. 

T H EO  N ex  Zamb.  Sit  numerus  - . Dieo  quod  ‘,aut  ejl  primus,  aut  tum  aliquis  numerus  primm 
m etitur.  Si  quidem  primus  ejl  a,faHum  iam  ejl  id  quod  queritur.  Si  autem  compofitus, 
tum  aliquis  numerus  primus  metieturiper  f)  feptmi)Omms  igitur  numerus , aut  pii-  «... 
mus  ejt^ul  eum  aliquis  primus  numerus  metiturupiod  oportuit  demonftrajfe.  « 

Euelid.ex  Camp.  Propofuio  14. 

V meros  fecundum  proportionem  numerorum  afligna- 
torum  minimos  inucnirr. 

COKRILARIVM* 

Vnde  manifeftum  cft.maximum  numerum  duos  co- 
muniter  numerantem,fecundum  minimos  illius  propor- 
tionis  cos  numerare. 

. Campanvi.  Sinta ft b numeri propofm,  fecundum quorum proportionem uolumul inue 
Dire  nummos.fi  ergo  fuerint  contra  fe  primi,  funtquales  inquirimus: 

per  ir.fi  autem  compofiri:fumatur(utdocetf«unda;maximus  eos  cd 

muniter  numerans  qui  fitc.numererip  eos  fecundum  dSt  e.eruntip  in 
eadem  proporrioneper  1 g.quos  dico  elfe  quales  qujnmus.Sin  autem, 

17nt  f £C  g.qui  per  1 1 numerabunt  a Si  b xqualiter,  fir  igitur  ut  lecudum 
h,  eritip  per  fecundam  partem  10  cad  h ficut  fad  d.uel  ficut  gad  eiqua 
Tec  eft  minor  h.itatp  cdm  Ii  numeret  a & b.non  fuit  c maxima  eos  nu- 
merans,fcd  erat  politum  quod  fic:  ergo  contra  hypothefin. 

Campa  m additio. 

Numeros  fecundum  continuitate  proportionum  numerorum  aflt-' 
gnatorum  minimos  reperire. 

. CORRRLARIV  M. 

Vnde  etiam  manifeftum  cft,  maximum  numerum  quotlibet  cornu- 
niter  numerantem, fecundum  minimos  proportionum  eorum  eos  nu 
sncrare. 

Vi  fi  finta  b c .fecundum  quorum  proportiones  uolumus  minimos  inuenire,l7ue  fuerint  in  ea 
dcmpropornone.fiuein  diucrfis.fi  nullus  numerus 
numcrateosomnes,ipfifuntquosquprimus,peri|.  a b c 

hoc  enim  ibi  dcmoftratum  cft.Si  autem  unus  nume-  j’  

iat  omnes,  fumatur  ut  docet  tertia,  maximus  cosco-  «...  f ....  jj 

rouniternumeraiisquifitd.numeretijteosfeciidum  h ..  k T 

* f g.q“>  erunt  in  eadem  proportione  per  ij, dico  eos 

clfequos  quanmus.alioqui  ITnthKl.qui  per  11  numerabunta  b C,  «qualiter , fit  ut  fecundum  m, 
entq,  per  fecundam  pariem  10  d ad  m.ut  h ad  e, uel  K ad  f.uel  1 ad  g . Mmor  eft  igitur  d quam  m. 
quare  cum  m numerer  a b c.non  fuit  d maxtmuseos  numerans , quare  fequitur  impoflibilc : fuil 
cmm  a, maximus  numerans  a b c. 

Euelid.ex  Zamb.  Problema  j.  Propofitio  §$• 

Numeris  datis  quotcunquc,inuenirc  minimos  eafdem  rationes  ha- 
bentium eis. 


r 
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T H E O N ex  Xxmb.  Sint  dati  quotcunq;  numeri « A y.  Oportet  iam inuenire  minimos  eafdem  US\o+ 
ne  s habentium  eifdem  » /i  y-lpfi  enim  » (y,aut  primi  adinuicem  funt  ,aut  non.  Siquidem  ipfi  * fiy,priud 
furit  a 'iinui c em, minimi  funt  eandem  rationem  habentium  eis(per  iifeptimi)  Si  autem  non  fumatur  (per 
l feptimi)ip forum  « fi  >, maxima  communis  dimenfio  ^,c r quoties  unumquen $ i p forum  * fi  > metitur * 
tot  unitates  Jint  in  unoquoq;  ipforum » /*,  cr  unufquify  igitur  ipforum  tf^unumqueny  ip forum  * fi  >9 
metitur  per  eas  qut  in  tpfo  / funt  unitates.  Igitur  ipji  * / ’,ipfos » fi  y.a que  metiuntur . ]gttur  (per  if  fep* 
timiyipfi  'f**tpfs  « fi  yjneadefunt  ratione.  Dico  ia  quod  et  minimi- Si  enim  ipfi  '/*,  non  funt  minimi  ei 
dem  rationem  habentium  eifdem * fi  y.erut  aliqui  numeriipfts  *{*,minores  in 

eadem  ratione  exijlentes  ipfis  * fi  y.  Sint  * * *,tque  igitur  *>  metitur  ipfum  «,et  

uterqi  ipforum  * *,utrunq;  ipforum  (>.  Quoties  autem  fi  ipfum  * metitur, tot 
unitates  jint  in  ipfo  v,C r uterfy  igitur  (per  xi  feptimijipforum  « \utrunq $ tp 
forum  ( y metitur  per  eas  qu t in  pfunt  unitates . Et  quonid  t*  ipfum  * metitur 
per  eas  qut  in  **  funt  unit  at  es, et » igitur  ipfum  * metitur  per  eas  qut  in*  funt 
unitates.  1 d propter  ea  m utrunq ; ipforum  fi  y, metitur  per  eas  qut  in  utrunq;  ip 
foru  * \funt  unitates.  Igitur  M,ipfos  * t y,metitur.  Et  quoniam  •>  ipfum  " meti 
turp  eas  qut  in  * funt  unitates yigiturt  ipfum  n multiplicas, ipfum  * fecit,  ld  * .. 

propterea  ct  <, ipfum  / multiplicas, ipfum  effecit  *. Aequalis  igitur  eft  qui  • • • • 

ei  qui  ex  *m( per  1 7 feptimi)Eft  igitur(per  1 9 feptimi)ficut  'ad*9fic  eft  M,ad  x • • • • 

maior  aute  ',ipfo  Oimaior  igitur  ejl  CT'4  ipfo  ^,CT  metitur  ipfos * fi  >,quod  m . . . . 

eft  impo fiibile.  Supponitur  nanq;  S,ip forum  * fi  y, maxima  cc  munis  dimenfio.  Igitur  no  erunt  aliqui num 
n,minores  ipf if  »/*Vn  eadem  exijlentes  ratione  ipfis  " fi  y. Igitur  * f>, minimi  funt  eandem  rationem  bi- 
bentium ipf is  *fi  y:quodfeciJJ'e  oportuit. 

Eucltd.exCamp . Propofitio  sf. 

Vilibetduo  numeri  minimos  numeros , fuac  proportionis  %$ 
maior  minorem  & minor  maiorem  multiplicares  minimum 
ab  ipfis  numeratum  p roducunt* 

' CORKILARI  V M. 

Vndemanifeftum  eftminimum,quemduo  numerant,  quemlibet 
ab  eis  numeratum  numerare. 

C a m p a nv  s.  Sin  r duo  numeri  a & b.minimicp  in  eorum  proportione  c 6£d,critl|f  per  primi 

parte  xo.ur  cx a ind,&b in efiatidem  numerus  qui  fite.quem  dico cfTcmi  a ....  b 

nimu numerarum aba& b,alirerenim,(Trf,quem  numerenta& b fecudu  c..  d... 

g& h,erir(p per fecudam partem  lo.hadgficutaadb.&fiairc  add,&  per  c 

1 8 erit  c ad  h,ficut  c ad  f.cum  itacp  per  xi  c numeret  h , c numerabit  f , maior  t 

minorem, quia  ergo  hoc  eft  impofTibtlcconftatucrum  effit  quod  dicitur.  g...  h 

E uclid.  ex  Camp.  Propofitio  s6. 

Ropofitisquotlibetnumtris  minimumabeis  numeratum  t* 
reperire. 


Manifcftum  etiam  ex  hoc  eft,  minimu  numerum  quem 

quodibet  numerant.quemlibet  ab  eis  numeratum  numerare. 

C»  mpanvj.  Sint  propofiri  numeri  a.... 

b 

c .. 

d ... 

c 

f 


abcd.Voloimienire minimum  numeri 
numeratum  ab  eis . Inuenio  itacp  primo 
minimum  numeratum  ab  a & brquod  ff 
a numerarb.no  erit  alius  quam  bili  aure 
non  numerat  eum  nec  econuerfo , fi  ipff 
funt  coria  fe  primi, ex  uno  in  alteru  pro- 
uenlt.erirminimus  per  i>,SC  prjmirtam. 


B- 


Quti i fi  funt  communitanres, fumantur  minimi  eorum  proporrione.ur  docet  14&  maiorein  ml 
norem  eorum  mulnplicato.prouenrat  e,qui  erit  minimus  numeratus  ab  ns  per  prarmiifam.Simi 
Ii  quorj  modo  inueniarur  minimus  numeratus  ab  ect  c.qui  fir  f.enrlp  f minimus  numeratus  aba 
bc,i'ed&  minimus  quem  numerant  (81  d, fit  getitipgminimusiquem  numerant  numpi  propo- 
lin, quod  enim  omnes  ipfum  numerent  patet  per  conceptionemifed  fi  non  eft  nunimus.ponatur 

ergo 


f* 
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ergo  li,  quem  quia  numerant  a 8i.  b, numerabit  etiam  ipfum  e,per  coirelarium  prtrmifTsr- per  idem 
quoq;  corrclanu, numerabit  ipfum  f.fed  & g maior  itac$  numerat  minoremiquod  eft  imp  oflibiie. 

Campani  tdditio. 

H«c  8C  pnrmifla  proponuntur  in  alto  loco  fub  tribus  conclufiombus, quarum  prima  trquiua 
let  prirmi  (far,  fecunda  componitur  ex  correlarns  ambobus,  tertia  proponit  de  trtl- 1 quod  hacc  de 
quotliber  numeris. Eft  itacp  ptima. 

Dacis  duobus  numeris, minimum  ab  eis  numeratum  inuenire. 

Dari  numeri  (Tnra  & b, quorum  minor  fi  numerat  maior  em.eft  maior  que  a ...  b.... 

quxrmius, alioqui  maior  coi  um  numeraret  minore  fe.Si  autem  neuter  neurru  c 

numeret, fiipfifunr  contra  fc  primi, erit  qui  exainbproucnit  Cquitirc)  mini-  d 

mus  omnium  quem  uumcranr  a & b.  Nam  fi  minorem  eo  numcrauennr,  efto  e.,  f 

d.quem  numerent  fecundum  e SC  f.erttcp  per  fecundam  partem  roaad  b.ficut  fad  e,&'  quia  a et  b 
funt  fux  proportionis  minimi  per  ij.numerabit  a f.per  zj ,6C  quia  per  18  eft  cad  d ficur  a ad  t.narn 
exb  in  a&f  fiunt  c&  d.fequitur  enumerare  d.fed  erat  d minore,  quare  impoffibile.  Si  autem  a 
&b  fini  communicantes, negociarepropofitum  ut  in  15. 

Secunda  trium  condufionum  ex  ambobus  corTclarijs  eft  confelta. 

Siplures  numeri  numerum  unum  numcrent,neccfie  eft  ut  minimus 
quem  numerant, eundem  numerum  numeret. 

Vi  fi  fit  quilibet  numerus  quem  numerat  a fit  b,d:mimmus<5  ab  eifdem  numeratus  c,  erit  utc 
numeret  d,ciim  enim  fird  maiorc.fi  c non  numerat  ipfum.numcrabtt  rame  aliquid  eius.litcp  plu 
nmum  quod  numerat  e,&  refiduum  fit  f,eririp  tminus  c,quia  igitur  a & b numerant  c : numera- 
bunr  per  communem  fcicntiam  er  c/ednumerabunrd.itaq?  per  aliam  com  a..  b... 

munem  fcientiam  numerabunt  f : inconueniens  ergo  fequuur  quode  non  d 

fuirmimrmijqucnumeranta&b.ldeni  quodconuinces &codcm  modo  c f.., 

dequoliber  numerato  a quotliber  plurimis,  fcilicer quod  minimus  ab  illis 
quotliber  pluribus  numeratus  eunde  numerer.  Vlrimitriucondufionu.  c 

Propofitis  tribus  numeris,  minimum  numerorum  ab  eis  numera- 
torum  inuenire. 


Tres  numeri  propolin  finr  a b c.minim  usiy  quem  numerant  a & b fit  d,  qui  fumetur  ut  prima 

trium  conclufionumdocet.Sugiturc  numerat  d.fd.o  d eflequem  quj  a...  b....  c 

rimus.Si  enim  a bc.minorem  eo  numerant.fi te.quem  per  pr^miffam  d 

condufionem  numerabit  d, quod  eft  impofsibile.  Si  aurem  c non  nu-  c 

merar  d, fumatur  e minimus  numeratus  ab  cis.Quod  autem  e numere 

tur  ab  a b c.pater,  quia  c numerat  ipfum, & d fi  mi  Ii.  er, ergo  & a b , qui  a...  b....  c ... 

numerant  d.quarcc  n umerabitur ab  a bc.Enrq?c  minimus  quem  nu  d 

roeranr a bc.Sin aurem, fit  f, quem  per  pnrmifTam condufionem  nu-  e 

merabir  d,fed  enumerat  f,  quia  a b c.numerat  eum:  quare  c d numera-  f 

bunr eum  ideo  per  prf  milTnm  c numerabit  eum,  maior  minorem:quod  «fle  non  poteft.  Idem  in- 
■enies  & eodem  modo.quorliber  propofitis. 


Duae  praecedentes  ex  Campano  propoiitiones , 55  fcilicet  8C 
}6,tribusexZambertofequentibus  Euclidis  propofitionibus 
ficrefpondcnt,utcorrcIariumtyexCampano,57ex  Zamber- 
to  rcfpondcar.56  autem  ex  Campano,fltad  36 & 38  cxZamber 
topropofitiones  uniucrfalcs. 

Euclid.exZamb.  Problema  4.  Pro  p optio  jff. 

Duobus  numeris  datis,  inuenire  quem  minimum  metiuntur  nu. 
merum. 


T H EO  N or  Xm b.  Sini  dati  bini  numeri  * A, oportet  iat  inuenire  tjuem  minimum  numerum  me- 
tiuntur. Ipfi  • f certe  aut  primi  funt  adinuieem,aut  non.  Sint  priut*  ''.primi  adinuicem.cr  ipfum  mu  t 
ttpUeas.efjteul  ipfum  >,eyt  igitur  ipfum  ■>  multtphcans.lpfum  effeeu  ,(per  i6frplmi)lgitur  tpft.l  ip 
(um  , mittuntur.  Dico  Um  fidi  ej  minimum.  Si  autem  nonjpft  numeri * f, metiuntur  aliquem  numerum 
minorem  mfientem  ,,mitiantur  o~  e/lo  /,g-  quoties  *, ipfum  u meeiturjtoi  unitatis  /ini  in  ‘.quoties  au- 
tem ‘.ipfum ) .metitur  tot  unitates  funt  in  /.  Igitur  a, ipfum « multiplicant, effeeu  ipfum  d.cr  A multipli- 
cansjpfum  >, effecit  ipfum  ^uqualu  igitur  1 fi  yuicx*  •,«  qui  ex  A,  :t fi  igiturlpcr  1 8 /Ipnmi  ;(<ut«ad 

r * 


•Zamb.tg 
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,ft  ARtTHMET.  ELEMENT.  EYCLIDU 

djie efl  f ai 'jpfittull * (funt pfimt.primi aulelprr i j frptimi) et minimi,mini  «...  t .... 

mi  uero  mittuntur  eunde  ratione  habites  rqiuhlcr:  maior  nui  ore,  cr  minor  mi  

notvm-  Igitur  (per ; I frptimi ) 'metlturipfum  -fequens  uidehect  fequente.  Et  quo  d 

num  ■•,<pfol ( <,multipltcans ipfos / d.ftcir.efl  igitur(ptr  17  frptimi  )ficut  d ad  ' .... 

sfic/ad  ■"  Atd.iplum-mrtitur.mcttturcrgocrr.ipfumd.maiorminore.quoi  / 

e/l  impoflibile.  Igitur  ipfl « (,non  metiuntur  eliquem  numerum  minorem  exiflentem  ipfo  / , 91 unia  ippu 
d.pnmiadinmcem  fuerint.  Igitur /.mimmus  ejl.qm  fub  ip forum  xl^dtmenftontm  e adit.  Non  fmt  primi 
ipfiudtdinuicem.cr  fumantur  (per  1 5 frptimi  )minimi  numeri  eandem  ratione  habentium  ipfl » d.ftntq, 
i '.aqualis  igitur  e/l  p u ex  </,fi  quiexd-iptrio  feptimjty  - ipfum  < multiplicanuefficitt  ipfum  /,  cr 
/igitur  ipfum  a multiplicant  effecit  ipfum  /.Igitur  a f, ipfum } .metiuntur.  Dico  itm  quod  CT  minimum, 
p non.metiuntur  ipfl  numeri  ■>  A, aliquem  numerum  minorem  exiflentem  ipfo  / , metuntur  cr  eflo  d , cr 
oiionri  quidem  -.ipfum  d, metitur  :tot  unitates  fmt  ut ».  Quotiw  autem  f, ipfum  d,  metitur , tot  unttatct 
fmt  in  O -'.igitur . multtphcans.effecil  ipfum  d.tpfe  f uero  ipfum  .'.multiplleam.effecu  ipfum  d , aqua- 
lis  igitur  e/l  qui  ex  - ■,«  qui  ex  d •>.  E/i  igitur(per  1 9 feptimijficut  a, ad  djie  e/l  • >,ad  *.  Sicut  autem  -^4 
tJic/ad',o-pcTiiquinti)igiturlicut[,ad'ficOai',ipfiautem/':mii.umuc  f.. 

rb  eandem  rationem  habentes  eque  metiunturimaior  maiorem  cr  minor  minori  t...  A 

(per  > 1 feptimi ) Igitur  ..ipfum  • metitur, cr  quoniam  *, ipfos  > /multiphcans.ip-  ' 

fosfeat/d,efligitur(p.rtifrpttmi)fKut'ad-,fictft/,add.At<,ipfum  • me - t 

tltur,  o- / igitur  ipfum  metitur  maior  minorem, quod  efl  impofiblte . Ipflsgi-  » . . 

tur  a d.non  metientur  aliquem  numerum  minorem  exiflentem  ipfo  >.  Igitur  >jnb-  > ... 

nimiu  exljlens  fub  1 pforum  ■»  f.dimenfionem  eaditiquodoportutt  facere. 

Pueli, I. ex  Zamb.  Theorema  n.  Propofitio 37. 

Sibini  numeri  numerum  aliquem  mcnfi  fuerintj&mmimus  qui  fub 
eorum  dunenfionem  cadit.eundem  metietur. 

THEON»  Zamb.  Bini  enim  numeri  a ^.numerum  aliquem  > d metiantur, minimus  itero  fit «.  Di* 
eo  quod  • quoep  ipfum  7 J, metitur.  Si  autem  '.ipfum  7 metitur  ipfum  « . . 
d /metiens  ipje v relinquat fnpfomtnorem.koc efl/f.cr quoniam ipji 'i,  * ... 

ipf»m<  metiuntur, at  ', ipfum  d/.cr  ipfl « (.igitur  tpfum  d /.metientur , me-  1 

ttutur  autem  ty  totum  > •'.cr  reliquum  igitur  r /.metientur  minorem  exijle  7 ....  / * 

tem  ipfo;.  .quod  efl  impoflibile  Haud  igitur  non  metitur  ..ipfum/  d, metitur 
ergo.quod  erat  demonjiranium. 

Euelid  ex  Zamb.  Problema  f.  Propofitio  jf. 

Tribus  numeris  datis.inuenirc  quem  minimum  numeru  metiuntur^ 


il 


THEONtl  Zamb.  Sint  dati  nurntri « ( /, oportet  iam  inuenire.quem  minimum  numeru  metiiitur. 
Sufcipiatur  enim  (per  / 1 feptimi/minimus  numerus  d.qui  fub  ip  forum  * t.dimenfionem  cadat.  I am},  ip* 
fum  d.aut  metitur. aut  non  metitur.metiatur  prius.metiuntur  autem  cr  ipfl  a (-.ipfum  > . Igitur  ipfiu  A>» 
ipium  -'.metiuntur.  Dico  quod  er  minimum.  Si  autem  non  ipfi « d /, numeri  me  «... 

tientur  numerum  minorem  ipfo  d, metiantur  •.  Quoniam  ipfl  *l  j,  ipfum  ■ metiu  t .... 

tur, igitur  cr  « '.ipfum  > metiuntur, ey  minimus  igitur  que  ipfl  a (metiuntur,  me  

rirtur  ipfum',  peri  7 frptimi.  A t mimmut  quem  ipfl  a t metiuntur, efl  d.  Igitur  d,  d 

ipfum  metietur, maior  minoran.quod  efl  mpcjlibile.  Ipfl  * d /.igitur  non  metic  • 

tur  numerum  aliqu , m minorem  exiflentem  ipfo  d.  igitur  ipfl  « d > .minimum  d, metiuntur.  No»  metia- 
tur rurfus /.ipfum  d.cr  fuftipiatur  per  1 6 fepttmflminimus  numerus  \quem  metiantur  ipfl/ d.  QuoniJ 
« (.ipfum  d, metiuntur, at  d ipfum  • metitur, cr  * d ipfum  sjgtmr  metiuntur.metitur  autem  cr  /.ipfum  >, 
igitur  ipfl  a ( /.ipfum  >, metiuntur . Dico  quod  cr  miuimum.fi  autem  non  ipfl  * d /.metiuntur  alique  nu- 
merum minorem  exiflentem  ipfo ', metiantur  /.  Q uoniamipfl  •( /.ipfum  ’, metiuntur,  et  ipfl  « ( igitur  ip 
fum  ' metiuntur, cr  minimus  igitur  quem  a dpuetiuntur,ipfum/,  «... 

metietur  (per  1 -r  feptimi /minimus  autem  quem  ipfl -( metiuntur  A 

efl  d.igiturd  ipfum  (.metitur  autem  cr /.ipfum /.Igitur  ipfl  d/  7 

ipfum  met  iuntur,quare(per  eande)cr  minimut  que  ipfl  / d,me  * 

tiuntur:ipfum’,metictur.  At  mitumus  quem  ipfl /d, metuitur  efl  

•.  Igitur ' ipfum  metitur, maior  minorem, quod  eftimpoflibile.  Ip  / 

fi  A » /flgitur  non  metiuntur  aliquem  numerum  minorem  exiflentem  ipfo  >.  Igitur  > minimus  eft.quem  ipfl 
• d/jnctimtunquod  oportebat  facere. 

Euelid.ex 


I» 
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E uclid.  ex  Camp.  Propofitio  \y. 

Inumcrus  aliquis  alium  numerum  numerat  , erit  in  numera- 
to pars  a numerante  denominata. 

Cahpanvs.  Huius  Icnfuseft  quod  omnis  nummis  na  unias 
meratus  a rcrn.irio, habet  tertia, et  numeratus  i quinario  habctquint3:<Kis  . 

deextens.utfibmimereta.enrmapats  denominata  abnumeret  enim  ip  < ...  c.i 

fum.quoues  unitas  in  c.ciuipper  nS  ut  cquotptotiesnumercta.quottesuni  a 

as  in  b.quare  toa  pars  efte  a, quota  unitas  b:&!  quia  unias  cft  pars  omnis  numeri  abipfo  deno, 
mutata  per  communem  (ciendam, critcpars  a, denominataa  btquod  cft  propolitum. 

tuelid.ex  'Zamb.  Theorema  14,  Propofitio  13. 

Sinumerumaliquisnumerus mctiatur.mcnfus cognominatam  par 
tem  habebit  metien  ti. 

T H E O N ex  Z amb.  Numerum  enim  *,  numerus  aliquis  Emetiatur.  Dito  quod  “.cognominati  par 

fem  habet  ipfi t. Quoties  enim  e, ipfum * metitur, tot unitates funt in r.  Quo  * * 

mam  'Jpfum  «,  metitur  per  eat  qu<t  in  > funt  unitates,metitur  autem  et  -'puti 

tM  ipfum  r,per  ese  quein  eo  funt  unitates,  eque  igiturCper  1 j fiptimiy  uni - A...  4 

tasipfum  >, numerum  mct.tur,  c A, ipfum  •.  Vicijiim  igitur(  per  eande;*qui 

'unitas ipfum /smetiiurnumerum.metiturueroc-fppfum*.  Qualitatis igi  y ... 

lur  pars  ejl J,  unit.it  ipfius  f numeri,  talis  pars  eft  cr>,  ipfius  unitae, 

pars  cfl  ipfius  A et  cognominata.cr  > igitur  ipfius  •,  pars  eft  cognominata  ip  /. 

fi  A.  Quare  a,  parte  habet  > cognominatam  ipft  A:quod  erat  dcmonflrandum. 

Eu elii.  ex  C amp.  Propofitio  j f . 

.1  numerus  aliquis  partem  quotamcunqjhabeat.numerabit 
'ipfum  numerus  ad  illam  partem  didlus. 

Campanus.  IT  ■ eft conuerfa  prpmitTftcuius eft inremio.qubd omnis nu 
merus  habens  tert.  lumerarur  ti  tertiano, & habens  quinam, a quinario, lic 

Iquedecxteris,  ut  rpars  a denominata  a c.lequttur  mutas 

utcnumereta.quia  enim  b eft  pars  'minata  a cfedK  unias  eft  pars  c 

dcnominaraabiplbcpcrcdcepnor  tu, lequtrurutquotics unitas numciat  b ..  c... 

(tones  b numeret  a,itatp  per  tS  quoties  unitas  b, toties  c numerata,  quare 

conftat propolitum.  Aliteridem.  Ciimfit  b parsa.fittoa  unitas c.cntqt  a 

per  hanc  communem  rcienriam.uniatem  cITeparrem  omnis  numen  ab  ip 

ib  denominatam  (.denominans  b in  a :St  quia  eft  b in  a quories  unitas  in  c,euidcntcr  fequitur  pra 

politura  per  tS. 

tuelid.ex  Zamb.  Theorema  jj.  Propofitio  40. 


Si  numerus  partem  habuerit  quamlibet, eum  numerus  cognomina- 
tus parti.metictur. 

T H E O N ex  Zamb.  N ument  inquam  «, partem  habeat  quamlibet  f,a • ipfit, parti  cognominati * 
fitnumcnisr.DicoquoJpjpfumamctitur.Qgoniamenimfiipliwparieflco  

gnominata  ipfi  ?,eft  autem  c r * unitae  ipfiut  r,pars  cognominata  ei:  qualis  igi- 
tur pars  ejl ',  unitae  ipfiut  >,numeri:tahs  pars  ejl  cr  t ipfrn  *,*quc  igitur  a uni  A.... 

tat  ipfum  y numerum  metnurer  t.ipfum  *.Victfiim  igiturCper  1;  fcptimi)aque 
'.unitas  ipfum  e numeri  metitur  c r > ipfum  ‘,et  > igitur  ipfum  • metuunquod  y . . 

erat  demonfirandum. 

E uclid.exCamp.  Propofitio  19.  Jt . 

V merorum  minimum.propofitarumdcnominationu  ha 
bentium  partes  tnucnire. 

CORRlLARIVM. 

Fxquomanifeftum eft  quod  minimus  numerusnume 
ratus  a quodibct.eft  minimus  habens  partes  denomina. 

tas  spfis. 

Campanus.  Sintabc  d, denominantes  panes  propolios.St  eminimus  numeratus  ab  eis  Tum 


ARITHME*.  ELEMENT.  EV<*LIDlS 


f 

V.:: 

k.. 


prus  fecundum  tfi.Ipfum  e dtco  efte  quem  qufrimus.Sinr enim  fecundum  e. . . . 

quos  numerant  ipfum  fgh  K,ent<p  per  16  & hanc  communem  iciennam,  a .. 
umras  eft  pars  omnis  humeri  abipfo  ditHa.ur  uiceuerla  f g h k.numerenr  c b . . . 

fecundum  a b c d, quare funt  parreseius  ab  illis  didtxreft  ignur  e habens  par  c . . . . 

tespropofirarumdcnominarionum.Minimuseriam,quoniam  li alter fue  d.... 

rirutl,  fint  partes  ldi&x  ab  eismnpq.erunrip  periti  A prxdiftam  communem  fetentiam  a b 
cd,uiceuerfa  partes  Idnfbtabmn  pq, quare  non  erat  e minimus  quem  numerant , a bcd.quod 
eft  iitconucnicns. 

Campas.  annotatio.  Habito  minimo.fi  cura  eft  habere  fecundu.autquotucufp  Uber,  fi  (ccudu 
quidem,  fume  duplum  minimi.fi  tertium, tripli», fld  ad  hunc  modu  in  aln$*Ctim  enim  omnis  mul 
uplexipfiusenumererurababcd.pcrhanc  communem  fcicntiamomnis  numerus  numerans 
aluim, numerat  omnem  numeratum  ab  illo:nccefte  eft  per  \-j  ut  omnis  multiplex  e habeat  partes 
denominatas  ab  a b c d.ft  iraqj  duplus  e, non  fuerit  fecundus  habes  panes  piopofitarum  denomi 
nanonum.erit  alius, quem  licutfcquitur  eilc  maiorem  c,fic  Icquirur c(fe  minorem  duplo, & quia 

illum  numerantabcd,per  jS.fequirurpcrcorrelarium  jtiquodenumeret  eu  1 

dero, quod  eft  impoftibilctoim  enim  numeret  fe, numeraret  per  hanc  commu-  m 

nem  fcientiam.omnis  numerus  numerans  totu A dctraliu, numerat  refiduii,  n 

difteren  tiam  illius  ad  le,quxciim  fit  minor  eo,  maior  numerus  numeraret  mi  p 

norem.quod  efte  non  poreft.Sequituritaqt  duplum  c,  efte  fecundum  numeru  q ... 

habentem  propoiitarum  denominationum  partes. Similiter  quocp argues  triplum  e efte  ternum, 
probaro  duplo  efte  fecundum, altoqut  quia  elTet  triplo  minor  & duplo  maior,  fequeretur  e numc 
rare  aliquem  inter  ipfius  duplum  A triplum, quod  ut  prius  patet, eft  impoftibile : probato  autc  tri 
pio  efte  ternumrad  huius  fimilttudinem  probabis  quadruplum  efte  quartum:  A ficin  exteris. 

Campas,  additiones. 

.Minimum  numerum  habentem  partes  propoiitarum  denominatio 
num  fumptarum  continue.reperire. 

Vr minimum  numernm  habentem  feaindam,quxfccundahabear  tertiam , qux  etiam  terna 
habearquarram.autqualitcrcuncp  contui  gareas  ab  etfdcm  ucldiucrtis  denominari.  Multiplicare 
oportet  denominatorem  prirnx  partis  in  denominatore  fecundjA  ex  eis  produ&u  in  denomina 
torctertix,produ&um  quorpm  denominatore quanx,  ficcp  de  exteris  uf<y  ad  ultimam  a prima, 
uelufcyad  primam  ab  ultima  A qui  prouenerir.erir  qui  in  quirirur, ut  propoli  io  tioucl  84.  Hoc 
autem  ita  cflcdemonftratiuclichnbeto.Sinr  numeri  partes  propolitas  denominantes  abc.uolu 
mus  inucnire  minimum  numerum  qui  habear  partem  denominatam  aba,ira  quod  illa  pars  ha» 

beat  partem  denominatam  a b.fed  & h(C  aliam  duitam  a c.Du  f 

carur  iraqj  c in  b Apro  ueniate.&cina.proucniatf, eum  dico  c 

eifcqucquxnnius.Cumeniinfproueniarexaine,  eritepars  c....  b...  a., 

fdi^ta  ab  a,  fed  SC  propter  hoc  erit  c pars  c di&a  a b A quia  uni  unitas 

tas  eft  parscdiifia  ab  ipfo  qparet  f habere  partes  ur  proponitur. 

Si  ergo  f non  fuerit  minimus, (it  g.fltip  h pars  eiusdifta  ab  a, et 
K pars  h di&a  a b,l  quocjj  pars  K dic  ta  a c.entqj  per  i8,f  ad  g,ut 
c ad  h A e ad  h,ur  c ad  K,item<$  c ad  k,ur  unitas  ad  I, quare  per 
murahm  fad  e.urgadh  A eadc.urh  ad  k A cad  unitatem  ut 
Kad  l.ergo  per  »t, erit  in  proportione  (qualitatis  fad  uniratem.ut  gad  l.ergo  permuratimerir  fad 
g:ut  unitas  ad  I, quare  ciim  g fit  minor  f.erit  I minor  unirare.fequirur  igitur  impoftibile  parte  n u- 
meri, minorem  efte  unirare:erit  iraqj  f mimmus,habens  partes  ut  proponitur.Quo  inuenro  fi  cu- 
ra fiierir  habere  fecundum  aut  quotucuncp  liber,  per  minimi  mulriphces(ut  prius  di&um  eft  ) fu- 
mcndi  erunt, hoc  aurem  proponitur  in  alio  fecundum  hunc  modum. 

Propofitis  partibus  quotifcunquclibet.minimu  numerum  eas  con* 
tinentium  inuenire. 


t: 

K. 
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Vt  fi  partes  propofitxiTnt  a bc,finttpeas  denomi  a terna  d... 

nantes  def  A fumatur  minimus  que  numerant  d e b quinta  « 

f.quiftrg.hunc  dico  efte  quem  quxrimus.erur  enim  c fexra  f 

iu  eo  propofirx partes  per  j7,quifmorf  fuerit  mini-  g 

museasconrinens:lirergoh,quemnumerabuntde  h 

f.pCTj 8, igitur  non  erit  g minimus  numeratus  ab  eis, quod  eft  inconueniens,quia  minimus  crar. 

Campani  annotatio.  Intelligo  uero  partes  a b c , indeterminate  poni , non  fub  quan- 
titate certa  : aliter  enim  non  cftet  neccftarium,  ut  minimus  numerus, quem  numerant  d c f, 

«flet 


r 
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c(fct  minimas  conrinms  partes  propofiras,  plurimas  enim  contingit  partes  reperire,  quas  numc 
rus  numeratus  ab  rorum  dcnomtnaronbusnon  continet:  uerbi  gratia,  Tres  numeri  qui  fune 
ijo,9o,&7ij,  luntciuidrm  numeri  partes.pnmus  quidem  rertia.iecudus  uerd  quarta,  & tertius 
quinta,  nec  tamen  minimus  quem  numerant  dcnominatoies  eorum  qui  eft  oo : partes  iftas:con~ 
rincr.Iniiandum  igitur  eft(fi  partes  fub  errta  quantitareponanrur)primarconfcquctia:  huius  de- 
monftratioiiis.Non  enim  iequirur  ut  arguit  per  37  fi  ternarius  huucnumcrat.ergo  hic  numerus 
politus  eft  eius  rerna, fed  ergo  habet  ccriiJ,  quapropter  idem  eft  quod  proponitur  fecundu  utrun 
que  modum,  fed  fecundu  primum , conuenicntius  uidetur  quod  in  tenditur  proponi.  Attendat 
autem  oportet  cum  omnis  pars  habear  quantiratem , quod  m eo  contingit  ponae  quoriiberfiC 
quaslibet  partes  fecundu  quantitatem, inquirere  quis  minimus  eas  connna,&  fub  quibus  dt- 

nomtnatiombus.  Minimum  autemeascontincnteconftarcffc  mimmu  numeratum  ab  as.fecun 
dum  quos  uerd  n ument : funt  qui  lilasin  illo  denominant. Contingit  irau  ponere  quo rliber  6C 

Suasiiber  deno»rmianoncs,&'  inquirerem  quo  minimo  hf  denominationes  reperiuntur  et  fccun 
um  quas  quantitates.  Minimum  quoqrconftatefle  minimum  numaatu  ab  illis,iecundu  quos 
ucrdnumaaut:  funt  qui  quantitates  determinant,  utrobicp  aurem  idfirco  inquintur  minimus, 
quia  innniri  lunr  hinc  quidem  qni  has  partes  continenrrtnde  uerd  111  quibus  hf  denominationes 
reperiuntur.  Contingit  ruriiis  ponere quorlibet patre-  & totidem  denominationes  uel  quotiibet 
denominationes  & totidem  parrcs,nonaurcinquasltber  cum  quibuslibet:  fed  certas  cum  certis. 
Si  enim  ponam  panes  rres.quaruor.quinque.tf  denominationes  earum  rt,  7,9,&  inquiram  quis 
Humerus  corinahas  partes  lubiftis  denomina  tiombusdimilis  ero  inquifirori  nano  quxientiim 
poilibile.  Cacas  igitur  conucnit  ponae  partes  cum  denominationibus  cems  Si  non  urcdhngit, 
6C  inquiicrc  quis  numerus  pofitas  panes  iubpofitis  denominationibus  cominer . non  autem 
quos  minimus, unicus  enim  eft:nam(iuepropcrfirafuenruuapars&  unadenomtnauo.fiue  fla 
res  6C  plures. non  ent  tumere  plures  numeros  quod  propoiiium  erit  continemes.Soluscnimcft 
cuius  ternarius  eft  quitira:  non  plures.Soius  quoqueeums  tananus  o/iaua,  Si  fenarius  quarta, 
non  plures.  Idcoqt  proponerem  panes  & denominationes  iplarumin  roto. non  eftquxraequis 
minimus  continet  has  panes  lub  iftis denominationibus : ied  quis  unusconnna,  proponentem 
aurem  partes  tantum,  contingirquxrae  quis  minimas connna  &.  a quibus  in  eodenominStur: 
folas  quotp  proponentem  denominarioncs,conuemr  quxrere  qux  panes  ab  iliis  discar  Hi  in  quo 
fnuiimoreperiunrur.Conuenientiusautem  uidetur  panes  per  denominationes  inquirae.quam 
denominationes  per  partes,  di uerfuatem  quidem  denomiiiatiouum>non  partium  comitatur 
proportionum  diucrfiras. 


Euciid.ex  Zamb.  Problema  \“f.  Propofitio  41. 

4»  Numerum  muemroqui  minimus  exiftens  hahear  datas  partes. 

T H E O N cx  Z amb.  Sint  dat  * partes  *,Ov oportet  um  numerum  inuemre3qui  minimus  exi  flens  ha 
• beat  ipfas partes.  Sint(per  ipfcptimijipfe  •», fi,>,partes  cognominat*  numeris  *9 »,  />c-  fumatur 
(p<r  3 s feptimi) • jninimus numerus ,quem  ,metiutur.  Quoniam  igitunpfi  metiuntur  *,r ogno 

mnatam  partem  habet  ',ipfis  -W,(pcr  39  feptimi.)  ipfis  aut  em  ^ , \cognominatr  partes  funt* 
Igitur  •yhabet  partes  ■*,  ^ Dico  quod  cr  minimus  exi  flens-  Si  autem  *}non  exiflat 
minimus  habens  ipfas  */,  Spartes : erit  aliquis  numerus  mworipfo  *,qui  habebit  ipfas  a fecunda  d. . 
partes  Sit(per  a.ofeptim)\quoniam  t\habet  ipfas  partes  igitur  numeri  b tertia  e. . . 
cognominati  partibus  *,/h yjnctiattur  ipfum  ^partibus  autem  * fi  >,  numeri  '3'J,co*  c quarta  f. 

gnominat * funt.  Igitur  ip p ■<*,«,/, ipfum  t metientur,  qui  minor  efl  ipfo  •.  Quod  efl  im-  g • 

poflibile.  Non  erit  igitur  aliquis  numerus  minor  ipfo  • : qui  habeat  ipfas  -W, partes : h .......  ... 

quod  oportebat  demonflrare 
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c^EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  ARITHMETtCORVM 

clcm:ntorum>Liber  odauus . 


E*  Campano. 


Diffinitiones. 


Atcra  numerorum  dicuntur  .quorum  multf 
plicatione  numeri  producuntur/  i Su- 
perficialis appellatur  numerus.qui  fub  duo 
bus  lateribus  contineiur.  j Solidus  uero 
qui  fub  tribus.ex  quorum  continua  multi- 
plicatione habet  procreari.  4.  Quadratus, 
cft  numerus  fupcrficialis  aequalibus  lateri- 
bus confiftens.  5 Cubus.eftfoliduspqua- 

„ libus  confiftens  lateribus.  6 Similesdicun 

tur  numeri  fuperficialcsfiuefolidi.quoru  latera  funt  proportionalia. 

PuclidcxCamp.  Propofitio  1. 

Inumeromm  quotlibet continua:  proportionalitatis  duo 
i xtremi  furint  contra  feprimi.eos  omnes  fecundum  fuam 
proportionem  minimos  efle  neccfle  eft. 

- C > m f a >w  '.Sinr  continue  proportionales  a,  b,  c.duoip  extremi  qui  funt  a, 

£iint  contra  fe  primi. dico  quod  in  eadem  ptopomone.non  re-  a ....  b c 

perientur  roiidcminores.  Si  autem  contingit  ,(int d.e,  f.eritip 

per  ij  feptimi.a  adc.ficutdad  f.dt  quia  a&cfunt  minimi  in  fua  d ...* f 

proportione  per  u eiuldem.fequirur  per  nuta  numeret  d,8ic, 
f maiores  fuiicet  minores, quod  elfe  non  poieil.  . 

PuclilexZamb.  Theorema  t.  Propofinot. 

1 fuerint  quotcuntf  numeri  continue  proportionalcs.ex- 
tremi  uero  ipforum  primi  adinuicc  fuerint.minimilunt 
eandem  rationem  habentium  as. 

, THEONex  Zamb.  Sint  quotrunq;  numeri  1 cntimtr  proportionales «, 

, J extremi  autem  ipforum  hoc  eji «,  «'.primi  funt  tiinuicem.  Dico  quod  ipfi 

nimi  funt  eundem  rationem  habentium  eis.Siautcmnon:  

pnt  minora  ipftt  «,  A,  y,  Ajpfi  eadem  ratione  A 

exiftentet  eis. Et  quoniam  ipfi  a,  t,>,Jjn  cade  funt  ratio  

ne  ipfis  i^Me r aqualis  e/i  multitudo  ipforum  >/,•/,  * 

ut  */,  multitudini  ipforum  /L,y,S,aquc  igitur  eft  ficu t * 

• ad*,fic'^d/, primi funtadinuiccm.primi  uero  CT  mi  { 

nimi  (per  14/rptimi)  minimi  autem  numeri  metiuntur  * 

tandem  rationem  habentes  aqualiter, antecedens  antece-  > 

dmtcm,o-fequensfcquentcm(pcr  ai  feptimiJMctitur  igitur  afipfum maior  minorem, quod  eft  impof 
fibile.  Igitur  ipfi  *,f,r,Ojninores  exiftentes  ipfis  «,  f,  y,  d,in  eadem  non  funt  ratione  tpfis.  Igitur  *,  V «A 
minimi  funt  eandcmrationem  habentium  eil.quod  oportebat  demonjlrare. 


Euclid.ex  Camp. 


Propofitio  a. 


: Vmcros  quotlibet  continuxproporuonalitatis,  fecundum 


proportionem  datam.minimos  inucnire. 


Vnd« 
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tat 


coimiiim,  ' 

VnderrianifcfKi  erir.quod  (I  fuerint  tres  numeri  continua;  propor- 
tionalitatis  fecundum  eam  minimi.duoextrcmi  erunt  quadrati, quod 
fi  fuerint  quatuor.erunt  extremi  cubi. 

CAMPAxvf.  Sim  dat*  proportionis  minimi,*  & b a., 

ducaturcp  a in  fe,  SC  fiatc,8tin  b,&  fiat  d,b, quo  i?infe,&  b... 

prouemac  e.cruntqj c,d,e,c orinue  proportionales  in  pro-  c . . . . 

portione  a ad  b per  tS  flf  ip  fepnmi.  Er  quia  c & e funt  d . 

contra  fcprimtperi8ciufdcm,eruntc,d,c,  fecundum  da  e........< 

lam  proportionem  minimi, per  pnemnfam.  Ducatur  ire-  f 

rum  a in  omnes  i11os,8l  proucmir  f ,g,  Ii ,&  b in  e,&  pro-  g * 

ucniar  k,&  aunr  enam  t.g.h.K.connnuc  proportionales  Ii 

in  propornonea.ad  b.per  ig&  19  ieptimiminimiquocp  k 

per  18  ciufdem  & pncmirtam.Hac  uia  ratione  inuenicnrur  quincp.uel  fex, uel  quotlibet. 

Euclid.cx  Xamb.  Problema».  Propofitio». 


fi.. 


Numeros  inuenirc  continue  proportionales  mmimos,quorcuncp 
imperau erit  quifpiam.in  data  ratione. 

THEONn  Ztmb.  Sit  i lata  ratio  in  minimis  numcru.ipfius « ad  t, oportet  iam  numeros  inuenin 
continue  proportionales  minimos  quotcunq;  imperault  qutftlam  in  ipfius  ■>  ad  i, ratione.  Imperentur  tam 
quatuor.ey  •Jeipfum.multiphcani.cfficiat  >, ipfum  uero  fjnultiplicani.efficiat ipfum  infufer  t, 

Jeipfum  multiplicans, ipfum  efficiat  '.Et  tnfuper-.ipfos  >,-t,',multiphcani,ipfoi/,.,t,faciat,at  'ftpfum 
•^multiplicans  efficiat  ipfum  ‘.Et  quoniam  ‘Jiipfum  multiplicans  tpfum  effecit  ajpfum  autem  f, multi- 
plicans fecit  ipfum  u, numerus  iam  *J> inos  numeros  “,f, multiplicans  efficit  >,->.Eji  tgiturfpcrda  unam 
feptimam  fepti- 
mi jficut  -, ad 
fic  eft  y , ai  *. 

Rurfus  quonia 

‘,ipfum  'anui-  ■ 

tiplicani  ipfum  f,., 

yjicit.at  tjd-  - 

ipfum  multipli-  # 

eant  ipfum  fi'  - 

eit  , ulerq.  igi- 
tur ipforum  ',f, ipfum  :,  multiplicans  efficit  utrunq,  ipfcrum  «<,«.  E/1  igitur(per  i s feptimi  )ftcut  -*d  £ 
fic  eft' ad  \ Sed ficut . jtdbjtceft  ,,ad  ->,cr  ficut  igi  turfpcr  undecimam  quinti)', ad  S.fic  eft  S,ad  ■ • E« 
quOmat.ipfos  >t-i, multiplicans  tpfos;,'Jicit,eftigttur(per  17  fepttmtftliHt  >,ad  fic  eft /,ad -.Sicut 
autem  > utd -I, fic  erat-, ad  t,ej  ficut  igiturfper  1 1 quinti)-, ad  Ajiceftfad  <■  Rurfus  quoniam  -,ipfos  S, 
•.multiplicant, ipfoi  efficit  ‘,c>,ejl igitur. .per  eandem  in)ftcut U ad  'Jiceft  • ad  ',fed ficut -' ad  \Jiceft 
« ,ad  b,rj  ficut  igitur(per  1 1 quinti)-,ad  tjic  >,ad  'iC  quoniam  ipfi -,t, ipfum  ',multipli<antes:tpfos 
effecerunt  !,-:eft igitur(per  i3  feptimi) ficut  - ad  fffic  >*d  •'.patuit  autem  quod  ficut  ■<  ad  tfic{,ad  -,et 
• ad<,ej  ficut  igiturfper  undecima  quinti), 'ad  >,c r- ad  >Jtc  eft  t ad-.  igitur  ipfi  cr  4 -.pro- 

portionales funi  in  ipfius  aadf  ratione-  Dico  quod  er  minimi  quonia  enim  ipfi  «,  f minimi  funt  eandem 
rati  onem  habentium  citjninim  autem  eandem  rationem  habentium  primi  funt  adsnuicemfperii  fepti- 
mi,)ipfi  *.  figitur  primi  funt  admmcem.cr  uterq,  ipforum  -,  hfeipfum  mulitpltians,uiruoqi  ipforum 
>,',fecit:utrunqi  autem  ipforum  >,<,multiplicis:utrun<t  ipforum  f,-Jicit.\gtturfperutgefimam  nonam 
fepthni)ipfi  {-.primifunt  adhmieem.  Si  autem  fuerint  quotlibet  numeri  continue  proportionales, 

extremi  autem  ipforum  primi  adinuicem  fuerinltmiMMi  funt  eandem  rationem  habentium  eu,  (per  pri- 
mam oHaiii.)  ipfi  >,*,',ignurcr  minimi  funteandem  rationem  habentium  ipfis  • , t-.quod 

oportuu  ficiffe. 

P O R I S M A fiue  correlarium.  Proinde  mamfeftum  eil  quod  fi  Ires  numeri  continue  proportiona- 
les  minimi  fuerint  eandem  rationem  habentium  eu, extremi  eorum  quadrati  funt : fi  auten» 
quatuor,cubi. 

j|j  Euclid.ex  C.imp.  Propofitio  3. 

i|  I numeri  quotlibet  continue  proportionales  fecundum  (uam 

propor 


I» 
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proportionem  fuerin  t minimi,duos  eorum  extremos  contra  feprimos 
efle  necciTarib  comprobatur. 

C » m r a n v s.  H*c  raiii  eit  conuerfa  primx.Sint  enim  a,  b,  c,d, continue  proportionales, S{ 

fecundum  Tuam  proportionem  minimi, duo  quod  a & a 

d extremi, erunt  ad  inuicem  primi, minum  enim  in  pro 
portioneaadb,fintcSCf,etuntip  per  irfeptimi contra 
fe  primi, per  hos  ergo  duos  fecundum  dofhinam  prx- 
miffxinucniantur  roride  continue  proportionales  & 
minimi  quot  funr  numeri  propolin,  primo  quidc  tres 
qui  funt  g Ii  k,  deinde  quatuor  qui  funt  I,  m,  n,  p,  SC  ad 
hunc  modii  continue  per  additionem  unius, quoufip 
fiant totquotfunt numeri  propoliti,utfunthicl,m,n, 
p:fequiturergol,m,n,p,xqualeselfea,b,c,d,eoqudd 
in  eadem  proportione  funt  utritp  minimi, &:  quia  1 St  p 
funr  contra  feprimi  per  iSfeptimi.eruntquoqtaSi  oil 
bs  xquales, contra  feptimi.quod  eftpropofitum. 


d.... 

c.. 

f... 

g-... 

h.... 

k.... 

1 


Euclid-ex  Zamb. 


Theorema  x. 


Propofitioi. 


Conuerfa  prime. 


Si  fuerin  t quotcu  nqt  n umeri  con  tinue  proportionales,  minimieatv 
dem  rarionem  habentium  eis, eorum  extremi  primi adinuicem erunt. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  quotcunque  numeri  continue proportionaln,minimitandtmrationcb4' 

bcnliS  tit,u,f,r,y.Dicoqubd  extremi  corii  « :. 

f 


> 

/ 

«... 

/.... 


hoc  eft  ',c r •'.primi adinuicc  funt.  Sumitur 
mim(per  i offixi  utits  / 'tptimi)bini  numni 
minimi  in  ipforii «,  rationc-.boc  e/i  •/. 

Tretaute»»'  l.crfemper deinceps unoplut, 
quod affumpta  multitudo  equi  fit  multittu- 
dini  ipforum  A Suf  lipianturjhitq; » i» 

rf, Igitur  (per  xf  frptimi)eorum  extremi  »/,  * 

primi  adinuiee  funt.  Quoniam  enim  * /,pri-  » 

mi  funt, uter q:  autem  rori  fe  ipfum  multipli  x 

eant  utrunq-  ipforum  •,i,ficit  utrunque  au-  n 

tem  ipforii  'S-.muIttpUcas  utrunq-  ipforum  r ., „ 

\f,fccit  igitur(per  xpfeptimi)  ipfi ».  ',pn-  /. j 

mi  funt  cr'  /Et  quoniam  tp/i-,f,>,Uqmnimifunt  eandem  renonem  habentium  eii.funt  autem  & \u, 
r f, minimi  in  eadem  ratione  exiftcni  ipfis  «,*,*•',  er  equalis  multitudo  ipforum  a/,^, multitudini  ip~ 

/orum  >;‘,’,f,unu[quifq;igitur ipforum •,0,>,y,unicuiqiipforum\>-,>^,ejlequaht,equaln igitur efl 
•.ipfi  \er  y ipfi  Aer quoniam  ipfi  *,  f, primi  adinuicem  funt,equalif  autem  c&  x ipfi  «,c r f.ipfi 
tur  cr  ipfi  •/.primi  funt  adinuicem: quod  demonfirafje  oportuit. 


EucW.ex  C amp.  Propofitio  4. 

Imilitudinem  aflignatarum  pro. 
porrionu  in  minimis  numeris,  fc. 
eundum ipfas proportiones  conti 
nuatim  ^portionalibus  inuenire. 
Alfignatx  proportiones  in  minimis  tenui 


CsMPXHVf. 

nisinuenianrur,utdocetl4feptimi,iintcp  prima  intcra&b.fc 
eunda  inter  c St  d,rerria,inier  e St  1,1:  c quoqj  de  plunbus  fi  fue- 
rint plures.uolo  lias  proportiones  in  quaruor  minimis  nume- 
ris conrinuare.Sumo  ergo  gminimum  quem  numerant  b St  c, 
& quoties  b numerat  ipfum  g,  toties  anumeret  h.dquoque 
totiesnumeretk, quoties  eg.Itatp  fienumrratk.lir  utfnume 
ret  l.erunrqj  It,  g,  K,  l.quos  quxnmuscoftatcnim  per  ig  fepti- 
mi.quod  fit  h ad  g,(icut  a ad  b,St  g ad  k,licut  c ad  g.at  k ad  l.fi 

cui 


4.. . 

b. .. 

c. .. 

d. .. 

e. .. 

t 

g— 

K.. 

1.. . 

m. . 

n. .. 
p.. 
j... 


LTBER  0CTAVV1  aoi 

cut  e ad  f.Miniml  quoqj.namfialn  finrminimiurm  n pq, oportebit  perit  feprimi.bisafiura- 
piam  ut  uterque  duorum  b&c  numeret  p, quare  & gnumcrabir  eundem  per  correlanumjj  fc- 
ptimi.quod  cft  inconueniens.Sunt  igitur  h,g,k,l, minimi. 

At  uerd  fi  c non  numerat  k,fitm  minimus  a...  b.. 

numeratus  ab  eis  fcilicet  c&  K, quem  quoties  c....  d... 

numn at  k,  tones  h numerer  n,&  g toties p,  e..,.*  f..,. 

cruntep  per  18  feptimi.n  p m,in  proportione  h 
g k.quai  c n ad  p,ut  a ad  b,&  p ad  m.ut  c ad  d, 
ledquoriese  numerat  m, tones  f numerer  q, 

6C  erit  per  eandem  m ad  q.ficut  e ad  f.N!ani  e- 
ftiim  igitur  quod  affignat^  pioj-ornoncs.con 
nnuauiuntin  quaruor  n umens  qui  funr  np 
m q.Qjii  fi  non  fuerint  minimi, fint  (fi  poiTi- 


f: 


p. .. 
m... 

q. ... 

r 

f.... 

t..,. 


A... 

/ 


bile  eft)alij  qui  fintr,  f,  r,x,quia  itaq;  perit  fe- 
ptiiru.bis  alTumpti  urertp  duoru  numerorub 
c numerar  s.fequitur  per  coi  rclariu  jj  lepri- 

mi,ut  g numeret  eunde, quare  eril  k numera  x 

binai  quia  per  u fcptimi.ur  c n umerat  eundem, non  erit  m minimus  quem  numerant  k 8C  e.  Hac 
ratione  quartam  iliis  & quot  liber  alias  fine  omni  offendiculo  continuare  poreris. 

E tulil ex  Z umb.  Problema  x . Prcpofitto 

Rationibus  datis  quibufcuncp  in  minimis  numcns.numerosinuc- 
nirt  continue  proportionales  minimos  in  datis  rationibus. 

THE  O Nex  Z amb.  Sint  datarationet  in  minimis  numeris,ipfius  a ad  X,<y  ipCtus  t ad^,cipful 
I ad  ! oportet  ii  numeros  inuenire  continui  proportionales  minimo  t,  in  ipfius » * 

od  Ccr  > ad  ''.Cr  • adoratione,  Sumatur  enim  •, minimus  numerus.quimetian 
tstr  A >,cr  quoties  quidc  f ipfum  •, metitur, toties  ", ipfum  < metiatur, quoties  au 
te  > ipfum  • metitur, toties  ipfum  •.metiatur.  At , ipfum  « aut  metitur  autniS 
metitur  Metiatur  primi.  Et  quoties  > ipsu  « metitur  :totits  !,ipfum  * metiatur, 
ttquonia  ■•, ipfum  ?,*que  metitur  & !,<pfum  <,<11  Igitur(per  \-jfeptimi)ficut 
a ad  f,fic  ejit-,ad<M  propterea  c r ficui  e ad  J,fic  • ad «,rt  infuper  ficui  • ad!, 

fici  ad  Igitur  ipfi  ••>••  ^continue  fiunt  proportionales.ey  in  ipfius « ad  fer  

ipfius  >,ad  d, cr  infuper  ipfius  < ad !,r axione.  Dico  quod  c r minimi.  Si  aute  ipfi  

• / « *,non  fiunt continue  proportionales  minimi  in  ipfius « adfiey  • ad  /,«  > ad  » 

frationibustcrut  aliqui  numeri  minores  ipfts  • A « a,ih  ipfius  • ad  A,rt  r ad  ',ey  r.,.. 

« ad  ! rationibusifint  autem  'f*'.  ttquonia  eftficut  « ad  f,fic  , ad  f,ipfi  aute « t 

f , nummi, nummi  auteiper  1 1 feptimi)metiuntur  eandem  habentes  aque.m.lier  u 

maiore  <y  minor  minore, hoc  e fi  antecedes  antecedite, et  fequis  fequente , igitur  • 

tjpfump  mttitur.  Id  propterea  cr  r, ipfum  / metitur.  Igitur  > A.  ipfum  f, metiuntur,  cr  mmimiM  igitur 
qui  ipfi  X > ,metiuntur(per  s?  fcptimt)ip[iun /metietur.minimm  auti  quem  ipfixt  metiuntur, tjl «.  igi- 
tur * ipfum  { metietur  maior  minorem,  f 

quod  ejl  impofiibile.  N on  eritt  igitur  ali-  /... 

qmnumeriminores(.pcriffepttmi)ipfis  / 

• A « *,eontimu  proportionales  in  ipfius  A 

n,adX,ry'  ad  7 - ad  f,ratio  ne.Non  » 

metiatur  iami.ipfum  *,et  fumttur(p  jS  u 

feptimi)minimu<  numerus  quem  metian-  f 

fur  ipfi  • «,Cr  fit  »,cr  quoties  quidem  «,  * 

ipfum  u , metitur , totus  uterq,  ipforum  u 

» t utrunq;  ipforum  >!,  metiatur.  Qgo-  # * 

tio  autem  \tpfum  u, metitur, toties  cr/,  * 

ipfum metiatur.  Et  quoniam  • ipfum  

CT  Ipfum  f.eauc  metitur : esi  igitur  fi-  * 

cuti adl‘,ficeflead/.sicul auti  • ad «,  r 

fic  ejl  *adi,ey  ficut  igitur ( p 1 1 quinti) 

• ai  t.ficj  adr.  Id  propterea  etiam  ficut  r ad  ‘>,fic  efi  radi-.  Knrfus  quoniam  quoties  '.ipfum  u metitur, 
toties  ey  ;,iptu>:eftigitur  ficut!  ad  fficefiu  ad  '.Igitur  ipfi  •frt.cotinuc  proportionales  funt  in  ipfittl 
‘aii.ey  > ads,ty'ad  ,',ratiombui.  Duo  quid  <y  minimi.  Si  autem  tpfi  •fwJtbfunl  cotinue  propor- 


Si  autem  ipfi  fiunt  eotinue  propor- 

_ honalel 
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lioiulf  i minimi  in  ipfomm  ”firfi  ./rttionibm.crunt  nliijui  numeri  ip/ii  / ”,mincret,tontinue  prO' . 
portionales  in  ipfomm  * f>  A /.rationibus.  Sint « ..Etquonui  efl  peut  * adt.ftc  efl  Md  A#  mirn» 

n .Smimmi  .mimmi  autem  (per  1 1 fcptimi)  metiuntur  eandem  rationem  babcntct  cis  aequaliter  antecedet 
antecedentem  crfcqum  fequentem,igitur  fi,ipfume  metitur. lipropterea  etiam  c .ipfum  /.metitur.  Igi- 
tur ip/i  A.j.ipfum/  mctiuntur.cr  imnimw  igitur  (per  j 6 feptmi)quemipp  < ,,menuntur,ipjum  mmc- 
tur /.minimus  autem  quem  ipfi  fi  > metiuntur.efl  ■.Igitur  • ipfum/aetitur.ejtqfteut  •,ad/.lieejt”,ai 
,jCr  » igitur  ipfum  e mcti:ur,mttitur  nutem  c r '.ipjum  Igitur  ipft  * Vpfw»  '.meiiuntur.cr  mutmut 
quem  ip/i  > «,mrtiufur,(per  canicm)metietur  ipfum  '.Minimus  nutem  quem  ipft  > *,metiuntunejt  n.  igi- 
tur t*. ipfum  • metitur  maior  minore,quoieftimpoftibile.  \guur  non  erunt  uliqui  numeri  minores  tpltf 
/V" ' .continue  proportionales  in  ipfius  * ad  /,cr  r ad  ■e.er 1 aifjrationibus.  Igitur  ip/i  / v<  '.continuo 
proportionales  mimmifuntin  ipfomm  * * r A i',rattonibus:quoi  oportuit  jecifji. 

Zuclii.exCamp.  Propoptio !. 


Mniumduoru  numeroru  compofitoru  proportio  unias 
ad  alterum.eft  ex  Iateru  fuorum  produefiaproportionibus. 

Campauv?.  Quod  proponit  14  foeti  de  a 

fuperfkiebus  arquidiftantium  laterum,  propo-  b 

mi  hax  de  numeris  compotitis.  Sint  duo  nume-  c . . 

ricompoliri ab, latera a.lintc  & g,latera  b.fintc  & f, di, o itaque  d 

quod  proporno  a ad  b.conftat  ex  ea  qux  eft  c ad  e St  d ad  f.Sit  c . . . . 

cnimutexd  ine.fiatg.Quiaergoexdin  c fita.&exfinefitb,  f 

perconuerlionemdimnitionis  laterumicntper  i31eptinu,a  ad  

c.lkuf  c ad  e,& per  i^eiufdem  gadb.licut  dad  fiquare  perdif- 

Snitionc.Ftoporrio  a ad  b.copofita  eft  ex  ea  quj  eft  c ad  e,S£  ea  qu*  eft  d ad  f.quod  eft  propontu. 

Campani  4101014110.  NeccftnecelTanumutconnnucmus  proportiones  laterum ( uldelicet 

eamquxeftcadefit  eamquxeftdadf)in  minimis  numeris  a 

repertis, fecundi!  doctrinam  pnrcedentis.ut  docent  quidam,  

hoc  enim  eft  propofito  prxter  necelfarium.  Arguunt  enim  b 

polito  quod  illi  minimi  (int  h kl, ita  quod  fit  Ii  ad  k ficut  cad 
* & k ad  I,  ficut  d ad  f, proportionem  li  ad  1 ede  compolitam 
ex  propolitorum  laterum  proportionibus.Sumptoqj  g fieri 
cxdinc.arguuntaadg.ut  h ad  K.quia  ut  c ad  e,&  g ad  b ut 
Kadl.quia  utdad  f.idcoip  fecundum  aquam  proporriona- 
litateA'  a adbiuthad  [.concludunt  igitur  a ad  b, coponi  ex 
quibus  h 8C  l,ueru  quidem, ied  non  neccl/arium  alTumpto. 

tuclid.ex  Zamb.  Tbeoremas- 


c. . 

e. . 

d. . 

f. . 
h. 

k. . 

l. . 


Propoptio  f. 


Plani  numcri.adinuicem  rationem  habent  compolitam  ex  lateribus. 
T H E O N ex  Zumb.  Sint  pleni  numeri « fippus  quide  ‘Jutertpnt  > fijpfiut  tutem  fi,fuit  >/.  Dico 

quod' ei fi, rationem  htbet  ex  lateribus  compofitam.  Rationi  « 

bus  enim  datis  quas  habent  >ad  \ty  fi, ai  [Jufcipiantur  ( per  x 

4 oflaut)numcri continue  proportionales  minimi  in ipforum  fi 

* > .,  cr  <i /.rationibus  pntq;  * / «.  ut  pt  petit  > ai  <,pe  efl  ”,ai  0 >. . • 

pcutqi  d, ai! Stet, ai « ]p fugitur’  > «bebent  laterumrt'  * 

tiones  ■ Sei  ippus  » ai  « ratio  compoftta  eft  ex  ea  qui  habet  * . . . . 

• ai  t,cr  ex  ea  qui  habet  fi, ad « ,ipft  igitur » ad  *,ratione  ha'  f... 

bet  ex  lateribus  compoftta.  Dico  igitur  quod  efl  peut'  ai/,  

pc  • ad  ojpfc  enim  * ipfum  • multiplicant : ejftciat  ipfum  \ 0 

Quoniam  i ipfum  r, multi  plicans  ipfum  jecit », multiplicans  * 

autem  ipfum  • efficit  x,ejhgitur(pcr  17  feptimijftcut  >ai', 

pc  efl  .«,ad ». Sicut  autem  > ai\fie  •ai>,CT  fi‘ut  igitur(per  1 1 quintiy^ti  fi,pcaad  K Rurfus  quoniam 

• ipfum  fi.multiplicant  ipfum  fteit \fei  er  ipfum  '.multiplicant  ipfum peit  fi. eft  igitur(per  1 qfeptimi) 
peut  fi  ai  !.pc  efl  \ai  fi.  Sei  ficut  fiajfjiceft  fi, ai  ”, er  ficut  igitur  (per  1 1 quinti)  fi, ai  «,/tc  \ai  fi.pa- 
tuit  autem  quod  ftcut  *,ai  -jic  eft  'aifi.Aequcigitureft(per  i^feptimi)ficut>ai  *,pcejU,adfi,ipfe 
autem  > ad”, rationem  bebet  compofitam  ex  lateribus : ej  * igitur  ai  fijretionem  habet  compoftam  ex 

lateribus 


UBER  OCTAVVS. 

Utirib,qSji;ilfcopirl»:l . Ei tclid.exCamp.  Propofitio  <f. 

I numerorum  quotlibct  continue  proportionalium  prt- 
mus  fecundum  non  numeret,  nullus  eorum  numerabit 
ultimum. 

Campanv».  Sinta,  b,c,d,e,  continue  proportionales, dico  quod  (T  a not» 

numeret  b, nullus  eorum  numerabire.  y.am  eftumaurc  eftquodiiiplumnu- 

mcrcr.omncs  numerabunt  e,  & fimpliciter  quilibet  procedens  quemlibet  fequctitem.Siautcnon 

numerat  ipfum.parctqudddnon  a 

numerabit  e,  nec  ITmplicirer  ali-  b 

quis  eorum  proxime  fequentem 
e.quiafuntpofiti  cotinue  propor 
tionales.Sed  quod  nullus  alius  ut 
e numeret  ipfum , fic  conftar.  Su- 
mantur fecundum  dolirinam  i 
huius , totidem  minimi  continue 


e.. 

d. .. 

e. .., 

f. . 

g- 

h. 


proportionales  in  proporrioneeadc.quot  fum  ipfcc  omnes  fequentes.qui  funt  f,  g,h,erunt(p 
per  j huius  SifSi  h, contra  fc  ptimi ,8i  quia  per  xquam  proportionem  c ad  e ut  1 ad  h,ciin>  i non 
numeret  h.nec c num Aabir e, eodem  modo  ncc  aliquis  aiioi  ii, quare  Iiquer:quod  propofitum  cft. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema Propofitio  6. 

Si  fuerint  quotcunqt  numeri  continue  proportionalcs.primus  au- 
tem fecundum  non  metiatur,&  alius  nullus  nullum  metietur. 

THEONnt  Xamb.Sint  numeri  cotinue  proportionales  .,K>,J,'lpfe  mi', ipfum  />,non  metia - 
lur.  Dico  quid cr  alius  n uBm,nutlum  metietur.  Qi (od quidem  ipfi  *,ej,',',conitnucadinu ice  jejenon 
metiuntur  ntanififtum  cft: quin  ne q; », ipfum  t metitur, dico  iam  quid neq;  ulme  ullus, ullum  altum  mitte- 
tur.  D ico  quid  neq;  “,’pfum  > meticiur,quod  enim  funi  ipfi  *,h>,  tot/ununturCper  j j fi  ptimi  )mimmi 
numeri  eundem  renonem  habentium  ipfis  »,  4 v>.Ef  quonum  ipfi  /,  «diiti  renone  funt 

<pfin,’,\>,<y  cft  aqualis  multitudo  ipforum  •/,>, multitudini  tpjorum/,  /,  ex  aquati  igitur(per  14 
feptimfcft  ftcut  *, udo, fic  cft[,ad  >.  E t quoniam  cftficut  «,ud  rJiccft  f,ad  * ,non  metitur  autem  ‘ftpfum 
figitur  ncq:  f ipfum  ‘, metitur.  Igitur  i,non  ejl  unitae. Si  enim  fejfit  unuae,omnem  numerum  metiretur. 
Et  4 f,(per  I odeui)primi  fune  adinuieem.  Igiturneift'  ipfum  0, metitur, cr  eftfieut  4 ad  *>ju‘,ad  0, 
neque  igitur  «,ipfum  r metitur.  Similiter  quoin  ollendemm , quid  neque  alme  ullus  udum  metuturtquei 
oportuit  demonftrafte. 

Euclid.  ex  Gtrnp.  Propofitio  7. 

I numerorum  continue  proportionaliu  primus  ultimum 
numeret.idem  ipfe  & fecundum  uumerabit. 

Campakvs.  Sint  qui  prius, conti- 
nue proportionales, dico  fi  a numerate: 
ipfe  numerabit  b, alioqui  ex  prxmifTa 
non  numeraret  e, quod  eftconrrariu&  impolfibile.Non 
folii m aure  numerabit  b:fed  di  omnes, & quiit];  eorum: 
quemlibet  ipfum  fequenrem. 

Euclid.ex  Z amb,  T beorems. 

Si  fuerint  quotcuncp  numeri  cotinue  proportionales, primus  autem 
extremum  metiatur,&  fecundum  quotp  metietur. 

THEONnt  Z amb.  Sint  quotcunq-  numeri  proportionales »,  f,  >,  «*,  at  u, ipfum  S metiatur -Dico 
quodty*,'pfumf  metietur.Si  autem  non  metitur  *,ipfum  fneq;  «... 

altus  uOmlper  7 oflaui)elium  ulli! metietur, quod (pir bypcthrfin)  U 

efl  impoftibilr,  fuppomtur  enim  a, ipfum  t metiri, metitur  autem  c 

ipfum  Jjnctitur  igitur  c r ”,ipfum  t:quod  oportuit  demonfiraffe.  / 

Buctid.exCamp.  tropofitio  S. 

I interduos  numeros  numeri  quotlibct  in  continua  propor- 
tionalitatc  cecidcrint,totidem  inter  omnes  duos  in  cade  pro- 
portione relatos  cadcrcncceflccft. 


a. . 

b. . 

<1. 

d.. 

c. . 


tropofitio  7. 


t 
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Campanv?.  Sint  a SC  b,  inter  quos  cadunrc  8C  d in  continua  proportione  habentes  fc  i» 

proporuoncc  ad  f.dicoouod  totidem  cadut inter  e 6C  f & in  eadem  proportione, quot  inter  a& 
b.  Sint  enim  g,h,k,l,toridc  minimi:quor  funra  & b qui  inter  cos  cadunc,lumpti  quemadmodum 
doccra  huius,  continue  propornonalcs  in  eadem  proportione,  a., 
crunrtpperjg&I, contra feprimi,&  per  xquam  proportionali-  e..  .. 
tatemcnrgadl,(kuta,adb,ideo<p,&n<ureadf,&quiaipfi  funt  d. ....... 

in l'ua proportione  minimi  perxj  reprimi,  fequirur  per nciuldc  b 

ut  g numerer  c,&  l,f  aequaliter,  rories  igitur  numeret  h,m,&  k,n,  e . . . 

polirisqi  m&'nimcre&f,conftarperi8feprimi,c,m,n,fc{Tecon  m 

tinue  proportionales  quemadmodum  funt  h,k,l,&  ideo  quem-  n 

admodum  a,c,d,b,quare  patet  quod  diftumeft.  f 

C a m p a k i annotatio.  Exhacconftarnullam  fuperparti-  g. 
cularem  poife  per  aequalia  diuidi, IT  enim  hoc  effer,  oporteret  in-  h.. 
ter  duos  n umeros  Tola  unitate  cflftaresnumeru  cadere  medium,  K . ... 

quod  eiTc  non  poreftndeocp  tonus  in  mufica  quem  fefquioiftaua  1 , 

cotinet  proportio, in  duo  ucra  femitonia  diuidi  non  potcft,fcd  ncccfTartd  diuiditur  in  minus  fe« 
mironium  & maius. 

Eudilex  2mb.  Theorem  6.  Vropofkio  f . 

Siintcr  duos  numeros  continue  proportionales ce£idcrint  numeri,  • 
quot  in  cos  ceciderint  numeri,tot&!  inter  eandem  rationem  habentes 
cis  continue  proportionales  cadent. 

TH  EO  Nor  Zdb.lnter  binos  enim  numrros*,f,cotinucpnportionates  cadatnumeri  >,4.Ttit$ 
ficut  a, ad  A,fic  s di/.  D coquo, l quot  inter  ipfos  *,  A,'  otinue  proportionales  numeri  cadunt,tot  quoqi 
inter  ipfot  ■,!,  continue  proportionales  cadent.  Quotcmm  funt  multitudine  ipft  *,  f,  >,  /,  tot  fumatur 
(per  isftptim)mimm  numeri  eandem  rationem  habentium  cifdi  *,A,<  -t./tntij  igitur  extremi 

ipjorumjtoe  cjl  ■,*, primi  funt  adinuieem(per  i oflaui.)Et quoniam  ipft  *,> , cr  /,*  ,rp/ij ',cr »,>,«! 
eadem  funt  ratione, cr  aqualis  eO  multitudo  tpforum  «,  >,cr  «\  0,  multitudini  ip forum  >,or 

quali  iguuKper , 4/1  ptimiyjl  ficut  a, ad  Ajic  efi  vrf x.Sicut  autem  -,ad  fjic  vtd  !ju  igitur  >,ad  >fa 
tjl', ad  f. lpfi  autem  •, ".primi  «... 

funt,  primi  autem,  c?  minimi,  r, 

minimi  nero  numeri, cande  u-  A 


tiunturmaiormaioremcrfi'  *. 

nor  minorem  (per  11  feptimi ) / . . . 

bocejl  antecedens  antecedente  

cfcquens  fcquentem.  Aeque  * 

igitur  vp/iini  < metitur,  cr . 

ipfumi’.  Quoties  autc  * ,ipfum  M 

• metitur, toties  cr  utcrq;  ipfo - r 

rumt,*,  utrunque  ipfcrum  / 

/■.'.metiatur,  lpfi  igitur  >,  >,  -,'Jpfos  >, *,»,/,  aque  metiuntur.  Igitur  (per  1 S feptimi)  ipft  ■.■>,«,»! 
ipfis  wjjn  eadem  funt  raticne-Sedipfi,  « , d.u.ujpfis  «,>,  A,p,  in  ea  dem  funt  ratione,  cripfi 
t,<gitur, ip  fis  s u,  ejjn  eadem  funt  ratione,  lpfi  autem  a.^A.c  ontinuc  funt  proportionales.cr  ipfi 
euwjpgftur  continue  proportionales  funt.  Quod  igitur  inter  ipjos ",  (, continue  proportionales  numeri 


C.M.Awvf,  SinraSfbconrra  le  primi,  inter  duos  cadant  in  conrinu. 
proportionalirarec  d.  Dito  quod  totidem  erunt  continue  proporrtonales  inter  a &!  umorem, 
itemtp  totidem  inter  b fit  unitatem.  Sintenim  in  illa  proportione  minimi  e & f.fumpri.ur  docet 
•4  fepnroi.ex  quibus  fumantur  tres  continue  proportionales  K minimi  in  eorum  proportio  ne 

prout 


tionem  habentes  eis  detjuc  me*  fi 


• •H....*. 


Zuclid.exCamp.  Propofitio  9. 

1 inter  duos  numeros  contra  fe  primos  numeri  quotlibct  9 
continua  proportionaiitate  ceciderint.intcrutrucp  eorum 
8c  unitatem  totidem  continua  proportionaiitate  cadere 
necefle  eft. 


f 1 


9 


10 


LIBER  OCTATVJ.  ib-f 

prour  docet  > huius, qui  ITnt  g,h,  k,  deinde  quatitor, qui  Iint1,m,n,p,&  hoc  toties  fiar.ufquequd 
fic  fumpti  fiant  tondem  quot  funi  numeri  propolin, ut  funt  lue  a 

B f ' _ _ ,1 B ■ 1 — f a - /2m  ■ 1 ^ /I  1«  2 M I”. ■ n mva  «««*»■•  mm  > ne  ■ I 


nimi  per  primam  huius, ftntip  l,m,n,p,roridcm  minimi  in  ea-  g . . . • 

dcm.no  fir aurem  pofTibileeHc  aliquid  minus  minimo)quod  a. 

n umeri  l.m.n.p, «quales  erunr  numeris  a, e, d.b.quiftpfuo re-  m e.« 

lanuo , eft  igitur  l,  aequalis  a,&  p.  b.  Manifeftum  autem  eft  ex  h 

fecunda  huius  quod  ex  f in  fe  frk,&  ex  eodem  in  k,p,perdifti  n f... 

nidonem  igitur  eius  quod  eft  multiplicari  erit  f,in  k,  k quoqne  d 

in  p, quoties  unitas  eft  in  f.tracp  unitas,  f,K,p,runtcotinue  pro  k 

portionales,  limiliter  aurem  & unitas  e,  g,  1.  Sumptis  ergo  a 8C  p 


bloco  l&  p fibixqualm  er  utin  ter  unita  teg,  &e,&  inter  b 

b & unitatem  k & t,  con  tin  ue  proportionales  toddc.quot  funt  inter  a & b : quod  eft  propofituni. 

Euclid.ae  7-imb.  Theorema  7.  Tropo  fit  io  p. 

Sibini  numeri  primiadinuicemfuerint,&  inter  eos  corinue  propor. 
tionales  ceciderint  numeri, quot  inter  eos  cotinue  proportionales  ceci- 
derint numcri,tot  quotp  inter  utrunqt  eorum  &C  unitate  continue  pro- 
portionales cadent. 

T H E O N ex  Xamb.  Sint  tini  numeri  primi  adinuiem  «,  A,  er  inter  eoi  continue  proportionale i 
cadant  >/,cr  ponatur  • unitae.  Dico  quid  quot  inter  «,  *,  continue  proportionale!  ceciderint  numeri, 
tot  quoq;  inter  utrunq,  ipforum  «,A,cr  ‘.unitatem  continue  proportionalei  numeri  cadent.  Sumantur 
(ferti  Jeptimifbini  numen  mimmitn  ipforum, *,>,-',t,rationccxiftentes,  fintq-  /,-,tret  autem-.fintip  t, 
«»X.C r femper  ordinatim  uno  plue, quo  ad  aqualis Jiat  multitudo  ipforiijnultitudini  ipforum  «,>/,/>/*■ 
tuantur, fmt(£  n, rj,-.  Manifrftum  tam  eft  tp tod  /Jcipfum  multiplicam, fecit  ipfitm  ip/um  autem  *mul 
ti plicans,  ipjum efficit u,cr  'fe  ipfum multiplicans,ipfum  \cfjrcit:ipfum  autem  a multiplicans, ipfum 
•jicit.  Et  quoniam  ipfiu,  >,  /, • ,(fer  hypothefin)minimi  funt  eandem  rationem  habentium  ipfts « j,funt 
autemlper  i o(laut)cr  tpfi  *,>,*/, minimi  eandem  rationem  habentium  ipfts  ’,',<y  aqualis  eft  multino- 
do ipforum  M,r,f,-,multitudini  ipforum  a,r,U/:unufquif^  igitur  ipforum  n,  e,  f,',unirui<j  ipforum 

a.''.A,c/i  aqualis.  Aequalis  igitur  cduipff,  

CT ipft  t.  Et  quoniam  ffespfum  multipli-  n 

cans,  tpfum  efficit  o,  igitur  (per  t6  fcpsimi)  » 

tftpfum  > metitur  per  cm  qua  in  <, funt  uno-  /... 

tales -.metitur  aute  er  unitas  ipfum  f, per  eat  r 

qua  in  ipfo  funt  unitates, pariter  igitur  (per  « 

15  feptimi)  > unitae  ftpfum/ numeri!  metitur,  f 

cr/,‘pfum  s>.  E/1  igitur  ficui  >, unitas  aif,nu-  d 

merum, fic  eft  f ad  t-Kurfws  quoniam  f ipfum  » 

e multiplicans, ipfum  effecit  u,igitur  t ipfum  t. .. * 

/-.metitur  per  eas  qua  in /funt  unitates.  Me-  A 

litur  autem  • ,unitae  ipfum /numerum, per  eat  qua  in  ipfo  funi  unitates, aque  iguur(per  eandem)'  ,unitat 
ipfum /.metitur  numerum, <y  o ipfum  u.Eft  igitur  ficut '.unitas  ad  / numerum, fk  eft  >,ad  u.Oftenfum 
autem  eft  quod  cr  ficut  '.unitas  ad /.numerum,  fic  eS  /,ai  >,ey  ficut  igitur  (per  11  quinti)  i, unitae  ad/ 
numerum  fie  eft f,ai >,ey/aiu.At  t-fpfi  a, eft  aqualis, eft igitur ficut  ■ unitas  ad /numerum  Jic  efl  / ,ad 
»,cr  ->,ad «.  I d proptcrca(pcr  7 cr  1 1 quinti)cr  ficut  1, unitae  ad  -ptumcrumific  • ad  »,er  » ad  C Quot 
igitur  inter  ipfoe  continue  proportionales  ceciderint  numeri, tot  cr  inter  utrunqu  c ipforum  *,  a,CT 

ipfum ., unitatem  continue  proportionales  numeri  caduntiquod  erat  dcmonftrandum. 


Euclid.  cx  Camp.  Vropofitio  10. 

I inter  utrunqj  eorum  unitatem  quotlibct  numeri  conti- 
nua proportionalitate  ceciderint,  ambobus  numeris  toti- 
dem continua  proportionalitate  intcrelTe  neceffecft. 

Ca  m p»  n V j.Sint  duo  numeri  a&  b,finl<p  c St  d,c  dinrer  a St  unitare.e  quo 
que  X f inter  b SC  uniiaicm, continue  proportionales. Dno  totidem  eilc  inter  a St  b continue  prd 
portionales.  Hacc  eft  con  ueria  priot  1 J, excepto  quod  ad  fubieiftum  przmiiTar,  appofitum  erat  a 6£ 

I * 


ARITHM.  ELEMENT.  ETCtIDIS 

b elfe  contra  fcprimos, quod  non  apponitur  hic  ad  paffionem.quapro- 
ptcr  uniuerfahorcft  palfio  huius,  fubicdto  illius.  Qpia  igitur  quoties  uni- 
tas in  d toties  eft  d in  c & toti  esc  in  a.conftat  quod  ex  d in  fe  fit  c,8<  ex  eo- 
dem d in  c a.Similiter  quotp  ex  f in  fe St  in  e, fient  e& b.Ducatur  iracp  d tn 
(,Si  produfius  fit  g, item qj  idem  d ducatur  ingS.'  c,SC  finrprodufh  h « k. 
Conftatigitur  ex  iSfeptimi.quodcadg.utdad  f.&eaipquod  g ad  e,  ut 
d ad  f quare  c,g,  e,  funt  continue  proportionales  in  proportione  dadf. 
Item  p’er  .Silerum  funi  a ad  h ficutc  ad  g ,8C  h ad  k ficut  g ad  e,K  per  ,9  K 
adbficutdad  f, igitur  funt  a,h,K,b, continue  proporuonalcs.Quarccon- 
Aar  propofiruin. 

Euclid.ex  Z amt.  Theorema  B.Propofitioic.ConUerfa  procedentis. 

Si  inter  binos  numeros  & unitate  continue propor 
tionales  numeri ceciderint , quot  inter  utrucj  ipforum 
& unitatem  cotinue  proportionales  ceciderint  nume» 
ri,tot  8 C inter  eos  continue  proportionales  cadent. 

THEON  e*  Tamberto.  Infer  binos  tnim  numeros  •,  fi, cr  unita- 
ttm  '.continue  proportionales  cadant  numeri  a*  f,-. pico  quod  quot 

inter  utrunqut  ipforum  «,  f,cr  ipfm  > mitatem.continue  proportionales 
ceciderint  numeri:  tot  quoque  inter  “,  fi,  continue  proportionales  cadent. 

Igitur  A.ipfum  ’, multiplicans, ipfum  efficiat  I,  uterque  autem  ipforum  f, 
f, ipfum  0 multiplicans, efficiat  ipfos  «,».  Et  guoniam  eft  ficutc,  unitu  ad 
et  numerum,  fic  eft  A+ i 'teeque  igitur  y.umtat  ipfum  A, metitur  numeru.et 
A ipfum  >.  ipfa  autem  yumtat,ipfumA,numerummetitur,per  eat  quo  in 
ipfo  funt  A unitates, ej  S,  igitur  numerus  <mctitur,pcr  eae  que  in  A, funt 
unitates. Igitur  Ajetpfum  multiplicansftpfum  >,fecit.Rurfus  quoniam  ejl 
ficut  > unitas  ad  A numerum  ,fic  eft'  ad  *,oquc  igitur  r, unita*  ipfum  A, 
numerum  metitur, et  '.ipfum  a.  At  y unitat.ipfum  A, numerum  metitur  per 
eat  que  in  ipfo  A,funt  unitatet.cr  ‘, igitur  ipfum  “.metitur  per  eat  queui 
ipfo  A, funt  unitates,  igitur  A.ipfum . multiphcansftpfum  “fmt.ldpropte 
rea  etiam  Ajetpfum  multiplicans , ipfum  -.fecit, ipfum  autem  -, multipli- 
cans.ipjum  '.ftcit.Et  quoniam  A.feipfum  multiplicans  ipfum fecit  ipfum 
autem  multiplicans  ipfum  fecit  >,eft  igif  ur(per  decimam  feptimifficut  A, 
ad’,fieeil  I ad  O.idproptereaetiamficut  A,ad!,ftc  o.ad  •, Et  ficut  igitur 
(per  undecima  quinti)  -ad^Jic  f ad  ..Kurfus  quoniam  A utrunque.ipfo- 
rum multiplicans, utrilquc  ipforum  “,.,fecit:eft igituriper  ijfeptmi) 
ficut  <ad o,fic“,ad..Sedficut  ',ad  \ftceft  A.adf.cr  ficut  igitur  (per  un- 
decimam quinti ) a ad/Jic  “M-.  Kurfus  quoniam  uterque  ipforum  A,f, 
ipfum  >,  multiplicans,  utrutsq;  ipforum  i,  N fecit;  eft  igituriper  decimam 
feptimam  fcptimi)ficut  A, ai  fjic  . ad  \ Sed  ficut  A ad  f.fic  “,ad“,cr  ficut 
igitur  (per  undecimam  quinti)“,ad  “,fic  • ad*. \nfupcr  quoniam  futrump 
ipforum  o,  ,,mu!tipltcis,utrunqi  ipforum  -/.fixittefi  igituriper  decimam 
feptimam  feptimi ) ficut  A ad  ',fic  r,ad  fi.  Sicut  autem  • ad-fic  A adf-.er 
ficut  igituriper  1 1 quintiy  ad/Jic*  ad  fi.patuitaute  quod  ficutAad/Jic 
“,ad  sCT  “ ad  s.CT  s ad  figitur  ipfi  «,  \fi : continue  funt  propor  no. 
nalcs.  Quot  igitur  inter utrunque ipforum “,fi,CTr, unitatem , conti- 
nue proportionales  cadunt  numeri:  tot  & inter  “, fi, continue  cadunt, quod 
imonftrajje  oportuit. 


h : k 

t : g : 

d f 
unitu 


% l 9 • « 
A t 


Ha;c  undecima  ex  Campano,  duabus  ex  Zambertofequen- 
tibus  refpondet. 


Liber  octavvs. 


tMclid.exCamp.  Propcfitioss. 

I fuerint  ambo  quadrati.erit  proportio  unius  ad  altcru  tari 
quam  fui  lateris  ad  latus  illius  proportio  duplicata.Si  ue- 
ro  ambo  fuerint  cubi.erit  proportio  alterius  ad  alterum 
tanquam  fui  lateris  ad  latus  alterius  proportio  triplicata. 

- » M r « N V s.  Sine  duo  quadrati  a Si  b,St  duo  i ubi  c & d,  later  a tam  quadratorum  quam  cU 
borumdinr  c, quidem  a &c.f ucrd.b  & d.Dicoquddproportioaadbemiicutcad  iduplicata.c 
uero  ad  d ficut  eade  triplKata.Mantfcftu  enim  cft  quod  e*  e in  felit  a,8t  exipfo  ein  a.c.lic  quo* 

exfinfcliib,&cxipfoinb,d,ducaturigiturcinf,  c 

K proueniat  g ,SC  in  g&  b,8iprouemanth&  k, 
ct  ittp  per  iSfepnmi  a ad  g, l'u ut  e ad  f,Sc  per  19  g 
ad  b.licut  e ad  f.igitur  ex  diffinitione, a ad  b, ficui  c 
adfdupbcataiquod  eff  primum.  Sccundti  eodem 
modo  condat.  Sunt  enim  per  ijitcrum  cad  h ficut 
aadg,&hadk,(icutgadb,&per  19  Kad  d.licut 
cad  t, quarcc.lt , K.d.iunr  cui  continue  proportionales  in  propornonec  ad  f, per  diffinitionem 
igitur  erit  c ad  d.ficut  e ad  f.rriplicaiaiquod  eft  fecundum. 

EuchdcxZamb.  Theorema  9.  Prcpofition. 

Duorum  numerorum  quadratorum,unus medius  proponionalis 
numerus.  l;t  quadratus  ad  quartum  duplam  habet rationem^quam  la. 
tus  ad  latus.  > 


a.... 

b. 

f.  *"k 

b 


T H E O N ex  Z amb.  Sint  quadrati  numeri  «Aer  ipfim  quidem  ‘.latui fit  yjpfius  uero  t,fit  Utut 
*.  Dico  quod  ipforum  «,  C,  unus  medius  proportionalis  ejt  numerus,  cr  ‘,*d  A,dup!am  habet  rationem 
qu4m>,ldu.  lpfecnia  y.ipfum  *siultlphcanl,ipfum efficiet  >.EI  quoniam  quadratus  efl, latus  cutem 
eim  tft  y, igitur  >, fcipfum  multiplicent  ipfum  efficit  ‘,id  propterea  c r *,feiplum  multiplicum  ipfim  t 
ficit.  Quonium  igitur  y, utrunq;  ipforum  y,*, multiplicant  utrunq;  ipforum  ',efficit:s8  igiiurlpir  17 

fepumi) ficut , ad  *Jic cfi ‘M  '■  Kurfus  quomumyjpfum  multiplicans  • 

ipfum  efficit  >,  ut  'fcipfum  multiplicant  ipfum  efficit  A, duo  ium  numeri  7 . . . 

r,/,imum  c r eundem  multiphcantct  *, ipfot  ’,S,rjfic  erunt. Efi  igiturfper  < 

•S  feptmi) ficut  y ad  S.ficcfi*  ad  l.Scd ficut y ad tjiccfl*  ad <)& ficut 

igitur  (per  1 1 qiu'nti)u  ad-Jicefhadt.  Ipforu  igitur  *,t,un  ut  medius  pro-  (. 

portionalis  ejl  numerus Dieo  iam  quod  cr  ‘ ad  f, duplam  rationem  habet, quum  y ad -t.  Quoniam  enim 
tres  numeri  proportionales  funt  \A,igitur(pcr  10  diffinitionem  quinti )»  ad  (, duplam  rationem  habtt 
quam  * ai  t.  Sicut  autem  a ad  'Jic  y ad  *,  Igitur  * ad  b, duplam  rationm  habet, quam  y latus  ad*  latus: 
quod  oportuit  dtmonflraffe. 

Euclid.  ex  Z amb.  Theorema  ■ o.  Propofitio  1 «. 

Duorum  cuborum  numeroru,  bini  medq  proportionales  funtnu 
mcri.Etcubusad  cubum  triplam  ratione  habet,quam  latus  ad  latus. 

TUEO  NcxZamb.  Sint  bini  cubi  numeri  ‘,/sy  ipfim  quidem -Jatus  eflo  yjpfius  autem  f,  latus 
•fio  *.Dico  quod  ipforum  ambitu  medi/  proportionales  funt  numeri.cr  « ad  deripiam  rationem  habet, 
quam  y ad'.  Igitur  y,  fcipfum  multiplicarit,ipfum  efficiat  cipfum autem  /mulnplicans.ipfim  efficiat/, 
at  'fcipfum  mulltplicans,ipfum  •.faciat.  Vierqi  autem  ipforum  y,*, ipfim /multiplicans,  utrunq.  ipfo- 

rum  faciat.  Etquonid  * cubus  eji.tpjim  autem  * 

latus  efl  y.igilur  'fcipfum  multiplicans  ipfum  effi  f 

cit  i, ipfum  autem  >, multiplicans  ipfum  « conficit.  « 

id  prepterta  er  ' fcipfum  multiplicans  Jpjum  * A _ 

tjficitiipfum  autem »,  multiplicans,  ipfum  efficit  y . . , 

A.  Ei  quoniam  y utrunq;  ipforu  y,- .multiplicant,  *.... 

Utrunq  ipforum  ;/,fectt:cil  igituriper  ■ - fepti-  

mfficut  y ad  *,ftc  efl  'M  /.Id ptopterea  etiam  f. 

(per  eandem)  ficut  > ad  /,  fic  /ad  ..  Kurfus  quo - » 

niem  y utrunq;  ipforum  ‘/multiplicans, utrunq;  ipforum  •.oficif.cft  igitur  ficut  ‘ad  !,fic  « ad  0, fient 
autem  <,ad /fic  y ad/.  Et  ficut  igituriper  1 1 quinti).  ,ad  /,fic  cfi  a, ad '.  Kurfus  quonid  utero  ipforum 
>,*, ipfum! multiplicans, utrunq;  ipforum  >,-,fecit:eji  igitur  (per  1 s feptimi) ficut  y ad  'Jic  ejt  > ad  r, 


ARITHM.  ELEMBNT.  EV  CLIDI9 

Riir/i«  quoniam  t utrunq-,  ipforum  f,",mtltipli<aii,utnuiq;  ipforum  »,  r,fecit:eft  igiturfper  i ?/rptt- 
mijficut/td  -Jic  eft . td  fi.licut  tutem  i dd  -fic  eft , id  fi.ej  /it  ut  igiturfper  i 1 quinti)  > «d  *,fte  L,tl 
fi.  Patuit  tutem  quod  c r fteut  > rnf  ''./ic  es}  ■'  ad  .',cr  #,n<< “>  CT  »,«<  *•  Jplcru  igitur  »/,bini  medi/  pro • 
portiontlet funt,bcc ejt  J ».  Dico  lamquodcr  * td ‘ triplam  rationem  habet, quam  >td  fi.  Quoniam 
enim  qujtuor  numeri  proportionales  fune  i,fi.igitur(per  io  diffinitionem  quinti)*  td  fi  triplam  hu 

bet  rationi  quam  'ad  ,/icut  tutem  ejt  *,td  Jjic  cjl  > td  a. Igitur  ttdfi  triplam  r talionem  btbet  5u.i1» 
? td  fiiquod  oportuit  JimonjlrajJe. 

Lucii ti.  oc  Cxitip.  tropofitio  i>. 

I numerorum  continua:  proportionahtatis  quifep  in  feip- 
fumducatur.quiinde  produccturfubcocinua  .pportio- 
nalitate  cfTe.  Quod  fi  ite  in  ipfosproducftos  principia  fua 
ducantur.indequocpprodutftos  continua:  propoitiona- 
litatis  e(Te , ncccflc  eft,  Idemqi  in  omnibus  hoc  modo  produflis  ex* 
tremitatibus. 

Campanv*i,  Slnr a.b.c.corinuc proportionales, quorum quifqj in fe ducatur, & proueniuf 
cx  a quidf,d  exb.uerd  e.exc.f.  Duo  quod  d,e,  a....  b C 

f. funt  conunue  proportionales,  quod  furem  a d | 1 6 

ducatur  in  d & prouemarg.bquoqjin  «Apro-  j , 

uemat  lt,&  cin  f.proueniat  K,  dico  e.iam  quod  * 

g, h,k,  erunt  connnue  propornonales.  Sit  enim  c 1 1$ 

exam  b,l,&«xcin  eundem, m.eruntippei  iS&  m i fS  1 

19  leptimi.d.Ke.m.Momuiue  proportionales  in  £ | 

proportione  a,b,c,iiaq;  per  aquam  propornona  g 

litate  argue  d ad  e licurcad  f:quodeft  primum.  * **4 

Re  tquti  tiitDucatura  in  I & proueniant  n SC  n t-  - • p6 

p,cquoq;ducaturine&:m,&prouenianrq&rt  p t 

crunity  pereatdemg.n,p,h,q,r,k.connnuequo  ___ _ 

que  piopornonales  in  propottione  primorum,  _ 

per  aquam  igitur  proportionalitatem  conclude  **4 

g ad  h.ficur  h ad  k:quod  eft reliquii.Eadem  enr  r 4®* 

rario.quoriefuiqfpnmitn  produlios  ducantur.  K ” 72f 

Euctid.  n Z amb.  T btorem  i •.  P repofuio  i j. 

Si  fuerint  quotcuncp  numericotinueproportionalcs.SCmulriplicas 

unulquifcp  fcipfum  fecerit  aliquos.qui  fiutex  ipfis  ^pportionales  erunt. 
Et  fi  qui  in  principio  genitos  multiplicantes,  fecerint  aliquos.  & jpfi 
quoqi  proportionales  erunt,8c  femper  circa  extremos  hoc  euenit. 

T H E O X cx  Zamb.  Sint  quotlibet  numeri  continue  fi....  p.. ...... 

proportiontlci*,fi,?,ficut«  adfijicfitd),a-ip/iqui-  *>..., 

dem  t,fi,>,fc  ipfos  multi  pluite!, efficiant  ipfo! fi,',f, ipfos  » 

tutem  fi,*jjmi!tipiicitct,iploi  efficiant  «,  Dico  quod  • 

(yipli  fi,‘>',a’ipli’,f,’,eontinue  funt  proportionales.  / » , Jt 

]pfe  nana  *,ipfum  f mulnpbcjni.ipfumeffteiat  \uter<£  p 

autcmip[crum*,fiipfummulltplictnsrefjlciitutrun<juc  * 

ipforum  v’,C'  rurjrn ipfe  fi,ipfum>, multiplicant, ipfum 

efficiat  ,utrrq;  autem  ipforum  f,>,ipfum/mulliphctns,  * V" 

utrunq-  ipforum  >,  *,  fanat.  i im  inter  tam  ex praeedenlil  a — 1 p 

theorematii  difeur  ii  oftndrmin  quod tpfi  t>  i 

a.f  continue  fient  prt  portionales  in  tpfim"td  fixatione,  . i 

cr  ipfl  >'.  ■ funi  propornonales  in  ip/iut  f,td  w ■ 

>,rttwne.EeelUicut*,tdfi,iiceltfiad>,criplir,*,'dgi  M . 

tur, ipfis  ',{,!,tn  eadem  funt  ratione  ty  infupir  ipfi  •,*,<,  *"* 

■\ipln  ',«>*."•  V aqualis  eft  quidem  ipforum  fi,', , multitudo, multitudini  ipforum  >,  /,  fpei  tute  qua  ip. 
forum  etl  e a qua  iprorum  eft Ex  aquali  igitur  (per  1 4 feptimftft  fnut  quidem  d^d  'Jit 

eft  ,ad,‘.Snuiautim  < td }Ju  eft/td *:quod oportebit  dimonj.rare. 

tue itd. 


Liber  octavvs.  «» 

Euclid.erCamp.  Ptopofitio  j?. 

T quis  quadratus  numerus  aliu  quadratu  numera,  latus 
quocp  luujatus  illius  numerare  probatur . Si  uero  latus 
fuuiatusilliusnumcrct,  quadratus  numerat  quadratu. 

Campakvs.  Smeduo  numeri  a &b  quadrari, larcraq?  corii  c&d, dico 
quod  fi  a numerar  b,c  quo<p  numerabit  d.econuerfo. Conitar  enim  quod  ex 
e in  Ce  fit  a, ex  d quotp  in  fc,b  fiat  igirur.cex  e in  d eruutq;  per  18  & 19  ieptimi,a  e b,  a . . . . 

continue  proportionales  in  propornone  e ad  d.Si  igitur  a n umer.it  b.idc  ipfe  per  7 e 

huius, numerabit  e, quare  & c d.quod  eft  primum. Conuena  lic  pater, fi  c numerat  b 

d,a  numerabit  e.proptcrid  quod  proportio  a ad  c ficut  c ad  d,&  fi  numerat  e,  ipfc  c .. 

numerabit  b.proprer  hoc  quodfunt  continue  proportionales.  d... 

tuchd.cxZmb.  Tlxorcnui*.  Propofttio  14. 

Siquadratus  numerus  quadratu  numeru  menfus  fuerit,  8C  latus  Ia-' 
tus  merietur.Et  (i  latus  mctiatur.&f  quadratus  quadratu  metietur. 

T H E O N ex  Z j mi.  Sint  quadrati  numtri * f, Ut  er  a utra  ip forum  fint,  'fit  - ip  um  i metiatur.  Di 
«B  cr  > ipfum  * metietur,  tgjmr  ,, ipfum  ' multip  icant, cfficictipfum  >.  Igitur(psr  17  er  > 8 fepti- 

rai.cr  1 1 quinti,ac  1,  oSautfipfi  * • A, continui  proportionales  funt  in  piius,  ai 'ratione . Et  quoniam 

ipli * < *,  codnuefunt  proportiot!es,cr  metitur  •>  ipfum  A,mctititrigitur(pery  * 

otlaui)cr  * ipfum '.  E yi$  ficut  *ad',fic,ai  ' ,mcntur  igitur  cr,  ipfum  '.Sei  1 

ia  metitur  cr  , ipfum  Dico  quod  cr  • ipfum  u metitur,  eificnanq;  itfpofuis  ( 

fimilitcroftcdcmusquod ipft a > ',co:inucfunt  proportionalci uupftus >ai',ra  ,... 
ttoeterquonia  eft  ficut,  ai  'Jic  eft*  ad'  metitur  aute,  ipfum  ',  metitur  igitur  at .... 
cr*  ipfum  ~,cr  funt  ipft  *' A, coinui  proportionale<,mctitur  igitur  cr  • ipfum  (.  Si  quadratus  igitur,  et 
ucfequuntur  reliqua:  quod  oportebat  demonft.  Euclid.ex  Camp.  Propeftios 4. 

cubus  alium  cubum  numerer , latus  quoqi  fuum  latus  alte- 
rius numerabit. Si  uero  latus  fuuin,  latus  alterius  numeret, 
cubus  numerabiteubum. 

Campa  kv  j.  Sint  duo  numeri  a St  b cubi,tatcnfp  corii  c d.dicoqudd  IT  a numerat  b,c  quoqi 
numerabit  d,&  ecoucrTo  duratur  enim  b in  fefit  fiatc,d  quoqi  in  le,&  fiat  f,coftar  igitur  quod  ex 
cin  ciita,&  exd  in  gb.futitaqi  f,  cx  c in  ditruruqj  per  17  &’  19  ieprimi, e fg, continue  proponiona 
lesin  proportione  c ad  d.feddt  h,dt  K,proucnianrcx  cin  fdt  g:per  eafdem  igitur  erunt  a Ii  kb,  cd 
rinuequoqi  proportionales  in  eadem  proportione.iraqi  (t  a numerat  bide  per  7 huius  numerabit 
h, quare &ie,d eft  enim  e ad  d.iicut  a ad  Ii, condat  igitur  prima  pars.  Conuerla  parer,  lic  ur  conuerfa 
prtons.  Nam  Ii  enumerat  d,a  quoqi  numerabit  h,q uero  fi  numerat:  nei  e llr  eft  ut  numeret  b. 

Euclid.cxZamb.  Thtorema  Propofttio  ij. 

Si  cubus  numerus  cubum  numeru  mefus  fuerit,  & latus  latus  metie- 
tur. Ht  fi  latus  latus  menfum  fuerit,&r  cubus  cubum  metietur. 

T H E O N ex  Zamb.  Cubus  enim  numerus  *,cubu  ''metiatur, et  ipftus  quidem  *Jatus  fit  ,jpfiuf  4U 

temt  fit '.Dico  quod,  ipfum 'metitur.  Igitur  « 

a, feipfum  multiplicas  ipfum  efficiat  > et  infuper  » 

,, ipfum 'multiplicans  ipfum  efficiat  f.  Ad' fci  * 

pfum  multiplicans  ipfum  efficiat  *.  Vterq;auttm  < ....... 

ipforu  , * tpfumi  multiplicans  ulrilq-  ipforil  >•  , , . 

faciat. Kanifcftu iameftiper  i7CriS feptimict  ' .... 
ti  o(laui)quodipfi  ‘f  *ct  * Aafcotinuejuntpro  t .... 

portionales, m ipfius , ad  ',ratione.Etquontdip  [ 

fi*}*  febtimie  funt  proportionales, cr  metitur 


»S 


* ipfum  ‘..metitur  igitur  (per  7 oSaui)cr  *jpfum  -\crefi  ficut  * ad>,ficcft,  ad  Metitur  igitur  cr  r 
iprum  '.  Sed  ia  metiatur , ipfum  Diro  quod  cr  *, ipfum  A metitur.  Eifdc  naqi  dtCpofitis  :fimtlittr  ofte > 
A'm,“  quod  ipfi*}  * lc ut inuc  proportionales  fitntin  ipfiut , ad  ',raliont:qnonlam  enim  r ipfum  me* 
■,eflq;  ficut , ad',fic  *ad  ',cr  * igituripfum  > metitur.  Quare  cr  * ipfum  1'mctiiur. Si  cubus  igitur 
numerus  cr  reliqua:  quod  oportuit  dcmonftralfe.  Eucltd.rx  Camp.  Ptopofiiiotf. 

I numerus  quadratus  quenda  aliu  quadratu  non  n umeret,  n«! 
latus  fuum, latus  illius  numcrabit.Si  uao  Lttus  fuu , latus  illius 


demui 

tuur: 


t 4 


>»  ARITHMET.  ElEMENT.  EVCLIDlS 

non  numeret,  quadratus  isquadratum  illum  numerare  ex  ncccdlcatC 
conuindtur. 

C a m p a n v i.  Harc ij proponirnegaronesconumi, qua- affirmationibus quaj u liuiuscon 
uerri  propofuir  oppon untur.  Vr  fi  fint  duo  numeri  quadrati  a & b, quorum  larcra  c & d , fi  a non  1 

numerat  b ,c  quoq?  non  numerabit  d.cconucifo  etiam  fi  c non  numerat 

d,nec  a b.Sit  enim  primd  ut  a non  numeitrb.fi  iratae  numerat  d,  per  fe  a....  b 

eundam  partem  t j huius  dC  a numerabit  btquod  eft  contrarium  poliiio- 
ni.hcqipatetprimum.  Secundum  quoqjfic:fit  ut  c non  numeret  d,  iracp  c..  d... 

fi  a numeret  b.per  primam  parte  i j ncceflc  eft  ut  c numeret  d,  necefle  eft 
igitur  utc  numerer  ipfum, cum  numerat  ipfumrquod  eft  impoffibile. 

Camp an: Mr.ot.uio,  Quemadmodii autem neccflc eft cduerri negationes oppoftras affirma 
tionibus  quas » j demonftrauir  conuern.fic  quoq?  necefle  eft  eas  negationes  quf  opponuntur  illis 
affirmationibus  quas  prpmi fla  conucrti  demonftrauit.conuerrantur.Vndefl cubus  non  numerat 
eubu.nec  larus  eius  numerabit  larus  iIliu$:econuerfo  quoqj  fi  latus  unius  non  numerat  latus  al- 
terius, nec  ipfe  cubus  numerabit  alterum  cubum.demonftTarurautc  hoc  per  prxmiflam  adeftru- 
liione  conlequenns,  ficui  quod  propofirum  eft  per  t|,tdeo<p  hoc  autor  non  propofuir,  fed  per  id 
quod  piopofuum  eft.ipfum  dedit  intelligi. 

Hac  fcquentcs  cx/^ambcrto  dux  propofiriones  prj  cedenti  ex 
Campano  cumaunotationeciufdcmrcfpondcnt. 

Eitelid.exZ.im6.  Theorema  14.  Propofitio  1 S.  Conuerfa  14. 

Si  quadratus  numerus  quadratum  numerum  menfus  non  fuerit,  ne 
que  latus  latus  mctietur.Ec  fi  latus  latus  menfum  non  fucrit.necp  quadra 
tus  quadratum  metietur. 

THEON»*  Za  mb.  Sint  quadrati  numeri  * fi,  torum  autem  latera  fuit?*.  At  - ipfum  fi  non  me* 

liatur.  Dico  quod  ne$  > ipfum  *, metietur . Si  autem  * ip  fum  * metitur, meti  * 

turiper  t^oOaui)(y  - ipfum  fitnon  metitur  autem(ptr  bypotb,f.n)t  ipfum  ( 

f.neq;  igitur*  ipfum*  metietur.  Non  metiatur  autem  rurfut  > ipfum  '.Di  >... 

co  quod  neq;- ipfum  fi, metietur . Si  autem-  ipfum  fi  metitur , er  * (per  1 4 A .... 

erfam)ipfum  /.Non  metitur  autem  *,ipfum  *(  per  bypotbefm)  neque  « igitur , ipfum  f metietur : quod 
arat  iemonflrandum.  * 

Euclid.cxZmb.  Theorema  if.  Propofitio  17.  Conuerfa  ,j. 

Si  cubus  numerus  cubum  numerum  non  metiatur,  nrqj  latus  latus 
metietur. Et  fi  latus  latus  non  mctiatur,neqr  cubus  cubum  metietur. 

THEONr  Z amb.  C ubut  enim  numerat-  cubum  numerum  fi  non  metiatur,  cr  ipfim  quidem -U 
twefio,  ,tpftut  ucro  Jit  *.  Dico  quoder  > ipfum  * non  mttietur.Si  enim  , ipfum  * metitur, cr  . ipfum 
t metetuHper  i?  cflauir.cn  metitur  autem  - , ipfum  fi(per  bypotbtftn)neq;  igitur > ipfum  * 'metietur. 

Sed  iam  non  metiatur  * ipfum  *.  Dico  quod  CT"  ipfum  fi  non  me  m ........ 

lietur  Ji  enim  - ipfum  fi  mertetur, cr  * ipfum  * metietur  (per  1 j fi  

cAtiti)noii  metitur  autem*  ipfum  /(per  hypoihefm)nc&-  igitur  * 

ipfum  fimcticturquodopcrtuit  dimonjbralje.  / 

Euchd.ex  Camp.  Propofitio  1 6. 

j 1 duo  numeri  fiiperficiales  fuerint  fimiles , nece  (Te  eft  ter-  '4 
tiumnumerufccundu  proportionalitate  continuam  eis 
I interelTc.Eritqr proportio  unius  numeri  ad  alterum  fibi 
limilem.uelut  unius  laterisfuiadlatus  alterius  ipfum  re 
fpiciens  proportio  d uplica  ta. 

C»MP« NVS.  Sint  duo  numeri  a & b.iupcrfkiales  & (TmileS.dico  a 

quod  inter  ipCos  cadet  unus  numerus  in  continua  proportione,  lare-  g... 

n emm  a finte  tC  d.b  uero  latera, (Tnre&  f.eruntip  ex  conuerfione  dif  b. 

bnmonis  numerorum  fTmilium.c  ad  e.iTcur  d ad  f.coftar  aurem  quod  t 

txcindfiata.&exeinfb.fiatuarjtgrxrind.tTiiijipcnolVpnnii.a  d .... 
adg,(itutcade,StperijeiufdcingadbfKutdadf,quarcaadp,(i(ut  , 

gadb,  c 


i* 

m 

n 


f.i 

g‘ 


UBER  OCTAVVS.  Hf 

fcid  b,t It  itaql  g.conrirtua  proporrionalitait  medius  inter  a SC  b.qnod  eft  propolirnm.  Correla- 
num  aule  patct.cu  fit  a ad  b per  diifinmonem  ficut  a ad  gduplicata,quxeade  eft  illi  quz  clt  c ad  e, 
Euclid.  ex  Comp.  Propofitio  17. 

|1  fecundum  continuam  proportionalitatcm  tertius  nu» 
t merus  duobus  numeris  interfit,illiduo  numeri  fuperfv- 
! ciales  funt  &i  fimiles. 

Ca  mpa  nvs.  Hacc  eft  conucrfaprxmiffir, Vrfiinrcra  &'b  fitcfubcon 
rinua  proporrionalitarc  confntutus.a  b erunt  fupcrficialcs  fie  fimiles, funt 

enim  d fie  e minimi  in  proportione  qua  continuantur  a c b , qui  per  i»  fcpri- 

mi, numerabunt  a flecxqualitcr.fitcp  ut  fecundum  f.fie  per  eandem  c a 

& b xqualircr,fit<p  ut  fecundum  g, erunt  igitur  per  diffinitionem  a & c 

bfupcrficiales,  fle  erunt  etiam  per  diffinitione  d&  f.latera  numeri  a,  b « ««.... 

c quoqj  fle  g latera  numeri  b.Quod  autem  ipfi  fint  fimiles.fic  habeto, 
cum  enim  exd  in  g,fit  c ,fie  ex  e m f, fu  idem  c, erit  per  fecundam  parrfi 
10  feptimi.d  ad  e.licut  fad  g,per  diffinitionem  igirur  a & b funt  fimi 
les.quod  eft  propofitii.  Hoc  autf  ultunu  quod  eft  a & b efte  fimiles, 
poteft  eti3  haberi  per  19  fle  iSfeprim^fieper  hashypotheresquodacb.funtcontinueproportio- 
nales  in  proportione  d ad  e minimorum  numerannum  a & c fecundum  t.fle  c & b fecundum  g. 

Luclui.  ex  C amp.  Propofitio  18. 

I fuerint  duo  numeri  folidi  fimiles.neccfle  eft  eis  duos 
numeros  fecundum  continuam  proportionalitatcm  in 
tercfTcjcritcp  proportio  unius  folidi  ad  alterum  fibi  limi 
lem.uelut  cuiuslibet  fui  lateris  ad  latus  alterius  refpicies 
® fcproportionaliter.proportio  triplicata. 

Campaxvs.  Sint  duo  numeri  a fle  b.folidi  fimilcs.dico  quod  inter  ipfos  cadent  duo  nume- 
ri in  continua  proporrione.Sintenim  latera  numeri  a c d edarera  uero  b,fint  f gh.eruntq»  cx  con- 
uerfione  diffinitionis  numerorum  fimilium.c  ad  f,&  d ad  g, ficut  c ad  h.Sit  igitur  cx  c in  d,K  fie  ex 
f in  gl.eruntcp  cx  diffinitione, K fie  l.fuperficiales  fi C fimiles.quare  per  \6  huius, unus  numerus  ca- 

dirinrcr  eos  medius  fecundum  proportionem  c ad  a 

f,quiftm.Manifeftum autem  eftouodcxcin k,fit  n «... * 

a fle  ex  h in  l b.fi  igirur  ex  ein  m.fie  1 fiant  nfie  p/rQt 
per  i8feprimi,aadn  ficut  k ad  m fit  n ad  p,  ficut  m 
ad  l.quarca  n p.funtcorinue  proportionales in  pro 
portione  c ad  fifie  quia  per  19  eiufdem  p ad  b ficut  e 
ad  h,8e  ideo  ficutc  adf.fcquitur  ut  quatuor  numeri 
a n p b.fint  conrin ue  proportionales  fccudum  pro- 
portionem  c ad  f.lunt  iracp  inter  a fie  b duo  numeri 
n flC  p, medif  in  continua  proporrionalitarc  fuorum 
laterum  lnrcrpofiri.quodeft  propofirum.  Corre- 
forium  aure  parer,cu  proportio  a ad  b fit  per  diffini 
tionrm  ficut  a ad  n triplicata  quar  eft  eadem  illi  quf 


P 

b 

c.  . 

d. ..« 

e . « 

f 
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cftcadf.  tuclid-exCmp.  Propofitio  19. 

{ris  fecundum  continuam  proportionalitate  duo  nurtiC 
riintcriacet.quilibet  duo  numeri,  folidifuntatcp  fimiles. 


porrionc.crun  t a fle  b folidi  fle  fi- 


Campasvb.  Hxccftconuerfapnrmiffir,  ut  fi  inter  a fit  b fint  duo  nu- 
meri cfled  medii  in  conrin  ua  pro  a 

c 

d 

b 

c . . . . h . . k . . n . . 

f 

g. ........  m...  1...  p... 

fle 


miles. Sumantur  enim  tres  minimi  in  eadem  propor- 
fionccontinucproportionalesiquifunrcfg.eruntcp 
per  17  e.fie  g.fuperficialcs  er  fimilesifinr  ergo  h fle  k,la 
tera  c,at  I fle  m.latcra  gicritty  per  correlarium  1 6 huius 
cadf, ficut  h ad  l,aur  ficut  K ad  m.Manifcftum  aurem  _ 

eft  ex  tertia  quod  e Se  g, funt  contra  fe  primudcoq;  per  a;  leprimi.in  fua  proportione  minimi 
quia  per  xquam  proporrionahratem  funraaddfiecadb.ficuteadg.fcquiturpcrsi  feprimi , uc 
ipfi  numet  enr  a fie  d aqua  lirer, quod  fit  fecundum  n,fie  item  c fle  b xqualiter , quod  fit  fecundum 
p.Quia  igitur  ex  h inKfir  e, fie  exein  n fira.fcquirur  per  diffinitionem  ut  a firfolidusciusip  la- 
tera Ii  K n,fi  militer  quia  ex  !,in  m fit  g, fie  ex  g in  p b.fequirur  etiam  ut  b , fit  folidus  fie  eius  latera  I, 
m p.Ipfos  autem  efle  fimiles  fie  conftabit.Cum  ex  g in  n fiat  d, fie  cx  eodem  in  p bieiit  per  tS  fepti- 
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mi,n  ad  p.fcutd  ad  b,&'  quia  <Tc  eram  h ad  l,Si  K ad  m.ptr  diffinitionem  manifolium  eilaSi  b,  ef 

fe  fimiles-.quod  eftpropolirum. 

Quatuor  praecedentes  cx  Campano  Euclidis  propofitiones, 
fctliceti6,t7,i8,is>,quatuorfequentibusexZamberto  propoli 
tionibusputa,i8,i9,ao,ti,hoc  ordine  refpondct.primaprimc, 
fecunda  tertia:, tertia  fccundx.quarta  quarta:. 

Euchd. ex  Yamb.  Theorema  1 <S.  Propofttio  it. 

Duorum  fimiIiumplanorum  numcrorum,unus  medius  proportio 

nalis  eft  numerus. Et  planus  ad  planum  duplam  habet  rationem,  quam 
fimilis  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus. 

THEON  exZamb.  Sint  bini  plani  fimilct  numeri  *A,cr  ipfius  *Jaterafintyd,ipfiutaute  fPnt* 
•/.Et  quoniam  fimiles  plani  funt,  qui  proportionalia  habent  latcra(pcr  11  diffinitionem  feptimi)eft  igitur 
ficut  y ad  d,fic  eft -ad /.Dico  igitur  quod  ip forum  * Axinus  medim  proportionalis  eji  numerus,  er  ' ad  A 
duplam  rationem  babet,quam  > ad  >,uel  a ad', hoc  eft  quam  fimilis  rationis  latus, ad  fimilis  rationis  latus. 
Et  quoniam  eft  ficut  > ad  J,fic  eft-ad/.uicifiim  igitur  eft(per  ij  feptimi)ficut  y ad  '.fic  eft  r.  ad /Et  quo. 
niam  * planus  eft,ipfiu<  autem  latera  funt  y -t, igitur  t, ipfum  y multiplicansfipfum  « fecit . Id  propterea 
etiam  fipfum/ multiplicans, ipfum  effecit  A.  At  d, ipfum  ■ multiplicans, ipfum  efficiat  -,et  quoniam  d,ip 
fum  quidem  > multiplicans, ipfum  effecit  a,  ipfum  autem 1 multiplicans  ip/um/ircit  e,efttgitur(pcr  ijfep 

limi  )ficut  .1  ad  ',fic  eft  a ad-.  Sed  ficut  y ad  'fite  eft  a ad  /,  

O-ficutigiturCperiiquintiyad/ificaad-Rurfutquo  

r.um  sfipfim  qui  i em  S multiplicans  ipfum  effecit-, ipfum  A 

autem  [, multiplicans  ipfum  A fecit, eft  igilur(per  1 7 fepti  y . . 

mificutdad  /Jic  eft -ad  fioftenfum  autem  eft  quod  cr  fi  * 

t ut  d ad  /Jic  eft  * ad  -,<y  ficut  igitur(per  1 1 quinti)*  ai"  / ... 

ftccfl-adA.  Igitur  ipfi  * • (.continue  funt  proportiona  - > i 

les.  Ipforum  igitur  a i unus  medius  proportionalis  eft  numerus.  Dico  iam  quod  cr*ad  f, duplam  rationi 
habet, quam  fimilis  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus,  boe  eft  quam  y ad  -,uel  quam  d ad/.  Qt  oniam 
tnim  ipfi  *•/  cotinua  proportionales  funt, igitur(per  1 o diffinitionem  quinti)*  ad  f, duplam  habet  ratio 
nem  quam  ad  *,CT  eft  ficut  * ad  >,pceft  y ad a dd /cr  * igitur  ad ', duplam  ratione  habet  quam  y ad 
• uel  «t  ad;':quod erat  demonftrandum.  Euclid.ex  fami.  Theorema  17.  Propofitio  19. 

Duorum  fimiliumfolidorumnumerorum.binimcdrj  proportiona 
les  funt  numeri. Et  folidus  ad  folidum  fimile  triplam  ratione  habct,qua 
fimilis  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus. 


THE  ON  exZamb.  Sint  bini  fimiles  folidi  numeri  * f cr  * 

ipfius  quidem  ajaterafint-di.numcriipfius  autem  A fintfe  u • 

crquoma(per  11  diffinitionem feplimi ) fimiles  folidilatira  ha  [ 

bent  proportionalia, eft  igitur  ficut  y ad  d,ficeft/ad  -, ficut  au  A 

te  dad',fic  * ad^.Dico  quod  ipforum  * I, bini  medi/  proportio  y .. 
noles  funt  numeri,et  quod  * ad  i, triplam  rationem  habet,  quam  * .. 

yad/,uelaad’^ielinfuperyadA.lgituryipfum-<multiplicas  • .. 

ipfum  efficiat  >:at  /ipfum  • multiplicas  ipfum  efficiat  \E  t quo  /.. 

nid  ipfi  y -t,ip fs/r  in  eadem  funtratione,ex  ipfisq;  y * gignitur  * ... 

*,ex  ip/it  aude!  * gignitur  *, igitur  * » fimiles  piam  funt  nurne-  O ... 

ri- Ipforum  igitur  * *,unus  medius  proportionalis  eft  numerus  * .... 

(peris  oftam)fit  u.  Igitur  u ex  ipfisd/gignitur.quemadmodu  u 

ex  prrcedenti  patuit  theoremate.  Eft  igitur  ficut -ad /-ficella  x 

ad*.  Et  quoniam  * ipfum  quidem  y multiplicans,  fecit  ipfum  *, 


ipfum  autem  /multiplicant,  fecit  ipfum  eft  igitur  (per  17  feptimi)  ficut  yad/ficeft-adu,  fed  ficut  m 
ad  u,f icm  ai*. Ipfi  igitur  « « *,  continue  funt  proportionales, in  ipfi  ut  y ai  *,  ratione  Et  quoniam  eft  fi* 
cut  y ai  Jjic  eft /ad  -,  uicifiim  igitur!  per  1 1 frptimi)cft  ficut  yai!,fceftd  ad «.  Kurfus  quoniam  eft  fi - 
eutd  ad  'Jic  » ad  o,uiciflim  igitur  ( p ■ j feptimi, eft  ficut  dad-Jicefi'  ad  •>.  Ipfi  igitur  **m  ebtinue  funt 
proportionales  in  ipfius  y ad/,cr  J ad  > ratione, <y  infuper  ipfius  > ad  t.Vterque  iam  ipforum  % ofipfum 
t-  multiplicans,utrun$  ipforum  r I faciat,  cr  quoniam  • folidus  eft, later  i autem  eius  ipfi  t * 'figitur  • e S 

qui  ex 
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mdn>  A, multiplicans, ipfum  effecit  *jt  qui  gignitur  ex  7 A, efl  ‘.Igitur,  ipfum  • multiplicans, ipfum  ef 

fecit  *.  1 J proptcrca  etiam  o ipfum  quigigniturex'  ‘hoc  • 

ejt » multiphcans,ipfum  effecit  t>.  E(  quoniam  < , ipfum  « r 

multiplicum  ipfum  * effecit, fed  et  ipfum  multiplicem,  / 

ip/irni  > effecit, efl  igitur(per  17  fcptimi)ficut « ad/*,  fit  u 1 e 

eft • ud  1. Sicut umem‘udM,fKejiyud Per ^ ad‘,crin  7 .. 

fupertad  oficut  igitur  7td},ryAad‘,ty<ado,ficefl  et 

• td'.Rurfiu  fimum  uterq;  ipforii  > 0 ipfum  multipli-  « . . 

cum  tqutrunq;  ipforS  •/  fecit fft  igitur(per  1 s feptimi)  f .. 

ficut  ‘ ui  >fic  efi  ‘ ud  (.Sed  ficut  'ado,fieejl>  ad/,  ey  A • ... 

ud’,erficut  igituiiper  11  quinti),  ud/,et  e ud  ‘,cr  'ud  A ... 

»,fic efl  rui I,ey e udf. Kurfui  quontu >,ipfum » multi  • .... 

plicui  coficit  ipfum/, fed  cripfim  >■  multiplicum, ipfum  m 

effecit  f efl  igitier(per  17  feptimi  ficut/*  ad*  Jtc /ad  (.  » 

Sed  ficut  /*  ud  >,fic  efl  > al/,ey  tud-jCT ' ad  o,ct  ficut  igitur  7 id  /,ry  * * d »,cr 1 ei  >ftc  no  folii  fed  4j 
fed  ey.*adr,cy  • ad/. Igitur  ipft  « t fl, continue funt  proportionulci in prt  ditiis  luterum  rationibus. 
Dico  infuper  quid  cr  »ud  ,5, triplum  rutionem  habet, quam  fimihi  rutionit  lutui  udfimilis  rutionis  latu», 
hoc  efi,qu.im  > numerus  ad /uel  A ad  *, cy  infuper  quum  <ad  ^.Qjjoitum  enim  quutuor  numeri  continue 
funt  proportionalesfoc  eji ,* ' f figitur  (per  1 o diffinitionem  quinti}*  ud  f triplum  titione  hebet, quum 
aadr.Sedfieut  • ad  /fepatuit  7 adj',A  ad  -,crinfupcr  1 ad /Igitur  aod^tripUm  rationem  habet, quam 
fimihi  rutionis  Utm  udfimilis  rutiorus  lutus Jhoc  cjl  quum  7 numerus  udf  numerum,  cyA  ad‘,ty*adt>: 
quodcrutdcmonftrundum.  Euclid.cx  Zamb.  Theorema  iS.  Prcpofitio  ia. 


*°  Sibinorum  numeroru  unus  medius  proportionalis  fuerit  numerus, 
si  fimiles  plani  erunt  ipii numeri. 

TH  EO  N ex  Zumb.  Duorum  enim  numerorum  ■*  A,  unus  medius  proportionulis  eflo  7,(1*  merus.  Di 
eo  quod  ipft  • f fimiles  plani  funt  numeri.  Sumuntur  '.per  is  feptimi)enim  minimi  numeri  eundem  ratione 
habentium  ipfil“  A,d«0:fintq;  A<.tfi  igitur  ficut  A ad 'fle  efi*  ad  7, fed  ficut  * ud  rftceftfi  ud  f,ey  fi - 
cutigintr{pcr  * 1 quinti )A  ud  >,fic  7 ud  e.  Atque  igitur  A ipfum  •>  metitur, ey  > ipfum  >,  quoties  autem  A ip 

flim  • metiiur,totimitutes  fint  in /figitur  t ipfum  Amul  * • 

tiplicuns  ipfum  effecit  «.Ipfumautcm  1 multi plicans  fip  

f tm  fecit 7, quare  -*,planui  ejhlutcru  autem  eius  funt  A/  A ...* 

(per  11  diffinitionem  feptimi)Rur[u<  quoniam  ipfi  A*  A.., 

minimi  funt  eundem  rutionem  habilium  ipfis  > (,  equi  • . . . . 

igituriper  *i  fcptimiy  ipfum>,metitur  cr  'ipfum  A,  f 

(suoties  autem  fipfumlmctitur.iot  unitates  fint  in  ip-  • 

fo  ■.  Igitur ' ipfum  f metitur  per  eae  qux  in  • funt  unitates,  igitur  Hoc  fiet, per  » j feptimi,  fumedo  ipfo 

• ipfum  » mulnplicunsfipfum  effecit  figitur  planui  efl(per  u dif  rumaut  * 7, aut  7 s,maximam  dimnt 
finitionem  feptimi  )Uteru  autem  cius  funt  • «.  Igitur  ipfi  • A,  plani  fionem.per  quum  inuenientur  duo  in 
funt  duo  numeri.  Dico  infuper  quod  et  fimiles.  Qgonii  enim  uter  eundem  ratione  minimi, hoc  efl  A >. 
que  ip  forum  (•, ipfum  < mulnplicani,uinmq  ipforum  7 A effecit, 

‘ efl  igitur  ( per  17  fcptimiftcut  fud>, ficut  cjl  > ad  A.  Sicut  autem  7 ad  f,fic  A ui  <,  cr  ficut  igitur  (peri* 
quinti)  Aud',ficfd‘.lpfi  igitur  • ( fimiles  plani  funt  numeri, corii  enim  latera  proportionalia  funttquod 
erat  demon/hranjum.  Euelid.ex  Zumb.  Theorema  19.  Propofilio  1 1. 

•«  Si  duorum  numerorum  duo  medii  proportionales  fuerint  numeri,!! 
miles  (olidi  funt  ipfi  numeri.  * 

T H E O N ex  Z ab.  Di loru  enim  numeroru  A •. 

• f, duo  medi j proportionales  fint  numeri  y A dico  f .....*. , 

f ipfi'  (fimiles  fohdlfunt.  Sumatur  enim  (p  st  Hoc  fiet  per  ssfep.fumendo  ipforu 

feptimiaut  ■-  otiauifininimi  numeri  eide  rationi  f aut ‘7  A, aut  7 A (, maximi  dimen 

habcntii  cifdc  “7  A (jretfbttcp  '/•.  Igitur(pcr  • fionc.per  quiinuenieturtresin 

1 otlaui  eorum  extremi * -Jpr.mi  adinuicc  funt,  / ...  eade  ratione  minimi.  Aut  ipforii  uel*  7 ucl  7 
(yquonii  ipforii  • *, unus  mediuspropcrtionalis  «...  A, uel  A (fumedo  maximi  dimefione  per  qui 
efl  numerus  fimiles  igitur  plani  funKp  10  otia.)  » . . ..  [umetur  duo  in  eaderatioe  minimi,per  quoi 

j . Sint  *....  per iotiaui fumentur trts,boc efl' fu 


»( 
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Sint  igitur  ipfiut  quidem  •, latera  l », ipfiut  nutem  ‘,fint » « . Hanifejhim  igitur  efl  ex  hoe,quod ipfi  •/», 
continua  propomot ules  funt  in  ipfiut  },ad  » ratione,cr  ipfiut  -,ad e.  Et  quoniam  ipfi  >/> , minimi  funt 
eundem  rationem  habetium  ipfifr  A, ex  aquali  igiturCper  >4  feptimi}e(l  jieut  s^d  * jic  eflaadA.AH*, 
(per  foflaui pnmt)funt, primi autem, cj-  minimi  minimi uero([>cr  zifcpiimi)mttiuntur eandem  ratione 
habentes  aqualitertmaior  maiore,cr  minor  minore,hoc  efl  antecedens  antecedcnte,ct  fetjues fequentemi 

aque  igitur  .,ipfum  * metitur, &■  * ipfum  A:quo  « 

ties  igitur  'flpfum  a, metitur  tot  unitates  flntiti  , . 

tpfo  1.  igitur  rflpfum  •,mukip!icans,ipfum  effc-  A 

eit  x.  At  ',efl  ex  ».  Igttur  r, eu  qui  ex  s «gigni-  A 

tur  multiplicas  ipfumejfteit  •.  Solidus  igitur  efl  • 

•flater a autem  cius  funt  Rjir/iw  quoniam  i-  f 

pfi  1/« ,mintmi  funt  eandemrationem  habetium  • 

ipftsr  A A,equcigtur ‘flpfum  > metitur,  cr*ip  /... 

fum  A.  Quoties  autem  rflpfum3  metitur.tot  uni  «... 

tales  fuit  in/ . Igttur ' .tpfurn  tmetitur  per  eae  «... 

qua  in  i, funt  umtatet.  Igitur  j flpfum  * multipli-  » . ... 

eansflpfumeffteit  A.At  *eflexxu.lgiturf,cum  m .... 
qui  ex 'u  gignitur,  multiplicans  ipfum  fecit  A. 

Solidus  igitur  efl  f.  flater a autem  eius  funt **/.  Igitur  ipfi « A,folidi  funt.  Dico  infuper  quii  & /mites, 

rniam  r fflpfum  1 multipli cantes, ipfos  fuerunt « >,efl  igitur  (per  1 8 feptimi)fieut  r,ad  f,  fu  efl*  ad>, 
efl  ',ad.’.  Sedficut  < ai  / Jic  efl  0 ad  x,c T *ade,ty  igitur(per  1 1 quinti y ad  Jicaadrcri  ad/,Cf 
funt  quidem  ipfi  lar  later aipftus  aflpfl  uerb/zu, later  a funt  ipfiut  A.  Igitur  ipfi « ftniwim  folidifunt  fi 
milestquoi  oportuit  demonfleaffe. 

Huclid.  ex  C amp.  Tropofitio  io. 

1 trium  numeroru  continue  proportionaliu  primus  fue 
ritquadratus,tcrtiumquoq<quadratumffle. 

Campam  v s.  Sint  tres  numeri  continue  proportionales  a bc,fitip  a qua* 

dratus.Dicoquddceft  etiam  quadratus:  funt  a ....  b ......  c 

I enim  per  1 7 a SC  c fuperfkiaies  6C  iTmiles.cum  igitur  a fir  quadratu*  per  hypo 
Bl  theffn.erit  c quadratus. 

EucUlexTbmb.  Thcorcmio,  Propofitioxi. 

Si  tres  numeri  continueproportionalesfuerint.primustpfueritqua» 
dratus,&  tertius  quadratus  erit. 

THEONnrZoni.  Sint  tres  numeri  continue  proportio  A 

nales  *A>,  prunus  autcflt  quadratus.  Dico  quod  <y  tertius  qua  A 

dratus  efl, quoniam  enim  ipforum*>(pcrxooflaui)  unus  me'  A 

dius  proportionalis  efl  numerus  A, igttur  a ijimilcs  plani  funt, at  quadratus  efl  a, quadratus  igitur  efl  cf 
yquod  erat  demonflrandum. 

Eueltdax  Camp.  Tropofitio  tt. 

S)  lquatuor  numerorum  continue  proportionalium  prL 

mus  fuit  cubus , quartum  cubum  cite  neccflc  eft. 

• 

C a mp  a sv  S.  Sint  quatuor  numeri  continue  proportionales  a bc  d (Trip 
a cubus, dicoquoddeft  etiam  cubus, conftarenimpcripqudda  8C  dfuni 
folidi  fimilc$,&  quia  a eft  cubus  per  hypothefin, erit  etiam  d cubus. 
EucluLexZmb.  T beorenuxx.  Propofuio  ij. 

Si  quatuor  numeri  continueproportionales  fuerint,  primus  autem 
cubus  fuerit,  & quartus  cubus  erit. 

THEONn  Zamb.  Sint  quatuor  numeri  proportionales  « 

continue  « f.  > A, fit  autem  *,cubw,dico  quod  CT  A,  cubus  erit.  A., 

Quoniam  enim  ipforumaS,duo  medtf  proportionales  funtnu  

mcrtfir.lpfi  igitur  a /,fimiles  funt  folidi  numeri^et  acubus  efl,  A ...... 

mi  ut  igitur  eft  er  Atquod  demonflraflc  oportuit, 

. SarfiA 
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Ei tclidxxCamp.  Propoptio  it. 

1 duorum  numerorum ,quorum  proportio  ficutquadra 
ti  ad  quadratum,  fuerit  unus  quadratus,  alterum  quot; 
I quadratum  ede. 

' Campanvi.  Sint  duo  numeri  a S.’  b, in  proportione  duorum  quadtaro- 
rumqui  fiinrc.&d.fitqjaud  bquadratus:dicorcliquil  efle quadratu  . Ciim 
enim  e SC  d.fin  r quadrati,  fequirur  eds  de  fupcrfidalcs.Ideoip  per  16  cadet  unus  medius  inter  eos 
in  continua  proporrione:quareper  sinter  a SC  b.per  16  igitur  condar  propofirum. 

Eudid.cx  Z amb.  Theorema  it.  Propoptio  24. 

Sibininumcrirattonchabuennt.quS quadratus  numerus  ad  quadra 
tu  numeru.primus  autem  fuerit  quadratus,&  fecundus  quadratus  erit. 

THEONexZami.  Bini  enim  numeri ‘A 


•S 


Crmp.it 

7xmb.i+ 


uiinuici  ratione  habeant,quam  quadratu!  numeri « 

> ei quadratum numeri  U.lpfeautem*  quadratu! 

pt,dieo  quod  er  A quadratu  eji.  Qncniim  ipp  > *,  t 

funt  quadrati, ipp  > A, igitur  pmilet  pluni  funt.  ipfo  

rumigiturrS(peri3o{hui)unu<mcdiut  probor - «* 

tionrUs  eS  mimeru.Et  fi  peut  >ai  ->,pe  * ad  Opfo 

rum  igitur,  • A.unrn  medim proportiontlu  eft  numenu.Al  * quxdratut  efl,  et  figitur  quadratu  eft-.quod 
er  ut  dcmonflrandum. 

Euclid.  ex  Comp.  Propoptio  it. 

Iduorum  numerorumquorum  proportio  unius  ad  al- 
t erum  fit,  ficut  cubi  ad  cubum,altcrutcr  fuerit  cubus , &C 
alterum  cubum  ede. 

Cmipanv».  Sint  duo  numeri  a fit  b,in  proportione  duorum  cuborum 

qui  funrc&d.firtpa  uelbcubus-dicoreltquumelTecubii . NecefTe  eft  enim 

quod  c SC d iint  folidi  fi  miles, quippeomnes  cubi  funt  fimiics  SC  foUdi,iracp  per  iS  inter  ipfos  cadet 
duo  medij  in  continua  proportionrtotidcm  igitur  pcT8cadcntimcra&.'b,ira<ppcrai  manitcfiu 
eft  quod  dicitur. 

EMclid.ex7.xmb.  Theorema  if.  Propeptioif. 

Si  bini  numeri  adinuiccm  ratione  habuerint,  quam  cubus  numerus 
ad  cubum  numeru,primus  autem  cubus  (uerit,&  fecundus  cubus  erit. 

THEON  e*  Txmb.  Bini  enim  numeri « A,  idinuice 
rationem  ha  beant, quxm  cubui  numrrui  radeubu  nume- 
rum X, cubui  autee/lo  «■  Dico  quod  er  A cubui cfL Quo- 
niam  erum  ip/i  > X, cubi  funt,  funt  igitur  (per  ap  ofiaui) 
ipp  > S,[mles  folidiipforu  igitur f *,  bini  medij  funt  pro 
portionale i ( perii  ofiaiu';quot  autem  inter  ipfoir  X,co 
tini ic  proportionales  cadiit, tot  idem  c r inter  cande  rdtio 
ne  habentei  cadiit  numeri.  Qgare  er  inter  « js  duo  medij 
proportionale!  cadunKper  So!hui)cadant  ipp  * /.  Quo 
niam  igitur  quatitor  numeri  * 'fA,ec  ntinue  proportioni 
lei  funt,cy  « cubm  c/f/uinu  igitur  c/ifpcr  ij  o(Uui)cr 
Atquod  erat  dcmonftrxndum. 

Euclid.  ex  Camp.  Propo/itio  14. 

V merorum  fuperficialium  fimiliu  efl  proportio  unius  ad 
alterum, ficut  proportio  quadrati  ad  quadratum. 

a 

< 

b .. 

d.... 

< 
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r 1- 
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2mb.i+ 
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Campamvs.  Sinta&bfiiperficialcsfimiles.dico 
quod  unus  ad  alterum  eft  proportio,  ficut  quadrati  ad 
quadratum,  eritenimpend  inter  eos  unus  numerus 
mediusin  continua  propornone  qui  fitc.fumpris  iraqjtnbus  minimis  in 
proportione  corii  qui  funt  d e f.crut  per  correiari  um  i,d  SC  i quadra  n:8£ 

t 


MI  A1UTHMET.  ELEMENT.  EVCLIDI* 

quia  per  equam  ptoportionaliratcm  eft  a adbficut.d  ad  f, conflat  utrum  elfe  quod  proponitor, 
Euclid.ex  Zdmb-  Thtorcmd  24.  Propofitio  %6. 

Similes  plani  numeriadinuicem  rationem  habent.quam  quadratus  »< 
numerus  ad  quadratum  numerum. 

TH  E O N IX  Zdmb.  Sintfimikt  pUni  numeri  « C * 

Dico  quod  * ad  £ ratione  habet, quam  quadratu f nume  

m ad  quadratu  numeru.  Quoniam  ip) i * A,fimiles  pia  

m funtyinttripfos  igitur  * /^unm  medim  proportiond'  * 

Iit  cadu  numeruiiper  1 8 oflaui)Cadat,crfit  y, ajjumi  

turber  j 5 feptimi ) minimi  numen  cande  ipfis  * A >,  / 

habentium  rationemJinta;S*/:ip(i  igitur  ipforumet' 

tremi, hoc  eft  J f,funt  quadrati.  B t quoniam  e fi  ficui  Sadfjic  »ad*,cripfi  'tfrfunt  quadr ati , igitur  * ad 
A rationem  habet, quam  quadratu f numerut  ad  quadratum  numerum:quod  demonftrare  oportebat • 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  1$. 

Mnium  duorum  folidoru  fimilium  eft  proportio  unius  ad  x/ 

alterum,(icutalicuius  cubi ad  aliquem  cubum. 

Campasvs.  Sinta &b  folidi  (Tmiles, dico  quod  eft  proportio  unius rorum 
ad  alterum  e ft, ficu  t alicuius  cubi  ad  aliquem  alium  cubfl. Sunt  quidem  per  18  in- 
ter eos  duo  numeri  medi)  fecundum  continuam  proportionem, qui  finte  d.fiC 
in  rorum  proportione  fint  minimi  quaruor  efgh.quorum  eSC  h erunt  cubi  per  correlanum  iccu 
da:: quia  igitur  per  arquam  proportionali ta rem  eft  a ad  b.llcut  e ad  h,liquet  propofitum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  xf.  Propofitio  xj. 

Similes  folidi  numeriadinuicem  rationem  habent,  quam  cubus  nu.  '* 
merus  ad  cubum  numerum. 

THEONn  Zji nb.  Sint  fmiles  folidi  numeri  * t.T>ico<jubd*ti  t rationmbdbet.judm  cubum» 

merui  dd  cubum  numerum.  Quonum  cmm  ipfi * '.fimi  « 

Its  folidi  funt^nteripfoi igitur  “'(per  19  cddui) bini  

cdduntnumcnproportiondlet^ddSt.a-pntct.Acci  «* — _ 

pumher (per  ii  f rptimi)mcnimi  numeri  tdndem  bdbc  C • — 

tium  rdtionrm  ipfil  e,finta;  ipfii  uqiuln  multitu  e 

dirtc  'f.  !.  jpfi  igitur  • '\rorum  extrtmi  cubifunt:eftcp  l 

ficut 'dd>[ic*ddCEt* igitur dd e rdtione  bdbct^ui  

cubui  numertu  dd  cubum  numerum  : quod  oportuit  a . 

dcmonjkdjjc. 


$*>EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  ARITHMETICORVM 

elementorum  > Liber  nonus.  , 

Diffinitionet. 

Ar  numerus, eft  qui  potefl  m duo  f qualia  di  , 
uidi.  i Imparnumcrus.cftquiinduogqua 
liadiuidinon  poteft.additcp  (upra  pare  uni', 
tatem.  3 Pariter pareft,  quecuntfti pares 
eum  numcrantcs.paribus  uidbus  numerat, 

4 Pariter  imparcft,quem  cunifti  pares  eu 
numerantes , imparibus  uicibus  numerant. 

y Pariter  par  & impariter  eft  j que  pares 
eum  numerantes.quidam  paribus , quidam 

imparibus  uicibus  numerant.  6 Impariter  impar.quem  eundi  inv 

parci 


Ex  Cdmpjno . 


i 


» 


» 


LIBER  NO  N Vft  »•» 

pares  eum  numerantes,  imparibus  uidbus  numerant.  y Perfe: 
«fius  numerus  appcllatur,qui  in  omnibus  partibus  fuis quibus  nume. 
ratur.cft  xqualis.  8 Abundans  dicitur,quiomnibus  fuis  partibus 
minor eft.  9 Diminutusuerb.quimaior. 

Eudid.ex  Camp.  P ropoptio  i. 

I fuerint  duo  numeri  fuperficialcsfimilcs , quiexdutflu  alte* 
rius  in  alteru  producetur,numeru  quadratu  e(Te  necciTe  eft. 

Campasv»,  Sinta  8C  b fuperfidales  fimiles.ex  quoru  multiplicatione  pro- 
ucnur  c.dico  c effe  quadrarum  i fiat  enim  d cx  a in  fe.erircp  per  tS  feprimi.d  ad  c,  fi- 
cus a ad  b,&  quia  inrer  a & b cadit  medius  fecundum  continuam  proponionaliratem  per  16  ofta 
ui.lequirur  per  9 eiufdc.ur  unus  quocg  cadat  inter  d c,itacp  cum  d fit  quadratus, erit  per  20  eiuf 
dem.c  quocp  quadrarus:quod  eft  propofirum. 

E uclid.cx  Z mb.  T heorem  a.  Tropo  fit  io  t. 

Si  bini  Iimiles  plani  numeri  fefe  inuiccm  multiplican  tes,aliqucm  fece 
rint.fatftus  ex  eisquadratuserit. 

THEON»  Z amb.  Sint  Uni  p miles  plani  nume  t „ 

n* # , CT  ' ipfum  'multi plicans, ipfum  efficiat Di-  

to  quod  y quadratus  eft , ipfc  enim  * feipfum  multipli •*  * 

fint,  ipfum  ' efficut,  ipfc  igitur  S, quadratus  eft.  Q#o  t 

niam  igitur  « feipfum  quidem  multiplicent  ipfum  fe  

e it',  ipfum  cutem  f multiplicent  ipfum  y feeit:eft(per  • .... 

nfeptimi)ficut  * ei  tjic  *ady.  Et  quoniam  ipp  * t,pmiles  pleni  fmt  numeri,umu  meiimCper  i g c$a 
ui)prvportionelit  edit  numerus  ipfonm  *,  A. Si  autem  inter  Unos  numeros  eotinue  proportionales,  na 
meri  proportionales  ceciderint, quot  inter  ipfos  cadunt.totsdem  quc<j(pcr  g otlaui)  c r inter  eandem  rea 
tionem  habentes  cadent.  Quare  er  inter  ipfos  y s,unusmrdius  proportionalis  numerm  caiittefl  autem  ip 
fe  ‘,,quairatm,quadratut  igitur  eft  ytquod  oflendere  oportuit. 


Euclid.  ex  Camp.  Propoptiot. 

I ex  dutftu  alterius  in  alterum  tetragonus  producatur,  duo 
quilibet  numerifunt  fupertidales  Iimiles. 

dORRltARl  VK. 

Ex  his  itaip  patens  eft.quia  ii  tetragonusin  tetragonum 
I ducatur, qui  ex  eis  producetur , tecragonu  c(Te . Si  ucro  ex 
duiflu  tetragoni  in  numerum  aliquem,  tetragonus  producatur,  illu  nu 
merum  aliquem  effe  tetragonum.  Itemcp  fi  ex  ductu  tretagoniin  nume- 
rum aliquem,non  tetragonus  producatur,  cum  numerum  aliquem  no 
tetragonum  effe.Siuero  tetragonus  in  numerum  aliquem  n5  tetrago- 
num ducatur,qui  inde  producetur, non  tetragonum  efle  nccciTe  eft. 


Campa  NVS.Harceftconuerfaprioris.Vrfiexiinbfiatc.fueritip  c 

quadrarus.erunra&b.fuperficiales  fimilcs.Strcnimdcxain  fe,  erittg  ........ 

per  18  feprimi.d  ad  c,ficut  a adb.  Per  16  aurem  oftaui.ciimd&cfint  fu  d .... 

perficialesfimiles.eoquddfunramboquadrari.eritinrereosunusnu  b 

merus  medius  fecundum  continuam  proportionemrper  8 itacpeiufde  .... 
crir  etiam  unus  inter  a &b,igirur  peri  7 eiufdem,a  & b funr  fuperficia  a .. 

les  (Tmilestquod  eft  propofirum.  Prima  pars  correlarq  paret  per  pnrmifTam,  fune  enim  omnes  rc 
iragoni.fuperficialcs  fimi  les.  Secunda  paret  cx  hac,cum  fit  folus  rerragonus  fi  mi  lis  renagono.Ter 
na  pars  parer, cx  prima  ipfius  correlarij  partc.a  dcfiructionc  confcqueniis . Quarta  ucro  paretex 
ciufdcm  parce  fecunda, a deftru&ionc  confequenris. 

Euclid.  ex  Z mb.  Tbcorm*  t.  Tropofitio  %. 


Si  bini  numeriinuicem  fefemultiplicantes,quadratum  fecerint,  fimi 
les  plani  funt. 


* * 


«n  AMTHMET.  ELEMENT.  EVCIIDU 

THEON  ex  Zum!>.  Bini  enim  numeri  •(,inuicemfefemultiplicantei,quadratum  efficiant  y{.  Dica 
quod  y ipfi  a (Jlmiles  plani  funt  numeri.  ipfe  enim  • feipfum  multiplicant, ipfum  d efftciaf.d  igitur  qua 

drattit eft. E: quoniama fi-ipfum quide mulli  pluant  , . . i 

ipfum  d fecit, ipfum  cute  ( multiplicem  ipfum  y fe-  

ctt.cftigituripernfeptimiffcutaadAjicdady:  d 

CJ  quoniam  d quadratut  cftffedty  >,ipfl  igitur  d >y  ( 

fbmln  pUni  funi, ip  forii  igitur  a >(per  i s oflaui)  

unus  medius  proportionalis  eft  r.umcrui.Cjeii  ut d • ... 

ad >,fic  * cd  A.  Ipforii igitur  • ((per  s odaui)unutmcdiuteftproportionalit.Si cutem  binorum  numerort 
unui  medi  ut  proporlionclti  eft  numerut(per  > 8 oflaui  )ftmiles  pleni  funt  numeriiipft  igitur  • Apmiles  p U 
ni funtiquod  oportuit  demonftrcjfe.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  j. 

I numerus  cubus  in  feipfum  ducat,qinde(pducet  erit  cubus.  , 
C 1'Mi'axvi.  Sita  cubus  cx  quo  in  fe  ducto  fiat  b, dico  b e(Te  cubum  tUr  enim  c 
latus  cubicum  a, ex  c uevo  in  fe.fiat  d.patet  itaqt  quod  ex  c in  d,fit  a:  funrigiturunt 
tas  c d a, continue  proportionales, quod  ex  iS  feptimi,&  prjfentibus  hvpolhellbuj 
manifeftumcft.Si quia  eftaadb,ficut  unitas  ad  a,  eo  quod  quoties  unitas  efitna 
toties  a in  b.erurinrer  a Si  b,duo  numeri  medij  fccundupropottionaUtatccontinua  per  8 o::aui, 
ctim  igitur  ex  hypothefi  fit  a cubus.erit  per  n eiulde.b  quoip  cubustquod  oportebat  dcmoftrarc, 

Euclid.ex  Zamb.  Tbe oremc).  ’ Propofitio}. 

Si  cubus  numerus  Icipfum  multiplicas  aliqucfccerit.fatfhss  cubus  erit.  < 

TH  E O N ex  Zamb.  Cubucenim  numerus  a, feipfum  multiplicet, ipfum  efficiet  (.  D ico  quod  'cubut 
eft, accipiatur  enim  ipfiut  *,htu<>,cr>  feipfum multiplicent, ipfum  efficiet  d,mamfrftum  um eft,cpiod 

y ipfum  d multiphcent,ipfum  effecit  a:  yquo-  (. 

itie  y feipfum  multiplicus, ipfum  d fecit,  igitur  

y ipfum  et  metitur  per  eat  quem  ipfofunt  uniti  

ter  Sed  et  u nitet  ipfum  y metitur, per  eju  que  in  • 

ipfo funt unttetet.Eft igitur ficut unitu edyjlc  d .... 
yedd.Rurfusquoniumftpfumdmuttiplicens,  y.. 
ipfum  effecit  •, igitur  ipfe  d ipfum  • metitur  per  V nitet . 

tat  que  in  ipfo , fur.t  unitates.  A t unitae  ipfum  > metitur  per  eat  qui  in  ipfo  funt  unitates -Eft  igitur  fcut 
utut  et  ed>,ficUedA.Sedjicut  iwiitat  adyjiey  ed  d,c r(per  1 1 qutnti)igiturficut  imitet  ed  y,fic  y addet 
d ed  a.  Ipfiut  igitur  unitatis  er  •.bini  medij  funt  continue  proportionales  numeri  > d . pjtrfut  quoniam 
•feipfum  multiplicent, ipfum  A fecit  ftgitur  a ipfum  Ametuur  per  taaqui  in  feipfo  funt  unitates.Metitur 
autem  <y  unit  et  ipfum  ’ per  eat  qua  in  ipfo  funt  unitates.  Eft  igitur  ficut  u nitet  ed  *,fic  « ed  A.  Ipfiut  au- 
tem • ty  unit  atit,bini  medtj  funt  proportionales  numeri, er  ipforum  igitur  •'  (ftnni  medij  proportionalet 
funt  numen  (per  s odtui)Si  cute  birioru  numeror  u bini  medij  proportionalet  fuerint  numeri,  primus  eu 
tem  cubut  fucrit.yquertut  cubiu  eritfpcr  x ■ oflaui jeft  cute  • cubus,  cr  f igitur  cubus  eft:  quod  oftendt 
re  oportuit.  Euclid.ex  Cemp.  Propofitio  4. 

lcubusinaliucubuducatur.qui  inde  produceturerit  cubus.  - 
C .1  m r a n v s.  Sinta  Si  b cubt.fiatip  c ex  a in  b.dico  c efe  cubu  fiat  enim  d ex  a in 
fe.entcp  per  prtemifiam  d cubus, Si  quia  per  18  feptimi.eft  a ad  b.ficur  d ad  c,  cSftat  cx 
>1  odiam, c elfe  cubum -quod  eft  propofirum. 

Euciid.ex  Zamb.  Theorema  4.  Propofitio  4. 

Si  cubus  numerus  cubum  numerum  multiplicans,  alique  fecerit,fa-  ' 
(Sus  cubus  erit. 

THEON  ex  Zamb.  Cubus  enim  numerus  *,  cubi! nu  m \ , g 

meru  'multiplicent, effeut  >.  Dicoquod  rcubus  ejl.  Ipfe  na 
que  • feipfum  multiplicas, ipfum  efficiat  d.igiturd  cubut  eft  fi  ' ' 

(,pcrpricedentcm)Etquoma afeipfummultiplicans,ipfum  d ' 1 

d fecit, ipfum  jutcm!mulltplicet,ipfum > fecit, eft  igitur  (per  y 1 

1 nfcptmujficut « ad  (,ficd  ad  >.  Et  quonia  ipfi  • (cubi  funt, 

pmiiet  foltdtfunt  ipfi  a A.  Ipforumigjtur  * /(per  ij  oflauijbini  medij  funt  proportionalet  numeri  Qua 
re  er(pcr  s eiufdem  ipforumjd } ,bini  medij  proportionalet  funt  numcri.eft  autem  d cubut,cubut  igitur 
eftcryiquod  demonftrart  oportebat. 


BucliJ.  en 


n'  ‘ USER  H0SV1  ' M* 

Euelid.  ex  Cimp.  Tropo fitio  f. 

ii  numerus  cubus  in  numerum  alium  ducatur,  fueritqs 
1 productus  cubus, in  quem  duflus  cft,numeru  cubum 
jeiTenccefleeft. 

CoxftllAXtVM. 

Vnde  SC  manifeftum  cft,quia  exdutffu  cubi  in  non 
^ cubum ,producicur  non  cubus . D utflocp  cubo  in  nu. 
meru  m aliquem, (i  fuerit  qui  inde  producitur  no  cubus,in  quem  ille  du 
flusfuerir.necefleeftcflTe  non  cubum. 

C a mp  a n v s.  Sit  enim  cx  a cubo  in  b numerum , produftusc  cubus , dico  bdTe  cubum:  fiat 
en  im  d ex  a in  Te,  qui  per  a m epr  v-  m i (Tam  erit  cub  us,  quia  igitur  eft  per  1 8 fcp  rim  i a ad  b ffcut  d ad  c, 
cttip  a c ubus, fed  & d & c cubi , en r per  zj  oftaui.b  cubus, quod  eft  propofitum . Prima  pars  correla 
rn  pater  ex  hac  quinta, i dc(frullioncconfcqucnti5,fecunda  per  pnemiffam^  17x8 

militer  a deftru^ionetonfequenris.  f C.j  «729 

Eudid.ex  Zamb.  T bcararu  i . P ropofitio  f.  z.$. 

Si  cubus  numerus  numeru alique  multipli  cas,cu- 
bum  fecem, multiplicatus  cubus  erit. 

THEONa  Zumb.  Cubui  enim  numerut  « numeru  ilique  A mulli’ 
plicant, cubum  efficiat  > . Dico  quoif.  cubui  eft.  I pfe  enim  « fcipfum  multi • 
phctns,ipfum  ‘t  efficiat.  Cubui  igitur  efl(pc r j noni)tyipfe  •'.cr  quonium 


t A 


unt  proportio- 


fient  S ud  >,ftc  eft  * adi:  <y  ipforut*  igitur  * f,  ( per  8 ciufdem)bini  m 
n diei  numeri, eftj;  •>  cubus, cubu  igitur  c r A : quod  oportuit  demonftr. 

Euclid.cxCump.  Tropofitios. 

1 exdudu  cuiufdam  numeri  in  fcipfum  cubusproducatur, 
cum c(Te cubum  ncceflario comprobatur, 

Campanvs.  Situte;cain  fefiatb.fitcp  b $u  c 

cubus:dico  ergo  a e (Te  cubu. Fiat  enim  c cx  ain 
b.erirtp  cxdiftinttionc,ccubus:&  quoniam  co 


liat  ex  i s feptimi , quod  fir  a ad  b,  ficur  b ad  c, 
zj  oltaui,a  dTe  cubum.quod  eft 


«4 


cnm  fint  b & c cubi, (equitur  ex  z 

propofitum.  1 — — ■ 

Eudid.  ex  Tjmb.  Theorema  6.  Tropo fitio  6, 

Si  numerus  feipfum  multiplicas , cubu  fecerit.Sc  /pfe  cubus  erit. 

T H E O N ex  Zsmb.  N umcrui  enim”  feipfum  multiplicum,  cubum  efficiat  f.  Dico  quod 
• cubui  tft.lpfc  enim  ipfum  A mulciplicans,ip[um  cfpciut  >.  Q uonium  igitur « feipfum  quidc 
multiplicum  ipfum  t fecit, ipfum  uutem  f multiplicum  ipfum  r fecit ftgitur  KJW4  noni)cubiu 
eft.  Et  quonium  ■<  fcipfum  multiplicum  ipfum  A fecit ftpfum  uutem  A multiplicum  ipfum  efficit  £ 
yjicut  igiturCpcr  1 1 feptimi)*  ud  A,fic  /sudr-Et  quonium  ipfi  A > cubifunt,fmiks  [olidi  funt, 
ipforum  igitur  Arlperty  o{luu)bmi [unt  mtdij  proportionales  numeri. c/iij;  ficui  A ud  >,fic  * 
*i(,ey  ipforum  igitur  • < bini.medtj  fiun  t proportionales  numcriCpcr  eundem )cft  uutem  A cu- 
bui,cubus  igitur  eft  cr  *:quod  oflendere  oportuit. 

Eucltd-ex  Cump.  Propofitio  j. 

I numerus  copofitus  in  numeru  quemlibet  duca- 
tur qui  inde  producetur,  erit  folidus. 

C a m p a s v 8.  Sita  numerus  compotitus, qui  dura  t .. 

curinb&.'prouciiiarc,dicoccirenumertifolidum.Cu  d .. 

enimafitcompotiras.numeraturab  aliquo  numero,  c 

qui  litd.numrretcpeu  fecunduc.Quiaigmirexc  ind  b 

hi  a,5t  ex  a m b c.erit  ex  .Infinitione  folidorum  c {olidus, ciuscp  latera  c d b:  a .... 
quodcfipropolituin.  I , 


10 

O» 


*t> 


ARtTHMET.  BLEMENT.  EVCUDIS 


E uclid.ex  Zamb.  Theorema  7.  Propofttio  7. 

Si  copo  (itus  numerus  numerum  aliquem  multiplicas,aliquem  fece  a 
rit,£a<ftus  folidus  erit. 

T H E O N ex  Zamb. Copofitus  enim  numerus  * numerualiquc  • ... 

A multiplicas,ipfum  y efficiat.  Dicoquodr  folidui  eft.  Qttonia  enim  *..  4* 

« lompcfitui  e/l,eum  aliquis  numerus  metitluriper  diftoutione)me-  y 

t Utur  eum  f. ey quoties  * ipfum  « metitur, tot  unitates  fint  in  ‘.Igitur  A 

'ipfum multipUcSi.ipfum effecit  nEt  quonam  ■*  ipfum .&  multipli  « 

cis, ipfum  > fecit, cr  • ejlc x a -,qui  igitur  ex  t >,ipfum  A muhipt  icis  ,ipfum  effecit  y.eyt igitur  ei  qui  ex 
* >,  multiplii.it  ipfum  > fecit -Igitur , fol  Uus  eft  luteri  cute  ipfius  funt  ipfi  *'<:  quod  ofledere  oportuit. 

EI ulid.  ex  Camp.  Propofttio  8. 

1 fuerint  numeri  ab  unitate  cotinue  proportionales.ter-  * 
tius  ab  unitate  erit  quadratus , ac  deinceps  uno  femper 
intcrmifTo.Quartusuerbabunitatc,cubus,acdeinceps 
duobus  femper  intermilTis.ltemqi  fcptimus  ab  unitate, 
eft  quadratus  cubicus.ac  deinceps  quinq  femper  inter 
miliis  quadratus  cubicus  continuo  fequitur. 

C % m v a s vs.  Sint  continue  proportionales,  uni  409$  n 

tasabcdefghKlmn. Dico b eife quadrarum, QC d,  ; • ■ ” 1 '■  ■■  • 

omiffoc.ctfic  alios  uno  femper  obmi  flo,  unde  fim  pii 
citer  omnes  cxiftcres  in  locis  imparibus,  funrquadra  i°M-  J 

ti.ur  funr  terti  us.quinrus  & fepnm*.  Dico  ite  c elTecu 
bu,&f,  duobus  obmi(Tis,&  (Tc  in  c(teris.Omniscpfim 
plicirer  eft  cubus,  cuius  ab  unirate  locus  addit  fuper 
temariu,  uel  quelibet  multiplice  ipfius  ternarii  uni- 
tat?,utfuntquarrus,feptimus,  decimus,  tertiufdeci- 
mus  8k  fexrufdecimu$:in  hocentm  coueniut  oes  qui 
duos  rrl  frtiirrunr.Ireip  dico  f ab  unitate  feptimu,  effe 
quadratu  cubicu,&  fimilirer  n,  quincp  numeris  inter 
miflis,idcq;  in  cart ens.  Sim  plicirer  autc  dico.cuius  lo- 
cus ac  unirate  addit  fuper  fenariu.uel  quelibet  multi» 
plice  ipfius  unnatc,ur  funt  feptimus.rertiufdecimus, 
decimufnomis.&uicefimufqumrusillueife  quadra 
riicubicu  : quadratu  quidequonii  eius  locus  impar, 
cubu  aure  quonif  fuper  multiplice  ternarii  addit  uni 
rate, quippe  fenarii  multiplices,  cultos  ternarii  necef 
feeft  effe  multiplices.  Qjif  aure  propofira  funt, ficco 
fiat.  Eft  enim  ex  hypothefi  a in  b, quoties  unitas  in  a.iraqt  b ex  diffinitione  quadratus  Quia  igitur 
b c d.funt  cotinue  proportionales ,cu  b fitquadrarus.paret  ex  17  uel  xo  oftaui.d  effe  quadrarum. 
Eadc  ranone  6C  f.quia  d e f, funt  cotinue  proportionales,#  d eft  quadratus.Idc  in  exteris  uno  ia - 
rermiffo.  Coftar  iraep  primfi.  Secundu  fic.Cu  fit  b in  c quoties  a in  b ex  hyporhefi,  fequitur  i difli 
nitione  ut  ex  a in  b fuu  quadratu  fiat  c.igirur  exdiffinirione  cubi.c  eft  cubus.  At  quia  ede  f,funr  co 
tin ue  proportionales, fed  dC  f g h k.eft  autc  c cubus, neceffe  eft  per  ip.uel  ai  o^aui.ut  f quorpfir  cu 
bus.idcoqj  m k.  Ideip  in  cartens.duobus  nranfmiffis.Quare  liquet  fecundu.Quonia  aure  in  f fepri 
mo,&  in  n tcrnodccimo.cxreriscp  qmnqj  medios  obmittennbus , (impliciter  uero  & in  omnibus 
quoru  locus  fuper  quelibet  mulnplice  fenarii  addit  unitate, terminetur  quadraroru  # cuboruco 
putariones.in  his  quidc  unius, in  illis  aure  duoruobmilfione, fequitur  ipfos  effe  quadratos  exliu 
ius  prima  parte,#  cubicos  ex  fecunda, quare  quadrari  cubici.Conftatergo  totum  quod  dicitur. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  S.  Propofitio  8. 

Si  ab  unitatequotcucp  numeri  ordineproportionalcs  fucrint.tcrtiOs  • 
ab  unitate  quadratus  eft,&  unum  reliquetes  omnes.quartus  autem  cu 
bus,&  binos  relinqueres  omnes  ,(cptimus  uero  cubus  fimul  & quadra 
tus  & quine;  relinquentes  omnes. 

I pr  conti-  THE  ON  exZab.  Sint  ab  unitate  quillbcfordinatim  proportionales  numeri  * As*'!.  Dico  quii 

tute  tertius  quidc  ah  un  itate  fcilicet  ',e[i  quadratus,  c r uni  reltnquctcs  oes, quartus  autc  y eft  cubus, & bitoi 

rdinquites  oesjeptitmu  uero /cubus  zrfimul  quadratus, et  quinyrclmquitcs  omnes.  QjonU  enas  eftfi- 
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tut  unitu  ui  «,/ic  * di  f.eqnc  igitur  unitu  ipfum  ■-  numtru.cr  « ipfum  A metilur,it  unitu  ipfua  * neti 
turper  tu  fis  in  a funt  smitates,  igitur,  cr  * ipfum  A metitur  per  tu  que  in  ipfo  « funi  unitater.cr  quo 
num  « ipfum  A metitur  per  tu  que  ut  ipfo  •funt  umtuet, igitur  « ftipfum  multiplicans, ipfum  efficit  A, 
quadratus  igitur  t/l  A.Et  quoniam  ipft  t>,  >,  /,  ordmatim  funt  proportionales*}"  A quiimus  ejt, igitur 
( per  i>  otleu)  cr  * quadratus  tjl.cr  ii  id  propterti  cr /quadratus  ejl. 

Similiter  iam  dtmonjirabmM  quod  <y  unum  relmquetts , quadrui  funt 
omnes  .Dico  tam  quod  cr  quartus  ab  uiutate, hoc  e)l  i, cubus  e/},  cr  bi- 
nos reliquentes  omnes.  Qgonum  cmm  ejl  fic ut  unitas  ai  « numerum, fic 
t ii  '-.eque  igitur  um im  ipjum  « numerum, cr  A ipfum  > metitur, at  uni-  I 

tu  ipfum  • metitur  per  eas  que  in  •<  funt  unitates, igitur  et  A ipfum  }me-  i 

titur  per  eu  que  in  ipfo  a funt  unitates, cr  « igitur  ipfum  A multiplicat, 
ipfum  effecit  Quoniumiguur  « ftipfum  qmicmmultipltcans, ipfum 
effecit  t,ipfum  tutem  A multiplicans  ipfum 'fecit,  cubus  igitur  ejiipfe  Vnitat 
y-Et  quoniam  ipji ,oriinatimfunt  proportionales, ipfe  autem  y cubus ejl,  cr/igifnrCpcr x*  oho 
Ut  )cubus  eft.  Demonfiratum  autem  cfljpsbd  / feptimus  ab  unitate  exiflens , quadratus  ejl.  Igitur  /cubus 
ejl  cr  quadratus ■ Similiter  iam  ojlcdeimit  quod  crquinq,  relinquetes  cubi  funt  omneS  Cr  quadratitquoi 
oportuit  iemonjlrafje.  Eucltd.ex  Camp.  tropofmo  9. 

1 numeris  quotlibct  ab  unitate  continua  proportionalira^ 
tedifpoficis,unitatefcquens  quadratus  fuerit,  crtcnquo' 
que  omnes  erunt  quadrati.  Siucioqui  unitatem  fequitur 
fuerit  cubus.caeteri  qucxj  omnes  crunccubi. 

Sinrqui  prius  continue  pro-  m n 

portionales  ab  unitate,  fitip  a quadratus, dico 
omnes  rUc  quadratos.  Aut  Iit  idem  cubus,  tunc 
quo  $ dicoomnes  efTecubos.b  enimconftar  ef- 
fit quadrarum  per  prarmilfara , quia  ergo  a ad  b,  “ T 

ficut  b ad  c , ex  z z cxfbui , fequirur  c elTc  quadra-  — - % - - - 

tum, idem  quoque  ex  eiufdem  17  ucl  zo  potes  ar  b 

Sere.Dc  fcquentibus  autem  idem  eodemcp  mo-  - ' 

probabis, quare  patet  primum.  Secundum  — * 

autein  fic.  Cum  b fiat  cx  a in  fe.fi fuent  acubus,  1 

erit  per  tertiam  ipfc  quoque  cubus, c utro  conftac  c 

cfTe  cubum  per  prsrmiflam,  itaque  per  zj  o&aui, 

d omnesqj  fequenres  cubicos  e(fc  probabis , eft  * ... 

cmm  a ad  b.dcut  c ad  d.  Idem  quotp  arguere  po-  * 

tesexi9uel  zietufdcm:funrenima,b,c,  d.fcdfif  • V 

b,c,d,e,lingulicpquatuor  continue  fumpti.con-  — • 

rinue  proportionales.  — — 

• 

Euclid.cx  Zamb.  T bcoremp.  Prcpofitio  p.  imius 

Si  ab  unitate quotcunt^  numeri.confequeter  proportionales  fuerint, 
qui  uero  poft  unitatequadratus  fuerit,&  reliqui  omnes  quadrati  erut. 
Et  fi  qui  poft  unitatem  cubus  fuerit,&  reliqui  omnes  cubi  erunt. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  ab  unitate  confequenterpro^ 
portionales, quot  cunq;  numeri  *,fi,>,fi,'J,qui  uero  poft  uni 
Utem ,*  fit  quadratus.  D ico  quod  cr  reliqui  omnes  quadrati 
erunt.  Quod  qmde  tertius  ab  unitate, t fit  quadratus  cr unu 
rrlifiquetes  omnes, patet(ex  prre  edenti.)  Dico  quodeyreli * 
qui  omnes  quadrati  funt.  Nam  quonid  ipfi  *,  f >,  ordinatim 
funt  proportionales,  c r •*  efl  quadratus, igitur  (per  z z o&t' 
ni)CT>cft  quadratus.  Rurtus  quonid  tpfi  fi,  y,S, ordine  funt 


l 


quadrati  funt.  Sed  iam  eflo  * cubus.  Deo  quod  reliqui  omnes 
cubi  funt.  Qyod  quidem  quartus  ab  unitate , hoc  eft  y cu> 
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tiu  f/ilCr  Unos  relinquentes  omnes,  (ex  prectimti)  patet.  Vieo  iam  quod  er  relitpu  omnes  cati  funi. 
Qlioitum enim eflficutunita<di*,fic  *ii A,cque igitur unitas ipfum • numerum metitur.sr « ipfum 
a mctitur.Vnitos  autem  ip/um  * mrtitur  {xrf«  qu*  in  ipfofunt  unitatesict  * igitur  ipfum  a metitur  per 
tu  que  in  ipfo  funt  unitates.  Igitur  « feipfum  mmtipUems,ipfum  a fecit.  Eji  nutem  er  » cubus.  Siuut  em 

cubusnumcrusfeipfummultiplicansfteeritaliquem,faauscubuseft(pertertiamnoni)crAiguurcu' 

buseft.  Et  quoniam  quatuor  numeri  ordine propor fomiti  ftnt ipfi *,A,r,at,er‘ cubus eft,  v * igitur 
(perit  oHuu^cubut  e fi.  lojn  id  propterea  er « cuba  eft,  crfimiliter  reliqui  omnes  funt : quod  oportuit 
demonftrajfc.  Euelid.exCamp.  Propoftuo  10. 

I numeris  quotlibet  ab  unitate  continua  proportionali 
tatedifpofitis,unitatcmfequcns  non  quadratus  fuerit, 
non  erit  aliorum  quifquam  quadratus.cxceptis  ab  uni 
tate  tertio  & rjs  qui  deinceps  uno  femper  intermiflo  rc. 
periuntur  tetragoni.  Si  ucro  fecundus  ab  unitate  non 
fuerit  cubus,nullus  cartcrorum  erit  cubus .exceptis  ab 
unitate  quarto,  & deinceps  ijsqui  duorum  femper  intermiflionefor 
mantur  cubicis. 

Campanv;.  Hacc ex oppofito fubiefii prarmi(Tsr,tnf<rtr partem oppofiti pafTionis.Dico au 
tem  partem, quoniam  ex  S condat  omnes  in  locis  imparibus  coftuurosdfcquadratos.omncsif 
quorum  locus fuper ternarium  uel  quemlibet  ipfius  multiplicem  addit  unitatem, eflecubos.Sint 
ira  qj  qui  prius  ab  unitate  continue  proportionales,  non  fit  aurem  a quadra  rus, fcd  nec  cubus, diro 
nullum  ex  omnibus  clf^quadrarum  aut  cubicum, nifi  quosoc  taua  proponit.  Si  enim  quis  alius 
po  natur  quadratus/equitur  per  si  o&aui,a  e(Tc quadratum. Quod  licubus,fequiturper  zj  ciuf 
de  m,a  elfc cubum, quorum  urr  unqj  contrarium  ed hypothen.Conftat ergo  ptop ofitum. 

E uclid.ex  Zmb.  Theorema  i o.  P ropofitio  i o. 

Si  ab  unitate  quotcunqi  numeri  ordinatim  proportionales  fuerint, 
qui  ucro  poft  unitatem  non  fuerit  quadra tus.nccp  alius  nullus  quadra, 
tus  erit.exceptis  tertio  ab  unitate  & unum  relinquentibus  omnibus,  S>C 
fi  qui  poft  unitate,  cubus  non  fuerit  ,neq>  alius  ullus  cubus  erit  exceptis 
quarto  ab  unitatcSC  binosrclinquentibusomnibus. 

T H EO  N ex  Z Sb.  Sint  ab  unitute ordinatim  proportionales  quilibet 
numeri  •,(,>, A,'J,qui  ucro  poft  unitatem  * non  fit  quadratus.  Vico  quod  _>4! 

neq;  alius  ullus  quadratus  erit,exceptis  tertio  ab  unitate  c r unu  reluiquen  jg 

tibus  omnibus. Si  enim  pofiibile.efto  > quadratus, eft  autem  et  a quadratus: 
ipfi  igitur  A,y,adinuicem  ratione  habent, quam  quadratus  numerus  ad  qua 
dratum  numerum.  E ftq;  ficui  Aadrjic*ad  A,ipfi  igitur  «,0M‘nuicc  ra' 
tionem  habent, quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerumtquare 
(per  i i odauifipfi  *,fimiles  plani  funt,et  quadratus  eft  (,igitur  a eft  qua 

dratut,quod  non  fuppofitum  eft.  igitur  r non  eft  quadratus, neq;uHus  alius  Vnitat  at  > / \ [ 
eadem  ratione, exceptis  ab  unitate  tertio  er  unum  relinquentibus  omnibus.  Sediamanonfit  cubus.  Vieo 
quodneq ; alius  ullus  cubus  erit, exceptos  ab  unitate  quarto  et  binos  relinquentibus  omnibus.  Si  enim  eft 
poftibile,  fit  d cubus- Eft  autem  er  > cubus(  per  s noni)quartus  enim  ab  unitate.  Eftqficutr  ad  djic  A ad 
o, igitur  f ad  > rationem  habet, quam  cubus  numerus  ad  cubum  numerum, quare  ( per  17  oSaui)  ipfi  A,  h 
fimilesfolidifunt,er  cubus  eft  y,  igitur  A cubut  eft.  Eftqsficut  unitas  ad  a,fic«ad  A.  At  unitas  metitur 
ipfum  ‘•per  eas  que  in  ipfo  funt  uniutes, igitur  er  * ipfum  (metitur  per  eat  que  in  ipfofunt  unitates. 
Igitur  a feipfum  multipbcans.ipfum  A cubum  effecit.  Si  ucro  numerus  feipfum  multiplicans,cubum  ftcc- 
rit,  tripfe  cubus  eriKper  6 noni  )Cubus  igitur  eft  er  a,quodfuppofitum  non  eft.  Igitur  * cubus  non  eft. 
Seniliter  iam  offendemus  quid  neq-  alius  uRus  cnbus  eft,prater  quartum  ab  unitate  c 7 binos  relinquetet 
omnesiquod  offendendum  fuerat.  Euclid.ex  Camp.  Propcfitio  1 1. 

1 numeris  quodibetabunitatecontinuaproportionalitatedf 
fpofitis aliquis  numerus  primus ultimu numeret, eu quocp 
qui  unitatem  fequitur  numerare  nccelle  eft. 

CamfanvS. 
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• Cam  pasv!.  Sint  ufq?  ad  d continue  proportionales  ab  urti- 
fttrlirip  e numerus  primus.de  quo  ponatur,  ipfum  numerare  d: 
dko  quod  idem  numerabit  a Nam  Ii  non , eru  ad  ipfum  primus 
per  iz  iepnmi,&  quia  ex  a in  fe  fit  b.  fequirur  ex  16  eiufdc  ut  ipfe 
quoq?  fit  primus  ad  b.led  3C  dc&add,fequnur  ipfum  elfc  pri-  >o 
mum  per  xj  eiufdem.eo  quod  ex  a in  b fit c,&  ex  eodc  in  c,d,  non 
ergo  numerat  d. cum  (itprimus  ad  ipfum,  quare  accidit  contra- 
rium hyporiiefi.  Idem  aliter.  Cum  fi  e prunus,  fi  non  nume- 
rata,primus  ehtad  ipfum  perjxfeptimi.itacfl  per jx.eiufde, erunt  • 
minimi  in  fua  proportione:  quia  aurem  e ex  hypodiefi  numerat  abedeng  f 
d,fit  ut  fecundum  f, confiat  uero  quod  cx  a in  c.fiat  d.ergo  per  fecundam  partem  so  feprimi,  erit 
aade.ficurfad  c.quareperiieiufdem  .enumerabit  c,&  lit  ut  fecundum  g,&qiua  ex  a in  b fit c. 
fequirur  quotp  per  eafdem  & eodem  modo  ut  c numeret  b-.efio  ergo  quod  fecundum  h,  & quo- 
niam rurfus  ex  a in  fe  fit  b.necelTceft  iterum  per  eafdem  ut  e numeret  a,fed  politum  erat  non  nu- 
merare,ergo  accidit  impolfibile. 

EucliJ.ex  C< tmp.  Propo/itio  1 *. 

N numeris  ab  unitate  continueproporrionalibus.mincr 
maiorem  numerat,  fecundum  aliquem  in  illa  proporrio- 
nalttacediTpoOtum. 

Cami-amvs.  Simabuniratcuftp  adfconrinuc  proporrionalrt.dico  nui- 
lum  ipforum  numerare  f.nili  fecundum  aliquem  aliorum. Confiat  enim  quod 

t numerat  ipfum  f fecundum  a.efi  enim  e f - 

ad f,ut  unitas  ad  a.Sed  dC  d numerateundf  e 

ffccundub.efinancp  per  arquam propor-  d.... i 

tionalirated  ad  f,ur  unitas  ad  b.  De  c quo-  * 

que  patet  eodem  modo,  quod  fecundum  b . . . . 
feip  fu  mn  umerer  eu  m.Econucrfoquoqj  a a., 
numerat  eum  fecundum  e, eo  quodlicut  VnitaS  . 

unitas  ad  e,ira  ad  f,bucro  fecundum  d.eft  enim  ut  unitas  ad  d itab  ad  f.uenim  igitur  eft  quod 
proponitur.  Quippe  quotus  quifep  qui  proponitur  ultimum  numerare,  fuerit  lub  ultimo  fe- 
cundum totum  fupra  umtatcm.numeiarc  ipfum : conuinutur  per  aequam  proporiionalitatem 
& diifinitionem. 

Sequentes  duar  ex  Zamberro  Euclidis  propofirioneJ, duabus  praecedentibus 
ex  Campano  ordine  praepoftero  refpondent. 

E utlid'  cx  Z mb.  Tbeorcrru  i.  P ropofitio  1 1. 

Siabunitatequotcunqjnumeri  cotinue^portionalesfuerintjtninor 
maiore  metiturper  alique  praeexiftente  in  proportionalibus  numeris. 

THEON»  Z amb.  Sint  ab  unitate  ".quoteunq-  numeri  continue  proportionales  fi,>,a,~.  Dico  tp 

ipforum  As,a,<,minor  fi,  ipfum  < maiorem  metitur  per  aliquem  ipforum  >,a.  * 

Qljoniamenimeftficut'unitaiadfi/Kaad'aque  igitur  * unitae  ipfum  fn»  •< 

merum  metitur,  cr  a ipfum  vuicifUm  igitur  (.perit  ftptimt)  eque  * unitu  tp 
fum  a metitur, cr  (ipfum  '.At  " unitat  ipfum  a metitur, per  eat  que  in  ipfo  f. , 
funt  unitates : cr  fi  igitur  ipfum 'metitur  per  eas  que  in  ipfo  a funt  unitates.  «. 

Qujrr  minor  fi  ipfum  • maiorem  metitur  per  aliquem  numerum  pretxtjientem  in  proportionalibus  n» 
mcnssquodo/kndcreoportuit. 

EucliJ.ex  Z amb.  Problema  i >.  Fropo fitio  i j. 

Si  ab  unitate  quotlibctnumm'c5tinue(pporrionalcsfuerint,quot  pri 
moru  numeroru  ultimu  metirnc.tot  & eu  qui  apud  unitate  cfl  metict. 

T H E O N f * 'Zamberto.  Sint  ab  unitate  quotlibet  continue  proportionales  numeri  ",  t,y,a.  Dica 
quodquet  primorum  numerorum  ipfum  a metiuntur,  tot  quoque  cr  ipfum  a mctientunmetiatur  enim 
ipfum  r numerus  aliquis  primus  >.  Dito  etiam  quod 'ipfum  a metiatur  ,non  enim  metiatur  * ipfum  ", 
eft  autem  primus , omnis  aut.nl  humerus  ad  omnm  numerorum  qttrm  non  metitur,  primus  eftfprr  tri- 
gtlimumprimum  frptimi ; ipfi  igitur  ",  <,primi  funt  adinuieem.  Et  quoniam  > Ipfum  a metitur  .metiatur 
ipfum  per  figitur  ipfum 'multiplicans,ipfum  efficit  a.  Rurfus  quonia  "ipfum  a metitur  per  eat  quam 
ipfo > funt  unitatis, igitur  » ipfum  > mulitphtans.ipfum  a efficit.  Seder'  ipfum  fmultipluans.ipfum  a 
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efficit.  Igitur  qui  ex  *,>,eiqui  ex  > /,(#  aqualis.  E/l  igitur  ficut  *adcficefi[adt.At  ipfi  *,<,prmi,prf* 
mi  uerity  »'nimijmmmi  tutem  metiuntur  eundem  rationem  habentes  aqualiter(per  x i feptimtynte* 
cedens  antecedentem  cr  fcquent  fequentcimetitwr  igitur  • ipfum  >,metiatur  ipfum  per  «.  iguiir  • ip/iun  • 
multiplicans, ipfum  effecit  '.Sed  ne  tollatur  cr  * ipfum  f.  multiplicans , y> 

ipfum  efficit  >:qui  igitur  ex  •*/,«  qui  ex  s*,( fi  *<Jiw1k.  llAigitur  ficut 
‘■ud',fic>ad>.lpft tutem  a, •, primi, primi  mi  cr  minimi,  minimi  au 
tem  numeri,  iperxt  feptimi ) metiuntur  eandem  rationem  habentes  eis 
aqualittr,antccedmsantecedcntm,crfcquensfequentcm:metiturigi~ 
tur . ipfum  (, metiatur  ipfum  per  *, igitur  > ipfum  a multiplicans, ipfum 
(efficit. Sed  cr  fdpfum  multiplicans, ipfum  efficit  $,qui  igitur  ex  • f, 
ei  qui  ex  a eft  aqualis, efl  igitur  ficut  • ad  a,fic  a ai  I.  At  ipfi  a,., primi, 

prati  aute  & minimi  tminimi  uero  (pxi  feptimi)  metiuntur  cande  eis  . a y r , o , f 

ratione  habete sequaliter.antecedes  antecedente  cr  fcquent  fequcntc.  Igitur  < ipfum  * metitur,  fedeyna 
metitur , quod  efl  impofiibile.  Ipfi  igitur  *,<ptonfunl  adinuiccprimitcopofiti  igitur.  Atcopofucs  numt 
ros  aliquis  primus  numerus  metitur.lpfi  igitur  *,<,fub  alicuius  numeri  primi  dimenfione  cadus,  cr  qu o- 
niam  - primus  fupponitur.  At  primus  numerus fub  alterius  numeri  men furam  non  cadit  (per  diffinitione) 
qudmfub  fibi/plius,  igitur  • ip/oi «,  >,  metitur, qiure  i ipfum  * mttilunmctitur  autem  cr  A.lgitun  ipfos 
<V»,  metitur : fimilicer  iam  dcmonflr  abimus  quid  quot  numeri  primi  ipfum  J metimur,  tot  C 7 ipfum  « 
metientur.quod  offendere  oportuit. 

Euchd.exCamp.  Propofitiotj. 

; Votlibrt  nummsab  unitate  continueproportionalibus,(i 
I qui  unitatem  fequitur,  fuerit  numerus  primus,  maximum 
eorum  nifi  de  numeris  in  illaproportionalitatedifpofitis, 
nullus  numerabit. 

CjMPtmJ.  Sint  ut  prius  ufqi  ad  d, continue  proportionale* 
ab  unitate,  fuqj  a numerui  primus.  Dico  quod  nullus  numerabit 
ultimum,  nec  fimpliciter  aliquem  eorum , nifi  aliquis  eorum,  qui 
antecedit  ultimum, ucl  cum  qui  ponitur  numerari. Sit  enim  (fi  pof 
fibilc  eft)e  diucrfus  ab  eis,  qui  n umeret  d,  qui  fi  fuerit  primus , per 
u numerabit  a; non  igitur  cft  a primus , quod  cft  contra  hypothe- 
fin.Siautem  ipfcfuerir  compofirus,necefle  eft  perjo  feptimi, utali 
quis  primus  numeret  cum, qui  non  erit  nifi  a.Nam  fi  cft  alius  ab  a 
ut  f.cumnecefTe  fitipfum  numerare  d,arguerur  etiam  eandem  nu  abede  khg 
merarca  peru,ficquocna  non  erit  primus.  Eft  igitur  a primus,  numerans  e.  Quoniam  autem  e 
numerat  d.fit  ut  fecundum  g,erit<p  per  fecundam  parrem  20  feptimi , a ad  e,ficur  g nd  c.-fit  enim  d 
exain  c Quare  cum  a numeret  c.fif  g numerabit  c.fittp  ut  fecundu  h,fequirur<$  ut  a numerer  g, 
ficut  fequebatur  ut  numeraret  e,a!ioqui  fi  g quidem  eft  primus, cum  numeret  c,fcquirur  per  n ip 
fum numerare a.Siautecopofitus,pcr cande fequirurnumeru  primu  numcrantcg.numcrarea, 
quod  eft  inconuenicns.Itacp  a numerat  eum.  Sequitur  ergo  per  fccudam  partem  20  fcptimi.ur  It 
numeret  quoqj  b.eo  quod  ta  ex  a in  b, quam  ex  g in  hconftar  produci  c,numerethtracp  ipfum, 
• fecundum  k.  Conftat  aurem  (ut  prius  d e g)  quod  a numerer  h.Nam  <1  non,  non  enr  a primus, 
iraqt  per  fecundam  parrem  xo  feptimi, fequitur  ut  k numerer  a:fir  enim  tam  exa  in  fc  quam  ex  h, 
in  Kb.  Mani  feftum  eft  autem  K non  efTca,nullus  enim  numerorum  g,h,K,eft  aliquis  cxa,b,c,dx 
fi  enim  g elTct  aliquis  ex  eis,  cum  ipfenumeretdfecfidume.efiet  per  prxmifiam,  cquoq;  aliquis 
ex  cis,fed  non  erat.igirur  g.Similircr  cum  h numeret  c fecundu  g,  non  erit  h aliquis  ex  a,  b.c.nam 
effer  per  pnemiffam  8C  g:oftcnfum  eftautcm  quod  non,necigitur  li.Eadc  ratione  nec  K,cfi  enim 
ipfc  numeret  b fecundum  h.fi  ipfc  e(Tct  a, conu  in  ceretur  per  pnrmiffam.h  quoque  effc  a.  At  non 
crar,nec  igitur  k erita  Numeraraurem  ipfum.non  eft  itatpa  primus.quod  cftimpoffibile. 

aliter  idem.Siediucrfusaba,b,c,d,  numerard,  fit  ut  fecundum  f,&quiaanumerus  pri- 
mus numerat  d producum  ex  e in  f,  fequitur  ex  j?  feptimi, quod 
ipfenumcrcreuclf.numcrctergorquia  igitur  ra  exa  in  c,quam 
eft  cinf  fit  d,  erit  per  fecundam  partem  xo  feprimi,aad  eficut  fad 
c, numerat  iracpf,c,(Tr  ut  fecundu  g.enrip  per  jj  feptimi, ut  a quoqf 
numerer  f ucl  g,fir<p  ut  f.Sequiturcp  per  fecundam  panem  20  ciuf- 
dem.utg  numeret  b.ficqjur  fecundum  h.  Vr  prius  igitur, a nume- 
rabit guel  h.Sf  fit  ut  numeret  g,  h ergo  per  fecundam  panem  20 
numerabit  a,  Siita(|thnoncftarquaUsa,noncrir  aprimus.  Qpod 

cft  contra 
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«ft  contra  ftyporliefin.Si  autem  squalis, erir  unufquifcp  numerorum  g,f, e, aliquis  ex  a,  b,c,d,  per 
pnrmilfam  quoties  oportet  a ifumpram. Non  eft  igitur  e diuerfus  ab  eis, quod  cft  etiam  c5tra  hy- 
potheiin.Iiacp  condat  urrum  efle  quod  proponirur. 

Euclid.cc  "Zamb.  Theorema  ij.  Propofitio  ij. 

«i  Si  ab  unirarequotl  bet  numeri  ordinatim  proportionales  fuerint, 
qui  uero  pofl  unitate  primus  fuerit,  maximum  nullus  alius  metietur, 
praeter  praeexiftentes  in  proportionalibus  numeris. 

THEONd  Z amb.  Sintab  unitate  quothbet  numeri  continue  proportionales «,  A,y,d,qui  ucri 
pofl  unitatem  fit  primut.hoc  t fl  •*.  Di  oquod  mjximum  eorum  dnuBus  alitu  m i tiaur,prata  tpfos  *,d. 
f.  Si  enim  pofiihle,metijtur  ipfum  ',CT  • nuBi  ipforum  A,  y.d,  fit  idem  manififtum  quod  > primus  non 
tfl.  Sinum  < primus  ftl,cr  ipfum  d metitur, cr  ipfum « metietur  primum  exi/ientem, eidem  non  idem  exi - 
fle  t, quod  ejlimpofiibile.  Igitur  I 
> primus  non  ejl:  cbpofitus  igi-  • ' 

tur.  Omnis  nutem  compofitus  ■>  — ■ < 

numeruSyfub  alicuius  primi  me  * > 

furJcjdit.DicoquodeumnuI - / * 

Ius  alius  metietur, preter  *.  Si  > 


Criipfe  igitur  ipfumJ  metietur 

:l  quare  cr  Ipfum  a metietur  pri-  unitas 

mum  exiflentem,ciem  ei  non  fit  tdem.quod  cft  impofiibile.  Igitur  - ipfum  < metitur.  EI  quoniam  i ipfum  A 
metitur, metutur  ipfum  per/.  Diro  quod [ nulli  ipforum  *^,>,rftt dem.  St  enim /alicui  ipforum  »,  f,y  ejl 
idem,cr  metitur  ipfum  A per  '.unus  igitur  ipforum  *,  A,y, metitur  ipfum  ■<  per  'Jedmm  ipforum  ,f,y, 
ipfum  d metitur  pa  aliquem  ipforum  *,A,  '.igitur  • uni  ipfori  ,efl  idem, quod  non  fuppotutur.  Igri 

tur /uni  ipforum  ',£,y,non  ejl  idem.  Similiter  iam  offendemus  quod  « ipfum  / metitur, oflendentes  m^a» 
quod /non  cft  primus.  St  enim  cft  primus, cr  metitur  ipfum  a, cr  ipfum  * metitur  primum  exiftente  non 
exiftens  ei  idc,quod  eff  impofiibile.  Igirur/no  cft  primus.  Copofitus  igitur, cr  perinde  eu  aliquis  pnmut 
numerus  metietur.  Dieo  $ non  nullus  alius  primus  metietur  frater  -.Si  enim  aliquis  alius  primus  ipfum 
/metitur,  at  /ipfum  d metitur, cr  iBe  igitur  ipfum  A metietur, quare  cr  ipfum  • metietur  primi  extffen- 
tcm.cum  ti  non  fit  idem,quod  cft  impofiibile.  Igitur  - ipfum  /metitur.  Et  quoniam  > ipfum  d metitur  per 
/,ipfe  igitur . ipfum / multiplicans,ipfum  efficit  A.  Sed  cr  * ipfum  y multiplicantftpfum  d ficitiqui  igi- 
tur  ex  ',>,ei  qui  exs/,eftaquahs:proportionabtcr  igitur  ejl  ficut  -ad  • ,/ic/ad  >.  At -ipfum 'metitur, 
er  figitur  ipfum  y metitur,metiatur  ipfum  per  •, fimiliter  oftedemus  quodipfe  --.nuBi  ipfori  -,/^ftlde 
CT  quodeu  metitur  ipfe  s.Etquonia  1 ipfum  y metitur  per  - tigitur  - ipfum / multiplicans  ipfum  fecit  y, 
ftd  cr  * ipfum  d multiplicant, ipfum  ficit  yiqui igiturex  a,t,ei  qui  ex/,., cft  aqualis:  proportionahter 
igitur  cft  ficut  a adffic  ■ ad  A:  metitur  autem  * ipfum  /, metitur  igitur  cr  * ipfum  Iftnetiatur  ipfum  per  t. 
Similiter  iam  offendemus  quod  ipfi* non  eft  1 idem  ey  quoniam  e ipfum  t metitur  per  eas  qua  in  ofunt 
unitates, igitur  e ipfum  r multiplicans  ipfum  efficit  A.  Seder  • [eipfum multiplicant, ipfum /ficit.  Qj» 
ex  t,.,igitur,ei  qui  ex  - quadrato  eSaqualis.Eft  igitur  ficut  *ad*,fic  * ad -,melitur  autem  * ipfum 
metitur  igitur  cr-' ipfum . primum  exijlrntcm,non  exiftens  ei  idem,  quod  abfurdum  eft.  Igitur  ipfum  ds 
maximum  alta  numerus  non  metietur  prata  ipfos  -<,b,y:quod  oportuit  dcmonftrare. 

Euclti.  ex  Camp.  Propofirio  14. 

4 IfeSSB  I propoittus  fuerit  numerus,minimus  quem  numerat  primi 
jgfe&t  aiTignati,non  numerabit  cum  aliquis  numerus  primus,pra> 
ter  illos  aiTignatos. 

Caku-anv*'.  Sita  minimus  numerus  numeratus  a numeris  •*  

primis  qui  funrb.c.d.  Dico  quod  alius  primus  praeter  cos  non  nu~  cr 
merabit a. Sin autem.fire primus numrians eum  fecundum  fquia  « 
ergo  quilibet  numerorum  b,c,d, numerat  a producum  ex  e ut  f.eft  cl  . , 

autem  quilibet  eorum  primus,  (equitur  ex  jj  feptimi,  ut  quilibet  *%  ■— 

eorum  u umeret  e ucl  f,  fede  nullus  munerarium  Iit  fr  inu>:qi>i!i-  — 1 

bet  ergo  eorum  numerat  f.cum  iracp  (Tt  f minor  a,urpotc  qui  numerat  cum  fecundum  e,noft  erit 
a minimus  n umeratus  ab  illis, quod  eft  inconuenicns. 


Euclid. 
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tuelid.exZumb.  Tbeorenui^.  Propofitio  1+. 

Simmimumnumcrumpriminumeri  menfi  fuerint,nullus alius pri  14 
mus  numerus  ipfum  metietur.prgter  cos  qui  in  principio  metiuntur. 

THEON»  Zmb.  Minimut  enim  quem  ipfi  A,>,-t,pnmi  metiuntur  Jie  *.  Dico  quod  ipfum  * nui- 

Uuuliutprimutnumerue  mdletur, preter  enim  pofiibi-  * 

le,metUtur  eum  primtu  numerut  c T nuBiipforum  t,y,/,ejio 
idem.  Et  quonium  > ipfum  - metitur, ipfum  metitur  per/:  ipfe  >... 

igitur  . ipfum /multiplicum, ipfum  effiat*.  Et  ipfum  *,  primi  

numeri  t,f,-*jmetiuntur:fi  tutem  bini  numeri  fefe  inuicem  mul'  * 
tiphcantei  ficicrint  uliquem.feflum  ueriexeu  medetur  eliquii  1 

pnmat  numerut, cr  unum  torum  qui  in  principio  mttietur(per  j»  fcptimi)ipfi  igitur  ij,u,unum  ipfo- 
rum,r, metientur. Ipfum  eutem'  non  metietur, num - pnmut  e/l,cr  nuRi  tp forum  tj,-*,efl  tdemiiptuM 
igitur /metiuntur minorem  exiftente  ipfo  *,quod  rfiimpofiibtlr.  Nem  -fupponttur mirumtu.quem  ipfi 
fs,',metiutur.  ipfum  igitur  *,numerm  pnmut  non  metietur, preter  iquod  oportuit  demonftrere- 

Hxcdccimaquintt  fequcnj  ex  Campano  propofitio, 
nullam  in  Zaraberto  refpondentetn  liabct. 


Euclid.ex  G tmp. 


Propofitio  if. 


I quotlibet  numeri  continue  proporrionales  fccundu  luam 
proportionem  fuerint  minimi,quicuncp  aliquem  illorum 
numerat,altcri  terminoru  illius  proportionis  erit  comme» 
Curabilis. 


Ccmpasvi.  Sinta, b,c,d, 
continue  proportionales  QC  riti 
nimi  fecundum  proportionem 
f ad  g qui  fint  in  fua  proportio- 
ne minimi,&  ponatur  h nume- 
rare c.Dico  quod  h eft  commen 
furabiiis  f ucl  g, fumantur  enim 
in  eadem  proportione  quatuor 
minimi, qui  funr  k,l,m,n.con- 
ftat  autem  ex  x oflaui.quod  ex  f 
in  m fit  c.alioqui  contingeret 
cite  minus  minimo , quodeffe 
no  poteft.  Itaqj  percorrelarium 
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feptimi, erit  h commen  furabili»  f uelm,quodfi  f,conftarpropofirum:fT  autem  m, fumantur 
in  eadem  propornone  tres  minimi  qui  fint  p,q,r,eritcp  ex  x oflaui.ut  m fiat  ex  finr.ne  minus 
minimo  aliquid  effe  cogamur  concedere:  quare  perprardiflum  correlarium  h eft  commentu- 
rabilis  f uelr,fcd  non  erat  f.fic  enim  conftabat  propofitumreommen furabiiis  igitur  eft , qui  cdm 
«x  x o£hui , fiat  cx  g in  fe , fequitur  «x  difto  correlatio, ut  h fit  commen  furabiiis  g.quod  eft  pro- 
politum. 

EucliJ.exCemp.  Propofitio  1 1. 

I fuerint  numeri  quodlibet  continue  proportionales  in  fua 
proportione  minimi,quilibet  eorum  ad  compofitum  ex  reli- 
quis primus  efle,  neceflario  comprobatur. 

C.MPAMvf,  Sint  a.b.c.d,  continue  proportionales  SI  minimhdico  compoiitum  ex  a,  b , r, 
primum  e (Te  ad  d.Si  enim  non , aliquis  numerus, qui  (ite,  compofitum  cxa.b.c,  numerabit  St  d: 
per  pnrmilTam  igitur  erit  «.communicans  alreri  terminorum  illius  proportionis  qui  funtfS:  g, 
(ricinii  numerus  aliquis  numerans  e,  St  alterum  duorum  fg, qui  fit  hiquia  ergo  h numerar  e, 

numerabis 
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numerabit  d,#  compotitum  ex  a,  b.c,#  quia  numerat  fuci  g,  quorum  urerqj  numerat  utrunque 
mediorum , # (impliciter  omnes  fiplurcs  duobus  fiar,cx  x oftaui , fequitur ut ipfc numeret  b 

& c, ergo  & a,  quia  numerat  tot  ii  a,  a 

b, c, non  lunt  igitur  a & d contra  fe  b 

primi , quod  cft  incon  u en  iens  per  c e * 

joitaui.  Similiter  quoque con  d 

ftabit, compotitu  ex  a , b,  d,  primu  a b < 

elTead  c.Sienim  ur  prius  cnume-  a b d 

rat  ambos , fequitur  per  prarmif- 
fam  , ut  aliquts  numerus , qui  erii 
(it  h, numeret  c#  alreru  duorum 
f^gdtatp  Ii  numerat c,&  totum  a,b, 
d,fed  & b.cum  urracp  radicum  numerer  omnes  mediosdgirur  # compofitii  ex  a & d. Er  quia  ne- 
cclfario  numerat  alterum  duorum  a,d,cum  numeret  alterum  duoru  >,g, numerabit  et  reliquum. 
Non  funt  igitur  a & d contra  fe primi, # ita  idem  ur  prius. 

Campani  tnnotjtiones . Demonftranr  autem  idem  aliter  de  tribus  a.... 

continue  proportionalibus  & minimis  fine  adminiculo  pnrmift»,  b 

probant  enim  ex  quibufq;  duobus  compofitum  primum  efte  ad  teli-  c 

quum. Sint  itaqi  rr  es  continue  proportionales  minimi  a , b,  c,  quo*  a....b....,« 

rum  termini  d#c:dico  tunc  compofitum  cx  a #b,  primum  efte  ad  c,  c.... 

& compotitum  exbSC  c.ada.iremcpexa#  ctad  b.Manifcftumcmm  b.  c . •• 
cft  cx  fecundo  ortaui.quod  ex  d in  fc^fir  a ,&  in  e, fit  b .#  ex  ein  fe,c,&  a . . . . 

ex  n fepnmi.quod  d # e funt  contra  fe  primi.  Iraqj  ex  prima  parte  z?  d . , 

ciufdcm  ,crtt  totus  d e primus  ad  tirrunq?  eorum:  quia  igitur  urercpnu  c. . . 

merorum  ddf  de  primus  eftade.erirper  jyeiufdequiex  d in  de  pro*  d ..  e... 
ducitur  ( bC  ip fe  cft  compotitus  ex  a & b)primu$  ad  e:fcquirur  ergo  per  t6  ciufdcm  ut  etiam  com- 
potitus exa&bfir  primus  ad  c,fir  enim  c ex  e in  fe.fimili  quom  demonftrarione  probabis  com- 
potirum  cx  b « c primum  efte  ad  a. 

At  uero  compotitum  ex  a # c, primum  eftcadb,(ic  habeto. Cum  (it  enim  urcrqi  duorum  d & 
e primus  ad  totum  de,  erit  per  rffeprimi.quicxd  ineprodurirur(&  a. . .. 

ipfc  eft  b)primus  ad  d e, iraqj  per  i<S  ciufdcm  qui  ex  d einfeproue-  b 

nit(&  ipfe eft qui  componitur  exa#c#dup!ob)primusentadb:  c 

fequitur  ergp  compotitum  ex  a # c primum  efte  ad  b.nccefte  enim  a . . . . c 

cft  ut  ex  duobus  compotitus, cum  primus  fuerit  ad  unum  eoru  ex  b 

quibus  componitur.fir  primus  ad  reliquum .demonftratum  autem  d . . 
eft  hoc  fupra  i9  fepri mi. Oportet  aurem  ftabiliread  robur  iftius  de-  c.V. 
monftrationis  compotitum  ex  a & b produci  ex  d in  compotitu  ex  d .Vc.. 
d # e.fuppotito  quod  cx  d in  fe  fita  # ex  eodem  in  e.b.iremqt  quod  ex  d cin  fe  pioducarur  com 
potitum  cx  a # c # duplo  b.fuppofito  eo  quod  prius,#  quod  ex  c in  fe  fit  c.  Huius  itaque  oraria 
proponimus  ture  demon  ftranda.  6 


Quod  fit  cx  duiflu  unius  numeri  in  quotlibct.tantum  eft  quantum 
quod  cx  dutftu  ciufdcm  incompofitum  exiliis. 

Idem  proponit  prima  fecundi  de  lincis.Sir  enim 
ut  ex  a in  b dt  in  cdlind.prournianrefilffilg.Di 

co  quod  ex  a in  compofitum  ex  b dt  c fit  d,  ptouenit  b...  <....’*  d.,. 

compotimur*  cX(SC  g.Sequitur  enim  ex  conucr  t f g.. 

fione  diffinitionis  eius  quod  multiplicatur  , ut  rora  a 

pars  fit  b c tota  cf,fcddld  tota  g, quota  cft  unitas  a,  b...  c....  d 

per  S itatj  feptimt , tora  quotp  pars  ait  copofituscx  e f g ...... . 

b #c  iiC  d, compotiri  ex  e&  f # g , quota  cft  unitas 

probri  mrn'tfinlt'0nCm  “ comPoritu,n  b d(  c & d , fit  compofirus  ex  e fit  f & g ,quod  eft 

Quod  fitex  duiflu  quotlibct  numeroru  in  unum,fquum  eft  ei  quod 
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fit  ex  compofiro  eorum  in  eundem. 

Hoc  cft  conucrfum  cius  quod  modo  dcmon- 
ftrarum  eft.  Vtfiexb&c &d  tna, fiant  e dCfSC 
g, ficr  quorp  compotitus  ex  his  exiliorum  compo 
liro  in  eundem, quod  ex  17  feptimi , & prarmon- 
ftraro  facile  concluditur. 


Quod  fitex  du<ftu  quotlibet  numerorum  in  quotlibet  alios,  £quum  » 
cft  ei  quod  fit  ex  compo  fi  to  horum  in  compofitum  illorum. 

Vt  fi  a,b, c, multiplicent  d,e,f,quilibet  quemlibet,  iun- 
ganrurq?  pioduta.dico  aggregatum  ex  produ&is  clTc  a..  b...  C.... 

arqualc  producto  cxcompofitocxa&b&c, in  compofi-  d ....  c i 

tum  ex  d flC  e 8C  f.  Eft  enim  per  prarmiflam  quod  fitex  a.,  b...  c.... 

compotito  ex  a, b, c,in  d, quantum  quod  ex  finguhsin  il~  d....  f 

Ium  d.fic  8L  m c & in  f.ex  compotito  autem  horum  a,b,c, 

in  quemlibet  illorum  d,e,f,per  ante  prarmifiam  fit  quantum  cx  compofiro  in  compofitum , iraty 
confiat  pro  potitum. 


Numero  in  quotlibet  partes  diuifo,  tantum  eft  quod  fit  ex  toto  eo  4 
in  fe.quaiuum  quod  exeo  in  omnes  fuas  partes. 

Idem  proponit  fecunda  fecundi  de  lineis.  Vt  fi  a diuidarur  in  b, 

& c & d.dico  quod  tantum  fit  ex  a in  Ce,  quantum  in  omnes  illos  b..  c...  d.... 

b, c,d:potiroenim  c aequali  a, confiat  ex  prima  harum  incidentium  c 

tantum  heri  ex  e in  a.quantum  in  omnes  partes  a,  fed  pei  conce- 
ptionem cxc  in  a fit  quantum  cx  a in  ic,&cxcin  pai  te>  a.quantum  ex  aincafdem.Manifefium 
ergo  cft.uerum  effe  quod  dicitur. 

Numeroinduodiuifo,quodfitextoto  in  alterum  diuidentiu  tantu  t 
eft, quantum  quod  ex  eodem  in  (e  & in  alterum. 

Idem  proponit  tertia  fecundi  de  lineis.Sir  enim  a diuifus  in  b AT  c,  a 

dreotantum  lieriexainc.quantumexcin  feflC  in  b.  Nam  quod  cx  a b c... 

in  c eft, quantum  quod  ex  c in  a,pcr  17  fepnmi.  Sumpto  iracp  d aequali  d . . 

c. erirainc.quanrumdina.Arper  primam  harum,  d in  a.eftquSrum 

in  b & c.Quia  ergo  d in  a 9i  in  b & in  c.eft  quantum  c in  a & in  b & in  fe  propter  aequalitatem  c 
& d, confiat  propofirum. 

Numero  in  duo  diuifo,quod  ex  dutftu  totius  in  fe  eft,quantum  quod  * 
ex  ductu  uniufcp  diuidentium  in  fc&T  alterius  eorum  bisin  alterum. 

Idem  propontr  quarta  fecundi  de  lineis.  Vt  fi  a diuidarur  in  b & c,  dico  tantum  fieri  cx  a in  (e, 
quantum  ex  b in  fe  QC  c in  fe,&  ex  b bis  in  e.Eft  enim  per  4 harum, quod  ex 
ain  fe.quatmim  quod  exeo  m b&  in  c ex  eo  aurem  m b.perpnemi  fiam  eft  a 

quanrfi  ex  b m le  & in  c,at  ex  a in  c,per  eandem  eft  quantum  ex  c in  fe  & in  b C . . . 

b.  Er  quia  ex  cinb  tantum  eft  quantum  ex  bineper  17  feptimi,  liquet  ue- 
rum  efle  quod  proponitur. 

Numero  per  duo  ecqualia  duocp  inaequalia  diuifo,  quodfitexmaio  7 
riinarqualium  in  minorem  cum  quadrato  intermedii  aequunWft  qua- 
drato medietatis  totius. 

Idem  proponit  de  lineis  $ fecundi.  Vr  fiab  diuidarur  in  duos  numeros  arquato , qui  finr  a c 
& c b.ircmip  in  duos  invquales, quorum  fit  maior  a d,&  mi- 
nor db.dicoqudd  illud  quod  fit  ex  toto  ad  in  d b cum  qua-  a c...  d..  b 

draroc  d.zqualc  eft  quadrato  cb.  Per  prarmifiam  enim,  qua- 
drarum c b eft  xquaie  quadraro  c d,&  quadrato  d b SC  ei  quod  fit  ex  b d in  c d bis.  Sed  ex  b d in  fe 
&’  in  cd  tantum  fir,quanrum  in  cb  per  primam  harum, & ideo  quantum  in  a clracpcx  bd  in  fe 
& in  c d bis, quantum  ex  ipfob  d in  a d:pcr  eandem  igitur, quadratum  c b fuperat  id  quod  fit  ex  b 
din  ad  in  quadrato  cd.conftatergo  propoli  tum. 


Cum 


LIBER  NON  VI  »s» 

Cum  fuerit  numerus  in  duo  aequalia  diuifus,ricp  alius  numerusad- 
iundus,  quod  fit  ex  dudu  totius  compofitiin  adiundum  eu  quadra- 
to medietatis,  xquum  eft  quadrato  compofitiex  dimidio  & adiuncto. 

Idem  proponit  6 fecundi  de  lincis.Sit  enim  a b diuifus 
in  duos  «quales  numeros, qui  fint  a c 8tc  b.addaturip  ei 

n umerus  b d:dico  iilud  quod  fit  ex  toio  a d in  db,  cum  a....  e....  b d 

quadrato  bc,e(fe«quale  quadrato  e d.Eftenimcx  «ha- 
rum,quadratum  e d «quale  quadrato  d b fit  quadrato  b 

c,SC  a quod  fit  ex  d b in  b e bu.Sed  per  pnmam  harum, ex  b d in  fe  St  in  b e bis, eft  quantum  ex  b 
din  d a.funt  emmaeSte  b,«quaics.Itaqj  quadratum  < d.fupcrat  id  quod  fitexbdmda.m  qua- 
drato cbtquod  eft  propoli  tum. 

Cum  numerus  in  duo  diuiditur.quod  fit  ex  toto  in  fe  ,cum  eo  quod 
ex  altero  diuidennum  in  fe , eft  xquum  d quod  ex  toto  in  eundem  bis 
cum  eo  quod  ex  altero  in  fe. 

Idem  proponit  7 fecundi  de  lineil.Sit  enim  numerus  a diuifui 
in  b St  didito  quadratum  t cum  quadrato  d, tantum  clfe,  quitum  a 

quodfitexaindbiscumquadratob.Conftarquidcmex6haruin  b d.... 

quod  quadratum  a tantum  eft.quantunt  quadratum  b St  quadra- 
tum b St  quod  fit  ex  d in  b bis.ltaq)  quadratum  a cum  quadrato  d.rantum  eft  quantum  quod  ex 
dbii  in  fe  St  bu  in  b cum  quadrato  b.Sed  ex  d bu  in  ic  St  bis  in  b fit.quantu  ex  d bis  in  a, per  pri- 
mam liarum:crgo  quod  fit  ex  d bisma cum  quadrato  b,cft  quantum  quadratum  acum  quadra- 
to d,quare  patet  propo  litum. 

Cum  fuerit  numerus  induodiuifus.eicp  additus  xqualis  uni  diuiden- 
tium,  quadratum  totius  compoiitixquu  cftquadruplo  cius  quod  fit 
expriori  in  additum  cum  quadrato  alterius. 

IdemproponitS  fecundidelineil.Sitnumerusabdiui- 

fustn  ac  St  cb.cui  addatur  b d.qui  ponatur  «qualis  c b.  a...  c b d 

Dico  quadratum  a d tantum  efle. quantum  eft  id  quod  fit 

exabinbdquatercumquadratoa  c.  Eft  nanque  ex  6 harum, quadratum  a d.arquum  quadra- 
to a b St  quadrato  b d,Sf  ei  quod  fit  ex  a b in  b d bis.  Et  quia  quadratum  b d eft  «quale  quadrato 
cb, erit  quadratum  a d «quale  quadraro  a b St  quadrato  cb.St  ei  quod  fit  ex  a b.mbdbu.  Per 
prxmiflam  autem, eft  quadratum  a bcum  quadrato  c b, quantum  quadratum  a c cum  eo  quod 
fit  exa  b in  bc  bis.Itatp  quadratum  a d tantum  elt.quan tum  quod  ex  a b in  b d bis, St  ex  a b in  b c 
bts.cum  quadrato  ac.  Et  quia  ex  ab  in  b a tantum  fit  quantum  in  b d,conftat  uerum  e(H : quod 
propoli rura  eft, 

Cumfiieritnumenisin  duoxqualiaduocp  inxqualiadiuifus, qua- 
drata amboru  inxqualiu  pariter  accepta  duplii  funt  quadrato  medieta 
tis8i  quadrato  eius  quo  maior  portioexcedit  minore  pariter  acceptis. 

Idem  proponit  9 fecundi  de  lineis.Sitenim  a b diuifui  per  duos  «quales  qui  fint  a c St  c b,St 
per  duos  insquales  qui  fint  a d St  d b.  Dico  quod  qua- 
drata duorum  numerorum  a d St  d b pariter  accepta, 

funt  duplum  duobus  quadratis  duorum  numerorum  1......  «•••  d...b 

a cSt  c d pariter  accepns.  Eft  enim  per  6 harum, qua- 
drarum a d,  quantum  quadrarum  a St  c quadratum  c d 

8t  duplum  eius  quod  fit  ex  a cin  c d.Quiaaurem a ceft «qualis c b.erit quadratum  ad  quan- 
tum quadratum  bc  St  quadratum  cd  St  duplum  eiusquod  fit  ex  b c ined.  Itacp quadratum  ad 
cum  quadrato  b d.funt  quanrom  quadratum  b c St  quadratum  cdStduplumeius  quod  fit  ex  b 
c in  c d,St  quadratum  b d. Duplum  autem  eius  quod  fit  ex  b c in  c d cum  quadrato  b d.eft  «qua- 
le quadrato  b c St  quadrato  c d per  9 harum.Ergo  quadrata  duorum  numerorum  a d St  d b.lunt 
quantum  quadrata  duorum  numcrorumbtStcdduplicata.Ei  quia  bcStc  a funt  «quales,  pa- 
tet propofitum. 


t|»  ARITHM.  ELEMENT.  EVCLIDIJ 

Cdm  fuerit  numerus  induo  xqua  diuifus,aliuscp  adiundus,quadra»  . • 
tum  totius  compofiti cum  quadrato  adiun<fti,duplum  funt  ad  quadra 
tum  medietatis  ipfius  cum  quadrato  copofiti  ex  medietate  et  adiunflo. 

Idtm  proponit  io  fecundi  dclineis.Sitcnim  numerus  a bdiuifusin  duos  arquaicsacSic  b, 

(Jtip  libi  adumflus  numerus  b d.dico  quadratum  a deum  quadrato  b d, duplum  clfcad  quadra* 
tum  a e cum  quadrato  e d. Cum  fitenim  numerus  e dtn  duodiul- 

fus.fibitp  Ii  a e additus  aqualis  uni  diuidrtium, erit  per  io  harum,  a....  e....  b... 

quadratum  a d quantum  quod  fit  ex  e d in  e a quater,  cum  quadta 

to  b d.Qtlia  uero  a e eft  atqualts  e b.erit  quadratu  a d quantum  quod  fit  ex  d e in  e b quater ,cuta 
quadrato  b d.lratp  quadratum  a d cum  quadrato  b d , erit  quantum  quod  iit  ex  d e m cb  quater, 
cum  duplo  quadrati  b d.Hocaurem  per  ■;>  liarurn  duplum  eft  ad  quadratum  e deum  quadrato 
e b.Cum  igitur  fit  quadratum  e b arquale  quadrato  a c,conrtar  propofitum. 

Nu  meru  aliqu  em  ita  diuidcre.ut  quod  fub  toto  & una  eius  portione 
conrinetur,£quum  fit  quadrato  altcrius,eftimpo(Tibile. 

Quod  u fecundi  proponit  faciendum  in  lineis , demonftrat  hoc  impoffibile  effit  in  numeris. 

Sit  enim  qui  iber  numerus.ab.  Dico  impoffibile  effe  ipfumftcdiutdi.urproponiturficemmdi- 
uideretur  fecundum  proportionem  habentem  medium  &!  duo 

exrrema.uipatetexdiffinitione&aofeprimi.  Si  autem  poteft,  a c...,e..d..b 

diuidaturinc.fircpabadbc.ficutb  cadca.erititacpa  cminorc 

b, detrahatur  icitur  ab  eo  squalis  fibi  qui  fit  cd.quia  igitur  eft  proportio  torius ab  ad  fotum  be, 
ficut  b c detracti  ab  a b ad  c d detraliu  ab  b c.erit  cade  a c tefidui  a b ad  b d refiduu  b c, quare  b c ad 
c d, ficut  c d ad  d b.erit  igitur  c d, maior  d b.Dcrrafto  iracp  d e de  c d.ur  fit  d e srquaiis  d b.erii  i fiam 
proportio  b c ad  c d, ficut  c d ad  d e, quare  fic  d b refidui  c b.ad  c c rc.  duum  c d:po  reft  igitur  c e de- 
trahi ab  e d.noneruitaque  finis  ifhusdetjaftionis.quodcftirapotfibile.  Nunc  ad  propofituia 
returamur, 

Euclilcx  Xamh.  ThcoratUiS.  Tropoptio  tf. 


Si  tres  numeri  continue  proportionales  fuerint  minimi,  eandem  eis 
habenum  rattoium.bini  quilibet  compofiti  ad  reliquum  primi  erunt. 

THEON»  Sint  Iret  numeri  continue  proportionales.minimi  eandem  twabentium  ratia 

nem  «,  Dico  quod  ipforum  «,  f,  >,  bini  qailibet  topofiti,ad  reliquum  primi  funt  ,fi\et  • A ad  >, er 

(>  ni*, cr  « yad  A.  Afiumantur(per  es  fepttmi)  bini  minimi  numeri  eandem ipfisa,f,y,babenuum 

rationem,  fintij;  A t,\ /mani  feftum  tam  efl  quod  A » fetpfum  « A 

multiplicant, ipfum  eflictt  - ,cr  ipfum ' i multiplicas  ipfum  

pfeeit.&infuper  > /feipfum  multiplicans.ipfum  effecit  >.  A 

E 1 quonia  ipft  d ',tf,mir.imifun!  primi  adtnutccm  funt  (per  * 

\q.fcptimi.)Siautembtninumeri,primiadinuicefiierint,et  

Uterq;  flmalad  alterum  primut  cjl  (per  jofeptmi.)lgiiur  A A 

/,adutrunq,  ipforiAc,c/,primuseft.SedetAcad . /primae  A...  >..../ 
e/i.  Ipft  igitur  A /, A >,ad  ipfum  > 'primi  funt.cr  qui  ex  A/, A igitur, ad  • j (per  1 6 feptmi)primut  efl.  Sl 
neri  bini  numtri  primi  / ierint  adumiee,qm  ex  uno  eorum  gignitur  ad  reliquum  primut  efl  (per  rjftfAU 
mi)quare  qui  ex  A/,2  >,ad  eum  qui  efl  ex  > AprtKM  efl  Sed  qut  ex  /2,2  i.efl  qui  ex  At  una  cum  eo  qui  ex 
A>,'t,(perj  tertiam  fecundi. ) Q$i  igitur  ex  A . uni  eum  eo  qui  txA,,<  /,ad  eum  quiex1/ primut  efl.  Efl 
uutequicxA  <,ipfe  *,qui  uero  ex  A ','!,tpfe  flqui 

eulccx  >/,r/i>.  !p/i  * (.igitur  copofitt, ad ' primi  Si  enim  que  ex  A < uni  cum  eo  qut  ex  >/,& qui  fub 
funt.  Similiter  cflendtmut  quod  ipft  t,y,ad  • pru  A y /,non  cjfentjirimi.cum  communis  dimcnfio  mr« 
mi.  Dico  iam  quodipfl  «,y,ad  ( primifuntinam  tiatur  compofitu,nai  erunt  qui  ex  ■<  >,> /.unici eo 
quoniam  A /adutrunque  ipforumA  y '.primut  quifubA  t,</,crquifubAt,i  /.primi.Atitcrucum 
efl , cr  ani  ergo  ex  A /,„d  eum  qui  fub  A y /,  comunie  dimcnfio  metiatur  cr  compofiti,  non  erit 
primuteft.  Sed  ei  qui  ex  A /equulei  funt  qui  ex  quifxAi,%/,unicumeoquifubA>,i/bis,^qutleib 
A 1,1  /, unicum  eo  qui  bu  efl  fub  A •,%/,  A t,*fadinuiccm primi, culut contntnu eji ojiefum. 

Et  qui 


UBER.  N0FJV4. 

E/  qui  ex  * y fjgpti tr  una  cum  ijt  qui  bisptb  * y f,ad  eum  qui  fub  * y 4 primi  fitnt.  I 
qui  ex  * y At m«  cum  eo  qui  fub  /y  t, primi  funtad  cum  qui  fub  a y | nfuper  diuidendo,qui  ex*\tf, 
*i  eum  quifub  * y Aprini.  funi.  Eft  tuli  qui  ex  J iftpfe  *,qui  ex  • f,ipfe  >,qui  uero  fub  * y ftipfeP.  jp fi 
ergo  ",y,compoftti,ad  i primi  funttquod  ofteniere  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  17. 

I fuerint  duo  numeri  contra  fc  primi,  quantus  eft  primus  eo- 
rum ad  fecundum.tantum  cfle  fecundum  ad  tertium  quem- 
quam  impodibile  eft. 

CampanvS.  Sint  a & b contra  fe  primi, dico  impoffibil* 

dTe.aliquem  eis  in  continua  proporrionalitateadiungi.  Si  enim  c « « 

porcft.firc,quiaigituraadb,fTcurbadc,(untautrma&bin  fua  b 

proportione  minimi  per  ij  feprimi,  fcquirur  per  u eiufdem,  ut  a a . . , 
numeret  b.qui  ctim  etiam  numerer  fe,non  erunt  a fiC  b contra  Ce 
primi:quod  eft  contrarium  pofirioni. 

Euclid.cx  Z amb.  Thtortm  1 6.  Trope fitio  i C. 

Sibininumeriprimiadinuicem  fucrint,non eritficut  primus adfe- 
eundum, fic  fecundus  ad  aliquem  alium. 

T H E O N c*  Z mb.  B ini  enim  numeri  P, primi  fmtadinuicem.  y ■ 

Dico  quod  non  eft  ftcut « td  >Jic  t td  aliquem  alium.  Si  enim  pofiibilr,  t 

pt  ftcut  • ad  P,pc  f.  td >.]pft  autem  *,P,primifunt:primi  autem  cr  mi-  * 

nimii  per » j [eptimi)minimi  uero, metuitur  eandem  r itionem  habentes, 

tquilitcrlper  1 1 feptimi)mtecedem  antecedentem  crfcquens  fcqucntcmimetilur  igitur  • ipfum  fante - 
cedent  tntecedentem.metitur  autema-fnpfumiigitur  ■>  tpfos «/,  metitur  primot  tdinuicem  exift  entes, 
quod  e fi  abfurdum.non  eft  igitur  ftcut*  ad  t,pc  / ladytquod  oPenderc  oportebit. 

Euclid.ex  Camp.  Propoptioig. 

j Iquotlibetnumcroru continue  proportionahuduo  extre.’ 
mi  fuerint  contra  feprimi.quantus  eft  primus  ad  fecundu, 
tantumefleultimumad  aliquem  alium.eftimpoftibile. 

Campanv». Sinta, b.c.corinui! proportionale!, fintipa  Stccotra fc  primi: 

dico  quod  ineade  proportioneno  poreft  eis  adiugialiu5:fi enim 

poreft.ftrd.Quiaigirureftaadbficurcadd.eritpermurarimaad  d * — » 

c,(icurb  ad  d:funt  autem  a &c,in  fua  proportione  minimi,  per  aj  c 

feptimi.itatppetxieiufdemanumerat  b, quare  etiam  numerate,  b ' 

numerorum  enim  corinue  proportionalium,  fi  primus  numerat  a . . , . 

fecundum, ipfcnumerar  omnes, &fimplicirer  quilibet  prpcedens 

quemlibet  (cquentem,  at  quia  etiam  numerarfe.non  erunt  a & c contra  reprimi:  quod  eft  in- 
conuemcns.  1 


Euclid.ex  Zamb.  Theorema  ij.  Propoptio  17. 

Si  fuerint quotcuncp  numeri  conrinueproportionales,ipforumau. 
tem  extremi  primi  adinuicem  fuerint,non  erit  ftcut  primus  ad  fecun- 
dum,(kultimus  ad  aliquem  alium. 

T H E O N «t  Z amb.  Sint  queteunq-  numeri  cotinne  • —•  ■ ■« 

proportionales,  ip forum  autem  extremi  * fi  fint  

primi  adinnice.  Dico  quod  non  efl  ftcut  * adfijic  ad  ali-  > 

quemahum.Si  enim  pofiibile,e)lo  fient  "adfficS  ad ':ui*  fi 

cifiim  igitur  (per  t jfeptimi)efl  ftcut  <*ad^,fic  fiad>.1pfi  « 

autem  *,  pr  imi  funt, primi  autem  crmin imi:  minimi  ut- 

rb  numeri, metiuntur  eandem  rationem  habentet  *qualitcr(per  1 1 [cptimifmtccedent  anteeedentem.cr 
lequensfequenrcm.mcutur  iguur  - ipfum  !,eftd  peut  *adt,pctad>,e?l  igitur  ipfum  , metitur, quare 
f?-tpfum>  metitur:  e- quonum  eppeut  ( ad  > pc  y ad', metitur  autem  tipfum  >, metitur  igitur  cyy 
iplum  u Sed  * ipfum  > metitur, quare  cr  - ipfum  <t  metitur, metitur  autem  crfeipfum.  Igitur  -,ipfos* 
‘t  jnetuur  prunos  inmcem  exiSenles , quod  e/l  impopibilc.  Uoneft  igitur  peut  * ad  fjic  J ad  aliquerit 
mumiquod  oflendere  oportuit. 


<4!  ar\ra. 


**♦ 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDI* 

Euelid.ex  Camp.  Tropofitioip. 

Ropofitis  duobus  numcris,an  fit  cis  tertius  continue  pro-' 
portionalis,perfcrutari. 

Campanv?.  Sinta  & b duo  numeri  pro- 
pofid , uolo  inquirere , an  eis  pofiit  ternus  fub 
continua  proporrioiialira:eadiugi.Igitur  fi  ipfi 
fune  contra  lepnmipntpotfibileeft  per  t7.f1  uero  compoiiti.du 
catur  b in  fe,&  prouemat  c.quem  fia  numerat, ent  :fi  uerd  non 
numerat, non  crir.  Numeret  enim  eu  fccundu  d.qui  erit  quem 
quatimus  per  a partem  10  feptimi.  Sit  ergo  ut  non  numeret 
cum, eft  tamen  ut  a ad  b.fic  b ad  d.itacp  quia  ex  b infefit  c,fe- 
quitur  per  primam  partem  10  feprimi.ut  ex  a in  d fit  idem  :igi-  . . 

turanumeratcfccundumd.federatpofiium  quod  non,  quare  b.... 

fequitur  impoflibile.  a... 

Euclid-  ex  Z amb.  Theorema  1 1 . Propofitio  i ». 

Binis  numeris  datis,  confiderare  fi  poffibile  eft  eis  tertium  propor* 
tionalem  inuenire. 

T H EO  N ex  7. amb.Sint  Uni  dati  numeri «/,  

fit^^opportunumfcrutariji  eft  pofiibde  eis  fer-  «I  t 

tium  inuenire  proportionale.  Iam  ipfi  .x,i,aut  funt  /t .... 
pr:m  adinuice.aut  non ■ Si  quide  igitur  primi  funt  • 

adinuic  e, pateti  per  1 6 noni)  quod  impofiibile  eH  i . i • i II 

eu  inuenire  proportionalem  tertium.  Sed  iam  non  A 

fini  Ipfi «,  t .pnmi  adinuicem,<y  b feipfum  mul - /t 

tiplicens  ipfum  efficiat  >.  lia  aut  ipfumr  metitur 

aut  non  metitur.  Metiatur  prius  per  A.tpfe  igitur  a . • ■■■  — ' . 

ipfum  * multiplicis,ipfum  effecit  r.Sed  cr  f-feip-  js 

fnm  multiplicant, ipfum  , efficit, qui  ex  .r,S,igitur 


tiqutcxpcfl  aqualis.  Eft  igitur  fieutaadbjicbad  A(per  fecundam partem  i 9 feptimi ) Ipfis  igitur  * 
tertiat  inuentut  e/i  a.  Sed  iam  non  metiatur  * ipfum  >.  Dico  quod  ipfis  *,  bpmpofitbile  ejl  tertium  inueni 
re  proportionale  numeru.  Si  enim  pofiibilefinueniattr  A.  igitur  qui  ex  • ,A,ei  e/i  aequus  qui  ex  b.qxi  au- 
tem ex  b.eft  ipfe  >.  Igitur  qiu  ex  A, equwt  efl  ipfi,.  Quare  « ipfum  A multiplicans,  ipfum  effecit Igi- 
tur a, ipfum  , metitur  per  A.Sedfupponitur  etiam  non  metiri.quodcft  impofiibile.  Non  efl  igitur  pofiibi 
It  ipfis  t, tertium  proportionalem  inuenire,quandoaipfum  > non  metiturquod  oportuit  ojlenderc. 


Euclid. ex  Camp. 


Propofitio  io. 


| Atis  tribus  numeris  continue  proportionalibus, an  fitali 
quis  quartus  eis  continue  proportionalis  inquirere. 

Campanvs.  Simconnnucproporrionalesa.b.e.Voloinquircrcanaliuf 
eis  fub  continua  proportionalirare  pofittadiungi,  igitur  fi  a & c funr  contra  fe 

. prirTuumpoiTiblie  eft  per  i S.Si  aurem  cdpofitur  d qui  prouenitcxb  in  c, quem 

fi  numerat  a,ent:fi  uerd  non  numerar.noncrir.Nu  d »-  ■ i 

■neret  enim  eum  fecundum  e.qui  erit  quem  quari-  c — 

mus  per  fecunda  panem  lofeprimi.Sirergout  non  c.„ 

numeret  eum,  eft  tamen  utaadb,ficutcade,ira-  b 

que  quia  ex  b in  c fit  d , fequitur  per  primam  par.  a 

rem  ia  feptimi,  ut  exain  e fit  idem,  ergo  a nume.  d m 

ratdfecundume.fedpofitumeratquddnon.  Idem  c 

potes  perfcrurari.quodltbet continue  proportiona-  c 

libus  propofms , ti  enim  duo  extremi  fint  contra  b 

fe  primi,  finem  habet  imentiopens.fiautemcom  a 

pofiti.dudlo  fecundo  in  ultimum, fi  produdlum  

n umeret  pnmus.is  fecundum  quem  eum  numerat,  c 

eft  quem  quatimus  per  fecundam  partem  io  fepri-  b 

m.  fi  autem  primus  productu  non  niuncrat.nullui  a. , , . 


cm. 
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«rir, quotlibet  enim  poffto, per  primam  partem  eiufdcm  fecundum  ipfum  politum  numerabit  pri 
mus  produfhim.quod  politum  erat  non  numerare. 

Euclii.exZ dmb.  Theorema  19.  Vropofitioig.  • 

Tribus  numeris  d.uis,con(ideraictieft  pofiibilc  cis  quartu  inucnire 
proportionalem. 

T H E O N ex  Zuml>.  Sint  dati  trei  numeri,*  fiOffilqiUoppor  • »fuytr% 

fanum  conicftare,fi  pofiibilc  efl  ei<  quartum  proportionalem  inuc  d „ 

nire.lamipfi  * fr.aut  continue  funt  propornonales.cr  eorum  ex  > 

tremi  *>,funt  primi  ddinmcem.autnonfuntcotinuc  proportione  fi 

lctceorumtxtremiprimifuntddinuicem,auttontinucfuntpro  * .... 

portiondlesiycorumcxlrcminonfunlddinuicemprimi,uelncq;  . « • ■ ■“  e 

(iint  continue  proportionales  neq;ccrumextremi  primi  funi  adia  

mrem.  Si  quidem  igitur  ipfi*  fio, continue  funi  proportionalesict  fi 

torumextremi* yjiuitprimiadinuiccm,patctpcr  17  noni,quoi  * 

efl  impofiibile  eir  quartum  proportionalem  inucnire  numerum.  Non  fml  idm  ipft  * f},continucpropor 
tiondtci, extremis  rurfus  primis  cxifletibueudinuicc.  Dico  quod  c r ftc  quartu  proportionalem  inucnire, 
efl  impofiibile.  Si  enim  pofiibilc, inueniatur  S.  Vt  fit  ficui*  dJ  fijic  > di  sjuta  ficut  (uiy,  fic  * di  1 . Et 
«nonum  efl  ficut  quidem  * di  fific  > di  «Vient  jutem  (aiyJtcSad  >,e*  aquali  igituriper  1 4 feptm:  )eS 
ficut  * di  y,fic  r di  1.  At « r,  primi  fiunt, primi  autem  cr  minimi, minimi  nero  metiuntur  eundem  rationem 
habentes , antecedens  antecedentem, cr  fequtns  ficqucntcmiper  1 1 fieptimi)metintr  igitur  * ipfum  >,  ente . 
cedent  unteccientemimetitur  autem  cr  feipfium . igitur  * ipfos  * >, metitur  primos  ndinuieem  rxijlentel, 
quod  efl  impofiibiletipfis  igitur  * fi  y,q uurtum  proporticrulem  inucnire  a 1 6 

efl  impofiibile.  Sed  iam  rutf usfintipfi*  fi  y, continue  proportionales,  at 
*},non  fint  primi  diinuieem.  Dico  quii  eis  quartum  proportionalem  til  17 
uemreejl  pofiibilc.  Nam  fi  ipfum  y multiphcansjpfiim  efficiat  «t.  Igitur  * 
ipfum  «t  aut  metitur, aut  non  metitur.  Metiatur  prius  ipfum  per Igitur  * 
ipfum  > mu Itiplicans.ipfum  effecit  s,[ed  cr  'ipfum  y multiplicans  ipfum 
S effecit . Igitur  qui  ex*  e,  et  efl  equus  quiexfiy,  proportionalis  igitur  41 

ei!  ficut  e di  fijic  y di  >.  Ipfis  igitur  * fi  yjnuemu  s efl  quartus  proportio.  S 
iulis  > fcilicet.  Sci  tam  non  metiatur .« ipfum  *':iico  quod  ipfis  *ly,quar 
tu  proportionali  inucnire  efl  impofiibile.  Si  enim  pofiibilc , inuenutur •. 

Jgifur  qui  ex  * «,ei  qui  ex  fi  },rft  aqualis.  Sei  quexfi  >,efl  ipfe  S , cr  qui 
ex  * 1, igitur  ipfi  s efl  equulis.  Igitur  * ipfum  • multiplicans  ipfum  effecit 
«*.  Igitur  a Ipfum  ><  metitur,  fri  cr  non  metitur, quod  efl  impofiibile.  lgi-  * fi  > ' 
fur  ipfis  * fi  y,  quartum  proportionalem  inucnire  numerum  efl  impofiibile,  qUdnio  * ipfum 

Situ 


>150 


Euclii.ex  Camp-  Vropofnio  > 1. 

Atis  quotlibet  numeris  primis,aliquem  primum  ab  eisdiuer 
fum  cfle  ncceflccft. 

Camuanv».  Nihil  aliud  intcnditur.nili  a...  b c 

quod  numeri  primi  fmr  mliniri.demonilrarc.  d toy  f . g 

Sint  enim  a bc, numeri  primi.dicoelfe  aliquem  primii  diuer-  1 

fum  ab  eis.lir  quidem  d f minimus  quem  numerans, cui  addi  h SI 

taunuatefiardg, qui  eftpnmusaur  copofituS.li  primus, con- 

dat  propalltum.ti  compotitus, numerat  cum  aliquis  primus.qui  lirh.qucm  noneft  polTibilc  cfle 
aliquem  ex  primis  propo liris. Si  enim  effer  aliquis  eorum, cum  quilibet  ipforum  numeret  d f.ipft 
quoip  numeraret eundem:atquia  numeratdg.oporterttipfum  numetare  f g qui  efl  unuas.quod 
eitimpoflibile.  Idem  Icquitur  pofitod  f quotlibet numcto.quemnumeramab  ciquare  confiat 
propolitum. 

Euclid.ex  Zamb.  Tbeoremaio.  Propofitio  10. 

Primi  numcri.plurcs  funt  omni  propofita  multitudine  primoru  nu 
merorum. 


u 4 
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Ut  ARITHMET.  ElEMENT.  EVCLIDIS 

TH  EO  N Wf  Xttnb.  Sint  propofiti  primi  numeri  afy.Dieo  • .. 

quod  ipfis  * mplures  funt  primi  numeri.  Accipiatur  enim  (p  jp  /t  *•* 

feptimi)minimusquem  ipfi  • (>:metiantur,fitq;  * ',addaturq;  / « > • 

BruJK  «Y.uffl  > /,aut  efi  primus  tui  no, fit  prius  primus,  inniti  igi 
tur  funt  primi  numeri  •fr</,plurts  ipfis  •fr.Srdum  non  fit • , 

primus  .igitur  eum  aliquis  numerus  primus  metitur  (per  34  fepti-  * ►— — — 
ni;mcfulur  eum  numerus  primus  ..Diro  quod  • nufii' ipforum  *f?,efi  idem.  Si  enim  > alicui  ipfcrum  • /s 
>,tfi  idcmjpfi  tutem  tf s,ipfum  t <■  metiuntur,igitur  cr « ipfum  * > metietur  rietuur  autem  cr  1 /,{7  re- 
* ! unitatem  metietur  * numerus  exifient,quod  cfi  tbfurdumiigitur  *n onift  idem  uni  ipforum  * 4 
autem  fupponitur  cr  primus.  1 nuenti  igitur  funt  primi  numeri  plures  propofita  multitudine  tpfaru 
*(',ipft  *Ay  •■.quod  oflendere  oportuit. 

Euelid.ex  Camp.  Propofitio  11. 

I coa  cernentur  quo  tlibct  numeri  pares,  totusquoqtab  u 
eis  coaceruatus  erit  par. 

Campanvi.  Sitquifq; numeroru abc.par.  a ..  b ....c 

Dico  ex  eis  compotitum, eiTc  parem  habet  enim 

cxconucrfionc  diffinitionis  quifq; eorum  medietatem, (intergo eorum  me- 
dietatesde  f.quia  igitur  ficutaadd,ficbadc,&cad  f,cm  ex  u ffpiimi,  (icuc 
a ad  d.lic  totus  a b c ad  totum  d c f.itaqi  d c f,cft  medietas  a b c.crgo  per  diffi- 
nitionem a b c,cft  pai  :quod  cil propofitum. 

Euelid.ex  Zamb.  Theorema  »1.  Propofitio  11. 

Si  pares  numeri  quotcuncp  componantur.totusparefh 

THEONn  Z amb.  Componantur  enim  numeri  quilibet  pares  ipfi  * '/),>  d,*  cDico  quod  totus 

*>  par  efi.  Nam  quoniam  unufquif j,-  ipforum  « d r * 

'•.per  efi, partem  habet  dimidiam,quare  cr  fotu*  * > habet  partem  dimidiam : numerus  autem  par  eft  qui 
bifariim  diuiduur(pcr  diffinitionem  figitur  « 1 par  ejhquod  ofiendere  oportuit. 

Euelid.ex  Camp.  Propofitio  1 j. 

I numeri  impares  numero  pares  coaceruentur,totus  quotp  ,, 
excis  coaceruatus  erit  par. 

Campa  mvs.  Sit  quilibet  numerorum  a...b c d 

a b c d, impar  :dico  cx  cis  copofirum,cfTc  pa 

rem.depra  enim  a quolibet  unitate , conftar  refiduos  effit  pares, S^quia  ille  unita 
demptz  componunt  parem, ciimfint  numero  pares,  conftar  propofitum  pcrprcmiftam. 

E uclid.n  Z amb*  Theorenu  »*.  Propofitio  xt. 

Siimpares numcriquotcun<jcomponantur,fueritautetn  multitudo  „ 
par,  totus  par  erit. 

THEO  Nex  Zamb.  Componantur  enim  impares  nu-  * t > «t...» 

meri  quotcuq;, multitudine  pares,  * >,>  *,*  1.  Dico  quid 

totus* 'par  efi.  Nam  quoniam  unufquifq  ipforum  *A,ty,r  V impar  efi, ablata  unitate  ab  unoquoqi, 
unufquif q:  reliquus  par  erit.  Quare  cr  compofitm  ex  ipfis  par  erit  (perit  noni)  Efi  autem  cr  unitatem 
multitudo  par,  torus  igitur  * « par  efi :quod  ofiendere  oportebat. 

Euelid.ex  Camp.  Propofitio  J4. 

1 numeri  impares  numero  impares  coacerucntur.totu  quotp 
exeis coaccruatum  imparem  eiTc.  ,+ 

Camfanvj.  Sit  quilibet  numerorum  a bc.impar. 

Dico  totum  ex  cis  copofi  tum  etfe  imparem.  Erit  enim  a...b c 

per  prj  mitTam  compotitus  ex  a & b,par:&  quia  c, dempta  unitarc,cft 

par.erir  per  anteprxmilTam  totus  a bc,  dempta  unitate  par. Per  diffinitionem  itaque  coftar  rorum 
effit  imparem. 

Euelid.ex 


t 
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Euelid.exZamb.  Theorema  aj.  Propofttio  tf 


»»7 


*j  Si  impares  numeri  quotcuncp  componantur,  mulcitudoautem  ipfo. 
tum  fucritimpar,8£  totus  impar  erit. 

THEONorZamS.  Componantur  enim  quotcunifr  » f «,  Jt 

impares  numeri, quorum  multitudo  fit  impar  « •>  v '■  Dico  quod  totas  • ' impar  eft.  Auferaturabipfo 
> punitas ' ,,r<liqwt  igitur  ,-par  eft-.ejl  autem  cr  •>  par, ty  totw  igitur  • • par  eft, eft  autem'  < usitati 
totus  igitur  « a impar  eft:qucd  oportuit  demonftrafje. 


Eucltd.ex  C amp. 


Propofttio  if , 


: I a numeroparinumerus  pardetrahat,re!iquus  erit  par. 

C a m p a n v t.  Sit  a totus  par, i quo  d errabatur  b.qui  quatp  ii  r par  , teli- 
duusiitc.Dicoceflcparem.iitentmd  medietas  ae  a 

quotylitmedtttasb.detra&oijeded.fitreliquusf,  d f... 

enrperiifeptimi.cadf.iicutaadd.quarc  icltmc-  b c 

dictas, itatj  eft  pattquod  eft  propoluum.  .....  


Euelid.exZamb. 


Theorema  >4. 


Propofttio  14. 


»* 


»# 


Si  a pari  numero  par  auferatur.reliquus  par  erit. 

TH  E O N ex  Zamb.  d pari  enim  *A,aufcratur  par.  Dico  quot  reliquus  a > ....  A 

">  par  efl.  Nam  quoniam  « fi  par  eft, habet  partem  dimidia : iam  id  propterea 

er  e.  >,  habet  partem  dimidiam,quare  c r reliquus  r « babrt  partem  dimidiam, par  igitur  efl  * yquoioftett 

iere  oportuit. 

Buclid.  ex  C amp.  Propofttio  at. 

Idenumero  pari  imparem  tollas.quirclinquiturimpar eft. 

Campanvs.  Sit  a bpar.d  quo  rellatura  c.qui  fit  impar. 

VU  Ditcjcb rcli  ditum clic im  parem,  fubtralutur cn irn ab  ac.uni  a....d.c...k 
'as  qu*  fttcd.entqiad  par.itatp  per  ij.d  b quotperitpar.Quia 
«fPi  m™  igitur  d c eft  unitas, (equitur  c b cflcuuparcmtquod  rft  propoliram. 

Euelid.exZamb.  Theorema  ij.  Propofitio if. 

Si  a pari  numero  impar  auferatur.reliquus  impar  erit. 

THEONot  Zamb.  A pari  /uti  $ numero  * b .auferatur  impar  <r.  Dico  quod  reliquus  > t impar  e/L 
Auferatur  ab  ipfo  - >, unitas  > a, igitur  t a, par  efl- Eft  autem  • t quoep  par, 

C r reliquus  igitur  • a, par  eft, at  ytefl  unitas, igitur  * > impar  eft:  quod  ofte  « f 

dere  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofttio  17. 

I a numeroimpari  detrahatur  impar.reliquus  erit  par. 

Campanvs.  Sita  b numerus  impar,  a quo  detra 

liatur  b c, qui  etiam  Iit  impattdico  reliquum  qui  eft  a c,  a c. . . . d . b 

r Ite  parem  Denaharur  enim  ab  urrotp  duorum  nume 

rorum  a b b c.umtas  qux  fit  b d,  em  utertp  duorum  reftduorumqua:  funtad 

K d c.par.pcr  pncmillam  itatp  conltat  a c clic  parem -quod  eft  propo litum. 

Euelid.exZamb.  Theorema  16.  Propofitioit. 

Si  ab  impari  numeroimparauferatur.reliquus  par  erit. 

T H E O N ex  Zamb.  Ab  impari  nanque  * fimpar  auferatur  A 
r.Dico  quod  reliquus  > * par  eft, nam  quoniam  -e  pimpar  eft, auferam  «....  f. 

tur  unitas  A reliquus  igitur  « a, par  eft.  Iam  id  propterea  cr  yy  par 
e/l(pcr  dijJwitionm)quare  er  reliquus  r*  par  eft:  quod  oftendere  oportuit. 
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Euclid. exCamp.  Propoptioxt. 

I a numero  impari  numerum  parem  fubtrahas,qui  relin  n 
quitur  impar  cft. 

CAMPAsvs.Sirabimpar.aquoderraharur  a <....  d.b 

a c qui  (it  par.Dico  b c rdiduu  e (Te  impare.  Sit  enim  b d unitas, eritip  a d par. 

Et  quia  a c eft  par.cnt  per  jj  cdpar.cu  itaip  fit  d b unitis, erit  cbimpirquod 
eft  propofitunt. 

E uclidex  Za mb.  T beorema  17.  Propoptio  »7. 

Si  ab  impari  numero parauferatur,reliquusimparcrit. 

THEONexZumb.  Ab  impari  nanq;afi,par  referatur  fi  y.Dico  quod  rcli  *.  «*....  y....  fi 
quus,«  impar  eS.  Auferatur  unitu  « '.igitur  a fi  par  cS:eH  autem  fi  ypar.cr  reliquus  igitur  y /,p a eft 
eft  tutem  cr  unitu  * ■»,  igitur  > « imptr  eft:  quod  oftendere  oportuit. 

Euehd-ex  Camp.  Propoptiox?. 

[ numerus  imparin  numerum  parem  ducatur.qui  inde  pro 
ducetur  erit  par. 

C a mp  a n v s.  Ex  2}  manifeftum  eft  quod  dicitur. 

Euclid.  ex  Z amb.  Theorema  ii.  Propoptio  i g. 

Si  impar  numerus  parem  multiplicans,aliquem  fecerit, qui  gignitur  ’* 
par  cft. 

T H E O N ex  Z amb.  Imptr  enim  numerus  * ptrem  t multiplicant  jp-  y 

fum  efficiat.  Diro  quid  y par  cft.  Nam  quonii  « ipfum  fi  multiplicans,  ipfum  t .... 

y fecit, igitur  y ex  totidem  ipp  fi  aqualibus  quota  funi  in  • unitates  coponi'  * ... 

tureftj;  f per, igitur  y ex  paribus  componitur.  Si  uero  numeri  pares  quotcung  componantur,  totus  par 

eftlper  xi  noni)igitur  y par  cft:  quod  ojlendere  oportuit. 

i Euclid.  ex  Camp.  Propoptio  }o. 

1 in  imparem  ducatur  impar.qui  producetur  erit  impar. 

Campamvs.  Hxcquo<pexi4nunifeftaeft. 


>T 


H»  fcquentrs  dux  ex  Campano  propofiriones, nullas  fibi 
, ex  Zamberto  refpondcn  tes  habent. 

Euclid.  ex  Camp.  Propojitio  j «. 

Si  numerus  impar  numerum  parem  numerct,num  ero  pari  eum  no-' 
merabit. 

Caupanvs.  Si  enim  numero  impari  cum  numerarer, ex  impariin  imparem  fieret  par.quod 
eftinconucnienspCT  prxmifiam. 

Euclid.  rx  Camp.  Propoptio  ji. 

Siimparimparcmnumeret.imparitereum  numerat. 

Campanvs.  Si  enim  pariter  eum  n umerarcr,  cx  numero  impari  in  numerum  parem  fieret  * 
impanquodeft  inconuemens  per  19. 

Eudid.exZomb.  Theorema  19.  Propoptio  19. 

Si  impar  numerus  imparem  numerum  multiplicans,  fecerit  aliquem,  >» 
facfkis  impar  erit. 

T H E O N ex  Z amb.  Impar  enim  numerus  «> imparem  numerum  ?mul  

tiplicans  ,ipfuqf  effic  Ut  y. Dico  quod  y impar  e A.  Na  quoniam  • ipfum  (mul  fi 

tiplicans, ipfum  fecit  yjgjtwr  y ex  lotidcipp  fi  aqualibus  quota funt  in  • uni  «... 

lates, componitur.  Eft  autem  uterq;  ipforum  « fifimpar.  Igitur  y ex  imparibus  conflatur  numeris, quorum 

multitudo  impar  eft.  Qgardpcr  jj  noni)impar  eft:  quod  oftendere  oportuit. 

Euclid-exCamp.  Propoptio  n. 

I numerus  impar  numerum  parem  metiatur, eiufdem  quoque  fi 
dimidiumipfummetirinecefleeft. 


Campanus 
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Campanvs.  Sira  numerus  partitius  dimidium  b.fitcpcnu  t f 

merus  impar  quin  umeret  a.dico  quod  enumerabit  b,  numeret  b e.. 

cnun  a iecundu  d,enrqj  per  jt.d  numerus  par.Efto  igitur  eius  di-  e...  d .... 

midiu.c  d ucarurcp  e in  e,&’  prouemar  f.cnttp  per  1 8 fcprimi  a ad  f,  ficut  d ad  e , & quia  eria  eft  a ad 
b,licur  d ad  c,fcquitui  b & tclfe  arqualescu  iraq?  c numeret  f,idc  numerabit  b:quod  eft  propoli  tu. 


E uclid. ex  Zamb.  Theorema  j o.  Tropo fitio  io. 

Si  impar  numerus  parem  numerum  menfus  fuerit,&eiusdimidium 
metietur. 

THEON ex Zamb.  Jmp.tr enim mntni ‘, parem  numeri*  'metiatur.  «... 

Dico  quod  crtius  dimidium  mrttrtur.  Nim  quonia*  ipfum  (metitur  Jpfum 

mettatwrpcr>.Dicoquod>noeftimpar.Sicnimpofttbile,litimpar.  Etquo  C. 

niam  ■»  metitur  tpfum  *per  >,tgttur  * ipfum  > muUtpUc*ms,tpfum  effecit  A.  igitur  'componitur  ex  impa- 
ribus numeris, quorum  multitudo  impar  eft.  lgtmr f impar  eft, quod  eft  abfurdumjupponitur  enim  par.  Igi 
tu r impar  non  eti.par  igitur  eft  >.  Qa^rr  « ipfum  ,s  metttur  panter , c r > igitur  ipfum  i metitur  per  a-.ha. 
bet  autem  ulercj;  ipforum  > *,p  artem  dimidiam, eft  igitur  ficui  > ad  A,fc  dimidii  ad  dimidiumimetrtur  au 
tem  >,  ipfum  «per  ..er  dimidium  ipfius  metietur  ip/im  f dimidii  per  *:igitur  •JMJii  multiplicans  ip- 
fius r dimidium  ipfius  4 effiat  igitur  • ipfius  ■ dimidium  metitur^netiturq-  per  ipfius  > dimidium  ldj;  pro 
p terta  « ipfius  dimidium  metietur, quod  oftendere  oportuit. 

Euclid.exCamp.  Propofttto  54. 

I numerus  impar  ad  aliquem  fuerit  primus,  idem  adeiuf' 
dem  duplum  erit  primus. 

Cauhanvc.  Sita  numerus  impar  primus  ad  b.cu-  <...«• d 

| ut  duplum  ftrc.Dico  quod  a eft  primus  ad  c,ftnaurc,nu  a d * * 

| imereteos  d.Cumtp  a fit  impar,  fcqii:  ter  defle  imparem,  b 

quicunqr  enim  impar  parem  numerat, pari  numero  cum  numerabit  per  ji  , per  prarmiflam  iracp  a 
numerabit  b, non  funt  igirura  & b contra  feprimiquod  eft  contra  hypothdin. 


tuclid.ex  Zamb.  Theorema  j«.  Tropo fuio  j i. 

Si  impar  numerus  ad  numerum  aliquem  primus  fuerit,  & ad  ipfiu* 
duplum  primus  eft. 

T H E O N ex  Z amb.  Impar  enim  numerus « , ad  numerum  aliquem 

primui  cfto, ipfius  autem  A,duplus  efto  >.  D ico  quod  *ad>  primu t td.Si  au  A . 

tem  * >,non  funt  primi ,mrtitur  eos  aliquis  numerus:metiatur,  c rejlo^,efl  > . 

autem  impar  numerus  «, impar  igitur  ejA.TX  quoniam  * impar  exiflens  ip'  **  « ■ 

fum : metitur, ejl  autem  c r > par, igitur  J metietur  ipfim  > dimidium  ( per  prae  edentem ) Dimidium  autem 
ipfius  y,efi  figitur  J ipfum  f*  metitur ,metitur  autem  cr  «.  Igitur  S,ipfos « /s, metitur  primos  adinuice  exi 
/lentes, quod  ejl  abfwrdu.  Igitur  «ady  primus  ejl.  Ipfi  igitur  * y, primi  funt  adinuice:  quod  erat  oftedendu . 


Euclid.ex  Camp.  Tropofitio  j f. 

| V meri  a duobus  dupli,  funt  pariter  pares  tantum. 

C>\Hu  a n v - . Sint  unitas  a b c d, continue  propor  d 

(ionalcs.firtpabinarius.Duoomneseoseflepariferpa  , 

res.eisqt  fecundum  hanc  proportionem  in  intinirfi  au-  c 

ebs, nullum  alium  elTc  pariter  parem.De his  quide  con  , 

ftar  per  diftininonem.cdm  peris  quilibet  pnrcedesnu  b 

meret  quemlibet  fequenrem  per  aliquem  eorum  quos  omnes  oportet  ef  .... 
fe  pares, & nullus  alius  numeret  aliquem  eorum.perijco  quod  a qui  eft  a 

binarius  unitatem  fequens  eft  primus. Quod  autem  nullus  alius  ab  his 
(itpariterpar,conrtati?c.Pofitocnimaliquo,diuidaturin  duasmediera 
tes.eiuscp  medietas  in  duas,&  hoc  toties  ftar.quoufcp  numerus  aut  uni- 
tas diuifionem  impediar,  quod  neccflc eft  cuenire per  ultimam  petitio- 
nem.Siquidemnumerusliancprolube.it,  ipfeerit  impar,  qui  cum  numeret  pariter  parem  pofl- 
tnm.non  erat  panter  par, qui  polituJ  eft  pariter  par.  St  autem  unitas , non  erit  is  altus  a continui 
duplis  ab  unitate. 


Vniraj 


tudid-cx 
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ponitur.  Q utre  * pjrittr  impar  tft,  putuit  uulc  quid  cr  puriter  par-  Igitur  * puriter  psr  efi  cr  puri 
terimpur.  quod  cficndcre  oportuit. 

E uelid.  ex  C ump.  Propofitio  j g. 

i I de  fecundo  aeque  ultimo  numerorum  continue  propor* 
tionalium.tcqualcprimtdcmatur,  quamucftreliquunife- 
cundiad  primii,  citum cfTercilquu  ultimi  ad  coaceruatum 
ex  cundhs  praecedentibus  neceflario  comprobatur. 

C»mpanvj.  Sinr  continue  proportionales  a b,c  d,e  f,  gh.drmaturcpdcc  d arqualis  a b.qui 
flic  k.8£  de  g h qui  fit  g I.  Dico  tunc  quod  proportio  K d .id  a b.eft  ficut  I h ad  compofitum  cx  c f. 
5/’^?  k Sumatur  ex  g h rqualis  e f,  qui  ITr  gm,&'  scquahs  c d qui  fit  g n,  ciitip  l n srqualis  k d. 
Manifcftuautcftpcriifcprimi.quddciimlirghad  g . 

m ficut gm  ad  gn, erit hmrefiduii  ad  mnreliduum,  m. o 

(kur  g h ad  g m,  ideoi]?  ficut  c f ad  c d,  iimili  quoque  * / 

modo  erit  mn  ad  In  (icurcdad  a b.Pcrmuranm  igi-  c K. ..  .d 

fur  erit  h m adef&m  nadcd.ficutn  ladabriraque  < b 

comunfti,  per  i j reprimi,  erir  l h copofmis  cxhm.ran&I  n,  ad  compofuii  ex  e f,  c d & a b:ITcur ! 
n ad  a b(ideo$ 1,cut  k d ad  a b.quod  cft  propoli  tum. 

Euclid.  cx  Zmb.  T horettu  3 $.  Vropofltio  3$. 

Si  fuerinc  quocunq»  numeri  continue  proportionaIcs,auferantur  au: 
tem  a fecundo  & ultimo  sequales  ipfi  primo,  erit  ficut  fecundi  cxcelTus 
ad  primum, fic  ultimi  cxcelTus  ad  omnes  fe  pra:ccdentcs. 


*mrumo^ 

fi"/*1  

S'fft  equila,  quoru/ • ipfi  >rtft  equaltf.reliquut 
igitur  0 L reliquo  > 4 efi  equula.  Etquaniueft  ficut  t .........  y 

•/ ad  d,  fic  ejl*ud(r,et}{ud  ■*:  equus  eutefls  ipfi  «* j 

cr  4 r ipfi/ £,cr  * ipfi/t-.efi  igitur  ficut  > /ad f*  > u 

fic  uf  ud  !*,ty  * f ud/0:diuidendo  ergofpcr  >7  quinti)<y  fieut  ud  * /fic  u& u,l  f ,,eyt . ud  * o.  f fligi 

tur  CT  ficut  unus  entecedentium  ud  unum  fequentium,fic  omnes  untec edentet  udomnei  fiquentes.  E/i  ici- 
tur ficut  h O edfOjic . V »,’>adipfos » //£,  1 O-.equala  autem  cft  *>ipfi  crf/ipji  Ipfi  aut, m i 

\/“J*,ipfi<  4,4  >,«,e/I  igitur  ficut  *«  ud  *,fic  > * ad  4,C>,*.E/f  igitur  ficut  fecundi  excefjut  ad  primum, 
fic  tft  ultimi  excejjia  ad  omnes  feipfim  precedenttr.quod  ofltndcre  oportuit. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  j j. 

I Vm  coaptati  fuerint  numeriab  unitate cotinuedupli,  qui co 
iundii faciant  numerum  primum,  extremus  eoru  inaggt  cga 
tum  ex  eis  dudlus  producit  numerum  perfedtum. 

Campasvs.  Sinr  ab  unitate  continue  dupli, a, b,  C 
c,d,ex  eis  autem  & uniratecoaceruatus  fit,  qui  ponatur  ■*— 
eiTc  numerus  primus, in  que  e multiplicetur  d,  6C  proue  . 

niarfg.dico  fgclTenumeru  perferum.  Sumantur igi  ^4 

tur  h,k,l,cotinuc  dupli  ad  c,  uttot  (Tnte.h.k.l,  quot  fint  m ?*  h 31  0 61 

eonrinue  dupli  ad  unitatem  fumpri,  critep  per  a-quam  - — 

proportionalitatc  1 ad  c,  ficutd  ad  a quare  per  primam  c 

parremiofeprimi.exainlprouenirfg,  naipfcfgpro-  j -I# 

uenir  ex  d in  e.Er  quia  a eft  binarius,  cft  fg  duplus  ad  4 
funt  igitur  c,  h,  k.l,  & f.g.continue  proportionales.  Dc-  c ■••••••« 

matur  igitur  ex  h r qualis  c, qui  fi  t m b.&rcfiditus  ho,  fc..., 

qui  erit  etiam  arqualis  e,  itemqjcx  fg  dematur  eidem  e 

aequalis  qui  lit  fn.cririp  per  prrmiflam  n g,  quantum  * P 4 

aggregatum  cx  e & Ii  & K & I.Scd  &'  f n aim  fit  (qualis 


c.cft  quantum  aggregatum  cxa&b&c&d&'  un  itate# 

K 


Vnitas 


k 
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irem  $ torus  f g eft  quantus  aggregatus  ex  omnibus  his  fcilicer,a,b,c,d,&  unitate,  SC illis  e,  h,  K,l, 
de,  quibus  omnibus  manifeftum  eft,  quod  numerant  eum  fcihcet  f g,e  quidem  fecundum  h,8£  It 
fecundum  k.quod  cx  prima  parte  io  feptimi  conuincitur.adiuuantexqua  proportionali  rate  ficu 
bi  opus  fuerit.  Eft  enim  ut  a ad  c,fic  k ad  h.flf  ut  d ad  b fic  Kad  c.per  sequam  propomonalirarem, 
quare  & cx c in  h,&  cx  b in  K.nccciTe  eft  prouenire  f g.quem  dudum  produxerat  d in  e.  Si  igitur 
nullus  alius  ab  his  numerat  fg.ipfcent  per  dnfinirioncm  numerus  perfeclus.  Qjiod  aurem  nul- 
lus alius  cum  numerer,  pater.  Si  enim  hoc  potfibileeft,  fit  p qui  numeret  eum  fecundum  q,  crirfp 
per  jj  fepnmi,  ut  e numerer  alterum  eorum,  ponaturque  quod  numeret  p.  Et  quia  perfc~ 
eundam  partem  20  fepiimi,eftqad  d ficut  c ad  p,fcquirurutqnumeretd,quarecumaquife« 
quitur  unitatem  fit  primus(eft enim  binanus;eritqper  i)  huius, aut aautb  aure,  quicunqueau- 
rem  horum  fuerit.enr  p.aut  1, aut  k,  auth.fi  enim  q fuerit  a.conftat  quod  p erit  I, quod  fi  fuerit  b, 
p erit  K,fi  autem  c,p  quoque  erit  h:non  eft  igitur  p diucr  fus  ab  illis  ut  fuerat  pofitum, relinquitur 
ergo  quod  f g fir  numerus  perferus,  quod  erat  demon  lirandum. 

E uclil  n Z amb.  T beor  em  3 6.  P ropoftio  3 6 . 

Si  ab  unitate  quotcuncp  numeri  continue  expoliti  fuerint  in  duplici 
proportione,  quoad  totus  compotitus  primus  fuerit,  & totus  in  ulti- 
mum multiplicatus  aliquem  fecerit. qui  gignitur.perfctfius  erit. 

THEON  ex  Z-imi.  Ab  unitate  ftquidem  exponantur  quoeunq;  numeri  continui  duplici  propor 
tione,  quo* i totui  eompofitus  primus  jh  *,A,y,A,  cr  toti  equus  cjlo  >,  cr  > ipfum  A multiplicius,  ipfun 
effiant,*.  Dico  quod!*  perfidus eft.  Quot  enim funs  multitudine ipft*,f,> ,A,totidem  ab . iccipuntur 
in  duplici  proportione,boe  eS  t,  i,»,"-  Ex  equili  igitur  (per  i , fepttmt)eft  ficut  *ad  A,fte  eft -ad  m. 
igitur  qui  ex  ',A,ei  eS  equus  qui  ex*,-,  eS  j qui  ex  >/ ,ipfe/ *.  Igitur  qui  ex  *^*,ipfif*  eft  equilis.  Igi 
tur  * ipfum  « multipUcinsftpfum  efficit  t*:  igitur * ipfum  t*  meti- 
tur per  en  que  in  * funt  i mutes.  E /i  lutem  binarius  *, duplus  ago 
eft/*  ipftut  h.  Sunt  lutem  C7  u,\t,*,continue  duplices  tduiuiccm, 
igitur  yV.NSiV.  cotinuifunt  proportiomles  in  duplici  propor 
tlone.Aufir.uur  iami  fecundo  •*,&  ultimo  f*,ipp  > primo  equi- 
lis  utrrq;  ipforum  * e cr  ft:  igitur(pa  preeedemem)fmu  fecundi 
numeri  exceffus  id  primu , fic  ultimi  excrjfucid  amnes  feipfum  pre 
cedentes, eji igitur ficut * *id •,fic cjt/* ad tpfos *•,», Ateji * 

« ipft  1 equus,  cr  f *:igitur  ipfts «,  eft  equus.  Eft  lutem  t?! 

fipfl  ■ equilis,  ut  1 ipfts  */,>,A,<y  unititi. Totus  igitur  f*  equus  tjl  ’ 
triplis  y 'pfts *,A,y,A,cy  unititi, crjub ec.ru dmenfio  , 

nem  Cliu.  Dico  quii  ipfum,'*  nullus  ilms  mnttur.preteripfot  *,  unit. « t f A \ 3 t M [ 


unitate.  Si  enim  poftibile  metiatur  ipfum}*  ipfe 
CT ' nudi  tpforu  */,',A,i,‘,*,s,-,efto  idrm.  cr  quoties  > ipfum}*  metit 

ipfum  * multiplicis  ipfum  fecit!  *.  Sed  et  > ipfum  A multiplicis,ipfum  effecit  f *:  eft  igitur  (p  ,9  feptimi) 
ficut  -ad  >,lic*id  AtmeifSm  igitur(pa  9 feptimi  )fieut  > id  *Jic  .idA.Et  quoniim  ib  unitae  continue 
proportiomles  funt  ipli  *,  (,  >,  A,  qui  ucro  poft  unititi * primus  eft, igitur  A nullus  ihus  numaus  metitur 


, primi  lutem  c 

mi  nero  metuatur  emde  r itioni  bibentes  equihta  (per  11  feptimi)  inletcdens  antecedenti,  crfequent 
fequrntem.  Eftq-  ftcut<id*Jic*idA:  equi  igitur  > ipfum  e metitur,  cr*  ipfum  A.  Sed  A nullus  altus  me- 
titurpreter  *,l,>,igitur  * uni  ipforuns  */,r,eft  idem  Sit*  ipft  f idem.CT  quot  funt  ipftr.y,’,  multitudi 
ne.toti  le  aff umentur  tb  ipfo -tpfaOU  s:fmt  aut  ipft . ipfts  A,y,A,in  eidi rattoe.ex  equili  ergo  p 

is, eft  ficut  udAjici  ed  n -.igitur  qui  cx  ft,a  qui  rxA,i,eft  equilis.  Sed  qui  ex  A, 1, ei  qui  ex  * -,eft  equi 
hs,<yqii  ex  * ‘.igitur  ei  qui  ex  * * eft  equilis.  Eft  igitur  ficut  * idtfic  uid‘,efiq;  * ipft  1 'idrm,  cr  Mgi 
tur  ipft  I eft  idem,  quod  e t impofiibile.  N im  • nulli  expofttoru  fupponitur  idem . igitur  ipfum  l*  aliquis 
numeras  non  metitur  preter  *,(•,*,  A,\0,h,\,-,crumtitem,<y  oftenfumefl  quodf*  ipfts  *,A,y,A,-,r,*, 
a*> s cr  unititi  eft  iquilis:  perfidus  autem  numerut  tft  (pa  diffinitionem)  qutfuts  partibus  eft  equilis, 
perfidus  igitur  eft  f*i  quod  oflendae  oportuit. 
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EVCUDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVH  ELE- 

mentorum > Liber  decimus. 

ZxCmpsno.  Diffinitiones. 

V anritatcs  quibus  fuerit  una  quantitas  com. 
munis  eas  numerans,  dicetur  comunicantes. 
2 Quibus  ueronon  fuerit  una  comunis  qua 
titas  eas  numerans,  dicentur  incomenfurabi- 
les.  j Lineae  in  potentia  communicantes  di- 
cuntur.quaru  fuperficics  quadratas  una  com 
munis  fuperfides  numerat.  4 Linexincom 
menfurabiles  in  potentia  dicuntur,  quaru  fu. 
perficies  quadratas  non  numerat  una  cornu, 
nis  fuperfides. Qua:  cumitalint.manifeftum  eftquia  omni  lineae  pofi. 
tac,  multae  aliae  fun  t incommenfurabiles,  quaedam  in  longitudine  tan- 
tum,quxdam  in  longitudine  & potentia.  5 Omnis  autem  linea  cum 
quaratiodnamurpoiita,  uocetur rationalis.  6 LincarcpcicSmunican 
tes,dicunturrationalcs.  7 Eidem  autem  incomunicantcs,  dicuntur 
irrationales  (iue  furdae.  8 Omnis  uero  quadrata  fuperfides,dc  qua  per 
hypothefin  ratiodnamur.dicitur  rationalis.  9 Superficies  uero  ei  com 
municantcs.dicuntur  rationales.  10  Eidem  autem  incommcnfurabi- 
les  fuperficics.dicuntur  irrationales,  fiucfurdtc.  u Latera  uero  qug  in 
illasquadrataspolTunr.dieuntur  irrationalia. 

Eitclid.  ex  Zimi.  Diffinitiones. 

Ommenfurabiles  magnitudines  dicuntur,  quas  eadem 
menfura  dimetietur.  2 Incommenfurabiles  autem,  quae 
fub  nullius  communis  menfura:  dimen  fionem  cadunt, 
j Red*  lineae  potentia  comcnfurabiles  funt,  quando 
, qua:  ab  iplis  quadrata,  eadem  arca  dimeutur.  4 Incommenfurabiles 
aut,  quando  nulla  area  comunis  menfura  eflc  poteft  coru  qua:  ex  ipfis 
funt  quadratoru.  His  expolitis  indicatur.quod  propoli  ta  reda  linea, 
hoc  effit  qua  & cubitales,  8£palmi,&digitales,acpedales  fumuntur 
menfurp,  ipli  funt  reda:  lineae  multitudine  infinita:  commcnfurabiles 
&incomenfurabi!es.  5 ComenfurabiIcsquide,autpotcriatantum, 
aut  potentia  & longitudinelimul. Incommenfurabiles  uero,aut  longi 
tudine  tantum,aut longitudine 8( potentia limul.  6 Vocaturigimr 
ipfa  quidem  propolita  reda  linea,rationalis.  7 Etquachuiccommcn 
furabiles  liuel5gitudine  & potentia,(iuepotentia  tantum,  rationales. 

8 Qug  auteincdmcnfurabilcs  pcrutrunque.hoccft  longitudine  & 
potentia, irrationales  appellantur.  9 Etquodquidem  a propolitare. 
dalinea quadratu, rationale.  10  Etquxhuiccommenfurabilia.irra. 
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tionatia.  ti  Et  quae  huic  incommenfurabilia,irrationaIiadicuntur. 

u Etipforum(fi  quadrata  fuerint)  Iatera,fin  au  tc  alia  quppiam  re<fti- 
tinea,  ipfa  potentes  acqualiaqt  ipfis  quadrata  defcribcntes,  irrationale* 
uoccntur. 

tudii.exCump.  Tropc/itie  i. 

I duabus  quantitatibus  inaequalibus  propoli tis  maius  di- 
midio a maiori  detrahatur,  iteq?  de  reliquo  maius  dimidio 
dcmatur,dcinceps  quocp  eodem  modo,ncceflecft  ut  tande 
minore  politarum,  minor  quantitas  relinquatur. 

C A u r » n V 5.  Sint  dux  quanrirarcs  inxqualcs  a &' bc.bc  maior:  dico  quod  toties  poteft 
maius  dimidio  detrahi  ab  ipfa  b t.ucl  cius  reliduo.quod  nccclTc  em  reliqui  quanti- 
tatem  minorem  cfl*c  a.  Multiplicetur  enim  a toties  quoufque  excedat  b c,  fitqjcius 
mulnplex  d ef  maius  b c.Derrahatur  itaque  ab  ipfa  bc  maius  dimidio,quod  fit  b,d.  e 
ItemrpexrelTduoquodeft  g c,  maius  dimidio  quod  fit  gh,  hoc  quoque  toties  fiat,  * 
quoulque  b c diuifa  iit  m tor  partes, quoties  a continetur  inde  f.Duo  tunc  quod  ul 
limum  reOduum  ut  cft  hic  a c.eft  minus  a.  Multiplicetur  nanque  h c quones  cft  mul 
tiplicataa  in  d c f.firq;  eius  multiplex  K l m.  Quia  igitur  unaquxq?  quantitatum  K, 

I.m.cft  (qualis  h c.fequi  tur  ut  & K fu  minor  b g,fed  et 1 minor  g h.at  quia  m cft  (qua 
hs  hc,erit  per  conceptionem  kl  m minor  bc,  quare  minor  det  Cum  Iit  ergo  d ef 
ad  2 ftcur  kl  m n ad  h c.futy  d c f maior  k l m, fequitur  per  14  quinti,  quod  a lit  ma- 
ioi  h e, quod  cft  propofitum.Idcmcp  fequitur, fi  a maiori  dimidium  dematur, itemtp 
de  reliquo  dimidiii,  fiatlp  tories  quoukp  maior  diuidarur  in  tot  partes  quoties  con- 
tinetur minorin  quolibet  ruomultiplicemaiorcpontaruquantulibet  excedente. 

Campani  additio.  Attendere  aurem  oportet,  quod  huic  propolinom  unietur 
decima  quinta  terti)  contradicere,  proponens  angulum  contingcnhx  minorem  fore  quolibet  an 
gulo  a duabus  lineis  retflis  con  tento.  Pofi  10  enim  angulo  quolibet  reflilinco, fi  aCrfpib  maius  di- 
midio dematur, itemqj  derefiduo  maius  dimidio.necefte  uidetur hoc  toties  poiTe  heri, quoulque 
angulus  rc&lincus, minor  angulo  contingentia:  relinquatur,  cuius  oppofiru  iy  terti)  lyllogifar, 
Sedhi  non  funtuniuoce  anguli,  non  enim  eiufdem  funt  generis  fimplicirer  curuum  & rei  tum. 
At  uero  nec  angulum  conngenrix  toties  contingit  fumi,  ut  quatencunque  rc&ilincum  excedar, 
quod  nccelfanumeft(ut  ex  prxhabita  demonftranoncparcOad  hoc  urconfequens  ex  anreceden 
tc  lequarur.  Planum  ergo  cft  etiam  quemlibet  angulum  re&ilincum, infinitis  angulis  connngcn 
narefle  maiorem. 

E uclid.  ex  Z mb.  Theorema  «.  P ropofitio  t. 

Duabus  magnitudinibus  inaequalibus  cxpofitis,fi  a maiore  aufera* 
tur  maius  quam  dimidium, &eius  quod  rclidum  cft  maius 
quam  dimidium.idcp  femper  fiet.rclinqucturquxdamagnitu 
do  minor  minore  magnitudine  expolita. 

, 

T H E O N ex  Z mb.  Sint  bina  magnitudines  inaquales  *,  A,  quarum  maior  fit  * jl.  4 

X>ieo  quod  fi  ab  ipfa  ■*  f auferatur  m nui  quam  dimidium, cr  reliqui  maiui  quam  dimidium 
C rhoc  femper  fiat  .relinquetur  quadam  magnitudo  minor  minore  magnitudine  ex  po  fit  a r. 

Ef  quoniam  minor  efl  y, igitur  > multiplicata,maior  tandem  erit  quam  a ('.multiplicetur, cr 
tfto  » tpfiui  quidem  > multiplex,maior  autem  quam  * A.  Diuidaturq;S>irt  aquales  ipfi y 
hoc  efl  J{,  / v t.  Auferaturq-  ab  ipfa  * ( maiui  quam  dimidium  A \ C7*  ab  ipfa  * * maius 
quam  dimidium , hocefl  * *:<y  hoc  fiat  femper, quoad  qua  in  * funt  diuifiones  aquales 
jint  m.dtitu  dine  eis  qua  in  ipfo  •*  'funt  diuifionibui,(intq ; igitur  « *,*  *,c r 9 t.diuifiones 
aquales  exiflentei  multitudine  ipfi*  A • ».  Ef  quoniam  maior  efd  ^quam  ex  * 
ublatumqj  efl  ab  ipfa  t » minui  quam  dimidium, hoc  efl  • »:ab  ipfa  autem  * ( maius  quam  di  A > * 
tnidium  A *: reliquum  igitur  > * reliquo  / * maiui  efl.  Ef  quoniam  maiui  efl  * J quam  * *,  ablatumq ; ab 
ipfa  • * iimutimjboc  efl « *iex  ipfa  autem  * * maw  dimidio, hoc  ejl  « *:rcliquum  igitur  */  reliquo  * * 
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aum  efl  ktquule uutem  efl A/ipfi >,<y igitur ipfo  ««  nuitis e/!: minat igitur efl  en  ipfo  >. Relinquitur 
ipmr  ex  eA,mugnitudine  i ipfi  m « nugaitudo.mnor  exiflens  minore  cxpojitu  mugnitudme  yqitod  opor 
tuit  dcmonflruje. Similiter  quoqueoflendetur  fl  dimidiu  fublutufuertnt. 

ALITER  idem  oflendere.  Conflent  bine  mignitudines  inequtles  *,  /t,  j..  Sit  Miti  * 
y minor.  Et  quoniu  minor  efl  >,  igitur  u multiplicitu,muior  i rit  tunde  quim  •*  {, multiplice 
tur  arefio /u ipfius  > multiplex.  Diuiduturq.  /e, in  ipfi  > equuliu,boc  efl * V *,* /,cr ub 
ipft  m f.  uufirutur  nuitis  qu  im  dimidium  ( \yexipfu  t * ttuirn  qui  m dimidiu,  hoe  ejl  < i,  , 

crhoefiutquoudque  in  ipft/ 'u  dtuifionei  requies  fiunt  ipfis  que  funt  in  - ( dimfionibus,  ,. 
jiunt  iit  ficut ' s*  A,ry  A ■*.  Et  ipft A * umquep-  i p furi  « V ',CT  > lejlo  equulis, a hoc  • 
fiit q tot ddiuifiones  que  funtin -ifiit  rquulesas  que  funt  in  e /.Etquonii  A ■, muior  c& 
quim  dimidiu  iplh » » Aflpfi  f- ' I»  nor  efl  quum  • *,mul;o  mtior  igitur  eflAiquimAe.Scd  ' 

ipfiAjtequ  ilii  ejl  4 unguar  A t muior  ejl  quum 'I.  Rurfus  quonium  A i muior  efl  quin  di-  * 

midium  ipfius  * «,  ipfiigitur  A • muior  e,  I quim  i -Jed  ipft  A * equulis  efl  ipft  u > igitur , 4 

ipft  A • mtior  efl  quum' r.  Tot  j igitur  A > muior  efl  quim  / ».  Sed  ipft  A M equulis  efl  , 

ipfir{.Totiigitur-Amr.OTeflquimxf.Sedipftu/miioreflqum>e,muliomuiorigi  11  ■ 
tur  efl -/quim  4 /.Et  quonium  t ',ty  u * fibi  inuicem  funt  equules,  cru  Dfl  >,ry  t *,  f > u j 

fibi  inuicem  funt  equulcs.crrt.f.cr’ /fibi inuicem  fuit  equies, <y  equulis  efl  multitudo  ipftrS que 
in  Mflmultitu  Imi  ipfurum  que  in  */:  efl  igitur  ficut  i 1 te  f-,fic » » nd  • •>,  cr  r fud  •>  fligitur  (per  t» 
quiiiti)ficutlued/r,lie/u  ud  *.  sutor  uutcflf*  quim 1 r, muior, igitur  efl  c rf-quium.  At/ -equulis 
rs?  ipfi  i*  ' ipfi  * * Iflur  V muiorcfl  quum  - Aiquodoportuit  drmoejtrure.  Furi,  ex  Cump.  Prop.i. 

1 fuerint  dux  quantitates  inxqualcs,  detrahatur^  a maio- 
ri xquale minori  donccminus  eo  fuperfit,  ac  demdei  mi- 
nori ipfius  reliqui  xquale  dcmatur,donec  minus co  relin- 
quatur: denuo  quoqj  reliquo  primo  xquale  reliqui  fecundi 
donec  minus  eo  luperfit.auferatur  et  in  huiufmodi  cotinua  detractione 
nullu  reliquum  quodanterelitffum  numcrctjinucniaturtcasduasquan 
titates  incommcnfurabtlcsclic,  lccefiecff. 

Ci«r*»v!.  Simile  huic  ^ropofuii prima  fcptjmi in  tl  umeris. Sint  du£ quantitates injqiAi 
Io  a St  b maior  a, quibus  (fi  fiat  retiproca  quoad  poteft  den  a Aio)  no  4 j 

occurrat  (eriatn  fi  infinitio  fiat) aliqua  quanriras  drtr.iAionci  rnpc- ' ' — ■< 

diens.fiue  antcrebAum  numerant,  dkoeasinrommcfiitabiles  elTe.  r-l , r 

Siautcm  finrcommenrurabilo.fircomumsearum  mrnfurar.  Detra . b 
liatur  igitur  b«a  quanes  potcta.fitq)  reliduu  d.quodretiduum  detra 

liatur  ex  b quones  poteft, St  ritrcliduume.Fiatqttode-  tila  detrailio,  quauftp  cx  aiternrraduaru 
qutntaru  3 St  brcmitieat  mtnus  c.hoc  emm  ncceiTe  cft  cifc  poitibilepcr  pr*tedentc,fttip  lue  emi 
n us  c.Ciim  igitur  c men  furet  b detratli  ab  a.St  etiam  a menfurabit  per  conceprioncm.d  refiduQ: 
ideotB  ciim  menfurct  d derrafium  ab  ipfo  b,St  etiam  ipfum  b menfurabit  c rcliduii.fcd  erat  e mi- 
nus cmaior  ergo  quantitas  menfurat  minorcm.quod  cft  tmpolfibtle. 

Siduabus  magnitudinibus  inxqualibus  expofitis:fublata  femper 
minore  a maiore  reliqua  minime  metiacur  prxccdente,  incom 
menfurabiles  erunt  ipfx  magnitudines. 


THEON  exZumb.  Duubus  enim  mugnitudimbis  inequuhbusexiflctibus  * 4,>  A,CT 
exiflente  minore  ipfi  « f;fiblutu  femptr  minore  ipfi  « A,u  miiore  > Ajreliquu  ncquuquu  me 
tiitur  preeedentem.  Dico  quod  incomcnfurubilcsfint  ipfe  « £,>  «I,  mugmtudines  ■ Si  cmm 
funt  comcnfurublles  metietur  (per  1 diffinitionem  decimi)  est  uliquu  mugnitudo  metiatur  fi 
pofitbtleefl,crefloia‘x f-ipfum-t/ metlens, relinqu.it  fetpfu  minorem  ,/.  At )■ /ipfum  f'  ' 
metiens  (peri  decimi)relinquutfcipfi  minorem  a »,  cr  boc  femper  fiut,  quoudfu  mptu  juerit 
quedu  mugnitudo  que  fit  minor  quim  • fi  ut, uy  (per  precedentcflumutur  .< » minor  quum 
Quo nu  igttur'  ipfum  * A metitur,fed  ■*  A ipfitm  A /metitur.  Igitur  ■ ipfum  A/ metictur,mcti- 
tur  diter  toti  > A, igitur  cr  reliqui  > /metietur  Sede  /ipfum  > » metitur,  et  > igitur  ipfum 
i » metitur:  metitur  iute  c T toti  • \ey  reliqui  igitur  • « metietur, muior  minorem ,quod  efl 

x t imp  offibi- 
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,4<  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 

bnpofibile.  Ipfat  igitur  * A,>  A, nulla  initietur  magnitudo.  Incomenftirabiles  igitur  funt  ipfa  afyA.  Si 
bina  igitur  magnitudines  utequalcs  exponantur, auferaturq:  femper  i maiore  minor,  er  reliqua  tamen 
prece  dente  non  mertatur, tpfe  magnitudines  erunt  ineomenfurabtlesiquod  oportuit  demonfirart. 
Euelid.cxCamp.  Propofitio  j . 

SRopofitis  duabus  quantitatibus  imqualibus  communican 
Jubus,  maxima  quatitatec5muniter  eas  numerante  inuenire,  4 
q CORRELARIVM. 

■Bx  hocitaqj  manifeftu  ell,quae  duas  metitur  quatitaccs,maxi 
maquoepeomuniterabasmetiente  metiri.  ^ ■ ■ a , 

C i '■t  pa  n i . Huius  demo» ftranonc,  IT  z feptimi,  ' _ 1 ] 

nnn  ignoras, non  potes  ignorarc.Si  enim  numen  nomen  in  quantitatis  nomen  conuerras,  idem 
pror/us  hic  dC  ilicetfktes.proceirus  enim  urrobicp  idem  crir.  E uclid.ex  Zam&.ProM.i.Prop.  j* 

Duabus  magnitudinibus  commcnfurabilibusdatis.maxima carum 
communcminueniremcnfuram.  * 

THEONn  Zamb.  Sint  date  bine  magnitudines  ccmenfurabiles  * Acr  ',A,quaru  minor  fit « t, 
oportet  iam  ipfiru*fi,y  e,  maxima'  eomune  Inuenire  menfurd.  igitur  *<au  metitur  tpfam  >A,aut  non. 

Si  enim  metitur, metitur  autr  ctfeipfam, igitur  a fi,ipfaru  •*  a c>  * ‘ omunis  eji  dimcnfio.  Et  manifejium 
eji  quod  c maxima, maior  nam j ipfa  a fi  magnitudine,  tpfam  a a,  nor.  metietur.  Non  metiatur  autem  « 


fi  A 


tur.  Quoniam  igitur  a/ipfam  y < metiturjed > > ipf.m  [fi  metitur,  cr  * 1 igitur  tpfam  t 
t-  metietur.  Metitur  autem  cr  fripfam,  cr  totam  igitur  a t metietur  ipfa  • [.Sedet 
ipfam  at  % metitur,  igitur  « ! tpfam  ia  metietur, metttur  aut<m  <y  r ',ey  totam  igitur  y 
•>  mttitnr.  Igitur  a [ipfat  a fi  cr ' A metietur;  igitur  * {ipfaru  •*  <"cr  y A e omunis  e/l  dimen 
fio.  Aio  quoq;  quod  cr  maxima  fi  enim  non  erit  aliqua  magnitudo  maior  ipft  a [qua  ipfa* 
e fi,c r f * metietur Jbie  inqua  •.  Quonid  igitur  • tpfam  •<  t metitur,  fei .« /-  ipfam  • J metie 
tur.  Metitur  aut  c tota  y A,  cr  reliquam  igitur  y > metietur  ipfa  >.  Sed  X 1 ipfam  [fi  meli' 
turej’  ipfum  [fi  metietur,  metitur  alit  cr  tota  •*  f cr  reliqua  igitur  a [metietur,  maior 
jninorem.quod  eji  impofitbile.  Igitur  maior  aliqua  magnitudo  ipfa  *[,ipfas  * ficry  Ama- 
gnitud  nes  non  metietur.  Igitur  */ ipfaru  * fi  cr  A maxtma  e omunis  dimenfto  eji.  Duabus 
igitur  magnitudinibus  c omenfurabiltb  tu  datis  * ficry  Ajnaxima  c omunis  dimenfto  inuenta  e/l  *f,quoi 
feciffe  oportuit.  CORRELARIVM. 

Ex  boc  manifefiii  e fi,  quod  fi  magnitudo  binas  magnitudines  menfafiierie,  c maxima  earu  eomune 
dimenfionem  metietur.  Euelid.  ex  Camp.  Propofitio  4. 

Ropofitis  tribus  quantitatibus  comunicantibus,  maxima 
eas  communiter  numerantem  inuenire. 

Campam»».  Hxccx  tertia  feptiini,  fic  patet.ficut  pntniifia  ex  fecunda:!!. 
mul!j  correlam!  cx  hac  deducet,  ut  illic  ex  fecunda  deductum  cft. 

Euelid.  ex  Zamb.  Problema  >.  Propofitio  4. 

Tribus  magnitudinibus  comenfurabilibusdatis.maximam  earum 
communem  menfuram  inuenire. 

THEON  exZamb.  Sint  date  tres  magnitudines  comefurabiltS‘,fi,y,oportet  iam 
ipfaru  a,fi,}, maxtma  1 omunem  menfurd  inuenire.  Sumatur  emmlper  j decimi)ipfaril  dua 
rum  *,i,  maxima  eomunis  men  fura,  fit  j.  illa  A. Igitur  A ipfam  y aut  metitur,  aut  non  meti- 
tur,metiatur  primum.  Quo nid  igitur  A ipfam metitur, metitur  aute  cr  ipfat  « fi, igitur  A 
ipfae“,fi,y,  metitur.  Igitur  A ipfaru  a,fi,y, eomunis  dimenfto  efl.  E fi  mantfi/iu  quod  maxi- 
ma,maior  nanq;  qua  a magnitudo.ipfas  0 metietur.  Si  enim  pefitbile,meitatur  ipfas 

magnitudine  A maior  ipfa  1.  Et  quonia 'lpfa<a/,y, metitur,  metuura  ipfaa  a,, c 
ipfalie  luitur  •»  (maxima  eomune  menfurd  metietur,  hoc  efl  ipfam  A,  maior  u-deltcetmino- 
rem,quodellimpofiibile.tionmctiaturiamAipfamy,dicoqu6deomenfurabilesfimtipfa  a fi  y A 
y A,  Quoniam  enim  eommenfurabiles  fimtipfe  «/ y,metitetur  eas  aliqua  magnitudo.que  uidelicet  etip 
fas  *,  fi, metietur,  quare  c tpfarum  «,  A , maximam  communem  menfuram  A stelletur  ( per  correlanS 

prece» 
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preeeientis  )metitwr  autem  cr  y, quare  Jtfla  aliqui  magnitudo  metietur  ipfas  y,A.CommenfuraHtes  igi- 
tur funt  ipfe  >,*.  Sumitur(pcr  j Accimi)earum  communis  minimi  iimcnfiojitsp  •.  Quoniam  igitur : ip 
fim  A .metitur, fti  A ipfas t.jnrtitur.cr  > igitur  *,,e,t nctitur, metitur  autem  cr  > . Igitur  >,ipfarum 
r, communis  eft  men furi.  Dico  quod  cr  maximi.  Si  enim  pofiibitc,  fit  magnitudo  (,  mi- 
tior quam  i.metialurifi  / ipf  i Et  quoniam  ! ipfai  ■>,  f,  y,  metitur, metitur  cr  ipfas 
“,‘:ct  ipfarii  igitur  .<  f-(per  preeedens  correlariu)maxima  comunc  menfuri  metietur . 

At  ipfarii  *,r, maximi  comunis  meiifura  eft  A.  Igitur  (ipfum  A metitur, metitur  aut  cr 
>, igitur  itpf.it  y A metitur,  cr  ipfarii  ago  y,  A,  maximam  communem  meti  furam  (per 
preeedens  correlarium)metietur  (.maxima  uero  communis  menfuri  ipfirum  y A, ejl 
igituriipfim  • metitur  maior  minerem,  quod  e/l  impofUhile.  Ipja  igitur  magnitudine  > 
maior  aliqua  magnitudo  ftpf as  ->/,y,nS  metitur.  Igitur  -, ipfarii  , maxima  comunis 

cjl  dimcfio,fi  no  metiatur  A ipfam '.  Si  aut  metiatur  ipfa  ejl  A.  Trib. igitur  magnitudinib. 
somenlurabihb.  dans.maxitnacomunis  earudimcfioinuetaeil, quod  facere  oportebat.  " 1 y A « [ 
CORRELARIVM-Ex  hoc  proinde  mani feftucft.quod  fi  magnitudo  tres  magnitudines  tr, cft 
fuait.a- maximam  quoq;earucomuncm  dimenfionem  metietur.  Smiltterq-  er  in  plunbut  cr  comma» 
nis  maxima  mcfura,ey[ubindecoaelariu,inuenieticr.  Eucl.  ex  Camp.  Vropofitiof. 

i Mniutn  duarum  quatitatum  communicandum  cft  propor. 
I tio.tanquam  numeri  ad  numerum. 

I Campanvs.  Sint  dur  quan  rirares  a&  b.communicanres.Dico  quod  carum 
| proportio  cft  licur  alicuius  numeri  ad  alium  numerum.  Sit  enim  c maxima  quan' 
ritas  communiter  menfurans  a & b reperta, ut 
docet  fecunda  huius, quz  menfuret  a fecundum  numerum  * . »■  — *—h  i • • • 

d,&  b fecundum  n umerum  c,eritqt  a ad  c ut  d ad  unirarem,  c m 

eo  quod  ficut  a cft  multiplex  c,irad  eft  multiplex  unitatis  ac 
c ad  b, ut  unitas  ad  e:  quoniam  ficutceftfubmulriplcxb,  ira  • — 

unitas  eft  fubmultiplex  e, igitur  per  aequa  proportionali tate  a ad  b,  ut  d ad  e.quod  eft  propofitu» 
Eudi J.  ex  Zmb.  Tbeorenu  j.  Vropofitio  $ . 

Commcnfurabilcs  magnitudines, adinuicc  rationem  habcntquatn 
nnmerusad  numerum. 

THEON»  Z amb.  Sint  comncnfurabHes  mlgnitudinel « f.  Dico  quod*  ai  b rationem  habet, qui 
numerus  ad  numeri,  Qjqmia  enim  commcr.furabiles  funt  a i^nctietur  eas  aliqua  ma- 
gnitudo, metiatur, <y  ejto  y.  Et  quoties  y ipfam  *, metitur, tot pnt  unitates  in  A, quoties 
tilt  y ipfum  S' metitur,  tot  unitates  /infui».  Quoniam  igitur  y ipfum  • metitur  per  eas 
que  in  A funt  unitates, et  unitas  metitur  ipfum  A per  eae  que  in  ipfofunt  unitates  ,equc 
igitur  unitas  ipfum  A metitur  numerum,  cr  y magnitudo  ipfum  *,eft  igitur  ficut  ya- 
• ,fic efi  unitas ad  A, contra  igitur(pcr  corr clarium  4 quintiffic ut  • ad  >,fic  Aedud 
nitatem.  Rurfiis  quoniam  > ipfum  ,t  metitur  per  eas  que  in ' funt  unitates,  metitur 
tutem  cr  unitae  ipfum  < per  eoa  que  in  eo  funt  unitates, eque  igitur  unitas  ipfum  • me 
titur.cr  y ipfum  A.Eil  igitur  (per  idem)  ficut  y ad  f,fic  ejl  unitae  ai  ’ . Valuit  autem 
qtiod  cr  ficut  - ai  y,fic  A ad  unitatcm.ex  equili  igitur  (perii  quinti)  eft:  ficut  ■'  ai  b, 
jic  ejl  A numerus  ai  • numerum.  Commenfurabiles  igitur  magnitudines  a f.adinuicem 
rationem  habent, quam  numerus  A ad  numerum  'iquod  oportebat  demonftrare. 

Eucltd.  ex  Camp.  Vropofitio  6.  * fiy  a \; 

j Ifuerintdugquiititatcs  quaru  fit  pportio  unius  ad  alterutacj 
numeri  adnumerum,  eas  duas  comuniducs  cfie  ncccflc  eft. 

Campa  Nvs.Hfceftcouerfa  prioris, ut  fita  adb  r 

ficut  numerus  ad  numerfid,erfirdupquatitates  a et  , . i . — —— < 

bcommumcStcs. Sit  enim  c toties  menfuras  b,  quoties  eft  unitasin  ( « f 

d,&  toties  menfurans  f,quorics  unitas  in  c.Cii  Iit  igitur  f ad  e utc  e £ , . . 

ad  unitate,  ac  c ad  b ut  unitas  ad  d.critpcrxquam  proporriona'  « • 

liratem  f adb  ut  c ad  d,  quare  etiam  ut  a ad  b.  Igitur  per  primam  r - - •• 

partem  $>quinri,f eftxquaiisa. Cdmiraq?  c menfuret  f.percom- 

ccptioncmctilurabit a iqmir  a&b  c 3 munitantes,  mclurabitenim & bcquod  eft  propofirum. 

Euclid.  cx  Z mb.  Tbecrcuu  4.  Vropofitio  6. 

Si  binx  magnitudines  adinuiccm  ratione  habuerint  quam  nume- 

* 4 
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rus  aJ  numerum,  commcnfurabiles  erunt  ipfjr  magnitudines. 

THEON»  Y.amb.  B ina  enim  magnitu  Ima  ,,P,  adinuice  rationem  habeant,  quam  numerm  «* 
»d  numeri'-  Duo  quod  comcnfurabtles  funt  ipfa  a,A,magnitudinet.  Quot  enim  /ini  in  i pfo  f unitates, 
in  1«  aquales  dtuidaturiper  9 fextl)ipfa  .<  cr  uni  earum  aqualis  ejlo  >.  Qnol  aute  umtatet  funt  in ex 
totidem  magnitudinibus  Ip fi  > aqualibus  eoponatur/.  Qnumi  igitur  quot  funt  unitates  in  ipfa  djcot  ma- 
gnitudines funt  CT  in  ipfa  ■>  aquales  ipft  y qualis  igitur  pari  eji  'jinitM  ipfm  *,tah<  . 
pars  efi  tysipfius  a-.cfi  igitur  ficut  > ad  *,jic  • umt « a d ipfum  *.  Metitur  aute  • uni 
tat  ipfum  anu  nerum, metitur  igitur  er  > ipfum  *.  Et  quonid  efl  ficut  «■  ad  a, fic  efi  ■ 
unitae  ad  numerum  ':ej  connra(percorreUriu  4 quinti) ficut  eji  • ad >,  fic  eji  a nu 
tuerus  ad » urnalem.  Kurfus  quonid  quot  unitatis  funt  in «,  tot  funt  tyui  Ipfa/ equa 
les  magnitudines  ipfi  >:ejl  igitur  ficut  f ad/, fic  • unitas  ad /numerum-  Fatuitaute  c r 
ficut  U ad  >Jic  efi  * ad  unitate  ■.  E xequah  igitur  (per  11  qumti)efi  ficut  » ad /fic  efi 
I*  ad  <.Sed  ficut ad  ‘Jic  efi  a ad  f-  Igitur  (per  1 1 quinti)&  ficut » ad  (fic  efi  er  -•  ad 
} .Izitur  • ad  utranq-,  ipfjr  it  (,/,eandc  habetratione,aqualis(per  9 quintifigitur  efl 
ipfi /metitur  aute  > ipfm /metitur  igitur  cr  .*  fed  c r ipft»  a.  I gitur  > ipfa  1 

«tur.  Comenfurabilis  igitur  efi  a ipfi  f.  Si  bine  igitur  magmtu  lines  adinuicem  ratio- 
non  habuennl,quam  numerus  ad  numerum,  commenfurabilcs  funt  ipfe  magnitudl-  • A > ! d a • 
nesiquod  erat  ofiendendum. 

CORREI  A R 1 V M . Exfcoc  proinde  manififiu  efi, fi  fuerint  bini  numerid,',tr 
r e/ia  tinea  ficut  a,  quod  datur  et  factu  efi  pofiibile  ficut  numerus  ad  numerii  fic  refla  linea 
ad  refla  linea-  Siaurc  utipfaru  ‘,/,medta  proportionalis  fumpta  fiierit, ficut  ferit  ficut  a 
ad /fic  quod  ex  ipfa  a a ili  quod  ex  ipfa  i ,boc  efi  ficut  prima  « ad  tertia  /fic  quod  a pri- 
ma ad  i d quod  ex  fecunda  fimile  fimilitrrq;  d-fcripum  (per  correlariu  1 9 fexti)  Sed  fic  ut 
• ad /Jic  cJtMium  rus  ad  • numerumefit  gitur  ficut  d numerus  ad ' numerum  Jic  quod  ex 
» refla  linea  ad  id  qtodexA  refla  linea. 

ALITER  idem  oftendere.  Bina  enim  magnitudines  */,  adinuice  ra 
tionem  habeant, quam  numerus  > ad  numerum  a.dico  quid  ipfe  magnitudi- 
nes funt  comenfurabiles.  Qgot  enim  funt  tn  ipfo  > unitates, in  tot  aqualia  di  , 


«/»>/• 


uidatur  cr  uni  caru  aqualis  e fio  >.  E fi  igitur  ficut  unitas  ad  c numerum, 
fic  efi ad  «:  ri?  aut  cr  ficut  > ad  /fic  * ad  fex  aquali  ig  ‘tur  (per  1 1 quinti  )e/l  fit  ut  unitu 
I ad  ipfum  * numerum,  fic  efi  ad  fimeluur  aute  unitas  ipfum  dimetitur  ‘gitur  ■ ipfum  A,  me 
J m titior  aut  cr*,quoma  unitas  ipfum lgitur‘urranq;tpfuru*,f,mctitur.  Ipfe  igitur  *,fi,co 
| I * menfurabiles /Imf.cr' ipfarucomums efi dmenfio.  Euchd. ex Camp.  Propofit.i. 

" j ' Mniuduaru  fuperiicicru  quadratarii  quaru  latera  in  longitu 
dinc  comunicat,  efl  proportio  unius  ad  altera, tanqua  numc 

ri  quadratiad  numerum  quadratu.  Si  ucrofucrit  proporuo 
iupcrficieiquadrarcad  fupei  ficic  quadra (5, (<iqua proportio 

™numcri  quadrati  ad  numeru  quadra  «, 

tum.erut  latera  caru  in  logitudine  comunicatia. 

Quod  (1  fuerit  proportio  fuperficiei  quadrata: 
ad  lupcrficie  quadrata,  non  uelut  numeriqua 
drati  ad  numeru  quadratum,  latera  carum  crut 
in  longitudine  incommcnfurabilia. 

CnMPANvf.  Sinra&bduarlinexquadranr.quaruquadrara  g b..,. 

finit  Xd.Duoquod  fi  a & b comunicanttn  logitudine, cnr  pro-  r..,.  f. 

portiocadd  ficurnumeri  quadrati  ad  numeru  quadratu,»  econucTfo.siaurpropottiocad  noti 
fir  ficut  numeri  quadrari  ad  numeru  quadratu,a  X b erur  incomelurabiles  in  locitudine.X eton 
uerio.  Veruntamc  tftudargumentu  quartum  non  propontt.Piimum  parer  fic  Si  a X b comuni- 
tant  tn  longitudine, tpHr  per  ; erur  m propolirione  duorii  n umeroru  qui  fini  e X f quoru  quadra 
" 7!  8 * hQl“a«rgo  ei»  c ad  d ficut  a ad  b proportio  duplicat,  p,r  ,9  fewi.reqiriiur  ut  fit  eoam 
c adde,  ficui  d ena  adi  duplicata,  fed  cnam,  per  11  oftaui,  g ad  h,  m e ad  f duplica;*  ergo  c ad  d. 

ficut 
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flcutgadh, quod  eft  primum. Secundum (Tc.Sir  e add  ficur g nummi 5 quadratus ad  h numeri} 
quadrarum,dicoqudda&  b erunt  in  longitudine  communicantes.  Cumemm  iircadd  utaad 
b.duplicara  per  iS  lexri,&  g ad  Ii  peruodiaui  ut  ead  f ad  gduplicata, quaie  & f.mpla  a ad  b ficui 
fimpla  e ad  f,  per  6 igitur  (unt  a & b communicanrcs.quod  eft  fecundum.  Tertium  uero  pate»  e* 
pnmoadeltru^ioneconfequcris.Similiterquartu  paret  ex  fecundo, a dcftryftioneconiequctis. 

Campami  additio.  Ex  rerria  parte  huius,  noradiamerrum  efTeincommenfurabtlem  coftx. 
Cum  enim  fit  quadrarum  diametri  duplum  quadraro  coftx,  dupla  uero  proporno  non  firficut 
numerorum  quadratorum,  fcquirur  diametrum  efTeincommenfura- 
bilcm  coftx  in  longirudine.  Alioqui  ciim  quaternarius  fit  numerus  qua 
drarus,  efienr  omnes  panrcr  pares,  quadran,  etiam  alq  infiniti  qui  non 
funt  quadrari.  Duciraurem  Ariftoreles  ad  ifiu4 inconuemcns.fi  diame- 
ter ponarur  commenfurabilis  coftx,  quod  impar  numerus  crirxqualis 
pari, quod  fic  paret. Sit  enim  diameter  a b comen  furabilis  laren  a c.eritcp 
per  j a b ad  a c.iicut  aliquis  numerus  ad  alium.  Sint  ergo  hi  numeri  e SC 
f,  qui  fint  minimi  in  fua  proportione,  crircp  ob  hoc  alter  eorum  impar. 

enim  uterque  par.non  erunt  minimi,  quadrati  quoque  eorum  lint  g & h,  fi  ergo  e eft  impar, 
crir  quoque  ex  jo  noni  g impar,  fir  ira- 

e... 
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que  k duplus  ad  h . critcp  k cxdirfinitio 
ne  par.  Qjiia  igitur  abadacurcad  ferit 
perSfexn.fiC  n ochui  quadratum  ab  ad 
quadratu  ac  ut  u ad  li:efi  itaque gduplus 
ad  h:fic  entm  eft  quadi  aru  a b ad  quadra- 
tum a c.perjscn  ultimam  primi.  Et  quia 
etiam  k eft  duplus  ad  h.fequitur  per  nonS 
quinti,  utputa 'g  numerus  impar  Iit  xqualis  k,  numero  pari.  Quod  fi  c xqualis,  & f im- 
par erit  proportio  f ad  dimidium  e quod  ht  l.ficut  a c ad  dimidi  ii  a b.quod  fit  a d:&  ideo  erit  pro- 
portio quadrari  a c ad  quadrarum  a d.licut  proporno  numeri  h qui  eft  impar, per  jo  noni, ad  qua 
drarum  numen  fqui  fit  m.cui  K ponarur  elfc  duplus, erirty  k per  diffinitionem  par  .At  quia  qua- 
drarum ac  eft  duplum  ad  quadrarum  ad  per  pen  ultimam  primi,  enrh  duplus  ad  m,cumtpk  fit 
eri  J duplus  ad  m,crir  per  9 quin  ti  numerus  impar  b xqualis  k numero  paruquod  eft  propoli  tum. 

Sequentia  duo  ex  Zamberro  Theoremata,  in  Campano  nihil  icfpondcns  habent. 

Eucltd.ex  Zamb.  Theorema  5.  Propofitio  7.  Ccnuerfa  quintt. 

Incommcnfurabiles  magnitudines  adinuicem  rationi;  non  habent, 
quam  numerusad  numerum. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  incommcnfurabiles  magnitudines  */.  Dico  quod  « ad  t ratione  non 

habet  quam  numerus  ad  numerum.  Si  enim  habet * ad  f ea  rationem 
quam  numerus  ad  numeru,  comcn fur  abiln  er  it  *ipfi  fi  (jperfextam  Re  \6  * 

decimi ) N on  eft  autem: igitur  *adfi  ratione  non  habet,quam  mime-  Re.  3 x fi  ~ 

rui  ad  numerum.  Incommcnfurabiles  igitur  magnitudines  rationem  * . 

non  habent  adinuUemtquam  numerus  ad numcrum.quod oportuit  demonftrajfe. 

Euelid.exZamb.  Theorema  6.  Propofitio  t.  C onuerfa  ftxt*. 

Si  bina:  magnitudines  adinuicem, rationem  nonhabuerint, quam 
numerusadnumeru.incommenfurabilescruntipfa*  magnitudines. 

THEON»  Zamb.  Bine  atim  magnitudines adinuicc  non  ei  lubunt 

ratione, quam  numerui  ad  numerum.  Dico  quod  ipfe  magnitudines  funt  in-  . . 

eommcnlwribilet.Sienim  commenfwabilis  efl  atpftt, rationem  habebit  qui  nu-  ; | 

merui  di  numerum  ( per  decimum  quinti ) non  habet  uutem.  Incommcnfurjbiles 
igitur  funt  ipfe  »,/5  magnitudines.  Si  bine  igitur  magnitudine!,  ty  que  fiquunlur  reliqua : quod  erat 
oftendendum.  Euctid.  ex  Z amb.  Theorema  7.  Propofitio  9. 

A loiigitudinc  comen  forabilibus  reftis  lineis  quadtata,adinuice  ra- 
tionem habent  qal  quadratus  numerusad  quadratu  numeru.  Ft  qua- 
drata adinuice  ratione  habetia  qua  quadratus  numerusadquadratum 
numcru.latcra  quocj  habebunt  logitudinecomcnfurabilia.  A longitu- 
dine uero  incomcfurabilibus  redis  lineis  quadrata  adinuice  rationem 
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non  habent  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum.Et  qua 
drata  adinuicc  rationem  non  habentia  qua  quadratus  numerus  ad  qua 
dratum  numeru,  neqj  latera  habebunt  longitudine  commcnfurabilia. 

THEONn  Xamb.  Sint  enim  *,A,longitudinc  comcnfurtbiles.  n ico  quoi  qi tadratum  quod  er* 
ad  id  quod  ex  A quadratum  ratione  habet,  qui  quadratui  numerat  ad  quadratu  numerum.  Qj» nii  enim 
eomenfurabilis  e[i  * ipfi  A logitudinctigitur  * ad  A,ratione  habet  qua  numerus  ad  numeri! (per  f decimi ) 
habeat, inqud, quam  7 ad  A.  Quonia  igitur  cftficut » ad  fjic  eft  > numerut  ad  A.  numerumjed  ipfius  qui  - 
dem  * ad  A jrationif  dupla  ejl  ipfius  * quadrati  ad  ipfius  A, quadratu  raliotfimilcs  nanq ; fi  gura  (per  19  fe- 
rti cr  per  eorrelariu  primum  iofexti)in  dupla funt  ratione  fmilit  rationis  lateri)  tpfiut  autem  7 numc 
ri  ad  / numerum  rationis,  dupla  eft  ratio  ipfirn  > quadrati  ad  ipfius  A quadratu  (binorit  etenim  quadrato 
rum  numcrorulper  1 1 ofiaut)  unus  medtut  proportionalis  eft  numerus, 
cr  quadratus  ad  quadratu  duplam  rationem  habet  quam  latus  ad  latiut 
eft  igitur  ficui  quadrati  quod  rx  * ad  quadratum  quod  ex  f,,fic  cr  ex  7 
numero, quadratus  numerus  ad  eu  qui  ex  a numero  quadratu  numerum. 

ALITER  idem  demonfirare.  Quoniam  enim  eommenfurabilis 
tfl • ipfi  f, rationem  habet(per  s decimi  )quam  numerus  ad  numeru,  ha- 
beat autem  quam  7 ai  A,  cr  rfeipfum  multiplicans,  efficiat  - ipfum  a uti 
A multiplicans, efficiat  ipfum  {ad  '\fiipfum  multiplicas, efficiat  ipfum  r. 

Qjfo  mu  igitur  7 [ctpfum  multiplicas  ipfum  efficit  <,at  multiplicas  ipfum  • 

AJeeit  ipfum  ftefl  igitur(per  17  feptimi)ficut>  ad  d,koc  cftficut*  ad  f,  • 
ficeftiadf.  Sedficut  a ad  A,  ficui  quod  ex  * ad  id  quodfub  * f,  (per  1 fc-  * 
xti)Eft  igitur fieut  quod  ex  a ad  id  quod  fit  fiub  *,Ajic  < adf.  Rurfusquo  ' 
nii  r ipfum  d multiplicans  ipfum  efficit  f,Aaut  multiplicans  ipfum  efficit  ' 
fi  igitur  (per  17  feptimifficut  > ad  d,  hoc  eft  a ad /s,ftc  eft  f ad  >.  Sedficut  [ 

* ad  !,fic  eft  quodfub  *,  A,  ad  id  quod  ex  A,  eft  igitur  ficut  id  quod  fub  *,  [ 

A,ad  id  quod  ex  A,fic  eft  f ad  Sedficut  quod  exaad  id  quod  fub  * ‘,fic  1 i 
adf-.ex  aquali  igitur ( perii  quinti) ficui  quod  ex*  ad  id  quod  ex  A,fic  eft 

• ad  ateft  autem  uterque  ipforum  *,  quadratus,  > quidem  ab  ipfo  7,  at * 
cftabtpfo  d.  Qgod  igitur  ex*  ad  id  quod  ex  A,  eam  habet  ratione  quam 
quadratus  numerus  ad  quadratu  numeriitquod  oportebat  demonfirare. 

Sed  iam  eft 0 ficut  quadratu  quod  ex*  ad  id  quod  ex  A,fic  qui  ex -qua- 
dratus ad  eum  qui  ex A quadratum . Dico  quid  * ipfi  A eommenfurabilis  eft  longitudine.  Quoniam  enim 
eft  ficut  quadratum  quod  ex*  ad  id  quadratum  quod  ex  (,fic  qui  ex  7 quadratus  ad  eum  qui  ex  A quadra 
tum,fed  ipfius  quidem  quadrati  quod  ex*adid  quod  ex  A ratio, eft  dupla  eius  qua  eft  ipfius  * ad  ‘f  quadra 
ti  aule  qui  ex  7 numero,  ad  eum  qui  cx  S numero  quadratum  (peruoflaui)  ratio  dupla  eft  eius  rationi s 
qua  rfi  ipfius  7 numeri  ad  ipfum  a numerumefi  igitur  ficut  * ad  A,  fic  eft  7 numerus  ad  A numeru.  Igitur 
•ad  Aeam  habet  ratione  quam  7 numerus  ad  A numerum,  eommenfurabilis  eft  igitur(per  6 decimi)*  ipfi 
A longitudine. 

ALITER  idem  demonfirare.  Sed  habeat  iam  quod  ex*  ad  id  quod  ex  g,  eam  rationem  qua  qua 

iratus  numerus  ■ ad  quadratum  numerum  ».  Dico  quod  eommenfurabilis  e fi  * ipfi  (.  Sit  enim  ipfius  > la- 
tus >,ipfius  autem -fit  A ty  f ipfum  A multiplicans  ipfum  efficiat /.  Ipfi  igitur  >,/,•, continue  funt  propor 
lienales  in  ea  qua  eft  ipfius  7 ai  A ratione ( per  17  cr  1 sfcptimt.Lt  quonia  eo ru  qua  ex  * cr  A,  medium 
proportionale  eft  eft  id  quodfub*  A (per  «7  fexttjcr  ipforum  * » ipfe/teft  igitur  ficut  quod  ex  * adii 
quod  fub  *^Jic  I adf:  ficut  autem  quodfub  */.  ad  id  quod  ex  A, 

pcfad‘.ScdficutquodexCadidquodfub*,f,ficcft*adA.lgi-  * Re.  18.  A Rt.  9. 

tur*cr  f-  s ommenfarabilia  funt, rationem  etenim  habent.quam  numerus  • ad  numerum/,  boceft  7 ad  A, 
quod  oportebat  demonfirare.  Sed  iam  inemen forabilis  efio  * ipfi  ( longitudine  t dico  quod  quadratum 
quod  ex  * ad  quadratum  quodcfl  fi  eam  non  habet  r attone  quam  quadratu*  numeru*  ad  quadratum  numc 
rum.  Sit  enim  quadratum  quod  ex*  ad  quadratum  quod  ex  ( eam  habet  rationem  quam  numeru * quadra* 
tus  ad  numerum  quadratum, eommenfurabilis  erit  - ipfi  /,non  rfi  autem-  Igitur  quadratum  quod  ex*,  ai 
id  quadratum  quod  ex  fi(per  procedentem)  eam  non  habet  rationem  quam  quadratu * numeru*  ad  quadra 
tum  numerum. 

Rurfus  quadratum  quod  ex*  di  ii  qu4dratu  quod  ex  A rationem  non  habeat, quam  numerus  quadra- 
tus ai 


□ 
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tus  ii  numerum  quadratum.  Dico  quod  incomenfurabilis  efl"  ipfi  longitudine.  Si  enim  fuerit  commen 
forabilis  • ipjl  fi,quadratum  quod  ex  « ad  quadruum  quod  ct  \eam  habebit  rationem  qui  numerus  qua- 
dratus ad  numerum  quadratum, non  habet  au: em.  I gtiur  commenfurabths  non  efl  a ipfi  e longitudine,  in- 
eommenfurabilts  igitur  edi  ■*  ipfi  fi  longitudine.  A longitudine  i omenjurabtlibus  igitur  quadrata ,cr  qus 
fequuntur  reliqua:  quod  demonjlrajfe  oportuit.  CORRELAR1  VM. 

Etmamfelhim  cftcxhis,quod  longitudine  commcnfurabilesretftac 
lincx,omnino  fu  in  potentia, qua:  aumri  potentia,nonomninoIongk 
tudine,  longitudine  ucro  in commcn  fur  a biles,  non  omnino  potentia, 
quae  autem  potrntia,omnino&  longitudine. 

Quoniam  enim  ex  longitudine  commenfurabtlibus  rcftts  lineis  quadrata  rationem  habent  quam  qua 
iratus  numerus  ad  quadrarum  numerum, at  qua  rationem  habent  quam  numerus  ad  numerum,  commen- 
furabilia  fun.(per  6 deeimi)longitudme  igttur  commenfurabilcs  redit linet, non  foliim  longitudine  funt 
commcn}urab\les,fcd  er  potentia.  Rurfus  quoniam  qutcunq • quadrata  rationem  habent  quam  numerus 
ad  numerum  commcn furabilia  funt  (per  6 decimi)  at  quatenus  rationem  babint  quam  quadratus  numerus 
ad  numerum  quadratum  eorum  Utera  longitudine  eommen/urabilu  funt, qutcunq j.  igitur  quadrata  ratio 
nemnon  habent  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, fed  /impletur  quam  aliquis  numerus 
udnumeru/ omen furabilia  potentia  quide  habent  later  j,non  aut  c T longitudine.  Qt^are  longitudine  qui 
dem  comcnfurabiles  re  Ut  Unet, omnino  et  pote  ta,qutau:  potet, a, non  omnino  lbgituduie,nifi  ratione 
habuerint  eorum  quadrata  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerum  Die  o iam  quod  er  qut  Ion 
gitudine  incommen  fur  abiles,non  omnino  er  potentia.  Qjiandoqu  de  quadrata  conunfurabi.ia , poffunt 
ratione  habere  non  quide  quam  qua  Iratus  ad  quadratu , fed  /impliciter  qua  aliquis  humerus  ad  numeri , 
C r ob  id  potentia  commcn  forabilia  later . habebunt , er  longitudine  incommen]urabilia.  Qjjare  qut  lon 
vitu  line  incommcnfurabiles  redit  linet,  non  omnino  er  potentia.  Sed  longitudine  exi/1  entes  incommen 
furabiles  pofjunt  er  potentia  effe  incommenfurab;lc$t  ft  eorum  quadrata  funt  tncommenfurabilia.  Qut 
autem  potetia  meommen  fur  abites,  omnino  er  longitudine  incommen  furabiles.  Si  enim  longitudine  com 
men furabiles  fuerint, erunt  quoque  cr  potentia  commen furabiles.  Supponuntur  aunm  cr  mcommenfu- 
rabdes,quod  efl  abfurdum.  i \ut  igitur  potentia  ineommenjurabiles, omnino  cr  longitudine. 

Euciid.  exCamp.  P ropoftio  3. 

1 1 fuerint  duxquatitates  uniquantitati  comunicantcSjipfas 
quoqj  inuiccm  commenfurabilcs  eflc  necefTe  cfh 

C a m i’  a n •’ «,  Sir  utraque  duarum  quantitatum  a & b.comunicans  qitan- 
rirari  c, dico  a &'  belle  commen  furabiles.  Eli  enim  per  f,  a ad  c fiuit  numerus  ad 
numerum.fimtSirer  quoque  per  eandem, c ad  b,  ficui  numerus  ad  numerum.  Sit 
itaque n umerus  d ad  numeru e Ocuraadc,  numerustpfadnu-  ^ 

merum  g.ficurc  ad  b.Ar  proportiones  quar  funt  d ad  e &f  ad  g ■ ■ ■ ■ * ■»— * — ■ « 

continetur  in  mbus  terminis  qui  funt  h,K,l,  ut  docet  4 o&aui,  r , . . c , 

«1119  per  arquam  proporhonaliratem, a ad  b,  ficut  h numerus  ^ 

ad  I numerum, per  6 igitur  funca  &'b  communicantes, quod  eft  $ ’ ' 1 

propoITtum.  b • • • • 

Campani  additio.  Ex  hac  quocp  (equitur, quod  fifue-  o K • • • 

rinr  dux  quadrares  (ibi  inudem  communicantes,  cuicuntp  una  \ ■ l m * 

carucomunicar,  fit  reliqua  cuicunq?  una  non  communicat,  nec  ■ ■ 
reliqua.Sinr  enim  dur  quantitates  a &bcommunicanre$:pona 
turfy  quarlibet  quantitas  quae  (ire, cum  qua  communicet  a, dico 
quod  b coinumcabir  cu  eadc.quod  ex  hac  oifteua  pater  cii  urru-  a 

que  earum  communicet  cum  a exhyporhefi.  Quod  fiirerum  a c Rf7  i| 

& bfint  communicantes  ut  prius,  ponatur  cquirlibcr  quriitare  ^ — — 

cum  qua  non  communicet  a,  dico  quod  b non  communicabit  

cum  eadc.Si  enim  c comunicarercub  cuaquoqj  per  hypothefin  comunicercfieodcb.eircnrpcr 
hancoctauam  a&ccomumcanres.fed  pofitum  erat, quod  no  eflentrquarecdftat  quod  diximus. 
Euclid.  ex  Campano.  P ropoftio  9. 

1 fuerint  dux  quantitates  comunicantcs,  totum  quoepex eis 
confectu  utriqi  earum  eritcomunicans.  Si  ucro  fuerit  totum 


utriqs  eommcnfurabilc,  erunt  ambs  commenfurabilcs. 


Caup/u 
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ne  & in  potentia. Sumo  itaqt  duos  numeros  nequaquam  fe  habentes  in  proportione  aliquorum 
numerorum  quadrator u.fintcy  hi b&c,quos1adlceftfumere,cum  quilibet  quadratus  numerus 
ad  quemlibet  non  quadratum  eam  habeat  proportionem, quam  nequaquam  habent  aliqui  nu- 
meri quadran.confirmantc  hxt  xx  ofbui. Duobus  talibus  numeris  fumptis  inuenio  lineam  d,  ad 
cuius  quadratum  fe  habeat  quadrarum  linc$  a,ficut  numerus  b ad  numerum  c.Hanc  autem  line* 
ita  rcpcrio.Diuido  lineam  a in  rot  partes  aequales, quot  funt  unitates  m numero  b, quod  facile  fa- 
cio adiuuantcuucl  tzfexri, dehinc  fuper  extremitatem  lineae  a, erigo  lineam  e perpcndiculanter, 
in  qua  toties  contineatur  una  ex  partibus  a,quoties  unitas  eft  in  c.Quia  igitur  ex  prima  fexti  pro- 
portio quadrati  lineae  a ad  fuperheiem  qux  fit  ex  a in  e eft  ficui  a ad  efiC  ideo  fkut  numeri  b ad  mi 
merum  c ponatur  d medio  loco  proportionalis  inter  a dC  e ficur  docer  9 fex 
n.Quia  tunc  per  primam  partem  6 eiuldem  quadratum  erit  xquale  fuper- 
fteiei  produ&x  ex  a in  e, erit  proportio  quadrari  lineae  a ad  quadratum  li- 
ne* d.ficut  numen  b ad  numerum  c quare  a et  d.funr  comm  en  Curabiles  in 
porentia  ex  ditfinitione,&  per  ultimam  partem , ipfc  funt  meommenfura- 
biles  in  longitudine.reperta  eft  iracp  d prima  linea , quam  propofitum  erat 
inquirere. Alteram  ficreperio.Interponourdocetpfcxri.lineamfmediold  f Rc.cub.  4* 

co  propornonalem  inter  a & d.eritqj  per  correlarium  17  fexti  quadratum  a 14*w 

ad  quadrarum  f,ficuc  a ad  d,ira$  per  fecundam  partem  io,quadrarum  a eft  d Re.  q.  11. 

incommenfuntbilequadrarof.iginirlineafeft  incommen Curabilis  linexa 
in  potentia, quare  8C  tn  longi  t udi  ne, eft  itacp  f fecunda  linea  quam  propolirum  erat  repo  ire:  6C  fic 
patet  propofitum. 


b • • ■ • 


Euclid.cx  Cmp. 


Propofitio  a 


Mnium  qua  tuor  linearum  proportionalium  (i  prima  tanto 
amplius  polTit  fecunda  quantum  e(i  quadratum  alicuius  li. 
nex  communicatis  fibi  in  longitudine.neccfTe  eft  tertia  quo 
que  tanto  amplius  pofle  quarta,  quantum  eft  quadratu  ali. 
cuius  linee  communicantis  libi  in  longitudine. Quod  (i  luerit  prima  po 
tentior  fecunda  quadrato  alicuius  linex  incommenfurabilis  (ibiinloiv 
gitudinc.erit  quoqs  tertia  potentiorquarta  quadrato  alicuius  linex  libi 
incommenfurabilis  in  longitudine. 

Camp  a kvs.  Sinrquaruor  linex  proportionales  a b c d,firip  a maior  b,&c  maior  d,fTt  quo- 
que a potetior  b, quadrato  linex  e:SC  c porenrior  d, quadraro  Ii  a 

nex  f.dico  quod  ha  communicer  e in  logirudine.cquocpcom  > — ■ . — ■■■  * 

mumcabirfin  longitudine.quodft  a non  communicat  e in  15  , ° , 

guudine.ncc  c comunicabit  f in  logitudine.Quod  & fi  a com  c 

municarein potentia rannim.cquocp  communicabit fmpo-  ,T~  1 ' c ' 

tenria  tantum.  Verunrameniftud  ultimum  non  proponit  au-  - — — .» 

tor.quia  facile  paret  cx  priorum  dcmoftrarione.Ctlm  Circnim  ^ 

proportio  a ad  b ficur  c ad  d,erir  quadrari  a ad  quadrarum  b,(T  f 

cut  quadrari  c ad  quadratum  d. Er  quia  quadratum  a eft  xqua  f 

le  quadraris  duaru  linearii  b &e,  fimi  liter  quadratu  c quadraris 

duarum  Ii nearum  d & f,erir  proportio  quadratorum  duarum  linearum  b & e ad  quadrarum  e,fi- 
cur  quadratorum  d 8C  f ad  quadrarum  f,crgo  difiun&m  erit  quadratum  b ad  quadrarum  e , ficur 
quadrarum  d ad  quadrarum  f,ergo  b ad  e ficur  d ad  f.irem  per  (quam  proportion  a litarem  erit  a ad 
c, ficur  c ad  f.ergo  per  primam  partem  decimxconftar  prima  pars  huius, & per  fecunda  fccuda,# 
per  tertiam  ibi  adiun&am, tertia  hic  adiunlia. 

Qjiincp  prxced entes  propofi tiones  ex  Campano  cS  fuis  addirionibus.fequenribut 
feprem  ex  Zamberto  cum  fibi  prxmiflis  lemmatibus  hoc  ordine  refpondcnr.O&a- 
ua  apud  Campanum  cum  addirioneduodecim*  8C  dccimxterrix  ex  Zamberto  pro 
pofirionibusrefpondenr.Nonaapud  Campanum  cum  additione  derimxquinnr 
OC  derim(fext(  cxZambcrto  propofirionibus.Decima  autc  et  undecima  apud  Cam 
panum  decimx,&  undccimxex  Zamberto propofinon ibus  prxpoftero  refpodcni 
ordine.Duodecima  uero  apud  Campanum,  deum  xqua  rw  ex  Zamberto  propofi- 
rionirefpondet. 


y 


i? 


* > 
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THEON.  Utmtu. 

Quoniam  autem  oflenfum  eft  in  arithmcticis(cx  16  oflaui)quod  fi- 

nilci  p Uni  numeri  ddimticm  rationem  bibent  quam  quadratus  numerus  ai  quadratum  numcru,crqubd 
fi  bini  numeri  adtnutccm  rationem  btbuerint  quum  quadratus  numerus  di  quadrat u numeru  fimiles  funt 
ipfiphni  numeri(per  »+  eiufdem)mantfeftum  ex  bis  qubidifiimtles  plani  numeri , boc  eft  Uterd  pro  par 
ttondlid  non  habentes  ^tditmieem  Mlionrm  non  bdbent  quam  qudirdtm  numerut  di  quadratum  nuru eru. 
Si  enim  habebunt, fimiles  ipfi  plani  erunt, quod  qiuiem  non  fuppomtur.Difimiles  igitur  plani  numeri  di 
imucem  rationem  non  bdbent  .quam  quadret  u<  numerut  di  quadratum  n umerum. 

Euclidex  Zamb.  Problema  j.  Propofitio  io. 

Propofitpreflaelincgbinas  reflas  incomcnfurabilcsinuenirc  lineas, 
alteram  qutdemlongitudinetantum,alteramautcm&  potentia. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  propofita  reda  lined  «,oportrt  iam  ipfi  *,bi nas  redit  inuenire  mcomenfu- 
ribiles,dlterdn t quidem  longitudine  tantum^tlteram  aute  et  potentia.  P anentur 
bininumtri  h d,adinuice  ratione  no  hebentes  quem  quadret  ut  numerut  id  qiu 
iratis  numerum  boc  eft  no  fimiles  planUfinulcs  nuq,  pleni, per  iiodaui,adumi 
ce  renone  hebet,  que  quadret ul  numerut  di  quadratu  numerit  jcr  fiet  ftcut  (ai 
y.ficquod  ex  • quadratu  ad  id  quod  ex  dquedrel it ,i bmenfur eblit  igitur  eft  quoi 
ex  *,ei  quod  cxd.comefurabiiis  igitur  potens  eft  * tpfi  ' ,V  quomd  t di' ratio 
ni  no  hebet  que  quadratus  numerut  ei  quedretu  numeru,  neq;  igitur  quod  ex* 
diti  quod  ex-'  rationem  habet, quem  quadratus  numerus  ed  quedretu  numeru, 
incommenfurabths  igitur  eftiper  ? denmi)*ipfi  d, longitudine . Capiatur  (per 
a}fcxti)tpfarum  ■•  d, medie  proportionalis -,eft  igitur  ftcut  * addjicquod  ex  « 
quadratum  ad  ii  quoi  ex  >.  incommenfurabilis  autem  eft  *,ipfid  longitudine .incommenfurabile  igitur  eft 
C7  ii  quod  ex  * quadratum,ei  quod  ex  • qudireto.lncommenfurebilis  igitur  eft  *,ipfi  •.potentia.  Propo- 
fit  e igitur  retit  linet  *jnucnle  funt  Une  rtlle  linee  incomrnenfuribileslongitudine.mquem  tantum  ip 
fa  a, Ut  • potentia  ej  longitudine.  Propofite  igitur  redx  linee  rationali, a que  diximus  menfuras  cepi,ui 
deheet  ipfi  ■•.umente  eft  tantum  potentia  ctmmcnfurebilts  d.boc  eft  rationalis, potentia  tantum  eommen- 
furabilts, irrationalis  autem  >, irrationales  enim  in  uniuerfum  appellat, longitudine  cr  potentia  ipfi  ratio - 
noli incommcnfurabiles.  Euclid.ex Zamb.  Theorema  t.  Propofitio  tt. 

Si  quatuor  magnitudines  proportionales  iuerint,prima  autem  fecu- 
dar  fuerit  commenfurabilis,&  tertia  quartae  commcnfurabilis  crit,&  fi 
prima  fecundx  incommenfurabilis  fucrit,&  tertia  quartae  incommetv 
furabilis  erit. 

TH  E O N ex  Zamb.  Sint  quatuor  magnitudines  proportionales  * 

-(?  djicut  a ai  (,fic>  ai  a, fit  auttm  * ipfi  t commcnfurabilis.  Di-  . — - 

eo  quod  cr>.  ipfi  d,cftcomcnfurabilis.Quonid enim  cbmenfurabilis  ( 

eft  a ipfi  firatione  babet(per  1 deam  )qaa  numerus  ad  numeru.  E ftcf  

ftcut  a ad  Cftic  yad  d.IgitureCy  ai  d ea  habet  ratione  qua  numerus  ai  y 

numerum  Comenfurabilit  igitur  eft  y ipfi  -t.  Sed  iam -ipfi  (meem-  » 

menfiurabilts  efto.  Vico  quod  ej  > ipfi  * cfi  incommenfurabilis . QijO  * 

nia  enim  incomcnfurabilis  eft  *ipfi  (ftgitwr(per  7 quinti)*  ad  4,non 

habet  rationem  quam  numerus  ad  numerum, cr  eft  ficut  - ad  d,  fie  y a 

ai *.  Igttur\pcroflauamdecimi)?add  9nonbabctrationcm  quam  • 1 

numerus  ad  numerum.  Incommenfurabilis  eft  igitur  ? ipfi  d.  Si  qua-  _____ 

tuor  igitur  magnitudines,et  quxfequuntvrreltqua:  quod  oportuit  de  f 

monftraffe.  t d , 

Eudtd.exZamb.  Theorema?.  Propofitioti.  _ 

Que  eide  magnitudini  comcfurabiles,  & adinuiccfunt  comelurabiles. 

T H E O N nr  Zamb.  Vtraq;  enim  ip  forum  • (,ipfi  y fit  commcnfurabilis .Dico  auoicr*  ipfi  -efteo 
mefurabtlts.  Qnomi  enim  comcfwrabilts  eft  a ipfi  ?jgitur(per  1 decimi)*  ai  y.eababet  ratione  qua  nume 
rus  ad  numeru, habeat  quid  tj..  R serfus  quoisii  comenfurabilis  ed  > ipfi  (.igitur  (per  cande)?  ai  (habet 
ratione  qui  numerus  ai  numeru  Jsabtat  aute  qua! ai  *.Pt  rationibus  datis  quibufcuqi.ealciluetqqa  habet 
d ai  •, ejfai  •, capiatur!  p 4. 0 (laui)numen  cotinuc  proportionales  in  datis  rammibusjmtq;  0 
•adificl  -Steuta;  {ai  *,fic  « ».  Qnomi  i^itw  efifieut*adyficdai  •JedficHt  dad'fic(  ad  *,eft  tgttur 
v (per  tt 
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fp<r  1 1 quinti)ficut  *ai)Jiceft>ad*.  Rurfus  quoniam  eft  ficui  * ' ' " 

yadaJic/ad*fedficut/ad’pc*ad\a'fieutigitur'adAjkb  y ■ 

id  V/I  nutem  er  fient  * id  yjic  eft  > ad  *,ex  egiuli  igitur(per  » i ■ ■ ■ » 

quinti)eftficut*  ad  (,fic  eft  * ad 'Agitur  *ad  (rationem  habet, qu*  * 

numerus 'id  numerum  '.Cornmefurabtltseftigitur(per  6 decimi)  * 

• ipfif.Q§etdcmigiturmagnitudinicommen[urabiles,o-adin‘  0...  1..  ».... 
ucemfunt  eommenjurabdesquod  oportuit  demonjlrajfe. 

THEON.  L emnti. 

Si  fuerint  binae  magnitudines  ,&  altera  quidem  commefurabilis  fu* 
rit  eidcm,altera  ucro  incommcnfurabilis,incommenfurabiIcs  cruntipfg 
magnitudines. 

Sint  enim  tine  magnitudines  *t,cralia  epuli  >,cr  « ipfi  qui  * 

dem  • efto  comen fur abilistat  l ipfi  y efto  incommenfurabihs . Dico  ■ — — 

quod  c r *jpfi  t c/l  incommenfurabihs . Si  enim  commenfurabilis  > 

eft  * ipfifjft  quoq;  cr  ‘ ipfl  «,CT  > igitur  (per  i » decimi, ipfl  ( eft  /i 

eontmenfurabiutquodnonfupponitur.  

Euclid.ex  Zumb.  Tbeorcmi  10.  Vrcpcfitio  ij. 

" Si  binae  magnitudines  commenfurabiles  fuerint,  alteracp  carum  ma. 

gnitudini  alicui  incommenfurabilis  fuerit,  &:  reliqua  eidem  incommciv 
lura  bilis  erir. 

THEONn  Zamb.  Sint  bine  nugnitudines  comefura  » 

tilei * [earum  j;  iltcri  uidclicet  *,alteui  hoe  eft  y fit  incomi  y 

furabihs.  Dico  quid  et  reliqua  tjpfi  > ineommefurabilss  eft.  ( ■ 

Si  enim  cammrifurtbtUs  eft  < ipfi  y,iam  * ipfl  i commenfunbiUs  eft  ,er  « igitur  (per  1 1 decimifipfi  y,  cS- 
menfurabihs  eftjitd  cr  ineommenfurabilu.quod  eft  impoftibile.  Igitur  Acr>  [uni  ineommenfurabiles.  Si 
buie  igitur  nugnitudines  eommenfurubiles  fuerint, cr  quet  fequuntur  rcliquaiquod  er  ut  ojtcndendum. 

THEON.  Lenti». 

Duabus  datis  redlis  lineis  inaequalibus,  inuenirequo  maius  poteft 
maior  minore. 

THEON»  Zamb.  Sint  bine  lute  inequales  redelinee*iy,quaru 
tuior  fit  * s, Operiet  Um  inuenire  quo  maius  poteft  * [quam  ipfx  y.  Defcri * 
batur  fuper  * f,femicirculus  * d [cr  in  ipfumtper  t quartOcoaptetur  ipfi  y 
equal»  * d.connedaturq;  t [ manifeflum  eft  um  quod  angulus  *dp  redus 
efl.cr  quod  * I ‘ftpfa  * d.boc  eft  quam  ipfa  y maius  poteft  ipfa  d i.  Simili- 
ter autem  cr  duabus  datis  redis  Unas, potens  ipfae  pe  inuenietur . Sint  date 
bine  refte  linee  * dtd  [oporteatq  inuenire  potentem  ipfae.  Ponantur  enim  y 

Ut * a,  J t .comprehendant  retium  angulum  qui  jubati,  connedaturq ; *A.  »■'  » * — 'H 

bUnifejlum  rurfus  cftiper+y  primi)quodipfas  • dyd  (, potens  eft  ipfa  * [ 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  u.  tropofuioiq. 

«4  Si  quatuor  re&x  linex  proportionales  fu erint,po  tu  eritep  prima  fecu 

da  maius  eo  quod  fit  ab  eadem  longitudine  com  men  forabili , & tertia 
quarta  maius  poterit  coqubdfitabeidemlongitudinccommcnforabi- 
li.  Et  fi  prima  fecunda  maius  potuerit  eo  quod  fit  ab  incommcnfurabili 
eidem  longitudine,  & tertia  quarta  maius  poterit  eo  quod  fit  ab  eidem 
lo  ngitudi n c in  commcn  furabili. 

THEON  exZ amberto.  Sint  quatuorrede  linee  proportionales  * tyd.ficut « ad  A,  fiey  ad  d, 
et  * quidem,ipfa  (.maius  pofiit,  eo  quod  fit  ex  <,y  uero  ipfa  d,  eo  quod  fit  ex  (.Dico  quod  fi*  ipfi  - eft  com 
menfurabihs.commenfurabiUs  eft  quo q;  y ipfiffcd  fi* ipfi' ,ineommenfurabilis eftjncommc[urabilii  eft 
quo$  y ipfi/.  Qgoniam  enim  eftfieut  * ad  [fic  eft  y ad  d.eft  igitur  fieut  id  quod  ex  *,ad  id  quod  ex  p,  fit 

y * 
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cfiii  quod  rtf  >M  id  quod  ex  J.  Sed  ei  quidem  quod  fit  ex*  aqua  funt  ea  qu*  fiunt  tt 

* f,o  autem  quod  fit  ex  y,  aqua  funt  ea  qux  fiunt  ex  4 /.Igitur  (per  9 qumtt)ficut  qux 
ex » {fdd  id  quod  ex  ?tfic  qux  <x  * /,ad  id  quod  ex  -*,diuidendo  igitur  ejl  (per  »7  quin 
tijquod  ficut  ex*adid  quod  ex  f,fic  ejl  id  quod  ex  /ad  id  quod  ex  S.  Ejl  igitur  cr  ftcUt 

* ad  Jic  ejl  /ad  s.Conuc  fim  igitur  ejl (pir  u fexti, cr  < orr (larium  4 quinti)  ficut  A 

ad  'Jic  e&J  ad  /tcil  autem  crjicut  * ad  ?Jic  eft  > ad  *:ex  aquali  igitur  (perxx  quin 
tt)eti  ficut  * ad  »,/ic  cft>  ad j . Si  igitur  ccmmenfurabihs  ejl  * ipfi  • ,comcnfurabiUs  cfl 
quoqueiper  1 1 decime )>  ipfi/Ji  Hero  incommenfurabilis  ejl  * ipfi  • Jncommcnfurabi 
Iu  ejt ipfi  i.  Si  quatuor  tguur  rcftx  Unca  proportionales,  cr  qux  fequuntur  reliqua: 
quod  erat  demon/lrandum.  * . 

Euchd  ex Zamb.  Theorema  tt.  Propofitiois.  0 t * > 1 

Sibina:  magnitudines  comcnfu  rabilrs.copoli  ta-  fuerint  j 8C  tota  utri  ,r 
que  ipfaru  commenfurabilis  erit.  Et  fi  tota  uni  earum  com  menfurabilis 
fucrit,&  qua:  in  principio  magnitudines  commenfurabiles  erunt. 

T HEONnt  Zamb.  Componamur bine  magnitudines commcnfurjbllct - (,(•  Dico quod tota » ^ 

«tn $ ipftrum  • fj  y,commenfurabtlit  r&.  Quoniam  enim  cbmmfurabtlel  funt  ipf, e * V r,‘pfa<  ahqud 
magnitudo  metietur  (.per  primi  diffinitione  i o)matatur,iy  ftt  d.  Quoniam  tguurdipfu  ‘A,Ay,  meti 
tur  <7  totam  * e metietur,metitur  autem  cr  ipf. t • (,A  y,  igitur  a ipf  at  • A,Ay,cr  a y, metietur.  Commrn» 
furabihs  igitur eftfper  ■>  decimi)*  y juriqtpfarum  * /,t  y.  Sedum  * r,nm  tpfarum  « f/yjit eommet» 
furMtfJito;  ipfi  *A.Die  o quod  * A,  A v emmeufurabtlet  funt . Quoniam  enim  (ommenfurabtlei  /in» 

* J,  CT  - y.metirtureai(per  prinum  diffinitionem  decimi)  aliqua  ma  • At 

gottudo  mmaiur.er  c/io  e,  Qjfouum  igitur  e tpfjt  .p,(>  metitur,  ■ 

er  reliquum  igitur  metietur  A ,metiiur  autem  cr  * (figitur  d ipfas « d 

A.A  > metietur.  Commefurubllet  igitur  funt,.  <,cr  Ay.St  bine  igitur  * 1 

nugnttudines,cr  reliquu  que  fequunturiquod  oportebit  demorfirare. 

kucltd.exZimb.  'theorema  i|.  Propofitlo  ■ t.  treeedentis conuerft. 

Si  bina-  magnitudines  inc6menfurabilescopofitcfuerint,&  tota  utri 
que  ipfaru  incomefurabilis  erit.  Iit  fi  tota  uni  ipfarum  incomenfurabilis 
fuerit  ,&T  qux  in  principio  magnitudinrs.incommcnfurabilcs  erunt. 

THEONo  Z umb.  Componantur  enim  bine  magnitudines  incommenfurabiles  *V).  Diro  quod 
tota  * y,utriq:  ipftrum  <(,A  y,incommenfurabtlit  efl. St  enim  y «,er  « fi ,incommenfurebilet  non/inf,ip- 
/at  aliqua  metietur  mignitudo(per  i diffinitionem  decimi )metietur  fi  eS  pofiibilr,firq;  d.  Quonum  igi- 
tur * tpfis  > «,cr  ■>  f, metitur  cr  reliquum .«  > metietur,me:itur  aut  i-  cr  * igitur  d,tpfu*n,o-d>jnc- 
Itetur.  Commenfurabtlet  tgttur(per  i diffinitionem  decimi)  funt  ipfe  - y.  Supponuntur  autem  quod  et 

ineommenfurabile!,quod  efl  impofitbile  tpfae  igitur  *t,tya  >t aliqua  magnitudo  non  metietur.  Incomme 
furabikt  igitur  funt  ipfe  y *,cr  * Similiter  tam  demon/lrabimiu,qu6d  cr  ipfe  *y,cryt>  tnccnmenfu 
rabilet funt.  Sed iam  ipfa  * y,uni ipfaeum  • A,ty /l  ,,irxommenfurabilis  • A y 

eflo.et  primum  ipfi  T Dico  quod  cr  ipfe  * (/ y,incomenfurabilet  funt.  —————— 

Si  enim  funt  commefurubllet, metietur  eat  aliqua  magnitudo(per  eadem ) / 

metiatur, fit^  *.  Quoniam  igitur  d ipf « aA,c r (y  metitur, cr  totam  igi  — “ ■ 

tur  . y metietur,metttur  autem  cr*A.  Igitur  d,ipfu  >‘,cr*  (metitur.  Commenfurabiles  igitur  funt  ipf» 

y « cr  * A-Suppofite  uerofuntquodcr  incommenftr abdet, quod  rft  impoftbile.  I pfut  igitur  *A,tj(  y, 

eliqua  nugmtudo  non  metietur.  IncommcnfurubtUi  igitur  funt  ipfe  •<’/>.  Similiter  ium  demonfirabitur 

quod  pfa  . y, relique  ( y ,ineommcnfur  ubtlts  efl.  St  bute  igitur  magnitudines , cr  que  fequuntur  reliqua: 

quod  cratojlendendum ■ 

Euelid.  ex  Camp.  Propofitio  i j. 

[fuerint  duximexinxqualesquaru  longiore  in  duo  commu 
nicantia  diuidat  fupcrficirsfibiadiuncfiaxqualisquartxparti 

quadrari  breuioris  linex,cui  adiutfiat  fuperficiei  defit  ad  cSple 

d.i  tota  lineil  fupcrficicsquadrata.necelTccflipfamlinea  logiore  linea  bre 
uiori  taco  amplius  pofieaquantu  cfi  quadratu  alicuius  lincp  comunican 
cis  eide  longiori  in  logitudine.Si  uero  logior  fuerit  pote  tior  breuiori.au 

gment* 
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gmentoquadrati  lineae  communicantis  fibiin  longitudine.eicp  adiuga 
turfuperHciespqualis  quarte  parti  quadrati  breuioris  lincc.cui  defit  qua 
drata  fuperficies,fupcrficicm  fibi  adiundam,  eandem  lineam  logtorem 
in  duas  portiones  commcnfurabilesdiuidcrenecetTe  eft. 

Campanvs.  Sint  dux  linex  inxqualcs  a b E c,  maior  a b,E  adi  ungatur  ad  lineam  a b,quar 
ta  pars  quadrati  lincj  c.ita  quod  defit  ad  complendam  Unca  a b,  fuperficies  quadrata:hoc  enim  eft 
po  ifibilc  per  17  fexn.Quod  facile  fiet  hoc  modo.Diuidatur  a b in  duas  lineas  a d & d b , ita  quod 
inrer  eas  cadat  medietas  linear  c, continue  proportionalis.  Hoc  autem  quatirer  fiat,  in  fine  demoti 
ftianonis  huius  doccbirur.Eritip  ex  16  fexn.fuperficics  b d in  d a,qux  fit  b c, xqualis  quadrato  me 
dictatis  Uncat  c,quar  e ex  4 fecundi  erit  eadem  fubquadrupla  quadrari  line*  c,  d:eft  quocp  ad  com 
plendam  lineam  a b fuperficies  quadraia.cnm  & a d fir  xqualis  d e . Dico  itaqj  quod  ii  fuperfides 
b cdiuidat  Uncam  ab  in  duo  communicantia.cfit  linea  a bpotentior  lineae  in  quadi  ato  alicuius 
linej  fecum  comum  cantis  in  longitudine, AC  econ  uerfo.  Cttm  enim  fir  linea  a b maior  linea  c.non 
ent  a d xqualts  d b,fic  enim  eflet  tupcrficies  d e, quadrata  E quia  ipfa  eft  (quatis  quadrato  medie- 
tatis Uncxc.eirct  a d xqualis  medietati  c, E tota  a b tori  c,quod  eft  contra  hypothefin.  Non  eft  igi- 
tur a d xquaUs  d b.Itaqj  de  maiori  carum  qux  fit  d b.abfcin datur  d f, xqualts  a d :cri  tqj  per  g icam 
di  quadrarum  tonus  a b.xquale  tjs  qux  funt  ex  d b in  d a quater  E quadrato  f b , quare  linea  a b. 
erit  poren  tior  linea  c in  quadrato  Une*  f b,quam  necclfe  eft  cdmuoicari  toti  a b.ft  Unca  a d eft  coni 
mu  means  imex  d b:fi  enim  hoc  fuerit, erit  d b comunicans  d f.eius  (quali,quare  per  p,b  f commit 
nicat  cum  f d,E  ideo  tori  a d E propter  hoc  cum  tota  a fiigirur 
&cu  rora  a b.Sicip  patet  primum.  Conuerfum  huius  fic  pa- 
tet.Sirabpotcnriorc  in  linea  fbqux  communicer  cum  eo  in 
longitudine. Dico  tunc  quod  quarta  pars  quadrari  linex  c,ad 
dira  ad  lineam  3 b,ita  quod  denr  fu  perficies  quadrara,  diuide 

lineam  ab, in duocommunicantia.Diuidaturentmfa  per  x-  ■*  a t-  9 

qualia  in  d,E  fiat  fuperficies  b eex  d b in  d a E deerit  ad  com-  — 1 — — 1 

plendam  lineam  a b, fuper  ficics  quadrata, eri  tqj  per  8 fecundi,  f 

quadratum  a b xqualc  quadi  up  io  fuperficict  b e cum  quadrato  fb:  igitur  quadruplum  fupcrficicf 
b c eft  xquale  quadraro  c,ciim  luperficies  de  fit  xqualis  quartx  parti  quadrari  c.  Dico  igitur  quod 
d b eft  communicans  cum  a d.ciim  fit  f b communicans  cum  a b.Si  enim  hoc  fuerit  ut  quod  a d fic 
communicans  cum  a b.irir  etiam  communicans  cum  a f.pcr  nonam, quate  E cum  a d.fed  E cum 
d f, itaqj  E d b eft  communicans  cum  a d.quod  eft  fecundum. 

N V N C aurem  monftrandum  eft  qualiter  linea  a b(cum  ipfa  pofita  fuerit  maior  linea  a Opof 
fit  fic  diuidi.ur  inter  partes  cius  cadar  medieras  line*  c, continue  proporrionalis.Ciim  enim  fic  fiie 
ritdiuifa, fuperficies  qux  fiet  ex  una  in  alreram.erir  fuperficies  arqualis  quadrato  medietatis  line* 
c,&  ipfa  erit  fuperficies  xqualis  quartx  parti  quadrari  linex  c.adiunllaad  lineam  a b,ita  qudd  de- 
fit fuperficies  quadrata:hoc  enim  fic  fiet.  Diuifa  a b per  (qualia 
in  djinectur  fuper  eam  fcmicirculus  a f b.E  fumatur  b e perpe 
dicularis  ad  a b,qu*  ponatur  xqualis  medietati  linex  c, Edu- 
catur c farquidiftansadab.ufqjquo  fecer  circunferennam  femi 
circuli  in  pun&o  fCneceifc  eft  enim  ut  fecer  eam , cum  linea  a b 
fit  maior  linea  c)E  ducatur  fg,pcrpedicularisada  b,  quxolm 
per  j 4 pruni  fir  xqualis  linex  e b , erit  quoqj  xqualis  medietati 
linex  c. Ducantur  iraq?  linex  f a,  fb , erirfjj  per  primam  partem 
jo  terni,  angulus  a f b,re<ftus:E  ideo  perprimam  partem  correfarii  8 fexri, erit  linea  fg  medio  loco 
proportionalis  inter  a g E g b, quare  medieras  linex  c qux  eft  fibi  (qualis, erit  etiam  propoi  nona- 
lis inter  eafdcm.quod  eft  noftrum  propofuum. 


THEON. 


Lmm*. 


Si  ad  aliqua  reda  lineam*  coparetur  parallelograrnu.dcficicns  forma  ><^‘»'1 
quadrata,ipfum  coparatu  aequu  eftei  quod(continetur)fub  tegmentis  ■'PP0',J'"f 
redarlinear3qucexipfacoparaa'one  funtfada.  • ‘ppUcctur 

T H E O N «c  Z<«m4 . A alienam  reflm Unem « A, comparetur  P 
paraBelogrammum  • ‘tjeficient  forma  quadrata  * A.  Dico  quod  « * 1 

atjuum  est  eiquodfub  " >,>  f.cr  « ftipfo  mamfeftum  eft . Quoniam  I 
etum  quadrati  ei  * A^qualu  eft  A >,  ipfi,  /,©• . A,  ei  quod  fit  [ut  L 

t 11 
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« y,fd,hoe  rft  quod  fub  * >,&>  f-Si  ad  aliquam  igitur  redam  lineam, & quefequunturreliquatqued  fui 
Ut  dcmonjlranium. 

Euclid.cxZamb.  Theorema  14..  Propofitio  17. 

Sifuerint  binae  redx  lineae  inxquales.quartx  autem  parti  eius  quod  tf 
ex  minore  xquum  ad  maiorem  coparata  fuerit  deficiens  forma  quadra- 
ta^ in  comenfurabilia ipfam  diuiferit  logitudine,maior  minore  maius 
poterit  eo  quod  ex  fibi  longitudine  commenfurabili.  Et  G maior  minore 
maius  poterit  eo  quod  fit  a Gbi  cdmenfurabili  longitudine.quartx  uero 
parti  eius  quod  a minore  xquale  ad  maiorem  comparatu  deficiens  for- 
ma quadrata,in  commenfurabilia  longitudine  ipfam  diftribuet. 

T H E o N tx  Zamb.  Sint  Une  rede  linee  inequales  a,ct<  ', quarum  maior  fit  t y, quarte  utri  fer 
tieiusquodfitcx  minore  ipfa  «,fcoc  eft  ei  quod  ex  dimidio  ipfiut  aequum  ai  ipfam  f y,comparelur  (per 
tgfexti)paraOelogrammum  deficiens  forma  quadrata, fitq;  quod  fubt.d,cr-*  y, commenfurabilis autem 
e lo(per bypothefin)ld  ipfi A y longitudine -Dico  quod  f-  -, ipfa  a maius potcft,eo  qubdfitafibi  longitu 
dinecommenfwrabili.Seceturenim(perioprimi)fy,bifariaminfigno-,pona  n / 1 * > 

turqiper  j primiftpfi  * -.equulis  > [-.reliqua  igitur  * y,  equalis  eft  ipfi  A f.  EJ 
quoniam  reda  Unca  (yjcda  eft  in  equalia  in  figno  >,cr  i»  inequalia  in  f, igi- 
tur (per  s fecunJi)quod fub  A d,ry  A-  comprehenditur  redangulum  una  eum 
eo  quod  ex  - -'.quadrato  equum  ejl  ei  quod  ex  - > quadrato.Ei ipfa  quadrupli- 
tia.quod  igitur  quater  fub  A /,er  a -,una  cum  eo  quod  ex  • d, fumpto  equii  eft  m 

ei  quod  ex  quater  fumpto  > > quadrato.  Sed  ei  quidem  quod  quater  fub  ( A pjdy 
equum  eji  id  quod  ex  ■*  quadratum, ei  autem  quod  ex  a -.quater  fumpto , equi 
eft  ii  quod  ex  -‘f, quadratum  dupla  enim  eft  A[,  ipfiut  a «.  Hi  autem  quod  ex ‘y 
quater  fiimpto,  t-uume/l idquodexiy quadrato, dupla erunt  rurfuteUty, 
ad  ipfam  y -.Qne  igitur  ex  * er  a (.quadrata, aqualia  fu.it  n quod  ex  (y  quadrato- Quare  id  quod  ex  Ay 
eo  quod  ex  - maius  eft.eo  quod  ex  d [Igitur  A y, ipfa  « maius  potejl,ipfa  d{,oftepdtndum  quod&  commi 
forabilis  eft  i y ip/i  a}.  Quoniam  enim  commenfurabilis  eft  #-»,ip/i /y  longitudir.e.eommtnfurabilis  igl 
tur  efl(per  1 j decimi )c r A rjpfi  * rjedr  *>t?  fi(,commcnfurabiIis  eft  longitudine, equalii  enim  eft  y a 
ipfi  t /,cr  fy  igitur,  ip fis  isf.tyyd  longitudine  commenfurabilis  eft  (per  1 1 dccimi)lgitur(per  1 j)cr  f > 
ip/i  {a, commenfurabilis  eft  longitudine.  Igitur  t y,quam  ipfa  • maius  poteft,eo  quod  fit  a fibi  longitudi- 
ne commenfurabili.  Sediamipfai y,quam*maius pofiit  eoqubdafibs  commenfurabihm  longitudine , 
quarteq ; cius  quod  ex  « equale  ad  ipfam  < y, comparetur  deficiens  forma  quadrata  Jitq;  quod  fub  (A,  c r 
a y.Demonftrandum  eft  quod  commenfurabilit  eft  dylongitudinc.tifdm  nanq;  diffcfuis  Jimdit  er  oftets 
demus  quod  (y,quam  ipfa  a maius  potejl,  coquod  fit  ex  {a, pol  eft  autem(y,quam  ipfa  « maius  eo  quod  ex 
fibi  commenfurabili.  Commenfurabilis  igitur  eft  /s  y.ipfi/ajongitudinc.  Quare  CT  reliqua  utria-,  ipfari 
A[,tyy  a,fimul  commenfurabilis  longitudine  eft  t y.Sed  utraq;  Afityd  y.fmud  commcnfurabilH  eft  ipfi 
* y loiigituduir.equahs  enim  eft  A{jtpfi  dy,rj  A yjgitur  commenfurabilis  eft  ipfi  y ajongitudine. Mani 
feftum  eft  igitur  quod  t d ipfi  A y,  eft  commenfurabilis  longitudine.  Si  fuerint  igitur  bine  magnitudines  ia 
equales  er  reliqua: quod  erat  oftendendum. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  1 4. 

1 fuerint  dux  lineae  inaequales  quaru  longiore  diuidat  in  duas 

partes  incSmenfurabiles  fuperficies  xqualis  quartp  parti  qua 

dratibreuioris  fibi  adiuda,  ita  quod  defit  ad  eius  c5pletionem 

fuperfides  quadra ta.erit  longior,potentiorbreuiori,augrncto  quadrati 
linceincomenfurabilis  ipfi  ISgiori  in  longitudine.Si  uero  longior,  pote 

tior  fuerit  breuiori,quadratolinexincomefurabilis  ipfi  longiori  in  logi 

tudine.adiugaturcp  ei  fuperfides  xqualis  parti  quartf  quadrati  breuio- 
ris.dcfueritcp  15giori  fuperfides  quadrata,nece(fee(f  ut  ipfa  fuperfides  (i 
biadiudaeade  logi ore  linea  in  duas  portionesin  comefurabilcs  diuidat. 

Campanus 
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. Cshpmv*.  Hax  14 ex contrario antecedenti*  prarmiffar  mfcrf  confragum  confequenrii 
pnrrmfTx,8(  non  differt  eius  dilpofiao a dilpofmone illius, fed& modus  argumentandi  utrobU 
que  idem.  Si  enim  a d non  communicer  cum  d b.ncc  d f Obi  ad  rqualis  communicabit  cum  ean- 
dem d b.iracp  per  9 d f non  communicabitcum  ib, quare  neque  a f.funr  enim  a f & d f communi 
cantes  canquam  numerans  & numeratum,  ideo  necp  ab 
communicabitcum  linea  f b.Quod  fi  hoc  fuerit  uideli- 
cet  fi  ab  non  communicet  cum  f b, non  communicabit 
cum  a f, quare  neqj  cum  a d aut  d f.ncqt  igitur  a b cum  d 

a.  Porcftquocphxci+dcmonftrariperpifmirtam.pri- 

ma  pars  liuius  ex  fecunda  illius,  St  fecunda  ex  prima,  i 
deftru&ioneconfcquenns.Si  enim  a d St  d b non  com-  « — — — — « 

municent, nec  etiam  a b St  f b communicabunt, nam  fi  c 

a b St  b fcommunicarent.oporrerer  per  fecundam  partem  pnrmiflsr  u a d communicaret  cum  d 

b. fed  pofirum  eft  qudd  non.  Eodem  modo  de  fecunda  parte.fi  enim  b a & b f non  comunicant* 
ncc  a d Si  d b communicabunrnam  fi  fic,fequitur  per  primam  partem  pr(mi(far,ut  a b & b f com 
municent  qux  non  communicannquare  patet  propofitum. 

Euclid.exZamh.  Theorema  if.  Prcpofmo  1 f . Conutrft prfcedcrttk. 

f,  Si  fuerint  binxre^tae  lineae  inaequales, quartae  aute  parti  cius  quod 

ex  minore  aequum  ad  maiorem  comparetur  deficiensforma  quadrata, 
&inincomenfurabiliaipfarndiuiferit  longitudinc.rnaior  minorem  a- 
ius  poteft  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili  logitudine.Et  fi  maior  mi/ 
normaius  potueriteo quod  ex  libiincomenfurabili.quartac  autem  ip. 
fiusquodcxminoreaequum.ad  maiorem  comparatum  fuerit  deficies 
forma  quadrata.inincommenfurabilia  longitudine  iplam  difpefcit. 

THEOHn  Ztmb.  Sint  bino  redo  lineo  hoqutlet  . c rA  y, quoni  tutior  fit  p y,qutrto  tutem 
peti  IUM  quod  ex,’,td  ipftm  f-  y,oqutle  comparetur  deficiens  fbrmt  qutdrtttjttq;  quod  fu  b 4 -,cr^ 
y.lncommenfurtbllit  tutem  eflo  U tjpfidy.  Dico  quiit  >,quim  ip ft  * mtiiu  poteft, eo  quod  i fibi  iv 
comcnfurtbili.  Ipfis  ntnq;  dijfiofita  ut  in  promilji,limi!itcrdcmonftrtbimui,qubd  fi y qutm  ipft  «,m</ 
iw  poteft  eo  quod  ex  M >.  Dtmonftrtndum  igitur  quod  ineommenfurtbiUs  eft  ‘ yftpfi  J f Icngtudine. 
Quoniam  enim  ineommenfurtbiits  eftfy  ipft  * ),lncbmenfurMu  m-  f / * * r 

tur  cfteper  1 6 decimi/ y ipft  > ■*, longitudine.  Sed  ipft  * > ro mmenfu- 
rtbi.il eft  utrif  er /fer*)  fimul,qua  ( fipfi  d y eft  oqutlis.cr  t >, 
igitur(per  ij)ipfis  filer  dy  incommlfurtbiUs  eft,  er  perinde(per  1 6 
decimi)crreliquo  fd.incommenfurtbllis  eft, er  i,  ligitudme. E( ipft 
* y quam  a mtiillpotejl.eo  quod  ex  f d.lgituripft  fi  >,qut(n  *,mtius 
poteft  eo  quod  i fibi  commenfurtbilt  longitudine.  Po fiit  itm  rurfm  t > 
mtius  qutm  x,  eo  quod  tfibi  incbmenfurtbtli,  qutrto  tutem  ptrli  eim 
quod  ex  *,<cqutlc  td  ipftm  i > comptretur  defieieni  fbrmt  qutdrttt, 

C r efto  ii  quod  fub  t d y.  Demonftrtndumquod  ineommenfurtbiUs  eft 
fiOlpfidy  longitudine.  Ei  flem  ntn$  dlfpofitis.fimililer  demonftrtbimus,quod  ipft  t > qutm  » mtiut  p0 
teft  eo  quod  ex  f d.Sei  um(per  hypotbefm)ipft  i y qutm  « mtm  poteft  eo  quod  i fibi  mcommenfurtbi- 
li.  incommcfwrtbiUs  e fi  igitur  fi  y ipft  f t longitudine.  Qutrelper  1 6 deami)ey  reliquo  t fer  * > 
ineommenfurtbiUs  eft  t y.  Sed  utrtif  u fer  d y,ipfi  * r eommcnfurtbiUs  eft  longitudine.  lgitur(per  ij 
decimi)*  y ipft  M y ineommenfurtbiUs  eft  longitudine.qutre  c r diuidendo/ dftpfi  * y incommcnfurtbi' 
Iit  eft  longitudine.  Si  bino  igitur  redo  bnco,er  reliqut  quo  fequuntur:quod  ertt  demonftrtndum. 

Euctid.ex  C tmp.  Propofitio  i j. 

,i  ^n>s  fuperrides  recftangula  quam  continent  duae  lineae  in 

nionoitudinerationalcs.rationalisefTe  probatur. 

VC  A m f a M v s.Sint  dux  linexa  b & bc  corinente*, 

_ fupcrlicicmrc&angulJ  ac  rationales  in  longitudine 

dico  fuperficiem  a c clferanonalenrdefcripro  enim  quadraro  cuiuf- 
uis  earum.utcd  iinexbc.emprr  primam  fexnedada  c.ficur  bdad 


a b.  Qjua  igitur bdcomunicar  in  logirudine cum  ab  exhypothcfi,  4 fc  j 

eo  quod  b c fua  arquaiis.erit  per  primam  panem  decimz , c d com-  * * 

mumcans  a c.  Cu  fit  ita<|  c d rationalis  per  diffinitione, crir  SC  a c rarionalis.quod  eft  propofitum. 
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THEON. 


Lemma. 


Quoniam  oftenfum  eft  quod  qux  longitudine  commenfurabiles 

omnino  eliampolentia  funt  commenfurabdes , que  nutem  potentia  non  omnino  ttum  longitudine  ,[ei 
mdelicet.pojjunt  cr longitudine  cSmenfurabileseffecrincomenfurabiles  .manififlueft  quod  fipofite 
rationali  comenfurabilis  aliqua  fuerit  longitudine, rationalis  appdlatur.eyei  comenfurabtUs  non  folum 
longitudine  u erum  ty  potentia, que  enim  longitudine  eomcnfurabilcs.omnino  ey  potitu.  Si  autepofitm 
rationali  comenfurabilis  aliqua  fuerit  potentU,fiquidi  ty  longitudine  dicitur, ena  rationalis  ey  a cum- 
menfurnbtlit longitudine  cr potentia.  Qcjc uero  expofitrrurfui  rationali comenfurabilis exifles  poten 
tu  Jongitudtnc  fuerit  et  incomenfuribiltt, dicitur  ftc  ralion,tlts,potcntia  tantu  comenfurabilis. Prodi 
icholion.  Rationales  appcUat,cxpo[ite  rationali  logitudine  ey  potentia  cbmcnf arabiles, aut  potentid 
tantu.  Sunt  autem  diu  quoq-  rctte  linee  que  longitudine  incomcnfurabiles  funt  expoftte  rationali,  po- 
tentia uero  tantu  comenfurabiles,ey  id  propterca  rurfut  appellantur  rationale!,  eomenfiirabiles  adinui- 
ccm  quatenti! rationale!.  Sed  comenfurabilcs  adlnmcc  uti  non  folS  potentia  uerutamen  ey  longitudine, 
uel  potenttatantii,cr  fi  longitudine  quide,cr  ipferationalcs  longitudine  commcnfurabiles,audttoqubd 
cr  potcntid.siuero  potentia  tantum  adinuicc  funt  commenfurabiles  tdppclldtur  C ipfe  ratlondles  pO' 
tentid  tantum  comrnenfunabile!.  Quod  autem  rationale!  commenfurabiles  funt , bine  certum  efl.  QjjO- 
niam  enim  rationale!  funt  que  expoftte  rationali  funt  commenfurabtlet,que  uero  idem  commenfurabi- 
Us  cr  ddinuicem  funt  commenfurabilei  (per  > i decimi)que  rationale!  igitur  funt  commenfurabiles. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  1 6.  Vropofttio  ip. 

Sub  rationalibus  longitudine  comenfuralibus  redis  lineis  iuxta  ali. 
quem  predidorum  modoru  comprehenfum  redangulu  rationale  eft, 

THE  OtiexZdb.Sub  rationalibus  enim  longitudine  comenfurabiU 
buSTedislineis  m fi.rr i r.rellangulum eomprehedatur n r.Dicoqay.  •X  _ ♦ * 

rationale cfi.Defcribdtur enim(pcr  46 primi)ex  * f, quadratu*  S, ra- 
tionale igitur  efl  « A.  Et  quoniam  commenfwrabiUs  ell  * fi,ipfi  f rJongi- 
tudinc^rqualii  autem  efl  « (fipfi  fi  A,  commenfurabdi!  efl  igitur  C Aflpfi 
Hrlongitudine,e(lq;ficut  f A,ad(  y,ftc efl  A *ad*  y.Commenfurabtlis 
autem  eft  fi  A ipfi  fi  ^,commenfurabile  igitur  cr  * nflpfj m yrationale  au 
tem>i  Rationale  igitur(per  1 > deeimi)efl  ey  • y.Qjjodfub  rationalibus  eornmtnfurabilibui  igftur  Ione 
gitudinc,cr  reliqua:  quod  oportuit  oflendtffe. 

Euelid.ex  Camp.  Propofitio  1 i. 

V m adiunda  fuerit  linea:  in  logitudine  rationali  fuperficies  u 
rationalis  redangula,latus  eius  fecundum  erit  in  longitudi- 
neranonalejateriqi  primo  in  longitudine  commenfurabile. 

Campanvs.  Hjcc eft quafi conuerfa prioris. V r fi fuperficies 
a c adiunfta  ad  lineam  a b rationalem  in  longitudine,fuerir  rationalis. dico  quod 
latus  cius  fecundu  auod  eft  b c, erit  etiam  rationale  in  longitudine,  & communi- 
cans lateri  primo,  oitenim  a d quadratum  a b eritqj  rationale  ex  diffinitione , 6C. 
propter  hocerircdmunicanscum  fuperficicac  rationali. Quia  igiturper  primam 
facti  ficut  a d ad  a c.ita  eft  etiam  d b ad  b c,communicat  autem  d a cum  a c.erit  per 
primam  partem  dedm*  b d communicans  cum  b c,crgo  cum  b a fua  xquali.  Sed 
ba^arionalis  cft,quarc  per  diffinitionem  8C  b c.Conftat  iracp  oropofitum. 

E uclid.  cx  Zamb.  Theorema  1 7.  P ropofitio  x o. 

Si  rationale  ad  rationalem  comparatum  fuerit,  latiudi. 
nem  efficit  rationalem, comenfurabdcmqs  ei  ad  quam  com- 
paratur  longitudine. 

THEON»  Z amb.  Rationale  enim  a >,ad  rationalem  iuxta  ali 
quem  predidorum  modorum  • f, comparetur .latitudinem  efficiens  ( y 
Dico  q,  rationalis  tftCy.ey  comenfurabilis  ipfi  fi  « logitudine.  Defere- 
batur enim(p  4 6 primi)ex  * fi, quadratu  « d.  Rationale  igitur(p  9 dif- 
finitione dccimi)e fi  •«  rationale  autetym  -.comenfurabtlc  igitur  (p 
couerfione \o  diffinitionis  efl  * ajpfi * >.Eftq;ficut-t  mada  y.ficefl 

A f,ad  fi  y.cbmetifurabili s igitur  eft  (per  1 1 dectmiy  fi,ipft  (y.A  equulis  autem  efl  Af, ipfi  fi  m.commen- 
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erAr.ereemMfnfurabilis  ipfi  * 1, longitudini.  Si  rtuiorult  igitur  il  ntitmeM  cMpHUtm  fuerit,  & 
yufequmtwr  nliqtu-.quoi  cui  ojlendindum. 

Subfcquentcs  ex  Campano  proportionales  17  fcili- 
cet  & '8  refpondent  19  & $0  ex  Zambcrto  infra  fuo  lo- 
co & ordine  difpoGcis. 

% 

LudiJ.  tx  Catp.  Tropofuio  17. 

Vas  lineas  inucnire  potentia  tantum  rationales  commerl> 
furabiks.quarum  longior  plus  poflit  breuiori.quadrato  Ii 
nex  fibi  commenfurabilis  in  longitudine. 

Campamvs.  Propofitum  eft  inucnire  duas  lineas  rationales  potentia  tan- 
tum communicantes, quarum  longior  Otporcntiorbrcuiori.quadrato  linea  fibi 
communicantis  in  longitudine.Sumo  itaqj  atiquam  lineam  rationale  qua.*  fit  a b,  fu  per  quam  de 
rcribofcmicirculuma  c b.&fumpto  aliquo  numero  urd  c.dtuido  iplumin  duos  numeros  dffi£ 
fc.ua  quod  fit  proportio  deaddf  ficur  numeri  quadrari  ad  numeium  quadratu:  non  fu  aurem 
proportio  d cad  fc, ut  numeri  quadrati  ad  numerum  quadi  arum, talis  autem  numerus  eft  quili- 
bet quadratus  diuilibilis  in  quadratum  & non  quadrarum.ur  9 qui  diuiditur  in  4 8C  omnes 

horum  «que  muUiplices.Et  inuenio  lineam  a d, ad  cuius  quadra 
(um  fc  habear  quadrarum  linex  a b,  ficui  numerus  d c ad  nume- 
rum d f: qualiter  autem  ipfa  rcperiatur.in  dcmouftiahonef  di- 
ftumeft.Hanc  lineam  inuetitS  quxnccclTandcft minor  a b, co- 
apto per  primam  quarn  intra  fcmicirculum  a c b.fuq?  a c,&  fub- 
traliam  linei  c b.  Dico  duas  lineas  a b & c b.effe  quas  quxrimus. 

Ent  enim  per  primSpartejo  teitu, angulus  crc*fius,&.  ideo  per  4 * 

pcnultimampnmi, quadrarum  a bxqualccft  quadratis  duarum  d ■■•■■■■■*/  ■•»■  « 

linearum  a cfitcb  Er  quia  proportio  quadrati  lincxa  b ad  quadrarum  linexa  c eft  ficur  d eadf 
per  hypothefin.crit  per  euerfam  proportionalitatem  proportio  quadrati  linex  a b ad  quadrarum 
Lncx  c b.ficut  d c ad  f e, ergo  quadrarum  c b, communicat  cum  quadraro  a b per  6 huius, erit  igi- 
tur quadratum  c b, rationale  per  diffinitionem, ciim  communicet  rationali  fupcrfkiei.Et  quia  c b 
&a  b funtmcommenfurabiles  per  uliimam  partem  7,conftar  duas  lineas  a b QC  c beffe  rationa- 
les, poientta  tantum  communicantes.  At  quia  linea  a b eft  porentior  linea  c b in  quadraro  linex  a 
cquxper  fecundam  partem  fcpnmx  communicat  fecum  in  longitudine  ,conftat  habitum  clf« 
propofitum. 

Campani  d* xctM/o.  Si  aurem  linex  plure;  duabus 
potentia  tantum  rationales  cdmunicaure5,quarum  una 
potennor  longior  (ir  qualibet  aliarum  in  quadrato  ali- 
cuius linex  fecum  communicantis  in  longitudine,  repe- 
rire.fic  ut  prius  linea  a b rationalis  in  longitudine , fuper 
qua defcnbarur  femictrculus ac  b.fumaturcp  numerus  d 
quadratus, qui  Iit  diuifibtlis  in  multos  quadratos  & non 
quadratos , quorum  non  quadratorum  minime  fit  pro- 
portio ficur aliquorum  numerorum  quadratorum,  tales 
aure  numen  ultro  fc  offer unr.ut  jri,  qui  eft  diuifibtlis  in 
if  SC  u.itcmqj  in  1 6 & : j.rurlusqj  in  9 5C  27,  ac  iterum  in 
4 8C 17, ac  iterum  in  4 Si.  j 2,iftorum  ucto  non  quadrato- 
rum qui  funt  11,  20,27,  u.adinuicem, non  eft  proportio 
ficur  alicuius  numeri  quadran  ad  alium  numerum  qua- 
dratum.Efto  igitur  ut  numerus  dquadrarusjdiuidarur  in 
e quadrarum  tX.  f non  quadratum.  Sircp  quadratum  line^ 
a b ad  quadratum  linc$  a c.licut  numerus  d ad  numerum 
c, ducatui  linea  cb,&cdftar  propolim  & ur  prius  demon, 
ftrarumeft  a bdCb  celfeduas  tales  lineas,  quas  inquirimus.  Similirer quoque diuidam  d in  q 
uadratum  &h  non  quadrarum , fitque  quadratum  linex  a bad  quadrarum  linex  a K,  ficuc 
ad  g,&  ducatur  linea  k b , crunrque  ut  prius  dux  linex  a b & k b , quales  inquirimus. 
Eodem  modo  , ii  rurfus  diuidarur  d in  1 quadratum  m non  quadratum  , 6C  ponatur 

proponi» 


Xamb.fo. 
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proportio  quadrati  linex  a b ad  quadratum  linor  a n ficut  d ad  l,m  producatur  n b, erunt  du  x U 
nex a b &!b  n quales  inquirimus.  Quodfirurlusdiuiditur  d in  p quadratum  &inqnon  qua 
drarum,  Si  fuerit  proportio  quadrari  lincar  a b ad  quadrarum  linex  a r licur  d ad  p,&  protrahi 
fuerit  linea  r b, erunt  etiam  dux  a b & b r.qualcs  inquirimus. Sunt  itaqj  linex  a b,b  c,b  K,b  n,b  r, 
porentia  tantum  rationales  8C  in  ea  communicate», quarum  una  uidelicet  a b eft  porennor  qua- 
libet aliarum  in  quadraro  linex  fecum  communicantis  in  longitudine.  Si  igitur  quatuor  linea- 
rum b c,b  k,b  n,b  r, nulla  communicat  ali]  in  longitudine, confiat  propofitum.Iftud  aurem  iTc 
probatur, paret  enim  ex  prxmilfts.quod  quadratum  lincp  b c ad  quadratum  linex  a b eft  licut  nu 
merus  f ad  numerum  d,8£  quadrarum  linex  ab  ad  quadrarum  linex  bK,  eft  ficut  numerusfad 
numerum  d,&  quadrarum  linex  a b ad  quadratum  linc$  b k eft  ficut  numerus  d ad  numerum  h, 
ergo  per  xquam  proportionali  ratem  quadratum  linex  b c ad  quadratum  linex  b K.eft  (icut  nu- 
merus fad  numerum  h,fed  nullus  quatuor  numerorum  f,h,m,k,fe  habet  ex  hypothcfi  ad  alium, 
ficut  numerus  quadratus  ad  numerum  quadratum.quare  per  j partem  feprimx.dux  linex  b c,b 
k.funr  incommenfurabilcs  in  longitudine. Eadem  ratione  quxlibetduf  ex  illis  quatuor  funtin- 
commenfurabiles  in  longitudine. Liquet  ergo  quod  uolumus. 


E uclii.ex  Camp. 


PropofitiotS' 


V as  lineas  in  potentia  tantum  rationales  communicantes,  »* 
quarum  longior  plus  poilic  breuiori  quatum  quadratum 
linea:  iibiincommcnfurabilisin  longitudine  inucnire. 

Cammnv s.ln hac quoqt remaneat  xdem difpofitio  eademcp hyporhe*cf 

qux  inprxmiiTa.hoc  folum  mutato  quod  proportio  numeri  dead  neutrum  duorum  numen* 
rum  d f Si  fc.fit  ficut  numeri  quadrati  ad  numerum  quadrarum, 
hoc  aurem  facile  fier.polirod.e  quotlibet  numero  quadrato  di- 
uiio  in  duos  numeros  non  quadraros.ut  fi  defit  9,&'d  f,6,&fe 

j,argumemandourprius,hocduntaxatcxceptoqu6d  a b&a  c 
finrincommenfurabilesin  longitudine  per  ultimam  partem  7. 

Cam  p a ni  «rddrno.Etfciendumqudddux  linex  quales  hxc 
&prxmifTa  docent  inumire, componunt  binomium.&f  minori 
carum  abfciifade  maiori.qux  reliqua  eft  dicitur  refiduum.Nora  i •••••••••/  ■•••  « 

enam  quod  linej  tantum  porentia  rationalescommunicantes.poifunr  efie  una  rationalis  di  alia 
irrarionalis, ficut  latera  rerragonica  duarum  fuperficierum  quarum  unafif  i{  pedum  Si  aha  14, 
funr  rationalia  potentia  ranru  comumcantia, larus  enim  primx  fuperfidei  eft  j, larus  uero  fecun- 
dx  non  numerarur.Er  potiunt  e(Te  ambx  irrationales, ut  latera  retragomea  duarum  fuperficie- 
rum, quarum  una  fir  24  pedum  Si  alia  st, neutrius  enim  numeratur  larus,  funrip  in  longitudine 
incommenfurabilia  ex  ultima  parte  feptimx.  Quod  fi  libeat  etiam  inucnircplureslinrasdua- 
bus  potentia  tantum  rationales  communicantes,  quarum  una  fir  porennor  qualiber  aliarum  in 
quadraro  linex  fecum  non  communicantis  in  longirudine.fumarur  ralis  numer  u qui  potiir  plu 
nes  ficdiuidi  quod  ipfius  ad  nullam  fuarum  partium  nec  alicuius  ad  aliquam  aliarum  fir  propor 
rio  ur  numeri  quadrari  ad  numerum  quadraru.ur  2 r.poteft  diuidi  in  1 flC  2j,item  in  s 6i  20, & rur- 
fus  in  7 di  18.Ec  fic  proce  (Tus  idem  qui  fuir  in  prarmi  fia. 


Putlii.ee  Camp. 


Propofitio  19. 


Mnis  fupcrficies  quam  continent  dux  linex  potentia# 
liter  tantum  rationales  communicantes,fft  irrationalis, 
diciturcp  fuperficies  medialis  , eiufque  latus  tetragoni# 
cum,fcdicet  quod  in  eam  poteft,  eft  irrationale,  dicicurcp 


linea  medialis 


Campa  n . vs.  Sint  dux  linex  a b,b  c, continentes  fuperfidem  a c, rationales  potentia  tan- 

tum communicantes , qux  qualiter  repedantur,  ex  prxmilfa  & ante  prxmi  fiam  manifeftum  eft, 
dicotupcrhciema  celte  irrationalem.  Sit  enim  d c quadratu  bc.eritlprarionalc  perhypothelin, 

co  quod  linea  bc  eft  rationalis  inporenria.Ec  quia  ex  prima  fexri  a cad  c d,  ficut  a b ad  b d,non 
communicat  aurem  a b cum  b d,quia  ex  hypothcfi  non  communicat  cum  fua  xquali.qux  eft  bc, 
fequitur  per  fecundam  partem  10, ut  enam  a c non  communicet  cum  c d, quare  per  diffinirionem, 
fupcrficies  ac  eft  irratio  aaJiSjidcoqi  & fuum  latus  cctragnoicum  eft  cuam  irrationale.  Du  tu  r au- 
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rem  hxc  fupcrfiries  mcdialii.quonia  ipfa  cft  medio  l<xo  propor- 
nonalis  inter  duas  fupcrfirics  rationales, uidclicct  inter  quadrara 
duarum  linearum  ipfam  continenrifi.Et  lineam  potens  in  ipfam 
dicitur  medialis, quoniam  ipfa  quoque  cft  medio  loco  proportio 
nalis  inter  duas  lineas  potentia  tantum  ranonales  communican- 
tes, & lisrdux  Unear,  fune  latera  difiacfupcrfkiri.  Et  hoc  eft  quod 
uolumus.  * c 

THEON.  Lemma. 

Potens  irrationalem  aream, irrationalis  cft. 

foflit  enim  «jnutioiule  efl  id  quod  fi t ex  *,fi udritii  equile  irritionik  me.  DiVo  quod 

• irrationalis  tft  :fi  enim  efl  ritioruht.erit  ntiomle  quoq-  id  quod  ex*  * 

quidritum.fic  enim  in  diffirutionibut,non  ejl lutem,  Irrationalis  igitur  , , 

ejt  i.Potens  irritiomlem  tgtmr.cr  rehqui:quod  erit  demonSrindum. 

Euclid-ex  Zamb.  Thecremi  i 8.  Propoptbiu 

Sub  rationalibus  potentia  tantum  commcnfurabilibus  retftis  lineis 
COmprehcfumrc(Ttangulum,irrationaIe  eft,illudqt)  potens  irrationalis 
eft.uoceturqj  media. 

THEO  Nor  Z imb.  Sub  rationalibus  enim  potentia  tintum  commcnfuribihbus  rediit  lineis  * ha" 
t > comprehenditur  rcflingulum  * r.Dico  quod  * >,imtionaleefl,  potesq  illud  irritionaUs  efl.cr  me- 
dii ippellitur.  Defcnbitur  enim(per  4«  primi)ex  ■<  fi, quadratum  ■>  ->,ritionide igitur eftipfum  * a. Et 
quoniam  incommenfurabilts  efl  • fi,ipfi<  tjongitudinc  (potentia  nanq;  tentum fupponuntur commen' 
lunbtles)equalis  iule  efl*  fi  ipfl  fi/,incbmen[urabilis  igitur  efl  cr  fi 
ipfi  fi  > longitudine.  Eftcp  fleut  ■*  fiadfitjiceft*  e^d  * yjncbmenfwri- 
bile  igitur  efl  (per  1 1 decimi)  * *Jpfi  * r.  Ritiomle  lutem  efl  * *,irrs- 
tionilc  igitur  efl  * >, quire  <7  ipflan  potens  * t,hoc  efl  potens  equile  ei 
quidritum,imtionilis  edl.uoceturq;  media, eo  qui  ex  ipfa  quadratum, 
equile  efl  ci  quod  pt  * fi,ty  fi  y,(j  eo  qui ipfa  medii- per  fecudam  parte 
17  fextOproportloniln  efl  ipfu  * fi,ty  fi  y.Sub  ntionihbus  ‘gUur  po- 
ttntia  tintum,u • reliqui: quod  oportuit  demonflnjfe. 

Euchd.exCimp.  Propoptioio. 

V m adiccta  fuerit  linea:  in  longitudine  rationali  fuperficics 
aequalis  quadrato  linea:  mcdialis,latus  cius  fecundu  poten' 
tiaiiter  tantum  erit  rationale,  latericp  primo  in  longitudine 
incommcnfurabilc. 

Campanv;.  Hxc  eft  quali  conucrfa  pramii  Ifx.Sit  a lino  me 
dialis, fitq;  Unca  b c rationalis  in  longitudine, cui  adiungatur  fu- 
pcrficics  b d aqualis  quadrato  linea:  a.Quod  hoc  modo  fiet.Sub- 
tungatur  duabus  lineis  b c & a, linea  cd  in  continua  proportione 
litate, ur  docet  10  texti. entey  fuperficics  ex  b c in  d aequalis  quadra- 
to lincte  a,  pcrificiufdcm,  dico  latus  eius  fecundum  quod  elide, 
eiferationalein  potentia  tantum.  Si  incommenfurabilein  longi 
rudinc  latet  t b c.Eritcp  ex  prfmilfa  per  diffinitionem  linef  media- 
lis,ut  linea  apolfit  in  aliquam  fupcrficiem  contentam  a duabus 
lineis  potentia  tantum  ranonalibuscommunicantibus.quarfitfu 
perficies  e g, cuius  latera  e f 8c'  f g.Erunttp  duat  fuperficics  b d Si  e 
g per  prima  partem  ijfexti  laterum  mutuorii,  propter  hoc  quod 
tpfx  funi  aequales  Si  reflangulae,  proportio  ergo  b c ad  c f,efl  fi- 
cui fg  ad  c d. Quare  per  10  cum  b c communicet  111  potentia  cum  e,f,co  quod  quadrata  utriufque 
earum  funt  rationalia  ex  liypothefi.f  g communicabit  in  potentia  cum  c d.Ciim  igitur  quadra- 
rum fgfir  rationale  per  liypotliefin.entquotp  quadrarum  c d rationale  per  difiininonc.  At  quia 
fuperficics  b deft  irrationalis,  ficut  fua  arqualis  e g, pei  prxmitfani.fequitur  ut  quadratum  linex 
cdnon  communicer  cum  fuperficie  b d.  Et  quia  quadratum  linex  c d ad  fuperficiem  b deft  per 
primam  fexti  ficurcdadcb.erit  per  fecundam  partem  io  ut  cdnon  communicer  cum  bc.Quaro 
etimbe  fit  rationalis  in  longirudinrcxliypothcfi,  erit  c d irrationalis  in  longitudine,  Si  potentia 
tantum  rationalis.Pam  ergo  propofita  condufio. 


Theon, 
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THEON.  LcmiM. 

St  binae  fuerint  rcclxlinex.cft  (icut  prima  adfecundam,(icquodi 
prima  ad  id  quod  fub  duabus  redis  lineis. 

Si nt  binereflolineo/  y *•  Dico  tj,  efi  ficui/  >,ad  > « Jic  efi  quod  ex/ >,ad  ii  quod  fub/  >,CT 1 ’■  Do- 

QJS«' 


fcribaturenim'pcra6  primi)cx /*, quadratu  d -,eo 
niiigititrcfl  ficui />  ad- -,fic  efi/ a ytd/.,cr  efi  quida/ a,id  quod  fit  ex 
/>,«(/ 'ici  c fi  quod  /uW>,er>  >.fcoc  efi  quod  fub/  >,cr  > »,ejt  igitur  fi- 
cutf'yti<  -,fic  quod  ex/>,ad  id  quodfub/sty  > -/militer  quot^  cr  fi- 
cu quod  fub  .'jcti/adidquodcxi/,hoceftficut-d,ada!,fic>-,aii/. 

Ejiclid.  ex  Zamb.  Theorema  19.  Propofitio  1*. 

Quod  a media  ad  rationalem  coparatumjati 
tudinem  efficit  rationale, & ci  ad  quam  compara 
tur  longitudine  incommenfurabilem. 

T H E O N c*  Zamb.  SiKper  11  dccimijmedia  quidem  -f ationalis  tutem  > £,cr  ri  quidem  quod  ex 
-ytquu  td  fi  y,comparetur(per  4*  p rimi)area  rcflangula  fi  - tfiatitudinem  efficiens  > A,  Dico  quod  ratio 


I 


nulli  efi  f «*,cr  incommcnjurabilts  ipfi y £ longitudine.  Q upniamiper 
» t decimi,-  media  efi  aream  potefi  eoprehenfam  fub  rationalibus  po' 
tentia  tantum  comenfuralibus,pofiitipfam  -fpotefiaute  cr  fid.cqua- 
lis  igitur  efi  fi  • <,ipfi  • f,efi  autem  cr  ei  tquiangula.  Aequalium  autem 
CT  tquianguloru  parallelogrammoriHper  1 4 /incti ) reciproca  funt  Ia 
t era, que  circii  aquales  angulos,  proportionaliter  igitur  cS  ficui  fiyad 
< -/i c ' /ad  y a, cil  igitur  (per  1 1 fexti)cr  ficut  id  quod  ex  fi- ad  id  quod 
cx  1 -,fic  efi  id  quod  ex  'f,ad  id  quod  ex y d.Comenfurabilc  autcejUper 
hypothcfm)quod  cx  fi  y,e i quo d ex  > -.  Rationalis  enim  efi  utraq;  ipfa- 
rum.Comenfurabileigiturefi(periidecimi)eTquodex> /eiquodex  . 

> a Rationale  auteefi  quod  ex  > /rationale  igitur  cr  quod  cx  > a, ratio- 
nalis igiture&y  a.E t quoma  incbmcnfurabihs  efi  */,ip/i  > • longftudine(potentia  enim  tantufunteom- 
tncnfurabilet  )ficut  aute  </,ad>  -/ic(per  lemma  procedens  )quod  ex</,adtd  quod  fub  • /,cr • -,inc  omen 
furabile  igitur  eftlper  1 1 decimi)quod  ex‘f,d  quod  fub/‘,cr".Scdei  quidc  quod  cx « / ,comenfurabi - 
leefi  ei  quod  ex-  a, rationales  em  m funt  potentia,ei  autem  quod  fub  ! ',ey  * V omen  furabile  efi  id  quod 
fub  * >,cr  >fi,rqualu  enim  funt  ei  quod  cx  «.  Incommc furabile  igitur  efi  (perii  decimi ) quod  ex  y a ei 
quod  fub  a r,cr  y fi.  Sicut  autem  quod  ex  y a, ad  id  quod  fub  a y,c r > fficipcr  lemma  prtcedcns)eft  a y 
odyfi.  lncommcfirabilis  igitur  efi  a yfipfi  t f longitudine.  Rationalis  igitur  efty  a,crtpfi>  filongitudi 
ne  commenfurabilisiquod  erat  demonfirandum. 

Euclidex  Camp.  Vropofitio  1 1 . 

i Mnis  linea  communicans  mediali.eft  medialis. 

] CampanvS.  Sit  linea  a medialis, cui  ponatur  linea 
] b efle  communicans  fiue  in  longitudine  fiue  in  potentia 
| tantum.  Dico  quod  etiam  linea  b efi  mcdialis.Sir  enim  li- 

I nca  c d rationalis  in  Iogirudine,cui  adiungarur  fuper  fides 
c f xqualis  quadraro  linex  a,&.'  item  fuperficics  e g xqualis  quadrato  lincj 
b.hoc  aurem  qualiter  fiat , in  prxmiffir  demonfirarione  diftum  efi.  Eritip 
perprxmiflam  linea  d franonalis in  potentia  tanrum,  &incommenfura> 
bilis  linexcd.Er  quia  perprimam  (rxriegad  c f ficf  g ad  d ficommuni- 
car  autem  eg  cum  c f eo  quod  quadratum  bcommunicar  cum  quadraro  a 
per  hypothefin, quibus  quadratis  diftx  fuperficics  pofitf  funtxqualcs/e- 
quitur  per  primam  partem  dcdmx  ut  linea  f g communicer  cum  linea  d f» 
quare  fgeft  rationalis  m potentia  rantum.ficuteft  d f,&incommen Cura- 
bilis in  longitudine  Iinexe  ficum  linead  f fibi  communicans  fit  incom- 
menfurabilis  eidem  e fico  quod  fuxxquali. Hoc  enim  probatum  cft  in  8. 
quod  fi  fuerint  du;  quantitates  communicantes, unicuicp  una  earum  non 
communicat , nec  reliqua,  iracp  per  19  erit  fuperficics  e g medialis, & ous 
latus  terragonicum  quod  efi  b;quod  efi  propofirum. 

Campani  additio.  Similiter  quoque  omnis  fuperfiries  commu- 
nicans fupcrficici  mediali , medialis  dTcconiiuuitur.  Sit  enim  fuperfi- 

cics 
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drt  a medialis,  cui  ponatur  fuperficics  belfe  communicans,  dico  fuperfidemb  elfe  medialem 
quod  fic  conflabit.  iit  linea  c d rationalis  in  Iongitudine.adiungaturcp  ei  fu  perficies  c e.quxfit 
xqualis  fuperfidei  a, quod  hoc  modo  fier.Inuematur  linea  c f ad  quam  fic  fe  habear  unum  ex  la- 
teribus fuperficiei  a.ficut  lineae  d feliabetad  reliquum  hxc 
autem  Unca  qualiter  reperiatur.in  10  fexri  diflum  eft.erircp 
ex  ijeiufdem  fuperficies  d f xqualis  a. Iremqj  eodem  modo 
ad  lineam  e fadiungarur  fuperficies  e g,qux  fi r xqualis  b: 
erit iraqj  per  jo  linea  cf  potentia  tantum  ranonalis.erirquo 
que  linex  c d in  longitudine  incommcnfurabilis.  Er  quia  a 
& b erant  communicantes  ex  hyporhefi.crunt  quoqj  c e 6C 
egeis  xqualescSmunicantcs.intp  per  primam  fexti  &'  per 
primi  partem  decirnx  huius.erunt  dux  linea:  c f & fg.com 
mumcantes  in  longitudine.  Eft  igitur  linea  f g rationalis 
in  potentia  ranrum,&  lineare  fincommenfurabilis  inion- 
gi  tudine.quarc  per « 9 fuperficies  e g erit  medialis.cum  linea  e f fit  rationalis  in  longitudine  ficu* 
cd  fibi  xqualis.  Cum  fit  ergo  b xqualis  e g.erirquorpbmedialis,quod  eft  propofitum.  Et  no- 
ta quod  omnes  fuperficies  mediales  communicantes,  componunt  fuperficicm  medialem,  Vnde 
tota  d g eft  medialis.quia  cum  dux  linex  c f &'  fg  fi nt  rationales  in  potentia  tantum, & non  com- 
municantes in  longitudine.fequituruttota  c g fit  rationalis  in  potentia  tantum,  & non  commu 
nicans  c d in  longitudine, iiatp  per  19  d g eft  medialis.Eodemip  modo  fi  fint  plures. 


Euclid-cx  Xumb. 


Theorema  10» 


Prepoftio  ij. 


Qux  mediae  commcnfurabilis.mcdia  eft. 

THEON  ex  Za mi.  Sit  media *,  cr  ipfi  * commenfurabilis  efto 
A. Dico quedert media eft. Exponatur er.im rationalis  > A,c reiquod 
ex*  fit  aquale  ad  / * comparetur  ara  rc/langula  r •( per  4 f primi ) 
latitudinem  efficient  ipfam  > J.  Rationalis  igitur  efiCpcr  p recedentem) 

• °t1u\ecmmcnfurMlliC{;  ipfio  a longitudine, a autem  quod  eft  f equi' 
leadr  -f  comparetur  (per  44  primi)  area  redangula  > /, latitudinem 
efficiens  * /.  Quoniam  igitur  commenfurabilu  eft * ipfi  f,ccmmen[ura 
bt  iccfle/uoej.  id  quod  ex*  ad  id  quod  eft  fi.Sedeiquidequodcx  *,aquu 
eft « >:«  autem  quod  ex  Aequum  eft  >/  Comen  furabile  igitur  eft  • > ipfi 
'fieftcp  ficut  >>ady  /ficeft-aad*  / Commifurabihs  iguur  efteper  1 1 
dccinu)  > d ipfi  * /longitudine.  Rationalis  autem  eft  > '.cripfi'  ritt' 
comenfurablhs  longitudine.  Rationalis  igitur  eft  cr  et  [ cripfietflon ■ 

gitudine  itieommeiifurabths.lgitur  ,.etcr  a/(pn , , decmi)ration*lesfiint  potentia  tantum  commenfii. 
r abdes  .Quod  autem  fubr  ationalibus  potentia  tantum  coimeiifurabihbus  redis  lineis  comprehenditur 
refiangulum , irrationale  eft  (per  11  decimi)  cr  illud  potem, irrationalis  eft,appeHaturq;  media,  potent 
igitur  1 d quodfub  > *,cr  * /jmtdia  eft,  pottftq;  f quodfub  r «'cr  * /fit, media  igitur  ell  ftquod  erat 
oftendendum.  1 

CORREL.  Hinc  igitur  eft  manififtm,  quod  media  aret  rationali  commenfurabilis  media  eft, 
pofiunt  enim  eas  rei Ut  linea  qua  potentia  fiunt  eommenfurabiles.quarum  altera  media,quare  cr  rcliaua 
medu  eft.  Similiter  autem  eis  qiu  dc  rationalibus  c T medijs  difta  [unt,  fcquitur  ut  medix  longitudine 
commenfurabiIts,media appelletur , rij,  eommenfurabiUs,non  latum  longitudine  feder  potentia, quo- 
niam  tn  uniucrfali  longitudine  commenfurabilcs  omnino  cr  potentia.  Si  1 tero  media  commcnfurabilcs 
potentia  tantum,dicuntur  media  potentia  tantum  commtnfurabtlti. 

• Eucl‘lexC‘mP-  Propofitio  »1. 

i Mnis  dilTcrentia  cjua  abundat  mediale  a mcdia!i,irrationa<  zamb. 
Uisefllr  probatur. 

I,  S«V“V»-  Sinirracpduarum  fuperfTcierum  ab&' a,medialis:dicd  quod 
J !uPCTJic,cs  “ earum  differemia.eft  irrarionalis.Sitenim  linea  c draiiona- 
, ..  ps  longirudinc.cui  adiungatur  fuperfiries  d e xqualis  fuperficiei  a.&iuperli- 
fl  1 b>,,oc  au,em  t>uallra'  pnrmiira  docuimus.  Qma  ergo  d 

nilis  (rA  r ’h  ' '1'cn'  P”  eoncepnonc  g f fqualis  b.Si  iracp  fuperticies  b non  eu  ir. 

ranonalu  (cd  ranonalu.cnt  Kfgfua  aequalis  ranonaUs.  Aiciim  luiea  e g hi  rauonalism  longi. 


\ 
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rudine  (Tcur  fui  «qualis  c d.cric  per  16  linea  c f rationalis  in  longitudine  St  communicans  liflore 
g.perxoautemcfturraqueduarum  linearum  c cSt  e fporenrialirer  tantum  rationalis,  flC  lineare 
dincommcnfurabitfsin  longitudine,  iracp  e f li- 
nea eft  incommenlurabilis  lineare  cin  longitudi 
ne.Et  quia  per  prunam  fexri  quadratum  Une*  e 
f ad  fuperficic  qu(  fit  ex  e f in  c e efi,ficut  ef  ad  c e, 
fequitur  per  fecundam  partem  decim*  ut  quadra 
rum  Imexe  ffinncommcmurabilefupcrficiei  fa 
* ex  c f in  c e.quarc  St  ipfum  quadratum  erit  in 
comenfuMbiledupIofupcificiciexe  fine  e:qua 
dratum  iferd  c e cum  fit  rationale,  eft  communi- 
cans quadrato  e f, totum  igitur  ex  ambobus  com- 
pofirum  erit  per  9 communicans  quadratocf.Et 

ideo  incommcfurabile  duplo  fuperficiet  ex  e fin  c ■■■-  ■ -- 

c e.Et  quia  per  4 fecundi  quadratum  Iine*c  f eft 

«quale  duobus  quadratis  duarum  linearum  c e St  e f,&  duplo  fuperficiet  ex  c e In  e f,& duplum 
fuperficiei  c e in  e f eft  incommenfurabile.aggregato  ex  duobus  quadratis  duarum  linearum  ce 
&c  f, fequitur  per  ea  qux  addita  funt  in  j.utquadrarum  c ffitincommenfurabile aggregaro  ex 
duobus  quadraris  duarum  linearum  c e 8t  e f.At  cum  aggregatum  ex  lus  quadrans  nt  lanonaie, 
fequitur  quadrarum  line*  c f non  eife  rationale,  & ideo  linea  c f non  eft  rationalis  in  porcaria,  St 
idcirco  non  et  it  fuperficics  d f medialisjiecpa  b fibi  «qualis,  quod  eft  inconueniens.cum  fit  con- 
trarium pofiris.Rclinquirur  igitur  quod  fuperfide»  b,eft  nrauonalis:quod  eft  piopolitum. 


E uclilcx  Camp. 


Propofltio  i;> 


Mnis  fuperfides  quam  continent duar  Iincarmfdialcs  po 
tentiaiiter  cantum  communicantes,  aut  rationalis  eft  aut 
medialis. 

C a m p a n v s.  Sintdu«line«  ab  St  b c mediales  pofenria  tantum  com- 
municantes,dico  quod  fupcrfkics  a c ab  eis  contenta  aut  eft  rationalis, aut  mt- 
dialis.^int  enim.c  d quadratum  linex 
b c,St  a e quadratu  Une*  a b.  cruntq? 
exhypothcfihxcduo  quadrata  com- 
municantia,  St  erit  per  pnma  fexri  fu- 
pcrficies  a c medialis  medio  loco  pro- 
portionalis inter ipfa  quadrata  Suma 
cur  igitur  linea  f g,qu(  fit  rationalis  in 
longitudine,  cui  adiungarur  fu  per  fici 
c$  fi»  (qualis  quadrato  a e, St  h k (qua 
lis  fuperficiet  a c.flc  k I (qualis  quadra 
rodc.erunrtp  lix  tres  fuperficies  f h,h 
K,St  K lcotinuc  proporrionales.ficut 
fumxquales  a e,a  c ,St  d c.quare  per 
primam  fexri  erunt  etiam  tres  tinexg 
h,h  m,&  m l,qu*  funt  bafes  earum, 
continue  proportionales.  Ercum  fu- 
perficies f h&k  Ifint  communican- 
tes ficutduo  quadrata  a e St  <d  eis  xqualia, fequitur  per  primam  fexri  St  decimam  huius, ut  linea 
gh  fit  communicans  cum  l m.utracp  autem  earum  eft  rarionalis.in  potentia  per  20  huius : igitur 
fupcrficicsuniusearuminalteram  eft  rationalis:  omnis  enim  fuperficics  quam  continent  du(  li- 
ne* rationales  in  porenria.comunicanres  in  longitudine, neceiTark)  eft  rarionalis.ut  pater  ex  pri- 
ma fexri  St  prima  parte  decim*  huius  St  ex  diffinitione  fuperficicrum  rationalium  Et  quia  ex 
prima partedecim*  fexrx quadrarum  line*  1 m eft  xqunle  fuperficiet  ex  ghinm  l.erirquadra- 
tumltncxhmrarionale.Si  ergo  linea  h m eft  rationalis  in  longitudine  fibi  communicans  line» 
k m qu*  eft  rqualis  line*  f g.crit  per  1 s fuperficies  h K rationalis, ideocp  & fua  «qualis  a c.  Si  au- 
tem h m fit  irrationalis  in  longitudine  fiueincommenfurabilis  line*  kmqu*  eft  «qualis  line* f 
g.cum  ipfa  fir  rationalis  faltem  in  potentia, eo  quod  fuum  quadrarum  eft  rationale,  erit  ex  19  fu- 
perficies h K media  Iis, quare  St  fua  xqualis  a c. Confiat  ergo  propofirum. 

Campani  «snotatio.Et  nota  quod  fi  dux  line*  a b & b c effent  mediales  in  longirudinecom 

•n.itiirin* 
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munican  res,  effer  fuperfides  a e medialis  rantu,e(Tet  enim  fuperfides  a c comunicans  urriqj  duo- 
rum quadraror u a e 8t  c d per  primam  fexri  6C  per  prxfcn  tem  hyporticfin,&  per  io  huius,  & ideo 
fuperneies  h k xqualis  ac, effer  com- 
municans urrticp  fuperficiei  f h &:  K I, 
igitur  per  primam  fexri  & 10  huius  li- 
oea  h m eifer  communicans  urrique 
duarum  linearum  g h&l  m. Er  quia 
hx  ambxeffcnr  rationales  in  poteria 
tantum, non  commumc  utes  in  longi- 
tudine linexfg, effer  quocphm  ratio 
nalis  in  poren  ia  rantu.non  commu- 
nicans in  longi  rudi  ne  linex  f g,  quare 
per  19  efTerluperficics  h k medialis  r3- 
tum,&:  ideo  etiam  a cfibi  xqualis.  Si 
autem  dux linexa  b&bceffent me- 
diales, necp  in  longitudine  neq?  in  po- 
tentia communicantes , fuperficies  a c tiecp  effer  rationalis  neq?  medialis : f?  enim  fTc  effer,  fri  licet 
quodduxlinexa  b&b  ceifenr mediales  neq?  in  longitudine net^ in  potentia  communicanres, 
efTenr  duo  quadrata  a c SC  c d incomunicanria.iraep  & dux  fuperfides  f h & k I os  xquales  quo- 
que elfent  incommunican  tes,  quare  & dux  linexg  h SC  m 1 effenr  i ncommenfurabiles perpri- 
mam fexri, &'  per  fecundam  panem  dedmi.Er  quia  urraq?  earum  eft  rationalis  ranrum  in  poten- 
tia, per  23  effet  fuperfides  unius  earum  ad  alteram  medialis  per  19.  Cum  ergo  quadrarum  linex 
hm  firxqualediifhrfuperficio  qux  fit  ex  g hin  m 1,  per  pnmam  partem  idfexri,effetper  19  li- 
nea h m linea  medialis,per  i;  ergo  non  effet  fuperfides  h K rationalis,  ncc  edam  per  20  medialis* 
quare  nec  fua  xqualis  a c. 
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4 Praecedentes  duae  ex  Campano  propo(iriones,fcil/cet,2z.&ij. 

tribus  ex  Zambcrto  fequentibus,uidelicet,i4.i5. &i6.inuer' 
fo  ordine  refpondent.n.nancp  ex  Campano,i6.cx  Zambcrto, 
26. autem  ex  Campano.cum  additione,24.  8t  25.  ex  Zambcrto 
rerpondent. 

Pudid.tx  Zmb.  Tbtorautu  Propoptio  14. 

»4  Sub  mcdrjs  longitudine  comenfurabilibus  redis  lineis  comprehcrl 

fum  redangulum.mcdium  eft. 

T H EO  N ex  Zamb.  Sub  medijs  enim  longitudine  comenfurabilibui 
redis  lineis  * comprehendatur  red  angui  ii  * >,dtco  quod  * > medium 

efl.  D efcribatiar  cnim(ptr  46  prmi)ex  * A, quadratum « **, medium igi" 
tur  eji  * **.  E t quoniam  eommenfurabilis  efl*  A ipfi  A>  longitudine, aqua* 
lis  autem  ed*A  ipfi  A /, eommenfurabilis  igitur  efl^A  ipfi  A > longitudi* 
ne.  Q yare  * ipfi*  >( per  correlartum  2 j decimi)commefurabtle efl: 

medium  autem  cr  ^ *>mcdium  igitur  c r*y.quod  oportebat  oflendere. 

E uclid.  ex  Zamb.  Theorema  2».  P ropofitio 

tf  Sub  medias  potentia  tantum  commcnfurabilifcus  redis  lineis  com- 
prehenfum  rcdangulum.autrationaleaut  medium  cft. 

> THEON  nrZn» b.  Sub  medijipotenlutintumeommaipinbilibinn(liilintis‘  f,f,,tompre-’ 
hendatur  redangulum  * >■  Dico  quod  * >,aut  rationale, aut  medtumjrft.  Defcnbdtur  enim  (per  4 6 pri* 
mi)ex  * A cr  f >,  quadrata  * * cr  A 'pedium  efl  igitur  utruna  ipforum  * S cr  A Exponat  urj;  r at  tona 
lis  f • ipfiq ; * * dtquum  ad /» commparetur(per  43  primi)redangulum  paralie logrammum  e 'jpfam  la 
titudinem  efficiens  {A.  1 pfi  autem  *>  ad  a quum  comparcturCper  eandem  )redangulum  paraUelograni 
ntum  m *, latitudinem  efficiens  & *.Et  infuper  (percandem)A » aquum  fimilitcrad*  * copareturr  *,ipfati f 

Z » 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS 


Utitudine  efficiet « k.Tn  reliat  lineis  igitur  funt/ 3, t «,cr«  »>er  quoniaatrSf  ipforu  xtty 
tji,ellq,  t quale  - « ',CT  f " ip/i ' >-,meim  igitur  ejl  cr  ntrig;  ip/oru  * •>,<  ',cr  ad  rationale  f * eo  ia 

pa-atJ  luxe  Rationali!  igitur  eft(p  n iirami)utriq^  ipfaru /fi  er  » Ner  incomcrjuribilit  ipii/-logitu 
d:ne.  Quonii igitur  cb-nefurabilecjix  * ipfi  1 i.eomefurabtle igitur  e/t  (p  t ■ Jmmj)  C J ' ip/i ' *»*/■  jt 
licut » aadx-,fic(p  i fexti)eft/3adx\Cbme/urabiliiigiturefl(peande  i i)/dipfi**  logitudine.  Jpfie 

igitur  /■>,«  xjrattonaleifunt  longiiuimctommenfurabUes.Ruttoiule  tjl  igitur  (p er  ij  decimi)  quod  fui 
I /,«  *.  E/  quoniam  x quala  eS  quidem 
fit  (ipfi  a x,et/(i ipfi  fi  >,efl  igitur  ficui 


-t  fi  ad  '>,ficefi  xfiadfif.  Sedficut  qui 
di  d i ad  fi  y,fic  efl(per  i fexti)CT  per 
a i quinti)*  *adx  r,ficut  autem  • fi  ai 
fi  hficeilx  >adr  /,cft  igitur  ficui  fi  » 
adiy.riceUxyair  /,tquii  autem  eft 
*fiipfi‘3,(yayipfiu*,tyy  /ipfi' 

*,cft  igitur  (per  1 7 fexti)fieut » 3 ad  * 

fiUjC  ^fxfdpi^^wqmdfub //,-x,rquu  cft  ei  quod  fit  fui  3 «.  Rationale  tute  cft  quci_  fuit 
fij  rationale  igitur  cft  cr  quot  ex  > «.  Rationali!  eft  igitur  (per  ,9dceim,)ipfa  fi  -.crfiquide  Comen- 
furabilii elt  ipli  ’ ■ ,hoc  elt  ipfi  fi.  longltudme,rationale eJKper  11  deeam)ipfim. fiSl  autc tneomenfurt 
ilii,  efiiofi/,  iongtulme,ipft  3Lv3x  ranonaleKper  ,1  decimi)pctentufolu  eomenfurabi Us.mediu 
igitur  ,ft  !-.}&>»*'  au:  rationale  eft  aut  medlS, atquu  aut  e eft  3 r ipfi  a y.igtur  - > uel  rationale  M me- 
tm  ejt.  Suit  m Jijs  ignurpjterj  Untii  commfurabiUbuStC  quxfequutur  re  iquaiquod  erat  ojtededum » 
Euclii.  exZamb.  Theorema  it.  Tropofitto  itf.  - 

Medium  non  excedit  medium  rationali. 

T H E O X ex  Zamb  Si  enim  pofiibile, medii!  * t, medium  *y 
exci  dat  rationali  -•»  (.ponitur q;  rationalis '/Jpfij;  * # rquumad 
*/compxrrtur(pfr  4.  y primi)  pjrjflelogrjmmutn  reflangulum  f 
O.Ltttudmem  efficiens » Oupfi  autem  a y equum  auferatur/ srfh- 
qaumigiturfi  *(per  tertiam  communem  fallentia)  reliquo  - 3 eft 
aquale.  Rationale  autem  eft  fi  fi, rationale  igtureftcrx  3.  Quo- 
niam igitur  mediueHutrunq;  ip  foru  * fi,*y,cfiq;  xfi  ipfi/ 3 equa 
le(ptr  correlariu  e j deeim')at  a ^ ipfi/  -, medium  igitur  eftutruq- 
ipf-rit  /3,/ -,rrad  rationale . /coparata  fmt.  Igitur  rationalis  rft 
sttrao;  ipfiru  * cr 1 ',c r incbmenfurabila  ipfi  * / longituJine(p 
2i  decimi. )Eequonia  rationale  eft  fi  ',cftq;  ipfi -3  aquale  rationi 
h igitur  cft  cr  * 3, ad  rationileq; » /c  o paratu  eftjr  ationalis  igitur 
eft(per  io decimi )•  Ucnpfi  i longitudine comenfurabilis  Sed' . 
rationalis  eft,ty  ipfi '/longitudine  incbmenfurabihsiincbmenfu- 
rabilis  igitur  cftCpcr  , , dectmt)'  • ipfi  * » logitudine .eMp  ficut' » 
ud’3,fic  quod  cxe-adtdquode-CT".  Incomenfurabtlc  igitur 

tfKperii  decimi  cr  lema  i ■ decimi  )quodexc,ei  quodfub  “ty'> , _ , 

furabilii  funi  que  ex  < * cr  • V > quidrita, rationalia  etenim  utra^iauteqd  fub  • • cr  » 3 comefuu 
bile  eft(p  i s deeimifid  quod  bisfub . • cr  • 3,dupli  niq;  eft  illiui.  incomi  fur  ablhafunt  (perit  decimi) 
erue  ex-- a- • 3,eiquodbufub‘'ty'  ',cr  utraq;  igitur  fimul  que  ex  > • cr  • 3,  cr  quo  d bisfub  > • c T 
• 3,(y  quod  eft  id  quod  ex  t 3 (per  4 fecundi)  meommenfurabite  eft  eis  que  ex  > • cr  • *.  Rationalia  au- 
tem funi  que  ex-  . cr-  1 (per  diffinitione  ) Irrationale  igitur  eft  quod  ex  > /.irrationalis  igitur  eft ‘t.fei 
C rationalis, quod  rft  impoftibileimedium  lgilur,medium  non  nctditrationaliiquod  erat  oftendendum. 

Sequtntts  dui  ex  Zamberto  neutiiiuam  iu  CampanorcfpondenteJ  habent. 

Euchd.ex  Zamb.  Problema  4.  Propofitio  17. 

Medias  inuenire  potentia  tantum  commenfurabiles,  rationale  com 
prehendentes.  _ # 

THEONn  Ztini  Exponatur  bitue  rationales  potentia  tantum  commenfurabiles  * t.fumiturq; 
(per  t j fextifipfaru  a,fi, media  proportionalis  y.  Piatqftper  1 * frxti)ficut « ad  (,fic  y ad  fi. Et  quoniam 
ipfe  x^f, rationales  funt  potentia  tantum  ccmmenfurabiles, igitur  quod  fub -J,boc  eft  quod  ex  > fit(per 
ts  dccimi)mcdtum  cft,medta  igitur  eft  >. Et  quoniam  eft  ficut  xad  fi,fic  >ad  fi,‘pfe  autem  •,  fi, potentia 

tantum 


I.  Sed  ipfi  qui  de  quod  ex  • >,eomen- 
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tuitum  funt  eommefurabiles.cr  r/Jgitur  (per  1 1 decimi)  m R.  p 

potentia  tantum puu  commcnfurabdes.ejiq;  > mcdia,media  - — ■ - ■ , 

igitur  eft(per  ‘idecimi)crd.ipfe  igitur  (per  confine-  >R.R  s 4. 

dione/scdia  funt  potetia  tanti  cimenfurabiles.  Dico  j rt  a R.6 

rationale  coprehendunt.  Qgonia  enim  eftficut*  ai  I. ',fic  ejl  ' „ „ 

> ai  d,uicijUm  igitur  ( p 16  quinti  )eft  ftaU  * ad  rjic  eft  f ad  . — '*■*  . 

d.Sedftcut  * ad>,jic  >ad/s,ey  ficutigicur(pcr  1 1 quinti/  ad  fjk fi ad  d, igitur quod  fub y,-t,  equi  cjl 
ti  quod  ex  ( Rationale  autem  eft  quod  ex  fi.  Rationale  igitur  ejl  quod  fub  >/  Inuente  igitur  funt  medie 
potentiatantumcommenfurabiles,rationale  comprehcndenteitquodftcijfe  oportuit. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  f.  Propofitio  xs. 

Medias  comperirepotentis  tantum  commenfurabiles,  mediu  com- 
prehendentes. 

THEON  ex  Zab.Expondtwr  enim  tres  rationala  potentia 
tanti comenfurabiles,*,  fi,>,fufapiaturq;(per  ij  fexti)ipfaru*,~ 
fi, media  proportionali!  a.  Piata  ( p ,ifexti)jicutfiad>,jic  Aad 
•.QSOniaeiiim*,fi,rationalesfuntpotentiatantucomenfurabi-  f R g 

tes,igftur(pndecimi)quodfub*  fijhoc  eft  id  quod  cx  a, medium 


•R .16 
^R.R.i»8 


yR.tf 
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efttmcdia  igitur  ejl  d.  Et  quonid  fi,  r, potentia  folum  funt  comen fu  _ 

Tabiles,eftq \ ficui  ( ad  r.jic  ejl 'ad  ‘Jpfa  igitur  d,,,(  per  1 1 deci-  

mi)potentia  tantum  funt  comenfurabiles, media  uero  ejl  d,<y  igitur  >.  Igitur  ipfe  et, r, medie  Juntpctetl 
tia  tanti  comenfurabiles.  Dico  q,  cr  medium  comprehendunt.  Quoniam  enim  ejl  ficut  fiad-,ficeft  s ad 
vticifiimigituriper  1 £ quinti)  ficutfiads,fice/lr  ad  ‘.Sicut  autemfiadd,fic  d ad  “.Et  ficut  igitur 
(perit  quinti/  ad  ‘,fic  yad>.  Qifoi  igitur  fub  *,',(per  1 6 fexti)aquum  ejl  ei  quod  fub  d,<,me  diu  au- 
tem quod  fub  *,y,medium  igitur  ( per  corrdarium  s j decimi )quod  fub  a 1.  lnuenta  igitur  funt  media  po- 
tentia tantum  commenfurabilet,medntm  comprehendentes:  quod  fectjfc  oportuit. 


THEON.  Lemma. 

Coperireduos  quadratos  numcros,ut  ex  eis  cSpofitus  fitquadratus. 

THEON»  Zamb  Exponatur  bini  numeri  * fi  cr  fi  >,jintq;  aut  pares, aut  impares . Et  quoniam  p 

i pari  par  nuptatur, et  ab  impari  impar, (per  x 6 noni)reliquui  erit  par,  fligi  * * ( 

tur  ab*  fi  pari  par  fi  y,  aut  ab  impari  * fimpar  fi  > auferatur  .reliquum  *>  par  efi.Seeetur  * > bifariam  in 
d,fmt  autc  ipfi  * f/xsout  fimiles  plani, aut  quadratfiqui  cr  ipfifimilcs  plani  funt.  Igitur  qui  fub*  fi,  fi  „ 
una  cum  eo  qut  cx  > d quadrato, equus  efl(per  6 fccundt)ei  qui  ex  fi  d quadrato.ellip  quadratus  qui  fub 

* fi/  r, quoniam  patuit(per  primam  noni)quod  fi  bini  fimiles  plani  multiplicantes  fcadinuicem  aliquem 
fecerint, f odos  quadratus  ejl.  Inuenti  igitur  funt  bini  quadrati  numeri  qui  fub  * fi,fi  s,crqui  ex>  a, qui 
compofiti,fi  * quadratum  conficiunt- 

C O R R E L.  Ac  manijeflii  quod  inueti  funt  rurfus  bini  quadrati, cr  quiexfid,tyquiex>  a, ut  cr 
e orti  exceffus  quifub  * fi,(  y,eft  quadritus.quado  ipfi  * f/ ^fimiles  fuerint  plani.  Qjj  ido  autc  no  fuerint 
fimiles  pUniqnucnti funt  bini  quadrati  cr  qui  ex  fi  der  qui  ex  d >,quori  excejfus  qui  fub*ficrfi>non 
ejl  quadratus.  Lemma  pnccedcnris  oppoiitura. 

Inuenirebinos  quadratos  numeros,ut  ex  cis  copofitus  non  fit  qua- 
dratus. sint  enim  * fi / -, fimiles  plani  ut  qui  fub*  fi,fiy,( p 1 noni)fit  quadratus  Jttq;  par>*,fcce - 

turq-  r * bifartd  tn  d.  Manijejiu  iam  ejl  quod  quif ib  * fi,fi  1, quadratus  *..  *..  >.  d. > fi 

una  cu  eo  qui  ex  > d quadrato,equus  e /i  ei  qui  ex  fi  a quadrato.  A ujeratur  aute  unitas  d ‘.Igitur  qui  fub 

* ficrbuna  cum  eo  qui  ex  ><,  minor  eft  eo  qui  ex  (d  quadrato.  Dico  igitur  q qui  fub*  (,fi  ■„  quadratus 
unicum  eo  qui  eXy  ',none(l  quadratus.  Sl  enim  eft  quadratus,  uel  ejl  equulis  et  qui  ex  ( >,uel  co  minor. 

* Maior  aute  non  erit  fis  qui  fub*  fi,  fi  r, quadratus  unici  coqui  ex  ' d quadrato, hoc  ejl  qui  ex  fi  d^ri- 
mus  fit  maiori  quadrato  qui  ex  fi  ‘,unitas  enim  non  fecaticnmaior  autc  tfl  coqui  fub*  fi,  fi  ', una  cuco 
qutcx>‘,>d  enim.ipfo  > < unitate  maior.  Sit  autetfi  pofiibile  efl)priits  qui  fub*  fi/  >,  una  cieo  qui  cx  > 
>, aqualis  ei  qui  cx  fi  ',fnq;ipflusd  ‘unitatis  duplus  • *.  Quoniam  igilur  totus  * r totius  > * duplus  ejl, 
quorum  * * ipfius  dieil  duplus  et  reliquus  igitur  (per  7 feptimi )•  > reliqui  > > duplus  ejl, bifariam  igitur 
tpfe  > r,diuifus  ejl  in  >.  Ijitw  qui  fub 'fer  fi  >,uni  cum  eo  qui  ex  x > ,aquus  ejl  ei  qui  ex  f < quadrato.  Sed 
qui  fub*  fi,  fi  x,una  cum  eo  qui  ex  > <,aquus  fuppomtur  ri  qui  ex  fi  < quadrato.  Qui  fub  ■ fi, fi  > Jgitur  «ni 
cum  eo  qui  ex  > ',aquus  ei  eft  qui  fub  * fi,  fi  >,una  cum  eo  qui  ex  > ‘.Communi  igitur  jublato  eo  qui  ex  > ■, 
Xducitur  * fi  aqualis  ipfi  * fquod  eft  impoftibile.  Qui  fub*  fi,  fi  >, igitur  und  cu  eo  qui  ex  > ’,  equus  non 
ejl  ei  qui  ex  fi  i.Dko  iam  quod  ne j minor  nec  f e St  enim  pofibile,fit  ei  qui  ex  fi  f aqualis, cr  ipfus  d{ 

X.  t 


Cracusfic 

babu.. 

iorauteno. 

critjicjnii 

ect  itetur 
unita’, a 1.  e 
qui)ub  i, 
b una  eunt 
eo  qm  ■,  - , 
q est  ip/iua 
* : quaara- 
tus,  equus 
fit  ei  q jub 
*//  > und 
cum  eo  qui 
ex>‘. 

trvrxy\r*t 

colligitur. 


colligetur. 
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duphu  ponatur  > «.  *C onducature^  duplus  rurfus  J > ipfius  y f,et  quod  ipfe  / y biforum  fetius  efl  in  fac 
per  hoc  n qui  fub  * fi,  fi  y,una  cum  co  qui  ex  {y,*quus  erit  ei  qui  ex  fi  { Supponitur  autem  quod  qui  fub 

* M >»“'*■* cum  r0  <pd  cx  y ',e)l  oqujln  ei  qui  ex  fi!.  Conducetur  igitur  qui  fub  * fi, fi  y,una  cum  eo  qui 

ex  y • tqualis  e i qm  ex  *>  fi  y,und  cum  eo  qui  ex  > fauod  abfurdu  /.*.{...  > fi 

ejl  \gttur  qut  fub  * fay,und  cum  eo  qui  ex  > ',*quus  non  efl  minori  eo  qui  ex  C patuit  autem  quod  ne  q; 
ei  q 't  ex  i ',neq;  eo  maiori.  Igitur  qui  fub  * (,(  y,und  cum  eo  qui  ex  y ^quadratus  non  efl.  Cum  autem  Jit 
pofi.btle  cr  pluribus  modu  proditia  oJlendere,fufficunt  nobis  tamen  proditia, ne  materia  longior  exi* 
flens  longius  protrahatur. 

Eucltd.ex  Zamb.  Theorema  6.  Propofitio  19. 

Comperire  binas  rationales  potentia  tantum  commcnfurabiles,Ot  %f 
maior  minore  maius  pofsiteoquodexcomenfurabilifibilongitudine, 

T H EO  N ex  Zamb.Iixponatur  enim  quo  da  rationalis  * fi,  cr 
bini  quadrati  numeri > /,/  »,ur  i p forum  rtfiiuus  y • non  fit  quadra 
tW\percorrilariu  1 lemmatis  1 8 decimi)et  fuper*  ( defcribaturfe - 
micireulm  * f fi.  FiatOj  ficut  (per  correlanu  6 decimi)/  y ad  y ',fic 
quod  ex  fi*  quadratu  ad  id  quod  ex  * {quadrat  u,connetiatur^  {(. 

Quonia  igitur  ejl/icut  quod  ex  A * ad  id  quod  ejl  * {,fic>  / ad  y »: 
igitur  quod  ex(*adid  quod  ex  * faam  habet  ratione  qua  numerus 
y/ ad  numeru  y '.Comfii  furabileigiturefi  quod  eX  fi*,  et  quod  ex  T • ■••  • 
m {.Rationale  aute  quod  ex  * fi, rationale  igitur  cr  id  quod  ex  * {.  Rationalis  igitur  efl  cr*  {.Et  quonid 
J y ad  y*  ratione  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  num:ru,ncq}quod  ex*  fiigituraiid 
quod  ex  * {ratione  habet  quxm  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  Igitur  * fi(per  9 dceiir.i)ipfi  *{ 
longitudine  inc  omen  forabilis  eft.lpfo  igitur*/,*  fi, rationales  funtpotetu  tantum  commenfurabiies  Et 
quona  efl  ficut  / y ad  > ',fic  efl  quod  ex  • fi  ad  id  quod  ex  « faonu*  rtendo  igiturXper  corretariu  1 9 quin 
tijficut  y / ai  / %,fic  quod  ex  a fiadid quod  ex  ( {.  At  y /adf\  eam  habrt  rationi  quam  quadratus  nu - 
merus  ad  quadratu  numeru.  Quod  igitur  ex*  (ad  id  quod  ex  fi  { ',eam  h*b<  t ratione  quam  quadratus  nu - 
merus  ad  quadrati t numeru. C omtufurabilis  igitur  efl  (per  9 deum > fi  ad  fi  j logttudine.Et  quod  ex  *fi 
(t*r  4"  prim  )tquue{leisqu*ex*{cr{fi.  Igitur*  fiipfa  * /maius potejlipfa  fi {fibitomenfurabiii. 
Jnuenta  igitur  funt  b na  rationales  potentia  tantum  commenfurabiLs  C*C7  *j,ut  fi  maior  ipfa  * j maius 
pofiit,co  quod  ex  {fi  fibi  longitudine  commcnfura  bili:  quod  facere  oportebat. 

Euclid.cxZ.amb.  Theorema  7.  Propofitio  jo. 

Comperire  binas  rationales  potcntiatantumcomenfurabiles.utma-  „ 
ior  minore  maius  poffit  eo  quod  fit  a fibi  longitudine  incomcnfurabili. 

THEON  ex  Zdb.  Exponatur  rationalis  • fi,biniq;  numeri  qua * 
drattyter*  /,ut  ex  eis  t opofitus  y / non  fit  auadratus(pcr  lema  fe* 
eundum  2 8 decimi. ) Dr feribaturep  fuper  * fi,Jemuircu  us  */fi,fiatqi 
(pcorrelariu  6 decimi  )ficut  / yady  'Jicquodex  * fiadid  quod  ex 

• { connrtiaturq:  { (.  Similiter  iam  oflendemus  ficut  in  prace denti, 

quod  ipfa  fi  * cr  * frattonales  funt  potet  ia  tantii  (omenfurabiles.  Et 
quonia  efl  ficui ' > ad  y*,ftc  efl  quod  ex  fi*  ad  id  quod  ex*  {,conuer-  * 

tcndoigftur(percorrelariui9quinti)ficuty^adat^ficquodex*(  > 0 * 

ad  id  quod  ex  {i.  At  '/ad  ratione  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeru,  nr£ 
igitur  quod  ex  * fi,ad  id  quod  ex  fi  { ratione  habet  quam  numerus  quadratus  ad  quadrati < numeru.  Incom - 
menfurabtlis  igitur  efl*  fi  ipfi  fi  {longitudine, poteflq;  * fatum  ipfa  * {maius  eo  quod  ex  fi  {fibi  incom - 
menfurabili.  J pfa  igitur  * fi,fi  faationales  funt  potentia  tantum  commenfurabiies , & *fi  quam  ipfa  " / 
maius  potefl  quod  ex  {fi  fibi  longitudine  incommenfurabili:quod  frciffc  oportuit. 

Euchd  ex  Camp.  Propofitio  14. 

Vas  lineas  mediales  potentia  tantii  comunicantcs  fuper  fi* 
ciemcp  rationalem  conrinentes.quarum  logiorfitpotetior 
brcuiore.augmentoquadrarilinearcomunicantis  eide lon. 
gionin longitudine,inucnire.  Campa Nvt.CumcmncsduTlinfg 

mcduici  potentia  tamucommunitamn.tontinranirupcTficif  rationale  aulmrdialc.uincprz. 
muta  patet, do<ct  tnucnire  eas  duas  quar  continent  luperficic  rationale  & eas  qu*  mediale.  Vndc 
jtropoutum  dtinuenirc  duas  Uncas  mcdulcs  potentu  tantum  comunicantcs, quarum  longior 
. fodit 

J 


r 
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poflit  amplias  breuiori  in  quadrato  alicuius  line*  (ibi  communicantis  in  longitud  ine,  qu*  coti- 
neam  fupcrfkiem  rationalem.  Ad  hoc  fecundum  Jofhinam  i7fumo  duas  lineas  a & b potentia 
tantum  rationales  communicantes, quarii  longior  qu*  fit  a.pof-  a R.jfS 

(itamplius  breuiori  quj  (it  b.in  quadrato  alicuius  Ime*  fecum  c5  * ‘ 

municantisin  longitudine, & ponam  lineamcfecundumdoftri*  c 

nam  p fexti, medio  loco  proportionalem  intera & b . & poni  ut  ■ . — — « 

fit  proportio  a ad  b.licut  cad  d.quod  qualiter  frat,in  ta  fexti  diffu  b 10 

cft.Dico  runcduaslincasc &ld,elfcquas  quxrimus . Patetenim  ■ i ■ 

cx  19, quod  i uperticics  quam  continent  du*  line*  a & b , eft  me-  d 

dialis.  Et  quia  per  primam  partem  i<  fexti, quadratum  Ime*  c eft  ■ 

difl*  fuperliciet  *quale,ent  igitur  per  ,p  linea  c medialis.Cum  autem  fit  a ad  b , ficut  c ad  d , 8f  b 
communicet  cum  a in  potentia  tantum  exhypotlrefi.quia  tam  a quam  b rationaliseft  in  poteria, 
fequitur  per  10  quod  c quoqj  communicer  cum  din  potentia  tantum.Itaqi  per  ri.cli  c fit  linea  me- 
dialis erit  etiam  d medialis, 6C  per  primam  partem  1 1 ,erit  linea  c porentior  linea  d , In  quadrato  li- 
ne* fibi  communicantis  in  longirudine.Si  ergo  dux  linercfif  d contineant  fuperliciem  rationa- 
lem.ipf*  lunt quales  inquirimus.EaSautcm  continere  fuperficiem  rationalem,  (ic  lubeto . Cu  fie 
a ad  b, ficut  c ad  d.erit  permutarim  a ad  c, ficui  b ad  d,fed  erat  a ad  c.fic  c ad  b,  igitur  eft  c ad  b , fient 
b ad  d.itacp  perprimam  partem  i«  fexti,  fuperficies  quam  continentdux  lineare  Sld.eftxqualis 
quadrato  b:eft  autem  quadratum  b.rationale  per  hypodiefin.cum  ipfa  Iit  rationalis  in  potentia. 
Superficies  ergo  quam  continent  duxiinexe  hi  d.eft  rationalis  quare  conftar  propoli  tum. 
Euclid.  ex  C amp.  Propofitio  if. 

Vas  lineas  mediales  potentia  tantum  communicantes  fu* 
perficiemqt  rationalem  continctcs,  quarum  longior  fit  po 
tentior  breuiori,  quadrato  linex  eidem  longiori  in  iogitu- 
dineincommenfurabilis.inucnire. 

. Poflris  duabus  lineis  a &!b  rationali- 

bus  porentiannrum  communicantibus, quarum  logior  h- 

pofTit amplius  breuiori  in  quadraro  linea:  fecum  non  co 
municantisin  longitudine.quxquidem  reperiunrur  fc-  * 
eundum  do<fbinam  iS.cxtensq;  petitionibus  manenti-  - 

bus  ficurinprxmiffa,  argumentando  modoconfimili 
patebit  duas  Iineasc&deftequalcsquxrimus.  Er  nota  ' * 

quod  duxlincxquas  hxc  & prxmifla  docent  inuenire.componunt  bimedialcprimum,  & mind 
n carum  abfala  dc  maiori :qu  x reliqua  eft, dicitur  rctidu  um  mediale  primum. 

Puclid.exZmb.  Problcnut.  Propofitio  it. 

•*  Comperire  binas  medias  potentia  tantum  commenfurabilrsratiO' 
nale  comprehendentes,  ut  maior  minore  maius  pofsitco  quod  fit  a fibi 
longitudinccommenfurabili. 

THEONncZani.  Exponatituripcr  ip  decimi)bine  rationales  po  • £4 

(entis  tantum  comenfurabiles  » f.ut . nuior  cxiftes/pfn  fi  minore  metue 1 ~ ■■  ■ 1 * 

poftit  eo  quod  ex  (ibi  longitudine  eommenfurabili, cr  ei  quod  fub  * f,co  > • 

prehenditur  equum  eflo  id  quod  ex  >.  Medium  nutem  eft  quod  fub  « f.me  ' ' 

dium  igitur  eftCpercorrelarium  ij  decimi)quod  fub  y , media  igitur  eft  r fi  R.s» 

(per  1 1 deeimi)Ei  uero  quod  ex  Nequii  efto  quod  fuby/.  Rationale  au-  ® 

fciM  f/t  quod  ex  fi,rationale  igitur  et  quod fub  r*.  E/  quonii  (per  ■ fexti ) * 

eft  ficut * ai  /fi c eft  quod  fub  • fi,ad  id  quod  ex  fified  ei  quidem  quod  fub  • - 

« : , equum  eft  id  quod  ex  >,ei  autem  quod  ex  ( equum  eft  quod  fub  > / ficut  igitur  » ad  fijie  quod  ex  y ai 
ii  quod  fub  y /.Sicut  autem  quod  ex  y ad  id  quod  fub  y /fic  ejl  y ad/.ej  ficut  igitur  x ad  Cfie  y ad  /Co 
menfurabiltt  autem  cft(pcr  bypothefm)»  ipfi  fi  potentia  tantum:  commen/urabUs  igitur  (per  1 1 decimi) 
Cryipfi/  potentia  tantum,  kt y, media  eft, media  igitur  eft  (peris  dccim^et/.Et  quoniam  eft  ficut»  ad  fi 
cr>  ad  /,at  x ipfa  !maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  eommenfurabili , c r y igitur  ipfa  / matus  poteft,  eo  quoi 
ex  fibi  eommenfurabili.  I nuente  funt  igitur  bine  medie  potentia  tantum  eommenfurabtlet  > / , rationale 
comprehendentes, qt  yipfa  / maiut  poteft  eo  quod  ex  fibi  longitudine  comenfurabdi.  Similiter  uero  ofti 
detur  cr  id  quod  ex  UKommcnfurab:h,quando  fi  maius  potuerit  eo  quod  fit  ex  fibi  incimeitfurabilitquoti 
facere  oportuit, 

* ♦ 


a j« 


b R.ij 


Camp.il, 
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Zamb.  ii. 


Euclid.exCamp.  Propofitio  iS. 

Vas  lineas  mediales  potentia  tantu  communicantes  fuperfi-  ){ 
cicm^  medi?le  continentcs.quaru  longior  breuioretatoam 
' piius  polTicquaiuu  cft  quadratu  alicuius  Lineae  incommenfu 
rabitis  ipfi  longiori  in  longitudine^inuenire. 


a i i. 


dR.R.86'4 
b R.14 
c R.u 
c R.R.jS 


Campanvs.  Cum  docueritinuenireduas  lineas  mediales 
potentia  tantum  communicantes  fuperficiemcp  rationalem  con 
tinenres,quarum  longior  plus  poflir  breuion  in  quadrato  linea: 
fecum  communicantis  in  longitudine,  & fecum  incommenfura  * 

bilis  in  longitudine,  nunc  docet  inuenire  duas  lineas  mediales 
potentia  tantum  communicantes, fupcrfuiemtp  medialem  con- 
rineures.quarum  longior  fitporctiorbreuiori  in  quadrato line$ 
non  fecum  commenfurabilis.fed  folum  fibiincommenfurabilis 
in  longitudine, illud  enim  facile  habetur  ex  ifto.  Sinr  iracp  tres  li- 
nex  fumprx  fecundum  do&rinamt8  a bc,  potentia  tantum  ra- 
tionalis & in  ea  folum  communicantes, fitqj  a potenrior  b & c, quadrato  linex  fibi  incommenfu- 
rabilis  in  longitudine, & ponatur  d medio  loco  proportionalis  inter  a & b ur  docet  p fexti , & fird 
ad  e ficut  a ad  c.dico  duas  lineas  d 8C  e e fle  quales  inquirimus.Cum  fit  enim  quadrarum  lincj  dx- 
quale  fuperftciei  qux continetur  fub  a & b per  prunam  partem  1 6 fexti , fittp  fuperficies  contenta 
fub  a Sk  b medialis  ex  19  cum  a & b fint  potentia  tantum  rationales  communicantes, erit  ex  eadem 
linea  d medialis.  Ac  quia  a ad  c ficut  d ad  e, communicat  autem  a cum  c in  potentia  tantum  ex  hy- 
porhefi.fequirur  ex  10  urequoq?  communicet  cum  d in  poteria  tantum.  Iracp  per  zt  erit  e linea  me 
dialis.Er etiam  quia  a eft  potenrior  c.quadrato  linex  libi  incommenfurabilis  in  longitudine,  erit 
quo- p per  u d potenrior  e quadrato  linex  fibi  incommenfurabilis  in  longuudine.Si  igitur  dux  li- 
nex d & e con  r meant  fu  per  fici  em  medialem, confiat  caseiTcqualcs  inquirimus.  Easautem  cond 
nere  fuperfiaem  medialem, fic  habetur.Ciim  fit  ex  hypothefi  a ad  c ficut  d ad  e, erit  permutarim  a 
ad  ,d  ficut  c ad  e.Sed  a ad  d cft  ficut  d ad  b per  hyporheiin^raq;  d ad  b ficut  c ad  e,igirur  per  primam 
partem  u fexti  fuperficies  quam  continent  d&e,eftxqualis  ei  quam  continente  &b.  Scdb&c 
continent  fuperficicm  medialem  per  i9,cum  tpfx  fint  rationales  in  potentia  ranrum  comunican- 
tes  ex  hypothefi  ,iraq?d  & e continent  fuperficicm  medialem:quod  cfipropofitum. 

Ca  mp  a nvs.  Si  aure  cura  efier  inuenire  duas  lineas 
mediales  potenria  ranrum  communicantes  fupcriicieq; 
medialem  continentes, quarum  longior  effet  potenrior  1 
breuiori  quadrato  linexfecutn  communicantis  in  longi 
rudine.fumeremus  tres  lineas  fecundu  doctrinam  17, a b 
c,  potenria  tantum  rationales  & in  ea  folum  comunican 
tes.et  poneremus  lineam  a clfe  potenriorcm  linea  c,qua 
draro  alicuius  linej  fibi  communicantis  in  longitudine, 
extera  uero  manerent  ut  prius,et  argumentatione conf» 
milicodudcremus.duas  lineas  d & e efle  quales  propo- 
nirtir  inquirere. Et  nota  quod  dux  linex  quas  hxc  16  docet  inuenire, componuntbimedialcfccuil 
d um,8c  minori  earuabfeifa  de  maiori, qux  reliqua  efi: dicitur  refiduum  mediale  fecundum. 


aR.*4 
d R.R.1944 
b R.j6 
c R.R.4PJ 
e R.ij 


E uclid.ex  Z 4mb. 


Vroblemp. 


Propofitio  31. 


at  R.  64. 
R.R*jo7» 


Inuenireduas  medias  potentia  tantum  comenfurabiles  mediu  cora.  31 
prehendentes.ut  maior  minore  maius  poflit  eo  quod  fit  ex  (ibi  commen 

furabili.  

THEONn 7.amb.  Exponuntur  tres  rationales  potentU 
tantu comenfurabiles- •(per  19 dccimi)ipfa>  maiuspof-  ' 
fit  eo  quod  ex  fibi  commenfurabili,ey  ei  quidem  quod  fub*  fi,  — 

ouumfitiper  tjer  ty  fexti  )quod  ex 7,  medium  autem  efi  quod 
fub  * f,  medium  igitur(per  eandcm)quoiex  7,  ej*  igitur  medi a ‘ 

cjl.Et  autem  quod  fub  l>,*quumcfto  quod  fub*  >.  Et  quoniam  . 

(per  1 fexti  cr  lima  , , dcami)ficut  quod  fub  * f,ai  id  quod  fub 

fit  Jit 


/R.  48 


iR.R.  R.  14;« 


, R.  »8 


I 


t!BHR  DECIHVS.  »7* 

py/iceUaiiyfedei  quidem  quod  fui  • >,*qu*m  edi  id  quod  ex'/,ei  autem  quod  fui  t > , tquum  efl  ii 
quod  fui  t <,c&  igitur  (per  9 quinti  )pcut « ud  y,pc  quod  ex*  ai  idquod  fui  * *.  Sicut  autem  quod  cx  * ai 
id  quodfub  * ',pc  eft  S ad  peut  igiturCper  1 1 quinti)*  ud  y,pc  Aid' . Commenfurabihi  autem  edi » 

ipji  y potentia  tantum, eommenjurabilis  igitur  eft  (per  11  decimi') « Rf.  64. 

cr*ipft‘  petentia  tantum.  Media  aule  eft  *, media  igitur  (perii  / Rf.  RJ07» 

iecimi)eft  er  >.Ef  quoniam  eft  pcut  < ad  yjic  ctl*ad',a-*qua  - 

y maiui  poteft,eo  quod  ex  pii  etmtmenfuralili,cr  A igitur  quam  4 Rf.  4* 

e malui  poterit  eo  quod  cxpli  eomenfurabiUtper  14  dectmt)Di- 

eo  infuper  quod comprekenfum  fui  *<, medium  e /1.  Quonid  enim  ' Rf.Re.  Rtm< 

xquum  eft  quod  fui  p y,ei  quod  fui  * >,  medium  autem  quodfub 

U r,mcdmm  igif  urf  per  corte  Urium  2 i)cr  quodfub  * •.  tauentx  y Rf-  >» 

funt  igitur  dux  medix  potentia  tantum  eommenfwralilei  / ‘,me^ 

dium  coprehendenteSytu  maior  minore  maiui  pofiit,eo  quodpt  ex  fibi  ccmmenfurabili. Similiter  iamrure 
fui  ofteeedetur  cr  ii  quod  ex  incommenfurabiU,quanio  * ipfa  y nuuiu  poterit teo  quod  fitcxpbiincomcn 
fur altlitquod  facere  oportuit. 


Euclii.ex  Camp.  Propoftio  >7. 

I Vas  lineas  potentialitcr  /ncommcnfurabiles.fupcrfiricmcp 
medialem  contincntcs.quarumamboquadrataparitcraece 
pta  (intrationalc.inucnirc. 

I Campanvs.  Propoficum eilinuenireduas lineas  incommcnfurabilrs tam 

in  porenuaquam  in  longitudine,  qux  contineant  fuper 
fitiem  medialem, & quadrara  ambarum  parirer  accepta 
faciant  fupcrficicm  rationale.  Ad  hjc  autefumo  per  ig 
duas  lineas  a b & c d potentia  tantum  rationales  cornu 
nicanres, quarum  longiorquxfita  b , firpotentiored, 
quadraro  alicuius  linea-  fecum  incomenfurabilis  in  Ion 
girudinc.Et  fuper  lineam  a b deferibo  femicirculum  a e 
b.Et  diuido  lineam  c d per  aequalia  ad  punitura  f.  Et  di 
nido  lineam  ab  ad  pultumg,ira  quod  linea  efcadatin 
medio  loco  proportionalis  inter  a g SC  g b : qualiter  hoc 
fiat,inudiOucit.  Er  pono  quod  fuperficicsbhfiatcx 
a g in  g b.crirqj  cx  prima  parte  1 6 fexti, quadrarum  c f,f- 
quale  luprrfkici  b Ii . Et  quia  quadratum  c f eft  arquale 
quartx  parn  quadrati  c d ex  quarta  fcciidi.fiC quia  fuper 
ficicibhdeeftad  complodam  line5 ab, fuperficies qua- 
drata cum  a g fir  srqualis  gh,&  quia  linea  a b porentior 

eft  linea  c d, quadraro  Une*  fibi  incommenfurabilis  in  longitudine  ex  hyporhefi , erit  ex  fecunda 
parte  1 4 linea  a g incommenfurabilis  linex  g b.  Educo  igitur  a punito  g perpendicularem  fuper 
lineam  a b ufrp  ad  circumferentiam  femicirculi.qux  fTrge,&  protraho  lineas  a e & e b.  Quas  dico 
effe  quales  quxrimus.erir  enim  egxqualiscf, eo  quod  urraq?  cadit  medio  loco  propornonalis  iit 
ter  a g & g b, primam  quidem  per  primS  parte  corrclarii  8 fexti, fecunda  uero  per  hyporhcfin,  prO 
pter  quod  quadratum  urriufrp  earum  per  primam  partem  16  fexti  eft  scqualr  fuperficiei  a gm  g b. 
qux  cit  b li.ipfr  igitur  funt  xquales.  At  quia  per  quartam  fexti  proportio  a c ad  e b eft  ficur  a g ad 
g e,  funt  aure  ag&ge&gb  continue  proporrionales.erir  a ead  eb  duplicata  .licut  a gad  g b.qua 
re  per  1 8 fexti, erit  quadratum  lincx  a e ad  quadratu  linex  e b,  fle  ut  a g ad  g b.Ciim  fit  igitur  a g in- 
communicans  g b.erir  pei  fecundam  parte  10  quadratum  a e incomm  unicans  quadrato  e b, quare 
dux  linex  a e & e b funt  incommenfurabiles  in  potentia.Et  quia  per  pen  ultimam  primi  quadrata 
a b eft  xquale  quadratis  duarum  linearum  a e &eb  parirer  acceptis, quadrarum  autem  a b eft  ratio 
njile.cum  a b fit  rationalis  in  potentia  per  hyporhcfin, erunt  quo<p  quadrara  duarum  linearum  a e 
&eb  parirer  accepta,  rarionalc.Si  uero  hx  dup  linex  continent  fiiperficicm  medialem,habirum  cit 
propositum. Erat  autem  c d rationalis  in  potentia  & in  ea  tantum  communicans  linex  a b , quare 
& c t,&  ideo  etiam  ge  fibi  (qualis  erit  potentia  rationalis, & tantum  in  eadem  communicans  cum 
a b.itaqr  per  19  fuperficics  a b in  g eeft  medialis . Quia  igitur  per  4 fexti  & per  pnmam  partem  if 
ciufdcm  fuperficies  a c in  e b eft  luperficiei  a b in  g e xqualis, conitar  duas  lineas  a c & c b.eflc  qua 
les  uoiumus.  Et  nota  quod  dux  linex  quas  docet  hxc  27  inuenire, compouunt  linea  maiorem 
& minori  carum  abfcifadcmaiorirqux  reliqua  eft, dicitur  linea  minon 
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THEON.  lemma. 

THEONexZjmb.  E/io triangulum re  fl  angulum * f>,rr(lm babens qui fub  ( * >, excit eturi; ( per 
II  pnmi)perpetidicularis  ■•/'.Dico  quid  fub  y fi  ty  fi  *,*quum  e/i  ei  quoj  ex  fi-:quod  uero  fubfiy.ye, 
ei  quod  fub  y *:quod  attem  fub  e fi  ey  e y, equum  ejl  ei  quod  ex*  «<:o"Ui/uprr  id  quod  fub  fi  y,*  e.equis 
e Ji  ei  quod  fub  fi*cr*y.ln  primis^, quod  idquodfuby(<y<  e,  equum  cfl  ei  quod  ex  e fi.  Quomd  enim 
in  reflangulo  triangulo  fi  * angulo  reflo  m bifin.perpedicularts  dufla  e/i  •>  J,igitur(pera  fexti)trii 

guhim  'fidey-J  y,limi!ia  funt  toti  * fi  y.tyfibi  iniucem-Et  quoniam  triangulum  *fiy  jimilccS  trian- 
gulo * fi  (,eft  igitur  ficuty  (ad  (*,fic  ejl*  fi  ad(S.  Igitur  quod  fub 
e fi  CT  fi  fi, £ quum  ejl ei  quod  ex  u fi. prepterea  iam  quod  fub  (y 
CT  y -',equum  efl  ei  quod  cx*y.Et  quoniam  fi  in  reflangulo  trian 
gulo  ab  angulo  reflo  in  bafin  perpendicularis  excitetur , excitata 
bafii  fegmetorum  media  proportionalis  ejUper  corrclarium  8 fex 
li>3  igiturficutfifiad  fi  *,fice(l  * / adfiy.  igitur(per  1 7 fextt)  ^ 
quod  fub  (fi,  fi  y,equum  e/i  ei  quod  ex  fi  *.  Diro  autem  quod  & id 
quod  fub  fi  ycr*-, equum  ejl  ei  quod  fub  (*  et*  y.  Qaoriu  enim 
ut  diximus  •fiyfimite  e/i  ipfi  * y fi, ejl  igitur  ficutf-yad*y/tcfi* 
ad  * fi.  Si  fuerint  autem  quatuor  refla  linea  proporttonales,quod 
fub  extremis(per  1 6 fex:i)aquum  eflei  quod  fub  medijs,quod  igi- 
tur fub  fi  y,*  fi,aquunl  ejl  el  quod  fub  fi  *,*  >.  Vel  etiam  quando  de 
fer  ibimus 1 > rcflangulum  paraOilogrammum,complebimuiq;  *[,  equum  erit  (per  4 1 primi)'  y ipfi*f, 
utrunq ; enim  corum,ipfiut  * fi  y trianguli  duplum  eS  ,eSq;  quod  ex  fi  *,*  y,id  quod  fub  fi  y,a  fi,  ipjunt  au 
tcm*tcSidquodfubfi*cr  » y.  Quod  igitur  fub  fi  y,*  fi,  equum  cdeiquodjub>-cr*y. 

Euclid.ex  Zamb.  Problema  10.  Propofition. 

Inucnircbinas  redas  lineas  potentia  incomenfurabiles,conficictes  eo-  » 
flatum  ex  quadratis  qup  ab  ipfis  rationale.quod  uero  fub  ipfis  mediii. 

TH  E O N ex  Zamb.  ExponanlurCper  }odeeimi)binerationalcs  potentia  tantum  commenfurabilet 
*fi,(yj»l  maior*  fi  minore  fi  y maius  pojiu,to  quod  ex  fibi  incommcnfurabili.  Seceturq  (per  10  primi)  fi 
y bifariam  in  fi, er  ei  quo d ex  altera  ipfarum  fi  fi,  fi  y (per  1 6 fexli ) equum  adipfam  * fi  comparetur  parat 
lelogrammum  deficient  forma  * quadrata, fitq,  quod  fub*',' fi.  Defcribaturq ; fu 
per*(  femi  circulus  * f ([excitetur  q ; (pern  primi  )ipji  * (ad  angulos  re  flos  > /,co 
neflanturq;  * ! ej  [fi.Pl  quoniam  bine  refle  linee  funt  inequales  *(,(y,cr*( 
ipfa  ( y maius  potefl.eoquod  *fibiincomcfurabili,quarte  autem  parti iRius  quod 
ab  ipfa  ( y,minore,boc  ejl  ab  eius  dimidio,  equum  ad  ipfam  * panlklogrammu 
comparatum  ejl  deficiens  forma  quadrata,  efficitq;  id  quod  fub  * y fi:  incommen 
forabilis  igitur  ejl(per  fecundam  partem  18  decimi)*  • ipfi  < fi.  Bjlq;  ficut  *<ad'( 
fic  quod  fub*  fi  CT  fi'.Ei  aute  quod  fub  (*,cr*  ',equu  ejl  id  quod  ex  «/.  Quod 
autem  fub*  fi,e?  fi  '(per  lemma  precedentis  )ei  quod  ex  fi  feli  equite,  incommen 
fur  abite  igitur  e/i  quod  ex  * f,ei  quod  ex  fi  f.  1 pfe  igitur  *f,f  fi, petet  ia  funt  incom 
menfurabiles.Et  quoniam  * fi  rationalis  ejl,rationale  igitur  c9(pcr  7 diffinitione 
decimi)  quod  ex  * f, quare  c T compofitum  ex  eis  que  ex  * f,  f fi,  rationale  ejl . Et 
quoniam  rurfus  quod  fulf  * y ( .equum  cS(per  lemma  precedentis)ci  quod  ex  ‘f, 
fupponitur  autem  id  quod  fub*','  fi, ipfi  quod  ex  (e  equile, equilis  igitur  eH  f', 
ipfi  fi  *.  Dupla  igitur  e/i  fi  y,ipfius!<- Quare  cr  quod  fub  * fi/',  duplum  cfleiut 
quod  fub*  (,'f, medium  autem  ejl  quod  fub * fi,fi medium  igitur  cr  id  quod  fub 
• i,i  (.equum  autem  ejl  quod  fub  * fi,  1 f,ei  quod  fub  *!,!  fi, medium  igitur  et  quod 
fub  *f,ffi,patuituero  quod  et  rationale  compofitum  ex  eis  que  ab  ipfis  quadrate, 
lnuente  igitur  funt  bine  refle  linee  potentia  incommenfurabiles  *[Jfi,efr  cien- 
tes copofttum  ex  eis  que  ab  ipfis  funt  quadratis  rationale,  ty  quod  fub  ipfis  mediumtquod  erat  agendum, 

Euclid.ex  Camp.  Vropoftio  13. 

Vas  lin  eas  poten  tialiter  incommenfurabiles  fuperficiccp  ra»  >• 

tionalem  continentes3quarum  ambo  quadrata  pariter  acco- 
ptafintmediale.inuenirc, 

r Campa 


UBER  DECJMVS. 

C * M p A * V s.  Sit  hii  prorfus  eadem  difpofitio  qui  prius  in  pne 
milfa.Sin  t autem  duae Imep  a b 8i  c d, quales  ptopomt  as,  eruntqt  IT 
nuit  argumentatione pnrmiflWduiltnexacSCeb, quales  hic t8 
proponit.  Cdm  fit  enim  a b linea  medialis, erit  cius  quadratum  me 
diale  per  19, & ideo  quadrata  duarum  linearum  a c & e b.funt  me- 
diale per  penultimam  primi. Et  quia  a b in  c d continet  fuperiiciem 
rationalem , fcquitur  etiam  utabincf.Si  ideo  in  g e fibi  iqualem, 
contineat  fuperficicm  rartonaie.itatp  8C  a ein  e b . Patet  ergo  quod 
quaeritur.  Vndeduilineiquashitasdocettnucnire,  componut 
tineam  potentem  in  rationale  8C  mediale , &L  minori  carum  abluta 
de  maiori, quf  reliqua  eii,dicitur  linea  qujiunfta  cu  rationali  com 
ponit  totum  mediale. 


»7  # 


tudid.nZjmb. 


Problema  ia. 


Propofition. 


»4 


Binas  rcclas  lineas  potentia  incommcnfurabilesefficicntes.compofi 
tum  ex  rjs  quae  ab  ipfis  funt  quadrata  mediu ,quod  uerb  fub  ipfis  ratio, 
nale.comperire. 

THEO  N ex  Zamberto.  Exponantur  bine  medie  potentia  tantim  com - 
menfurabiles  * A,A  rjationale  comprehendentes  quodfub  ipfis, ut  * f,ipfa  dy,ma- 
im  pofiit  eo  quod  * pbi  incommenfurabili.  D efcribaturq ; fuperipfa*  ,',fcmicircu- 
lut  • J ,i,feceturq;(per  10  primi).*  r.btfaridm  in  <,  comparetur q.  (per  s»fexti)ad 
ipfam  a A,ei  quod  ex  A 1 equum  paratlclogrammum  forma  deficies  * quadrata,  fitq; 
quod fubafj/.lncommcnfurabilts igitur  */,ipfi/filongitudine.  Excitcturq;  (per 
a 1 pnmi)ub ,\ip(i*Aad  angulos  re/tos  f^,ccnnedanturq-  ipfe  * * cr  *A-  Quo- 
niam igitur  incommenfurabilis  efl*!ipfi{ i,ineommenfurabile  edi  igitur  crquod 
fui  A •, er  afyCiquod  fub*  ,1,er  17.  Aequale  autem  efl  id  quodfub  (*cr  *f,ei  quod 
ex*', quod  autem  fub  « A,ff,ei  quod  ex  * djmeommefurabile  igitur  efl  ey  id  quod 
ex  a n,ci  quod  ex /f.  Et  quoniam  medium  cii  quod  fit  ex*  r-,mediS  igitur  edi  et  com 
pofitum  ex  eis  que  ex  a a,/  >.  Et  quonii  dupla  efl  < ? ipfm  -tfiduplii  igitur  e/i  quod 
fuba^^eiusquodfub  *AJ*.  Rationale  aut  em  eft  quod  fub  ‘hir,  fupponitur 
enim:  rationale  igitur  ty  quod  fub*  A,f  Ei  autem  quod  fub  « A,  fJ, equit  efl  (ptr 
lemma  5 a dccimt)quod  fub  * <V»  A.  Quare  crquod  fub*  /,*  ^rationale  efl.  lnuen 
te  funt  igitur  bine  refle  linee  potentia  tnccmmenfurabtlel  **,/  A,efficientes  com 
pofitum  ex  eis  que  ab  ipfis  funt  quadratis  medium,  quod  utro  fub  ipfis  rationale, 
quod  facere  oportuit. 

EuclilcxCamp.  Propofitio  19. 


tpU  ii  Vas  lineas  potentialitcr  incommenfurabiles  fupcrficicq:  mo  •zamt.  > s. 
1 'V,  dialem  continentes , quarum  quadrata  ambo  pariter  accepta 

j fine  mcdiale.duplo  fupcrficiei  unius  in  alteram  incommenfu 
rabile.inuenire. 

Causa  net.  Huius quoqj difpofitio,, i duarum prfmilta 
rum  diipofitioncno  fitin  quoquam  diuerla. Sint  autem  lmca: 
dux ab SC cd.quales  16 proponir.enlhtcp prxmiffa  argumen- 
tatione dux  linea: a e dC.  e b.quas  inquirimus. Ciim  enim  a b (it 
linea  medialis.crunr  quadrata  duarum  linearum  a e &'  e b pa- 
riter accepta  mediale,  at  cum  ab  &cd  contineant  fuperficicm 
medialem.fcquitur  uta  b in  c f,  & ideo  in  eg  fibi  xqualetn  con 
tineat  quoque  fuperficicm  medialem , omnis  enim  fuprrficies 
mediali  communicans, medialis  effe  conuincitur.qucadmodu 
in  u monftrarumcft : fupcrficics  igitur  a e in  e b medialis  eft, 
ciim  ipfa  fit  (qualis  fupcrficiei  a b in  g e.  Quia  uero  linea  a b eft 
incomcnfurabilis  line*  c d,erit  cui  incomcnfurabiU*  lincx  c f, 

quare 


f 
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qiure  Minor  tg. Quare  per  prinum  plrtem  lincti  Si  fecudim  partem  decimat  liulus.fuperllcie* 
a b in  e g qui  eft  xqiulis  fuperficiei  acine b.cnt  incotiimetifiinibilis  quadrato  linea: a b , iiaqi  Si 
quadrans  duarum  linearum  a e et  e b pariter  acceptis. Qpod  cum  ita  fit/equitur  quoqi  ut  duplum 
fuperficiei  a ein  e b fit  incommenlurabile  quadrans  prxdi/tas  duarum  linearum  a e&eb  pariter 
acceptis  .Et  hoc  erat  detnonlirandum.  Dux  linea:  quas  hxc : 9 docet  inuenire,  compoti  iit  lineam 
potetem  in  duo  media  lia, 8C  minori  carum  abicilla  dc  maioti,qu(  reliqua  cft,dicitur  linea  qu(  iua 
/lacum  mediali  facit  totum  mediale. 

E uclilexZamb.  Problema  11.  Vropofitio  jf. 

Comperire  binas  redas  lineas  potentia  incommcnfurabiles.efficien  tt 
tes  compotitum  cx  earum  quadratis  medium, & quod  fub  ipfis  mediu, 

8C  infuper  incom  menfurabile  compotito  ex  earum  quadratis. 

THEONer  Zamb.  Exponantur(per i s decimi)binemedU potentia  t4tm 
ineommenfurabiles  •«  A,t  r, medium  compnbendentci,ut*£ipfa  (},mam  pofttt  eo 
quod  ex  ftbi  incommenfurabili.  Drfcribaturq;  fuper .« ffemidrcului  * 'A,c r reli- 
qua fiunt  quemadmodum  infupcrionbut.  Et  quoniam(pcr  fecundam  partem  1 8)  in 
commcnfurabiln  eH  */tp/ ifA  longitudine,  incommenfurabilts  cft  (per  1 1 decimi) 

©•  * / ip/t  d A potentia.  Et  qu otium  quod  ex  « r-  medium  e ft, medium  igitur  efte r ro 
politum  ex  1 jl  que  ex  » .c,  Et  quoniam  quod  fub  •«  [JA^equu  cft  ei  quod  cx  utra 

queipfarum  A ■,//,zqualt<  igitur  eS  4 > ip/l  a /.Dupla  igitur  efl  i > ip/tut/ -'.quare  ^ 

Cr  quod  fub  * ?,A  > .duplum  eft  eiuf  quod  fub  * A JJ.  Medium  autem  quod  fub  * A,  A 
medium  igitur  cr  quod  fub  < (ju,*qu  umq,-  ei?  ei  quod  fub  (, medium  igitur  c 

eft  prr  correlarium  i j deeimi  cr  per  lemma  primum  decimi )quod  fub  a /,/ A . Et 
quoniam  tncommenfurabtUs  e/i  * Appii  (y  longitudine , commcnfurabtlis  autem  eft 
A > ip/t  A \tncomenfurabiliS  igitur  eft(per  i}  deeimi )et  ■«  fipfi  (<  longitudine.  Qua  * 
recrqujlex  > jS.ri  quod  /ut « f.d  <,incommtnfurabileeft  Sed  ei  quidem  quod  rx  « 

£ aqualia  funr  qua  ex  - .«(per  47  primi)ei  autem  quod  fub  *aJ  saquum  a/i  id 


eyquod fub  ipfts  medium,  cr  in/uper  cipofito  ex  etcruquadratii  mcbmcnfurabtlc.qucd fttijfc  oportuit. 

Euelid.ex  Camp.  Propofttio  j o. 

I duae  lineae  potentialiter  tantum  rationales  communicantes,  s* 
in  longum  diredumcpconiungantur,tota  linea  ex  his  compo 
(ita  erit  irrationalis.diceturcpbinomium. 

Camp  * hv=.  Sinrdua:  linexab  & b c in  continuum  direflutp  aRe.u  bRe.4C 

coniuntfhrrarionales  in  porentia  ranrum  communicantes, quas  per  r ' — 

I7& iSreperies, dico  rotam  lineam  ac  ex  cis  compofiramefleirrario  a c Re.  Re. 

nalem,  & ipfa  uocarur  binomium.Eft  enim  per  quartam  fecundi  quadrarum  a ecquale  quadra- 
ris duarum  linearum  a b & b c,&  duplo  fuperficiei  unius  earum  in  alreram.quadrara  autem  am- 
barum faciunt  fuperficiem  rationalem  ex  hypotheii .duplum  uero  fuperficiei  unius  earum  in  alre 
ram  facit  fuperficiem  medialem  ex  decimanona.iraq?  quadrata  ambarum  pariter  acceprarfi  fariuc 
fuperficiem  incommenfurabilem  duplo  fuperficiei  unius  earu  in  altera m:erir igitur  ex  9 quadra- 
tum a c incommenfurabile  duobus  quadratis  duarum  linearum  a b & b c parirer  acceptis , quare 
irrationale  per  diffinitionem, cum  duo  illa  quadrata  facianrtupcrficiem  rationalem . ideoqj  fuum 
larus  rerragonicu  quod  eft  a c.irranonalequoqj  per  diftinitioncmrconftar  ergo  propofiruin. 

Euelid.ex  Ztmb.  T heorem  »4.  Prope  fu  io  16, 


Si  binxrationales  potentia  tantum  commenfurabiles  compotitae  fu  ^ 
erint.tora  irrationalis  cft.uoceturqi  cx  binis  nominibus. 

THE  O Nex  Zamb  Componantur  enim  bina  rationalet  potentiatantum  commenfurabiles*t,?r. 
Dico  quod  ■<  irrationalis  eft.  Qgoniam  enim  incommenfurabdu  eft  « ',tpft  C r longituduie.potctia  enim 

tantum 


.»7 
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Unium  funi  ctmmenfurabiles.ficut  autem ‘f ad  ( >(prr  lemma  i 1 ieeimi)quodfub  aA,A  sl  ii  quod  ex 
A,. \ncommcnfurabile(pcr . . deami)igitur  eft  quod  fub*A,t,,ei  quod  ex  f>,fedeiquodfub - >, corti 

menfurabilequidemeftquoibiifubaA.ArlUaulequodext^comcnfurabiliafuntqueexaA^r.Qjsa. 

re  <y  quod  bitfub*A,t  >,eit  que  ex*  V >,incommenfurabile  ejl.  Componendos  (per  4 fecundi ) quod 
bisfub  *fi,t>yUMcumtiiqu£ex*^>J)occxquodc(i*)jncomm<n  * io  A 6 y 

furublle  eH  compofito  ex  qi  <;«*•  ex  . f/ Rationale  autem  ejl  compofi.  : 

tum  ex  iji  que  ex  af.tyinationale  igitur  eft(per  diffinitionem  decimi)  A > Re.  Re.  tf4« 
quod  ex;.  Quare  & * , irrationalis  eft.uocatur  autem  ex  binis  nominibu.  Vocatui  fanetpfianex  binit 
nominibus, eo  quit  ipfa  ex  bitus  rauonalibui  conflat, proprium  nomen  appellant  Rationale  quatenus  ratio 
naletquod  fecijjc  oportuit. 

Euclid.cxCamp.  Propo/itio 

, I duae  linep  mediales  poteria  tantu  c5municansfuper(icicq} 

| rationale  continentes,dire<Seconiugantur,tota  linea  ex  his 
j compofi  ta  erit  irrationalis, dicetur^  bimedialc primum. 

J Campanvs.  SiiU dU( lincx  a b & bc.in continuum direftumqr  coniunfie 
o..  . qujl«Proponunrur,quas  per  14  8C  ij  repetics.dica  rotam  ImaitiJt  efTe  irratio 

nalm.atiprauocaiurbimedulepnmum.Bftenimduplumruperfidflabinberationaleperliy- 

por  ic  in,  uocp  quadrata  duarum  linearum  a b&bcparircraccepra  faciunt  mediale  cum  utrunm 
quadrarum  fit  media  eperhypothefirt,&  unum  eorum  communicans  aln,  duplum  igiiurfupcrfi 
cici  unius  earum  m alteram  eft  mcommunicans  duobus  quadrans  pariter  acceptis, torum  ercoag 
gregatum  ex  duplo  fuperfiaei  & duobus  quadrari s(&  ipfum  eft  quadratum  totius  a c per  4fecun 

di)eft  incommenfurabile  duplo  fupcrficiei  unius  earum  in  alteram 
per  9 hUius.Cumtraqi  duplum  fuperficiei  (irrationale, erit  quadra- a Re  Re  ea.  Re  Re  ut 

rum  a c irrationale, ideotp  & linea  a c:quod  eft  propoli  tum.  ■ — 

Ioim  abter.  Sit  linea  d e, ra  nonalis  in  longtrudine.cui  adiunga- 
rur  fuperficies  d f.xqualis  duobus  quadrans  duarum  Iinearu  a b &b 
c.enrip  fuperficies  hxc  d f medialis, cu  urruncp  quadrarum  fit  media 
le  per  hvpothefin , Si  an  um  eorum  communicans  alii,  quare  per  20 
linea  dg.eftrarionalis  in  potentia  tantum, non  communicJsin  lon 
girudine  line*  d e.Rurfus ad  lineam  fg,quareft  aqualis  d e.adiun- 
garur  fuperficies  fh  trqualis  duplo  fuperficiei  a b in  b c,  eri  r^  fh  ra- 
tionalis per  hypothefm, quare  per  1«  linea  g h erit  ranonalis  in  lon- 
gitudincidu*  ttaty  lineatd  g SC  g h funt  potcnaliter  rationales , BC  in 
ca  tantum  communica  ntes.ergo  per  jotora  ex  et  i compofira  qup  eft 
d h.ert  binomium  Sl  tirationabs.quareper  is  adeftruAione  confe- 
qucntis  fuperficies  i h eft  irrarionabs.  At  quia  per  4 fecudi  larus  cius 
tetragomeum  eft  linea  a c.ipfa  enr  irrationalis  per  diifinmoneiquod 
oportuit  demon  ftrare.  n 

EucUd.exZamb.  Tbeoremaif.  Propofitio  l7. 

Si  bina’  mediae  potentia  tantum  commenfurabiles  copolitx  fuerint 

rationale  comprehendenteSjtota  irrationalis  eft,uocatur  autem  exbinis 

prima  medrjs. 

THEO  Ne*  Z amb.  Componantur  enim  binemedie  potentia  tantum  coimenfurabtles  “A  A >je 
“£7^^  D'co  * > trrotond»  ejl.  Quoniam  enim  incommenfurabilu  efl  . Ajpfit 

r,longtudine,cr  que  ex  a A, A >,tguurfunt  tncbmenfurabilia  ut  quod  . Rc.  Rf.  17  ( Rf  Rt 

bu  fub  • A,  A y Componendo  igitur  que  ex  at,  A r,  una  eu  eo  quod  bit  — !1? 

fub.  AS  r, hoc  eft  illud  ouodex'  „tncommtnfurabile efl  ei  quodfub  * AS  y Supponuntur  autem  i ple  « 

. f’rjttonalecomprehenJcntes:iTTationale  igitur  efl  id  quod  ex » yirrationalis  igitur  eft  « >,uocatur  (a 

C-U.no 

. Euclid.ex  Camp.  Propofitio  j». 

I dux  linea;  mediales  potentialiter  tantum  communicantes  fu 

perficiemcj  medialem  continentes  directe coniungantur,  tota 
linea  erit  irrationalis  dicetur^  bimediale  fecundum. 

Aa 


habet. 
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Campamvs.  SintduaelinexabKbcin  continuum  dire&umlj  conionAc.ut praponuM.  ■ 
quas  peruS  contingit  «periri,  dico  totam  ac  extis  compofitamcfie 

irianonalrm  K ipu  uocatur  bimedialc  fecundum  . Efto  enim  linea  aRe.ReuIbRe.Re.  7*  * 

d e rationalis  in  logitudinc.cui  adtiigatur  fuperficits  d f aqualis  duo  1 — 

bns  quadratis  duarum  Uncarum  a b Si  b e pariter  acccpris.  Et  quia  ex  b 

hypotbefiduo  ilia  quadra tafunrcommunicantia,  » utriiqr  mediale  * 

erit iiiperficies  d f medialis.quare per  to  Unea  d g qu{ eft  eius  larus  fe 
eundum, eft  rationalis  in  potentia  tantum,»  lineae  de  tncommenfu 

rabi  lis  in  longitudine.  Rurfus  adiungatur  ad  Unca  g fqur  eft  xqua 

lil  linee  d c.ruperfi cies  fh^qualis  duplo  fuperfieieiabin  b e, eritip  e-  g t 

liam  fu  perficies  fli  medialis, erat  enim  per  hypothefin  fuperficiesa  b ' 

in  b c medialis.ergo  duplu  eius  cui  eftacqualts  f h erit  mediale , parte 
io  igitur  eft  linea  gh, rationalis  in  potentia  tantum  8£  ineommenlu 
ribilts  m longitudine  linea;  g f.  Quia  aero  ab»  b c funr  potentiali- 

cer  rantii  comunicantes.erit  per  primam  fexn  & par  fecundi  pariem  _____ 

iohuius.fuperficies  unius  in  alteram,  incommenfurabtUs  quadtato  ( 

utnufip.  At  qnla  quadrata  tarum  communicant  perliypotlirfin,  erit  d 
difrafuperficies, quare flfdupl ii etus.-incommurticis  duobus  qua- 

drans  earum  pariter  acceptis,  du*ergofuperficiesdf»fhfuntincommunkantes:peT  primam  ita 
que  fexti  & fecundam  parrem  to  huius  erit  linea  d g incommcnfurabilis  lineatgh , qua cum  fint 
rationales  in  potentia.erit  per  jo  tota  Unea  d h binomium  » irrationalis.  Et  quia  larus  eius  tetra- 
* gonicum  per  4 fecundi  eft  Unea  c.fequirar  per  diffinitionem  quod  Unea  a c fit  inationaUs  t quod 
propo litum  erat  oftendere. 


Euclid.exZumi.  Tbeorems  t*.  Propofhio  il. 

Sibinxmcdisc  potentia  tantum  commenfurabilcs  copofitae  fuerint  ,$ 
medium  comprchcndentcsJtouirrationaliseft,uocaturautemexbinu 


LIBER  DBC1MVS. 
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Buclid.ex  Cmp.  Prcpcfitio  tf, 

V m coniumfia:  f uerint  duae  lineae  porentialiter  incomenfu- 
rabHesfuperfidcm^  mediale  continentes.quaru  ambo  qua- 
drata pariter  accepta  Rnt  rationale,  tota  linea  erit  irrationalis, 
diceturcp  linea  maior. 

Campakvb,  Sint dux line* a b & b c fibi in conrinuumfy coniunflx ficur proponlrur.quaj 
contingit  ex  17  rcperire.  Dico  a c ex  cis compofiram  erfc  lineam  irrationalem, & ipfa  uocaiur  linea 
maior. Cum  enim  ambo  quadrata  pariteracccpta  (inr  nmonale.fuperficits  uerd  alterius  in  alteri 
(quareSCeiusduplumjmedialisperhypotliefinairtotuexduobus  a b C 

quadraris  pariter  acceptis  incommunicans  duplo  fupaficiei  unius 
in  alteram.iiaip  totum  aggregarunt  ex  duobus  quadratis  tC  duplo 
fuperficiei  (Jt  ipfum  eff  xquale  quadrato  a c)  per  4 fecundi, erit  per 
9 huius  mcommenfurabiie  duobus  quadrans  a b & b c parita  acce. 
ptisPer  diffinitione  ergo  eftquadrariilinex  ac  irranonale.fic  linea 
ac  irrationalis iquod  eff  propofitum. 

I o e m 4/1/er.  Sicut  prxmiffis  ad  lineam  d e.qux  Iit  rationalis  in 
longitudine.adi ungatur  fuperficies  d f.qux  fit  [qualis  duobus  qua 
drans  duarum  linearum  a b & b c parita  acceptis , entip  rationalis 
pahypoihcfin.quare  panS  latus  eius, fecundum  quod  eff  dg,  erit 
aiam  rationale  inlongitudinedi communicas  linexde.Rurfus  ad 
lineam  fg  adiungatur  fuperficies  f Ii  [qualis  duplo  fupaficiei  a b in 
bc,aitipmcdialis  pa  liypothefin, quare  pa  10  bnea  g Ii  qu(  eff  eius 
latus  fecundum  eff  rationalis  in  potentia  tantum:  pa  jo  igitur  eff  Ii 
na  d Ii  binomium  X irrationalis, ideoippa  ,6  i deffrufttonecon- 

fc)uenns  fuperficies  e h eff  irrationalis,  quare  latus  «ius  retragomcum.quod  pa  4 fecundi  eff  ac. 
(ftirranonalepadifftnitionem:quoduolumusoftend[re.  e s 

tuedilefZamb.  Tbierauij.  Trepofitio  tf. 

w Si  binx  reiflx  linex  potentia  incSmenfurabiles  copofitx  fuerfnt  co- 

ficicntes  compotitu  cx  quadratis.quxab  ipfis  rationale,  quod  aute  fub 
ip(Tsmcdium,tota  rctflalinea irrationalis efljuocaturautein  maior. 

THEONex Zamb.  Componantur enim bine reAe linee potentia incommenfurMn -f.s>,e#t. 
ete/ires  eu  que  mopo/ka  funt.  Duo  quod  - > irrationi»  ejl.  Qnmium  enimiper  hypcthefm)  quodjub. 
*/>>»tdm*e//,er  podiis  .gitar/td.*,/!,,^ 

fw/f  e8,uicommenJurjbtlc  igitur  rfl  quoH  bis  fub  ^cXba/itn  • y Quare  & qux  ex 

Itoexijtque 

iionaie  igitur  ejr  quos  ex  * >.  Quare  et -nrrmonelKeft.  Vocatura  7 ’• 

lem  maior.Voeaiut  autem  ipfam  maicreyum  quaque  ex.  ^.rationalia  maiora funt  eo  quoi  bis  fui 
. > meJio.timtquodccnuenut  ab  tpforum  rationalium  proprietate  imponere  nomen.  Quodautem 

'^r  J>r^0re{Tn’P‘  ‘«M $$d 

9"  j mm  ‘a 1u‘de,r'IJint>*1lu,i * 9»0*  'fatifer  7 fatua di)cr  que  ex.  >,ei 

eruod  bis  fub  « i.n.ejfet  quoq  id  qUod[ub . V >, rationale.  Q^odro/t  - / g * / 

fupponitur.inequalei  igitur  funt  ipfe  Supponatur  maior  . fpo  ** 

^f¥if>^l^^<^eigiturex.r^ejnu4Ufunttiquodbufub.^a,a.eiqUodbisU 

?>*?**“ -'■<*}«' 3«“*- ^rjuatorafunt eo  quod bkfub . > Jo  OUodexL  oJderal 
I Euc/td.e»  Camp.  Propofuio  ,4. 

1 r ”1  c°n,'“n<^*  fuerint  dux  linex  poten  tialiter  incommert 
| urabiles  fupcrncicmcp rationalem  continentes,quarum  attl 
- - J bo  quadrata  pariteracccpta  fint  mediale,  tora  linea  erit  irra- 
tionalis,dicet  urqt  potens  in  rationale  & mediale. 

As  s 


M* 
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Campanvs.  Sint utin primilTisdujlincj  sb&bcin  cominuum dircflumlp ceniuflf  qus 
les  proponitur, & ipfic  funt  tx  iS  fumcndi.Dico  quod  rota  linea  a e ex  os  compolit2,etittn>uo- 
nahs.SCilUuocaturlineapotensinrarionalc&mcdialc.Cutnfircmmfu-  ab  e 
pertines  a b in  b e rationalis  per  liypoihcfin,idtoqi  Si  duplum  cius, ac  am.  ■ • — ■ » 

bo  quadrata  pariter  accepta  fint  mediale,  Icquirur  pct%  fecundi  Si  p huius 
quemadmodum  in  pnnn Ilis,  quod  quadratum  rotius  a e fit  incommuni- 
cans  duplo  fiipcrficin  a b in  b e, per  diffinitionem  igitur  ipfumefturatiotu 
lc.fii  linea  a e irrationalis:quod  eft  propofitum. 

Idem  aliter.  SitutinpratmilTislineaderationalisinldgimdine.fiiper 
ficicstp  d f libi  adiuncta  iqualis  duobus  quadratis  pariter  acceptis  duarum 
linearum  a b Si  b c.eritip  medialis  per  hypothefin , per  ro  igitur  erit  linea  d 
g rationalis  in  potentia  tantum  non  comunicansin  longitudine  linex  de. 

Sitq)  fuperficies  fit  adamita  ad  lineam  g f .iqualis  duplo  fuperficiei  a b in 
b c.entqt  rationalis  per  hypothefin, 8i  ideo  per  i«  latus  eius  fecundu,  quod 
eft  gh,  rationale  inlongttudine,quare  per  jo  linea  dh  cfibinomtum  Si  irra 
tionalts.etfuperficieseh  peri6ideftruflioneconrequetis  eft  irrationalis. 

Cum  itatp  linea  a c lir  eius  lams  tetragonicum  per  4 fecundi, fequitur  ut  a c 
fit  irrationalis  per  dtffininonemiconftat  ergo  propofitum. 

EKcM.flcZtimi.  Theorema  18.  Tropofnio  40. 

'Sibinae  rcflx  lineae  poteria  inc5menfurabi!es  compofitg  fuerinr.cffl 
dentes  compo  fitum  quide  ex  earum  quadratis  medium;  quod  ucro  fub 
iplis  rationale, tota  redla  linea  irrationalis  eft.uocatur  autc  rationale  mc- 
diumcp  potens. 

THEO  Nex  Z mb.  Componentur  enim  bin * refla  Unet  potentia  incomenfurabiles  • a,(>tcfficien 
tes  prteeientia.  Dico  quod  irrationalis  efl  • f.  Quoniam  enim  compo /itum  exijsqutex « („<■> , medium 
eil,qttod  uero  bit  fub * a,a?,rationaIe,incommcnfurabile  igitur  efl  compofitum  ex  ijs  quae  ex*(,A),ti 
quod  b 1«  fub  .1  (,*  f.  Quire  c r componendo  (per  ■ 6 decimi  c r 4 fecundi  )quod  ex  * >,incommenjurMc 
eft  ei  quod  bisfubrfjt,.  Rationale  autem  e/i  quod  fub  « /t,f>.  !r-  « A r 

rationale  igitur  efl  quod  ex  «r.  Irrationalis  igitur  ejlar. \ocetur  TT  , 

natem  rationale  mediumqt  potens.  Rationale  autem  er  medium  potentem  appeUauit,eo  quia  binas  potefl 
arcas  unam  quidem  rationalem,alteram  nero  mediaturae  propter  rationalis  prxtxificntiam,  primam  ra* 
tionalcm  appdlauittquoderat  oftendenium. 


EucUI.exCttmp.  Propo/itto  »j. 

V m coniuntfhc  fuerint  duae  lineae  potcntialiter  incomcnlu 
rabiles  fupcrfidcmcp  medialem  cotincntcs , quarum  ambo 
quadrata  pariter  accepta  fint  mediale  duplo  fupfidci  unius 
in  alteram  incommenfurabilc,tota  linea  erit  irrarionaliSjdi- 
ceturqs  potens  in  duo  medialia. 

Campasvs.  Sini  quo<p  dux  linex  hic  ab &bc,  in  continuum  a b c 

di>eilum<flconiun£heutproponirur,qux*X2$  fumendxfunr.Di 
co  quod  linea  a c ex  eis  compotita  eft  irrationalis,  ac  ipfa  dicitur  po-  b 
tens  in  duo  medialia.  Adiungarur  enim  ad  Iine3  d e qux  fit  rationa- 
lisln  longirudine.fuperficiesd  fxqualts  duobus  quadraris  duarum 
lineatu  a b & b c pariter  accepris.erirq;  medialis  per  hyporhcfin,qua' 
re  per  20  linea  d g «irrationalis  in  potentia  tantum, & incommenfu 
rabilis  d e linea.*  rationali  in  longitudine . R urfus  ad  lineam  g f quae 
eftxqualisde.adiungatur fu  perficies fh.qux  fitxqualrs  duplo fu- 
perficiei  u uius  in  alteram.crir  etiam  ex  hypotliefi  medialis, quare  per 
jolineagheritrarionalis  in  potentia ranrum.Ar quia  perhypothe- 
fin  ambo  quadrara  pariter  accepta  funt  incommenfurabile  duplo 
fuperficiei  unius  in  alteram , (equitur  urdf  (it  incommenfurabilis  f 
h. quare  per  primam  fexti.et  fecundam  parte  1 a huius. linea  d geft  in 
comcfutabilis  g Ii, per  30  igitur  eft  linea  d Ii,  binomiu  irrationalis,  A 
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itiD  fuperfiaeS  c h eft  Irrationalis, ct  cius  latus  tcuagonicii  quod  eft  a c,ut  in  prsrml(Iis, quare  coit 
fiat  propofitum.Siautem  duplum  fupcrhtici  a b in  b c non  cITefincommcfurabile  ambobus  qua 
dtans  panta  accepns.eflct  linea  ac  medialistelfet  enim  d f comumcis  f hndtoi?  linea  d g , line*  g 
h:tota  igitur  d Ii  elTet  rationalis  in  potentia  (antum.incommefurabilis  in  logitudine  linea  d e,  per 
19  igitur  citet  fuper  fides  c h medialis, eiusfp  latus  icnragonicum  quod  eft  a c,  linea  medialis. 

Euclid.exZ*mb.  Theorenuip.  Propofitio  41. 

1 Si  binx  redae  lineae  potentia  incommenfurabilescompofitg  fuerint, 
efficietes  copoiitu  ex  earu  quadratis  mediu,quod  ucro  fub  ipfis  mediu, 
& infuper  inc5menfurabilecopofito ex  earu quadratis.tota  reifta linea 
irrationalis  eft.uocatur  autem  bina  potens  media. 

THEONrx  Zumb.  Componuntur  enim  bina  rei la  linet  petenti*  incommenfurubUet  * y, ejfi 

eientet  compofitum  ex  ijt  q ut  ex  * V > mcdmm^uodq  fub  ip/tr  * Cj  y,medium  cr  infuper  ineemmen 
furubile  compotito  exijsqutcx*  b,ity,quudrutu . Dico  quod  • y irrationulis  eft . Exponetur  retioiube 
Jt  *yeompurctuTq(per  44  primi)*d  ipfem  ■>\ipfit  quidem  qut 

ex  « V y,tquum  <7,fl  ucro  quod  bufub  « S,'  y.tquum  * o,to  m * y 

Danigiturd*tquucfteiquodexuyquudrelo.Etquoniicom  — 1 1 — ^ 

pofnum  exifsqutcxuf,t y,  medium  e/l,*c  eft  tquule  ipfi  a/,  * • « 

medium  igitur  rft  cr  a/,cr  ed  ipfem  * 1 rutionelem  compxre-  f-”""*- T-^- “ 

tur^tbonula  igitur  eft  d «>Cr  ipfi  * >, longitudine  incommenfu 

rtbilit.  Arfprr  14  decimi)'  ^rutioiulu  eft  cr  ipft'f,inccmme 

furubiltr,koc  eO  ipfi  -t  . longitudine  Et  quonium  incommenfu- 

rtUlie  funt  qutex*t,»rsi  quod  bufii  « V rfineommenfu- 

rabi. e eft  a / ipfi  • o.quxre  cr  a . ipfi  , «(per  1 fexti  cr  » t deei 

mijincontmcnfurejnltt  eft  Jient  q rutionuletfipft  igitur 

reaonelei  funt,potentiutuntum  commenfurebilci . I rrttiotulu 

igitur  eft  d u(pert6ieaim)uppeUutu  ex  binu  nemimbtu.  IU - — > 
tionulif  tutem  t ',irr dtiomle  igitur  eft  ^\cr  illud  potent  in*  • I ' 

tion*liteft,pottft*utcipfum*>,ipf*u>.\nitioiuUiigiturca 

« ^Hoeafurq;  bina  eof  ciit  media.  A ppellif  utro  ipfem  bm*  potente  medu^o  qut*  ipfi t peteft  duat  ntrdtal 
areas  aliam  compofium  ex  ijt  qut  ex  ehem  qut  bit  fub  ipfis  •*,*>:  qual  rret  ofiendendum. 

Campanus.  Vi  autem  facilior  fiat  doctrina  fequcmium.prxmonftraitda  arbitra 
murhoe  loco  duo, quorum  primum  eft:  _ 

* Si  aliqua  linea  per  duo  inaequalia  diuidatur.quadrata  ambaru  fedio 
nupariteracccpta.tanto  amplius  funt  duplo  fupcrficiei  unius  earum  iit 
alteram,  quantum  cftquadra  tum  eius  line*  qua  maior  excedit  minore. 

Sit  enim  linea  a b diuifa  per  duo  inxqualia  in  punflo  c,fn<J  maior  portio  c b,  de  qua  Tum». 
eurcdxqitalisacDico  quod  quadrata  duarum  linearum  a tSC  c b funt 
amplius  duplo  (iiperficiet  unius  in  alteri, in  quadrato  Iineacdb.nl  quod 
fit  ex  a c in  c b bis, cum  quadrans  duarum  linearum  a c 8C  c b.eft  «quale  ei 
quod  fit  ex  ac  in  cb  qu  ter, cum  quadrato  d b, eo  quod  utraiphxc  «qua- 
lia  funt  quadrato  linexa  b.pnmum  quidem  per  quartam  fecundi, fecun- 
dum uerd  per  s eiufdf  .Dempns  ira.?  uininp  tqualibus.uidelicet  eo  quod 
fitexa  c incb  bis,  erunt  refidua  qup  funt  de  primo  quidem  quadi  ata  dua 
ru  lineari  a cSC  c b,  de  fecundo  uerd  quod  fit  ex  ac  in  c b bis  cu  quadrato 
db{qualia,quareconftarpropofitu  Exhocergo  manifeftu  eftquod  fi  ali 

qua  linea  per  duo  inxqualia  diuidatur , quadrata  ambaru  partii  pariter  

■ccrpta  plus  funt  duplo  fuperficiei  unius  earu  In  altcri.Et  hoc  eft,propter  quod  illud  prvmtfira*. 

Si  aliqua  linea  per  duoinxqualia.itemcpaliaduoinxqualiadiuidat, 

* quadratamagis inaequalium paritcraccepta,tanto  funtamplius quadra 
ris  minus  inpqualiu  pariter  acceptis,  quantu  eft  duplum  quadrati  illius 
linexqux  in  utrafcpeft  fediones,  Sf  quadruplu  eius  quod  fit  ex  eadem 
linea  in  eam,  qux  eft  inter  pundum  fedionis  minus  inacqualiu  Si  purv 
dum  quod  diuidit  totam  lineam  per  xqualia. 


il,  OBOMETR.  ELBMENT.  EVCUDM 

Sit  'In  ei  a b diuifc  per  duo  inrqualia  in  punflo  t .itonij  pn  alii  minui  intquatia  in  punAod 
rurfus  per  t qualia  in  e.  Dko  quod  quadrata  duarum  partium  magis  unqualium  quj  funt  a c SC  c 
b ramum  funt  amplius  duobus  Quadraris  duarum  linearum  minus  inxqualium  qux  funt  a d AC 
d b, quantum  eft  duplum  quadrari  linex  c d & quadruplum  eius  quod  fir  ex  c d in  de.  Sunt  enim 
pei  9 fecundi  quadrata  duarum  linearum  ac  & c b.pamer  accepta  dupla  quadrans  duarum  line* 
rum  b e SC  ec.panter  acceptis.  At  per  eandem  9 fecundi  quadrata  duarum  linearum  a d & d b.paii 
ter  aacpra.dupla  funi  quadraris  duarum  Unearu  b e & e c pariter  accepns.Itaqj  quadrata  duarum 

Uncarum  ac  &cb,panter  accepta  excedunt  quadrata  duarum  linearum  a d & d bpanter  accepta 

in  eo  quo  duplum  quadran  lmcx  c,  excedit dnplS  quadrari  linex  2 c d c b 

dc.hoc  aure, per  41'ccundieftduplu  quadrari  linexcd.&quadru  . ~ 

plu  cius  quod  fir  ex  c d in  d c, quare  conftat  propofiru.Ex  hoc  manifeftu  eft  quod  quanto  fuerint 
lcwhones  alicuius  linej  magis  inxqualcs.tato  erunt  car  u quadrata  pariter  accepta , maiora  oc  Ikx 
«ftrproprcr  quod  iftud  pTxmifimuS.  . 

Eucltd.ex  Camp.  Tropo fitto  }6. 

N alias  duas  lineas  fub  carum  termino  ex  quibus  conmiichi  j 4 
wHHfTi  5^nominatumeftbinomium,diuidiimpo(Tibilceft. 

C A nr  A H V «.  Sit  a binomium.eririp  ex  jo  compofira  ex  duabus  lineis  in  po*$ 
03g7F-*».»£ji)  ria  rantu  rationalibus  comuiucfnnbus,qu{  fint  a c &:  c b.Dico  quod  impoff.bile  eft 
eS  diutch  in  alias  duas  linees  ftib  hac  diffiniiione , uideiicet  quod  ipfi  funt  poteria  rantu  rationale» 
comumcan  res.Si  cmm  poteft.dnudatur  in  a d & d b.quf  fint  potentia  rationales  tantum  comma 

nkanteS.Efto  quoqr  linea  e f rationalis  in  logitudine,cui  adiun  a d c o * 

gatur  fuperficies  e g, qux  lir  «qualis  quadratisduaiu  linearum  * T 

a c&cb pariter acceptis,*  fuperficies  fri quxfirxqualis  qua- 
drato  linex  a b.Erircp  fuperficies  < g.rarionalis,  eo  quod  utrutp  0 
quadratorum  linearum  .1  c *c  b pariter  acceptorum  eft  ratioua 
leper  hypothefin  * fuperficies  gh  medialis  per  19,  quontSip- 
fa  eft  aqualis  duplo  fupcrficiei  a c in  c b per  4 fecundi.  Sitigitur 
rutius  fuperficies  fKxqualis  quadratis  duarum  linearum  a d 
6C  d b pariter  acceptis,  qux  cum  fintdiuerfxa  duabus  lineis  ac 
&cbeiir  perfecundu  pixdemonftratorum  antecedentium  fu- 
perficies f k diuerfa  a fupcrficic  e g.catu  ergo  dirfcrenria  Iit  k g, 
erirty  per  4 fecundi  exceffus  fupcrficiei  fh,  fuper  fk  qui  (Tt  Kl, 
p \ua!is  duplo  eius  quod  fitex  a dm  d b,8£  proprerhoc  erirctiJ 
fuperficies  f K rationalis, & fuperficies  k I mediahs.Itacp  fuper-  e 

ficiesK  geum  ipfa  fir  differentia  duarum  fu perficierum  ratio-  ; lr 

nalium  qux  funt  eg  8C  f K, erit  rationalis.Non  enim  differt  rationale  a ranonali,  nifim  ranonall, 

& hoc  dico.ditfmiuone*  9 huius  hocconfirmannbus.  Eadem  quotp  cu  ipfa  fu  diHerennaaua» 
rura  fupcrficierum  mcdialium.qux  funtgh&kl.critirranonalis  per  x»,  quod  cftimpoflibiie. 

Qyod  autem  prardi^Vx irrationales  folummodo diuiduntur  in  eas  reftas  lineas  ex 
quibus  componuntur  efficientibus  propofitas  fpedcs,oftendemus  um  huiuiraodi 
proponentes  lemmatium. 

THEON.  Lemma.  „ . 

Exponantur  refla  linea * £,f'cetur$  tota  in  inxqualia  in  utrunq;  pgnorum  > JJupponatwr$  mater* 
y quam  * .&•  D ico  quod  qux  ex  * y,fi  >,maiora  funt  cu  qux  ex  * fi.  Sec  etwr  enim  (per  1 o primi)*  fiM* 

foriam  in  -,cr  quoniam  maior  rjl  * >,quam  * f, communii  auferatur  * y.Ketiqua  igitur  *^  .reliqua ' tmd 
ior  eflyXqualu  aut  e efl « », ipft  • fijninor  igitur  eft  Sequam  • >yigtur  > cr  ' fign*,non  rqualiter  dijtant  4 
bifaria  feflione.  Et  quoniam(per  5 fecundi)quod  fub  * V *>im*  c«w  eo  quod  ex  ' s xquu  eft  n quod  ex 
• fi.et  quod  futi . J>,u 1 b«ni  cum  to  quod  cx  / -.equum  edi  ci  quod  n < figitur  quod  fub  .f.yt.uiucum 
co  quod  cx>>, equum  ejici  quod  fub  uJ,'  b,un. i cumeoquodexS>,quorum  • * 1 > * 

quodcxA',minMe!leoquodex>>,c?reliquumigitwrquod[ub‘>jf,mi- 
ni»  c fl  eo  quod  fub  « *,  / 1,.  Q£ire  cr  <juod  bif  fub  * >,>  mutM  eS  eo  qi uod  bil  fub  * cr  reliquum 

iglurcopofkumex  ijs  queex^t  efl  ccmpoflto  ex  iji  que  fiunt  ex*  tjiquide  *tri$  equo 

liifuut  ei  quod  ex  • fi: quod  offendere  oportuit. 

Euelid.ex  Zmb.  Theoreme  ja.  Propofitio 

Quseexbinis nominibus, ad  unudutaxatfigtiu  diuidif  in  nomina. 

THEONot  Z ib.  Sit  ex  bittit  nomitiibu»  * f,diuift  in  nomitu  intjfftt tr  ipft  • f.utioruletfurtf 
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bclcntutStuMCOMMtnfuribiles.  Dicoquodipff  A,idilmdfigmmison  diuidilurin  birus ritiomles 
Mtrnfij unium  commenfunbiles.Si enim  pofibUe.dtmdiiurus '.utipfe  **,*  fjint rm iotulespoten- 
fu uatu  comenfuribilcs,miniJiffu  itm  quod  * >,iplTA A non  eil  eidem, si enunjieripoteff,ej}o,eni um 
cr  « Ajoff  A > eidem, eritcp  ficut  *>td'  fijic  (Aii  A -,eritq; « A in  tu-  ••  * > A 

dem  qui  > dimfione,diuifi  & * A,quodpofitumnoneff.lpfiigitun>  ‘ ' 

ipfiAA  non  tjl eudem.  Acpcrboccium  c rffgni >/,non etfsidsffM i bi furit [efiione.  Quo ifctg  diffe- 
runt queex-y,y  M*  e“  que  ex*  d,A A,co diem differt  cr  cjuod bisfub-A,A  A,ibeoquad:um  que  ex 
*y,r  A,uni  cum  eo  quod  bis  fub  • >,y  AJum  que  ex*  V fani  eum  eo  quod  bis  [ub*  A, A faunt  eqiulie 
ei  quod  ex  i /i.  Sed  que  ex  <•  yjAytb  eis  que  ex  « A,A  ejttioiuli  differunt  AUreef  enim  rdiomiu  (pet 
u i dccmi)quod  bis  igitur  fub  • A, A e^xb  eo  quod  bis  fub  A, differunt  ntiomh,  que  medii  exi  jiunt: 

medium  entem,  mcdiit  non  excedit  rtlioiuluper  x6  decimi.  )Ex  binis  i guur  nominibus, ad  iliud  et  Jiud 
fignum  non  diuiditur,td  unum  duntxxst  igituriquod  erit  offendendum. 

Euclid.ex  Camp.  Vropofftio  ty. 

Hlmedtali  primo  lccundum  terminum  fuum  in  duas  lineas 
medulles  diuifo/ub  carum  termino  in  alias  duas  lineas  me> 
diales  idem  diuidi  eft  impodibile. 

CAUPAMVs.SitquoqihicUneiab.bimediaW  i de  b 

primum  diuiiain  duas  Uncas  mediales  porenria  tantum  comunl-  i 

cantes  fuperficiemqt  rationalem  continentes,  ex  quibus  narterir  -y, 
eamcoponi.quxfintac St  cb.Dicoquddimpotfibileefteam  di- 
uidi  in  alus  duas  lineas  fub  earum  dnfinmonc.  Qjtod  ft  portibile 
fuerit.diuidameam  in  pii  fio  d.alTumptaqi  linea  rationale  c f,ad- 
■ungatur  ei  e g xqualis  duobus  quadratis  duarum  linearum  a c 
Stcb.Stfupcrficicsf  hxqualisc|uadratoa  b,St fuperfities f K x- 
qualis  quadratis  duarum  lineatu  a d St  d b.erirtp  per  quartum  fe-  . 

tundiglueqttalisduplofuperfideia  cinc  b, St  per  eandem  eritk 
I xqualis  duplo  fupcrficiciadindb.proptcr  liypothefin  quoque 
erit  urraqt  duarum  fupcrficicrum  e g St  k f medialis, St  tirraqj  dua  , 

rum  Imearii  g Ii  St  k I rationalis.hocautem  impolfibile.crtct  enim 
per  primum  fuperfities  K g, irrationales  ea  ai,  Fer  fecundam  au 
lem  eademeflet  rationalis  ex  diSinirione  St  j.  Quod  eft  inconuenicfl  J. 

Euclid.  ex  Zsmb.  Problema  j i.  Propofitio  4j. 

Exbinis  mediis  prima.ad  unu  duntaxat  fignu  diuiditur  in  nomina. 
THEON  ex  Zimb.  E/Io  ex  binis  primi  mediis  • A diuift  in  ,,ut  ipfe  •«  >,y  A,medie/int  potentiJ 
tintum  commenfunbiles  rstionslc  coprehendentes.  Dico  quod  ipfi  * A,id  iliud  fignu  non  difnnditur. 
Si  enim  volubile, diuiditur  in  ',ut  **ej*  cffnt  potitu  medie  Un-  • A > A 

tum eommefuribiles ritioiule coprehendentes.  Qgpniiigitslr  quo  ' ~~ 

differt  quod  bis  fub*  A, A A, ab  eo  quod  bis  fub*  y,y  f, differunt  queex*yj  f,ab  eis  que  ex*  /,/  A,rt- 
tiomli  autem  differt  quod  bis  fub*  A,A  fabeo  quod  bis  fub  « y.y  A,rjtionttU  emm  utnque.luiioneU 
igitur  diffbruntcrque  ex  « y.y  A,ib  e>s  que  ex  * A/  A.mcdii  mffeniii.quod  eff  impofile.  Ex  Sinis  «gt- 
tur  medijs  primi,ad  iliud  cr  ikuijignum  non  diuiditur  in  nomina, ad  «num  duntixit  igitur : quod  erat 
demonJlnnJum. 

Euclid.ex  Cmp.  Propofuiost- 

Imediale  fecundum,  nili  in  duas  lineas  tantum  fub  termino 
fuodiUidinonpoteft.  a de  b 

, C a m p a k v s.  Sit  ut  prius  linea  a b bimediale  • — — • — — “• 

1 fccundum.diuifainduaslincasa  cSCc  bmediales.po  * 

(entia  tantum  commuuuanrcs.fupcrficicmqj  mcdialcmconrinen- 
tc$,cx  quibus  j 2 proponircam  componi.  Dico  quod  impofTibilceft 
cam  diuidi  fub  caru  dirfimrionem  alias  duas.  Sin  autem,  diuidatur 
in  d,fi»ri$urpnusfupa  ficieseg,fh,&  fk.adiunfia:  ad  linei  rario- 
nalc  c f.critej;  per  prarfcnres  hypothefes.ttrra^  fuperficics  c g,&  g It,  V 
medialis, quare  per  20  urraq?  duarii  linearu  f g & g l erit  rarionalis  in 
porenria  ranrum  non  comunicans  in  longitudine  linear  c f.  Ar  quia 
duxlinearac,&cb,erunrincomenfurabilcsin  longitudine, (equitur  •• 
perprimi  fexti  QC  per  fecundi  pane  »o  ltuius,quod  urrump  quadra-  « 

Aa  4 
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Corum  linearum  a c&cb  fu  incommenfurabile  fuperficiei  unius  inalterant.  Cumfp  difbqna 
drata  communicent  ex  liypothefi.fequitur  ut  ambo  quadrata  pariter  accepta  fint  incommenfu- 
rabile  fuperficiei  unius  in  alueram,  ideocp  & eius  duplo. Quare  fuperficies  e gincommenfurabi- 
lis  cft  fuperficiei  gh,&  linea  gf,  line*  gl  per  primam  fextt& fecundam  partem  to  huius.  Itaque 
per  jo  linea  fleftbinomium, diuifa  fecundum  fuum  terminum  inpUnfto  g.Eodemtp  modo  pro 
babitur  iplam  binomium  effle,  mediantibus  fuperficiebus  emfllmh  diutiam,  fecundum  luum 
terminum  tn  punito  m.quod  eft  impoffibile  per  .Nonenitn  poteft  dici, quod  linea  f 1 diuifa  ut 
ad  punita  gflC  m in  partes  cofimiles.fic  enim  effler  linea  f m aequalis  g l,fed  ipfa  eft  maior  linea  m 
l,ur  patet  ex  primo  prxmifforuantecedcnnu  huius  SC  prima  fcxti,cum  e m fuperficies  fit  maior 
h m fuperficie.  Huius  autem  demon ftrationis  modus  poteft  effle  comunts  57  carreusqj  eam  fe- 
quennbut.  Euclid.  ex  Z<tmb.  Thcoratujx.  Vropofitio  44. 

Ex  binis  (ccunda  mcdqs.ad  unu  dutaxat  fignu  diuiditurin  nomina. 

THEON  «t  Zamb.  Sit  ex  binis  medijs  fecundi  * /‘.diuifa  iny.ut*  y,y  fmedi*  fintpotmtidta* 
tum  commenfurabiles  medii  eoprehendentes.manifidi  iam  eft  quii  > non  eft  m ditudua  fedhone.quan- 
doquiic  non  funt  longitudine  comenfur abites . Dico  quid  ipfa  • (,ad  aliud  fignum  non  dimditur . Si  enim 
poftibile.dimdalw  in  a ut -y  ipfi*  A non  fit  eadem /ed  per  hypoibefmfit  mcwr  * yjnanififtum  quod  et 
qu*cXay,>A,maiorafuntetsqu*cx*J,*A,ficutfupradcmqnfha-  ( y * 

uimus.Et  quod  ipf*  • *,*  Ajmedit  funt  potentij  lamii  come nfurabt-  1 ' 

les,meiiu  comprehendentes  Exponatur^  rationalis  ‘ f,cr  ei  quidem  * » \ • 

quod  cx  « (aequum, ad  ipfim-/comparetur(per  44  primi')'  */ii  au- 
tem qiu  ex  - y,y  f, equi  aufiratur  > e, reliqui  igitur  ■>  -equumrflei 
quodbtsfub-y.yA.  Rurfui  14  en  quae  ex-*,*  fque  minora  funt  eis 
que  ex  « >,>  f, a quum  auferatur . \ej  reliqui  igitur  M *^quu  eft  ei 
quodbisfub  - *,*  A.  Er  quoniam  medta  funt  que  ex  -y,y  f., medium 
igitur  ed  er  '•■Et  ad  rationale  > /comparalurrationa/n  igilurefl  • > 
cr  mcomenfurabiUs  ipfi  ■ / longitudine ■ Ac  per  hoc  etia  < • rationalis 
eft  a- ipfi' / longitudine w< omenfurabihs.Et  quontd ipf*->,y  (,me  ^ 
die  funt  potentia  tantu  cornmefurabiles,  incomtnfurabilisefligilur- 
y ipfi  r A longitudine,ficut  autem  • > ad  y A Jic  quod  ex  -y  ai  ii  quodfub  * y,y  (.  Inc  omenfurahile  igitur 
eft  quod  tx-y,eiquodfub-A,yA.Sed  ei  quide  quod  ex ‘y  commenfura  biliafunt  que  ex  « >,>  A, potiti* 
enim  funt  comenfur  abdes  ipfe  -yj  (,ei  autem  quod  fub  - y,y  A.eomenfurabUe  eft  quod  bis  jub  *>»>#, 
er  que  ex  « y,y  A,igltkr  incomenfurablUa  funt  ei  quodbis-  y,y  A.  Sed  eis  quide  que  ex  • A, equw» 

eft  >.,e  i aiue  quod  bis  fub-y,y  A,eepium  eft  > *.  Ineo :*r- 


ejiiafesawcquuuvinwr-wtKqwcr’ j" — -ftcaippA  -.quare  ipfa*  A 

ipfiy  ,,tft  longitudine  imomrtifurabl/iS.Lt  ipfe  > •>  cr  ''/“"i  rationa!et,igttur  rationales  funt  potenti* 
tanti  cSmenfurabilel.  Si  uerb  bine  rationales  potiti a tantu  comenfurabiles  copcfite  fuerint  Jcrtia  irra- 
tionalis cft  uocalurq;  ex  binis  nominibus' p j 6 decimi  )ipfa  igitur  ce  ex  binis  nominibus,  eft  diuifa  in  J. 
Ver  cande  iam  oftendetur  ey  ipfe  • s >, rationales  politia  tantu  cbmenfttrabilet.  Igitur  ipfa  • > ex  Unit 
nominibus  per  aliud  fignum  cr  aliud  diuifa  cftin  d cr  tnu,ncc  cft  ipfi*  r eadi.  quandoquidi  que  ex* 
y,y  (,mjiorafunl  eu  que  ex*  A,-  djidque  ex  - *,*A,maiorafunteoquod  bis  fub  - *,*(, multo  igitur 
magis  que  ex  - yj  f,noc  ed  • >,m4iut  eft  eo  quod  bis  fub  -*,*A,boe  eft*-.  Qgare  et  > },ipfa  « • maior 
tft.  Igitur  > e,ipfi  m • nOT  eft  eadem.  Ex  binis  igitur  nominibus  m alio  cr  alio  figno  dimditur, quod  eft  ab- 
furdum.  Ex  binis  fecunda  medifs  igitur, in  alto  er  alio  figno  non  dissiditur, in  uno  igitur  tantu  figno  diti 
dituriquoderatofiendendum.  EttcUd.cx  Camp.  Propcfnio  jy. 

j Inea  maior^nifiin  duas  lineas  tantum  ex  quibus  condat  fub 
I carum  termino  diuidi  non  poteft. 

OLW-ffl  C*MP*NV«.  Sitquoiphirt  linrt  maiorab  J * 1» 

'uegJSyf^l  diuifa  ad  punflum  c,in  duas  lineas  poimrialiicr  incomcnfurabiici  fuprrfKittnip 
mtdialctoniincnteS.^ujiuwiboquadrarapamrratcrpta  finrrationalt.rx  talibus  enim  copo, 
nimr.uiaffirmat  u.Dito  quod  impoffibile  dl  ad  alium  punAuin  alias  duas  lintasfub  hac  diffu 
nirioncipfam  diuidi. Quod  fi  potcft,flihic  ad  d.manraniip  fub  his  eadem  figura  cardemi®  hypo 
thefes  qu*  pnus,& argue  quemadmodum  in  jsfuperficicmgkelfe  rationalem  8i  irrationalem: 
quod  eft  impolfibile. 

Euclid.ex  2amb.  Theoremati.  Propofitio  4». 

Maior,ad  unum  duntaxat  fignum  dioiditur  in  nomina. 

THEONrtTiSif  maior  * ftdiuifa  in  >,Kf  p s4  decimi)-  yj  A.pctctia  no  fuit  comefuraiOes  efficie- 
tis c opofiti  extis  que  cxay,y  (.quadratis  ratioale,qt$  fub  ipfit  * y,y  (ja udiStdico  f ipfi « f^d  aliud 

figium 
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flgnum  non  diuiditur.  Si  tnim  poflibile.diuidatur  in  a, ut ipfa  * //  f, potentia fint  ineotmenfurabiles, 
efficientes  quidem  compofitum  ex  quadratis  qua  cx*A,a  e, rationale, quodq;  fub  ipfit  mcdiuCpcr  j j>  de- 
emi.)  Et  quoniam  quo  differunt  qua  ex-  y,y  A,eii  qua  ex * A, A Aftioc  differt  er  quod  bis  fub  * A,A  n, 
tb  e o quod  bis  fub  * y,y  ffcd  qua  ex  * yj  (,ea  qua  e x * A, A f.excediit  rationali(ratmialia  enim  utraep) 
er  quod  bis  fub*  A, A f igitur  id  quod  bis  fub  * >ty  frxcedit  ratio  * A y p 

neli,  medix  exiftentia.quod  eft  impofttbilc.  Maior  igitur,  ad  aliud — 

ej  aliud  fignum  non  dimditur,per  idem  igitur  unum  tantum  ftgnumiquod  demonflrare  oportebat. 
Euclid  ex  Camp.  Propofttio  40 . 

Inca  potes  in  rationale  & mediale,  ni  fi  in  fuas  duas  lineas 
tantum  fub  termino  fuo  non  diuiditur. 

CampanvI'  H{t quocp 43,mantmibu5 prionbu  j figura Sl poluionibu* 
(excepto quod ipfa linea  a b diuidarur  in  punftum  c,in  Ulas  dual  Imos»  qui. 

bus;4diciteamcoponi)probabitur,qucmadmodui7.$iau[caliicrfu«irquani 

I proponar, erit  fuperfkies  k granonalis  fit  rrranonalis.quod  etTenon  poteft. 
Eudid.ex  Zamb.  Theorema  3+.  Propofttio  4«. 

4*  Rationalemediuqrpotcs.adunii  du  taxat  fignii  diffinditur  in  nomina. 

THEONrt  Zamb.  Elio  rationale  medium  ifi  potem  * t,diuifa  in  y,ut  ipfe  * *,y  /, potentia  fmt  in- 
eommenfurabiles  efficientes  compofttum  ex  ijs  qua  ex  *y,:-  f, medium  quod  autem  fub  « ,,yA, rationale, 
dico  quod  ad  aliud  fignum  ipfa  * f non  diuiditur.  Si  enim  pofiibileeiljiuidatur  er  in  f,e*r  ur « A,.J.  A,po- 
'entu  fmt  incommenfurxbtlcs  efficientes  ebpofitum  ex -A,  At  medium, quod  ueri  fub  ipfis*A,A  A,ra- 
tionaleCper  40  decimi ) Quonta  cnimquc  differt  quod  bis  fub  *>j  A, ab  • A > f. 

toquodbufub*A,A  t,  eo  differunt  er  qua  ex  •<  A, A A, eis  qua  ex  *y,y  A, 

flUnl  a,  IbAxoo  r.,t,  . . . f iJ  aem.J  Lia  r.t.  _ J Ma~.nl 11 - 11* . . 
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quod  autem  fub  *y^t, id  quod  bis  fub  * A, A A, rationali  excidit, ty  qua  ex*  A, A A, igitur  qua  ex*  ',yt 
rationali  excedunt,cumcduexiliant, quod  effimpoffibtle.  Rationale  mediumtf  potens  igitur , ad  altui 
potcns,ad  aliud  $ fignum  non  diuiditur  Aid  unum  igitur  fignum  diuiditurtquod  oportuit  demonflrare. 
Eudid.ex  Camp.  Propofttio  41 . 

Inea  potens  in  duo  medialia  nequit  diuidiin  alias  duas  fub 
termino  earum  ex  quibusconiuda  cft.fedin  fuas  tantum 
duas  ex  quibus  componitur.eft  diuifibilis. 

9 '7* C»u panv  s.Hxcemm  41  diuifalmeaa  b adpunfium c, ineas  «x quibus u 
alltn  eanuomponnarlerisip  urfupr.i  tam  flguraqudm  po  IT rienibus  manentibus,  probatur  6- 

cut  iS.narn  dato  oppodio  pi  opofin.fequitur  oppofitum  je.quod  tft  impolHbilr. 

Eudid.ex  Zamb.  Theorema jf.  • Prapcfnio 47. 

[5  in  a potens  media, ad  unum  dutaxat  fignum  diuiditur  in  nomina. 

T O N cx  Z ab.  Sit  bina  potent  media  * A diuifa  in  y, ut  ipfa  * y,y  A, potentia  fmt  incommenfura 

btles  efficttntesiper  ts  decimi)compofituex  en  qua  ex*  v A,mtdiH,qitoduerbfub*  y,>  t, mediS, <? 
tnfuper  incomenflurabilecopofito  ex  ijs  quxab  ipfis  funt  quadratis.  * A > A 

Dico  q,  ipfa  * A in  alio  figito  non  diuiditur, effici  es  ea  qua  propofita  ' 1 

funt . St  enim  pofiibilc.dtuidatur  in  A, ut  uidelicet  ipfa  * yipfiA  A,non 
fit  eadejed  maior  per  hypothefin  fit  * ,,p onaturq,  rationalis < fieom 
paretur q; (per 4. j primi)adipfam  • fieis  qua  ex*y,y  A, equam  > »,el 
aute  quod  bis  fub  *y,,  frquu  >*.  Toti  igitur  1 i,aqui  eft  ei  quod  ex 

•Aquadrato.Rurfuseopareturadipfamif,eisquaex*A,AA,aqui 

• \reliqui igitur  quod  bis fub  * A A A, reliquo  * . eft  aquale ■ At  quo- 
num  medii  [apponitur  compofiti  ext/s  qurex*  y,-  A,medti  igitur 
eft  cr ' e, er  ad  rationale . / comparatur.  Rationalis  igitur  eft(per  1 6 
decimi)>  i,cr  ipfi  \ flogitudine  incomenfurabihs.jd  propterea  etiam 
tr, rationalis  efl,<y  ipfi  t e Wgitudtne  incomenfurablks.  Et  quoniam  ' » f» 

compofitum  ex  ijs  qua  ex  * yj  A,incomrnenfurabileexeoquodbisfub*y,y  A, igitur.  -JpfiO.eftin- 
eommenfurabile.  Quare  er  <0t  pfi>\eft  tncommenfurabUis,funtqirationalci.  Ipfa  igitur  <0,0  ,, ratio- 
nalesfunt  potentia  tantumcommer.furabllesapfa  igitur  < , ex  binis  nominibus  e fi, dtutfa  in  0.  Similiter 
tam  demonjlrabimut  quodm  a d, tufa,  er  quod  < 0 ipfi*  , eft  eadem.  Ex  binis  igitur  nominibus  in  alio  cr 


Euclid. 
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EucW.fXCemp.  Binomiorum  diffinitiones.  "\ 

l Si  fuerit  binomii  longior  portio  breuiore  potentior  augmento 
quadrati  lineae  comunicantis  eide  longiori  in  longitudine.fueritqj  ea- 
dem longior  lineae  politas  rationali  comumcans,  ipfum  uocabitur  bi- 
nomiuprimu.  z Si ucrbbreuiorpofitx rationali  comunicet.dicetur 
binomiu  fecundum,  j.  Quod  G neutra  portionum  eius  pofitx  ratio 
nalicommunicet.appellabiturbinomium  tertium.  4 Item  fi  longior 
breuiore  tanto  amplius  poflit.quantum  eft  quadratum  alicuius  lineae 
ipfi  longiori  incommenfurabilis  in  Iongitudinc.fueritcp  longior  por- 
tionum pofitae  linea:  rationali  comunicans  in  longitudine,iplum  nun- 
cupabitur binomium  quartum.  5 Si  uero  breuior.pofitx  rationali 
communicet  in  Iongitudine^quintum  nominabitur.  6 Si  autem  neu- 
traportionumeiuspoGtacradonali  communicet  inlongitudine.critbi 
nomium  fextum. 

Eae  lil  ex  Zmt.  Binum  nominum  Diffinitiones. 

t Propofita  rationali  & ea  quae  ex  binis  diuifain  nomina,cuius  no- 
me maius  minore  maius  pofiit  eo  quod  ex  fibi  lSgitudinecomefurabili, 
fi  maius  nome  logitudine  fuerit  comcnfurabile  expofitx  rationali. tota 
uocetur  ex  binis  nominibusprima.  z Siueronomcminuslogitudine 
comcnfurabile  fuerit  expofitxrationali.uocatur  ex  binis  nominibus  fe 
eunda.  3 Si  autem  neutrum  ipforum  nominum  commenfurabile lon 
gitudinefueritexpofitxrationali.uocatur  exbinis  nominibus  tertia. 

4 Rurfus  iam  fi  maius  nome  minore  maius  polliceo  quod  a fibi  lon 
gitudine  incommcnfurabili.fi  quidem  maius  nomen  expolitae  rationa 
li  logitudine  comcnfurabile  fuerit.uocatur  ex  binis  nominibus  quarta. 

5 Si  uero  minus.quinta.  6 Si  uero  ncutrum.fcxta. 

Sex  igitur  exiftetibus  ficfiimptis  retfHslincis.primasordincfacit.tres 
primas  in  quibus  maior  minore  maius  potefi.eoquodex  fibicomcnfu  '■ 
rabili.fecudas  ordine  uero  reliquas  tres  fimiliter.quarum  maior  minore 
maius  polfit  eo  quod  ex  fibi  incomenfurabili.co  quia  prxftarius  cft  co- 
mcnfurabile inc5menfurabili.Et  infuperprima.in  quamaius  nomen 
expofitxrationalicSmenfurabileeft.Sccundam  autem  in  qua  minus, 
quoniam  rurfus  prxftantiuseft  maius  minore  dum  continet  maius. 
Tertiam  uero.cuius  ncutru  nominu  expofitx  rationali  eft  commenfu- 
rabile. Et  in  tribusfequentibus  fimiliter  primam  prxditfri  fecundiordi- 
nis  quartam  appellans/ecundam  uero  quintam.ac  tertiam  fextam. 

tiulii.  ex  Ctmp.  Propcfitio  41. 


Inominum  primum  inuenfre. 

Campanvs.  Sit  a linea  rationalis  polita,  fumantur!;  duo  numai  quadrati  b 
&c,quorume(irdiuifibilisin  quadratum  qui  Ut  d,&  in  non  quadratum  qui  lite, 
ponatur!;  proportio  quadrari  linexa  ad  quadratu  linet  f g.  ficut  numai  b ad  nu- 
mrrutn  c,ait<;  tx  fecunda  pane  7 linea  fgtommunitanr  lineata  rationali  pofitie 

in  longi 
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b longitudine.Supcrcam igitur Iinmurf g hrcmicirculus((ir^proporrio  quacfrtri  linor fgad 

quadratu  linar  f h.ficur  c ad  d,&  ducatur  linea  g htdico  ergo  duas  lineas  f g & g h dirette  con* 
lun-fbs, componere  binomium  primum  .Eft  enim  linea  f 
g qux  eft  longior, potennorq?  linea  g h quar  eft  breuior.  ® > 

in  quadrato  linexf  h perjo  temi&pen ultimam  primi, 
communicat  autem  linea  f lr  Imex  f g in  longitudine  per 

a partem  7,cum  proportio  quadratonupfarumfg&fh  c u f 

fit  ITcut  numerorum  quadratorum  qui  fum  c &L  d. Linea  \ " ‘ 1 • 

uero  g h.conuincitur  eifc  rationalis  in  potentia  tantum  t * t 

non  communicans  linea:  fg  in  longitudine, ideolpneqj  b 

linear  a rationali  pofinr.cum  fit  enim  quadratum  line*  f 
gld quadrarum linexfh, ficui  nutacrus  cadnumcrud,  f- 

erit  per  euerlam  proportiunalitaicm  quadratum  linexf  J ( „ 

g ad  quadratu  [inex  g Ii, ficui  ti  umerus  c ad  numerum  e. 

Cu  iGupcluoumeruI  quadratus,  e uero  non  quadratus  j 

lequirur  per  ultimam  partem  7,ut  linea  g h fit  incommcnfurabilis  linnrt  g longitudine,  relin-. 
quitur  igitur  ipfam  g h efflir  rationalem  in  porentia  tantum, & a diuifione  Uneal  t g S(  g h compo 
nercbinotniuprimumrquod  erat  umeniendum. 

EuclilexZamb.  Problema  n-  Propofitio  41. 

Inuenire  ex  binis  nominibus  primam. 

THEON  rr  Zamt.  Exponitur  tini  nmrri  •’#(,<*  compo  * 

fitus  ex  ipfts  * 0 ad  A rratione  habeat  quam  quadratus  numiriss  ad  ‘ ( 1 ”/"n  * e 

quadrati  numeru, ad  ipfum  autrm  > « rationi  non  habeat  qui  qua- 
dralus  nummis  ad  quadratu  numeru:exponaturq;  epaedam  raliona-  > 

iit  a.ac  ipft  S commenfurabiks  efto  (per  corrtlartu  « decimi)  longi-  t — - — ; A 

tuiineipfa  • {.rationalis  igitur  eft  > [Jiatq.(per  9 decimi  ficut  A * 

numerus  ad  * ificquodex  > {ad  id  quod  eat/*.  At*fiad*>  rationtm  habet  quam  nummis  ad  numerum. 
Igitur  cr  quod  ex  * {ad id  quod  ex  {•  rationi  habet  quam  numerus  ai  numeri.  Quare  quod  ex  '{.ei  quod 
tx{-eft  commenfurabile.  E/i  amem  rationalis  > {.rationalis  igitur  eft  cr  /*.  Et  quoniam  * t ad  * > ratio- 
nem non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerC,neqi  quod  ex . { ad  id  quod  ex { » tatio- 
nna  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerumtincommenfurahle  igitur  eft'{,ipfi{-  Ion 
gitudine.  1 pfa  igitur  '{J *, rationales  funi  potentia  tantum  commenfuraliles.ex  binis  igitur  nominibus 
tftipfa ' •.  Dico  quid  cr  prima.  Qgoniam  enim  eft  ft cui  h « munerat  ad  •*  >,ita  quod  ex  < {ad  id  quod  ex 
/., maior  autem  eft  ipfe  a • ipfo  • >jnaius  igitur  efterquodex>  {eo  quoi{;fto  igitur  eiquodex'/ 
aqualia  qua  ex  /*  0.EtquoniameBficutAuad‘rficquod  ex'  {adidquodex{  •.conuertrndo  igitur 
(per  correi  arti  1 9 quinn)eft  ficut-Aad^fie  quod  eX'{td  id  quod  ex  t.  At  • A ad  A > rationem  habet 
quam  quadratus  numerut  ad  quadratum  numerum, cr  quod  ex  < /igitur  ad  id  quod  ex  > rationem  habet 
qua  quadratus  numerus  ad  quadrati!  numerum.  Commenfurabilis  igitur  eft  >{ipfil  longitudine.  1 pfa  igi- 
tur < {quam {•.maius  pote/t  eoquodexfibi  commenfurabili.  Ip faep  < {J-,rationalesfunt  Cmmsnfura- 
bilisir  eft  > {ipfi  a longitudine,tpfaigitur > • ex  binis  nominibus  prima  eft: quod  erat  oftendendum. 
Euctid.ex  Camp.  Propofitio*,. 

| Inomium  fecundum  reperire, 

J Campanvs.  Sit  ut  prius  a rationalis  Ii*  t 

I rj^Sgjj  neapofita,  b uero  numerus  quadramt.e  uero  - - , , 

Pw  Rttiumeruf  no  quadratur, diuifibilii in  d non 

quadratum  K e quadratu, Ita  tame  quod  pro-  

portio  totius  c quieftnon  quadratusad  d,quieftenamnon  t 

quadratus, fit  ficui  numerorum  quadraiorum-.talisautem  nu  J ...r 

sneru-eftu^s.diuifibilisenimeftuin  pquadratum  nu- 

merum,  & t non  quadratum . eftip  proportio  u ad  j, ficut  16  ad  4,quorum  uterque  quadratus, 
eodem  modo  48diuifibiliseftift  j6  St  11. 

Talej  autem  numeros  ficreperies. Sit  a f 

■umerus  quadratus , b quoip  fu  unitate  e 

minor.cuius  qu  ldraru  fit  c,  ai  uero  d pro  d 

ueniar  e*  b in  a.eniip ex  prima  incidentiii  c 

noni,  b differentia  d ad  c.ducatur  idem  a b . . . 
in  c,  & proueniat  e,  criiip  e quadratus  ex  a . . , . 

prima  panecorrelanj  x noni , eo  quod  , , . 

uicrque  numerorum  aKc  eft  quadratus  perhypotheGn.  Fat  nirfttl  fex  am  d,  eritipl  qualem 
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quxrimus.Eft enim  « ultima  pane  praedici  conrclarij  numerus  f non  quadratus, eo  quod  d nu> . 
merus  firnon  quadratus. Si  enim  d numerus  effet  quadratus^  (Tet  quocp  b quadratus  ex  z parte  > 
ctufdcm  corrclarij  % noni  SC  ex  zz  o<flaui,&  quia  a eft  quadratus, effet  per  16  eiufdem, tertius  con 
nnuc  proportionalis  inter  a & b.quod  eft  impoffibile, 
cum  fmt  lola  unitate  diftantes.non  eft  igitur  d quadra 
tus,quare  nec  f.eft  enim  fxqualis  d & c.quomacum 
b fit  diffcrenna  d ad  c,ut  patet  ex  prxmifTis.erit  per  pri 
mam  incidentium  noni  quod  fit  ex  a in  d,xquum  qs 
quxfiunrexainb&inc.&quiaexain  b fitd.&inc 
ftte.fequitur  ut  d fit  differenta  f ad  c,SC  quia  per  tS 
feptimieft  f ad  c ficut  d adc.entpcrmutatiin  faddii- 
cur  e ad  c.Cum$  utercy  duorum  numerorum  e SC  c fit 
quadra  tus,  mamfeftum  eft  numeru  f eife  quale  uolu- 
mus.eft  enim  non  quadratus  diuiftbilis  in  d non  qua 
dratum  SC  e quadratum, cuius  proportio  ad  d eft  ficut 
quadrati  ad  quadratum  uidclicet  e ad  c Cxtera  omnia  Hnt  ur  prius: Dico  quod  line*  fgSC  gh 
componunt  binomium  fecundum. Cum  enim  fit  a quadrarum  f g ficut  b ad  c.rurfusip  quadra- 
rum fg  ad  quadratum  gh  ficut  c ad  e.erirperarquam  proportionali tatem  quadrarum  a ad  qua- 
dratum g h.ficutbade.Cum  igitur  utercp  duorum  nume- 
rorum b et  e iit  quadratus, erit  per  i partem  7, linea  g h com 
municansin  longitudine  line*  a rationali  pofita^de  linea 
uero  f g conftat  quod  ipfa  fu  rationalis  in  potentia  tantum 
non  communicans  linex  a rationali  pofitxin  longitudine 
per  ultima  parte  7,qux  cum  fit  potcrior  linea  g h in  linea  f 
h per  j o tertn  SC  penulrimS  pri mi.com unicet  autem  linea  f 
h linex  f gin  longitudine  per  fecundam  partem  7, eo  quod 
eorum  quadrata  funt  in  proportione  numeroru  c SC  d, quo- 
rum eft  proportio  ficut  numerorum  quadratorum  per  hy- 
pothcfm,  conftat  propofirum.  Aliter  quoqj idem.  Efto li- 
nea g h, communicans  a rationali  pofirx  in  longitudine, 
quam  facile  eft  inuenire.firip  c numerus  quadratus  diuifibi 
Us  in  quadrarum  d,&  non  quadratum  e.fitq?  proportio  quadrati  linea*  g h ad  quadrarum  linee 
fg,  ficut  numerus  e ad  numerum  c eritep  f g incommenfurabilis  linexg  h in  logitudine  per  ulti- 
mam panem  7,&  porenrior  ea  in  quadraro  line*  f h,  cui  communicat  in  longitudine  primd  per 
conuerfam  deinde  per  euerfam  proportionaliratem,  SC  per  fecudam  partem  7,cx  diffinitione  igl 
lur  line*  f g SC  g h, componunt  binomium  fecundum. 
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Propofitio  49. 


Comperire  ex  binis  nominibus  fecundam. 

THEONn  Zamb.  Explicentur  bini  numeri  *>,>  fjpfis  compefitu*f,ait  >tralionem  habeat 
quam  quadratur  numerat  ad  quadratu  numeru,  ad  ipfum  autem  > a rationi  non  habeat  quam  quadratut 
numerut  ad  quadratu  numeru.  Exponaturq;  r attonatis  4,ipfi$  * eomenfur abitis  ejlo  logitudine { 
igitur {•  rationalis  ejl.  Fiat  etia  (per  correlwriu  f deeimi)et  ficut  > « numeru  adatjic  quod  ex’{,ai  ii 
quod  ex  ! > .commifurabile  igitur  eft  id  quod  ex  •{.ei  quodex/>jrationalu  igitur  eft  cr/>.  Ef  quoniar  u, 
numeru  ad  * tjrationcnon  habet  quam  quadram  numeru  ad  quadratu  numeru  jtrq;  igitur  quoi  exa{, 

adidquodcx{',relionihabetqiuquadratunumerusadquadratunu-  * >..•# 

meri,  lncomenfurabilis  igitur  eft  » f,  ipfi { • longitudine,  lp/a  igitur  <{  4 

{•.rationales  funt  potentta  tanti  comen fur abiles, ex  binis  igitur  nomi'  ' 

nibus eft  ipfa  • •.Oftendcnduuero quod cr fecunda.  Qupniirurfu eft  J !*  ‘ 9 * 

fieut  * a, numeru  ad*>ficquodex'{adidquodcx{  «,  maior  aute  eft  6 i_ £ 

a,ipfo  a >,maiu  igitur  ej  quod  ex  <{,eo  quod{’,eflo  autem  ei  quod  ex ' {.aqualia  qua  ex  • I>. Contuet' 
tendo  igitur  (per  correlartum  1 9 quinti)eft  ficut * £,ad  a y,fic  quoi  ex  > {.ad  id  quod  ex  At  • Aadf  r, 
rationem  habet  quam  quadratu  numeru  ad  quadratum  numerum, er  quod  ex  > {.igitur  ad  ii  quod  ex  ■>, 
rationem  habet  quam  quadratu  numeru  ai  quadratum  numerum. CommenfurabtUs  igitur  eft  < {.ipfi 
longiludine(per  j>  decimi.jQuare  • {.ipfa  { r, maius  poteft.eo  quod  fit  ex  (ibi  commen  fur  abiti, ey  ipfa 
'•[J  •.rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabilet.cr  { ’,nomen  minu  contmenfurabtle  eft  longi • 
tudine  ipfi  4 rationali  expo fitaftpfa  igitur  • ‘,ex  binis  nominibm  cfl  fecunda:  quod  erat  faciendum. 

Eticlid. 


LIBER  DECIMVS.  xi* 

Euclid.  ex  Camp.  Eropoptio  44. 

(nomium  tertium  inueftigare. 

Campanvs.  Binomium  quoqf  tertium  ficreperitur.Pofita  ut  prius  linea  i 
rationali  in  longitudine,  (it  b numerus  primus, c uero  quadratus  , dmifibilis  in 
quadratum  d,&  tfbn  quadratu  e.carteraomnia  fini  ut  pnus,dico  quod  du;  line; 
componunt  binomium  renium:  neutra  enim  earum  eft  commenfurabi 
lis  in  longitudine  line;  a rationali  pofir;,fed  utraq?  in-  b 

com mefurabi lis, f g quidem,  per  ulnm 5 partem  7,hg 
uero,  perarquam,proporrionalitatc&  ultima  partem 
7. Eft  enim  per  aequam  proporhonalitatc  quadratum 
lineae  a ad  quadratum  Ime;  g h,(Tcur  numerus  b ad  nu 
merum  e, medi itibus  hinc  quidem  quadraro  linea:  fg, 
inde  uero  numero  c, numeri  aurem  b & c non  funt  in 
proportione  aliquorum  quadraroru.cu  b fu  numerus 
primu$:ti  enim  cfTent  in  proporrione  numeroru  qua- 
dratoru,  necclfc  e fler  per  >6  octaui  & oiiaua  ciufdem 
ternu  eis  in  continua  proporrionalirareintcrefic.circt 
igitur  per  17  ciufdem  numerus  b lupcrticulis.quod  eft 
impotfibile.cum  fu  prittius  per  hyporhefin.incdmcn- 
furabilis  eftira<$  linea  g h, linea:  a rationali  pofirar.ex 


i r m m m m m 

h in  quadrato  linea:  f h ex  jo  tertii  6C  pe- 


ultima  parte  7-Qiiia  ergo  linea  f g potentior  eft  linea  g 
nultima  primi, qu;  communicat  ci in  longitudine  cx  fecunda  parte  7, ex  diffinitione  binomij  ter 
trj  patet  noftra  intentio. 

Euclid.aZamb.  Theorema  sf.  Vrepoptio  jo. 

*°  Inuenire  ex  binis  nominibus  tertiam. 

THEO  N rx  Zamb.  Exponantur  bini  numeri  .>t>A,utex  ipps  compofitus  .IrU  ,Rationihs 
beat  qua m quadratus  numerus  ai  quadratum  numerum,  ad  ipfum  nutem  * ? rationem  non  habeat  quum 
quadratus  numerus  ai quadratum  numeru.  Expheeturf  aliqua  etiam  alita  numenu  non  quadrati is  * cr 
ai  utrunqt  tpforum  fi*,*  rRationem  non  habeat  quam  quadratae  numenu  ad  quadratu  numeri!.  Expo- 
natur*  ahqiu  rationalis  reda  linta  qujept «.  Eiatiy  peut  a ai.  A Jic  quod  ex ' ai  ii  quod  ex /»,i Cowoi- 
furabue  igitur  «/f  quod  ex  'Rl  quod  ex  f ..Eft  autem  > rationalis, r ationadts  igitur  eft  cr  / ‘,(per  diffini- 
tionem. )Et  quoniam  dai«  <, rationi  non  habet  quam  quadratus  numerut  ad  quadratum  numeru, neque 
quod  ex  ■ ai  ii  quod  ex  ! .Rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ai  quadratu  numeru.  I ncommenfu- 
rabilit  igitur  eft  <Rfp  f.,longftudine(per  9 decimi)Eiatiamrurfus  peut.  A numerus  ad  *>Jic  quod  ex 
f .,ad  id  quod  ex-  >.ComrncnfurabUc  igitur  eft  quodexf.Ri  quod  exui.  Rationalis  autem  eftf  .Ratio- 
nalis igitur  cr  •/.  Et  quoniaS  .Rti  « > Rationi  no  habet  qua  qua- 
dratus numenu  ad  quadratum  numeru,  «ij  quod  ex  f ead  id  quod 
ex  > • rationem  habet  quam  quadratui  numenu  ai  quadratum  nu 
merum.  Incommenfurabtlii  igitur  eft  f .,ipp . > longitudine.  Ipfa 
igitur  ! » cr  • f Rationales  funt  potentia  tantum  comenfurabilrt. 

Igitur  ipfaflex  binis  nominibus  eft.  Aio  etii  quii  et  tertia.  Qgo 
niam  enim  eH  peut  a ai-  aJk  eft  ii  quod  ex -ad  id  quod  ex  f ‘,pcut  autem  (orJ.  y,pe  quodexf.  ai 

iiquoieX./,exaqualiigituriperiaquinti)eftpcm-laiur,pcquodtx.aiiJquoiex.o.At'ad.>, 


. 

A 

i 
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. . ',adidquodex.  >, matus  tgitur  eft  quoi  ex  f • 
eo  quod  rx  ‘ I.  E/Io  igitur  ei  quod  ex  f., aqualia  qua  ex -I,..  Conuerttnio  igitur  (per  t?  quinti  cr  eius 
eorre!arium)eft  peut- Sai  A >Jic  quodexf.  adii  quod  ex  «.A t *(, ai  a > rationi  habet  quam  quadra- 
tus  numerus  ai  quadratum  numeru, cr  quod  exf.  igitur  Rd  id  quod  ex  .Rationem  habet  quamquaira. 
tus  numerus  ad  quadratu  numerum.  CommenpurabiUs  igitur  eftf.,ipp « longitudine.  Ipft  igitur f .,ipfa 
• -'maius  poteft,  eo  quod exfibi longitudinecommenfurabtli.lpfafc  f.,.»,rationates  funt  potentia  tan 
tumcomenfwrabiles.Acncutraipfarum  comcnfurabilh  eftipft  1 longitudinr.ipfa igitur fO,ex  binis  no- 
■ minibus  tmia  efhquod  inuemre  oportebat.  Euclid.ex  Camp.  Propo/mo  4J . 

Inomiumquartum  ferutari. 

Campa  nvS.  In  inucnrionc  binomij  quam*  eodem  modo  procedendum  clt 
ncut  in  inuentione  primi, excepto  quod  quadratus  numerus  c diuidaturinduof 
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non  quadmros  qui  funt  d SC  c.  Cancra  omnia  negotianda  funt 
hic  cxdntmitioncbinomn  quarn, ficut  ibiex  dnhmtione  bino- 
mq  primi. 

Euclid.ex  Zmb.  Problema \6.  Propofitio  s t. 

Inucnirecx  binis  nominibusquartam.  • 

THEON  cx  Zamb.  Exponantur  bini  numen  * y,y  f,ul‘  b,ad 
utruj;  ip forum  rationem  non  habeat  qui  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numeru, cxpon4turq,  rationalis  A.  Ipflif  d eommnifurablllt  t 
cito  logitUdine,ipfa  > /.  R ationalts  igitur  efi  ipfa  ' {.Tiatq;  ficut  fi*nu  \ 
merus  ad  *y,fic  quod  cx  * {id  id  quod  ex  { ’.cbmenfurablle  igitur  efi  i ■ . 

per  diffinitione  quod  cx » {,quod  ex /».  Rationalis aute  efilper  cone- 

larium  6 decimi)'  {.  Rationalitigitur  e/i  (per  S dccmi)V  { ■.  Er  quoniam  i * ad  * y rationem  non  bitet 
quam  quadratu  numerus  ad  quadratu  numenm.neq.  quod  ex  t /.igitur  ai  id  quod  cx  /», rationem  habet 
quam  quadratu  numeru t ad  quadratu  numerum,  Incomenfurabdis  ig  tur  efl  '{jpfl{‘  longitudine.  Ipfa 
igitur  • {,{ ■, rationales  funt  potentia  tanti t comenfuraUJef.Qgare  ipfa  • •,exbinis  nominibus  eft.Die» 

iam  quod  cr  quarti.  Q gonii  erum  e/i  ficut  < **ad  « yjic  quod  ex>{,  a., y A 

adidquoif  ’,maior  aute  efi  fuipfo*  -, maius  igitur  cr  quod > fico  A 

quod  cx{’sfio  nempe  ci  quodeX'fiaqual[*quaexf’,O.CbuerteH-  , ltf  / io  • 

do  igitur(pcr  1 9 quinti)  cr  eius  corrclariu  ficut * e, numerus  adi  y,  t 4 

ficquodex>{,adidquodex>.1pfeuero*fi^tdfiy,rationemnonha-  * ~ 

bet  quam  quadratus  numeru  ad  quadratum  numeru, neq;  igitur  quod  ex  > {ad  id  quod  ex  0, ratione  non 
babet  quam  quadratus  numeru  ad  quadratu  numeru. IncommenJurabilu  igitur  eftlpcrp  decimi)' f,ipfi 
0 longitudine.  Ipfa  igitur  • {,ipfa  » !, maius  potefi  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili,0’  ipfa  • {J-, ratio- 
nales funt  potentia  tantum  commenfurabiles.cr  > {fipfi  A commenfurabihs  cjl  longitudine.  Ipfa  igitur  • 
»,t*  binis  nominibus  e fi  quarta:  quod  erat  inucniendum. 

Euchd.  ex  Camp.  Propofitio  4*. 

Inomium  quintum  quaerere. 

Campam  vs.  Huius  inuemioficeft  fi  V* 
cut  bmomn  fecundi, excepto  quod  nume- 
[ rusenonquadrarusdiuideturin  d no  qua 
I drarum  SC  e quadratu, ira  tamen  quod  pro- 
portio c ad  d, non  lir  ficut  numeri  quadrari  ad  numeru  qua 
drarum . Cxtcra  omn  ia  funt  hic  perquirenda  ex  diffinitione 
binomtj  quinti,  ficut  ibi  quarfita  funt  exdiffiuitiontbino-  ^ 

.mijfecundi.  Vel  pone  quod  linea  ghfitcommunicans  li- 
nea; .i  rationali  pofltx  in  longitudine, & pone  numerum  c 
quadratum  diuifum  in  duos  non  quadratos  qui  funtdflf  e. 

Pone  iraqt  proportione  quadrati  linexga  ad  quadratum  f 
g.ficut  numeri  e ad  numerum  c,  deinde  aftrue  propofitum 
cx  ultima  parte  -.fC  pnrlVnnhus  liypothefibus  Sfconuerfa 
SC  euerfa  proportionibus  7 ,8C  iterum  ex  ultima  parte7.SC 
diffinitione  binoirnj  quinti. 

Euchd.exZamb.  Problema  17.  Propofitio  j«. 

Inuenirccxbinisnominibusquintam.  > crmed.  t 
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THEONex  Zab.  Explicentur  bini  numeri  * y,y  f.,ut  * fi,ad  utrunq;  ipforit  rationem  non  habeat 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  Exponatura  aliqua  rationalis  re/la  linea  A ac  ipfi/eo - 
menfwrabilts  eftolper  diffinitionefiongitudine  { -.rationalis  igitur  ipfa/’.  Eiatq,  ficut  y « ad  • fific  quod 


decimi)  cr{'Etquoniay*ad  a f.,ratwnc  non  habet  quam  quadra 
tus  numerus  ad  quadratum  numerum, neq,  quod  ex  * {figitur  ad  id 
quod  ex  {'.ratione  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 

numcru.lncommenfurabilis igitur cftlpcr 9 decimi)’ /,ipfi{' Ion-  

gitudine.  Igitur  >{j’ Rationales  funt  potentia  comenfurabilei,tatu 
ex  binis  igitur  nominibus  efi  ipfa  1 «,(per  j 6 decimi.  /Dico  ia  quod  cr  quinta.  Qgonii  mim  ef:  ficut  y 
ad  * fific  quod  ex  ’ { ,ad  id  quod  exf',*rurfus  ficut  fi*  ad’  yjic  quod  ex  '!,ad  id  quod  ex /'.muror  aut 
efi  fi  • ipfo  « y, matus  igitur  efi  quod  ex  < {eo  quod  ex  /*.  Efto  nempe  ei  quod  ex  > { .aqualia  qua  exaffi. 

Conster - 
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Cenuertcdo  igitur  (per  1 9 qu!nti)cr  eius  correlariu,tft  pcut  *(m*eriuadA  >,pc  quod  ex > fui  ii  quod 
ext.AI*  A,adA),rationcm  non  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numcru.neq;  igitur  quod  rx 
'M  id  quod  ex  0 rationi  habe!  quam  quadratus  numerut  ad  quadratu  numerit.  lntonienfurabiis  igitur 
tft  (per  9 decimiy  Ijpp  i longitudine.  Quare  1 (ipfa  ! » nuim  pott/l,eo  quod  ftbi  ex  tncommmfurabili. 
Suntqi  rationales  potentia  tantu  eomenfurabtlcs,  cr/ ■ nomen  minui  elmenfurabtle,eP  expopttratio- 
nali  J longitu  dite.  Ipfa  igitur  • >,(per  4 J decimi ; quinti  eft  ex  binis  nominibustquo  d erat  inueniendum. 
Euclid  ex  Camp.  Propoptio  47. 

Nbinomio  fcxtodcitiura  opor- 
tet iufiftcrc. 

Campanv'.  Einomium  fnium  ficur 
tertium  fluitandum  eft,&  tamen  erit  hic  nu 

. merus  quadratus  c diuifus  in  duosnoqua- 

draros  d St  c.Crtera  ur  lbi.eriiqj  fx  dtffinirioc  binomtj  6 linea 
quam  componunt  fg  &!g  U ilbi  inuicem  direltcconiun&ae 
bmomium  textum, quod  ert  propodtum  inuenire.  f 

Euclid.  cx  Zmb.  Pr  obleni  4 18.  Propojitio  rj. 

H Inuenireex binis  nominibus  fextam.  1 

T H E O N ex  Zamb.  Explicentur  bini  numeri « >,>  A, ut*  A,ad  utnm^  ipforii  ratione  non  habeat 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri  Sttcp  etiam  alius  numerus  * non  exiftes  quadratus,quia 
Htrunq;  ipforii  A *,«  >, rationi  no  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadrati  numerum.  Exponatur i 
aliqua  reda  linea  rationalis  que  fit  \patafptr  difpnitionem)peut  dad  * A.ficquod  ex  ■ ad  id  quod  ex  [ 
a.Coinmenfurabihs igitur  ejl  (per  6 decimi)  ipft;  •, petentia, efti^  rationalis  'Rationales  igitur  ejl  cr 
/*•  Et  quonia  dad  * i, rationi  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nimtrrf.nrc-  quod  ex  •: 
igitur  ad  id  quod  exi  * Satione  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadrati  numeri,  ineommenfurab  lis 
igitur  fi?  ',ipPl’Jongitudine.Tiat  rurfuspeut  A a ad  a >Jic  quod  ex[>,ad  td  quod  ex  • ».  Cotnmenfura- 
bile  igitur  eft(per  6 deeimi)quod  exi  »,ri  quod  ex  * d.  Rationale  auti  eft  quod  ex  fa, rationale  igitur  tfl 

crquod  exj  o, rationalis  igitur  a t. Et  quoniam  A *ad*  r rationem  non  habet  qua  quadratus  numerut 
ad  quadrati  numeri,neq-  igitur  eft  quod  ex /•  ad  id  quod  ex  « d Rationi  habet  qua  quadratus  numerus 
td  quadrati  muneri.  Ineomenfurabilts  igitur  ex  I>  ipp  • > logftudine . Ipfa  igitur  / f Rationales  fune 

potentia  tanti, cx  binis  igitur  nominibus  ex  fd, (per  iideeimi.)0[lcndcndumucr6  quod  erfexta.  Quo 

nidenim  e/l  peutd  ai*  A, pe  quod  ex  ',aiid  quod  eft!  ’,eft  autem  • f 

trpeut  I*  ad  * rjie  quod  cx  f < ajid  quod  ex  • fex  aquali  igitur  «t 

(p  xx  quinti)  eft  pcut  S ad  *t,pc  quod  ex ' ad  id  quodex*/.  At  d • ,o 

ad  *>, ratione  non  habet  quam  quadratus  numerus  ai  quadratum  *" 
numerum.neqi  igitur  quodex  ad  id  quod  ex  • d Rationem  habet, 

Zuam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numeri.  Intbmenfmra- 
ilis  tfl  igitur  utraj;  ipforii  f',et‘  *Rpfi « longitudine.  Er  quonia 
tft  fieut  A ’Rd  * rjie  eft  quod  exi  '>ad  id  quod  ex  » d,maius  igitur  eft  quodex  1’toquodexaO.Efto  rgi- 
tur  ei  quod  ex  I-  aqualia, qua  ex  « ',*.Conuertendoigitur(per  1 9 quinti  et  correlanum  emfdem)pi  ut  t 
A ad  s >,fte  quod  exi 'ad  id  quod  rxa.At*  ARti  A r Ratione  non  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quae 
dr.ttum  numrrum.  Quare  neqi  quod  rx  I ’,ad  1 d quod  ex  « Rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad 

quadratum  numerum.  Incommtnfurabilis  igitur  eft I‘ipp * longttudiiie,ipfaigitur Irftpfaat  maius poe 

teli  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili.  Suntqj  ipfa!', e f,rationales,potentia  tantum  eorr.menfurabites. 

; . Ac  tp forum  It, neutra  commenfurabilis  eft  longitudine  ipp  < expoftta  rationalt.tpfa  igitur  I o.exbinit 
nominibus  eft  fextatquod  erat  inueniendum. 

Euclid.  ex  Camp.  Propoptio  41. 

I I fuerit  luperhcit  s binomio  primo  lincacj  rationali  contenta, 
Ia.us  quod  fuper  eam  poteil.binomium  fflTc  necefleeft. 

Campasvj.  Sitfupcrffciesa  c.cotenra  linea  rationali  a b.&binomio  primo 
- . quod  Iit  b c.  Dico  quod  larus  retragomeum  Cuperfidei  a c eft  binomium.Si  enim 

pmktusd  communis  lermmusduarumportionum  binomn  pnmiin  bc.cuius maior  portio fic 
bd.eeiicp  rationalis  in  longiiudmcex  diffinitione, &:  coinmeniurabilis  Imefa  b ra  nonali  poli  17. 
Diuidarur  ire  minor  porrioguceftdc  per  rqualia  ad  puelum  e,  linraipdbdiuidarurfiibeacoii 
dmonead  punftum  f.quodinter  panes  cius  quscfunt  b f,Sl  fd.cadat  d emedio  loco  proportio- 
**  Bb  x 
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eo  quod  ex  pii  eomenfurabtli,fi  quarte  igitur  parti  tiut  quod  rx  minort,hec  rft  ei  quod  ex  'fiequu  di  ma- 
iore * > eoparatu pierit  deficies  firmi  quadrata  jo  comenfurabtlia  iiftribuit  (per  1 7 decimi)  Coparetur  (p 
J 8 fexti)igiturdd  ipfam  * ',ei  quod  ex  > fiaqui  quod  fub*>,‘  ',comenfurabilis  iguur  efl  ipfi  • > logitu* 

dine.  E xciteturqrfper  1 1 primi)peripfd  v/>K,ri®  ipfaru  * a,S  >,paralkli « •>,'  bJ*.Etipp quide*  / p i' 
raHclogramo,aquu(  p 1 4 fccildl)quadralu  cofiituatur  er, ipfi  aute  » ».  Ponitur  ^ (p  1 4 primi)pcut  iit 

redii  lineas  nr,ipfi  • ffin  redii  igitur  lineas  efley/  'Apii  • ‘.Copleaturq;  ipfum  * *,parallelogramu,qua 
drali igitur  efl  • ». Et quonii quodfub « »,•  >,equi edet  quod  > /,<■/(  igifarf p coflruflioncfficut  * 'ysd'f, 
ficf.,ad  > ficut  tgituriper  1 fexti)a  Oad » x,/?c  > *,ad  « *.  Jp/ori  igifwr  * ‘V -, meatu  > >,  proportionale 
efl.  Se d atquide,equum ed ipp 'eey< *,equu ed ipfi > ». ipforii igitur * b,mediu  > » proportionale 
eft.E fleuteipforurrs •, medii  */  prcpcruonalc,(p ojlifum  lema)equi  tji iguw  u e,ipfi  • K$ed»/,qui- 
de,ipfi  if,  * quii  efl, er  < \ipfi[>,toti  igitur  1 >,ip/?S  /■  /,«  /,f/i  aquale.  Siit  tute  et  ipfd  « V « ,ip/i> ' '» 

aqualia, (p  44  pnenljtotu  igitur  * >,equu  efl  toti  e *,boc  efleiqif  exu  f, quadrato, igitur  ipfd  u i, ipfum 
potefii).  Dico  iaepet  ipfd  nf,  ex  binii  nominibus  e fi.  Qij orni  enim  eomefurabiUs  efl(p  17  decimi)*  • ipfi 
• •, eomefurabilis  igitur  efl( p 1 1 deciml)ty  diffinitione, cr  « «,»(rift  ipfarii  « *,»  >.  Supponatur  aute(p  dif- 
finitione prinu)*  1 Jp/i  ■>  A,comcfurabilii,<y  ipfe  igitur  «»,*yp)i*  ajiint  comcfurabilrs. Rationalis  ue 
roefl*  AprationaUt  igitur  ed  cr  iifnj-  ipfarii  •»  *,•  •.  Rationale  igftur  ejl  CT  KtrSj;  ipjorS  « »C  ome- 


»» 


ip/i ' ‘,efl  e quale, ipfum  u ero  > y p/i  */,cr  * 'Agitur  ipp  up.ine  orne  fur  a bile  efl.  Sed  ficut  ad  n /,fte  e? 

• e adr /.ineoenenfurabllH  igitur  ejl'  r ipfi  Aequali!  autem  efl  e r ipfi  n r,ty  r / ipfi  r f,inconen[urabi- 

In  igitur  efi  ut,  ipfi*  /Et  quod  ex  u / ,commefurabtle  efl  ei  quod  ex  r Acr  u trunq;  rationale.  Ipfe  igitur  t* 
ej  f, rationale!  funt  potetit  tanti  comen fur  abites, ipfd  igitur  u/, ex  binis  nominibus  efl, ipfum  it;  *>,potefl: 
quod  erat  edendendunt.  Euclid.exCamp.  Propofitio  49. 

1 1 fuerit  fuperficies  linea  rationali  bino- 
miocp  fecundo  c5tenta,latus  dus  tetra- 
gonicum  erit  bimedialc  primum. 

C a m p.Sir  cade  figura  eardetp  hypothefes  qu  j in  pr$ 
mifla.eritqiex  diffininoebinomp  fecudi, linea  d c,ra 
tionalis  in  logirudinc, quare  per  i;urra<pduaru  luperficicrfi  d g & gc, 

(idcocp  5t  duo  fupplcmcra  p m,m  q)airrarionalis,linca  ucro  b d erit 
rationalis  in  poteria  tantu,&  diuila  in  duas  lineas  cdmuniclres  fd& 
bf.exdiffinirionebinonui  fccudi  &pnemirtishyporhefibust&recun 
da  parte  u per  19  igitur  erit  urraqrduarii  fuperficieru  a f & fh,(ideoip&umincp 
quadratoru  I m 8C  m n ;mcdjalts,iraqj  amb*  line*  1 r 5C  r p.funt  mediates  in  po- 
teria quoq?cdmunicanres,n3cu  linea  bfcomunicerlinexfd/cquirur  ut  a fco- 
tnunicet  f h.quare  quadratu  I m, quadraro  m n ,ideoqj  8C  linea  I r.Iinex  r p in  po- 
rcria.in  logirudinc  aure  non  comunidr.quonia  per  t fexti  una  earu  ad  alteri!  efi  ‘ 
ficur  1 m ad  m p.  Cu  igirur  I m no  coraunicer  m p,co  quod  alrera  medialis  uideli 
cet  I m, alrera  uero  rationalis  uideliccr  m p.fequirur  ut  l r no  com  unicer  in  logi- 
tudinerp.Quiaigiruripfr cotinenr  fuperficie rationale  quarefim  p,confiarli- 
neam  lp  ex  j»  huius, eifebimediale  primum.  Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  $ 7.  Prop.51. 

Si  areola  comprehefafueritfubrationali,& ex  binis  nominibus  (ecun. 
da, areolam  potens  irrationalis  eff.uocaturcp  ex  binis  mrdfjs  prima. 

T H E O N oc  Zi  Coprebedatur  areola  *At*,fub  rationali  * f,ac  ex  binii  nominibus  fer  uda  ad.  Dico  q, 
• r area  potes, ex  binis  medijs  efl  prima ■ Quonta  enim  ex  binis  nominib.fecuda  efl « /,diuHaturm  nomina 
in  figno  1,11 1 maius  nome  fit * ',ipfe  igitur  * Vy/p49  deci mifratioales  funt  poteria  tanti  eomefurabilei, 
C « 'Jpfa  1 A maius  pote  fleo  ql’  ex  fibi  comefurabili,ac  nome  minus  • A ebmefurabile  efl  ipfi  * A logitudi* 
ne.  Seeetur(p  i o primifipfa  i A bifaria  in  figno  feyei  qd ’ ex  ■ f,equu  adipfam  • > sopiretur' p > 8 fextifde- 
fieies  firma  quadrata  qd’fub  « *,»  •,comefurabi/is  igitur  edtpij  decimi)*  r,ipfi  • > leptudir.e.  F.  t p ipfd  « 
cjji/na  exeitetur(per  j i primi)paralleli ipfis  *(,>  A,fmtq;  * V «/*.  Ar  tiyuidcqjf  efl  a ? .piraUrtogri. 
mocodruatur(peri^feeidi)<equi  quadratu 'rfipfi  ait  equi  quadratur  a.Vonaturq;  (p  14  primi) 

ficin  reflas  lineas,*  r, ipfi  r fpn  reflas  lineat  tigitur  efl  cr/  ',ipfi  r >. Copleaturq ; • » quadrat .wanijillum 
U efl  er  preoflefo  lemate  qd’  n/  medii  proporrionalitate  efl  ipfori  'r,r  ',CT  per  prece  dent  theorema  e - 
qui  ipfi ’\erqd’*>  area  potelln  f.Ofledendiiaquodn  f,ex  binis  medijs  efl  prima  Quonta*  ',ipfu  A 
ejl  mtemefur abdis  logituiuie,eomefurabilu  ante  tdiper+g  decimi)'  Opfi  • fincbmcfurabihs  igi.  ur  per 
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t ) decimi jtfl  • vp/l  • tyogitudinc  Btquonu  comcfurcbilis  e/l  * •, 
ipfi  > .,comcnfurMit  r/tef  mrij;  ipfuru  * «,•  «.Et  * \rcttonalts 
ofljruiioults igitur  cr ipfsru » .,*  «,p  copsratione-  E t <fu orni 
inc  ome fur  abitu  tjl  •>  >,ip/i  * <,c6mtn[ur*biUt  autcc/l*  ’,utri$  ipft-  * 
ru  ■> «,« '.cripfc « »,» yymr  mconsni/iiraMtt  funt  ip/t « A.  Ip/i  f 

«,«»,»  >,igitnr(p  i/ dccimi)rutio*lcs  funt  potiti*  tanti!  comcfurubi 

Ics.Qyirctp  i<  decimi)utrl!fyipforuu  *V  ",meJiumefl,jujrtty 
writy  ipfori  >r,.  *,mt  diuclt.cr  ipf*  * /,i gitur  medisfunt(per 
1 1 dnimi)Et  tjuonia  comcfurabilit  efl*  * ip/i  > « logitudinc.comcfu' 
nfci/r  cft  cr  « a tp/i « «,fco<  tli'ripli”r,boctll<]i’  txurtiqd’’/. 
j»jrt  cr  ipf*  ■“  V/, potilia  siit  comcfurabilrt.  Et  cjuonu  incomifu 
rabilit  cft  “ i,ipft « djogitudinejcd  ipj i fica  > cimifurubilu  c/i  ip/i 
« »,cr ' -tjip/l ' f.incbmcnfuribtlK  Igitur efl(p  ij  decimi)"  ipft'!. 

Quiret p I fcxti)ty  1 1 *cimi  cr  « .Jpfi « x uk  omifuribilc  i/l.boc 
’ r jpfi  * r, hoc  ipfi  rf, hoc  tfl/a  r.ipfi u /,inco:nefuribdlt logi  . 

tudintcfi  Oficfum  aulc  cfi  fd"  ipft  * /,<■  f.mcduc txifictct.potctiu 
funt  comi  fur  Mes.  Ipfie  igitur /‘rsf.mtdir  funt  potctiatomucom 
mcfurabtlct.  Dico  ii  <p  cr  ronile  co prehediit.  Quom-i  enim  * 'fup- 
ponitur  utrlij;  ipfiiru  ■.  A,<  f comcfurabilit, comcfurabilit  igiturlp  i% 
decimi)  cficrf'  tp/t  • «.  Et  utracj;  ipfarurationalit.rationalcigitur 
c\boceiiu/.SedM,^liod>fubuj'lcr,/.Siuer6(peri7dccimi)bi^ 

M medi * poientu  tentu  comcnfurabilct.copofit* /ierint  rationale  ecprehendetes  tota  irrationalis  efl, U» 
taturj;  ex  binu  prima  medijs . Igitur  ipft  u f,ex  binis  eft  prima  medijstifuoi  t rei  ojlcndendum. 


Ei ul  ex  Camp.  Prop.  lo. 

I binomiotcrtfoaclmeara. 
tionali  (upcrficies  contine  a 
turjmca  in  ca  potens  iritbi 
mediale  fecundu.c»Mr.DirPofmo&:  hrPo- 

thefes  mancSr  ut  fupra.Eiittp  ex  Itis  hypotheftbus  8C 
dittinitidebinomii  terrn  tp.unaquarcp  qua  tuor  lu 
perficient  in  quas  dtuifa  eft  luperfuies  a c medialis, quare  utriiqj  duorfi  quadraroru  I m.m  n,&  urHI 
que  fupplemrroru  pm^m  q.erir  erii  mediale,  utraqj  igitur  duarii  lincarii  1 r & r p.erit  medialis . Ec 
cuduxTuperticicsa  f&'  fit  finrc5muni(3res,eoqu()ddu(line(bf&f  d finrcoicares  pfccud2part€ 
tserurdurlinef  Ir&rpcokStesin  poteria, in  logitudine  uero  no.quia  fuperficieslm  noccicatcd 
fup  ericie m p,eo quod  netp  a fcdicatcu  d g.NJ  tinca b fno coicarcudc.cn  igitur ipfxcouneat  lu- 
periciem  quae  eft  p m.conftatex  3»  linea  I p cite  mediale  fecundum: quod  eft  propofttum. 

Euclid.ex  Z antb.  Theorema  1 1.  P ropofuio  5 6. 

t ''Si  fuperficics  fub  rationali, & cx  binis  nominibus  tertia  com 
prehenfa  fuerit,  fuperficiem  potens  irrationalis  eft,appcll.v 
turcp  ex  binis  fecunda  medrjs. 

THEO  N ex  Z amb.  Areola  ni^  « A > *t,eoprehenlatur  fub  rationali  * i,acexbinil 
nomini  tui  tertia  fi  J diuifa  in  nomina  in  ',(juoru  maiui  fit  * ».  Dico  $ areola  •*  y,pctes  ir* 
rationalis  efiyUocaturq ; ex  binis  fecuda  medijs.Coflruantur  nancj;  cade  yux  prius  L t <juo 
nid  * Jtcx  binis  eft  tertia  nominibus, ipfr  igitur  * «,» Rationales  funt  potetia  tantu  com ' 
menfurabiles,cr  ipft  * s ipfa » s., maius  poteft  co  quod  ex  fi  bi  comen fur  abi  li,et  ipfaru  » «, 

* /, neutra  ipfi  ■«  f e/f  comefurabilis  logitudine.  Similiter  id  ex  ijs  qur  prius  funt  o(lefatdc* 

moftrabimus,(juod  ipft  m f,medir  f wt  potetia  tantu  comen furabites  Quare  /*  /,tx  M 

ms  eft  medifs.  oftedenduetid  quod  cr  fecuda.  Quonid  incomenfurabilis  rf(p  $ o decimi) 

* *,ipfi  * fi, logitudine, hoc  efl  ipfi  * ^tatqui  ** » comenfurabilts  eft  ipfi » fyinc  omen  fur  abitit 

igitur  eft  (p  13  decimi)*  »*  logitudine.  Suta  rationales  ,ipfief »,» *,i gitur  rationales 

[unt  potetia  tantu  corneti furabiles.Mediu  igitur(p  x » decimi)ejl  * *,boc  efl  Mfjoprehen * 
diturq;  fub  •*  /y  f,mcdiii  igitur  eft  quod  fub  m "trft]pfa  igitur  m r f,ex  binis  eft  fcciuuU 

medijs tquod  fuerat oftendendum.  Euclid.  ex  Camp.  Prop.ft. 

1 linea  rationali  binotniocp  quarto  fupcrficies  conti 
ncatur.quf  in  ca  fuperficiem  poteft,  eft  linea  maior. 
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LlBfcR  DECIMVS. 

Ca  m i»  a * vi.  Culto  ur  in  prxmilTis  ma  n eribus  crir  ex  hyporhefidt 
diifimrioncbindmn  4&  19 urracp dturii  luperficieru  d g gc(qu.i-  ' 
re  & utratp  duaru  pm&m  q}medialis,duo<p  quadrata  I m &’  m n pa 
rner  accepta  raiionale.ro  quod  luperfiries  a d cft  rationalis  per  diffini 
tionembinomq  quarti  & if.Er quia dbdiuiditur  in  pullo  fn  duo  in 
comumcSna  per  lecuda  partci^erirfuperficicsafincdmcfurabilisfu 
perfici  ei  fh,tdeolp&  quadratu  lm,in  quadrato  ntn.Dup  igitur  linep 
lref  r p.tUnt  uulmcfurabiles  in  porcriaqupcucptinejrfuperficicnic 
diale  p tn  & carii  quadrata  ambo  paritcracccpra  finr  rationale, cofiat 
per  n lineam  I peto  lineam  maioremrquod  erat  demonfnandum. 

Euclid.ex  Zmb.  Theorema  jj>.  P ropofitio  $% 

Si  areola  lub  rationali  acex  buns  quarta  noibus  coprche 
fa  fuerit  ipfam  areola  potes  irrationalis  cft.uocatcp  maior. 

THEON  ex Zdb.  A rcola  njf  ■'  r.coprchidatur  fub  ratio  iuli  * f,ct  ex  Unis  quar 
ta nomimbut * * diuifain nomna in  '/psari maius efto « t. Dico quodarcoia*),  po 
th  irrationalis  efl  appellata  maior . Qgonia  enim  a /ex  binis  eS  quarta  nominibus, 
ipfe  igitur*  rationales  funt politia  tantu comcfwrabiles,et  « > ipfa  > * maius  po 

ir/leo  quo  lex  libi  incomenfurabili.cr  * ',ipfl  * (Jongitudinc  comen 
furabilis eft.Secetur(per  toprimiy^bifariamin/,  creiquodexif, 
aquam  ai  a ^copareturlper^q.  primt)parallebgrainu  queifub  *■  * 


*9t 

b 

f 

b 


Ojlcndcnju  uero  quoi a /irrationalis  efl, appellata  maior.  Quoniam 
incomeufurab.hs  cft  * • ipfi . * logiludmejncomenfurabilelpir  i /otii 
C T ' ' decimi)  e il  cr  * > ipfi  * -,hoc  ejl  * e ipfi  r ».  ]pfe  igitur  t*r,r[, 
poteda  funt  ini  omen  fur  abites.  E t quonia  cbmcnfurabihs  ejl  « <,ipp  • 
/slogitudin e, rationale  ejl  * *.Et  aquu  eH  eis  qua  ex  /v,rf, rationale  cft  ■ 


■ 

t 

\ » 

*,'//ationales  funt  potilia  tanti  i omenfurabiles.  Kedii  (perii  decimi )igi 
tureft » > hoc  eil  ut.  Coprehenditur^fubM <yt  /,  mediu  igitur  cft  quod  fub 
l-  Et  compofitu  ex  ijs.qua  ex  » < v /. rationale  c T m ’,ipfi  r / potentia 
incomenfurabihs  eft. Si  auti(pcr  it  dccim)due  linea  potentia  incomenfura 
biles  c opoftta  fuerint  efficientes  copofttum  ex  i/s  qua  ex  ipfts  funt  quadratis  • 

rationalc,quod  uero  fub  ipfts  mediii,tota  irrationalis  eft,appe liatur  auti  ma 
ior.  Ipfa  igitur  uf  irrationalis  eft,uoeata  maior  ipfamq j « > areola  potefttquoi  erat  oftendindum. 
Euclid.cx  Camp.  Propofttio  si.  , 

1 fuerit  fupei  ficics  linea  rationali  atep  bi- 
nomio  quinto  coteta.qurcunqun  eam  k 
linea  poteft,  potens  in  rationale  & me-  ’ 
diale  efle.ex  neceditateconuincitur.  t> 

Cami’.  Ncc  in  hac  quoqj  elt  aliquid  expriorudilpofitioeSt  politio  t 
nib*  mutSdu.cis enim  manctib*  erit  cx  ij$  quf  politafunt  in  diffinitio- 
ne binomti  t fit  ir,urracpduaru  luperficieru  d g fitgequarc  urracp 
duarupmfitm  q.rarionalisrotaipad.quarcfitduo  quadratalm, 
m n pariter  accepra.medialisex  t9.CS ip ex  fecuda  parte  14  (it  linea 
i b incomffurabtlis  linef  f d.ideolp  luperficies  a f fuperficiei  f h . St 
quadrata mti.erit linea IrincomaStnibilis in potena  linc(rp.  At 
quia  ipfp eorinet  fuperficie  rationale  p m.er  earu  quadra ra  Sbo  pa- 
riter accepta  funt  mediale. cccludeex^linej  Ipefiepotete  in  rona 
lefitmcdutrqd’ eftpropofitu.  Euc.exZab.  Tbtor.40.  Prop.jS. 

Si  areola  c5prehcndatur  fub  rationalia  cex  bi 


■nis  quinta  nominibus.arcola  potens  irrationalis  eft,  appellata  rationaU 
inediuqi potens,  hb  4 


! v 


«EOMETH.  ElEMENT.  EVCL1D1* 

THEON»  2 ab.  Areola  etenim  « y,coprthedatur  fub  ratio* 

U • t,ac  ex  binis  quinta  r.otbus  » U difiida  in  nomina  in  \ , ut  matus 
nome  fit  • '.Dico  g,  ipfam  • r,mola  potes  irrationalis  esi,  appella 
taratioalemedtbqpoics.CoJtruaturenimca  quefuperiui  dcmo/lra  * 
tafunt.  No  dubii  quod  • > areola  potes, ejl  » /.  Ojlcdcdi  ia, quod» 
f ejl  rationale  mediuq;  potes.  Quottu'  enim  income  fur  abiUs  ejl  *»  ip 
fi  • i,incomefurabile  igitur  eji(p  ■ ferti, et  1 1 decimi)et*o,ipfi  } «, 
boc  eft  quod  ex»  rei  quod  ex ' /.I  pfie  igitur  » r,rf,potctiafuntin 
eomcfurabilcs.Et  quonia  »rt,ex  binis  cfi  quinta  nominibus,  ac  eius 
minus  fcgmeti  ejl  > * t.comcfurabihs  igitur  ejl  • * ipfi  * f logitudine. 

Sed»  'jpfi  > U,cfl  incontefurabilis.cr  • figitur(per  i j deeimifipfi 
« i,tS  incomefurabilis  logitudine.  Ipfie  igitur  * *,«  ‘,ratioalesfunt 
potctia  tatu  comefurabiles, medii  igitur  ejl(p  1 1 decimi)»  oc  ejl 
co flati  ex  ijs  qua  ex  » v/.  Et  quonia  comefurabtlis  cftd',ipfi*P 
logitudine  hoc  eft  > *,fed  * \ipft • ficomefurabihs  ejl,et  • figitur(p  , 
ti  dccimi)ipfi  > « comefurabilis  eft.  Rationalis  ait  > >, rationale  igi 
tur(p  ifdecimijet  >r,boccjl»/,hoce&quodfub»',rf.lpf*ip- 
tur  » rj>  Kper  40  decimi)psXclia  incomenfurabiles  funt,efficietes 
ebflati  ex  ipfari  quadratis  mcdiu,ty  quod  fub  ipfis  rationale,  ipfa 
igitur  » f,  eft  ratioale  mcdiicp  potes.ipfamq-poteft  area  **.  Q^oi 
fuerat  dcmoftrandu.  Euclid.ex  Camp.  Propofmo  53. 

I binomiofcxtolineacp  rationali  fuper  fides  cotineatur,  linea  n 
qua;  in  eam  poteft.induo  medialia  potens  efleprobatur. 
Campanvs.  Hic  st , adhuc  te  fu  t 


, ,1  ftinctocuriapingcdisfiguris.cote- 

>3  tmm  Cii  primitiis  dtlpolinone  St  politionibus. 

Quibus  ftitibus.neccfic eft  cx  ipfis  pofitis  8t  difpo  t 
finone.tdeft  dirtinidocbinomn  poftremi  St 19, qui  b 
libet  cx  fuperficicbus  3 d St  d g St  gcCproptci  quod 
8t  ambo  quadrata  I m St  m 11  pariter  accepta  &’pm  » 

Stmq)cflcmedialc.CDtpbf8t  fd(propterquod  a 
f St  f h.ideotp  I m St  tn  n)  fini  incomefurabiles  erut 
duae  Unci  b c St  r p incomcnfurabiles  in  poteria . At  quia 
ipfj  connnet  fuperficte  mediale  p m.eatuip  ambo  quadra 
ra  pariter  accepta  fun  t mcdialc.quod  eft  duplo  fiiperficics 
uni”  m alteri  mcomcfurabile.quod  ex  eo  probatur  quod 
fupcrficies  b Ii  eft  incomefurabilis  fuperficiei  h c , propter 
hoc  quod  linea  d b exincomcnfurabilis  linej  dc, (equitur 
cx  3;  linea  1 p eifc.qui  poteft  in  duo  medialia. 

tucliiLex  Zamb.  Theoremati.  Propofitiofg. 

Si  areola  c5prehcdac  fubrationa!i,&ex 
binis  fexta  nominibus  areola  potes  irratio 
naliscft.appellatabina  potens  media. 

THEON»  Z ab.  Areola na'^  *p> *,coprehedaturfub 
rationali  *P,<yex  binis  n ominibus  * SJiuifa  in  nomina  in  >, 
ut  maius  nome  fit « >.  Dico  q,  ipfam  * > potes  .irrationalis  eft, 
appellata  bina  potes  in  media-Cofitruatur  enim  quxet  praofle 
fis.  No  dubii  quod  »fefi  potes  ipfam  * r,(7  q,tncomefurabs 
lis  ejl » e, tpfitff, potctia.  Et  quonia  incamenfurabtlss  efl  * >,ip 
fi»  P logitudine,  ipfe  igitur  • f, rationales  funt  potentia  ti 
ti  eomenfurahiles, medii  igitur  eft(p  a t decimi )•  *,koc  ejl  co 
pofiti  ex  ijs  qua  ex  » r,'/.  Rurfus  quonia  incomefurabitiseft 
I Ujpfi  » P logitudine,incbmcfurabilis  igitur  ejl  ©■ ' /,ip/i  > «. 

Et/',<  a,  igitur  rationales  funt  potentia  tatu  commcnfurabiles,mcdiu  igitur  eft(  p eadem > > , ior  rfl  »\ 
boc  ejl, conflati  fub  » Et  quoniam  incommtnfurabiUs  cflaiipfi  i/,cr««ip/i>*  incommtnfurabilt 

eft.tei 
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LIBE*.  DECIMV*.  *»T 

tfl.Seia"  Otidem  eti  conflatum  ex  iis  quaexur.r  f,ey  > * efl  quod  fub  m r^!,incommenfmrabile  igitu t 
tfl(per  t fexli  cr  i • decimi )compo/itum  ex  ijs  qua  ex  a v/.n  quod  fub  u 'SltCT  ipfori  utrnnq:  me- 
dium ed.  Ipfe  igitur  u v /, potentia  funi  ineommenfurabiles.lpfa  igitur  ul  bina  potens  efl  meiia(per  4 > 
decimi)cr  I pfam  po te/l  *>:quod  ojtendere  oportebat. 

Luetid.ex  Camp.  Fropofitios4. 

I lineae  rationali  aequii  quadrato  binomp  rcctangulu  adiu 
gatur,Iatuseius  fecundumbinomiu  primu  cileconucniet. 

H«fex  fequcntcs,conucrf,r  lunt  fex  prxcedennu  per  ordine. 
Huius  aure  eft  hxc  intetio,  fit  linea  a b binomiii.diuifa  ad  pudtu  e in  duas  lineaJ 
ac  dt  c b.lecudu  fui  diffinitione aurtermiiiu.eiusip a bquadratu  fitb  d.fitip  li- 
nea e l.raiionans  in  togitudine.cui  adiungatur  fuperficies  cgxqualis  quadrato  b d.Dico  quod  Ia 
rus  feciidu  huius fuperticiei  cft.quod  St  linea  fg.eft  binomiii  primu. Diuidatur enim  quadxatub  d 
in  duo  quadrata  b hflt  Ir  d.qujfinr  quadrata  duaru  Unearii  pomonu  binomn.S;  in  duo  fupplemS 
raa  b St  h k.quoru  urrutp  continetur  fub  duabus  portionibus  binomft,  etuip  cx  diffinitione  bino 
mn  quf  habetur  per  ;o,utrucp  iitoru  quadrator  u raiionalc.&i  per  19  ulrfnp  1 upplcmentu  mediale. 
Ex fuperfide igitur eg,ablandatur fiiperlicics e l srqualis  quadrato dh.&lm,  4 

rqualis  quadrato  U b,St  n p s-qualis  uni  duoru  lupplemeioi  u a h ucl  h k,rrittp  1 

p grelidua,irqualisreliquoiupplemento:quare  per  t fexti  linea  n q.eft  pquahs 
linea-  q g. Ex  prxmiftis  aure  mamfcftum  eft  quod  utra$  duaru  fuperheteru  e 1 
K 1 m(i)t  ideo  tota  fuperficiese  n)eft  rationalls.Et  utra  q;  duarum  jqualium  n 
p 4t  p g(8t  ideo  tota  m g)medialis,quare  per  i«  utratp  duarum  linearum  f l St 
1 n,8<  tota  Unca  f n.tanonalis  in  longitudine.St  linef  ef  rationali  polita:  comen 
furabilis.St  per  10  utraqi  duarum  n q St  q g,St  rota  n g,  rationalis  in  potentia 
eantu.incomcn  furabilts  linej  m n(8t  ideo  hnep  e f libi  aequali, St  per 
confequens  6t  Unex  f n)in  longitudine. Si  igttur  linea  fn, qua  eft  ma 
ior  linea  n g ut  ex  primo  duorum  antecedentiu  js  demortranoni  fub 
iunflorii 8t prima fextiapparet, fuerit potcntiorlineang  minori  in 
quadrato  lincte  fecum  communicantis  m longitudine, tunc  ex  diffi- 
nitione binomq  primi  mamfeftum  eft  Une3m  f gelfc  binonnum  pri 
mil.Hocauteitaelfefichabeto.Cii  inter  duo  quadrata  d h fit  h b,  fit 
(per  primi  fexti)fuperficies  a h medio  loco  proporrionalis,conuinci 
tur  ex  prionbus  hyporliefibus  fupcrficic  m q effit  inter  fuperficies  e 1 
St  1 m medio  loco  proporrionalis.quaretper  primam  (cxti)Imea  n q 
qu*  eft  medietas  linearng  eft  medio  loco  proportionalis  inter  duas 
linctis  f 1 St  I n . Qpod  igitur  fitex  fin  1 n , eft  quantum  quod  ex  n q 
in  fit  per  itf  fexti , ideotp  per  4 fecundi  quanrii  quarta  pars  quadrati  Une*  n g.Itatp  per  prima  par 
te  u cii  linea  fn  diuidatur  ti  fupcrficic  fibi  adiunfia  squali  quartx  parti  quadrati  breuioris  Une* 
n g,ira  quod  ad  coplcdi  tora  linei  f n defit  fuperficies  quadrata  lincp  fibi  comunidtia  ad  punctii 
Lcrit  f n potetior  n gin  quadrato  Unes  fibi  comunicantis  in  logitudinc  coftar  ergo  propofitum. 

THEON.  Lemma. 

Si  reifta  linea  fe  cetur  in  itijrqualia.qutr  ab  inaequalibus  quadrata, ma> 
iora  funt.eo  quod  bis  fub  inaequalibus  comprehcnfum  eft  rctftagulum. 

Sit  reda  linea  « (ffeUhtrst  in  inaqualia  in  f.fllqs  maior  «a.  Dico  quod  qua  ex  • >,>  f.maiora  funt  cO 
quod  fub  a f.)  ejecetut  enim  (per  t o primi)’  .‘•.bifariam  in  d.  Quo  nia  igitur  reda  linea  feda  efl  in  aqua- 
Ita  tn-t.et  m inaqualia  m r.igitur(per  S fecudi  quod  fub  * (,uni  cuco  quod  m J , e 

ex  > d.aqvuejl  « quod  ex*',v  perinde  quod  ex  fub  * Eminus  efl  eo  quod  ’ ’ 

m /.  Quod  igitur  bis  fub  « j,>  (,efl  minus  qua  dupli  eius  quod  ex  ad.  Sed  qua  ex  « ’,>  f, dupla  funt  eorum 
qua  ex  « *,*  r,ergo  qua  ex*  >,>  jq  maiora  funt  eo  quod  bis  fub  a >,>  X:quod  erat  ofli  ndendum. , 
Euelid.ex  Zamb.  Theorema  41.  Prcpofmo  So. 

60  | Quod  ex  ea  qugcx  binis  nominibus  ad  rationalem  comparatu  latitu 
dinem  effidt,ex  binis  nomibus  primam. 

TH  EO  N ex  Zamb.  E flo  ex  binis  nominibus  * t,diuifa  in  nomina  in  >,  ut  maius  nemen  flt  •>.  expo- 
natur  q;  rationalis  ei  quod  ex  a b.aquum  adipfam-ti,coparetwr(per  4 4 pnmt '/ 1 f "Jatitudinent 

tjficiens  * ‘.Dico  quod-*- ex  binis  ed  prima  nominibus.  Coparetur  enimiper  44  primi  (ad  a >,eiquidi 
quod  exn>  aquum  a i, ei  autem  quod  ex  t >,aquum  b ».  Reliquum  igitur  quod  bis  fub  a > ,r  / (per  + fc- 
tundi)aquum  eflipfi «/.  Secetur(perdecimam  primi)  ipfa  m * bifariam  in  r , exeueturq  ( per  j 1 primi ) 
parallelus  r ( Wrij  ipfari  n V i. Vtrun  j;  igitur  ipfori  uls  f.aquu  efl  ti  quod  fub  « >,>  f Et  quonia  * e, 

exbinU 
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ex  binit  nominibus  e fl  diuifa  in  nomind  in  y,ipfe  igitur  * y,>  tjrationaies  funt  petentia  finium  f “«  enfn. 
rutiles.  Qgx  igitur  ex»  rty'(jrationalilJmtfibi  muictm  eommenfurabilia.  QuareCper  i s drcimi  'iota 
flatum  txiji  qui  ex  * >,>  t,commenfurabileeH  eis  quiex*y,r  i,  rationale  igitur  edeompofitum  tx  ijt 
qui  ««>,>/>.  Et  ipft  j vft  aquale, rationale  igitur td  Ax.E tad  ipfam  A >,co mparatur , Mimulis  .gi- 
turCprr  10  decimi)  t i-.c  ipft  A 'Jongftudineeommenfwrabilis.  R tofus  quonium  *>,  > (.rationales  funi 
potentia  tuntum  commenfwrabiles,  medium  igitur  cd  quod  bis  fub « >,>  /j.boc  efl  ipfum  /.[,  cr  ad  ipf  nm 
comparatur  a xjratiotulemjratioiudtt  igitur  rft  cr  * "Jpfl ' nineomen  M y S 

furabilis(boc  efi  tpji  A ^longitudine  ,cfl  sute  c Tt-A  rationalis,  cr  ipfi  , , - - 

A < longitudine  comenfurabilis.  Incomcnfurabilis  igitur  efl(per  i j deci 
mi)A  e‘,ipfi  f •Jogitudine.Sunt^  ipfx  igitur  A*,*  • rationales, poten 
tiatantucomenfurabiles, ex  binis  nominibus  igitur  ed  (per  decimi) 

A ,.  oflendendu  quid  cr  primi-  Quonii  enim  'per  lema  pncedes  5 4 J- 
decimiyoric  qui  ex  « y,y  f, medii  proportionale  ejl  quodfub  *>,yj,ct 
ipforii  igitur  ao,.  ijnediu  proportionale  edi.(.Eftiguur(per  cofbru 
(honejficutA  t ad u (Jit  uf,ad«  \feoc ejl peut  A.adu r,ftc m t-,ad 
quod  igitur  fub  Au,  U a, equum  ed  ei  quod  ex  u r.tt  quoniam  Comen  fu 
rabile  edquodexu  >,ipfi  quod  Ix  n y,comenfurabile  edcrAJjpfi** 
quare  (peri  fexti  cr  • 1 decimi  )crAiipfi  */•  comenfurabilis  ed.  EI 
quoniam  maiora  funt  qui  ex  * y,y  r,eo  quod  bis  fub  a y^  £,  maiut  igi' 
ttircfttyA  xipfo  Qtttrt(pcr  lima  prece dens  er  per  prima  fexti) 

er  A e-,ipfa  >•*  maior  r/f,cr  quale  quodfub  A *,*u,ci  quod  ex  r ’,boc 

ed  quarti  parti  etus  quod  ex  u »,ty  comenfurabilis  ejl  A *jpfi  ar.Siurro  C per  1 r decimi ) fiurint  bine 
redi  linee  miquales,quarti  autem  parti  eius  quod  ex  minore  equu,ad  maiorem  coparetur  deficiens  for 

maquadrata,cr  in  cometifurabiliaipfamdiuiferit,maior  minore  matus  polefl,co  quod  tx /ibi  comenfura 

bili.  Ipfaigitur  A ujpfa  u « mjiut  pote ji, eo  quod  fit  ex  ftbi  comefurabdi- Ipfa  igitur  A*,ipfa  u -justus  po 
t ejl, eo  quod  ex  /ibi  comenfurabili  Snnti  rationales  ipft  A t-,n  »,c r a u nome  maius  exiliem,comenfu  a 
bilis  eft  longitudine  ipfi  A , expofti  rationali, ipfa  igitur  A -,ex  bmil  nominibus  ed  prima:  quod  oportuit 
dcmonjbajfc.  EucItd.exCamp.  Tropofno  SS- 

Ilinep  rationali  gqua  fuperficies  quadrato  bimcdialis  primi  ad 
iungaturjatuseius  rcliquubinomiufecundu  effc  oportebit. 

C ampanvIi  Sitlineaabbtmedialeprimu.diutfaadpiiftuc 

feciidu  fuii ferminu, extera  autc  fintut prius.Dtco lintJ  fg  elTe  bi 

nomiu  fecundu.Erit  enim  fuperficies  m g rationalis, eo  quod  partes  bimediaiis 
primi  continent  fupetficie  rationalem, & fuperficies  tres  e 1,1  m, 8;  tota  c n,me- 
diales  comunicames.eo  quod  pornones  bimediaiis  primi  funt  linea:  mediales 
potentia  tantum  comunicantes  ex  jt. Perit»  igirur  erit  linea  n g rationalis  in  Io 
gitudine, comenfurabilis  linexi  frationali  politx.Jf  per  jo  linea  fn  rationalis 
in  potetia  tantuiquxcu  Iit  maior  linea  n gex  primo  duorii  antecedctiu  demon 
ftrationi  tsadtuniioru  SC 1 fexti,  ea  Ip  poten  nor  quadrato  linef  communicantis 
fecum  in  longirudtnecx  prima  parte  1 j.erit  a diffinitione  ltnca  f g bi- 
nomium  fecundurmquod  eft  propofitum. 

Eudid.ex  Zamb.  Theorema^s.  Propofitio  gi.  p 

Quod  cx  ca  qup ex  binis  medr|sprimaad  rationale 
coparatulatitudinc,efficitexbinisnoibus  fecuda.  * 

T H E O Sex  Zamb.  E/lo( per  41  decimijex  binis  medijs prima --J,di 
uifx  in  wtediss  in  (purum  * > nuior  jitfexpondtur(p  ratiorudis A •.  Copi' 
returjfCper  44  primi )ad  ipftm  * s«  <Ju°i  <***•  paruRelogr* m* 

wum  /yUtitudinc  efficiens A ».  Dico  quod  ipft A binis  eft  fecundi  no 


st 


mi  rubus.  Conftrujntur  enim  eadem  qu*  cr  in  procedenti.  Et  quoniam  * S9ex  binis  medijs  efi  prima  diripi 
in  >,ipf*  « >,>  figitur  (per  j 7 decimi  )medio  funt  potentia  tantu  comenfurabiles  rationale  t emprebeden 
tes.Qtfare(per  14  decimi  )cr  quo  ex  * >,>  A>mediafunt:medium  igitur(ptr  corr.larium  13  decimi)ejl  J 
\Etad  ipfam  A « comparatur , rationalis  igitur  eft(per  n decimi )«  ^,c T tpft  * » longitUsiine  incommenfit 
rabihs  -Rurfui  quoniam  fationale  eft  quod  bis  fub  « ^ Ajationale  eft  c rMfad  tpfamq ; m 71 , rationJtem 
comparaturfcr  rationalis  igitur  efi(per  z o decimi  > *,cr  longitudine  commenfurabilis  pft  m >,hoc  eft  ip 
/i A Klncommetifurabihs  igitur  eft  * is  ipfi  t*  • longitudine.  Suntcg  rationale»  ipfoftgitui  * ajration* 
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It»  funt  petenti/ t/ntim  eSmettfurabiles,  er  binit  igitur nemittihll 
Wf  er  1 6 deeimiy  •.  oftendendum  ia  quod  cr  fecunda ■ Qjioniam 
emmquecxe  >y>  fcjtuiora  funt  eo  quod  bis  fub  a >,y  t,maiuseft  i - 
gitur  cr  ex  ipfo  u /,quarc(pcr  primam  fcxti)et  * m ipfa  » ».  Et  quo 
tuam  comenfurabUe  eft  quod  eftcx*  y,ei  quod  ex  > l.ccmmcnfura- 
bite  e!)  et'  t ipft*  x.e^uxre  cr  ' ",ipfi  * M,commenfwrabiUs  eft  et 
id  quod  fub  e «,*  p, equum  tfl  ei  quod  cx  r >.]pfa  igitur  e n,ipfa  m » 
maius poteft eo  quod  cxflbi  commcnfurabill.cr  >•  ',ipfl  ^ ‘longitu- 
dine comenfurabilit  eft,ipft  igitur  e »,ot  fimis  nominibus  eft  feeun- 
da;  quod  erat  oft.ndendu.  F.uclid.  ex  Camp.  Prop.  /6, 

V m adiu  Ai  fuerit  lineae  in  logitudine 
\ rationali  fuperficiesrcAagula  aequalis 
^t*4**^  quadrato  bimcdialisfecudi,latuseius 
lecudum  binomium , tertium  effe nec  (T  eft. 

Campanvs.  Si fuerir [iru-,1  a b bimediaie iitcundQ  diuifaper  rerminiifuu 
ad  punifiu  c.reliqua  utro  omnia  futrint  ul  priul.eni  linea  f g binomium  icrriu 
Erit  enim  ex  j.St  noftris  pofirionibus  urratj  fuperficierum  en  8tg  m, medialis 
quare  per  io  unaqi  duaru  lineai  u f m St  n g crii  rationalis  in  poten  tia  tantu  li- 
neatef  rationali  potentiacomcnfurabilis.  Atquia  bimedialisfctudi  paries  funt 
comuqjcanrcsin  potentia  tantu,  erit  fuperfkies  elcSmunicans  Aiperficietl  m 
St  ideo  lincafllincarln.potenrior  ergo  eft  per  primi  parte  ufn  qudmiir  n g, 
■n  quadrato  linex  fibi  comunican  tis  tn  longitudine.  Ctiq;  finr  fu  per 
ficiesa  h 8t  quadratu  h b incomcfurabilia.eo  quod  line»  a ctC  e b in- 
comenfurabilcs.idcofp  St  ambo  quadrata  pariter  accepta  am  obu» 
fupplcmctis  pariter  acceptis.co  quod  quadrata  fibiinuicccomun  cit 
ex  hypothcfT.fupplemcntaquoqicii  fibi  inuicefint  aequalia,  fequiiur 
utfiiperficitscn  fTtincomefiirabiIisfuptrficieimg,Stidto  linea fn. 
lintf  ng.perdiftinitionemigirur  eft  linea  fg,binomiuterrium:quod 
cftpropo  luum, 

pMchd.ex7.itnb.  Theorema 44.  Propofitia  61. 

Quod  cx  ca  quae  ex  binis  fecunda  mcdrjsad  ra. 
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tionalcm  comparatum  latitudinem  effiat, cx  binis  nominibus  ternam. 

T H E O N ex  Zamb.  Bjto(per  44decimi)ex  binis  medijt  fecundi  « fdiutfa  in  medias  in ' ut  maius  fe 
gmentufit t yjratiemaUs  autem  efio  * -,cradipfam  *<,d  quod  ex  * f equum  paraBetogrammum  cZpare 
tur(per  44  primiy latitudinem  efficiens  e>.Dicoquod'’cftex  binis  nominibus  tertia.  Conftruantur 
tadem  que  in  procedentibus.  Et  quoniam -hx  binis  eft  fecunda  medijs  diuifa  in  >jtpfe  igitur  >>,>ffpee 
}8  decimi)mediefunt potentia  tantu  comenfur abites  mediueopre-  « > 4 

hedetes, quare  et  coftatu  ex  ijs  que  ex  *>>>  f, medis! eft,  cr  eft  equa 
le  ipft  7 x media  igitur  eft  cr'  \coparaturq;  ad  rationalem  '<Ra 
tionalii  igitur  eft:  per  11  decimi )»  ',ipft ' * levitudine  incomenfura 
bilis.  Id  propterea  etid  u » rationalis  eil  cr  ipft  u x incomenfurabiUs 
(hoc  eft  ipft  <A  'jlongitudine.  Rationalis  igitur  eft  utraq;  ipfaru 'm, 
e «,Cr  ipft  1 logitudine  incomenfurabihs.  FI  quotiid  « > ipft,  f.  IS 
gitudinc  eft  incomenfurabihsficutauteiper  lema  precedes  11  deei 
mi}'  ? ad  ? 0,fic  quodexnyyadid  quod fub  « ?,>  iS>  incomefurabUe 
igitur  eft  cr  quod  ex  « y,ei  quod  fub  «>,>  0.  Quare  et  co flatu  ex  ijt 
que  ex  *y,y  f ei  quod  bis  fub  a y,y  fiftncomenfurabilecft,  hoc  eft at 
xipftu/.Qgare(per  1 fexti,cr  1 1 decimi)et'u  ipft  u •ineomenf» 
rabitis  eft.Suteprationalcs.tpfaiguure  ’,ex  binis  nominibus  eft. 
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tudine  ibla  igitur  *e,ex  bini 1 eft  tertia  nommtbus.quoderat  oftliedS,  Euelid.  ex  Cap.  Tropo fitio  j g , 

1 linea:  rationalirctftangulu  cquu  quadrato  linex  maioris  adiu 
gatur.alteru  fecontinentiu  laterum  eriebinomium  quartum. 

Cara. 
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CampakvS.  Si hxc quo<$ fuerit li nea a b lineamaior diuiia fecun- 
dum rcrmmfi  fuumad  punctu  c,cunfta<^rebquan5  fuerint  aliter  quam 

prius, erit  linea  f gbinomium  quartum . Cum  enim  fint  ambo  quadrata 
portionum  linex  maioris  pariter  accepta  rationale,erit  fuperfides^n  ra- 
rionalis.ideoq*  per  1 6 linea  f n rationalis  in  longitudine, communicans  li 
nexe  f rationali  poftrx,  fuperfides  uero  m gerit  medialis,  propter  illud 
quod  portiones  linex  maioris  continent  fuperficiem  medialem,  itaq?  per 
xo  linea  n g cft  in  potentia  rationalis  tantum, &quia etiam  portiones  prj 
fetx  lincf  a b funtpotenrialiter  incommenfurabiles, fuperfides  c lincom 
menfurabilis  eritl  m.ideOcp  linea  fl, linex  1 n , igitur  per  primam  partem 
14  linea  f n cft  potenrior  linea  n g,in  quadrato  linex  filri  incommcnfura 
bilis.  Ex  diffinitione  igitur  cft  linea  f gbinomium  quartu:  quod  erat  pro- 
pofitum. 

Euctid.exZdmb.  Theorema  4 f.  Propofltio  «j. 

Quae  cx  maiore  ad  rationalem  coparatum  lati- 
tudinem efficit  ex  binis  quartam  nominibus.  m 
THEONcx  Xmb.  Sit  maior  - f,diuifi  in  y,ut  maior  fit « >,ipfd  y ( 

Rationalis  nero  tflo  * screi  quod  ex  * p,equum  di  ipfem  ' compete- 
tttrfp er  44prmu)' /par  illclogrimmii, latitudine  efficiens  / ■.  D ico  quod 

* ‘,ex  bini  cft  quaerti  nominibus. ConflrudtUur  ediem  qui  in  prxoflenfis.  ( 

Et  quoniSfpcr  j9  iccimi)mdior  e/1  «A  diuifi  in  y,ip f*  * y,y  f,potetiafunt 
commenfuribilei  efficientes  conflatum  ex  ijs  quae  ex  ipfls  fiunt  qud  « 

drdtd  rationale,quod  uero  fub  ipfls  medium.  Quoniam  igitur  reflo-  1 

nile  cfl  conflatum  ex  ijs  que  cx*y,y  (jrdtiondle  igitur  cjl  ' \rdtio- 

ndhs igitur  efl  ere*  ',cr  ' 'Jogitudine  ccmenfuribiht.Rurfusquo  

nidtn  medium  eft  quod  bis  fub  ■>  y,'  P,boc  efl  » fio- di  ntionelemco 
pdrdtur  * rationalis  igitur(per  s i iccimiyfl  cr  t*  »,er  ipfi  * 
gitudme  incommenfurdbilis.lncommenfurdbilts  igitur  eflfper  «j  de 
cimi)et  a uflpfl  u », longitudine . Ipfie  igitur  * /v*  ’,rotionoksfunt 
potentia  lentum  commenfuribilei, ex  binis  igitur  nominibus  efl*  ». 

Ofleniendum  iem  quod  et  quatrtd.  Similiter  iifleut  et  in  prtcedetu 
bus  ratiocinabimur  quod  maior  efl*n  ipfd  u et  quod  quot  fub** 

* M^quum  edeiquoiexx- Quoniam  igitur  incommenfunbile  efl 

quod  ex  * y,a  quod  ex  r fl,incommcn[uribitc  igitur  c&cr*  ',‘pfi  * . 

\<Quare(per  i fexti  cr  1 1 decimi  )cr  * K‘pfl  * ineommenfurabilis  tfl.  Si  dute  fuerint binercflelinte 
ineqiules,quarle  eutemperfi  eius  quod fltexminore(per  1 7 decimijaquum  ccmparttufutnt  parallelo' 
grimmum  id  maiore  forma  quadrati  deficient, cr  in  incomenfurabilia  ipfam  diuifent, maior  minore  me 
ius  potefhcoquod  ifibl  incommcnfurabili  in  lengitudinejpfa  igitur'  rjpfd  e*  * maius  potcfl,eo  quod  a fi 
U incomenfurabili  jfunter  ipfu'*,*  Rationales  potentia  tantu  comenfurabilcs,o’*  Kcomenfurabilit 
t&  ipji  expofita  rationali ' • ,ip[a  igitur*  »,oc  binis  nominibus  efl  quarta  tquod  erat  ofl  endendum. 

EucliiexCamp.  Propofitiost.  _ 4 k 

I lineae  rationali  quadrato  linex  potetis  lupra 
rationale  8C  mediale  xqualis  parte  altera  lon- 
gior forma  adiungatur,alteru  latus  eius.bino  4 
mium  quintum  effe  neceflc  eft. 

Campanv?.  PropolTralineaabeaquf poreft  fupra  media  - 

1e  & rationale  diuifa  fecundum  eius  diffinirionem  ad  punfifi  c ni 
hil  immutetur dereliquis.fequiturijlinelfgefle  binomiuquin 
tum.  Cum  enim  partes  huius  linea  a b contineant  rationalem  fu 
perfiaem.necefle  eft  ut  fuperfides  g m,idcoqt(per  1 6 linea  n g)(It 
rationalis. Cumip  ambo  quadrata  panium  huius  linet  pariter  ac 
cepta  fintmediale.etii  fuperficiese  n medialis  ,ti  per  10  linea  fn 
rationalis  in  potentia  tantum  linea  fepotentia  rationali  com- 
municans. At  quia  poniones  piadifta  linet  funi  incommcnfura 
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biles  in  poremu.crit  fuperfidcs  el  incommcfurabiHj  fupcrfiriei  m l.idcoij  8f  linea  f l.lin e*  1 n:po 
rcnrior  igitur  eft  perprimam  partem  i4linea  f n iinea  n g,in  quadrato  Uner  (ibi  incommcnfurabi 
lij.PcrditTiniiionem  itarpbinomtj  quinrrroncludcpropofiruni. 

Euclid.exZamb.  Theorema  4.6.  Vropofitio  «4. 

<4  Quod  ex  ea  qug  rationale  mediumqj  poteft  ad  rationale  comparatu, 

latitudinem  efficit  ex  binis  quintam  nominibus. 

THEONexZemi.  Stt rationale  mediumq; potent  a n,diuifa  u > n 

in  redii  linea < m>,uf  fit  maior  « o, exponatur q;  rationalis  J\eyei  1 u 

quod  ex  « t^equum  ad  i > comparetur  d/(per  44  primi)latitudwc 
efficiens  d -Dico quod ex  binis  ed  quinta  nominibus.  C onflrua 
tur  eadem  qua  in  pracedentibm.  Et  quomd  • fcfl  rationale  mediu* 
potem  diiufia  in  >,ipfa igitur  « >,>  fipotentiafiunt  incommenfurabi  • 
les  efficientes  conflatum  ex  earum  quadrans  medium  jquod  uero  fub 
ipfit  rationale.  Quoniam  igitur  conflatum  ex  ijs  qua  «*>,>  «,mc- 
dium  efl, medium  igitur  edax.  Quare  rationalis  efl/#,<y  ipfiai 
longitudine  incommenfurabilis.  Kurfus  quoniam  rationale  ed  quod 
bis  fub  a o,koc  ed  * f, rationalis  igitur  ed*‘,etipfi  a >Jogitudi 

ne  comenfurtbilis.  Incontmcfurabihs  igitur  efl  f u,ipfi  m ♦.  I pfa  igi 
tur  a h , 1»  • , rationales  funt  potentia  tantum  eommenfurabiles,  ex 
binis  igitur  nominibus  eda Dico  quod  er  quinta.  Similiter  nanq; 
oflendetur  quod  fub  a *>4  r,equum  ed  ei  quod  ex  r *,  et  q uod  a « ipfi  « n 
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longitudine  incommcnfurabilit 

edjpfa  igitur  * /‘.ipfit  /•  * maius  poted  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili,v  ipfa  a ,,  rationales  fiunt 

potentia  tantum  commenfurabilcs.cr  minor  m ‘.commenfiurabilts  cdipfi  a 1 longitudine.  Ipfit  igitur  a m 
tx  binis  ed  quinta  nominibus: quod  erat  oflendendum. 

Euclid.exCamp.  Vropofitio  (9.  4 e b 

Voties  adiundh  fuerit  lineg  rationali  fu 
perficies  retftangula  a:qua!is  quadratoli 
near  potentis  in  duo  medialia , eiufdem 
fuperficiei  latus  fecundum,binomiu  fe. 
xtum  elTe  conuincitur. 

Campakvj.  In  hac  * 9 fit  linea  a b, linea  potens  fupra  duo  me- 
dialia,quar  aurem  pneter  harc  funr.fTcur  fupri  maneant, & erit  tunc  U 
nea  fgbmomium  fexru.quod  ignorare  non  poteris, fi  prarmi (Torum  « f 

ciusig  quod  3;  proponir.immemor  non  fueris,&' ftcparettnhac.no- 
ftraintenno.  Euclid.  exZmb.  Thtorcm* 47.  Vropofitio  6$. 

6f  Quod  ex  bina  media  potente  ad  rationalem  comparatum  latitudini 
efficit  ex  binis  nominibus  (extam. 

TH  E O Nrx  Zamb.  Eflo(per 4.7 decimi )bina potens  media a^Ji  m > n 

uift  tn  t, rationalis  autem  eflo  d i,er  ad  ipfiam  rationale  d 1,  ei  quod  ex 
• i/equum  comp.iretur(per  4.4  primiy/, latitudinem  efficiens  a a.Di 
co  quod  ipfit  ex  binis  nomtbuscd  fiexta.  Conflruantur  etenim  eadem 

qua  cr  in  procedentibus.  Et  quoniam  « f bina  media  potens,  ed  diuifia 
in  >,ipfit  igitur  (per  4.,  decimi)*  >,>  potentia  fiunt  incommenfurabi- 
les  efficientes  compofitumcx  carum  quadratis  medium,  & quod fub  ip 
/is  mediu  er  infuper  incomaifurabile  copefito  cx  earu  quadratis.  Qua 
re  per  ea  qua  oftenfia  fiunt,  medium  efl  utrunq;  ipfiorum  a x^f-Etadra 
tionalem  d > comparatur,ralionalis  igitur  cft  (per  u decimi)  utraq-,  ip 
forum  'V,*«,crip/i"(.  longitudine  incommenfurabilis . Et  quoniam 
conflatum  ex  ijsqua  ex*oo>  t.incommenfurabile  efl  ei  quod  bis  fub  * 

>,>  f.incommcnfiurabile  igitur  ed(pers  partem  1 1 decimi)  d » ipfi  m /. 

Jncommcnfiorabilis  igitur  ed(per  1 ftxti  cr  1 1 decimi ) cr  d f,  ,pfi  * 

1 pfa  iguurO/-,*  ‘.rationales  fiunt  potentia  tantum  comenfurabilcs.ex 

binis  igitur  nominibus  eftd..  Dico  quod  crfiexta.  Similiter  nay  rurfius  ut  prius  demcflr abimus, quia  quod 
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fub  * «,«  /‘.aquum  eft  ei  quod  ex  r ',crqued  >< » ip/i  * u longitudine  incommenfurabilis  eft.ac  id  p repti 
rea  dMipfa*  • maius  poteHeo  quod  ex  fibi  longitudine  eomenfurabili,cr  neu  tu  ipfaru  / •,comm«i 

furabilts  rfl  expofita  rationali  * > longitudine.ipfa  igitur  * •(per  fecundet  diffinitiones)ex  binif  efifextt 
nominibus:  quod  erat  extendendum.  Euclid.ex  Camp.  PropoftUo  60. 

h Mnis  linea  cuilibet  binomiorumcomunicans,  fubeadem  ** 
fpede  binomium  cfTc  probatur. 

i C * m r a sv  «.  Sit  linea  i binomium  cuiufuis  fpcciei.fitij  Unca  b «i  comuuican» 

L in  longitudine.  Dico  lineambcflebinomiuctufdemfpcciri  cuius  a,  lint  enim  bi- 
' nomiales  portloncsa,c&:  d.cruiltip  ambit  rationales  in  potentia  ramum  commu- 
nicantes per  jo.tinea  uero  b diuidatur  per  u fexn  fecundum  proportionem  cadd.inc  &.  I ,etitqf 
pcrconiunftam  Keuerfam  & permutatam  propoftionabiarcm  » 

<ade,8f  d ad  f.licura  adb.Ciim  fint  igitur  a &b  communicantes  c ° 

erunt  etiam  per  primam  partem  io  c SC  e,iicmtp  d Si  f,  communi- 
canttS.Si  igitur  fuerite  ranonabs  in  potemia  tantu, erir&  cifi  autf  b 

in  lon  gitudinc  SC  c.Eodemip  modo  ii  d eft  rationalis  in  potentia  '«  f 

ramum  uel  enam  in  longitudine, entquoip  & f fimilirer  ,8Cexn  •“ 

fi  potentior  eft  c d,ih  quadrato  lineat  fibi  commeofurabilisin  longirudine.uel  fi  forte  incomtneu 
furabilis.erit  8C  e potentior  f in  quadrato  linef  fibi  commcnfurabihs  uel  etiam  incommcfurabilia. 
necefleeft  ex  diffinitionibus  fex  fpederum  binomiorum.ut  eiufdem  fpeciri  binomij  fint  a Si  b. 

Siaute  linea  b communicet  binomioain  potentia  tantu,  erit  ena  dificlincab.  Binomiu autem 
eiufdem  e (Te  fpeciei  non  eft  neceffarifi.immo  impoflibile  eft  ut  ambi  fimul  cadant  fub  prima  fpe 
cie  binomioi  um  uel  fub  fecunda, quarta  uel  quinta, (edrieccflc  eft  utambo  cadant  fub  primis  tri- 
bus aur  ambo  fub  mbus  poftrcmis , unum  enim  eorum  effit  in  aliqua  ex  mbus  primis  fpccicbus. 

& aliud  in  aliqua  ex  tribus  poftrcmis, eft  impoflibile.  Cum  enim  a communicet  cum  b in  porentia 
ratitum  .cquoq:  cum  e, St  d cum  f communicabit  tantu  in  potentia  cxro.Si  igitur  alterutra  duarum 
linearum  c St  d fuerit  rationalis  in  longitudine, non  erit  fua  compar  ex  lineis  e St  f rationalis  ui  Id 
gitndine.Non  eft  itatppoflibile  ut  a St  b cadant  fimulfub  aliqua  ex  illis  fperiebus  bi  nomiorum, in 
quibus  altera  duarum  portionum  binomq  eft  rationalis  in  longitudine, h(  autem  fpecies  funr.pri 
ma  K fecunda, quarta  St  quinta . At  uero  quia  per  u dux  linexe  St  e fimul  potentiores  funt  dua- 
bus lineis  d5i  fin  quadrans  duarum  linearum  fibnn  longiludinecommunicanfuim  aut  mcosn- 
municantium.ncceffeeftutambobinomiaa&bfimulcadantfub  primis  tribus  fperiebus  bino- 

nuorum,  aut  fimul  fub  tribus  poftremisex  diffmitieneipfarum  fpecierum.Lincam  autem  b quid 
dubitas  effcbinomiumtalm  fintenim  c St  e communicantes  in  potentia  tantum , fimiliter  quoqp 
d&f.fintautemcdfdiationalcs  in  potcntia,conuinciture&f  rationales  in  potenna  tantu,  quae 
quia  non  communicant  in  longitudine  ficut  nec  eis  proportionales  c & d,ipfr  componunt  indu 
fcirantrr  binomium  per  jo  huius. 

Euclid.ex  7.amb.  Theorema  4».  Propo/itioeKt. 

Eiquac ex binis  nominibus1ongitudinecommcfurabilis,ipfa  quocj  m 
«x  binis  nominibus  eft  ac  in  ordine  eadem. 

THEONex  Zamb.Efto  ex  binis  nominibus  «fi  cr  ipfi*  t longi  • > t 

tudine  commenfurabilis  eflo  yd.Dko  quod  ipfd  > u ex  binis  nomini ■ ■ — > ■ — ■ — ■ ■» 

bus  eft, cr  in  ordine  ipfi  «fi  eadem.  Qijpniam  enimCper  41  decimi)  ex  ^ ) f 

binis  nominibus  eft  • fdmdatur  in  nomina  in  <,fimaius  nomen  «>.lp_ 

fe  igitur  « «,<  f, rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabiles.  Tiatq;  ficut  •fad>',fie*'ad>f.Etrt 
liqua  igitur . A, ai  reliquam  f'(per  1 9 quinti  )efl  ficut  «fitd>*.  Conrnen furabilts  aute  eftfper  bjpctbt- 
fm)*fitpfi'-<  IbgituJine.  C omen  fur  abdis  igitur  eft  (per  11  decimi  )tr  ipfa  • i ipfi  >!,V'  s“nt® 

rationales  ipfa  **cr't  Rationales  igitur  funt  (per  1 1 dccimi)cr  ipfie  > quoniam  eft  ficut  «•  ti 

ad  r /,/tr  eft  . fady.uicifim  igtturtper  1 is  quinlijficut  «>td>  fi.fte  e/f, /ed/Alp/e  cutem  «y  A, latum 
potentia  funt  commenfurabtles.cr  ipfa  'f Jugitur  potentia  tantum  funt  commenfurabiles, funti;  ratio 
nolet:  ex  binis  igitur  nominibus  eft  ipfa,  d -Dito  itm  quod  in  ordine  eil  eadem  ipf«fi.lpfa*  y pfa  > • aut 
maius  poteft  eo  quod  cx  fibi  cornmenfurabilfuet  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili.Si  uero  • * f pfa  * > ma- 
ius poteft  eo  quod  ex  fibi  incomenfurabili,(y  > fipfa!  d(pcr  1 4 decimi  jmaiut  poterit  ro  quod  ex  fibi  coret 
men  furabili.  Et  fi  a'  expofita  rationali  eommrnfurabilis  fuerit,  cr>  / eidem  commenfurabilis  er  it(per  1 1 
deami)ldq;  propterea  utraq:  ip forum  « (> «», ex  binis  nominibus  eti  prima Jxc  e&  in  ordine eadem-Si  ue 
ro  > e commenfurabilis  eS  ipfi  expofita  rationali, cr  !*  eidem  commenfurabilis  eH.  Ac  per  bcc  rurfus  ii» 
ordine  eadem  eitipfi*  fi, utra*  enim  ipfarum  eft  ex  binis  nominibus  fecunda.  Si  uero  neutra  ipfcrum  * *, 
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\f,eornmef»aUUttfiexpofiterationali,neutraetiamipfarwn  * * f 

yfj*,tiicm erit i ommenfurabilss,  crutra $ tertiaejl.Siaute  • ""  ‘ 

• >7 pfa  * ^ maius  potedeoquodexfibi  incommenfurabili,  cr  y * . , 

/Jpfaf-l  inam  potent  eo  quod  ex  fibi  ineommcnfurabili,a • fi 

* > ex  po  fit  a rationali  eommenfurabilia  efi,(7>  f eidem  comme 

funbtlM  efl,cr  utrmji  erit  quarta.  Si  autem  '^cr/^.CT  crif  «tr<^  quinta.  Si  uer  i neutra  i f [arum  « y * 
O-ipfarum  > (7-t  neutro  comrnenfiirabilu,eftexpofiu  rattonah,mtiy  utraqt  fexta.  Qij o*  ri  ijuc  ex  bl 
mt  nominibus  loptuduKcomenfurabilit,ex  binis  nominibus  e&,cr  in  ordine  cade:  quod  erat  cflcndcndi. 
E uctii.cx  Cemp.  Vropofitio  St. 

I Mnis  linea  alterutri  bimedialium  comefurabilis,  fub  eadem 
fpeciebimcdialiscfTcjCX  necdTitatcconuincitur. 

Campahvs.  Ventarem  habcrquoddtatur.fiucinlogirudine.fiuceriam  in 
porcnria  cantum  communicet  aliqua  Unca  alterutri  bimedialium . Sint  enim  duar. 
■ linef  iommuniuii res  a & b quouis  duorum  modorum  prardiltorum.firip  a bime 

diale  primum  ucl  fecundum, dico  quod  eiiambcft  bim  edule  primu 

uel  fecundum, pro ur  fuenr  a. Diuilo  enim  a bimediaie  in  fuas  bime- 
diales  portiones, ex  quibus  componitur  per  ji  fit  ji  qua:  funt  c & d,  & 
b quocp  diuifa  in  e &C  i fecundum  proportionem  c ad  d ur  docet  11  fe  — 
xti,pofi  taty  g fucem cic  contenta  fub  c & d,&  K fub  e & f,&  polito  h 
quadrato  d,&  1 f.crit  per coniuntfbm  & euerfam  &i permutatam  pro 
portionalitarem  quemadmodum  in  prrmiflacadc&dadf.ficut  a j 

ad  b ficut  igitur  ex  pofitione  a & b funt  comm unicantes,  fiue  hoc  Iit 
in  longitudine  fiucin  poten tia.fic  c & e,  i; em 9 d & f,  liroiliter  erunt 
communicantes.  At  quia  c & d funt  mediales  potentia  tantum  cornu 
nicantcs.fequirtir  ex  u ut  e & ffinr  enam  mediales, & « 10  potentia  tan 
tumcommunicanres.cumipf*  perhypothefinfint  propornonales 
d.Cumcp  lit  per  primam  fexti  gad  h, fuut  cad  d,&  K ad  l ftcut  cad  f,  erit 
g ad  Ii  fu  ut  k ad  l,&  permuta  tim  g ad  K licut  h ad  1.  Qpia  igitur  h cft  c5- 
municans  l,eo  quod  duo  eorum  latera  quae  funt  d & f communicant  in 
louguudine  uel  in  potentia  fecundum  quod  a & b in  alterutro  coru  com 
munkant,iequifurexiourg&.kquo<pfibi|nuiccm  communicent : ent  « 
igitur  krarionalis  aut  medialis  prout  fucritg.  ex  diffinitione  fuperficici  ' 
rationalis  aut  it.  In  hoc  enim  tantum  differt  bimediaie  primum. i bime 
diali  fecundo, quod  portiones  bimcdialis  primi  in  quas  fecundum  fuum 
terminum  diuiditur.cotincnt  fuperliciem  rationalem,  bimediahs  autem 
fecundi.medialem.Si  igitur  a fuerit  bimediaie  primum,  erit  fuperficiesg 
rattonalis,quare&  k,&ideo  b bimediaie  primum  pern.  Qyod  (1  a fue- 
rit bimediaie  fccundum.cric  lupa  fici  es  g medialis,  ob  hoc  etiam  & K , b 
itacp  per  jx  erit  bimediaie  fecundum, quare  conftat  propofmim.  Idem 
aliter.  Ad  lineam  rationalem  c d(pofira  a alterutro  bimedialium,  & b fi 
biin  longitudine  uel  potentia  communicante)  adiungarurfuperficiesc 
esrqualis  quadrato i,&fg*quahs quadraro  b,cruntip  fupcrficies cc  & c 
fg  communicantes, eo  quod  quadrata  eis  acquaiiaqux  funt  quadrata  Ii 
n earum  a & b funr  communicantia  ex  hyporhefnex  prima  igirur  fexn  & decima  huius,  necefleeft 
duas  lineas  d e & e geflccommunicantcs.fct  quia  fi  a fuerit  bimediaie  primum , linea  d e ait  bino 
miumfecundii  per  ;f,idco<9  e g etiam  binomium  fecundum  per  prarmilfam,  quare  latus  t en  ago 
nicum  fuperficici  f g (&  ipfum  cft  b;  bimediaie  primum  per  49,  at  uero  fi  a fuenr  bimediaie  fecun 
dum  linea  d c erit  binomium  tertium  per  56, ideo  e geft  binomium  tertium  per  pnemiflam,  quare 
& latus  rctragonicum  fuperficici  f g(&  ipfum  cft  bjbimedialc  fecundum  per  ;o,manifcftu  «ft  igi- 
tur ucrum  e fle  quod  proponitur. 

Euciid.cxZamb.  Theor 07144.9.  Tropoptio  €j. 

Ei  quae  ex  binis  mediis  longitudine  commefurabilis,8C  ipfa  ex  bini* 
cft  mcdrjs.SC  in  ordinceadcm. 

THKONn  Zamb.  E/Io  ex  binis  medi/s  *A,tytyfiad  eomrnenfurabilis  effo  longitudine  y «*.  Dico 
quod  y Sex  binis  cft  mcdifs.ty  in  ordine  ipfi  « f eadem.  Quoniam  emm  .Sex  binis  medijs  efi  dmtfa  in  me- 
dus in  ’,ipfie  igitur  a y Mper  rr  et  ii  deemi)mtdia  funt  potentia  tantum  commenfurabilcs.  fiatepfper 
•1  [exti)pcut.  (ady  i, ty  reliqua  igitur  • d adyjeUquUpcr  i j quinti}efl  finit -< ad  y S. 
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|H  GEOMETR.  1LEHENT.  'BVCtIDIS 

ComtnfurabiliS  SUtf  tftufipfiid  longitudine,comcnfurabilii  igitur  eft  ry  «>Ip/i>/,er  1 1 ipfifdfunife  ■ 
medie ipft*\'  b,mcdi*  igitur /irtt  cr  > //«'•Et  quonia  eft  ficula’ ad  « • A 

rfadfdftpfe  autem  * v (,potcntu  Un»K  /iuif  comenfurabilts,  1 1 

eripi* ‘gttur rft/Jfottntu  tentu  comenfurjbtles.  Oftcnjum  autem  ' t * 


quod  medi*,  lpfa  igitur  > <<,ot  kin«  rft  rafJl/s.  Dico  quod 
tade  cftlpfl  * A.  QKOmi  cmm  tft  ficut a<,ad‘(,ficeftyfa 


cruioriine 
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^ ^ _ fyfadfS,  CTpciUigitwrquodexo^adid^uodfvk 

u v ii/?c  quod  ex  yfadid  quod  fub  yfJS.VicifUm  igitur(per  * 6 quinti^fieut  quod  ex*' ad  id  quod  ex  ' 
fjpc  quod  fub  * v id  quod  fub  >U*.  Commenfurabilc  autem  eft  quod  ex**  ei  quod  ex  yf.Commen* 

furabile  igitur  cr  ifuod  fu»  * s1  M > A/^*Sl  igitur  rationale  ejl  quod  fub  * »,» A»CT  flKod/iifc  y[ 

//, rationale  ejl,ac  per  hoc  eft  ex  binis  medift  prima.  Si  autem  medium  fuerit  quod  fub  * v ^ medium  m* 
Cr  qHod>;*fA>cr*tra$  ejl  fecundare  prrboc  cry  Serit  ipfi  "(in  ordine  eadem: quod  erat  offendendi* 
Euclid.exCamp.  Propofitio  61. 

Mnis  linea  communicans  lineae  maiori, eft  linea  maior. 

Campanvs.  Ethfc quo<pucrirat?habcf,fi urrolibcrmodo comunicJf  fiierir 
I aliqua  linea  Iincf  maiori. Efto  enim  a linea  maior.b  uero  quouts  fibi  comunicanf 
I modo.enrb  linea  maior.  Diuifa  n Jqj  a in  eas  portiones  ex  quibus  coftat  pe.  u quf 
| funt  c&d.flCbfecudii  earu  propor- 
tione in  e &C  f.pofirotp  quod g fit  fuperficies  cStenra 
fub  c & e.&  k fub  e & f er  m SC  h fint  quadrata  c et  d, 
at  n & l,e&  f.enr  m ad  h ficut  n ad  I.per  fecunda  par 
tc  iS  icxn.fiC  cdiuftim  m & h ad  h. ficut  n 8C I ad  1,  & 
prrmutatim  m SC  b adri  St  l,  ficut  h ad  I , quia  ergo  h 
com  unicarcu  I co  quod  d comunicarcu  f.aut  in  lon- 
gitu  Jinc  aut  in  poteria  prout  comunicarcu  b.fequi- 
cui  ucambo  quadrata  m&h  pariter  accepta  cornum  ' 
crrciiambobusquadratisn&lparircractc  it. Cum 
ttacp  duo  prima  pariter  accepta  fint  rationale  per  j j.erur  quotp  et  duo 
poftrcma  rationale  per  dirtminone.Ar  quia  fuperficieknecelTeeftef 
(e  mediale  ficut  g ex  it  .lineasip  e & f efTe  incdm? furabiles  in  poreria 
ficut  c & d ex  lo.codudirur  per  ji  linea  b e (Te  linei  qu{  dicitur  maior 
ouod  eft  propofitu.^rdc  alircr.  Cii  fit  a linea  maior  cui  b comunicar 
fiuc  hoc  fuerit  in  logirlidine  fiue  in  potentia , fumpta  linea  rationali 
quf  fite  d.adiugarur  fuperficies  ei  c e, aequalis  quadrato  linexa.dein 
de  f g jrqualis  quadraro  linear  b.Cti  igitur  quadrata  duaru  linearu  a 
& b fint  cornu  incana  ex  hypothefi.ent  fuperficies  c e cSmunicIS  fu- 
perficiei  fg.tdeocp  perprimi  fexti  6t  io  huius  linea  d elintf  egin  15 
gitudine.  At  quia  exf  7 linea  d e eft  binomiu  quartu.erit  quocy  per  60 
Ii nea  e gbmomi ii  quartu,  igitur  ex  p linea  b potis  in  fuperfiti*  fg, 

<ft  linea  maior. 

EucUd.ex24amb.  Theorema  Propofitio  69, 

Maior  commenfurabilis.cademquoqi  maior. 

THEONn  Zemb.  E/Io mtior * f,cr ipp « t cSmcfurubUu f/io  « 

rt.  Dico  quod  ryrJ  motor  eft ■ Diuidrtur  * { In  >.  I pf*  igitur * v tyrr  > 

,9  dretm)potctit  funt  incommenfurtbiles , effoemn  quide  confldtii 


I 


n 


txrtru  qujdrjtit  rationdlc.quod  utri  fub  ipftt  medii,  fiunt  j ttde  qu*  in  pr*ee<kntibm . Ef  quoni*  cft 
(peri  ftxtti)fiait  «ttd>  *,fic  eft  *>  ad  >/C r • ( *i  [S.cbmenfurabilu  tute  eft  ‘Hpfiy  '‘.comenfurtbi- 
Vt  igitur  eft  cr  utrtq ; ipftru  « s>  p.,utri(£  ipftruyfj*.  Ef  quonii  eft  fictu  tini  >f,fic  > (*i  l*,CT  uicif 
fim(  p 1 6 quinti  )ficut*>ad<  ijic  eft  > Stdt*.  Et  coponendoMurCp  i B quinti)ficut « (*i  ‘ f,  fic  > * id 
/*,CT  ficut  igitur(pcr  1 1 fexti  )quodex  « / *d  id  quod  ex  A >,/k  quod  ex  > * ad  id  quod  exf*.  Similiter  ii 
iemonftrabimm  quod  crfiou  quod  ex  ad  id  quod  tx  • 'Jic  quod  exr^ad  id  quod  ex  > /■  Et  ficut  tgji- 

tur(pcr  ■ 1 quinti, quod  en  (ad  ea  qu*  ex  » v ‘*fIC  quodex>S,adea  qu*  tx  r!J*.  E<  uicifiim  igitwr(f 
i6quinti)ltcutq»odexa{*didquodex>d,ficqu*cXa',>(l*dc*qu*cxrf,[J.Comenfur*bileeutcift 
id  quod  ex  « (,ei  quod  cxyJ.  Comenfurtbilia  funt  igitur  <y  qu*  ex  « s'  *.rk  qu*  ex  >f,f* . Suntq;  qu* 
ex  t v (.fimut  rationale, cr  qu*  ex  > tf/  fimul,r*ionale.  Similiter  a ut  e cr  quid  bufub  * v r, Comen  fu 
rabile  eft  et  quod  bis  fub  > /,/V.  M quod  bufub  m i,i  t , medium  efttmediu  igitur  eft  crquod  bis  fub  rijf. 
J pf*  iji  ur  > [js^otetia  funt  ineomenfurabilei,ejficieta  co  flatu  ex  eari  quadratis  fimul  rationale , cr 
quodbulub  ipiii  medti  Tota  igitur  >-<(perix  decimftrrationaln  eft, maior  appellat».  Maiori  igitur  c i 
McfurabiUstcr  cade  maior  rft.quod  oflidcndu  fuerat. 
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tuelii.  at  Cump.  Propoptio/S. 

I qua  Unea  linex potenti  in  rationale  & mediale  comunicct, 
ipfa  in  rationale  &C  mediale  potens  efle  comprobatur. 

C>MP«K«I.  V erum  quotp  cft, quod  quili 
rerainqj  Unea  aliqua  fit  comunicans  potenti  in 
rationale 8i  mediale iiue in  longitudine ITuein 
potentia  tantum, ipfa  etiam  elt  potens  in  rationale  St  mediale, 
quod  ficut  prius  duplici  modo  probatur , nccetfc  eft  autc  quitu 
ad  primu  modii,  quod  (icutduar  linef  c St  d funt  in  potennain- 
commenfurabiles.ita  fint  enam  c 8C  f per  io,  St  quod  queadmo 
dum  g cft  fuperbdes  ranonalisfna  tale  continent  pornones  li- 
neae potentis  in  rationale  St  mediale)  ita  etii  per  diffinitionem 
Iit  K rationalis, & queadmodu  duo  quadrata  m Si  Ii  pariter  accepta 
funt  mediale.fic  etiam  per  11  duo  quadrata  m St 1 pariter  accepta  erui 
mediale,  igitur  e*  t q.b  cft  potensin  rationale  St  mediale.  Quantum 
autem  ad  fecundum  modii.neceffe  ellexrS, ut  linea  dclitbinomium 
quintii.ideorp  St  per  «o  Unea  e eeft  binomium  quintu , quare  per  ra 
Latus  rerragonicum  Iu  perii  dei  fg,  quod  eft  b,  erit  Unca  potes  in  ratio 
nale  St  mcdialcquodcft  propofitum. 

Euctit  est  Xtmb.  Tbeoreme  j i.  Vropofitio  «9. 
t Rationalcac  medium  poteti  comcnfurabilis,& 
eadem  rationale  ac  medium  potens  cft. 

THE O Nex Zdinb.  E/lo rjttoiulc medlij potmr « A,c r ipp ‘A  eo 
menfdrjbihs  cflo  > U.  oftendendu  quoicr>*  rdttonaledc  medium  potit 
tft.  Di/IribudturCpertpS  decimi)’  i in  reflas  lineat  in  ' Iff*  igitur  « >,  « • f 

•i«(p er  40  iecimi)potentidfunt ineommenfurdbiles.efficientcs quidc  m ■■  "■■■■■  -■ 

copoflru  est  euri  qudirdt U meiiu,qs toi  uerifub  ipps  rjtiotiule.creu  / > * 

ii  conftrudtur  que  in  prdcedetibui.  Similiter  tu  iemclhdbimus  quii  1 1 

> UA,potetid  junt  incomenfurdbiles^t  comenfurdbile  cft  confluit  cxijsqudex*','  (,cefldto  ex  ijs  qu* 
tx,  tJA,quoi  dUtifub  • s>  ljd  quodfub  >IJ/.  Qiure  cr  cofUtu  est  ifs  qud  ex  >/J-',quddrdtis,  meiiu 
e {i, quot  uerofub  r [JJjrdtionAc.  R dtiondlt  igitur  cft  dc  meiiu  potens,  tpfd  > ':quoi  erat  oftendendu. 
Euelii.ex  Cantp.  Propoptio  «4. 

Mnislinea  communicans  potenti  in  duo  medialia.ipfaquo 
que  potens  cft  in  duo  medialia. 

Cakpanvs.  Hatcquotp  manentibus cifdem  difpofitionelli  politionibus, 
eo  duplici  modo  quo  prxmilfac  probabitur  uera  elfe.liucin  Idgirudtne  fiuein  po 
tentia  comunicct  Unea  b cum  Unea  a potente  in  duo  medialia. Quitu  enim  ad  pri 
mu  argumetationis  modii  erit  per  ss  fuperficies  g medialis, ideo  Sp  St  k per  it,cu  comunicct  ei,duo 
quoq;  quadrata  m h pariter  accepta  eriit  ex  eadcrr.ideolp  duo  n 8t  1 pariter  accepta  p 11.  Ai  quia 
duo  quadra ra  m et  h panter accepta  ex  pnedifta  js  funt  incomenfurabile  duplo  fuperticiei  g.fequi 
tur  per  ,oSt  noftras  politiones  utduo  quotp  i St  n pariter  accepta  lintincomenfurabileduplo  fu- 
perficiet  K.cum  itaqtfinteSC  f incommenfurabiles  in  poientia  queadmodu  c St  d.eiir  ex  j;  linea  b 
potens  in  duo  medialia.  Quantum  autc  ad  fecundufoliixargumentarionismoducrirpcr  jpde 
binomium  fexrum  idcocp  etiam  per  60  Unea  e gerir  binomiu  fextu, quare  per  si  latus  tcrragonicu 
fuperficiei  fg  quodcif  b.erit  potens  in  duo  medialiaiquod  cft  propofitum. 

Euelii.ex  Zdmb.  TfeeorestM  ja.  Propoptio  70. 

Bina  potencimcdia  commenfurabilis.bina  potens  eft  media. 

T H E O Nex  Zcmb.  E/lo  bind  potens  tneiid  * A,&  ipfl  * A comcfu  « * * 

rubiis  eftoyd.  Oftendendu  quoltye  J,bind  potis  eft  meild . QjgonidM  • • 

enim  biru  potes  eft  tneiid  * f,diftribudtur(per  47  ieeimi)in  reda  /meas  r / * 

in  ',igitur  « y jr(per4 1 ieurm)potentid  funt  incSmeifurubiles,  effteten 

tet  confldtu  ex ipfdrit  qudirdtis  meiiu, cr  quoifubipfis  meiiu,cr  incomntenfurdbile  eft  conflui iexip- 
furum  * »,» ^quiirdtis  ei  quoifub  u y f Conftrudn  tur  edic  qu t in  prdccdettbus.  Stmitterid  dembftrjbi 
mus  quii  cr  tpfd  >[Jd,patctid  funt  ineomefurdbtles,cr  eopofitu  ex  ij s q ud  ex  « v t’,copofito  exijsqud 

ex>  f,?d,comen[unbilecft'quoidUlc  fub*  A,ei  quii  fub>{JS,qudrecr  confldtu  ex  ipfirum  >!JS, 

qudirdtis  meiiu  eft.v  quoifub  ipfis  > MJ.meiui  tytnfupcr  inconsen/urubile  eft  coflutua  ex  ipftnml 

Cc  t 


GEOMETR.  ElEMENT.  EVCL1DI* 

, U-', quadratu  d quod  fub  r [J*. Ipft  igitur  , /.bina  potens  efl  nuduli offendere  oportuit. 

“ "v*  Euclid.  cx  Cdtnp.  Propofitio  6$.  . % 

tc  1 dux fupficies quaru altera rationalis,  altera  ucro  medialis 
coiugat.linea  potes  tota  fupfioe  inde  c5po(ita  alicjerit  qua» 

tuor  irratioaliulincaru.uidelicct  aut binomiu,aut  bimcdia 

leprimu.aut  lineamaior,  aut  potes  in  ratioale  & mediale. 

Campamvs.  Ve  fi  a fu  rationalis  fuperficies,8(  b medialis, erit  linea  potes  in 
tot5  a b, aliqua  pnrmiflaru  quatuor.Stt  enim  linea  c d rationalis,  tui  adiiigature 
e «qualis  i.SC  f gtequalis  b.critip  ex  i6  linea  de  rationalis  in  longitudine,  cornu 
nic5s  Une*  c d ranonali  polit*, ex  10  linea  e grationalisin  potentia  tantii.&ex  ' 

30  linea  dgbinomiu, cuius  cualtetabinomialiu  portionuqupcft  de.fitranona- 
lis  in  logitudinecomunicans  line*  ranonali  pofit*  qu*eftc  d,ipfum  erit  ex  dtf 
finitione  fpecierum  binomtj  autbinomium  primum, aut  fccundu,  aut  quartum 
autqumtu : tertium  aute  aut  Tcxtii  non  erit  ex  diffinitione, itatp  ex  44, 49.f\& 
fi,lineapotesintotfegqu*eft*qualis  duab' 

1 fimula  dfb.entautbinomiii.ant  bimedialcprimu.autlinea  ma 
ior.aut  potes  in  rationale autmediale, quod  eft  propoliiu  . Bime 
dialcuero  lctii  Ju.aut  potes  in  duomcdtalia  no  eriqquonii  fi  cf> 

f- e fet  bimcdialc  fecudu.cffet  cx  [0  linea  d g binotruu  tertiu,  quod  fi 

efliet  potes  in  duo  medialta,c(1etcxf  j Iinead  gbinonuu  icxtii.icd 
</  neutrum  cratiunde  patet  noftra  intentio. 

Euclid.  exZamb.  TbeorotM  j>.  IVopo/mo  71. 
Rationali  acmediocopofitis.quatuorfiutiirationales.qof  exbinis  noi  7 » 
bus.qux  ex  binis  prima  medrjs.maior  ac  rationale  mediumty  potens. 

THE  O N ex  Zcmb.  Sit  ritiorule  • A .mediu  cutem  > /.  Dico  quod  ipfam  • / moli  potes , a ut  ex 
tinis  nominibus  eft,aut  ex  duobus  prime  medi/satut  maior.aut  rationale  mediu$  potens.  1 pfa  etenim  «f. 


y * 


i pfs  ,/ aut  maior  aut  minor  eft.  E/Io  prius  maior , exponatur  j;  rutionalis  ■/, 
coparctur$(per  44  primi)ud  ipfam » / ipft  * A equa  areola » • .latitudine  effi 
cies  > >.  Ip/i  aute«<  > requu  ad  '/,fcoc  eft  < •.coparetur  A 1 latitudine  efficies  *•. 
Ef  quonid  rationale  efl « f.cr  equule  edi  ip/i  • •.rationale  igitur  eft  cr  > « ■ Et  ai 
ipfam  rationalem  > / coparatur.latitudine  efficiens  > A , rationalis  igitur  e/l  • >, 
cr  comenfurabilis  eft  ip/i  > /logitudine.  Rurfus  quonid  mediu  eft  > /.eyeemi 
edi  ip/i  > medii!  igitur  eiletAi.Etad  rationale  • ! coparetur,  hoceUad  ipfam 
-1  » • jatitudine efficiens  / •.rationalis  Igitur  eft  > «,cr  ip/i  •/  longitudine  ineo 
menfurabilis.  Et  quonid  mediu  eft ' '.rationale  autem  »_/*,  inc  omen  forabile  igi 
ipflr/.qu 


ture  jiat  ipft  > /.quare  cr ' • incommenfurabile  edi  ipft ! «.  Sicut  aute  • < ad  0 < 
fic(  peri  /ottijeft  > > ai  J «.  Incomenfurabihs  igitur  eftfper  1 1 dccimi)cr  > -\ip/i  J * longitudine.  Et  am» 
befunt  rationalcs.ipfe  igitur  1 V «, rationales  funt.potetia  tantu  comefurabllcs,ex  binis  igitur  notbltt 
efl  ■ ".diw.fa  in  >'.EJ  quonid  maius  efl.fipfo } /,equu  aute  eft  « a ip/t ' «,cr  r * ip/i  •' '.maius  igitur  efl  > » 
ip/o  0 /,et  < 0, igi  tur  maior  eft  ip/a  •>  i.  Igitur  > ■Vp/a  • maiut  poteft,aut  eo  ^uoi  ex  fibi  logitudine  come 
furabiIi,auteo  qd'  ex  fibiincomefurabili.  Pofit  prius  maius  eo  qd’flt  exftbi  come  forabili.  Eflq  maior  > A 
come  fur  abii  is  expofite  rationali  > /.  Ip/a  igitur  ■ «(per  /ecuiac  diffinitiones  )ex  binis  nominibus  efl  prima. 
Rationalis  aut  eft  < /.Si  areola  utro  eoprebedaturfub  rationali  cr  ex  binis  nominibus  prima,  que  areoli 
po  teft.ed 


i ^ ^ue  ipfum  • ' poteft.ex  Sinis  nominibus  edi.  Quare  cr  ip 

fum  a / potes, ex  binis  nominibus  edi.  Pofit  uero  'OipfaO  •.maius  eo  quod  ex  fibt  inebmifurabile , eftj; 
maior  < o.ebmefurabtlis  ipft  1/ expofite  rationali  logitudine.  Ipft  igitur- •.ex  binis  nominibus  ef  quarta. 

, Rationalis  aut  eH  sf.  Si  uero  areola  ebprebedatur  fub  rationali  ac  ex  binis  quarta  nominibus , que  areoli  x 
potef,irratioalis  eft  appellata  mator(p  j 7 decimi  )lgitur  que  ipfam  > < potedl  arcoldpnaior  eft.  Qgare  et 
ipfam  • / potet  maior  ef.  Sedia  eflo  minus  «d  ip/o  > /,cr-  * igitur  ipfo  0 < minus  e f, quare  et  > -'.minor 
eft  ipfaOn.AtOn  ipfa  < 0 maius  potedl, aut  eo  q,  ex  flbi  comcfurabili,aut  eo  quod  ex  fibi  in  comatfurabili. 
Vofit  prius  maius  eoqdjex  fibi eomefurabili  logitudine, cr  minor  • 0 eft.comcfurabihs  logitudine  ipfi-f 
expofite  rationali,ipfa  igitur  ■ «,ex  binis  nominibus  fcc uda. Rationalis  aut  (ft  • [.Si uero  areola  eoprehe 
datur  fub  rationali  et  ex  binis  fecida  nominibus, que  areola  potefl.ex  binis  ef  prtma(p  > f decimi  )que  tgl 
tur  ipfam  > < pottf  areola, ex  binis  efl  prima  medi/s.  Quare  et  que  ipfam  • / areola  potefl.ex  binis  medijs 
rft  prima.  Atqo  A,ipfa  1 ■>  maius  pofit,  eo  q{  ex  fibi  incimefurabih.cr  minor  > A efl. e bme forabilis  expo 

I iteratio 


LIBER  bfiCIMVJ. 

fiu  rationJi.  f.ipji  igiw  >' • « Mu*' nominibus, eftquinta. R,tior,M  /.Si  uni  ^Uciprt^ 

hiJMur  fub  rJoiwl»  cr  ex  binis  nomimbut  qmnta.que  areolam  poteft  r Monde  ac  medium  potem  eft 
loerts  decani.)  Que  igitur  ipfan . - areola  poteft, rationale  ae  medium  poteft9uure  cr  #n»  - »« eres, 
lim  potent  jationele  ac  medium  poteft . KMoneh  igltur  ac  medio  eompo/.tis,  quatuor  irrationalctfiunt 
^Jerhini.  nominib.ona  ex  bsms  prime  aedqtjmaior.cr  taMnale  medium^potevquod  demSftreffi 
Euclid.exCamp.  Propofitio  it. 


/ 


oportuit. 

::Cr.vra.Vm coiiiftc  fuerintduarluperhcicsmfcnaics  in 
comefurabiics  linea  potes  in  tota  (upcrficie  alter 
5 b£V|^utra  erit  duaru  irratioaliu  lincaru,  uidc  licet  aut 

t^^^bimcdialcrccuduautpotcsinduomcdialia. 

C a m P V t fi  a Sf  h fini  dux  fuperfiries  mediales  incommenfurabilcsffi  enim 
elTem  comenfurabiles.ciret copofira  ex  es  medialis  ex  9 & «nea  po 

«es in  el, medialis  ex  ij)dico  quod  linea  porens  mcopofiti  ex  ambabus.emaut 
bimedialefecudu,aui  potes  in  duo  medialia.  Sit  qpidc  lineae  d,ratioiulis,fu- 

pcrficiesucrofibiadiunfhcexqualis  a,8i  fuperticies  f gxqualis  b euttp  ex  — W . 

»0  linea  d e.finuliter  quoip  linea  e g.rationahs  in  potena  tatltu.  Ciila  (uprrfid-  e * 

esc  e «f  feline  tncommeufuribilesfKui  a & b eis  xquales.ideoq,  Ime*  d e & e g ex  pnmafhnK.ohimt» 
erit  ex  10  lfneadabinomiu.  Cuius cu  urratp  bmomtaliu  pomonu  quxlumdeSC  eg.filincomcfurabilis  ll- 
nex rationali  pohtxquxeft  cd.ipfum  eritex  diffimetoe  binomiu  temu  aut  fextu.Lmea  ergo  potens  in  10- 
ome  ft  xqualcm  compofitx ex  a Si  b.erit  ex  10 fii  js.au. bimediale fecundum  aut  potens  in  duo  «nediaiiat 
quod  eft  propofitum.  Hitcfid.  ex  Zumb.  Propofitio  7,.  Problcma,4. 

Binis  mediis  adinuice  incomenfurabilibus  copofitiSjteliqux  duae  irra 
tionalcs  fiiit.qua-exbinis  fecuda  mcdrjs,8f  quae  bina  pot?s  eft  medis. 

THEON  ex  Zamb.Coponatur  etenim  bioamediaadinuiceincomcfurabi-  - 

Iit,*  (>>  Dico  9, « n areola, potetaut  ex  Unit  eft  fecuda  medijs,aut  bine  P°tens 
eft  medie,  Ipfum  n.i<r;  * e ipfo  > * 4ut  maiut  eft  eu t minus.  Sit  priia  maiut  e ipfo 

> J,cxponaiurq:  ratwalit  •/,«  ipfi  * f equit  adipfa<ftp4 1 primi  )eoparctur . » 

latitudine  efficta  > /.ipfi  eute  , s,cquu  e ijetitudine  efficiet  fib.EtquomJ  utru 
que ip forti  * y J,medtu cft,cr  MrSft igitur ipforu  • 'jnedtu  eft.Etad ips a 

% /r  Monde  copjrjtur,Utitudine  efficies  ipfa  • V igitur  ipfaru » V *» 

ratioalit  eft(  p >a  decimi)etipfi'  /logitudlneinedmefurabiltt.Et  quoiiia  * fi  Ipfi 

> J mcomefurabile  eft,c r equi  eft*  A quide  ipfi  <»,««>«•  ipfi  d ‘.incbmenfurabi 

le  icitur  i/i  CT’ » ipfi  y '.Sicut  aute(p  1 fextt)1  e ad  t siie  rfi ' ( dd  e ".mcctnei  fu  # 

rubiht  igitur  eftiper  1 1 decimi)'  /ipfi  •>  - logitudine.  lp fit  igitur . »,»  .^Moiulafunt  potetu  tenta  eo 
mcnfurjbilc;.  1 p/i  igitur  1 h.ex  binit  nominibut  eft.  Ipfi  autem  - * ipfa  » - rtf  matut  poteft  eo  qd  cxfibt 
comenfurabili,aut  eo  q<T  ex  fibi  incomenfurabili.  Po fiit  priut  nuius  eo  quod  ex  fibt  ineomenfur.bili  Io - 
Oitudine.cr  neutra  ipfaru . d.»  ..cbmenfurabilit  eft  ISgitudine  ipfi  . fexpofiu  rMonah.pfaiptur . . 

(p  so  iecimijex  buut  eft  tertia  nominibus.  Rationali!  aufe  eft  • /.  Si  uer»  areo/a  Coprehendatur  fub  rata) 
noli  cr  ex  binit  nominibus  tcrtia.qua  arcold  poteft  jcx  binis  eft  fecudamedljt(per,«  decimi)  QJ a ar e 0 
lam  igitur . -,/ioe  eft  * / pole/i, ex  binit  eH f.  eunda  medijt.  Sei  ia . d ipfa  > *,mai  ut  pofiit  eo  quod  ex  fibi 
logitudine  inc omefiir abili  Et  quonid  incomefurabilit  edi  utraq;  ipfaru  • V Mp/i  ■ //ogitudme.rpfa  igt 
fur  >«ex  binis  e/ifexta  1 tomimbmCp  „ decimi  ) Siuerofub  rationali  cr  ex  bmufexta  nominibus  areolt 
coprehendatur ^qua areola  poteft ,bina  potes  r/i  medial p s p rfteimi ) QUtffe  crqua*  ^ poteft  areolam, 
bina  potet  eft  media.  Similiter  ii  0 ftendemm.qd'  crfi  minor /uent  * fi  ipfa  > a, qua  Ipfan  * -'arro/a  po 

- rx  binit  eft  fecundamedijttaut  bina  potm  eft  media.  Binit  igitur  meditt  tnuicc  comen furabihbm 

1, relique  irrationale t fiunt  ex  binis  fecSda  medift  er  qua  bina  potent  eft  mediaiquod  erat  often . 
Eucl.cxCamp.  Propofitio  6-,.  f 

Vm  pofitafueritlincabinomialis  cacterxqt  irrationales  fe- 
quentes  eam, non  erit  earum  aliqua  fub  termino  alterius. 

C A M r.Vult  quod  fi  linea  aliqua  ut  a,fuetii  aliqua  ex  fex  prxhabitis  lineis  irra 
rtonalibus  quxfumbmomiuKeiiis  quimpcomircs.ipfa  noneritatquaalianr. 
eum  comosa  Si  enim  quadeaio  ei»  xqualis  fuperficiesadiugaturad  iineS  ratioalf  b c,  qut  fii  b 
d.fi quidea fuerit binomiu.erii ex  14  linea cd  binomiu  ..QnxfifiiCTittnmedialeqmt  c d «» 

binomiufecudu.Siauteb.medialefecudu.erircdexsnbinomiurernu.Eifilineamamr.en  ede* 

j7  binomium  quartum.  At  fi  potens  in  tat.onale  & mediale , aut  fi  potenti  n duo  medullabit 


tcQait  ex 

cZpofitts. 

dendum 
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cx50cdbinomiuinquinruin,autcxj9binomiumfcxtuin.Etquiaimpoffibilecft  < d cfTc  fimuj, 
fub  diucrlis  fpccicbus  binomiorum  a diffinitione , eft  impofTibilc  a «(Te 
fimul  fub  diutrfis  fpcciebus  fex  prxhabirarum  linearum  irrationalium.  - 
De  linea  aurem  mediali  conftat  quod  ipfa  quocp  non  (it  aliqua  fcxfc- 
quentiu.uidcluct  neqj  binomium.neq;  aliqua  ex  ipfiuscomiubus.Cum 
enim  fuperficies  xqualis  quadrato  linex  medialis  adiungirur  ad  lineam 
rationalem, latus  eius  fecundum  eft  rationale  in  potentia  ex  xo.Cum  au 
tem  fuperficies  xqualis  quadrato  binomij.aut  alicuius  fuaru  comitum, 
latus  eius  fecundum,  cftbmomium.aut  primum, aut  fecundum, et  fic  de 
exteris  perr4quincpeamfequcnres.  Quare  ipfum  eft  irrationale S£ in 
longitudine  & in  potentia  per  jo.Cum  igitur  (it  impoflibilc  eandem  li- 
neam etfc  rationalem  in  potentia,  & irrationalem  tam  in  longitudine 
quam  in  poteria, nimirum  impofTibile  lineam  mediale  c(Tc  binomialcm 
aut  aliquam  ex  quinq;  fuis  comitibus. 

THEON. 

Q3*  ex  binis  nominibus  ytTpoflipftmirrationaleSyneq^medueneqi  inuicc  funt  ude.  Quod  enim 
ex  medii  ad  rationalem  comparatum,latitudinc  ffficit  rationalem  <y  ei  logitudtne  incommenfurabilead 
quam  comparMur(per  xx  decimi. ) Quod  ex  ea  qu t ex  binis  nominibus  ad  rationalem  e omparatuj* 
titudinem  efficit  ex  binis  nominibus  primam  (per  6 o decimi. ) Quod  ex  ea  utro  qu*  ex  binis  prima  me ' 
dijs  ad  rationale  comp  aratum  Jaritudtn  e effiat  ex  binis  nominibus  fecundam  (per  6 1 decimi.)  Quod 
ex  ea  autem  qu*  ex  binis  fecunda  medijs  ad  rationalem  comparatu,Utitudinm  efficit  ex  binis  nomimbut 
terriam(per  6 1 decimi.)  Verum  quod  ex  minore  ad  rationalem  comparatumjatitudinem  cfficu  ex  bi 
tus  nominibus  quartam  (per  6 j decimi.)  Sed  quod  ex  rationale  ac  medium  potente  adrationalem  com^ 
paratum  Jatitudinem  efficit  ex  binis  nomin  ibus  fextam(per  6 j decimi. ) Qgoniam  prsdiflr  Ut  it  udi' 
nes  differunt  c r a prima  cr  adinuicem  t a prima  quoniam  rationalis  eft , adinuicem  uero  quta  itl  ordine 
non  funt  e*dem,mamfiftum  eft  quod  cr  ipfe  irrationales  adinuicem  differunt. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  68. 

I linea  de  linea  abfeindatur , fuerintqs  ambae  potctialiterta 
tum  rationales  communitates,  reliqua  linea  erit  irrationa 
lis,diceturqjrefiduum. 

Cam  pa  n vs.Sir linea bc.abfcifa  ex  ab.fintlpambj  a c b 

rationales  tantum  potentia  communicantes, quales  do-  * * 

cuitlnuenire  »7  & iS.&Mix  funrquxcomponuntbinomium.  Dico  quod 
a c reliqua  cft  irrationalis  & ipfa  uocarurrefiduum.  Condar  enim  ex  7 fecundi, quod  quadrata 
duarum  linearum  a b & b c pariter  accepta, qux  componunt  fupcrficiem  rationalem  ex  hypodtt 
fi  & diffinitione  rationalis  fuperficiei  & 9 huius.ranrumfnnr  quantum  ac  b 
duplum  fuperficiei  a b&bc  cum  quadrato  a c.Cunupcxi9  fupcrfici- 
es  a b in  b c fit  media lis.idcoip  & duplum  eius  mediale  per  xi,&  ideo  ir- 
rationale  per  19, fequitur  ut  ambo  quadrata  duarum  linearumab& b 
c pariter  accepta  fint  incomenfurabile duplo  fuperficiei  uniusearum 
in  alteram,quare  per  p.&quadi  ato  linex  a c.Ex  diffinitione  igitur  qua 
dra  tum  linex  a c eft  irrationale, cum  ipfum  fit  incommcfurabilc  ratio- 
nali,uideiicer, duobus  quadratis  duarum  linearum  a b & b c pariter  ac- 
cepns,ira<p  etia  ex  diffinitione  linea  a c eft  irrationalis,  quod  eft  propo 
pofirum.  Exemplanrer  in  figura, efto  fuperficies  duobus  quadraris 
duarum  linearu  a b & b c pariter  accepris.erittp  rationalis, iremip  fit  fu- 
perhcies  d f (qualis  duplo  (uperficiei  unius  in  alteram , eritqjcx  19  me- 
dialis,& ait  ex  7 fecundi  fuperficies  fg  xqualis  quadraro  linex  a c.Cucjf  fupcrficict  eg  fir  iticom 
menfurabilis  fuperficiei  d f.cadcm  erit  ex  9 incomen  furabilis  f g>quare  f g irrationalis,#  cius  te- 
tragonicum  latus  a c. 

Incipi  unt  hexades  per  aphrxfin.hoc  eft  per  abfeifionem. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  $f.  Propo  fit  io yf. 

Si  rationali  rationalis  auferatur.potentia  tantum  commcnfurabilu  ad. 
ftenstoti,reliquairrationaliseft,uocaturautemapotomc. 

THEONrtZjpjl.  A ntionaUlwif . t,ratiorulis  inferitur  A>,  « , p 

potentin  tentum  toticomenfuraHlis  exiftens.Dicoquod  reliqua  . finitio.  

nolis  eft,apotome  appellata.  Quoniam  . A ipft  f.  > longitudine  e/l  incommenfurabilil.tfl^  (per  lenti  > i 
decimi)fKut  • Aid  t>Jic  qnodex  • A adid  quodfub  *A,A  >,incommcn[urabilc  igitur  cjlipcr  ti  decimi) 

quod 


<1 


n 


1 


7+ 


7» 
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qno3  (X-  f,ti  quod  fub  - t/yScdti  quidem  quod  ex-  tJneemamfurabiUa  funi  qte  eXof,  f,,que- 
irtU,ei  autem  quod  fui  - f^>,eommenfurablle  efl  quod  bil  fub  « 0*  >.  igitur  ex  - >,inebmeit 

furabiliafunta  quod  bufub-  a,t  /,cr  reliquo  igitur  quod  ex-  yjncommenfurMu  funt  ei  que  ex-f, 
-„quomj  (per  j fecudl)  crquecx-f/  ,,equa  funt  ei  quod  bu  fub-  ^wticieo  quod  ex  e -Re 

tiontiu  aut  c funt  ea  que  eX  - f/>,quodrata,irrationalis  igitur  eft  linea - >,uocatur  aute  tpfa,dpotomc, 
Euelid.  ex  C amp.  Propofttio  tfp. 

I fuerit  linea  de  Itneajbfcifa.furrintcjt  ambf  mediales  poten 
tialiter  tantum  comunicantes.fuperficiecp  rationale  contio 
nentes , reliqua  linea  erit  irrationalis  , diccturtp  refiduum 
mediale  primum. 

C A » p»  N V » . Sitlinta  b c.abfcifa  ex  lihca  a b.fintfy  amtia-  qua  _a t b 

leaproponjtur.quasex  14  St  ij  reperies, St  hr  funt  qui  coniungumbmtcdlalcprimum.DfcO 
quod  rdlqua  linea  ac  erit  irrationalis,#  tpfadiritmrcfidu  u mediale  primu.  Erunt  etiam  ambo 
cari»  quadrata  parircr  accepta, mediale, duplii  ucro  lupcrf.ciei  unius  in  altera, rationale,  ira<*  am- 
bo  quadrata  pariter  accepta, incSmenfurabile  funt  duplo  fupcrFcici  unius  in  alteri.  itaque 

ambo  quadrata  pariter  accepta  componuntur  ex  duplo  fuperficiei 
unius  in  alteram  & quadraro  line»ac,fcqw«urpcT  9 ut  quadratum  * • * 

linearacfitincommenlurabile  duplo  fuperficiei  unius  m alteram, 
quare  ramipfumquadrartlm  quam  latus  ei  usae, eft  irrationale  per 
diffinitione, conftar  ergo  propofirum.Quod(queinadniodu  inprj  1 
rniflo)fi  libet  potes  declarare  excmplantcrin  figura.  Aliter  idc  (Tc. 

Stt  Irnea  d c i ationalis  in  longirudine.cui  adiungatur  fuperfkieS  d f 
rqualis  duplo  fueerficici  unius  in  alteram,  8C  fu  perfici  e;  g e,  xquj- 
lis  ambobus  quadratis  pariter  acceptis, cntlp  per  7 fecudi  fuperneies 
fg.zquahs  quadrato  Ime*  a c.Cumiraqt  per  hypothefin  fit  fu  per  (i 
aes  eg,media!is  erit  per  ao  linea  dg  rationalis  in  potentia  ranrum. 

Cii  uei  o fit  fuperficiei  e h rationalis  per  hyporhrfin.trir ex  1 6 linea  4 e 

^.l°nnal-rn  lonSjr“d‘n%Ira*P" «•.Kneagh. eft  refiduum,*  irradonaUs:ideofaper.*ide 
ftruftonc  rofcqucnib  fuperficies  f geft  irrationalis**  dus  larus  tetragon.cum  quodefta  ceft  tr 
ranon^.Etficpatnpropofiram.  Buelid.ex  Zdb.  Tbeorenta,6.  Propofitw^ 
bi  a media  auferatur  media  potentia  ritum  toti  fubfiftens  commen- 
furabilis.cum  tota  uero  rationale  comprehendens,  reliqua  irrationali* 
e ft.uoccturo  uer  media;  apo tome  prima. 

THEON  or  Zdb.  A media  nanq^ « fi3media  auferatur  4 > potentia  - , f 

tantum  eomenfurdbiUifubfiftm  toti . t,ty  cumipfa  . a rationale  coprehendru,  quod  fub^fji  >. Dica 
^dreli  qua-,  irrationalis eft.appellaturq; medie apotome prwu.Qaoniam  enim -C/, medie funta 
media  quo^funt  que  ce.  V ,. Rationale  autcmqOodbit  fub.  ^neomenfurabtluigitur  funt  que 

ex  - M >,ei  qual  bis  fub  - tycr  reliquo  igitur  et  quod  ex-,  (per,  e deemi)mifmcfurebUc  ell  quod 
oh]uo  - -,f>, quoniam  c fi  tota  tuti  earum  incornmenfurabila  fuerit, crque  in  principio  magnitudi- 
imjncomeafurabdti  erunt  (per  1 6 decimi. ) Rationale  autem  efl  quod  tu /ii  - irrationale  ioituf 

quod  ex-,.  Irrationali!  igitur  eft  • ,,uteaturfani  medie  apotome  prima:  quod  fuerat  cftendcndum. 
EuclexCamp.  Propofitio  70. 

Minea  de  linea  fecetur.fuerintqi  ambae  mediales  poten  tialttef 
tantum  comunicantes,continetescp  mrdiale,reliqualinea  erit 
irrationalie.diceturcp  refiduum  mediale  fecundum. 

C.*  1.“.*  N_v  *•  SMicquoty  linea  b c.abfcifa  ex  linea  a b.umrcau  a c b 

I?” a “ , , e.lint  ut  ponitur, & ipf*  per  15  reperiiirur, St  Tunr  quar  cSponunr  bimerfialeTEcucTil. 
Dico  quod  linea  reliqua  quar  eft  a c,eft  irrarionalis.St  ipfa  dicitur  rcfiduS  mediale  r«undu.Sunt 
cmm  ex  hypothcIT  & » ambo  quadrata  duaril  lincaru  a b & b c pariter  accfpra  mcdial»  ITmiUtcr 
que, duplu  ruperfictet unturtn alrrri.cft  mediale.  Cuitac,  e*  a.  medtalrnodttferatdmcdiaU 
c‘ucadn‘'51,n"1ic  in  quo  per  7 f«Gd,  duc.  quadrata  a b &b  c pariter  accepta 
"C-lu'd“Pju  <“P"fic.et  unitu  in  alteti  irrarioale.quare  St  linea  a c.inationalis.  FiSuraIi  q„om 
excplo  patefien  poteft  tftud  ut  pritu.St  enim  iitegcqualu  ambobus  quadratis  a b St  b c.iimilu 
e,Ai<f  " '“pctfictu  unius  in  alteram, mt  f gpet  7 fecundi  rqualis  uuadrato  a c.quarcum 

fupcrfictctnmcdu.cm  d f.  tplacrturano^s  p„ 
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IOPK  alitcr.SU  tinea  d e rationalis, cui  adiungatur  fuperfides  d f ^ 
xquilis  duplo  fupcrfidct  unius  in  alicram, < gxqiults  ambobus 
quidrans  pariter  acceptis.erit  per  7 fecundi  f g.xqualt*  quadrato  a 
c.Quia  ueroe  geftmediabs.crit  ex  «0  linea  d g in  potentia  tantum 
rattonaliS.Stmiliterquoqtcum  eh  fit  medialis, erii  exeadem.linea 
d h rationali»  fimilxter  in  poientia  laniu.Er  quoniam  a b 8f  b c funt 
intotnmcnfurabiles  in  longi rudine.ideoqi  quadratum  umufij  ea- 
tum  fuperficiei  unius  in  alteram, 81  propter  hoc  amboquadrata  pa 
rirei'  accepra(cum  ipfa  exhypotheli  comuniccnOlunt  quoq?  incom 
menlurabilia  duplo  fuperficiei  unius  in  alteram, feuuirur  ut  e g fit 

ihcommcnfurabilishc,  quapropter  linea  dg.linepd  h.igitur  ex68,  c 

linea  g h eft  refiduum,8C  irranonalisddeotp  per  16  i deftrucuone  d 
confequentis  fuperficies  f g irranonaUs.SC  eius  latus  tetragomcum  a c irrationale. 

Euclid.exZamb.  Problemasr-  Propojino  fu 

Sia  media  media  auferatur  potentia  tantum  toti  commerfurabili» 
fubfiften$,&  cum  tota  medium  comprchedeni .reliqua  irrationalis  eft, 
uocctur  autem  inediae  fecunda  apotome. 

THEONa  Zamb.  A media  iun$  * ',meiu  auferatur  > t « > < 

poenui Unium  toti  » 'comenfiurabilis  fiubfilltni.unaiptum  ■ 
ipfi  tou  « A mediit  Coprebeildtns  quod  filb  * S,X  ..  Dltoijrf' 
liqua  .1  > irrationalis  efl.appeilitur  aute  media  fecundi  jpoto' 
sne.  Exponitur  enim  rationalis  A c.Elipfis  quidi  qurex-c 
Nequii  ii  f'  copir  tur( per  44  primi)'  ‘.latitudine  efficiens 
A «/i uero  quod  bisfubi  fi.fi  f.aquu  ad ipfiam f ' C0piretur(p 
44  primi)'  tflatiludine  efficiens  d /.Reliquit  igitur  '.equum 
e/leiquodexu>.El  quonii  ea  qur  ex  • fi,1  r, medii  fiunt  .medii* 
igitur  e/i  CT  A SCT  ddipfim  rationale  A c piritur. latitudini 
efficiens  A mrationalis  igitur  eftfper  »»  decimi)'  a.c r ipfi  * ' 
longitudine incbmenfuribllu.  Rurfiui  quoniaquod fui  « M >» 
mediS  cli,cr  quod  bis  igitur  fub‘fi,f  s.medlu  efl.ty  efl  eqjale 

ipfi  A / g-/ figitur  medii!  efKcrudipfim  ' "dtiotulecSpd-  , . , ... 

ratum  efl.latitudmem  efficiens  * /.rationalis  igitur  efi  A /,er  ip/i>< . longitudine  inrrmrn/iiruifte.  B 
quoniam  * /S,«  r .potentia  tentum  funt  comcnjurabiles.ncommenfiurabilis  efl  iguur  * fimi ' > Icngiludl 
ne.  IncomenCunbile  igttur(pcr  lemma  » . decimi  er  1 . deen»i)cr  quod  ex  « * quairati.es  quod Jub  * #, 
ty  Sed  ei  quidem  quod  ex  * f.eommenfurabiltafunt  quaex*fij>,ei  autem  quod  fiubi  fi.fif.tomenju' 
rabUeefl  quodbisfub  • i>  >.  Incommifuribiliaigitur  fiunt  qur  ex*  fi.fi  >,et  quod  bnfiub  * V >-  Sedat 
quidi  mqutex*  v»  r.uquu  efl  ' >,,1  autem  quod  bhfiuba  fi.fi  >,rquum  e/l  A\ 
efl  U s,ipfiA\ Sicut  autem  As  ad  A >,/?c  » -t  ad</.  IncommenfurMis  igitur  efl  - Opfi  AJloneuudme. 
Et  utraque  rationales,  lpfie  igitur . -t,//fper  1 1 dcciM)rattoiules fiunt  potentia  tentu  eomrn/urabile». 
Ipfa  igitur  f x.apotome  efl.  Rationalis  autem  A Quod  autem  fiib  rationali  er  irrationali  eemprebenu- 
fum,  rrationale  efl  (per  lemma  10  dccuni)0-  quee  illud  potefl  irrationalis  efl.  Ipfum  autem  t '.potefl  Ipja 
*>,<pfa  igitur  * > irrationalis  efl.appeUatur  auti  medu  fecuda  apotome.  EucLexCap.  Prop.7» 
' I inea delineadetrahaf.fuerintqiambf potcnnaliterincomen 
furabilesjcorinentcscp  mediale.quadratacp  eatu  ambo  pariter 
accepta  rationalc.reliqua  linea  erit  irrSnalis.uocabitq»  minor. 

C ^ « u A K V «.Si  fint  a b St  b c quales  proponitur, qua-  per  17  repe-  a « b 

riuntur  81  componunt  lineum  maiorem , erit  linea  a c irraiionalis,8t  * „ 

ipfa  efi  quxdicirur  linea  minor. Qpod  qui  prtemifia  firmiter  tenuerit.pofitioncsij  diligenter  at- 
tenderit, duplici, modourantecedentes  facile  probabit.  . 

Eudid.exZamb.  Problema  i».  Propo/itio  7«. 

Si  areola  linea  recfla  linea  auferatur  potentia  tori  fubfiftens  in  comen 

furabilis.curn  totauero  efficiens  quod  ab  cis  fimul  rationale,  quod  ue» 
rofubipfismedium.reliqua irrationalis  eft.appcllaturcp  minor. 

T H E O N ex  Zamb.  A refla  nano-,  linea  « '■.auferatur  refla  linea  * f, potentia  toti  fiubfiflens  <n* 
totmenfiurabilts , efficias  tum  lota  quidem  - fcompo/itum  cxijsqux  ex*t,b  'Jimul  rationale.quod 
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atnbUrubipflsnA.Arfiui^neHum.Dicoqubdreliquaayirra-  • r t 

ttondis e/IrtppeSata minor.  Qgoniam  nanquecompo/uum  quidem~~~ 

ex  iit  que  ex  * A, A r, quadratu  rationale  tdt.quod  uero  fub  ipfls  * A/ >,mtdlum,incommcnfurabllia  igi- 
turfuntquerxu  <>  >,«  <jnoi  bu  fub  « A,t  >.  Et  innutriendo  igit»r(per  eorrelarium  19  quinti)  incom 
menfurabdia  funt  que  ex*  A,  A r,tl  quod  <*«>.  Rationale  autem  eft, conflatum  ex  qt  que  ex  • A,Ayprra 
tionale  igitur  quod  ex  * y.ipft  igitur  * y irrationalis  ejl,appetiatur  autem  minor. 

Eucitd.cxCamp.  Propoflno  7». 

I linea  delinea  demarur.fucrmtcpambf  potrntialiter  in» 
commcnfurabilcs.fuperficicmfp  rationale  continentes, 
quadratacp  earum  ambo  pariter  accepta  mediale,  linea 
reliqua  erit  irrationalis  ,diceturqp  iuncta  cum  rationali 
componens  totum  mediale. 

Camp»nv|.  Ei  hoc  quoqi  nefeire  non  poteft  qui  priora  * __k ‘ _ 

nouenr,  nifi  a memoria  cxctderinnquin  poliris  lineis  a b & b c (quales  proponitur, qux  & per  29 
reperiimrur,&  lineam  porenrem  in  rationale  & mediale  componuntjlit  a c reliqua, irrationalis, 
OC  ipfa  dicitur  quxiun&a  cum  rationali  componit  totum  mediale. 

Euclid.exZjmb.  Theorema  f 9.  Propofitio  77. 

Si  a redla  linea  rcdcalinca  auferatur  potentia  toti  lubfillens  incorticn 
furabilis,8d  Cum  tota  efficiens  conflatum  quidem  ex  ipfarum  quadratis 
rnedium,quod  uero  bis  fub  ipfls  rationale,reliqua  irrationalis  e(l,uoca 
tur  autem  cum  rationali  medium  totum  efficiens. 

TH  E O SexZdb.  A reda  enim  linea « A,  retia  linea  auferatur  * y A 

A >,fo ti « A potentia fubfiflens  incbmenfurabilit, efficient  conflatum  * 

quidem  ex  ipfaru  a A,  A quadratis  medium.quod  utro  bis  fub  ipfls  rationale.  Dico  quod  reliqua  • > im 
tionalis  eft,uocatur  autem  cum  rationali  medium  totum  efficiens.  Quoniam  enim  conflatum  ex  ipfarum 
rnAJA  y, quadratis  medium  eft, quod  utro  bis  fub  ipfls  • A,A  » rationaleflncomenfurabilia  igitur  funt  que 
ex  a A,  A y,  quadrata  ei  quod  bis  fub  "A,*  y,crreliquu  igitur  quod  ex  « yflncommenfurabile  eft  quod  bis 
fub  *A,Ay.  Quod  uero  bts  fub  * A,( y,  rationale  eft, quod  igitur  e*  ‘ ^irrationale  edi.  I rratioiulis  igititf 
tfl  ipfa  a y,uocatur  autem  cum  rationali  medium  totum  cfficicnstquod  erat  oflendendum. 

Euclid.cx  Camp.  P ropofltio  n. 

I lincaa  linea  detrahatur, fuerintep  ambae  poten  tialiter  in» 
comcnfurabiles/uperficicmqj medialem  continetes,qua» 
dratacp  carum  ambo  pariter  accepta  mediale  duplo  fu  per. 
| ficiei  alterius  in  alteruincomenfurabiIe,rcIiqua  linea  erit  ir 
raiionalis.diceturcpiundlacum  mediali  faciens  totum  mediale. 

C a u i-  a m v s.  Sinr  rtum  hic  a b & b c quales  proponitur, qur  ptr  19  re  * ‘ b 

periuntur, & ipfx  funt  qux  componunt  lineam  potentem  in  duo  medialia,ent<£  a c reliqua  irra- 
tionalis difta,qu(  iun£b  cum  mediali  componit  totum  mediale.  Quod  ur  facile(licur  prjmiffa) 
duplici  argumentatione  concludes, proccffum  70  moneo  diligenter  attendas. 

Euclid.cc  Zumb.  Tbcorm*  60.  Propofitio  78. 

Si  a redta  linea  redla  linea  fublata  fuen  t potetia  toti  fubfiflens  incom. 
menfurabilis,&  eu  tota  efficiens  conflatu  ex  iplaru  quadratis  medium, 
quod  uero  bis  fub  ipfis  mediu.infupcr  ipfaru  quadrata  incommenfu- 
rabilia  ei  quod  bis  fub  ipfis,rcliquairrationalis cft.appcllatur autc  cum 
medio  medium  totum  efficiens. 

THEONei  Zamb.A  refla  naq:  linea  a freCla  linea  auferatur  A , potetia  • > A 

incomcnfurabilis  fubflflenl  toti.efficient  ccmpofltucx  ipfaru  « A, A ,, quadratis  1 
mcdium.quoduerb  fub  ipfls  * a,A  ',mcdium,infupcr  ipfaru  *aJ 'y, quadrata  incommmfurabilia  eiquoi 
bis  fub  a f.,A  y.  Dico  quid  reliqua  a y irrationalis  ift.uocatur  autem  cum  medio  medium  totum  efficiens. 

Exportetur 
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Exponitur  rationalis  * ',cr  cis  quidem  qua  ex equum  ai  ipfdm  / i compurctur(per  44  primi) 
d >, latitudinem  efficiens  d «,ci  autem  quod  bu  fui  * 4,4  y, actuum  auferatur  ->  ojatitudinem  efficient  d[, 
reliqui  igitur/  i^tquBeftci  quod  er  * y, quare  « > potefl  ipfum  • 4 > * 

/>.  El  quoniam  comp ofitu et  ip forum  « V : y, quadratus  medium  - . ■■ 

•IKcrtp/id  . eft  equile, ipfum  igitur  d •mediumeft.  Et  ad  ip- 
fam- I’  rationalem  comparatur, latitudinem  efficient  a .ratio- 
nalts igitur  ejl  (per  1 1 decimi)d.,a-ipfid,  longitudine  incom 
menfurabilts.  Rufus  quoniam  quod  bis  fub  « /s,/syjntdium  efi 
vipfiM  0 aquale^gitur  d / medium  ejl.  Et  ad  ipfam  d / ratio- 
nalem comparatur, latitudinem  efficies  d f, rationalis  igitur  ejl 
**/>©•  ip fi  * 1 longitudine  tncommenfurabilis.  Et  quoniam  in- 
commcnfurabiltafunt  qua  ex  a 4d*  y,ei  quod  bis  fub  «4,4  y,in- 
commenfurabile  igitur  cft  cr  d % ipfi ->  0,  sicut  aulem  (perpri' 
mam  fextiy  • ad  d r,fic  ejl  cfd.  ad  d/.jncommenfurabilis  igy- 
turcjl-dipfta  /,o~  utraq-Juntrationiles.  Ipfa  igitur » d,d[ 
rationales  funt  potentia  tantum  commenfurabikt.  Apotome  igi 
tur  el } ! •, rationalis  autem  efi /■>.  Quod  uerofub  rationali  c 7 apotome  comprebenfum re/langulumjr' 
rationale  ejl  <7  illud  potens  irrationalis  efi  ( per  7t  decimi)  ipfum  autem ! <, potefl  ipfa , «.  Igjtunpft  r 
« irrationalis  efi,  appellatur  fane  cum  medio  medium  totum  efficiens:  quod  erat  ojlcndcndm. 

Campa  svs.  Eli  autem  prxmittendum  liic  antecedens 
neceirariumaddcmonfiranonesfequcntiuni. 

Si  fuerint  quatuor  quantitates,quarum  differentia  primacad  fecun- 
dain,  fitlficut  tertiae  ad  quartam,erit  permutatimdiflerentia  primae  ad 
tertiam  (icut  fecundae  ad  quartam. 

Inrelligendum  efllioc  de  quantitatibus  eodem  modo  4 

relaris.utcum  prima  maior  fuerit  fccunda.fir  quotp  tettia  | 

maior  quaria.cum  utro  minor ,ct  minor. Exempli  gratia  fit  ' f,  ' 

differentia  a ad  b.ficut  c ad  d,dico  quoderir  a ad  c fit  b ad  d — — ■—  — ■ ■ • — > 

<11  enim {per  hanc  communem  animi  conceptionem  diffe- 
rentia extremorum,  compotita  cft  ex  differentiis  ipforum 
admedia)diffcictiaa,ad  c,  compotita  cft  ex  ea  quar  cft  a ad  _____ 

b,8t  ea  quae  elt  b ad  c.  At  ea  qui  efi  b ad  p,per  eandem  conceprionem  componitur  ex  ea  quxcft  b 
ad  c,8c  ea  quxeli  c ad  d.  Et  quia  ex  hypothefi  differentia  a ad  b.ficut  c ad  d, ea  ucroquxcfl  bade 
«1  communis, lequirur  per  communem  feiemum  ut  lita  ad  c, ficui  bad  drquod  cft  propolitum. 


1* 


E uclid.tx  Camp. 


Propofltio  74. 


VUa  IinranfG  una  tantum  refiduocoiungi  poteft.utfint 
ambae  fub  termino  carum  quae  erant  ante  feparationem. 

Camparvi.  Sit  linea  a c refiduum,  qux  fuerit  reliqua  ablata  b c ex  a b, 
erunrcp  a b ST  b c, rationales  tantum  potentia  communicracs  ex  SI,  Dico  quod 

■ — — — " ipfa  ac, nullt  aln  linexquam  b c poterit  componi  fub  hae  diffmirione,ncqrma 

iori  b c,  neque  minori  b c.Si  autem  poreft, componatur  cum  c d.indifferentcr  maiori  autminori 
quam  b c.erunttpob  hoc  ambx  linex  a d8(  d c, rationales  in  poicnaa  tantum  communicanter. 
Qjiareergo  ex  7 fecundi  quadrata  ambarum  linearum  a b & bc  pariter  accepta  excedut  duplum 
fupcrficici  unius  earum  in  alteram  in  quadrato  a c,fr  militer  quoque  quadrata  duarum  linearum 
ad&dcpariter accepta, excedutduplum  fuprrfidei  unius 

ipfarumin  alteram  in  quadrato eiufdem a c, liquitur  ex  prf  a b e 4 

mitfoanrccedcnrc,  utdttfertna  duorum  quadratorum  dua  * t - 1 

rum  lutrarum  a b & b eparner  acceptorum  ad  duo  quadrata  duarum  linearum  adSfc  d pariter 
accepta,  Iu  licut  differetia  dupli  fuperlidet  a b in  b c ad  duplum  fupcrficici  a d in  d c. Cum  aulem 
finr  duoquadrata  utriufqj  ieiftionii  pariter  accepta  rationaleex  hypothefi.duplum  ucro  fuperfi- 
dei  unius  in  alteram  portionum  utrmfcp  fefiionismcdialeperliyporhefin.&ip.eritunaSf  ea- 
dem differentia  duarum  fuperticierum  rationalium  Arduarum  medialium.hoc  autem  eftimpof 
fibile.  rationales  euim  fuperfides  non  differunt  nlfi  in  rationali  fuperfide.ur  patet  per  diffinitio- 
nem rationali*  fuperfidei  X per  9, medialis  autem, non  differta  mediali  nifi  irrationali  fuperfide 

per 
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peris.  Hoc  lutem  fit  manifeftus  in  figura, (te. Sit  * i t 

cnimmpcrhdcsc  f,idiufta,ad  lineam  e g,*qualis  , ( 

ambobus  quadiatts  duarum  fupn  tKicrum  3 b Si  b 
c pariter  acceptis,!!  g Ii  Iit  squalis  duplo  Cuperfidd 
uniusinalreram.Eritcpfh.xqualis quadrato  lines 
a e ex  7 fecundi,  i imi  liter  quoq;  fit  bl.adiunita  ad 
lineam  K m, squalis  duobus  quadratis  duarum  li- 
nearum a d 8i  d e pariter  acceptu, 8i  m n ,(Tt  squa- 
lis duplo  fuperficiei  unius  in  alteram, erittp  ex^fe 
eundi  n 1 squalis  quadrato  lines  ac,idcoipenam 
arqualish  f.Ertitatpdirterciiaetadgh.licutk  lad 
m n.Qpare per  antecedens  prsmifTum.cht  permu 
tatim  differentia  e fad  K I (Siipufup)ficurghad 
m n.Et  quia  utraqi  duarum  fuperficierum  e i Si  k I 
eft  rationalis,  utraip  ucro  duarum  lupertuicrum  ghSimo  medialis, fequitur  impofftbile,  uide- 
licct.fupcrticicm  p efle  rationalem  Si  irrationalem. 

Euclid-exZamb.  Theoremaii.  Vropofttio  79. 

Apocome  una  tantum  congruit  rc<3a  linea  rationalis.potcntia  tan- 
tum toti  fubfiftens  commcnfurabilis. 

THEOHexZamb.Sitapotome-f,cogriunsautieiftt(rftpfeigitur  • A a t 
* a»>  i8, potentia  tantum  funtcomcnfurahlet.  Dico  quod  ipft  • A, alter  e non  — 

congruit  rationalis  potentia  tMu  fubftjlens  toti  commtnfurabihs.  Si  enim  poftibile,etmgruat,fitf  A *. 
Jpfe  igitur  - A, A f, potentia  untii  funt  tomen  forabiles.  Et  quoniS  (per  7 fecundi')  quo  excedunt  ea  que 
ex  <A,A  Aftiquod  bitfhb  - A, A A,boc  excedunt  crqueex-r,yA,idquodbisfub-  y,y  t,  (eodem  nonq; 
id  eft  quod  ex-  A.utraq;  excedunt)uiciftim  igitur  (per  1 6 quinti)quo  excedit  que  ex  a a,a  A,ta  que  ex 
e y,y  Ico  excedit, ty  id  quod  bis  fub  a A, A A,td  quod  bis  fub -y,y  A.  Sed  que  ex  « #/**,«  que  ex  « >,>  (, 
excedunt  rationali, utra q;  nanif  rationalia  funt,  er  quod  bis  igitur  fub  a A, A p,id  quod  bis  fub  « y,y  Afi 
tionali  excedit, quod  eft  tmpoftibile.  Vtraq;  nanq ; media  funt,  cr  (per  ai  decinu)mcdmm  non  excedit  ra- 
tionali. Ip/t  igitur  - t, alter  a non  cogruu  rationalis  potetia  tanti  comtnfurabilis  exiflens  toti.  Vru  igi- 
tur tantuipft  apotome  congruit,  rationalis  potentia  tantum  toti  fubfiftens  commcnfurabilis : quod  erat 
aftendendum,  E uclid.ex  Camp.  Vropofttio  7i. 

Vlla  linea  nifi  una  tantum  refiduo  mediali  primo  coniun 
gi  poteft.ut  fintambx  fub  termino  earumqux  erant  ante 


leparationcm. 

CxariKvs.  Hsc  quoque  probabis  (Tmili  modo.Sint  enim  in  utraqt  fe- 

Ilione  ambo  quadrata  paritcT  accepta, mediale  duplum  ucro  luperficici  unius 

in  alteram  rationalc.Et  quia  ut  priui  eadem  differentia  quadiatorum  unius  fcflionIS  tfd  quadra 
ta  alteri us.qus  eft  dupli  fuperficiei  unius  ad  duplii  fuperticiei  alterius, erit  una  Si  eadem  lupcrfi 
cies  differentia  duarum  medialium  Si  duarum  rationali umrquod  eft  impoffibile. 

Euclid.exZab.  Theorema  6u  Propofitio  to. 

Medixapotomxprimxunatanrum  congruit  re<fta  linea  media,  po 
tentia  tantum  toti  fubfiftens  commenfurabilis,&  cum  tota  irrationale 
comprehendens. 

T H E O N ex  Z amb.  E/Io  nanq;  media  apotome  prima  -A,ty  ipft  * b,  • A r 

congruat  A y,ipfe  igitur  * y,y  A,medie  funt  potentia  tanti  comenfurabiles,  ■ — ■ 

rationale  coprtbcndcntcs  duo  quod  fub  -',y  A-  Dico  quid  ipft  - A^ltera  non  congruit  media, toti  poten- 
tia tantum  fubfiftes  c omenfur abihs,  er  em  tota  rationale  coprehendens.  Si  enim  pofttbile,  t ongruat  c T 
A Aftpfe  Igitur -A, A f, medie  funt  potentia  tanti  comenfurabilei,rationaleeoprebendenles,quod  fub  • 
A/A.Etquoniaip  7 fecidi)quo  excidunt  ea  que  ex-  A, A A,id  quod  bis  fub-  a,a  ( ,koc  excedit  cr  que 
ex-y,y  Ajd  quod  bis  fub  ->,y  A,(eo  de  etenim  rurfus  excedunt  ftd  eS  quod  ex-  ()uicif!im  igitur  (per  \ 6 
quinti )quo  excedit  quecx-S,AA,ca  que  er«>,>  A,eo  excedit  etidquodbisfub-S,Af,idquodbtsfub 
- y,y  (.  At  quod  bis  fub-  A,A  (,id  quod  bis  fub  - r,'  f, excedit  rationali,utraq;  nepe  rationalia.  Et  que  ex 
-A, A f, igitur  quadrata, que  ex-y,y  A,excrdunt  rationali.  Quod  eft  impofltbile.  Media  etenim  utraq:  <y 
(p  16  decimi  jmciii  fani  medii  no  excedit  rationali.  Medie  igitur  epotome  prime  una  cogruitrctia  li- 
nea media, poteria  tanti  toti  fubfiftes  cbmifur  abihs,  cr  cu  tota  ratiiale  coprebedis  tqdopott.  demonft, 
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EuclexCamp.  tropofitioyt. 

VFla  linea  refiduo  mediali  fecundo  coiungibilis  eft.ut  fub 
termino  earum  fia  t,nifi  tantu  quae  ab  eaante  feparata  erat. 

C a m p a n v s.Sit  enim  a c rcfidufi  mediale  fccundu.qux  fuit  rcfidua,abfrila  b 
c ex  a b.erunrip  ex  70, dux  linexa  b 3C  b c, mediales  potentia  tantum  communi* 
cantes  mediale  continentes.  Dico  quod  ipfa  a c,  nulli  lmexalq  quam  c b.fub  hac 
diffinitione  coniungt  porcrt.Sin  aurr.coiungatur  lincx  c d.Sitip  linea  cf  ra* 
A tionalis  in  longitudine, ad  quam  coniungarur  fuperficies  e h xqualis  qua* 
— » drarisduarum  linearum  ab &bc  pari  ter  acceptis,  fld  e k xqualis  quadratis 
linearum  a d&d  c pariter accepris,a  qua abfeindature  g, xqualis  quadra 
to  linex  a c.erirtp  per  7 fecundi  fupcrticics  1 h xqualis  duplo  luperfidei  ab 
in  b c ,&  1 K per  eidem  xqualis  duplo  luperfidei  a d in  d c.Quia  ergo  qua* 
drara  ambarum  paruum  primx  fe&ionis  funr  mediale, SC  duplu  etiam  fu* 
perfidd  medialeincommcfurabile  duobus  quadrans  pariter  acceptis(qu« 
nefeire diligens  Geometra  non  poterit,  qui  pofinones  diligeter  leruaucrir) 
erit  fuperficies  e h medialis, cum  ipfa  fit  xqualis  duobus  quadratis  panter 
acceptis,  & fuperfides  lh  medialis,cdmipfafitxqualis  duplo  fupcrfidd 
unius  inalrcram, per  zoigiturefturraqueduarum  linearum  f h&g  h, ra- 
tionali s i n potentia  tantum. Et  quia  una  eft  incomen  furabilis  alif.eo  quod 
fuperfides  e h eft  incommenfurabiiis  fupcrficici  h 1 ,ficut  duo  quadrata  du 
pio  fuperficiei,entex  68  linea  f grefiduum. Quare  linea  fgquj  eft  refidud 
coponiru  r linex  g h,ur  finr  ambx  fub  termino  earu  qux erant  ante  feparationc. Similiter  quocp  probabis  ef 
demfgcu  linea  gk  cdponi  cade  conditione,  mediantibus  fupcrficiebus  e k & K l.quarii  pnmaeft  xqualis 
cuadrans  duaru  linearu  a d & d c, panter  acceptis,&  fecunda  duplo  luperfidei  unius  in  alicr&quod  eftim- 
pofiibilc  per  74. Et  hic  modus  dcmonftrationis  poreft  ciTccomunis  7;  exterbep  quaruor  eam  fcquen  tibus. 

E uclid. ex  Zmb.  Theorema  61.  P ropojitio  8 ». 

Mediae  apotomaefecundaeuna  tantum  congruit  redta  lincamcdia, 
potentia  tantu  toti  comenfurabilis  & cum  tota  medium  coprehendes. 

THE  OH  exZamb.Eftomediaapotome fecunda  • ipfi " t, congruens  fit  A >.  ipfx  igitur  * 

A A,medix  funi  potenti a tantu  comenfurabiles, medii  coprebendentes  quod  fub  ••>,>  A-  Dico  quod  ipfi  « 
H,ulu  non  congruit  redi  lina  media  fatitia  tantum  totifubfiflens  comenfurabilis  <7  cum  tota  medium 
eSprebcndcs.  si  enim  pofiibilc,  eoueniat  A d, igitur  Apnedix  funt  politia  tantu  comenfurabdcs, 

mediu  coprebendentes  quod  fub  « /,a  C.  Exponatur^  rationalis  ‘f. Et  eis  quidem  quecx*),>  f, equum 


ai  ipfam  • comparctur(per  44  primi)'  latitudinem  efficient  • /*,ri  uero  quod 
fub  *>,r  f, equit  aufiratiur  /•  latitudine  efficies  **.Kcliquu  igitur  * a, (per  7 /»• 
eidilxqui  eft  ei  quod  ex  *Cqtf  are*!' ipfum  poteftiu.  Rwfus  ia  eis  que  ex** 
* t,equum  ad  ipfam  • /comparetur (per  44  primi )’  latitudine  efficiet ,>  r.  Eft 
autem  cr'\xquum  ei  quod  ex*  A, quadrato, reliqui  igitur  > ",(prr  7 fecundi) 
xquueft  ei  quod  bisfub*/,x(.Et  quoniam  ipfe  • >,>  f, me  die  funt, media  igitur 
funt  cr  que  ex  « >,>  A.  cr  equaliafunt  ipfi  • r, medi  ii  igitur(p  1 6 decimi  cr  cor- 
relariu  n)cft  1 -.Et  ad  ipfam  rationali  > / apponitur, latitudinem  efficies  •/'.•ra- 
tionalis igitur  eftCper  1»  decimi)'  *,er  ipfi  •/, logitudine  incomen  furabilis.  K ur- 
fus  quoniam  quod /mediu  eft.cr  quod  bis  fub  • A.mediu  eJl(percor 
relariu  i?  decum)cr  xquu  eft  ipfi  ■> »,  c r*  •ftgitur  mediu  eft.  Ad  ipfmq;  */ ra- 
tionalem apponitur, latitudinem  efficiens  A u, rationalis  igitur  eft  A u (per  1 » de- 
(tmi)C r ipfi  • /.longitudine  incomenfurabiUs.Etquonum  •«  >,>  (.potentia  tantu  funt  comenfurabiles,  ineommifurabi 
Iit  igitur  eft  • r,ipfi  > /Ibgitudmt.Sicut  auti  « >ftpfi  > Ajic  eftfp  lima  1 1 decimi)quod  ex  •>, ad  id  quod  fub 
Jncomifurabilc  igitur  eftfperu  dccimi)quod  ex  * >,ei  quod  fub  • >,/  /.  Sed  ei  qd’  ex  • r.cbmifurabiUa  funt  qux  ex  u 
>,>  A. Ei  auti  qi'fub  • >,>  /comifurabile  eft  quodbtafub  « >,y  A.lncomifurabilia  igitur  funt  qux  cx*>,>  A,o ! quoi 
tu  fub  •>,>/ Eis  auti  qux  cx*>,r  (,xquu  eft  • *,«  uero  quod  bis  fub  * f^equu  eft  • >.  tncomifurabiie  igitur  eft  • 

e, ipfi  A «.  Sicut  autem  • e, ad  A .,fic  eft  < u,ad  ‘ 1 u.  IncommenfurabiUs  igitur  eft  1 u, ipfi  * u longitudine.  Et  utrxcp  funt 
rationales.  1 pfx  igitur « u,u  A,roaltsfunt  potilia  tantu  comenfurabiles  jipotomc  igitur  eft  • VongriK-ni  auti  ei  eft  A 
m.  Similiter  oftidcmm  quoi  et  A ,,ei  cogruit  Apotome  igitwr,alia  CT  alia  cogruit  reda  linea, politia  titii  loti  fub fifth 
comefurabiIis,qd’(p  19  dccimiyfl  tmpofiibile.  Medix  igitur  apotomx  fccudx  una  lita  cogruit  reda  linea  potitu  ti 
MBapq  iu  toti fubfiftis  comifurabilm et  cu  tota  medii coprehidis:qd'erat  oftididu.  Eucl. ex  Cap.  Prop.  77 

VHa  linea  minori  cSiungibilis  eft,  ut  fub  termino  fuo  fiant  nifi  tatum 
| quaeanteGbiabfcifionem  coniungebatur. 

Cur. 
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Campam*!.  Intellige  quidfit  linea  minor:  quod  fi  oblitus  es.confule  11A'  fine  obiratione 
cSdudes  propofitum, (i  (quemadmodii in  74)  procelleris,  potcrisip  fi  libuerit, quemadmodum 
in  7 6 procedere.  . 

Buclii.  e*  Zamb.  Theorema  64,.  Propoptio  s*. 

Minori  una  tantum  congruit  refla  linea  potentia  toti  incommcnfuA 

rabilis  fub  fi  ff  ens, efficiens  cum  tota  compofitum  ex  earum  quadratis 
rationalc,quod  ucrobis  fub  ipfis  medium. 

T H E O N ex  Zamb.  E/b  minor-  A,cr  ipp  * A congruens  cftofyjpfe  igitur  • y,y  hpetentie  funt 
iaei>mmenfuribiles,effieienles  con fletu  quidc  tpfaru  quadratis  rationalt.quod  u ero  bit  [ub  ipps  me diu. 
Dico  quod  ipp  *A,aha  reda  linei  non  congruit  effiaeni  eide.  Si  enim  pofiibile.congnut  A 4,er  igitur 

• A,*  Ipotentiipuit  incbmcnfurabilei  efficientes  que  ex*  A, a A,quadrata  pmul  rationale, quod  sute  bit 

fubfipfii  *A,A A, medium.  Et  quonum  quod  exceUuit  que  ex*  A, A A,ei  qui  ex  « fty  1, eo  excedit  erui 
quod  bis  fub  *A,A  A,quod  bts  fub  * y,'  A,  qui  iute  ex*  A, A A, quadrata,  « A r * 

taquadrataqueex  * A,ntionali  exeedunt,utn j enim  rationalia, ' ’ 

cr  quod  ba  igitur  fub  *A,a  A,id  quod  bit  fub  • y,y  A, rationali  tXcedit,quod(pcT  1 6 decimi)eft  impof- 
pbile.utrco;  nano  medii  funt.  Minori  igitur  una  tantum  congruit  redii  lina  potentia  toti  fubp, lens  in - 
eommenfurabilis,  efficiens  quicxtpfts  quadratu  fmui  rationale , quod uero  bis  fub  ipfu  medium:  quod 
eftendere  oportebit.  Euelid.  ex  Camp.  Tropo ft  10  78. 

7*  lnea  qua:  coniunfla  cum  rationali  facit  totam  mcdiale.nifi 

uni  tatum  componi  non  potcft,ut  fubearu  termino  liant 
quae  erant  ante  feparationem. 

Campasvs.  Quid  fit  linea  qux  proponitur.ex  71  didicilti.Cum  ergo  de 
ea  uolucris  quod  per  hanc  78  dicitur  dcmonftrare.  a proceflu  75, in  quo  quam 
non  dcuies,fcd  ficui  in  76, Ii  te  deleftauerit, ingenio  duce  poterii  procedere. 

Euelid.  ex  Zamb.  Theoremati.  Propoptio  8J. 

Efficienti  cum  rationali  medium  totum  una  tantum  congruit  refla 
linea  potentia  totiincommenfurabilis  fubfiftens.  Si  cum  tota  efficiens 
conflatum  quidem  exipfarum  quadratis  mcdium,quod  uero  bis  fub 
ipfis  rationale. 

T H E O N ex  Zamb.  Sit  eu  rationali  mediu  totum  efficiens  • /,er  ipp * A congruat  • y.lpfe  igitur 

• y,y  A,potentia  funt  incommenfurabiles, efficientes  conflatu  quide  ex  ipjaru  a y,y  t, quadratis  medium, 

quod  uero  bis  fub  ipps  • >,y  A,rationale.Dico  quid  ipp  * <",«/«  non  congruit  eadem  effle  iens.  Si  enim  pof 
pbile,congruat  A A,cr  ipjie  igitur  * «V  A,rtde  linee, potentia  funt  incomenfurabtles.efficientn  confla 
tum  ex  ipfarii*A,A  A,quadratismediii,quoduerb  bis  fub  ipps  • A,a  A ,rationalc.  Qgpniam  igitur  quo 
txcedut  que  ex*  A, A a ,ea  que  ex  * >,>  A,eo  excedit  cr  quod  bis  fub*  A,  * A y A 

A Cjd  quod  bis  fub*  y,y  A, excedit,  ty  quod  bit  fub*  e,/  A,id  quod  bis  1 

fub  * y,y  A eonfequenter  ut  in  precedcntibut.quod  utro  bis  fub  * A, A (, 

id  quod  bis  fub  * >,y  A,exeedit  rdtionali,rauonalidnanqi  wraq;  ey  que  ex  * a,A  A, igitur  eaqueex*}i 
y A, excedunt  rationah,quod  eft(pcr  16  decimiflmpoflibile.utra^  enim  media  funt(per  77  decimi.))  pp 
igitur  * A, alia  non  congruit  reda  linea  potentia  toti  fubpflens  incommenfurabilis , cr  eum  tota  effici  ens 

confatum  ex  ipfarumquadratismedium,quod  autem  bis  fub  ippsrationalc.EfficictieTgocum  rationali 

medium  totum  una  tantum  congruit  reda  linea, c quefequunturfeliqua-.quod erat  demonflrandum. 
Euelid.  ex  Camp.  Propoptio  79. 

Inex  qux  iunfla  cum  mediali  facit  totum  mediale.nifi  una 
linea  tantum  iungi  nequit,utfub  carum  termino  fiant  qug 
cran  t ante  feparationem . 

srp  C a u p a u v s.  Huius  liner  qu{  iunifh  cum  mediali  componit  totum  media 

lemagi  ftraeft  7J.De  qua  quod  hxc  79  enunriat.condudere  cogens, fu  ut  de  tefiduo  mediali  Ce* 
eunda  (quod  per  7«  enuntiatum  eftjcondufifti. 

Euelid.  ex  Zamb.  Theorema  66.  Vropofitio  84. 

Efficien  ti  cum  medio  mediu  toturo,una  tantum  cogruit  refla  line* 
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potentia  incomcnfurabilis  tori  fuhfiftcns)&  cu  tota  cffieien»  coflatum 
ex  iplaru  quadratis  medium,&  quod  bis  fubipfis  medium, & infupcr 
iiicommcnfurahileconfiatumexns  quae  ab  ipfis.eiquodbis  fub  ipfis. 
T H E O SexZdbEffoeu  trtt.Uo  mati  i!  toti!  efficib  * Vongniii  tuti  illi  fit  A y.ipf 'e 
teuttaf 
mediuff 

grwt.ci  u , , , - * i . . . „ ^ 

Ics  cfficietes  qui  ex  ad,  a S,quddratis  fimul  meiiu,et qd'  bis fub  ipfis  «•*,«•  A,medti,<r  infup que ex  * 
f,incomefurabitid  ei qd'  bu  fub  a ■ Exponaturq;  ratioahs  'f.  Et  eis  qmdc que  nc « > ,'  A,equS 
adipfum  >ASparrtuKp4 1 primi)'  affatiludmi  effictis  <e,ei  autiqd’  bis  fub  *>,>  A,equiaufrralur(f 
44  pnmi)0-,latitudini  effictis  >m.  Reliquit  igitur  qd’  ex*A,(p7  fecudtjequu  eil Ipfi’  nffpfa  igitur  m 
xpoteff  Rurfuscisquecx*S,AA,equiddiptd’ fcoparctur(p  «•  A r * 

44  primi)'  ,Ut‘tudinieffici(i  • t.  E fi  a.  te  quod  ex  * (,tquu  ipfi  1 1 

» *. Reliquu  igitur  qd' bis  fub  a*t,J  A,equieft  ipfi  0 r.Et  quonid  • i r « 

eoflatu  ex  qiquecx*  >,>ejnediicfi,acipfi>  >,equale,mediu 
igitur  eil  cr  * ».  Ef  td  rationale  c operetur  i f, latitudini  effictis  * 
f,ralionahs  igitur  efi(p  n decimi)’ *,&■  ipfi'  f.lcgitttdmc ineo 
mifurabihs.  Rurfus  quonia  quod  bis  fub  * >,>  f,mcdit  eft  c r ipfi 
o ■ iquale,mediu  igitur  efi  t ». Et adipfam rationi • /apponitur 
latitudini  efficiens  * r, rationalis  igitur  e fi  t u,c  ipfi  • ilogitudi 
neincomenfurtbihs.  EI  quonia  imomenfurabilia  funi  que  ex  «>, 

^ A,ei  quod  bis  fub  - >,>  Afincomenfurabile  igitur  eft  i ’,ipfi  ■>  »,  4 , 

Uicommenfurabihs  igitur  e fi  et  • u,lpfi  u > longitudine.cr  ambe 

rationales  funt.lpfe igitur > u,“  t,potentia  tanti funt  comenfurabiles-lgitur ipfd  • >,dpctome efi.  Coitu 
gruci  aute  ei, efi  0 u.  Similiter  ia  offendemus  quod  ‘ t, rurfus  apotome  cfltcongruis  aulici  efi  On.  A potor 
me  igitur  ipfi  alia  cr  alia  cerni  it  potentia  tanti  toti /ubfiftens  comenfurabiln.qaod  (per  69  decmifim 
pofiibile  elje  cHendimus  Ipfi igitur  - t.alia  refla  linea  non  congruit.  Ipfi  igitur  ■>  A,una  refla  linea  tan- 
tum congruit,  potentia  tanti  toti'  fubfiflens  incomenfurabilts^y  asm  tota  effictis  que  ex  ipfis  quaeratis 
fimul  medium,a  quod  bis  fub  ipfis.Effiticnti  igitur  cum  medio  medii  totum, et  quefequuntur  reliqua: 
quod  erat  offendendum.  ExCdmpano.  Refiduorum  diffinitiones. 

1 Si  fuerit  idem  totum  pofitae  rationali  lineae  in  logitudine  comen  fu- 
rabile.quod  pofitu  erat.di 

Commune  initium  trium  priorum 
diffinitionum. 

Pofitis  duabus  lineis  altera  rationali,  al- 
tera refiduo.adietfiacp  ipfi  refiduo  fi  cudit 
eius  terminu.fi  fuerit  totu  compofiium 
potetius  linea  adicdla , in  quadrato  lineae 


ceturrcfiduum  primum. 

2 Si  ucro  linea  adiuntfia, 
pofitae  rationali  communi 
ect  in  logitudtne.dicctur  re 
fiduum  fccundu.  5 Quod 
fi  fuerit  utracp  rationali  po 
fita:  in  longitudine  incom- 
menfurabilis.uocabiturre 
fiduum  tertium.  4 Siea. 
dem  tota  pofitae  rationali 
eomunicet  in  logitudine, 
nucupabitur  refiduu  quar 
tum.  5 Siuerolineaad- 
iumfia, pofitae  rationali.cd 


ipfi  toti  communicantis  in  longitudine. 

Commune  inirium  trium  po  fimo- 
rum diffinitionum. 

Pofitis  duabus  lineis  altera  rationali.al- 
tera  refiduo,adie<fiacp  ipfi  refiduo  fecudu 
eius  terminum, fi  fuerit  totu  compofitum 
potentius  linea  adie<fia,in  quadrato  line* 
ipfi  toti  incomcnfurabilis  in  longitudine. 


municct  inlogitudine.uo 
eabiturrefiduum  quintum.  6 Quod  fi  fuerit utracp rationali pofit* 
in  longitudine incommenfurabilis,appellaturrefiduumfextum. 

BxZumh 


r 


•t 
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ExZnxSfrto.  Apotbemarum  Diffinitionet. 

1 Siquidem  tota  expofitx  rationali  longitudine  comenfurabilis  fue- 
rit.appellatur  apotome  prima.  2 Si 
uero  congruens  commenfurabilis  lue 
rit.logitudine  cxpofitg  rationalijfecu- 
daappellaturapotome.  5 Siautem 
neutra  commenfurabilis  fuerit  expoii 
tx  rationali  longitudine, tertia  appella 
tur  apotome.  4 Siquidem  tota 
commenfurabilis  fuerit 

Commune  iniiium  trium  poltcrio- 
rum  diffinitionum. 


Commune  initium  trium 
priorum  diffinitionum. 

Suppofita  rationali &apo 
tomx.fiquide  tota,c5gruete 
maius  potuerit  eo  quod  (it ex 
fibilogitudine  comefurabili. 


expofitx  rationali  logi- 
tudine.appellat  apoto- 
me quarta.  5 Siuero 
congruens,quinta.  6 
Si  autem  neucra.fexta. 


to 


Rurfus  fuppofita  rationali  &apotomx, 
G tota  maius  potuerit  congruetc  eo  quod  (it 
ex  Gbi  longiore  incommenfurabili. 

Fropofitio  ta. 


Euclid.exCamp. 

Efiduum  primum  inueftigare. 

Campanvs.  Ab inuenrione omnium fpecierum  refidui.facile nos abfol- 
uatinuennoper  ordinem  omnium  fpecierum  btnomij.  Nam  in  qualibet  fpecie 
binomiorum  Ii  minor  pomo  abfcindatur  dc  maiori,  linea  reliqua  erit  reflduum 

| fimilis  fpedei  ut  parer  ex  diffinitionibus  tam  4 

binomioru  quam  reOduorum.  Propriis  tamen  inuentioni-  ■ - ■ — *— — • - ■ 

busrefiduoruminfiftenteS:(Tc  inquiramus  primura.Sit  linea  b c 

a rationalis  pofira,  cui  comenfurabilis  in  longirudine  fuma-  r ' 
rurbc,firtp  e numerus  quadratus  diuifus  in  f no  quadrarum  , , 

& in  quadrarum  g.firfj  proportio  quadrari  lines  b c ad  qua-  e 

drarum  lines  c[d,ficut  e ad  f,erir<p  per  ultimi  parte  feptimf,  ) *•«»••••••••••••••••.  •••* 

c d, rationalis  in  porentia  tantum. Cum  itatp  fit  c b porennor 

c din  quadrato  lines  fibi  communicantis  in  logirudine.quod  patet  in  explanatione  binomijpti 
mi.conftar  ex  diffinitione  lineam  b defle  reiiduum  primum. 

Euclid.ex  Zib.  Protlim  ij.  Fropofitio  8/. 

Inucnire  primam  apotomen. 

T.H  EO  N«  Zmb.  Exponatur  rationalts  «,cr  ipfi  * longitudine  commenfurabilis  efto  t>  ratio- 
natis  igitur  eft  A'.  Exponantur bini  quadrati  numeri  a >,'f,quoru  exctjfius  d fi non  fit  tptadratus.  Igitur 
(per  c orr  darium  i lemmatis  i8  decimi)'  a, ad  a fixationi  non  habet  quam  numerus  quadratus  ad  quadra 
tum  numerum.  TiatfCprrcorrelariu  6 decimi)ficut  ■ a^xdafijicquodcxA  -quadratis  ad  id  quod  ex -y 
quadratu, comen/urabile  igitur  e fi  quod  ex  A -ai  quod  ex  • y Rationale  * 

autem  quod  ex  t r,rationale  igitur  cr  quod  ex  - Rationalis  igitur  'fi  7 . 

(per  diffinitionem)cr  >.E t quoniam  > a ad  a/  rationalem  non  habet  * . . ■ . . 

quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, neq;  igitur  quod  tx  < 

-,ad  • r rationem  habet  quam  quadratus  numerusad  quadratu  numerum.  ' ’ ' 

Incommcnfurabilts  igitur eft  A - ipfi  • y iongltujinr,utraq;  autem  funt  A .......  \ * 

rationales,  lpfa  igitur  A >,•  y,per  9 decimi  )rationalcs  fiunt  potet  ia  com 

menfiurabiles.  Igitur  tpfia  A y,apotomecfl(per  71  decimi)  Dico  quod  cr  prima.  Quo  natp  maius  cfi  quod 
tx  ( -,co  quod  ex -y  jit  quod  ex  0.  E:  quoniam  ficut  • a ad  afijte  eft  quod  tx  i‘,ad  id  q uod  tx  • >,conucr 
tendo  igituiXper  correlanum  1 g quinti) ficut  a yid . fijic  quod  exr  A ad  id  quod  ex  \ At  a -ad  > /,  ratio 
nem  babct,quam  quadratu!  numerus  ad  quadratum  msmerum,utrrq:  enim  quadratus  eft.  Quod  igitur  ex 
» A,ad  id  quod  ex  A,rationem  habet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  commenfiurabi- 
lis  igitur  eft  A ‘ ipfi  >longitudinr,crt  - ipfia - > maius  poteft.eo  quod  exi,ipfiaigiturA  • tpfia'  ymaius 
poteft  eo  quod  ex  fibi  logitudine  comcnfiurabUejefl j tota  f -Jpfi  • expofitx  rationali  c omcfurabiUs.  Igl- 

Dd  ) 
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tur(ptr  torti*  diffinitiottet.)A  y apotome  efl  prinu.  1 imita  igitur  efl  prima  apotemt  Ayquoderatagen 
Enefid.ex  Camp.  Propo/moli. 

| Li  (iduum  fecundum  patefacere. 

Ii  C.MPANvr.  Ad  habendum  refiduum  fecundum,!!!  a linea  rationalis  poli- 

ra.eicp  communicans  in  longirudme  e d,&  fit  < ■ 

quadrarum  e d ad  quadrarum  b c.ficutf  ad  e,  c d & 

entipbd  refiduum  fecundum  ex  diffinitione.  i — * 

i dubic.is,aur  pofiras  non  fertus  hypothefes  aur  binomq  f«-  » ■ ■«— * 

eundi  reperirione  indiges.  • 

Euchd.exZamb.  Problcmtp.  Propofitio  96.  f *g  — 

Inucnire ad  fecundam  apotomen.  «< 

T H E O N ex  Zj*I>.  Exponatur  rationalis  •,&  ipfi « longitudine  comenfurabilis  eflo  • e.  RattoM 
lis  igitur  efl  a, .Et  exponitur  tini  numeri  quadrati  / scr  > /.quori  excidite  a /fio  fit  quadratus.  Fiat® 

(p  co rrelarii . lem atts  i i decimi  )pcut  * [ td  * 'Jic  quadrati  qi f ex  • ,,ad  quadrati  qd’  ex  • 4,  eo mefw- 
r Me  igitur  eflCpii  decimi  )qd’  ex  * > quedralu,ct  qi'  ex  • A.qtudrato.  Ratidale  tute  e/i  q/C  ex  , •fi' 
nale  igitur  efl  qtf  ex  • A.  Rjtlorulli  igitur  efl  d ‘.Et  quonii  quod  ex  ■ y quadrati  td  id  qdt  ex  • t fortem 
no  habet  qut  quadratus  numerus  td  qutdrttu  numerufncomefurabtiu  igitur  eflfp  19  det  imi),  r,ipfl* 

A loguudine,a-  ambte  funt  rotula. Ip/sc  igitur  • f.rdnaltsfunt  potitu  tanti  comenfxrebilet.lgim 

( p -i  decimi ).  > , tpo  orne  e/i.  Dico  tp  & fetidi.  Qjjo  * 

etenim  mauscllqd’ ex*-,eoqd’ ex  f.e/lo  quod  ex'  i “ ~ 

Qgonietgtture)l(p  correUriii 6 decimi)litutqf  ex  ■ - 

f-,adidqi\x  < yJlccA  numerus  ad  d /.numerum,  ' f 
couertendo  igitur(p  condar  iu  i j quintt)efl  /icut  fi’ 

ex  4 ’,td  id  quod  ex  a.fic  efl  a •, adi/ ,et  uter  ipforu  ' •■  ■■* 

.« v A quadruus  efl,quod  igitur  ex  At, ad  id  quod  ex  >, 

S,  deemi)rttione  habet  qua  quadratus  numerus  td  quadrati  numeri,  comefiorabilie  igitur  efl  t «,rp- 
rj  f.  t.ipfa . maius  pote/t.eo  quod  ex  0. igitur  4 >,ipfs  • >,nraim  potejt  eo  q fexftbs  Ibgttudme  eo- 
mifurabtli.  Et eogrue i c/t , •, comenfurabilis  logitudine  ipfi  « expoftu  rationali  lpfa  igitur  l > (per  ter 
tias  diffinitiones  )fecunda  eft  apotome.  Inuenta  efl  igitur  fecunda  apotome  A r.qtsodfaecre  oportebat. 

Eu clid.  ex  Camp.  Propofitio  Si. 

i Efiduum tertium perferutari.  Ca»p»Nvs.  Refiduum  tmiu  lic  t% 
habetur.  Polita  ut  prius  a rationali  numrrotp  e 

quadrato  diuifo  in  f non  quadratu  K gquadralii  f .... 

alfumptolphnumcroprimo.fitquadratu  linexa  f 

ad  quadratu  lincf  b c.ficut  h ad  e.lit  lp  quadrarum  • *••••■• 

fi  line  b c ad  quadratu  line*  cd,ficut  e ad  f.eritlp  ex  . 9 , 

ditfinitionefdequofi  hrrnasconfulebinomiumteraum)lineadb.  V i * 

refiduum  tertium.  Buclid.cxZamb.  Problema  io.  Propofitio  lj.‘ 

Inurniretertiam  apotomen. 

T H E O N ex  Zamb  Exponatur  rationalis  «.explicentur  Iret  numeri  ,4  d.ratione  adinuiee  no  11 

habentes  qua  quadratus  numerus  ad  quadrati  numeri.  I pfe  aute  4>,ai  / l ratione  hebeat, qua  quadratus 
numerus  ad  quadrati  numeri.  ftatf,(p  condarti  6 decimi)ficut  •adf^/icqd'  ex.  quadrati  ad  id  quod 
ex  j, quadrati,  ficui  ueri  <y  ad  , * ,fi<  qf  ex  [■,  quadrati  adldquodcx‘0.  Quo mi  igitur  efl  ficui' ai 

fy.fic  qd*  ex  a, quadrati  ad  id  qd*  ex/ * quadrati,qd'  igitur  ex  a, qua  

deuti  eiqifrx /•  quadrato  eft  comefurabile.  Quadratiauteexa,ro  

nale  e/hrattoale  igitur  eflcrqf  ex/ ‘.ratioalis  igitur  eft /’.Et  quo.  j 

nia  ',ad  4 yfatione  no  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadrati  nu  J ' 

meri,neqligiturqd’  ex  ',qaaArati,ad  idqdex  / •, quadrati  ratione  . *.  . 

habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadrati  numeri.  Incomenfurabi'  * ■ 

Ut  Igitur  e /l(per  9 detimiyjpfif'  logitudine.  Rurfut  quoniam  eftficut  4>ad  ,afit  quodtx/-,qutdra* 
tumadidquod  rx*  >,comrnenfurabileigiturefl  quodex/ •.et^uodex*  >.  Rationale  autem  eft  quod  ex/ 

..  Rationale  igitur  quod  ex  • 0, rationalis  igitur  efl  » 4.  Et  quoniam  4 >,ad  , 'f at  tonem  non  habet  fluas 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.neque  igitur  quod  ex  / •,  ad  id  quod  ex  • Ojrationcm  habet 
qium  quadratus  numerus  ad  quadrati  numerum.  IncemmenfxrabiUs  igitur  eft  l’fpfi  ■ > longitudine.  E» 

utre&  funt  roult  1 ,tpfa Igitur '.rationales  funt,potctia  tenti ccmenfurabilet.  Apotome  igitur  rjt 

/■•( per  71  decimi)  Dico  f et  tertia.  Q gonia  enim  efl  fient  • ad  (,J«  quod  ex  a quadratu, ad  id  quod  ex/' 
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nru,^fa>.ql,A.rKquodcxl'aaiidquodcx'*,ex*qualiigitur(periiqunti)ficut<air 
TjkaZicx ..  ad  id  quod  ex  o ..  Se  d ■ ad  7 ' rationi non  habet  qui quadratu, numerut ad  quadra, un». 
mn-5  Nm-  igitur  quod  ex  - adld  quod  . » rationi  habet  qui  quadratu t n urnrm  ad  quadratum  numeru. 
lnconrnrnfurabttil.etur.il - ipfi • * longttudtn.. Scutra tgttur  tpfuru/.^.comatfurJttU,  eiliongitu 

iine,pfi.-expofiuratio,udt.QSonempenuMefiquodcx{-eoquodex-A,ello,dquodexL.Quon,a 

inturcil  ficui  <>A  7 1“°*  n!-M  «Iquod  ex • //onuertendo  ,g,tur(prr  cornlartu  .5»  quinti) 

tfl  fient  *>  ad  > ',/ie  efl  qnod  ex  Quadrati  ad  id  quod  ex  -.At  A >M  Arationem  habet  qua  quadratae 
numerut  ad  quadrati  numeris  quod  ex /-.Igitur  ad  id  quod  ex  . ratione»  habet  qui  quadratu,  nume 
ru,  ad  quadrati  numeri,commtnfurabil,i  igitur  rft  ,'s.pfi  - longitudine.  Ijt/vpA  • »jmam  pofrfl , .0 
quod  ex  -Jpfa  igitur f-Ma  • P»"#."  fi"1'  nllb‘  ‘ommtnfttrM.Z  t neutra, pfarum 
commenfurabiUt  efl longitudine ipfi * rxpofire raiwnaU. !g,mr(per  > dijfinmonet/  /,  apo, orne  efl  ter. 
lia.  Inuratur  efl  terna  apotome.  quod  erat  agendum.  EucluLcx  Camp.  Propofinoej. 

I Efiduumquartuminuenire. 

C » » r.  Hic(ficur  in  inuennoncrefidui  primi)lir  linea  b c .communis  linex  a 
| rationali  poli  rx, numerus  autem  e quadratus,  iirdiui  d 

I fus  in  f fif  g,quoru  iit  uterqj  no  quadrap,fitqj  quadra  1 ■ — t 

tulincxbc.quadratulincxJe.ficutcadf.eifcicscx  1 ✓ * 

d 1 rt  1 nrnon e , !inea m d b elfc  refiduum  qua. tum, (i  eorum  qut  in  muen  * " ■ 

tionebinomn  quarti  didiccrat.obliius  non  fueris.  1 t * 

EucUd.exZamk-  Problemati.  Propofuio  88.  ^ 

Inuenire  quartam  apotomrn.  

tt  T H E O N ex  Zii.  Exponetur  retronete  -,er  ei  logitudine  comenfurabthi  eflo  r., rationalis  tgttur 
cft  o-  A ‘ Exponaturq  (p  Ictudfccidu  . 8 dec,nti)bmt  numen  A/J.ju  ' ‘d  utriq  ipforu  AU.)» 

tione  no  habeat  qui i quadratu I nieriu  ad  quadratu  numeri ■ Fiet  j ( p concioni  6) ficut  /.adi/ fic  quod 
ex  A quadratu  comefurabile  tgitur  eflfper  condar  ii . . decimi, quod  ex  '>,el  quodex-,.  Retwnei.  eu 
ti  eff  id  quod  ex  f*,retiW«  ig“w  cr  quod  ex- ^rationali.  igitur  eft(per  7 dtfftmtionedccmt)  c r * •. 
Etquoma  A -ai- Rationi  n 5 bebet  qua'  quadratu!  numerut  ed  quadrati  rn.meruq.eq,  igitur  quod  ex  a-, 
ad  id  quod  ex  ■ t rationi  habet  qua  quadratu,  nuerm  ad  quadrati  numnudncomefurabdn  igitur  eflfper 
9 deetmDA  -dpfi  . > IZcttudincEtutraq,  rationale.. tpfa  igitur  A ...  ,,ratwnaU,funt  potit, a tatu  tome 
forabile..  Apotome  igitur  efl  A >.  Diro  » cr  querte.  Quo  nepe  nreiut  efl  quod  ex  A -,eo  quod  ex  . x , efio 

(pnlima  ,,decim)qiutd  ex  >. Quoniam  igitur  eS  ficut  A’^id‘/Jjec{l  quodex  t-,  adld  quod  ex  ->,et 

tSuertcndo  .«turfper  eorreieriu . 8 qumtoficut . «<,ad  'Afie  quod  ex . A,adid  quod  ex  A.  Sed  -*A*U 

rationi  no  babet  qui  quadratu ( numere*  ad  quadrati  numnu,  neo,-  igitur  quod 

tx^adidquodex  'sationi  habet  qui  quadratu,  numerut  ad  quadratu  numeru.  , * 

lncomifurabili.  igitur  efl(pe r 3 decimi)A  ..ipfi  d logitudme.cr -A.tpfa- >,ma  1 

iut  potefl,eo  quod  ex  >,#■  igitur  A .,ipA .7  metut  potrfl.ro  quodex  fib,  ineo  - _A 

mrnfurab,li,rficr  tota  A ..emenfurabdu  /ogitudme  ipfi  - retioneii  expofirx.  Ip 

faioitur  A >(per.  diffinitiones  )apotome  ed  quarta,  \nuenta  igitur  efl  quarta  apo  '...■ 

tome:  quod  faciendum  erat.  Eueltd.exCemp.  Propofit.o  84. 

| Efiduum  quintum  demonltrarc. 

I C»MP.Curefiduuquintu  inuenire  libuerit.erit  linea  e 

I cdcSmunuanslinexararionabpofitj  in  longitudine  I 1 ’ ! . ’ ' 

1 licuterattn  inquifitione lecundi,8i ent quadratus nu- 1 . , 

= — -- — I merus  e diutius  in  f fii  e.quoru  neuter  quad.atus  ficut 

in  ptxmilTa  CTit  quadtatul.nexcd  ad  quadrati,  bc.ficut  fade,ex.,ui  > 1 ‘ 1 1 1 

bus  a diffinitione  concludere  licet  (habita  fuificienn  nonna  bmomq  « 

quinii)lineadbeif*ercfiduuquintu.  Eueiex Za.The.11.  Prop.83. 

Inuenire  quintam  aporomen . 

T H E O N rx  Zimb.  Exponatur  rationali.  * cr  ipfi  * (<#'» 
dine  c ommenfurabili.  efio  7 » , rationali,  igitur  rfi  7 « . Expono-  ‘ 
turq ; c per  fecundum  lemma  s 3 decimi)  bini  numeri  //J-,adu- 
truo  que  ipforum  A /,  /. , rationem  rurfirt  non  habeat  quam  qua- 
drMU  numerut  ad  quadratum  numerum -flat  fi  per  con  elarium  q 
d dectmi)ficut  t\ad  ■ A,fic  quo.1  ex  * 7 ad  id  quod  ex  * A,t  ommen-  ...... 

fwrabilelpn  1 1 decimi)igitur  efl  quod  ex  7 ’,t‘  quodcXA-.  Ra- 

a."  _ J-  n 1 . - ^1. .V  . T MPlADitflt  II 


^ 11(111  £*•" 


.1  — 


luravueiper  i * iiecim)igitur  est  auoa  ex  > *,ei  quo*  rx.**.  n.-' 

tionale  aiUem  efl  quod  ex  > *, ration  de  cr  <ptod  ex  * C^ationahs  igitur  ettfi*.FJ  quoma  est  ficut  ■ « d 
fi<  eji  quod  €Xi*4d  id  quod  cx'riatJ'9  ad>f,  rationem  no  babet  numerus  quadratus  adgudratum  nu* 
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meru.neq;  igitur  quod  ex  t - ad  ii  quodex  « > rationem  habet  quam  quadrum  numerus  ad  quadratum  r.u 
merum  jncommrnfurabilis  igitur  etiiper  9 decimi)/:  • ipfi  - > longiiuiinc.Et  utra  j;  funt  rationales.  Ipfe 
igitur  A-,-  y, rationales  funt  po titia  tantu  comefwrabiles.  Igitur  A y, apotome  cft(f  jadetimi)  Dico  quod 
et  quinta.  Quo  nij  maius  eft  id  quod  ex  < -,eo  quod  ex  - y,efto  id  quod  ex  ’ '.  Quo  nid  igitur  eilftcut  quod 
cxA-,adidquodcx-yficeftA,ad'  /,couerti do  igitur  ( p correlariu  1 8 quinti)efl  ficui  > A, ad  a /JU  quod 
ex<-,ad  id  qcxt.At'  A,ad  Afjratiouinobabet  quam  quadratus  numerus  ad  quadratunumeru,neqi  igi- 
tur quod  ex  A -,adii  quod  ex  • A,ratione  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeri.  Inccmmjis- 
rabilts  igituKf  9 decimi/ ’,ipfi  longitudine.  Ipfaq:  - /pfa  - >,maius  poteil  eo  quod  ex  t'.  Ipfi  igitur  at 
ipft  - , maius  polfff.ro  quod  ex  fibi  logitudine  incbmcfurabilt.ey  cogrucs  eft  logitudine  cdmenfurabil te 
ipfi’  expofite  rationali ■ Ipfa  igitur  A y, apotome  eft  quinta.  I nuent  a igitur  eti  apotome  quinta:  quod  qften 
dendum  fuerat.  Euchd.cx  Camp.  Propofitio  ss. 

E (iduum  fextum  demum  pracfto  (itreperire. 

C * w r.  Refiduu  lextu  (Ic  reperitur.Erir  ut  pri*  lino  a rarionalis  poITta.S.'  c nume 
rus  quadratus  diuiliis  in  f Signo  quadratos, ct  erit  h numerus  primus. Et  quadraiB 
line  j a ad  quadrat  u Unej  b c.ficut  H ad  e,at  uero  quadra 
tulmcxbc,quadratiicd,uteadf,erii<pex  didinitioeli  * r 

nradb,refiduu(extu.Cui  no  plane  anim*tu’airenrcrit,cxerccriteco  V ^ c 

uenitininuftionebinomtircxti.  Euc.exZ ib.  Prob.n.  Prop.90.  1 1 

Inuenircfcxram  apotomen.  f g •■•••• 

THEONn  Z ab.  Exponatur  rationalis  «,er  tres  numeri  • A,t  -,y  A,ratione  no  habentes  adinuice 
qua  quadratus  numerus  ad  quadratu,  lnfuper  q;  cr  i y, ad  (i  ratione  n 0 habeat  quii  quadratus  numerus  ad 
quadratu  numeru.  Piatq;  (per  correlariu  6 decimi  )fieut‘adA  >>fK  quod  ne*  ad  id  quod  exi  ’,ficut  aut  e A , 
yad  yajicquodexf’  adtd  quod  ex  • A.  Quonia  igitur  eti  ficu  1 ad  A >,fic  eti  quod  ex-adid  quod  ex/- 
come furabilc  igitur  cftfpcr  6 decimi)quod  ex  «ei  quod  ex /-, rationale  aute  quod  ex-  rationale  igitur  eft 
cr  id  quod  ex /-^rationalis  igitur  eft  cr/*.Ef  quonia  *adA>  ratione  non  habet  quii  quadratus  numerus 
ad  quadratu  numeru,neq-  igitur  quod  ex -ad  id  quod  ex  /«.ratione  no  habet  qua  quadratus  numerus  ad 
quadratu  numeru.  InccmenfurabUis  igitur  eti(p er  9 decimi)  - ipfi /- longitudine.  Rurfus  quonia  eti  ficui 
A y,ad  y A,fic  quod  ex!-  adii  quod  ex  » O,commcnfurablle  igiluretitper  6 decimt)quodex/-,ei  quod  ex 
• 0 rationale  aute  eil  quod  ex  rationale  igitur  eft,  cr  quod  ex  - t>,rationallt  igitur  cr  • A.  Et  quonia  A y 
ad  y * ratione  no  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  tumeri!, neq;  igitur  quod  ex/-, ad  ut  quod  ex 
- /,rationi  habet  qud  quadratus  numerus  ad  quadratu  numerii.incbmenfurabilis  igitur  cftlpcr  9 decimi) 
f’,ipfi  i A longitudine. Et  utrrq-  rttLcnelcl.lpfa  igitur y, ratio  . » 

noles  funt  potentia  tantu  comenfurabiles.lgitur/oapotomeeftiDi  1 

co  ia  quod  et  fexta.  Quonia  enim  eftficut'  adfyfic  quod  ex  « ad  id  ♦ « 

quod  ex/-,ficutq;  (gadyAficquodexf- ad  id  quod  ex -A,  ex  equa  | 

Ii  igitur  (per  1 1 quin  ti)eti  ftcut  > ad  y A,fic  quod  ex ‘ai  id  quod  ex  - 

A.  At' ad  y A ratione  non  habet  qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  p ... j. 

numeru.  Neq ; igitur  quod  ex-, ad  id  quod  ex  t-,  ratione  habe!  qua  * 

quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  lncomefurabilts  igitur  etiiper  9 decimi)-  ipfi  - t logitudine , cr 
neutra  ipfari! ! -,-  A.comenfurabihs  e ti  longitudine  ipfi  • expofite  rationali.  Qgo  nepe  maius  eft  quod  ex 
f »,eo  quod  ex/A,efto  quod  ex  -.  Quonia  enim  etificutAyady  A,fic  quod  ex /-ad  id  quod  ex  - *,cou er- 
icio igitur(per  correlariu  1 8 quinti  )c8ficut(yjtd  A*  ficeti  quod  ex/»,  ad  id  quod  ex-.AtrA,  ad  (Ara 
tionem  n 0 habet  qud  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru, ne  f igitur  quod  exfad  id  quod  ex-  ratio 
nem  habet  qud  quadratus  numerus  ad  quadratu  numeru.  lncommenfurabilis  igitur  eft/ - ipfi  - logitudine. 

Et/ -,ipfa  - 0 maius  poteff.ro  quod  ex  b.  Igitur  f-Jpfa » A maius  poteti  eo  quod  eti  fibi  logitudine  ineom- 
mtnfurabtli,cr  utraq  ipfaruf-,-  A,incomenfurabilis  eft  logitudine  ipfi  - expofite  rationali . Ipfa  igitur 
/ >, apotome  eti  fexta.  1 nuenta  igitur  eti  apotome  fexta /A, quod  erat  agendu.  Sit  p reditiarufex  apotomd 
ru  inuetionis  oftenfiococifior ■ Defurij  “t  inueniatur  prima.  Exponaturq;  ex  binis  nominibus  prima  • h 
cuius  maius  nomenfit-A,tyabipfa  quidem  * f, auferatur  ipfi  quidem  A ’, equulis  A a.  Ipfe  igitur*  A/y 

hoc  eti  - A, A A, rationales  funt  potentia  tantis  comenfurabiles,cr  * A,ip  t A 

fa  A y.hoc  eti  ipfa  A A, maius  poteti,co  quod  ex  fibi  incommenfurabili,cr  - A cemenfurabtlis  eti  expofite 
rationali  logitudine.  Igitur  - A prima  eti  apotome.  Similiter  iam  er  reliquat  apolomas  inueniemus  eu  que 
ex  binis nominibuf+in  numeros  exponentes.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  ss. 

I fuerit  fupcrKcies  linea  rationali  rcOduo  primo  contenta , latus  « 
eius  tetragonicum  ncccirceftcflTcrcfiduum. 

Campa. 


LIBER  DEC1MVS.  jit 

CaM^amv!,  Sir  fuperficies  a c corneta  linea  ratio  nali  a b 8C  rcfiduo  primo  b c,dico  larus  rena 
gonicu  fuperfiriei  a c.etterefiduu.  Adiungarur  enim  ad  Unci  b c, linea  c d.fucp  illa  cuius  dctrattio. 
ne  b c fuit  reliduu  primu.Eritty  ex  diftimnonc.b  d rationalis  ex  longitudine,#  c d in  potentia  tan 
tum.b  d quoqj  erit  potennor  d c,in  quadrato  Line*  fecu  comuni- 
(antis  in  longitudine.  Diuidatur  iguur  d c per  xqualia  In  e,  SC  to- 
tabddiuidatur  ea  conditione  inf,  quod  intab  (SC fd  lir  e d me- 
dio loco  propornonalis.eriup  ex  fecunda  parte  u b fcomunicans 
in  longitudinef  d.per  9 igitur  urratp  earu  comunicat  cu  rota  linea 
bd^quare  per  diffinitione  ambarfunr  rationales  in  longitudine. 

Ducantur ua>£linexfg,eh,#cK,xquidiftantes a b.erucp  per  t; 
urraq?  duaru  fuperlicieru  a f SC  gd,rarionalis.Sit  quadratu  ergo  I 
m.xqua  Ic  fuperficiei  a f.enrtp  rationale,  SC  larus  eius  rationale  in 
potctia.Intra  illud  quadratu  prorra&a  diagonali  lina  l m.defcrt- 
barur  quadratum  I n,*quale  fuperficiei  g d.cnriy  lpfum  rationale 
SC  eius  larus  rationale  in  porentia.pi  otraliatitur  autedup  linej  m 
p,q  n.xquidiftater  lateribus  toralis  quadrati.Dico  ergo  quadratu 
p r elTe  «quale  fuperficiei  a c,#  eius  latus  quod  eft  n p eft  refiduu. 

Cu  enim  linea  d e fit  ex  hypothcfi  medio  loco  proportionalis  in~ 
ter  b f SC  f d,erit  ex  prima  fexti  fuperficies  h d medio  loco  propor- 
tionalis inter  duas  fuperficies  a f#gd,idco'qj8(  inter  duo  qua- 
drata 1 m & n I.Cumrp  ex  prima  fexti  fit  fuperficies  1 p medio  lo 
co  proportionalis  inrereade  duo  quadrata, erit  l p xquaiis  d h,# 
cnam  h c.  Er  quia  quadratu  1 n cft  rquale  g d , erit  t r «quale  g e, 
torus  iraqt  gnomo  ctrcufcnprus  quadrato  m n,eft  (qualis  c g.Et  j 
quial  m erat  (quale a f.rdinquirur  m n (quale ac. Quod  aurem 
n p larus  quadrari  mnlit  refiduum.fic  colligcEft  enim  urraque 
duarum  p tSC  r n rationalis  in  potcnria.eo  quod  urrutp  quadra- 
tum I m SC  n I eft  rationale,  unaty  earu  eft  incommefurabilis  alq 
perprimam  fexti  SC  10 huius, eo  quod  quadratum  Im  eftincom 
menfurabilelr  fuperficiei, ficur  fu  perficies  a f fuperficiei  hd.  De  ^ 
quibus  manifeft um  ert quod ipfxfunr incommen lurabiles , cft 
enim  per  primam  fexn  una  earu  ad  alrerii,  ficut  linea  bfqu*  eft 
rationalis  in  longitudine  ad  lineam  de  qu* eft  rationalis  in  potentia  tantu,  ex  68  igitur  linea  p nv 
qu*  poreft  in  fupcrficiem  a c,cft  rcliduum:#  hoc  cft  quod  intendimus. 


/ 

♦ 

E uclid.  exZamh. 


Theorema  67. 


Tropo fitio  pi. 


, Si  areola coprehedatur  fub  rationali  & apotomeprima,  quparcolam 

poteft.apotome  eft. 

T H E O N ex  Z ab.  Comprehendatur  enim  areola  * fi,fuh  rationali  *>> er  apotome  prima  * Dico 

quod  ipfam  * f areola  potens  tap  a tome  eft.  Qjomi  apotome  eft  •*  A,cfto  eidem  cogruens(  per  79  decimi) 
A \pfe  igitur  *,rationalcs  funt  potentu  tantu  c omc f ur  abdes, & tota  * *(pcrj  diffinitiones )comen 

fur  abdis  eft  ipfi  • >,expofita  rationali ,cr  m •yipfa  * /(per  73  decimi  )maius  pot  eft  eo  quod  ex  fibi  long  tu 
dine  comenfurabili.  Si  igitur  (per  1 8 fexti  )quartr  parti  eius  quod  ex  A • equum  ad  ipfam  ■*  « comparetur 
deficies  forma  quadratOyincomcfurabilia  tpfam(per  tj  decimi)diutfertt.Secetur(pcr  10  primi y » bifa- 
riam in  »,c T ei  quod  ex  • ‘^equu  ad  ipfam  * * coparctur(pcr  i8fexti)deficicns forma  quadraUyfit^  quod 
fub  *U*tc  omefur  abdit  igitur  eft  *},ipfi{*.  Et  per  * / «,figna{p  j 1 primi  }ipfi*  > paralleli  excitetur  • 9J 
•y"  m.  Et  quonia  comefurabilis  eft  •»  * ipfi / »,lbguudine,ct  * * igitur  utri <£  ipfaru  *fyf*yComefurabi!is  cft 
logitudinc  Sci  « » comefurabilis  eft  ipfi  *>,ej  utraep  igitur  ipfaru  * 4/  "yComef  tr abdis  eft  logttudine  ip 
fi  * >,cr  rationahs  eft  * >trationaln  igitur  eft  c r utraq^  ipfarum  •»/,/', quare  c T utrUnq;  ipforum  * /,  /*, 
rationale  eft.  Et  quoniam  commenfurabilts  eft  a jpfi » %(rquales  nanque)qu*  uero  * quiit  a eommtnfu- 
rabilia  funt  longitudine : cr  A •jgitur  utrique  ip  ferum  A » , » *, longitudine  ccmmenfurabilis  eft . Ratio- 
nolis  autem  eft  a c , cr  ipfi  * > longitudine  tncommenfurabihs , rationalis  igitur  eft  cr  urraque  ipfarum 
/ V »>c ripfi  m yJongitudmeincommefurabiliSyUtruq;  iguur  ipforum  A *>,»  *,mediu  eft.  Apponatur  iam 
ipfi  qde  • ^cquu  quadratu  x Myipfi aute/Ltrquu  auferatur  comuneipfi •'  M,angulu  habes  cu  fub  ' 
fitefr  m fyrirca  eunde  igiturdimetiete  funt(per  a 6 fexti )ipfa  * *,r  / ,quadratajit  eoru  dimeties  • /,ac  de  feri 
batur figura.  Qgoniam  certe  rcflangulum  coprchcnfum  fub  * • , *quum  eft  ei  quod ex  0 *,  quadratoi 


/ » |»  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLID1S 

ei igiturfprrtq fexti)fieut*{ad  > ',fic  • «4 d{‘. Scdficut  quidc «/,4 i > ijtcfper 
t fexti)*  ',4i l * > tjicut  autem  > * ad/’Jic  eft  • it,adu[ipfora  igitur  a medii 

proportionale  eft  * «,cft  autem  ipforum  * >•, '/.medium  proportionale  ,r  e,  ficut 
in  precedentibut  patuit  (per  lemma  5 s decimi)cr  * ‘fipfi  quidem  » * quadrato  e* 
quum  &,at  ‘‘/ipfi ’/,&'*  igitur, ipfi  neci  aquale.  Sed (per)  6 primi  )ipfi  A 
t>  eiequale,cr  a r.lpfi »/.  Igitur  A *, equit  eiipfi  r f x,gncmoni,ey  ipfi  r/.  E# 
aute  cr  •» 4 eqtiu  ipfisn  u,r  I, quadratis.  Reliquum  igitur  f (per  41  primi, equit 
iftipfi'r,boeeJieiquodexUf  quadrato.  Quod  igitur  ex*/  quadratu.ipfi  a 4, 
aquam  ei.  I pfa  igitur  * • ip/ion « 'areolam  poles}.  Dico  cr  * 1 apotome  eft. 

Quoniam  enim  rationalia  jiuit  « ',{*,&  aqualia  funt  ipfts  » >v  /,cr  « rilq;  igi- 
tur ipforu  » u,r /.rationale  ei.boc  esi  quod  ex  utraq;  ipfaru  * V*»  CT  gi 

tur  ipfarum  » r, rationalis  ei.  Rurfus  quonia  A i medtu  ejl.cripfi.  i.eft  aqua 
Ic.mcdiu  igitur  eft  » I. Et  quoniam  » / medium  ci.cr  rfrationalepncomenfurabi- 
le igitur  ei  U/, ipfi' /.  Sicut  autem  » /ad r/Jtc  ei* ‘ad-  r.lncomenfurabilu  igi 
tur  ell (per  1 1 decimi > ‘,ipfi ' r longitudine.  Et  utreq;rationalcs,tpfe  igitur  » e, 

1 >, rationales  funt  potentia  cbmenfurabiles- Apotome  tgttur  eft  (per  71  decimi)  » 
r CT  ipfam  * 4 areolam  potei  Que  igitur  ipfam  « <' areolam  potift,apotome  ei. 

Si  areola  igitur  comprehendatur  fub  rationali  cr  apotome  prima , que  areola» 
potei, apotome  eftsquod  erat  oftendendum. 

E uclid.cx  Camp.  Propefitio  87- 

Ifupcrficics  aliqua  linea  rarionalirefiduoqriecundo  continea-  87 
turjineain  eandem  potens  erit  refiduum  mediale  primum. 

C 'mmsv!.  In  hac  quo<p  argue  ficur  in  pnroiifTa  cx  diffinitione  icfidui  fccudi  8C 
fecunda  parte  ij  & nona  QC  deciinanona  6C  is  & 69. 

Siareolacomprchenfa  fuerit  (ub  rationali  & apotome  fecunda  quae  9% 
areolam  poteft,  mediae  apotome  eft  prima. 

. THEONn SLamb.  Areola naej^ • fcoprehen-  „ e a 1 • 

datur  [ub  rationali  *>,crfecida  apotome  *A.d  ico 
quod  que  « 4, areolam  potei, medie  apotome  ei  pri - 
ma  E/loemm(perjg  dccimi)ipfi  * A congruens  A*. 

1 pfe  igitur  « «,*  A, rationales  funt  potetia  tanti  eo m 
mefwrabilesfper  j diffinittones)cr  ipfa  A *,  co grues 
commenfurabilts  ei  ipfi  a f,cxpofiterationali , ipfa 
comenfurabilis  ei  ipfi  * ',expofite  rationali,  ipfa  ue 
ro  a • tota  ipfa  cogruente  * / maius  potei  co  quod  ex 
fibi  comen furabili  ■ Quoniam  igitur  ipfa  "plus  qua 

» A potei  eo  qitolexflbl  iniommenfurabiti  longitudi  r t | ' • 

nc.  Si  igitur  quarte  parti  eius  quod  ex- A,  equum  ad 
ipfam  a ',comparctur(per  is  fexti)forma  deficiens  quadrata,ipfam  dirimet  in  co 
menfurabilia(per  1 7 decimi )Secetur(per  1 o primijnrpt  A bifariam  in  scr  ei  quod  ex  < >,equu  ad  ip- 
fam  * •, comparetur  forma  deficiens  a quadrata  Jitip  quod  fub  *{Jt,commcnfurabiIis  igitur  ei  */,  ipfi / 
a, longitudine . Et  per  ipfa  '/'.fignalper  j 1 primt)ipfi  * '.paralleli  excitentur  • >Ji,a  a.  Et  quoniam  (per 
1 j decimi)*  {ipfi  {*, longitudine  comenfurabilis  eft,c r * ■ igitur  utriq;  ipfarum  *{J  -Jogitudine  e omen 
forabilis  ei.  Rationalis  autem  ei  * »,c  ipfi  * >, longitudine  incommcnlurabilis , ry  utraq;  igitur  ipfaru 
a {,[>, rationalis  ei.eyipfi  * > longitudine  incommenfurabths,utrunq:  igitur  ipforum  * 1, medium  eft. 
Rurfus  quonia  comefurabihs  ei  A -ipfi . «cr,  A t,igitur  (per  6 dccimi,cr  per  ij  decimi)  ulnq;  ipfaru 
/ >,>  ’, comenfurabilis  ei.  Sed  A ),ipfi  * > longitudine  commenfurabilis  ei.  Rationalis  igitur  ei  utraq;  ipft 
rum  A 1,1  r,eyipfi  * > longitudine  commrnfurabilis, igitur  cr  ulrunq;  lpforumAO,i*(per  19  dectmiya * 
tionale eft.Conftituatur  ergo(persqfecundi)ipfi quidem*'  equum  quadratum  * u,ipfi autem /« equum 
auferatur  r f, circa  eundem  exi flens  angulum  ipfi  nnquifubx'  u.  Circa  eundem  igitur  demetientem  funt 
ipfa  * u,'  f, quadrata.  E/ioC per  stfcxti)ipforum  dimetiens > r.cdcfcribatur figura.  Quoniam  nempe  ip 
fa  • 1 J*, media  funt.cr  adinuicem  eommenfurabilia,cr  eis  que  ex  » v r,funt  equalia,  cr  que  igitur  ex 
» V r,media  funt.cr  ipfi e 1 V rjgltar  medie  funt  potentia  tantum  commenfurabiles . Et  quoniam  quod 
f ub  a{^', equum  eft  ei  quod  exi  ',tft  igitur  ficut  *{,ad  ‘ ‘,fic  > »,4i/«.  Sed  ficu  quidem  */ad‘e,fic*', 

ad  ia 
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» I 


tl  I i,/icK(  eute",ei[‘,fie%‘,edf  ".Ipforum  igitur  ‘ 'J-,mediu  proportionele  ed  i «.  Sedipforum  » c, 
r /.quedretoru/xediii  proportiotule  tjuptr  limus  3 iecim  )m  1, 07  * quidem  equum  A ipji  *u,cr{u 
ipji , [.  ijKur  “ r ipfi  > ‘.equum  ed.Sed  i pfi  quidem  * * ,equu  Adortu»  ppfi*  liptr  j6  priml)eil  eque 
I». Toti! igitur  A b^equum  ed  ipfi  ‘ f x,gnomoni  (7  ipji'  [.  Qgoniem  ergo  lotum « ‘,e quum  cd ip/i<  /■  m 
r /.quorum  * « equum  A ipfi ‘p  x gnomoni  <7  ipfi  r /.reliquum  igitur  e/ ipfi",  A equule.  Hoc  ed,ei 
quod  ex  u e, quod  igitur  ex*  e, ipfi*  /ytreole  equi!  ed.ipfim  igitur  e / ereole, ipfe  » , potefl.  Dico  quod 
ut. medie  upotome  ejl  prime.  Qgoniecnim  > • retioneleed.zripfi 1 1 equule jt oc  elhpfi  x/,  retionelt 
fgitur  ei!  rt.hocri!  id  quod fub  ■ v * (per  eofirufUonejOficfum  eute  rd.quod  > : medii  et}  Igitur  x /,ip 
fir/.Atncomcfureblle.  Sicut  cute  u!,ad’!fic  » -,ud  ".Ipfe  igitur  e »,<  dogitudwefunt  income  fur M 
les.lpfe  igitur  i','  r, medie  [uni  poti.ii  tentu  comcfurebilrt.rutionelc  c oprebidentes.  \pfe  igitur * ’,me 
die  upotome  edprimeiper  74.  deeimi)Et  ipfem  • fpot  A ereole.  Igitur  que  ipfam  * < ereole  pol  A,  mt 
dieepotome  A prime. . Si  ereole  igitur  coprehenfefuent.it  que  fequutur  relique:  quod  eret  oftidendfi, 

Euchd.ex  Cemp.  Propofitio  SS. 

I linea  rationali  refiduocp  tertio  fupcrhcicsc5tincatur,  erit  Ii' 
nca  fupeream  potens  rcliduum  mediale  fecundum. 

Cami'.  Prioii dcmjltiatiom  infiftc,8C facile coctudej  propofitii ex diffinilioc 
refidui  rerlij  SI  fcciida  pane  13  SC  p 19  & 70.  Eucl.exZe.  Theer.  69.  Prop.33. 

Si  areola  coprehedatur  fub  rationali  & apotome  tertia, qux  areolam 
poteft,  mediae  apotomx  efl  fecunda. 

T H E O JJ  eX  Zemb.  Areola  enim  e [comprehendetur  fub  retioheli  ‘>,(7  upotome  tertie  e /.Die 
eo  quod  que  ipfem  e f, ereole  potcfipncdie  upotome  A fecunde.  E/lo  enim  (per  75  deeimifipfi  • * con- 
gruent A r.  Ipfeigitur ‘•.•‘'.rutionulelfuntpctentietemucomerfurebilei.crneutTuipfurum*',  •/, 
ipfi  e y.expofite  retioneli  cSmcnfurebtlil  ed  longitudine.  Atfper  87  decimi  tote  • ‘.ip/e/-,  cogrucntc 
nuiui  potefi.eo  quod  ex  fihi  eomenforehili.  Si  igitur  qutrte  purti  ciut  quodeXAi,  equum  ed  1 piem  « *. 
epponeturforme deficient quedrete.inincommenfurebiliedper  itdecimijipfem diuijint,(ecctur(per  10 
primi  )nempe  A > bifer  id  in  e.c r(per  I S fexti)ei  quod  ex  • '.equum  ed  ipjem  « »,r  omperetur  forme  defi 
eient  qiudrete.fitq1  quod  fub  ‘fj  '.  Excitentur  q.  (per  3 1 primi)prr  > f ■ ,/ignu  ipfi  « ; .puruBcli  • OJ',  * * 
eomenfureUlet  igitur  fur.t ‘ \/ •. t omen  fur  ubde  igitur  ejl  cr  « 1 ipfi  fi.  Et  q uonte  //•  , comme furebile/ 
funt longitudine, cr  m'.igitur(pcr  peribcle  utnq. ipferu * 'J ',u:riitr[uTubihi cil  longitudinc.Retiond 
Iit  tuti  efi*',~r  ipfi  *r, longitudine incommtnfurehilil.o-  ueretj;  igitur  1 pfetu  •>  f,f>,rettonelis  A,  cr 
ipfi  ‘ yjongitudine  incomenfurubiltt.cr  utrunqj  igitur  ipforum  './-{peri  1 deum/ir.rdiueQ.  Rurjiu 
quonid cb  mcnfurebiht  eil  A <,ipfi<  ‘.longitudine  07 A -.tgnur  utriq ; ipferu  A<,< longitudine  tammen- 
furebilu  A(per  1 6 decimi)Retioruiu  eu ti  efl  > <*,  cr  ipfi  • yjogltudtne  tncbmei.furebilu,  retionulu  igf 
turA&  utruq;  ipferu  * >, longitudine  in  comen furebilu.  Vtruq;  igitur  tpforu 

/f,'  "(per  1 1 decimi)medi!i  eft.EJ  quoniem*  »,*  A potentie  tentu  funt  eomenfurebiles.m 
eommenfurebtlis  igitur  eil  longitudine  e *,ip/i  rA.Sede  ‘.ipfi  quidiefttgitudine  comi 
furebilu  efiio-A  -.ipfi . -dnccmenfurjbtlu  igitur  A ‘[ipfi  > * longitudine.  Sicut  tutem 
‘[.ed ' ',fie * 'ed  > h.incommcnfurebile  igitur  ed  • '.ipfi • ' ■ C onjltiutlur igitier(per  14 
fecundi,  ipfi  quidem  1 1 equi!  quedretu  » u.ipfitut  [‘.equi  eu  feretur  r/,  circe  eundem 
exifient  unguli!  cu  e KCircu  igitur  eundem  dimetientejunt » A.tyr  /.cflolperei  /exii) 
ipforum  dimeiienl  >rdefcribeturq:  figure  Qgoniem  igitur  quod  fub  equum  efiet 
quod  ex  1 ‘.eil  igitur  ( per  17  fexti)  ficlit  e[,ed  • • fic  >«  ai/*.  Sed  fi  e ut  quide  • /ed  * ',  fit 
A‘i  udf-.jicut  tute  * * edf',fic  eil  ■ -.idfu.cr  ficut  igitur  * < ed  > «p 'te  <‘td[‘.  I pfo- 
rumtgnur  ■*  ',*  ".medii!  proportionele ej} * -,eft eutemlper  lemme  33  decimi)  ipforu  'a,  . 4 e • 

'f.qutirttoru  medium  proportionele  * ',CT  » '.equum  ed  ipfi  » f*,C7  {'Apfl  rf.Etm 

igitur  equum  ed  ipfi  » r.  Sed  e • ipfi  » ftA  equule er " Kipfi  / J equum  cft(p  1(1  primi)  O fwC  igitur  A « equii  etl 
ipfi  r r x.gnomoni  cr  ipfi  ‘ /E/i  tute  cr  * * equum  ipfis » /v  (.reliqui!  igitur  « /.equi!  tftlpfi  er, hoc  ed  ei  quod  r x 
a r quedreto.  Igitur  ipfe  x '.ipfem  • /.ereole  potefi  Dico  14  quod  "medie  upotome  A fecunde.  Qgonitm  entm  oj  i 
fum  A quid  * 'J  ‘pnedie  funt  cr  equulie  en  que  ex  » »,« ',mediu  igitur  efl  (p  corrtleriii  1 3 de  cimi)  07  Utrunq,  ipforu 
que  ex  ", ".medie  iguure/l  utreq;ip[trum  r.Etqucne  " ipllf  b.tomefurebih  eil, Ighur  quod  tx>",ei  querirx 

ty,comefurebilecft.RurfuiquonieoflcfumAquod‘',ipfi'‘incbmefurubi'ecil:incoincfurtbitcigiturcdx  n ipfi  a,, 
hoc  eft  quod  ex  * quod  ex  fub a v require  cr  * etincomenfurubi!if  efl  logttudir.e  ipft y.  I pf*  igitur  * » y , media 

funt  potentia  taru  comefurabilet.  Dico  idq,<y  mtdtX  coprehendut  Clgonu  patuit  quod » ijncdiu  ei  edi  aquale 
quod  fub  * v rjnedium  tgiturCpcorrelarium  tj  dtcimijcjl  crquod  fub  •'  s*  y.  Quare  ipfe  * y*  sjnrdt*  funt  potauid 
titum  com.  nfurabiles  medium  coprrbaidcntes.  ]pfa  igitur  x r media  apotoma  e H fecunda  (per  75  decimOcripfdm  1 0 
tc8  - A-  Q3*  igitur  ipfam  « A,*rcoLm  potcJl,mtdia  apotem*  cjlfccunda:quod ojirndcrc  oportuit . 
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GEOMETR.  ElEMENT.  EVCLIDIS 
Euelid.exCamp.  Propofitio  89.  ■ _ 3 

^ Ifucritfupcrficicslinearationalireliduocpquarto  coteta.lu  f» 
nea  fuper  eam  potens  erit  linea  minor. 

C a m r a tc  v s.  In  hac  quoqt  non  aliter  procedas  quam  prius, facile  erit  ibi  pro 
pofitu  cdcludere.fi  pncmiffam  non  defpicis.ex  ditfininonercfidui  quardK  fecfl 
da  parte  1 4 & 9 SC 1 9 & ir  BC  71,8«  fic  patebir  propofirum. 

Euclid.exlemb.  Theorema  70.  Propofitio  S14. 

Si  areola  coprehcndatur  fub  rationali  & quarta  apotome,  qux  areo  >* 
lam  potcft,minoreft. 

T H E O N ex  Z emb.  A rcolt  iuq; « d,coprehendatur  fub  rationali  *f,<y  quarta  apotome  * *.  Dico 
quid  que  a h areola  potcft, minor  edi.  Sit  eiumlper  8 o detimifipfi  * ' congruens  **jpfe  igitur  n a,ra 

nonales  /iint  potentia  tantir  comcnfur abdes, ey * < ,ip/i « >,e*po/it<e  rationali  longitudine  commcnfurM 
Ut  eft, cr  tota  * vp/a  d • congruente  nwut  pote/i  eo  quod  ex  fibi  logitudine  incbmcnfurabili.  Quoniam 
igiturlper  j 1 decimi)*  * ipfii  «a  maius  poteft,»  quod  ex  fibi  longitudine  incomenfurabib.fi  igitur  quar- 
te parti  cius  quodex*t  *,equum  ad  ipfam  * •,comparetur(per  iS  fexti) fornu  de 
fident  quadrata, in  incomenfurabiliCper  1 8 decimi ) ipfam  diuiferit  Secetur  (prr 
1 o primi>girur  e'  r, bifariam  inscr  ei  quod  ex '•  (per  1 3 fexli)equum  ad  ipfam 
«•eoparetwr  forma  deficient  quadrat  a,  fitq;  quod  fub  * /,/  ».  Incommcnfurabths 
igitur  edi  longitudine* /Jpfi /".Excitentur  iguurCper  31  primi )peri/*figna pe  * 

radeli  ipfii  *>,f-  ■/,fintq;  > V v «.  Quoniam  igitur  rationali I tft"*,<y  ipfi  ‘3, 
longitudine  comenfurabilis,retioiulc  igitur  cfi  totum**.  Rurfut  quoniam  come 
furabiln  cd  a * ipfi  * > longitudine.cr  utreq;  funt  rationalci  jncdiii  igitur  eft  •* 

*(pa  1 i'decimt)Kur fui  quoma  ineomen fur abihi  ed*  (, ipfi  f » longitudine, ineo 
mer.furabile  igitur  eft(prr 9 det  imi  )er  “ipfii  *.ConjUtuaturigitur(.per  14  /e- 
» cundifipfiquidem  * < equum  quadratu  » “,(p/l  aufem/« , equum  auferatur  r f. 
ad  eundem  cxiflcnt  ipfi  * n^tngulii  qui  fub  1 e, circa  igitur  eundem  dimetientem 
/icntfpcr i< fexti)ipfa*nr/ quadrata. Sit  ipforum  dimetiens  1/, defcnbalurcp 
figura.  Quoniam  igitur  quod  fub  * fi/*, equi i efl  ei  quod  ex  > » , proportionahter 
iguur  eft, per  17  fexti)fieut * fiad' *,fic t -,ad /‘.Sedpcut quidem* /ad ' *,ficu 
, I ad I*,ficut autem(pcrifextiy/ad/*Jic**,ad/*.)pforum igitur *',/u,medii 
proportionale  ei?  ■ i.  Ipforum  ante  * rv  fiquadratorumlpcr  lima  5 1 decimi)  me 
dium  proportionale  e(lu-,cr  * equum  efl  ipfi  * n,cr /‘Vp/t  */,&'*,  igitur 
ipfi  u * chequale  Sed  ipfi  quide  > *, equum  efl  Xf, ipfi  autem  m * ,,e  quum  eft*  f. 

Toti!  igitur  a!  «,aouum  efl  ipfi  * tx,gnomoni,o-  ipfi  *!.  Quoniam  igitur  * £,to 
tum  equum  edi  ipfii  */*,*  (,quadratis,quorii  * u,equu  rfi  ipfi  * t >., gnomoni  ty 
r u ipfi * / quadrato, reliquum  igitur  *fi(pcr  1 ebmunefententia)equum  efl  ipfi  **, 

hoe  eft  ei  quod  ex  » 1, quadrato.  Igitur  * rftpfam  * /syeolam  potedi.  Dico  quod  irrationali 1 ed.appel* 

lata  minor.  Qgqniam  enim**  rationale  edt,<ycisefl  equale  que  ex*  V *,funt  quadratu, conflatum  igi- 
tur ex  iji  que  ex  *>,<  rjrationale  edl(per  diffmltioncm)Rurfus  quoniam  et « medium  eft,c r * L', equum  efl 
ei  quod  bu  fub  **,*  i,quod  igitur  bis  fub  a*, **, medium  eft.  Et  quoniam  patuit  quod « ',ipfi  /*,edd  incom 


menfurabilt:incommcnfuralile  igitur  eftfper  1 1 decimifquadratumquod  ex  * ‘,ei  quod  ex  < » quadrato. 

mficr abdes, effici 

_______  _ ....  ..  „tw*rfirratioru 

areolam  * 1 poteft.  Que  igitur  ipfam  * fi  areolam  potefi, minor  cdltquod  erat  q/ltndendum. 


1 pfe  igitur  \ i,*r(prrr  6dccimi(potentia  funtinccmmcnfurabilei,rffieientci  conflatum  quidem  earu  que 

m 


dratu  rationale, quod  uerb  bis  fub  ipfii  medium.  I pfa  igitur  » r flrrationalsl  eft  appellata  mmor.cr  tpj 
fam  * fi  areolam  poteft yiinor  cdltquod  erat  oflendendu 
Euclid.ex  Camp.  Propofitio  po. 


Euchd.cx  Camp.  Propo/mo  30. 

I fuerit  linea  rationali  refiduocp  quinto  fuperBcies  coceta, la  90 
tus  cius  tctragonicu  erit  cu  rationali  compones  mediale. 

Campanos.  Nitere  prrmiftii  argumentationeex  diffinitione  refidui  quinti 
& fecunda  parte  14  & 19  SCieS:  -jt. quod  propofitum  eft  concludere. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  71.  Propofitio  9f. 

Si  areola  cdprehcndatur  fub  rationale  et  quinta  apotomc,qup  areola  9t 
poteft.eft  qux  cum  rationali  medium  totum  conficit. 

THEON  ex  Z ib.  Areola  etenim  * d,coprebedatur  fub  rationali  * 3, ey  quinta  apotome  * d.  Dico  quid 

que 


f 


LIBER.  DECIMVS.  ,if 

ipse  ipfam  arcoll  * que  cu  rationali  mediu  totum  MB*  « * i /« 

/icit.  Sit  lunij;  fptr  79  dtcimijipfi  * d congruens  d ‘fipfe  igitur  «», 

• d(pa  80  decimi)rationales  funt  potentutantucomefwrabilet.cr 
congrutns « d,commcnfurabilis  efi  longitudini  ipp  • ,,expofite  ra 
tioiuli.  Et  tota  * • congruens  * • intius  potefi  co  quod  ex  fibi  ineo - 
mefurabili.  Si  igitur  (per  s 8 /orti' )quaru  perii  cius  quod  exd’,e- 
quum  a J ipfam  a ‘(per  17  decimi)eomparctur  deficiens  fornu qui 
irata, in  incommcfurabdia  ipfam  diuidet.  Secetur  igitur  (per  1 o pri 
im,d  bifariam  in  > figno,cr  ei  quod  ex  * »Q*r  1 8 dccimi)equuad 

• • eoparetur  forma  deficiens  quadrata,fitqi  quod  fub  *[Je.  Ineo 
menfurabilis  igitur  e8(perf  cr  s a,dcumi)*  ',ipfi ' •longitudine. 

BxcitcnturqiCpcr  s 1 primijper  i/t,fignalpfl  * , paralleli . >J'je 
i-El  quonia  a « ipfi  « > longitudine  e&incomefurabilis,  cr  Mtr*  j 
funi  rationales.medium  igitur  efi”.  Rur/iw  quoniam  d < ratio 

nolis  ctipfi  a y longitudine  comcnfur obilis, rationale  igitur  efi  «t «. 

C onfiituatur  igitur  (per  1 4 fecundi ) ipfi  quide  * • equu  quadratu  , 

» ufipflautcf^equum  quadratum  auferatur  rf.  Adeunde  angu- 
lum qui  fub  >"  u funi  ipfarn, ere  f,ai  eandem  igitur  diametrum 
funt x f quailrata . Sit  (per  1 6 fexti  )ipforiidimetiens  '/deferi- 

boturq;  figura.Similitcr  iam  oJlendcmus,qu6d  * ’, potefi  ipfam  a d 
areolam, dico  quod  ipfi  s >,c(l  que  cum  rationali  medium  toti!  con 
ficit.  Quonia  enim  oflcfum  quod*-  mediu  efi,  et  ei  funt  equa  qua  r t u 

cx*e,’  r,conflatum,igitur  ex  cis  que  ex*’,’  upnedium  ejt(per  correlariu  ij  decimi)  Rurfus  quoniam  d a 
rationale  eil.tyet  ejl  equum  quod  bis  fub  » v 'iCT  quod  bis  igitur  fub  » *,*  r, rationale  efi.  Et  quonia  in- 
commenfurabileeH  a < ipfi  fSjncommenfursbileigiturcft  quod  ex  x’,ci  quod  ex  > rlpfe  igitur  *’,er,po 
tentia  tncommcnfurabiles  efficientes  conflatum  ex  ipfarum  quadratus  medium,quod  autem  bis  fub  ipfis  ra 
tional  et, reliqua  igitur  » r(per  77  decimifirrationalis  efi  appellata  cu  rationali  medium  toti  efficiens . Et 
ipfam  « f, areolam  potefi, que  igitur  ipfam  • d,areolam  pctefi,efi  que  cum  rationali  medium  tot«  efficit: 
quod  oportuit  demonfirare.  Euclid.exCamp.  P ropofitiogi. 

1 linea  ratioalirefiduocpfextofuperficies  cotincatur,  latus  tara 
gonicum  quod  fuper  cam  poteft  cum  medialiconffitucs^otu 
mediale  efle comprobatur.  * ' V • 

Camcanvs.  Nuncquoqrulrimoquod  per  hanc  dicitur  pnrmiflo 
modo  fatage  concludere  ex  diffinitione  refidui  fexti.K  frefida  parte  14. 

& iq  & 7?. In  his  aurem  omnibus  proceftum  tau  nihil  offendere  pote- 
rit,fi  primS  earu et  perfere  didiceris  er  memorirer  ten ueris.er  quid  quo 
que  fupponet  folerircr  attenderis.  Quod  flfbrfan  de  aliquo  in  quadra 
to  1 m te  dubitare contigerit.ad  fuum  squalem  fupcrficica  d tibi  rccur 
rendum  crit,&  patebunt  ruo  ingenio. 

Eu  dii.  eae  Zmb.  T heorem  6t . Propoptio  9 6. 

Si  areola  coprchedarur  fub  rationali  & apotome 
fcxra.qux  areola  poteft.eftqux  cum  medio  mediu  r 
totum  efficit.  . 

THEONn  Zamb.  Areola  nanq; « d comprehendatur  fub  ra 
tionali  apotome  fexta- d.  Dico  quid  que  a f,  areola  pote fi,efi 

que  cu  medio  mediu  totu  efficit.  E flo  enim  (per  r^detimifipfi  adeo 
gruens  d afipfe  igitur  a d(pergo  decimi)rationales  funt  poten- 

tia tantu  commenfurabiles  Et  ncutr.i  ipfarum  ”,’d(pcrs  diffinitio 
nes)eomenfurabilis  efi  ipfi  * > expofiterationali  longitudine, cr  to 
ta  « * ipfa  d » congrente  maius  potefi  eo  quod  ex  longitudine  incomen 
furabili.  Quoniam  igitur  . » ipfa  • d, maius  potefi  eo  quod  ex  fibi  lon 
g itudine  mcomefurabill.fi  igitur(pcr  s8  fexti)  quarte  parti  eius  quod 
ex  d ’,equu  ad  ipfam  * » eoparetur  forma  deficiens  quadrata  in  ineo 
menfurabilia  ipfam  (p  17  dccimi)diuidet.  Secetur  igitur  (p  1 o primi ) 

•••  -i  • Ec 
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>t<  GEOMETR.  gLEMENT.  EVCLIDIS 

• -.bifariam in fgno <,& ei quot ex --(perit  frxti)equi ei ipfam « •.comparetur  forma  deficient qiu 
drata'fitq:  quod /ab  • Incommenfurabdu  igitur  eftiper  ti  deaml)- fopfl  !-,hngiiudinc.  Sicut  au- 

tem(per  I fexti)  ■ fodf‘Jic  * • ei  i • .incommenfurabile  igitur  e3(per  9 dcami)*  < ipjt /«.Et  quonia  ip- 
fe  < •,  ->,rationaleifunt  potentia tenti cbmcnfurMes.meiiumeji  «i.Et  quoniam  ipf 'e  «>/•  -Satione 
Ut  funi  Imiguudmtiiu  omenfurabilci,medtu  eehyU.lperu  Jmmi)  Qkoumbi  igitur  ipfe  « « 4V,pofr 
»14/4«; luntcommenfunbiles, igitur  ««,ip/i  <<  • longitudine  (9  incbmenfurubilil.  Sicut  tutem  • •ude  e 
fic >1 1 .. « 4J  « rt/ic  rft  - »,4if «•  ‘,incommcnjurebilcigitur rft « «,tp/i « a.Cbflituatur igitur(per  infectui 
di)ipfi « ',rqui  quadratu  - /-,ip/i  JUttj'«,*iji<«4iifrr4Hir » /,4i(  «wijr  «nguJS  ip/i » >■ , rirw  rSdr  iimr- 
ume  igitur  (p  1 u fexti)funt  ipfe » <v  fMtirele  edo  ipforu  dimelici  ‘rJefcrtiuUrf  figure.  Similiter 
taexpreeedmbuf  oflidemm  ip  S .,potr/t  rp/im  «p  treoU.Dico  <p  ipfe  x,  eft  que cu  medio  medii  toti 
efficit.  Qjmnie  ntj;  petiut  quod  « « mCE  e&cr  mtH  equule  que  cx—.-Kcoflalu  iguur  ex  qi  que  ex 
x rpmcdii  e H(p  eorreltrii  13  decimi ) Hurfut  quonia  patuit  qd'  * » me  dii  e«,e  t ei  equule  qd'  bu  fub  x 
...  r,cr  qd'  igitur  bilfub  x ...  ,,medtue».  Et  quonii  putuit  qd’ « ujpfl * 4 eS  incimcfurabile,  mcome/it 
rubiliu  igitur  funt  et  que  ex  x -,funt  quadrate  ei  quod  bit  fub  x yt.E t quonii  « 'j'p/1  /*,f9  inccmcfu 

rabiit, incomenfurabtlc  edigitu  r ej  quod  ex  x >,ei  quod  ex<e.lpfax,,i  ,,igitur(per  7S  decimi)  potentu 
funt  incommcnfur abitet, effluentes  conflatu  ex  tpftrum  quadratu  medium, cr  quod  bu  fub  ipfn  medium 
in  fuper  que  ex  ipfu  quadratu  incommcnfurabtlia  ei, quod  bu  fub  ipfit.  Ip/i  igitur  x >,irrutlonaliteS,  ap- 
pellatu cum  medio  medium  totum  efficient: quod  erat  demonflrundum. 

Euchd.exCamp.  Propofitio  91. 

g I ad  linea  rationale  fuperficiesf  qualis  quadrato refidui  appli 
1 cmir,alterum  latus  refiduum  primum  cflencccflccft. 

1 CtN  MPA  NVS.  Hxfcxfcqucnres.funrcouerfxfex  prxcedenrium  per  ordinem. 

Huius  aurem  prtmxhjc eft  intenrio.quod  fi  fit  fuperficies  a cadiun&aad  lineam 
fi  rationalem  ab,  aequalis  quadraro  refidui  quod  fit  d e, erit  eius  latus  fccundu  quod 
xftbc  netefTario refiduum  primum.  Adoriatur enim  line* de 
qux  proponitur  e ite  refiduum,  linea  per  cuius  abfeifionem  ip 
fadefueritrefiduu.firtpeiadiunftacf.critcpex  d8utraqt  dua 
rum  linearfi  d f & f e, rationalis  in  pot?ria,&  una  earu  inc5m€ 
furabilisalij.Defcribaturergo  quadratu  line$  f e.quod fit  e g, 
j8C  quadratu  de  qux  pofira  eft  eflfe  rcfiduu.quod  fit  c h , adif 
ciantur  fupplemenra d K & f l,entqt  quadrarum  gh.tanquam 
quadrat  u lineae  d f,et  quadratu  e h ent  ficut  fuperficies  a c.Erit 
etiam  urruncp  quadratorfig  h g e, rationale.  Sit  igitur  fuper 
fides  a m adi  unita  ad  linei  a b, squalis  quadrato  g h.eritqj  ob 
hoc  rationalis, quare  per  1 6 linea  m n eft  rationilis,  in  longitu 
dmc.fupcr  ficies  ucro  p n fit  f qualis  quadrato  e g.quar  propter 
hoc  rrirranonalis,&  per  1 6 linea  m n rationalis  in  longitudi- 
ne,ita$tora  linea  b n eft  ranoalis  per  9.Diuidatur  aute  c n per  ae- 
qualia m q.fiC  ducatur  q r xquidiftans  a b.eritlp  cx  prima  fexti  c r 
aequalis  r n .Manifeft  u uero  eft  quod  cu  rota  fuperficies  an  fitx- 

2 ullis  duobus  quadrans  g h SC  e g pariter  acceptis  qux  funt  qua  - 
rata  duaru  linearia  d f & t e,&  fuperficies  a c fit  {qualis  quadrato 
linex  dc  quod  eft  ch.erir  per  7 fecundi  fuperficies  refidua  exan 
qux  eft  c f xqualis  duplo  fuperficiei  cx  d f in  f e, quare  & horu  di- 
midia qux  funt  rn  St  dg,  necefTeeftelTexqualia . Ciiqj  igitur  ex 
prim  i fexti  fit  fuperficies  d g medio  loco  proportioalis  inter  duo 
quadrata  g h g e, erit  quotp  fuperfiaes  r n medio  loco  propor- 
tionalis inter  duas  fuperficies  a m dt  p n,idcocp  per  primam  fexti 
crirenamqn  medio  loco  proportionalis  inter  duas  lineas  bm 
mn.Cumqt firqn  dimidium  linexnc,et linea bn  diuifa perpu- 
rum m in  duo  comunicanria  inter  qux  cadit  q n medio  loco  pro 
portionalis.fequitur  ex  prima  parte  u quod  linea  b n fit  potciior 
linea  n c in  quadraro  linex  fecum  comunicanris  in  longitudine. 

Quia  ergo  fuperfiries  d g eft  medialis  ex  ip,cx  hypofhefi  autem  («perficies  c r fibi  xqualis  media- 
lis.SC  lineae  q rationalis  in  potentia  tantu  per  io,ideo^  eril  duplu  cius  quod  eft  linea  n c eft  ratio 
nalis  tantu  in  porenria.quia  ergo  b n eft  rationalis  in  logirudine  comunicanris  linex  a b ponne  r» 
tionali,&  porenrior  n cin  quadrato  linex  fibi  incommunicantisin  longitudine, fequirur  cx  diffi- 
nitione Uncam  b c effe  refiduum  primumiquod  eft  propofitum.  Encli& 
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Eu clid.exZamb.  Theorema  71.  Vropofitio  97. 

Quod  cx  apotome  ad  rationale  comparatum  latitudincm^primarn 
efficit  apo  tomen. 

THEONre  Zamb.  Sit  apotome  • t [rationalis  aute  fit  y*, CT  fi  quod  ex-fi,aquuad  ipfam  > e,  c<> 
paretur  y ijatuudwemefficicntyf.  Dico  q,  y {,c&  prima  apotomc-EJlo  mm(pcr  79  decimi )ipfi-  (con- 
gruent fi  -,ipfe  igitur-  fiiper  80  decmi)ralwnales  funt  potentia  tantii  comcnfurabilcs.Etci  quidem 
quoJcx‘^  pcr+4.  primi )equu,ad  ipfam  y Scoparetur  y -'ei  aute  quod  ex  ( -.comparetur  «»,  Totuigi 
tur  v \rquu  efl  eis  que  ex  • *,■  fi.quoru y > equi  edi  ei  quod  ex  - (.reliquu  igitur  !\equu  efl  ei  quod  bis 
fub  - v fi.  Seceturi per  10  primt)fn  bifarii  in figno »,«  excitetur(per  1 1 primi) per  - ipfty*  parallelus 
r f.  Vtruq  igitur  ipforujf.r  r, equum  efl  ei  quod  fub  • fi.  EI  quonii  que  ex  « »,« '.rationalia  funt,cr 

eis  que  ex--,'  fi.equii  efi  * uqraltonale  igitur  eS(per  diffinitioni  decimi)*  a. Et  ad  rationali  apponitur 
y *, latitudinem  efficiens  y /-.rationalis  igitur  tf}y/-(per  iodeeimi)cripfi  y*  longitudinecomenfurabi- 
lis.  Rurfus  quonii  quod  bis  fub  « v t.mcdium  ejl(pem  decimi )cr  ei  quod  bis  fub  - fi.equum  cjlfx 

medii  igitur  efl/\Et  ad  ipfam  y*  rationalem  apponitur  latitudinem  efficient /e, rationalis  lgiiurefi/u, 
Cr  ipji  y / longitudine  incomcnfurabilis.Et  quoniam  que  ex  « *,'  fi, rationalia  funt.quod  autebss  fub  • -, 

* (, medium  efl,incomenfurabtlU  igitur  funi  que  ex fie i quod  bis  fub--,- fi.Et  eis  quidem  queex-a 

* hem um  efly-ci  aute  quod  bis  fub  « »,» fi,equume{lfc,incommenfurabileigitur  efi(per  9 decimi)*  t- 
ipfi  l\  Sicut  aut c( per  1 fexti)*  u.adf  -,fic  efl  r u.adfr.incommcnfurabihs  igitur  efl  (per  1 j decimi)  > 
r ipfi  '/‘.Ibgitudine.Et  utreq:  funt  rationales, igitur  nv- Aper  1 1 decimi)rattonales  funi  potentia  tantii 
eommenfurabiles. Igitur y /apotome efl. Dico infuper 9, ey prima.  Quo- 

niam  ne  pe  coru  que  ex-','  fi.medium  proportionale  eflquodfub  fi, 5 

eyquodcxa-.aquumeflipfiyi.ipfiautm  quodfub*-,-  fi,cAp\ciau  > { 

tem  quod  ex  fi  -,equu  efl  - S crip forum  igitur  y fi,-  »,  medium  proportio 
n ale  efl  r -.Efl  igitur  ( per  1 fcxtijfieut  ySadr  \ftc  efl  r » ,ad  * \ Sed  flent 
quidc  y fi  ad  r -Jtcefl  y - ad  - /-,ficut  aute  e - ad  * -jic  efl  r r ad  - p,  crfi 
cut  igitur' per  1 1 quinti  )>  - ad  et-ficr  p,ad  « u.  Quod  igitur  fub  y*,-» 

(per  1 7 decimi )rquum  efl  ei  quod  ex  e -,hoc  eflquarte  parti  eius  quodex 
//•■Et  quoniam  quod  ex  - • ,ei  quodex-  i eflincommenfurabile,commcn- 
furabile  efl  y fi  ipji  * K Sicut  autem  y 0 adlcxjic  y -c  d - n.commenfurabi 
lis  efl  igiturfpcr  1 1 deemi.y  uipftuu . Quoniam  igitur  bime  reflet  linee 
funt  inequales  [edicet  y ;-,/-  quarte  parti  eius  quod  ex  fu  equi!  ad  ip 

famy /•  apponitur  forma  deficiens  quadrata  quod fcilicet  fub  yb,t>M,trT  ‘ * / • 4 

* ipfi  - m commenfurabilis  cfljpfa  igitur  h y,ipfa  ee[ maius potefl  eo  quod ex  ftbi longitudine  commen fo- 

rabilis. Ei  y M.comenfurabihs  efl  ipfi  y *,expofite  rationali  longitudine,  lpfa  igitur  y /Q ser  8 j decimi)apt 
tome  efl  prima.  Quod  igitur  ex  apotome  ad  rationalem  comparatum  latitu.lincm,cfficit  prima  apotome: 
quod  erat  offendendum.  Euclid.  exCamp.  Vropojitio  91. 

Vmadiumfla fuerit  fuperficies  aequalis  quadrato  refidui  me 
dialis  primiadIinearationale,alcerui  latus  eius  erit  refiduum 
fecundum. 

C»mp.  Hicerirlinra  derefiduu  mcdiiltprirfill.KIinra  c ferit linn illa  prr  cuiu* 
abfcifionf  d efucratrcfiduumcJialcprimu. Dico  quod  bccTUrHiduiilccundii.  Qiiod  nciliic  n5 

porcris, fi  demon ftnmoniprnni(rit<quoufqicamfolidoamplcdlaris  habitu  ;inftiitris,8fqujIesU 

neas  oporrearefic  d f5t  f c uigilanter  attenderis:dequo  fi  dubitas, 69  requirenda  eiir. 

Euctid.cxZamb.  Theorema  74.  Vropofttia  93. 

Quod  ex  mediae  apotomae  prima  ad  rationalem  comparatu  latitudl 
nem, fecundam  efficit  apotomen. 

T H B O N ex  Xdb.  Sit  medie  apotome  prima  "f rationalis  aute  t fioyJ.cr  ei  quod  a-  ((p  44  pri 
mi)equum  ad  ipfam  y ->,apponatur  y 'fatitudine  efficiens  yf. Dico  q yi  apotome  efl  fecunda,  e flo  nanq; 
ipfi  a e congruens  l-.ipfc  igitur  « *,»  fi, medie  funt  potentia  tanti t cbmenfurabiles, rationale  comprehen- 
dentes. Et  ei  quidem  quod  ex  « * equum  ad  ipfam  y * comparetur  (per  apruni )y  djatitudine  efficiens  > 
*,ei  autem  quod  ex- 1, equum  ad  ipfam  i-/  comparetur  - - latitudini  efficiens  » u.  Torum  igitur  y > ,equu 
efl  eis  queex-,-  fi, medium  igitur  efl  cr- -.Et  ad  ipfam  y * rationalem  comparatur,latitudine  effic  tent 
yf, ratiotlalis  igitur  efl  Cyf.Cr  ipfi  > * in  longitudine  incomenfurabilis(per  11  decimi)Et  quoniam  y » 
equi!  efl  eis  que  ex « v ( quadratis,  quori  quod  ex  « fi, equum  efl  ipfi  y >, reliquum  igitur  quod  bn  fub  • 

Ec  a 
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»,» (,eq iifi  e/lip/t/u.Rattoiude  tute  eft  quo. i bis  fub  * fi.coprehenditur:  rttiontle  igitur  tt /».Ef  tlft 

nrioi udem  comptrtiurjMiiudmem  efficient  /f.ritltmu/tt  tgttur  e8(pcriodramOcr/ *>Cr  ip/t  > 
oitudine  cbmcnfurtbtlts.Qiumitm  igitur  que  ex*  *,*  fi,boc  eft  ipfum  > >, medium  eft, quod  tutem  bis  fub 
*«/  >,boc  cS  ipfumf*  rttiontle JuKOtamef crtbile  igitur  efKper  9 decimi)?  » ipfif*. Sicut  tutem  > \td 
/sficeft?  ,“,td  /Mjncommenfurtbilis  igitur  ? /.,#/»  Iogifudine.cr  utreqfunt  rttmules.lpfeiptur 
y *,*f,rttionslcs  funt  potentit  titucomcnfurtbilcs,ipfs  igitur  ?f,*potcmecft(prr  7,  decimi)Dico etlj 
q,  crfeeudt.  Secetur  ntq;  (per  1 o primi)/*  biftriim  in  ,.Ettiirtw  j;(per  primi)per  r.ipfi  ? *t,  ptret 
Mus r f,utrunq;  igitur ipforum//,r \equu  eft  ei quodfub  * fi. Et  quonitm(per  lemma,  decimftp* 

forum  que  ex  * *,*  fi^utdrtiorum  medium  proportiontle  eft  quodfub  * t , 

* *,*fcrquodex**,equueftipfi't>,quoduer6fub  **,*{,ipfi**qd’  ■■  ■ ■ — 1 

cute  ex  fi*  ip/ i « >,CT  ipforit  igitur  ?>,u >, medium  proportiontle  eft  e 
»(per  idem  lemt ) ES  igitur  ficut?ltdr*,fice\td*x,  fedftcut  quide 
?>td*t,ficeft?  *tde/-,ftcutthe’‘td*’‘,fieefti'7td m*. Sicut igi 
tur(p  1 1 quinti)?  * td  r u,pc  eft * *,td * figitur  quodfub  ?*,**■  (per 
t7  decimi )ei  cit  equum  quod  ex  ' M,hoc  eft  qutrle  parti  cius  quod  ex 
fu.Etquonii  quod  ex  * *,comenfurtbile  eft  ei  quod  ex  fi  *,comenfurtbi 
le eftiper  1 ftxti  e?  1 1 decimi)©-  > •> ip/t « \l>«  eft  ?*,ipfi*  *.  Quo- 
nia  igitur  bitit  refte  line t inequtle,  funt  7 *,e ruftqutrte  tutem  ptr 
ti  eitu  quod  ex  u /(per  17  decimi )equum  td  mtiorc  ? u tppemtur  defi- 
cient formt  qutir.ut,quodfcihcetfub  > *,!,?,&■  ipftm  incommenfurt 

biliddifpefiitjpftigiturruipftuftpcrcitndcmfrtiMpotcft  eoquod  . - 

ex /tii  incommenfunbili.Et  congruens ! *(per  >s  decimi  ed  commen fur tbllu  longitudine ip/i  7 ex po 
fite  rtliontli  Ip/i  igitur?  /,*  poto  me  eft  fecundt(per  1 diffinitiones ) Qtjod  igitur  t medie  jpclomepri' 
mttdrttiontlem  compcr itum  Utitudinem,  fecundem  eff  icit  apclomtniquodncl  oftendendum. 

Euelid  exCtmp.  Tropofitio  ?+.  . 

I fuperficies  p qualis  quadrato  rclidui  medialis  fecudi  appli 
cata  fuerit  ad  lineam  rationale,alterum  latus  eius  refiduum 


u 


tertium  e(Tc  conuenict. 

Cahuanvi,  Hic  etiam  erit  d t refiduii  mediale  feaindu,8C  fequour  ut  Rt 
I c b refiduum  tertium. Quod  ut  facile  conci  udat,  pnmj  detnonftrationi  inii  Itat 
£t  quatet  bneas  conueniat  cfled  fdt  fc,cx  70  collige. 

Euclid.exZtmb.  Tbeorema?».  Propofitio  99- 

Quod  ex  mediae  apotomae  fecunda  ad  rationalem  coparatum  latitu  99 

dinem  tertiamapotomen  conficit. 

THEONexZamb.  E/io  medie  ipotome  fecundi  t frttiontlis  tutem  eflo?*>,ty  ei  quod  ex*fi(p 
44  prim,  Jequum  td  ipftm  > * tpponttur  > ql utitudinem  efficiens  >!.  Dtco  $?/efi  ipotome  ter  Iu-  SU 
nitp  * congruens  # r.ipfe  igitur  - »,•  A/per  8 1 decimi ) medie  funt  potentu  tentum  commenfurtbiles 
medium  coprebcndentcs.  Et  ei  quidem  quod  ex  • *(per  4 4 primi)  equum  td  ipftm  ? Comparetur  > >,U 
titudinem  efficiens  y,ci  tute  quod  ex  te(perctndem)  equum  td  ipftm*  m » 

A comptretwr  * Utitudinem  efficiens  • *.  Totum  igitur  > » , equu  eft  eis  • > ■ ' * ' ■ »— ■ 4 

que  ex**,*  fi.  Et  et  que  ex « »,*  A .media  funt, medium  igitur  ea  er  ' *.  > 

Et  tdipftm  > * tpponttur, Utitudinem  efficiens  > * • Rtliontlis  igitur  eS 
7 f.cripfi  > * longitudine  incommenfurtbihs.  Et  quonii  toti 7 »,  equum 
efleisqueex**,’  fi.quoru  7 . tfipuim  eH  ei  quod  ex*  A,r  eliquum  igitur  >■  / 

(per  7 ficimdi)equiieSei  quod  bis  fub**,*  fi. Secetur  igitur  (per  to  pri 
mi),' o, biferum  in  ’,figno  ej  ipfi?d(p  jt  primi)paraOe/i«  excitetur  r/, 
utrunq,  igitur  ipforum  ff,< \equu  eft  ei  quod  fub  **,*  fi. Medium  tutem 
eft  quodfub  * *,*  fipnedium  igitur  eft  CT  ’/.  Et  td  ipftm  t / rtriontlem  co- 
pjrrtur,Utltiidinem  efficiens  [ o,rttionths  igitur  eft(per  1 1 decimi)  !*,’t 
ip/t  7 longitudine  inccmmenfurtbihs.Et  quonitm  ipfe**,  ■ f potentit 
ttntum  funt  commenfurtbiles, incomMcnfitrebilis  igitur  eft(per  9 decimi) 

*,ipfi  * fi  longitudine.  I ncomenfurtbile  igitur  eft  cr  quod  ex  * *,ei  quod  fub  * 


I 


• / I 4 

•fi-Sed  ei  quide  quod  ex 

* *,comefurtbilu  funt  que  ex**,*  fi,ei  tutem  quod  fub**,*  ( ,comenfurtbi  e eft  quod  bis  fub*i*,*  f tn* 
comenfurtbiltt  igitur  funt  que  ex**,*  fi,ei  quod  bis  fub*  *,*  fi.  Sed  eis  quide  que  ex**,*/,  equu  eflyu 
ti  tute  quod  bis  fub  **,*  fi,  equu  eftf*.  1 ncbtncnfurcbilc  igtureft?\ipfi/x.  Sicut  tute? » tdf*,fic  eft 

(per  » 
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(ptr  i fexli.cr  > • ieeimi)>  u adfa.incommcnfurabiUt  igitur  tflya.ipfi!  a longitudine . E t utreqjunt 
rationales-lpfe  igitur  ya^- /^rationales  funt  potentiatantum  comenfurabiks.Apotome  igitur  edyf.  Di 
to  $ cr  ttrtu.Qjionum  enim  quod  ex  « • commenfurabileefl  eiquodex  ( a, commen forabile  igitur  e&y 
9 ‘Pji  ’ -.quare  ©■  y *,ip/i -a.Et  quo  mam  eorum  que  ex  a a.a  o(per  lemma  fi  decimi )mtdiii  proportio* 
nile  e(l  quodfub  a »,•  0,0- ei  quiie  quod  ex  a a equi  ed  > /jei  tutem  quod  ex  • (equu  ed  « » ei:  tuti  quod 
f»b  * (.equum  efl r \tyip forum  - -jgiturtperlema j , decimi)mcdium proportionale edy-.Ed 

igitur  ficut  ,Oide-,ficc(laAad-\Scdficut>Oad--jic(pcri  fext  i)ed  ,-ada  a.ficut  autem  e*,  ad 
a-,ficc(i,  a.ad^a.  Sicut  igitur  y.ad-a.ficed- aad-  a.-quod  igitur  fuba-,-a,equuellei  quod  ex  » 
r hoc  efl  quarte  parti  eius  quod  ex /a.  Qgomi  igitur  bine  re fle  linee  inequales  funt  y a,  a !,rj  quarte 
parti  eiut  quod  ex  f /•(.per  1 7 dccimi)equu  ad  tpftm  r a apponitur  forma  deficient  quadrat  a. ey  income 
jurabilta  tpfam  dtuidtt.iguur  > a tpfa  a /matus  potcfl.co  quodexftbt  cZmenfurabtli.  Et  tpfari  > <yi  (.neu 
tra  ebmenfurabihs  ed  longitudine  tpfi  r * expofite  rationali,  lpft  igitur  r /(per  9 f decimi)  apoteme  ed 
tertia.  Quod  igitur  ex  medie  apotome fecunda  ad  rationalem  comparatum  latttudtnem.effictt  tertia  up 0 
tomentquoderat  oilendendum.  Euclid.eXCamp.  Propofitio  9}. 

Vm  adiuncla  fuerit  linep  rationali  fupcrficicspqualis  quadra 
tolinea:  minoris.latus  cius  fecundum, erit  reiiduuquartum. 

C k m p.  Si  fuerir  d e linea  minor,  afTerit  ha*c 
9J  quod  bcerirrcfTduuquartum.Eftaure  fume  * f 

dum  ex  71  quales  lineas  elfe  neccffe  lTr  d f & f e,  cu  d e fuerit  Ii 
nea  minor,  &:  eit  adruendum  propofitum  pr^miffo  modo, ex 
cepro  quod  in  hac  & duabus  fequenribusnecelTeeft  linei  bn  & 
dandi  ad  pun&um  m in  duo  incommf  furabilia , quxin  trib* 
prarmi  (Tis  diuidebatur  nccelfand  duo  comenfurabilia.namin 
tribus  prxmiifis  fuerant  dux  linex  d f & f e communicites  in 
potentia  ranru,&  ideo  earu  quadrata  comunicanna , propter 
quod  SC  fu pa  fides  a m p n quadraris  earum  squales  com 
muniores, quapropter  etiam  8C  dux  linea:  b m & m n,  ideocp 
fuit  in  tribus  prxmiifis  linea  b n porentior  linea  n c,in  quadra 
ro  lincf  fecum  communicantis  in  longitudine  ex  prima  parte 
D.In  hac  aure  & duabus  fequeniibus  funt  dux  linex  d f & f e in- 
commenfurabiles  in  potenria,ur  apparet  ex  71  & 71  & ■?),& ideo 
earum  quadrata,  propter  quod  & fu  per  fides  a m & p n incomen 
furabiles, propter  quod  & dux  linee  b m 8C  m n fncomefurabiles; 
ideoqi  per  primi  parte  14  r3  in  hac  quim  tn  duabus  fequennbus 
nec  e (Te  e(t  linei  b n e (Te  porentiorc  linea  n c,in  quadraro  linex  fi 
bi  incommenfurabilts  in  longitudine: exrera  perquire  ut  prius. 

Euclid.  ex  Z <mb.  Theorema  7 6.  Propofitio  100. 

Quod  ex  minori  ad  rationalem  comparatu 
Iatitudincm,e(fidtquartam  apotomen, 

THEONa  Tub.  Sit  minor  « (.rationalis  aute  e/loy/.tyciqd' 
ex  * t (.per  44  primi )equum  ad  ipfam  y r coparctur  y latitudine  effi 
eiens y !.  Dic  0 q,  y f apotome  ed  quarta.  Sit  (per  79  decimi)ipfi  a(,co 
gruem  A-.l  pfe  igitur  * •,«  ((per  80  decimi )potentia  funt  incomefura 
biles,  efficictes  coflatii  ex  ijs  que  ex  a a, a t, quadrata  rationale. qd’  au- 
te bis  fubaa.a  (. medii.  Et  ei  quidequod  ex  a -(peris  fexti)  equit  ad  ip 
fam  y*  coparctur  y >, latitudine  efficiet  > -.ei  aute  quod  ex  a-  equit  ad 
ipfam  « 'coparctur  « ' latitudine  efficies  « a.  Tot  ii  igitur  r a,  equue^ 
eis  quod  ex  a-, a f.ty  lonfiatu  ex  ijs  que  ex  * •,*  (.rationale  eS:  ratio- 
nale igitur  eUtyr-.crad  rationale  r <*  comparatur , latitudinem  effi- 
ciens , a, rationalis  igitur  eS(per  10  decimi)?  a.cr  ipfi y * longitudine 
eemtmenfurabilss.  Et  quonia  totum?-  equum  efl  eis  que  ex  a a, a f,,quo 
rum  r '.equum  efl  ei  quod  ex  « t.reliquu  igitur /-(per  7 fecundi)equu 
ed  ei  quod  bis  fubaa.a  (.  Secetur(per  1 o primO/a.bifariam  in  r figno. 

ExcitcturipCpcr  , 1 primi)per  > fignum.ulriq;  ipfaru  y *,a  -.paraUelwt 
•f.utrunq;  igitur  ipforuf f,-  -.equit  efl  ei  quod  fubaa.a  (.Et  quoniam 
quod  bis  fubaa.a  A, medium  tHeyipfifA  equalc.mcdium  igitur  efl  cr 

Et  | 


t 

\ 
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/x.  & rfi ipfm l / * rdtionlc  comparetur:  latitudinem  efficiens  /Mjationalis  igitur  cft/<“,C r /p/t  > 'tflongi*' 
tudinc  incomenfurabilis.Et  quonu  conflatu  quidem  ex  ifs  qu*  ex  * *,» (, rationale  eft}quod  aut  bts  fub  • • 

• £,mcdiH:incomcnfurabi;ia  igitur  funt  qur  ex  * A,ei  quod  bis  fub  * *,*  At  y * yrquum  cfleis  qu £ eX 

« f,e  i uMr  ijwoi  bis  fub*  »,*  faquu  eft/\  lncbmcfurabile  igitur  e fl(pcr  9 decimi  )■  xjpjifK  Sicut  an 

te  >\adf*(p  i fexti  cr  1 1 decimi  )fic eft > Incomen furMUs  igitur  rft > M,ipfi{M  logitudine . Et 

utr*q;  funt  rationales.  Ipfe  igitur  y M,t*fipcr  73  decimi ) rationales  funt  potetia  t at  ii  comcfurabiles.Apo 
tome  iguur  esi  yf.Dicoq,zr  quarta.  Q uomd  enim  ipfe  *»,*  (, potentia  Junt  incomen fur  abdes,  incomen 
fur  ab  ile  eft  igitur  cr  quod  ex  * *,ei  quod  ex*  (.EX  ei  quide  quod  ex  * »,*quit  eft  > ijd  autem  quod  ex  ii>, 
ttquu  c^cr-x.  incomenfurabile  igitur  cfty  9, ipfi  * \ Sicut  autc  y^  ai*  \fic  eft  y * ad*  /y  n c omen  fur  4 
bilis  igitur  e8(per  9 decimi )y  » ipfi  * m longitudine.  Et  quonia  ipforttm  que  ex*»,»  A,  medii  proportio * 
nalecil  per  lema  $1  decimi  quod  fub  *»,»A>CF  id  quod  ex*», equi  csl  tp fi  y quod  autc  ex*  fi,  equum 
efl  ipfi  * *,quod  utro  fub  ■•*,»/.  ,/cquu  cft  ipfi  * *9ipforu  igitur  y *,*  *,medii  proportionale  eft  (per  ide  le 
ma  • *)Ejl  igitur  ficut  > *adr  ',fic  eft  t*ad*  \ Sed  ficut  quide  y A ad  • *Jic(pcr  1 fcxtfyft  y * ad * M,fi* 
e ut  autc  f a ad  U \fic  eft  / vdd  ***,&■  fit  ut  igitur  (p  1 » $ntt)y  l*adt*  r,fic  rft  * * ad*  m.  Qgod  igitur  fub 
y «,*  t»,tquu  eft  ci  quod  ex  m »,hoc  e ft  quarte  parti  eius  quod  ex  jV  Quonia  igitur  bine  refle  lutee  tne 
quales  funt  y n cr  “ /,er  quarte  parti  eius  quod  ex  M/(per  1 7 decimi )ad  tpfam  y M}apponitur  forma  defi 
aes  quadrata,qd' fcilicet  fub  y «,«  *,CT  in  income fur  abtlia  ipfm  diuidu,ipfa  igitur  y /*,  ipfa  m f>maiiu  po 
te&  eo  quod  ex  fibi  incomcnfurabilt,cr  tota  r M,ipfi  y ^,e xpofite  rationali  1 omcfurabihs  efl  logitudine. 

Ipfi  igitur  y /apotome  ej}querta(per  8 5 decimi )quod ex  minori  ad  rationale  igitur  coparatu  latitudine, 
quarta  efficit  apotomc.quod erat  oftendendum.  E uclid.cxCamp.  Propofitio  96. 

lad  linea ronalc quadrato lincj  cu  ronali  coftituctis  mediale 
cqualis  fupficicsadiugatjlatuseiusfecudujeritrcfiduuqntu 

Camp.  Pone llmilircr hic linelid  eelfeillam  quxiufhcii  rationali  coponatro 
tu  mediale, & artedeex  72  quales  lineas  oporteat  efTcd  f & f e,&'  codudcs  fine  of- 
fendiculo, fi  prius  habitz  demonftrarioni  oportune  inftitcns,  lineam  b c clfe refiduum  quintum. 
Euclid.  tx  Zamb.  Theorema  7 7.  Propofitio  1 o 1 . 

^ Quod  cx  ea  quxeii  rationali  medium  totu  efficit,  ad  rationale  com^  t 

paratumlatitudincm,  quintam  cfticicapo  tomen. 

THEONti  Zif>.  Sit  eu  retiimli  meiiu  toti  efficies  « f,relioru'ii  tuli  edo  > J ,cr  ei  tjuod  exu, 
(per^^pnmi  jeijuu  ji ipftm > ^.ecptretur  > 'JetitviiRe efficies > f. Dico  f >,epolomc tfiijuintd. Sit 
tnim(pcr  77  decimi)ipft  f.eogrues  i ..Ipfe  igitur  ■*  •,*  t,rcfl*  linee  poteriis  litu,  funt  incomcfursU 
les,cfficie:es  conjluii  tjuidcex  pfiru  ejtudrstil  mcdium.quod  sute  bis  fub  ipfts  rstionsle.  Et  ei  quide  qd’ 
ex  • .(per  44  prtmijtquu  sdipfsmrJ  compsretur  ,t>,ci  tute  quod  ex.  f,*qui  efto « s.Toti  tgitur  y » 
ecquuedeis  que  ex  ....  '■  Quod  sute  conflatu  ex  ijt  que  ex  « *,«  ffimul  mediu  cd.mediu  igitur  edi  per 
2 > decimi  y Et  sd ipftm  rstionsle  y J .apponitur .latitudine  efficiens  > M,rationahs  igitur  ed  y u,erip/i 
y J.incbmenfursbibs  Et  quonia  toti  y \equu  ed  ijt  que  ex  * v i.quori  y '.equi  edeiquedex  * l.rcli 
qui  igitur /'‘.equu  eft  ei  quod  bis  fub*',.  t.  Seceturinqua(per  1 o primi  )/',bif.irism  in  r,  rxcitelurq- 
peri  (per  11  primi  jwri  j ipfsrum  y //  *, par allelus  e /.  \’triq,  igitur  ipfcrum  [t.r  '.equum  ed  ei  quod 
m , , fub  f. Et  quonia  qut^  bis  fub  /stationale  edty  ipfi /sed  equale.ratioale  igi 

1-  - 1 ' j 'urcd/\Etad rationale 1 /.eoparatur  latitudinem  efficiens/ u, rationalis  igitur  ed(ptr 

y ] . IO  decimi  )ff,t7ipfi  y ^ logitudine  eommcnfursbihl  E»  quonia  y >•  quidem  medium  eft, 

l”  "1  ‘ I I *f*  rationale.igituryuipfi/sedinccmmenfuTabile.Sieutautemy^ad/u,  ficyu.ai 
u/.ineommen furabilis  igitur  ed  y u.ipfi  a /longitudine. Et  utreq;  funt  rationales,ipfe 
igitur  y a,u,Xper  71  dtcimi)rationales  funt  potentia  tantum  commcnfurabilts . tgitur  y 
/.apotome  ed.  Dico  q,  cr  quinta.  Similiter  ndq;  oftcndemiu  quod  fub  y e,,  u, equum  efl 
eiquodexri‘,bocedquartepartiemquodex/i‘.Etquomdquodex*'ei  quod  ex  .A 
ed  incommenfursbile.quod  uero  ex*>  equum  ed  ipfi  y f, quod  autem  ex.  A ipfi  « »,  in 
ccmenfursbile  igitur  ed  > J,ipfi  * '.Sicut  autem  ? J ad  * \fic  cfl  y *,ad  * M.1 lgitury.jp 
fihu  longitudine  efiineomenfur abitis.  Quonia  igitur  bine  ride  linee  inequales  funt  y 

Ll  n.u/.cr  quarte  parti  citu  quod  ex /m(P  i 7 deeimi/equum  ad  ipfam  y >•  apponitur  for  - 

*■  » ma  defiaens  quadrata,cr  in  incbmenfurabiliaipfamdiuiditagitur(p  ss  dccimi)y  ip- 

fan /.maius  poted  eo  quod  ex  fibi  logitudine  uicomenfurabili  Etcogruens  /n.ipfiyt  rationali  expofite  tdcomenfu- 
rabilis- Igitur  y/,ed  apotome  quinta.  Quod  ex  ea  igitur  que  cum  rationali  medium  totum , cr  reliqua  que  fequuntur: 

“ quod  fuerat  ofiendendum.  Euelldex  Camp.  Propofitio  97. 

I ad  linea  rationale  fupcrficiesxqualis  quadraro  linea:  cu  medialicompo-  97 
netis  mediale  adiungatur.latus  cius  alterum  erit  rc(iduumfextum. 
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C^mpasvs.  Nnnc  ulriind  conuenit  linei  d e eifeilli.qitxiunfla  cum  mediali  componit  tct 
lu  mcdia!c,cui  adiufta  linea  e ftquj  uidciun  fit  illa  per  cuius  abicinonc  linea  d e .uciat  qu*  pro- 
ponitur)li'quales  biieasdldif  e elfeoporrear  ex  7)  didiceris, pnoictpar^uineniaiioneiiima  ml 
le  renueris, tine  obice  quoqui  lineam  b e «ifc  reliduum  lextum  cociuue, e 1 o.ei  is.ii  auiein  lortaT- 
fis  in  aliquo  te  hxfitare  coiingerir.quicquid  illud  tuent  de  quadi  a:o  gli  ad  ubi  aequale  iuptriiciJ 
a n conferendum  rtir-.de  lic  patebit  propofitum  noftrum. 

Euclld.  rx Xamb.  Theorema  ~3.  Propofltio  ios. 

Quod  ex  ea  qua:  cum  medio  medium  totum  ctf  icit.ad  rationale  com 

paratum  latitudmem.efficitfcxtamapotomcn, 

T H E O N ex  Z ab.  Sit  eu  medio  medium  toti  efficies  * Rationalis  autieflo  ei  quidem  quod 

CX  - ('(per  4 + primi  )aquutn  ad  ipfam  , Scoparetur  , ■.latitudini  cfflcuniri.Dlcoq,/ [exta  eil  apol» 
me.  Sit  uiqualper  s+dccmi,ipfl  * A congruent  A ajpft  igitur  a ...  A.potcntiafunt  mommeniurabiles, 
efficientes  conflatu  quidem  ex  ip  qua  ab  ipfis  fluit  quadratis  medium,  &■  quod  btsfub  * A medtum.m- 

ftper  mcommefurabdia  qua  ex  a., e A,et  quod  bis  [uba.,.  \ Comparetur  inquam  ad  ipfam  quidem 

quod  ex  v.aqaum  , !,  latitudinem  efficient  t *,ei  aute  quod  cxA',fit-a.To.um  igitur  , \aquum  esi  eis 
qua  cx  **,’  A.  Igitur  , .■.medium  ett  et  ad  rationale  ,*,c  Sparatur,  latitudine  efficiens  , rirauonahs  igi 
tu r citfpcr  u Jrfiirii) tr  CT ipfl , * logitudine  incomenfurabilis.  Qjioma  igitur  > A,  aquu  edi  eis  qua  ex 
« »,»  A.quoru, > aqaum  eji  ,t  quod  ex*  A, reliqui  igitur}*  aquu  efl  ei  quod  bisfub  ar.it.Er  quod  bisfuk 
« ...  A,medium  eflet/f  igitur  medium ei.Etad ipfam  [<,t  eparatur,  Ia  * , 

tltudincm  efficiens  /r.ralunals  igitur  effiper  12  decimi )[*,<?  ipfl  y*  ■ • 

longitudine  me  ommen fur  abdis.  Et  quomd  qua  cx  a »,» (flncomenfura 
bilufunt  ei  quod  bis  fub  « «,*  A,CT  eis  quidem  qua  ex*  >,•  <,aquum  tH 
r »,ei  itero  quod  bis  fub*',’  fi,aquuefl/a,incommenfurabile  igitur  efl 
ysipfli*. Sicut  autey  e ads^Jlceiiyn.ad/M, incomenfurabilis  igitur 
eSCper  j»  decimi),  n ipfl  * ; longitudine . Et  utraqfunt  rationales,  ipfa 
igitur  , '.rationales  funt  potentia  tanti cbmenfurabiles . Apotomc 
igitur  elt  iXper  71  decimi ) Dico  q,  eyfexta.  Quomai’* , aquum  cici 
quod  bufib  * ■,«  ffeceturCper  1 o primijin  ■ ipfa/u,  bifariam,  excite 
tur.t/pir , 1 primi)per  ■ ad  ipfam  , parallelus  >/.  Vtruhq;  igitur  ip- 
ftruUs  \ aquu  ei  ei  quod  bis  fub  * -,r  f.  Etquonia  ipfa  * v '■  P0,i 

tiafunt  incommenfurabtlcs.incommefurabile  igitur  eiquodex  * • , ei  - , 

quod  ex  • A.  Sedet  quidc  quod  ex  * -.aquum  efl  r A, ei  autem  quod  ex  « .1 

aquum  efl . :im  omenfur  abite  igitur  efl  > d.ipfl  *X  Sicut  autem,  f,  ad*  *,pc  efl  , « ad  « /dncSmcnfura- 
bilis  igitur  efl  per  9 decimi) , -Jpflaf.Etquonia  eo  ru  qua  ex*’,'  A, medium  proportionale  ei(per  ll 
ma  ss  dtcnm)quodfub  * v,»  l',ty  quod  ex  * r, aquum  efl  ipfl  , *,ei  autem  quod  ex  • A.aquu  efl”, a ut- 
ri quod  fub  * >,*  A, aquu  efl  r a.ipforum  igitur  , f,*  \mcdium  eft  proportionale  '‘.Ei  igitur  ficut  ei ad 
a *, lic  efl  ’ 2, ad  » > ,cr  1 d propttrea  iamfpcr  ts  decimi),  M,ipfa  u T metue  potell.eo  quod  ex  flbi  mcimets 
furabili.y  ip  far  u neutra  ipfl  , d.expoflla  rationali  efl  c omen  furabihs, ipfa  igitur  , f.fcxta  efl  apotome . 
Quod  ex  eatgicur  qua  cum  medio, y quafcquuntur  reliquatquod  erat  ofl endendum. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  9S. 

Mnis  linea  refiduoeomcnfurabilis,ipfaquoqpintermino8£ 
ordine  cft  idem  rcfiduunl. 

Caupanvs.  Qiioddodtquatuorrffequentesdebinomioeiitsip  comitibui 
quin<P  ptopofiierur.hxc  93  SC  quatuor ei fequetcsderefiduo  Tuislp  quintpcomJ 
” tibiis  ueru  cfTeproponut.quibus qui  uTq; ad  folitu habitu Inftitcnt, has  ignorari 
no  poterit  Quidquid  aute  in  iOis  decoinunicana  in  logitudine  a c 

Se  potetia  (Itu  diSuefi,  in  Ius  quoqt  idT oportet  intclhgi.ni  om ~ 1 

nis  linea  refiduo  comuntrtsin  longitudine, fiue  tn  potentia  tan  d f b 

tu,ipfaeniicftrcridnu.Sedfi  comumcatin  logitudine, non  Tolu  ^ ‘ ' 

tft  ipfa  refiduu.red  |riu  eiufdc  fpeciei  refiduu.uobi  gratia, linea comumcSs  tn  logitudine  reliduO 
primo  eftiefiduu  pnmu.dC Tetundo communicans  eftfecundu.fic quoqt mcrteiis.QjiOdautc II 
nea  communicarrefiduoin  potetia  tantG.ipfam  quoqt  neceffc  eftelTerefiduu.fed non 1 etuldc  Tpe- 
ceiimmo impoifibileeft.ut  linea  communicas  111  potena  titu  refiduo  primo  aur  fecudo  autttrtio 
aur  quarto  aut  quinto  cadat  fimulcu  eo  filbeade  Tpede.Ted  necefieeft  ut  ambo  cadar  fimul  fub  tri 
bus  primis  fpedebiu,aut  ambo  limul  fub  mbus  poftremis . Sit  ita»  exeplt  grana,  a «fiduum:  ciri 
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communicet b in  longirudinc,dico  quod  b erir  refiduu  ciufdem  fpcdeicum  a.  Adiungatur  enim 
linea  c ad  lineam  a,&  c illa  fit  per  cuius  abfcifionca  fuit  refiduum. Et  ad  b adiungatur  alia  qua:  fit 
d,ad  quam  fiefe  habeat  b ficutaadc.fitqjcompofiracxa&cccopofitaucrorx  b&  d.fitf.cmlp 
tx  permutata  proportionalitate  a ad  b.ficur  c ad  d,8i  per  t)  quinti  erit  c ad  f, ficut  a ad  b.uel  ficut  c 
ad  d.Cum  itaqt  a communicet  cum  b.crit  per  to  c communicans  cum  d,«t  e communicans  cum  f. 
Et  quia  etiam  eft  neceflarid  ex  permutata  proportionalitate  e ad  c ficut  f ad  d,fcquitur  per  11  ut 
fi  fueritepotentiorcin  quadrato  lineae  fibi  comunicantisin  longitudine, uei  fi  forte  incommen- 
fu  rabi  lis,  Iit  Itmiliter  f potentior  d.  At  quoniam  omnis  linea  communicans  in  longitudine  lineat 

rarionali.eft  fimiliter  illi  rationalis  (fimiliterdico.quiaatnba:  erunt  rationales  in  longitudtne.uel 

ambf  in  potentia  tantum) lequitur  ex  difftninonibus  refiduorum  ut  b fit  refiduu  ciuidcm  (peaet 
cum  a. Si  autem  b comunicat  tn  potentia  tantiimcum  a.tpfa  quocp  erit  rcfiduii.non  tamen  etufdc 
fipectei  neceittrid/ed  quemadmodu  dicium  cft,cuius  demon  (trano  ex  qs  qu  x tn  «o  dc  binomij* 
difta  funt,  colligenda  eft. 

Eudii.n7.mb.  Theoremiyg.  Vropofitioxot. 

Quae  ipfi  apotomac  longitudine  eft  commcnfurabilis.apotome  cft 
& in  ordine  eadem.  • 

T H E O N ne  Z ib.  Sit  apot  ome  • P.cripfi’  f-Jogitudine  comen fur  abitit  e/io  y *.  D ice  quod  et  > d 
«polo mc  efl,cr  in  ordine  eide.  Quonu  enim  • fi  apotome  r/f,/it  ei  cogrya(per  79  decimi)#  t.  tpfe M 
turi  y f,(per  cindijUtionalet  funt  potentia  ttntu  cbmefunblles.Elipfiul  - # idy  ‘'.ratione  eidi  fiet 
ntio  ip/iut  # >,td  d /.  Et  igitur  ficut  (per  1 1 quinti)  unum  id  unu,omnii  funt  id  omnis,  eft  igitur  cr  ficut 
toti  i ‘,i d totim  y f fic  efl « (,id  > a.  commenfunbilis  tute  efi « p,ipfi  > a I5guudine,c omcnfurtbilu  igi 
tureRlper  11  dedmi)cr  * ',ipfi>  /,e T*'  ipfi  a /.Et  ip/ie  * y (.rttiomlei  funt  potentii  ttntiic  ommenfu 
tibilet.Q-  tpfe  igitur  yfi/^ntiomles  funt  potentii  tentu  comenfuribiles.Apotome  igitur  eft  > a.Dii 
co  etii  j in  ordine  eide  ipfi  • #.  Quonii  eft  ficut  n,id'  !J>C  eft(>,id a fiuicifiim  igitur  (per  1 6 quinti) 
eft  ficut  • y td  1 pjiceft  y!,id*!:  I im  ipfi  « i,ipft  > #,«ut  miiut  poteft  eo  quod  exfibubmenfiwnbiU,iUt 
eo  quod  ex  fibi  incomenjurtbili.  S i quidem  « ‘,ipfi  <bmtiuA  poteft  eo  quid  ex  fibi  comnfurtbili,cr  yf, 
ipfi  /a,  (per  1 4 decimi)  maiut  poterit  eo  quod  ex  fibi  commenfunbili.  Et  fiqmdem  comenfuribilis  eft  m 
P ipfi  expofite  ntiontli  longitudine,  cr  (per  11  decimi )yf,quoq;,fiueriu  1,  ~ , 

er  a /erum,/?  iutem  neutri  ip ferum  « y <",cr  neutri  ipftrum  y/jd.  Si  ucro  » 

e '.ipfi 1 poterit  eo  quod  ex  fibi  mcommcnfuribili.cr  y fjpfifemi  y a f 

itu  potent  eo  quod  ex  fibi  inctmenfurtbili.Et  ipfi  • vpfi  expofiu  rtlioruli  conmenfurtbilis  eft  longi* 
tudine.cr > /,(per  tj  decimi)fi tutem*', cr*!etiemjfi liero neutriipferum  «•,«<’, neutri etiem ipferi 
ylji.  igitur  y d apotome  eft,c r ipfi  « P,in  ordine  eidem.  Que  ipfi  igitur  apotome, cr  reliqui  queft 
quuntur.quod  erat  oftendcndtm. 

EucliicxCamp.  Propcfitio  99. 

I Mnis  linea  utrilibet  refiduo  mediali  communicans^ed  fub 
ipfius  termino  & in  ordine  refiduum  mediale. 

C a m p a n v s.  Verum  eft  quod  dicitur, fiue  communicet  linea  cum  utrolibetre 
fiduo  mediali  in  longitudine, fiue in  potcnria.Sirenim  a utrumlibet  refiduu  me- 
diale,cuib  communicet  in  longitudine  ucl  potentia.  Dico  quod  b cft  etiam  refi- 
duu mediale, qualefuerira.  Adiungatur  enim  linea  c ad  lineam 
a ,8C  fit  c per  cuius  abfeifionem  a fuit  refiduum  mediale.  Et  ad  b 
adiungatur  alia  qux  fit  d.fitfcp  b ad  d, ficut  a ad  c.toracpcompo- 
firaexa  & c.fir  e:  8C  exb,d,fit  f.Defcribatur  igitur  quadrata  c& 
d.quar  finr  gfiC  h.&fupcrfides  cin  c.fitk.&find.fir  I. Er  quia 
eft  ut  pnus  e ad  f&c  ad  d ficut  a ad  b, funt  autce&c  mediales  po 
temia  rantu  communicantes  ex  69  SC  70,requitur  ex  2*  ut  f flC  d 
eiscomunicitcs  fint  etiam  mediales  potentia  rantu  comunican 
tes.Conftat  aurem  ex  prima  fexri.quod  fit  K ad  g ficut  e ad  c 1 
ad  h ficut  f ad  d.Et  quia  eft  e ad  c ficur  f ad  d.fequirur  ut  fit  K ad 
g ficut  lad  h.Et  permutarim  K ad  l,ficur  g ad  h.Cu  ergogeom- 
municetcumh,fequirur  utkcomunicer  cum  I. Si  igitur  k eft  ra- 
tionaleCquod  eft  in  re  fiduo  mediali  primo)erit  etiam  per  diffini 
tionem  Irarionalis, quare  per  6p  benam  eft  refiduum  mediale  c e a 

primum.Si  autem  k fit  medialisCquod  eft  in  refiduo  mediali  fe~ 

<undo;erit  per  u etii  1 media  lis,  tdeoqt  b per  70  refiduu  mediale  fccundu:quarecSftar  propofitu. 
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idem  aliter.  Si lineabcommumcarcum linea aCqusrcft  urrumlibetrcfiduu  mediale)in  lon 
gitu diae  uti  in  porcnna.iir  fuper  iicits  e e adiiifo  ad  lineam  rationalem  ‘ u 

<■ d.arqualis quadrato a,&  fgxqualis quadi atob.erufucpob hoc  cc&f  b 

gcommuntcanres.quemadmodu  <x  quadrata  linearum  a & b eis  arqua- 
lia,tdeoq<  per  primam  fexd  8C  «o  huius, d e e g funt  communiores  in 
longitudine.  Er  quia  fi  a cftrefiduum  mediale  primumbneadeettrefi- 
duum  fecundum  per  91, &fi  a eftrefiduum  mediale  fecundum  linea  de  \ 
eftrefiduum  tenium  per 9 4,at cum  d ecftrefiduumfccundum.lineae 
g eft  etiam  refiduum  fecundum,&  cum  illa  ternum  fi  militer,  tthacccft 
ternum  per  gl.iequintr  itatp  ex  37  & 83  ut  b firrefiduum  mediale  pri-  c 
mura  aut  lecunduin.prout  fuerit  a. Et  fic  patet  qnod  intendimus. 

EhcIuL  cxZtmb.  Thtorrm*  io.  Vropofitio  104. 

Medix  apoiomx  comme  nfurabilis.medix  apotoinx  cft,&  in  ordi 
nc  eadem. 

T HEO S ex  Zub.  Sit  medie  upotome * A,  er  ipfi • Acbmcnfurjhiitf tfto y A Dieo cr > ^ medie 
upotome  efi,ey  in  ordine  eudem  ipfi  •• Qjonij  mim  nuite  upotome  efi  * f,efto  ei  congruens(per  te 
dramtjipft  A • fipfe  igitur  * y f, medie  funt  potitu  tuntu  icmtnfurMa,flutip  (per  n ftxti)(icut  * (, 
ii  t - tjic  c \ui  A /:comm [ter Mu  igitur  r/l(pcr  e det  imi ) <y  • <jipfi  >fiC  A '!tpfi  A f.lpfetute  * y 

medie  funt  potcntiutuntumcomenlurebilei.lpre  igitur  rt„'/,mtdiefur.t  in  potcutiu  tuntu  comenfuTU' 
Wei  Sitite  igitur  epotant  tfl(per  y+cryfd*  mi)?  *■  Ofleniendii  r fi  quid  c r in  ordire  rade  eji  ipfi 

»A.Qgonuiiwnc&licutr>id'A,ficrf,idfAfeirKUt(iudi‘isd'*>f'c  

quodex  *',udidquodfub  •>,'  A,fiat  uutem  r fsdfAfic  quod  nc  > fsiii  _ 
quod  fub  > jjA.tfi  tgttur  pcr  i i quinti)®-  fieutquodex- \edtdquod  fui 

* V (,fi<  quod  ex  >{, td id  quod  fub  A.Etuicifiimfptr  \6  quinti) 

fient  quod  ex > And  id  quod  exf  j ,/if  quod  fub  * S'  ^ud  id  quod  fub  f ■ - 
f^AXonttnfurabile  tutceil  quod  ex  * •, tiquodtx r f eemcnfurubile 
igfturefl  a"  JUod  fub  u>,r(,ei  quod  fub  rfjA.Siquide  igitur  quod  fub 

• y AiTitiortdeelkretionilc  tjt  ty  quod  fub  , tj  A.  Si  tutent  medium 

tfl  quod  fub  - y A,mcitu  eji  cr  quod  fub  medie  igitur  upotome 

tfi/A.fy  ipfi  t A,in  ordine  eudemtquod  er  ut  ofiendendum. 

EucLexCemp.  Propofhio  i oo.  ■ ■■ 

I linea  aliqua  linex  minori  commu.  f 
nicct.ipfa  quocp  erit  linea  minor. 

Campanv$.  Fjcilt  tft  hanc  probare  duplici  •— — 


T 
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■ modo  ficur  prarmiiTam.fiuecomunicet  linea  ali- 
qua cum  linea  minori  inlongitudine,(iue  in  po- 
tenna.  Hoc  autem  appofiro.quanrum  ad  primum  modii, quod  cum 
fitfaddficuteadc.erirex  fecunda  parte  18  fexti  quadratum  f ad  qua 
d rarum  d.ficur  quadratu  e ad  quadratura  c,  & coniunc  um  quadrata 
duaru  linearu  f & d ad  quadrarum  d,  ficutquadrara  duarum  linea- 
rum e &c  ad  quadrarum  permuratim  quadrata  duarum  linea- 
rum f&  d ad  quadrata  duarum  linearum  e fl£c,  ficutquadratudad 
quadratum  c. Communicat  aurem  quadratum  d.cum  quadrato  c, er 
go  duo  quadrara  duarum  linearum  f SC  d pariter aecepra.communi- 
cant cum  duobus  duarum  linearum  e 8i  c pariter  accepris.Er quia  ex 
7»  quadrata  duarum  linearum  c&cpanrer  accepra  funt  rationale: 
ent  etiam  per  ditfinirioncm  & duo  duarumlinearum  f d & d pariter 
accepta  rationale.  Cumcp  fit  fuperficies  K mediali* , erit  etiam  lfibi 
communicans  medialis,igtturex  71  b eft  linea  minor.Quantum  au 
tem  adicwiindum  modum  erirper^y  linea  derefiduu  quartu.idcoip 
per  98  AC  linea  egerit  etiam  reliduum  quartum , ideois  enam  per  8 o 
linea  b eft  linea  minor. 

Euckd.ex  ‘Ztmb.  TbeortMu  It.  Propofilio  io). 

Minori commcnfurabilisjnninor  eft. 

T H E ° N c*  Zub  Sit  minor  o r>cr  ipfi A.comefurubitil  edio  > A.  Dico  5 > J.minor  eft.  F iit  inquif» 

Ptutuetu-Et  quoruu  tpfe  o fpotentiu  funt  tneommenfurubiles.cr  ipfe  > /^‘‘rpctentiu  funt  irteimen' 

fiirubilti 


rigare  pro 
pofitmu 
>00 
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furabikt.  Quonia  igtfur  efl  ficut « > fjicefl  > !ad?J,efl  igitur(per  1 i fcxli)cr  ficut  iJutxJ  cx’<ad 

iJ qu  o.iex < t.ficql’ ex , {di idquodex/a. Coponendo igit ur(ptr  i J quinti)efl ficut  quod  ex  •',>  A, ai 
idqd'ex > C/ic  t Squodexrf,'A,ad  id  quod  ex  //,er  utclfiim(per  i £ quinti.  )CcminJurahk  auteefl(p 
6 decimi )quod exA<eiquodex  //,< omenfurabile igitur  efl  er  conflatu  ex ipfarit *>  v '.quadralis^on^ 
fluto  ex  ipfaru  rf,/4,quadratis.Rationak  tute  eft(per  >>  decimiyonflatli  ex  ipfaru  «y  / .quadratu  jra 
tioale  igitur  efl  (per  correlariu  i j decimi  cr  1 1 quinti)  ty  cbflatu  ex  ipfuru  i - 

rfJa,quudratisRurfutquoniicflficutquodex‘'adidquodfub*i,itJic  m A % 

quod  ex>  [J-*utdtd  qd’  fub  ,f,{A,etuiciflim:cbmenfurMcautccfl(pcr  6 — 

decimi )quod  ex  a * quadratu  ei  quod  ex  , f, quadrato, comenfurabile  igitur  , f f 

efl  quod  fub  • >,>  A.et  quodfub  , fje.  Medium  tutem  quod  * y A,mediu  itidem  quod  fub  >/,/«'.  lp/V  Igi- 
tur, A/-',  (perii  decimi)  funt  incommenfurabiksjunt  efficientes  quidem  conflutum  ex  ipfurum  quu- 
drttis  rutionule,quod  uero  bis  fub  ipfts  medium,  lpfu  igitur  fSjninor  efl.  Minon  comenfurabtlu  igitur, 

C rque  fequunturtquod  ertt  oflendendum. 

Euclid.exCump.  Propofitio  ioi. 

i Mnis  linea  communicans  linea:  cum  rationali  componcti 
i inediale,eftcum  rationali  componens  mediale. 

j Camianv?.  Hanc  quotj  duplici jjndiiflo  modo  non  cft  difficile  probare, 

| (Hicdccommunicantia  mlogitudincllucdccomimmicantiaiii  potenna  tantum 

| midligatur.  Sed  quantum  ad  primum  modum,  erunt  duo  quadrata  duarii  linea 

rum  f SC  d pariter  accepta  mediale  per  xi,  quemadmodum  funtduo  quadtaia  duarum  lineat  ume 
8C  c pariter  accepta  ex  71, quibus  ipfa  communicant,  Tupcrficies  Ierit  rationalis,  per  diffinitionem, 
quemadmodum  eftfuperircies  Kex  71  cui  ipfa  communicat,  Igitur  ex  7»  b elicum  rationali  com 
ponens  mediale. Quantum  ad  fecundum  modum, erit  de  rdiduum  quintum  cx  Gp.idcoq?  8C  eg 
ex  pS.quare  b eft  cum  rationali  componens  mediale  per  90. 

Euclid.exZamb.  TheoremtBi.  Propofitio  tc6. 

Cumrationalimcdium  totum  efficienti commenfurabilis, & eadem  ,0* 
cum  rationali  medium  totum  efficiens  eft. 

THEO  N cxZumb.EfiocurutionttimediutoturlfUies • A,et ip(i « t comenfurabths eflo > /. Dico 
q,,  A eft  cS  rationali  medii  foti  efficies.  Sit  inqui(per  79  deeimiflpfi  * ( corruens  f •.  1 ple  igitur  « y * 

(per  80  decimi )potelit  funt  tncomenfurabiles.efficietes  quidc  ex  ipfuru  quadratis  medtu,  quod  tute  fub 
ipfis  rutiontle  cr  cede  coftruutur.  Similiter  ii  ofledemus  ex  precedentibus,qd’  ipfe  ytj  r,ui  cudi  funt 
ratioe  ipfls  * y t,cr  conflatu  quidem  ex  ipfuru  « y A, quadratis, comcnfur abiit  efl  confltto  ex  1 js  que  t 

ex  > rjJ,quudrutit,quod  autem  /i*i> « y A,a  quod  fub  , IJ*.  Quare  et  - 

ipfe  ,{,[  A, potentia  funt  incomen forabiles, efficientes  conflatu  quidem  * * 

ex  ipfurum  > A, quadratis  mediu^quoduutem  fub  ipfis  rutionule.tpfu  , A / 

igitur,  Acti  cum  rationali  totum  efficiens  medium.  Cum  rationali  ergo  medium  totum  efficienti,  cr  que 
fequunturreliquatquod  oflendere  oportebat. 

Euc  lid.ex  Camp.  Propofitio  1 01. 

I Mnis  linea  commenfurabilis  linea?  cum  mediali  conftituens  io»' 

I mediale.eft  cum  mediali  conftituens  mediale. 

Campahv  s.  Hic  quocp  pone  lineam  aliquam  communicare  cum  ea  quarcum 

I mediali  componit  mediale, indiffercter  in  longitudine  uel  potentia  tantum  prouc 

uolueris,&  duplici  modo  prxmifTb  fine  difficultate  concludes  eam  quocp  cum  mediali  compo~ 
nere  mediale. Erit  etiam  quantum  ad  primum  modum.fupcrficies  I medialis  quemadmodum  &C 
k ,8t  duo  quoq;  quadrata  duarum  linearu  f d pariter  accepta  mediale,  ficut  & duo  quadrata  dua- 
rum  e 8C  c.Et  quia  duo  quoque  duarum  linearum  c8C  c ad  k ficut  duo  duarum  f&dadl,cura 
duo  prima  non  communicent  cum  duplo  K cx  7j,nequc  duo  fecunda  communicabunt  cum  du~ 
pio  I ex  io. Igitur  ex  fcpruagcfima  tertia  b eft  cum  mediali  componens  mediale.  Quantum  au~ 
tem  ad  fecundum  modum,  erit  de  refiduum  Textum  ex  ?7,ideo<p&c  g ex  98.  Qparcbcftcum 
mediali  componens  mediale  ex  91. 

EucUd.n  Zamb.  Theorarutj.  Vropofitio  107. 

Cum  medio  medium  totum  efficienti  commenfurabilis,  & eadem  ,o7 
cum  medio  medium  totum  efficiens  eft. 
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T H E O M « Zab.EHo  eu  me dio  mrc hiL,totu  efficies  . p,CT  ipfi  “ t,comenfurabilit  efto  y «t,  Dico  £ y 
d cimcdto  mediCtotu  efficies  eft.Sit(p  7S  dcetmippfi • (,cogrues A ',eteadccbftruatur.\pfa igitur «■, 
• CCptr  eadem  potentia)  funt  incomcnfurabilcs,  efficientes  confletis  ex  ip fer  i quadratu  mcdtu.cr  quod 
fub  ipfis  meiiu,<y  infuper  incomenfurebile  eonfletii  quidc  ex  ipftri  quadretis  ei  quod  fub  tpfti.  Suntq. 
fle  ut  ojlciifum  eft.t  pfa  e y t,conenfurabilcs  ipfis,'  /JJ, conflatum  ex  ipferu s'  i,quedratu  coflato 
txtjs  qua  ex  y/J->,quod  autem  fub  ■>  v f ei  quod  fuby/Ja.  E<  ipfle  igitur 
r /J  ‘'.potentia  funi  incbmenfurebiles.efficientes  conflatu  ex  ipfaru  que - 
dratit  mcdiu,ty  q uodfub  ipfis  medsu.cT  infuper  in comenfurabile  confie- 
tum  ex  ipfarum  quadratis  ei  quod  fub  ipfis.  Igitur  , e, eum  medio  medium  totum  efficiens  eft.  Cum  me- 
dio medium  totum  igitur, cr  que  fequuntur  relique:  quod  erat  obtendendum. 

Euelid.cx  Cemp.  ’ Propofltio  ioj. 

I de  fupcrficie  rationali  fuperficirs  medialis  abfcindatur,li- 
nea  in  reliquam  luperfidem  potens,  erit  alterutra  duarum 
irrationaliu  aut  refiduu,autlinea  minor. 

C ' H v . sv  j.  Sit  enim  tota  fuperfictes  conftans  ex  a 

Si  b,rationalis,a  qua  detrahatur  b qua;  fit  medialis.  Dico  quod  linea  po- 
tens m a reliquum  , aut  eft  refiduum  aut  linea  minor.  Efto  nantplineac 
dtationalis,  luperficiesip  ce  libi  adiunfta  fit  ranquam  a.Sc  f g tanquam 
b,&  tota  c g ficut  tota  a b.critip  c g rationalis. ideolp  per  it!  linea  d grano 
nalis.in  longitudine.de  Ig  medialis, ideoip  per  aoe  g rationalis  in  portu 
tia  taiitum.cll  igitur  ex  di  tiim  none  lin  ea  d e, refiduum  primumaut  quar 
tum.ergoperss  S Cs<>  linea  potens  in  fuperiiciem  ce.&lidcoinftipcrfi- 
ciem  a fibi  irqualtm  eft  refiduu  aut  linea  minor.  Quod  eft  propolitum. 


»0+ 


Euclid.ex  Zamb.  Theorema  34.  Propofltio  1 08. 

A rationali,m.diaablata,reIiquam  areolam  potes 
una  duarum  irrationaliu  eft,uel  apotome  ucl  minor.  v'  * • 

T H E 0 N eat  Zamb.  A rationali  enim  fi  y,  auferatur  media  fi  d.  Dico  quo  J que  reliquam  areolam  * > 
potefl.una  duarum  irrationalium  efl,uel  apotome  ucl  minor.  Exponatur  enim  rationalis  /»,cr  ipfpper 
44  primi)  equum  adipfam/  comparetur  reflangulu  parallelogremmi i » t.  Ipfi  autem  a fi,aquu  au  fera 
hw  • -, reliquu  igitur  • >,(per  j communi  fementiS )aquum  eft  ipfi  » /.  Qjotnem  igitur  g > rationale  eft, 
mediu  autem  4 e, equum  uero  0 y ipfi  a »,tx»‘,dpfi'  •.rationale  igitur  eft  • i,medlu  autem  * »,cr  ai 
Ipfamf'  comparetur, rationalis  igitur eftlper  10  decimi)/», 

CT  ipfi  /•,eomenfurabihs  longitudine.retionalis  au  emi  per  ’ * 

as  dccimt)fb.cr  incbmcnftarabilis  longitudine  ipfi /tineo-  * 
mmfurabilu  igitur  eft  (per  lema  11  decimi);*  ipfi  f*  longicu 
dme.  Et  ulreq;  rationales  fipfa  igitur  [ »J  «, rationales  funt 
potentia  tentum  eomenfurebiles.  A potome  igitur  eft  /a, con- 
gruis autem  ci  eft  » t.  A t/*,ipfa  . /aut  maius  potefleo  quod 
ex  tibi  eommenfurabili,aut  co  quod  ex  fibi  incommenfurebi- 
Ii.  Poftit  prius  eo  quod  ex  fibi  comenfurabW.cr  tota  » /,eo m 

menfurabilis  eft  ipfi/  •, expolita  rationali  logitudinc,apoto  , . , 

me  igitur  prime  eft « »,(p  j diffinitiones  cr  St  decimi)  Areo  1 * 

lam  autem  fub  rationali  cr  apotome  prima  coprehenfam  po 

tens,  apotome  eftfper  . 1 decimi  )Quc  igitur  r »,bocefh  > poteft,  apotome  eft.  Si  autem  • /Jpfa  /.ma- 
ius poteft  eo  quod  ex  fibi  incommenfurabili,cr  tota/»  comenfurabihs  eft  longitudine  expofita  rationali 
!•  apotome  quarta  eft  . 0.  Areola  autem  fub  rationali  cr  apotome  quarta  coprehenfam  potens, minor  eft 
(per  94  decimi)  A rationali  media  ablata  Igitur,rcliqud,cr  qua  fcquutur  relique:  quod  erat  ofledidum. 
EuclexCamp  Propofltio  104. 

I de fuperficicmediali  fuperficics  rationalis  detrahatur, linea 
in  reliquam  fuperficiem  potes  erit  alterutra  duarum  irrariona 

liumlinearurn,autrefiduummcdialeprimum,autcum  ratio 

nali  componens  mediale. 
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Ca  vi  p a xvS.Harc  quoqjficur  premi (Taprobarur.Erir  enim  rora  a b 
medialis, b aurem  rationalis, & runc  dico  quod  in  a reliquum  poteft , aut 
eft  refidutim  mediale  primum  .aureum  rationali  componens  mediale. 

Cum  enim  c g «qualis  fir  a b.erii  per  ao  linea  d g rationalis  in  porenna 
tantum  cum  firfgxquali$b,eritperi6Uneaegrarionalisinlongtru- 
dinc.crgo  a diffinitione  erit  linea  d e, refiduum  fecundum  aut  quintum, 
quare  per  87  8 C 90  latus  retragonicum  fuper  ficiei  c e,8C  ideo  fuperficiei  a, 
eft  refiduum  mediale  primu,aut  cum  rationali  compones  mcdia!e:quod 
eftpropofitum  noftrum. 

Euclid.exZamb.  Theorema  8f.  Propofitio  109. 

Amcdio,rariona!ilublaco , aliae  duae  irrationales 
fiunt  uel  mediae  apotomac  prima,  ud#cum  rationali 
medium  totum  efficens, 

T H E o N ex  Z ab.  A medio  fi  y,rationale  auferatur  fi  *. 

Dico  q,  qux  r eliquii  pote#  • y,una  duaru  irrationaliu  eft,aut 
medix  apotomx  prima, aut  cum  rationali  medium  totum  e/ * 
fident.  E x portatur  enim  rationalis  /*,cr  comparentur  fimi' 
liter  arcolr.Confcqucnier  di  autem  rationalis  quidem  f*,cr 
ipfif  "longitudine  incommenfurabilis.  Rationalis  autem  eft 
(per  ix  decimi  )*f,C7  ipfif  *, longitudine  commenfurabilis. 

Ipfx  igitur /<V  «,( per  io  decimi)ratiqnales  funt  potetia  tan 
tum  commenfurabiles.  Apotomc  igitur  eft  ipfa  * t. Congrues 

auteejlf  *.  At/ 'tipfaf«,uel  maius  poteft  eo  quod  cx  fibi  co • « A 7 4 

m r.furabiliyUel  ex  eo  quod  ex  incommenfurabili.  Si  quidem 

tfyipfa  /«,  maius  poteft  eo  quod  ex  fibi  commenfurabili  cr  eft  congruens  ( per  8 o decimi ) / « eonrmm^ 
furabihs  ipfi  { • expofit x rationali longttudinejpfix  m i apotomc  eft  fecundaC per  s diffinitiones ) Ratio* 
t talis  autem  eft  f».  Qux  autem  poteft  quod  fiub  rationali  cr  apotomc  fccunda,meJu  eft  prima  (p*r  9» 
icami.)Qi^re  * fitboc  eft  y potes,  medix  apotomx  eft  prima.  Si  autem  tfipfaf*  maius  poteft  eo  quod 
ex  fibi  incommenfurabili , cr/  * congruent  eft  commenfurabilis  longitudine  ipfif  »,expofitx  ratu  naJL 
apotomc  quinta  eft  t*  f.  Quare  ipfam  * y potens,(per  <•  j decimi)cum  rationali  media  totum  efficiens  ejk 
A medio  igitur jdionalijubUtOyO’  qux  fcquuntur  reliqua:  quod  erat  oftendendum. 

E uclid.ex  Camp.  Propofitio  10 

I fupcrficies  medialis  de  fuperfiae  mediali  detrahat,  fueritq» 
reliqua  toti  incommefurabilis.quar  in  ipfam  reliqua  potclt 
alterutra  critduarum  irrationaliu, uidelicetaut  refiduu  me- 
diale fenindum, aut  cum  mediali  componens  mediale. 

hpamvj,  Si  a duarum  premifiarum  demonftratione  non 
deuias.condudes  fine  difficultate  propolarum.  Sint  enim  rora  a b 8C 
b mediales,&'  fit  a reliqua  incommenfurabilis  rori  (aliter  enim  effet 
a medialis  cx  21, 8C  eius  larus  retragonicum  mediale  ex  i9)tunc  dico 
qudd  linea  potens  in  a.eft  refiduum  mediale  fecundu,  aut  cum  me- 
diali  componens  mediale.Nain  cum  fit  c g equa  lis  ab,  erit  per  ao  li- 
nea d g rationalis  in  potentia  tanrum,per  eandem  quoqt  cum  fit  f g 
(qua?is  b.erir  etiam  e g rationalis  in  potentia  tantum, &'  cum  fir  a in 
commenfurabilisrori  ab,  erit  etiam  f gincomenfurabilisc  g.idcoq; 
pn  primam  fexri&  10  huius  erit  etiam  e g incommenfurabilis  d g, 
igitur  a diffinitione  linea  d e.ent  refiduum  rerrium.aut  fextum.qua 
re  per  88  & 91  latus  retragonicum  fuperficiei  c e.  & ideo  fuperficiei 
a,  eft  refiduum  mediale  fecundum  , aut  cum  mediali  component  c d 

mediale. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  8 6.  Propofitio  t «o. 

A medio,medio  ablato  incomcnfurabili  toti.reliqua-  duar  irratio  na- 
les  fiunt.ud  mediat  apotomx  fecunda.uel  cum  medio  mediu  effidens. 

THEON 


,Of 
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THEON  ex  Z amb.  Aufi ratur  enim  fiait  in  procedentibus  deferiptionibut,  i medio  e y , medium 
(Sjmcommenfurabilc  toti.  Dico  quod  que  > > p oteft,  une  eft  duarum  irrationalium,  a ut  medie  apotome 
fecunda,uel  cum  medio  medium  totum  efficiens.  Quoniam  enim  medium  eji  (peru  decum)umuu^  ipfo 
rum/>,<  /,  c (y,  ipfi  It  A,  eji  mcommenfurabile,erit  per  confequens  rationalis  utraq;  ippriu» /■>,/«, 
Cr  ipfi  f‘  longitudine  incornmenfurabilss.Et  quoniam  incommenfurabilis  eft  Ah  ipfi  (•',hoceft.o  ipfi 
•l‘,mcommetifiirabilis  eft(per  i fexticri  i decimi  Icrf', ipfi  f , * 

4,cr  ipfe  igitur  ofJ.(per  yj)  rationales  fiunt  potentia  tantum  ^ 

commenfurabiles.  A poto  me  igitur  eji « /,  congruent  autem  eft  ! * * 

U.  At  >!,  ipfi  fit  maius  poteft, nit  eo  quod  ex  jibi  commenfurabi 
li,  aut  eo  quod  exfibi  incommenfurabili.  Siquidem  igitur  o/, ipfa 
fi*, maius  p otejl  eo  quod  ex  jibi  commenfurabili:  cr  neutra  ipft 
rum  tfj*  commen/urabihs  eft  ipfi!  *,  expofitt  rationali  longi 
tudine,apotome  tertia  eft  ipfa  4 •>.  Rationalis  autem  4 » . Quod 

autem  fub  rationali  crapotome  tertia  comprehenfumredangu  — 

Ium, irrationale  eft, cr  que  tHud  poteft  irrationalis  eft, appella-  ‘ e > . 

turq;  medie  apotome  fccunda(per  91  decimi)  quare  \/,ho ceft<>,  potens  medie  eft  apetome  fecunda. 
Si  autem  sf,fh, maius  poteft  eo  quod  exfibi  incommenfurabili  longttudincxr  neutra  ipfarum  *U’,ipfi 
/*,  longitulineeft  eommenfurabilis.apoiome  facta  eft  0 «.  Que  autem  poteft  id  quod  fub  rationali  cr 
apotome  fexta,eft  cum  medio  medium  totum  ejficiens, quare  que  ipfum  x o,boc  eft  ■ r poteft, cum  medio 
medium  totum  efficiens  cjliptr  96  decimi)A  medio  igitur tmedio  qblato  ,crque  jfequuntur  reliquaiquod 
erat  offendendum. 


Euclid.ex  Camp.  Vropofitio  tof. 

Inearum  irrationalium  quarfunt  refiduum  &f  poftipfam 
fubfccutaf,ullam5ali}  termino  & ordine fubefle  impofsibi 
le  eft,refiduo  quoque,  binomrj  terminu  uel  ordinem  con 
uenire.noneftpofsibile. 

Caupanvs.  V ult  aurem  per  hanc  iorf,quod  refiduum, & alix  quinqj  II- 
nex  irrationales  eam  fcquenres  differunt  fpecie  & diffinitioncadinukcm)&  nulla  linea  una  po- 
teft effe  fub  duabus  neqj  fub  pluribus  fpeciebus  harum  fex  linearum 
irTarionalium  qux  funr  refiduum, & cius  quinq?  comites, & quod  om 
nes  fpea es  refidui  differunt  ab  omnibus  fpeciebus  binomp.nec  eft 
pofsibilelineam  unam  ftmul  ellerefiduum  & binomium  cuiufcunip 
fpeciei  refidui  uel  bmomp  • Pars  prima  fic  conrtar.quoni  J fuperficies 
rquales  quadrans  refidui  & fuarum  quitiqj  comitum  cum  adiungun 
tur  ad  lineam  rarionalem.habenr  fecunda  latera  neceflario  diucrfa  ab 
inuicem  ex  91  &'  quinrp  eam  fequennbus,  funt  aurem  fecunda  latera 
refiduum  primum  & fecundum  8C  deinceps  ufquead  fcxtum.Secun- 
da  pars  conftat hoc  modo . Si  eadem  linea  poteft  effe  ITmul  refiduum 
& binomium  fit  a,  cuius  quadraro  fuperficies  xqualis  adiungatur  ad 
rarionalc  lineam  bc.fittpbd.eritip ex  s4-  linea  cdbinomiu  primum, 

& ex  92  refiduum  primum, inquanrum  ergo  binomium  primum, di- 
uidatur  in  fuas  binomiales  portiones  ad  punftum  c.fitcp  maior  por- 
tio ce,qux  erat  rationalis  in  longitudine  per  diffinitionem,  inquantum  autem  eft  refiduum  pri- 
mum,ei  adiungatur  d g , per  cuius  abfeifionem  fuerat  refiduum  primum,  eritep  etiam  ex  diffini- 
tione c g rationalis  in  lotigirudine.Cum  iratp  fit  utratp  duarum  linearum  c g & c e rationalis  in 
longitudine, erit  etiam  per  9 linea  egranonalis  in  longitudine . At  quia  linea  d eeft  rationalis  in 
potentia  tantum,  cum  ipfa  fit  per  hypothefin  minor  portio  binomp  primi.erir  per  68  linea  d g re 
fiduum.df  quia  ipfa  erat  rationalis  in  potentia  rannim.cum  per  eins  abfeifionem  effet  linea  cd 
refiduum, fequirur  impofsibile  per  68.  Quod  ut  clarius  patear, efto  fuperficies  b d adiun^ta  ad  li- 
neam rationale  b c, xqualis  quadraro  linex  d g.  Cilm  iratp  linea  d g fit  rationalis  in  porenria,  erit 
per  16  linea  c d rationalis  in  longitudine.  At  cum  etiam  linea  d g fit  reffduu.erir  ex  92  linea  c d rei» 
duum  prim  um.quod  efTc  non  poreft,cum  linea  qux  dicitur  rcfiduuin,fit  irrationalis  per  68. 


Euclid.ex  Zmb.  Tkeowru  87.  P ropoptio  1 1 1. 

Apotome  non  eft  eadem  eiquxcx  binis  nominibus. 
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THEON  ex  Zamb.  E fto  apotomc  * fi.  Dico  quod  * fi  non  eft  eadem  ei  ejur  er  binis  nominibus. 

Si  enim  pofiibile:efto,cxponaiur  rationalis  A }.  Et  a quod  ex*l  ( per  44  primi  }*quu  ad  ipfam>  A,com 
paretur  riflangulumy  latitudinem  efficiens S » . Quoniam  igitur  apotomeeft*  fi,  apotome  igitur  ej l 
(per  9 i det  imi . prima  ipfa  A ».  E Ito  ei(per  7 9 decimi  j congruens  'f,ipfr  igiiur  ■*{,{',  rationales  funtpo 
tentu  tantum  c ommenjurabihstcr  A.  »tpf*  i » maius  potejt  eo  quod  ex  /ibi  ineomcnfurabtli,cr  A !%com • 
tnenfurabihs  eft  1 pfi*y  ex  polii  jc  rationali  longitudine.  R urfus  quoniam  ex  binis  nominibus  e fl  * fi,  ex 
binis  igitur  nominibus  eft  prima' per  60  decimi  jpfa  A \.  Diuidatur(per  42  decimi ) in  nomina  in  *>fitcfr 
maius  nomen  * ",tpfx  igitur  *,er  • », rationales  Junt  poten- 
tia  tamum  commenfurabiles,  crAt,  ipfa  * * maius  pote  fl, eo 
quodexfibi  commcnfurablli,cr  * % eommenfurabihscji  lon 
gitudinc  ipft  * ; expojitr  rattonah,cr  J figitur  ipfi A * lon" 
gitudineejUommenfurabihs  crrehqux  igitur  "i  (ptrtide- 
cimi ) commcnfurabilis  eji  longitudine  ipfa  A/.Qgoniam  igi- 
tur A f9  tpfi  v / ejl  c ommen fur abiUs, rationalis  autem  eji  A f9 
rationalis  igitur  e}l  & */.  Quoniam  igitur  commcnfurabilis 
eft  Sfipfi  m /,i ncommenfurabihs  autem  eft  / f,  tpftf  t ,incom- 
menfurabihs  igitur  eft  longvndinef  * ipfif  ',crfunt  rationa- 
les. 'pfr  i git  ut  «/,/■,  rationales  fu  nty  poter,  tu  tantum  com- 
menjurabiles.  Apotomc  igitur  ejl  (ptr-?)  decimi )»  «,/rd  C* 
rationalis , quod  c)t  impofiibile.  igityr  apotomc  non  ejl  eadem  ei  qua  ex  binis  nominibus : quod  erat 
oftendendum. 

Euclid.ex  Camp.  Tropo  fitio  107. 

Ima  quxrdlduum  dicitur.ulla  ue  irrationalium, qua:  poli  tor 
eam  funt, nequiret  fub  termino  binomrj.aut  fub  termino 
& ordine  ullius  exterarum  linearum  irrationalium  quarbi. 
nomium  fubfequuntur.Cum  autem  poflibilc  fit  linearum 
irrationalium  (eriemin  infinitum  produci,  non  cit  poflibilc  ullam  ca* 
rumcum  ca  quxprcccfTcrit  in  termino&  ordincronucnirc. 

Campa  nvs.  Vulr  per  hanc  ultimam  libri  decimi,  quod  tredeum  uranonalcs  lincr.dc  qui- 
bus in  hoc  decimo  dcmonftrarum  eft  .&  iplar  funi  linea  medialia,  bmomium  & eius  quinq;  comi 
tes  refiduum  Si  eius  quinq;  comitc$)finrabinuiccm  fingulx  a fingulis  fpecic  differentes, & quod 
nulla  linea  una  porcftclfclimul  fub  duabus aur  pluribus  fpcciebus  carum, & quod  fpecies  linea- 
rum irranonalium  polfunr  in  infinitum  produci,  quarum  nulla  cum  alia  coucnir  m dirinutione 
& ordine.  Quod  autem  \\x  rredecim  lincf  .uideliccr  medialis, binomiu  & eius  quinq;  comites,  reff 
duu  &C  eius  quinq;  comitcs.fint  irrationales, dcmcnftratu  efle luperius  memento : de  mediali  qui 
dem, ex  19.de  binomio  autc  &!  ciu>  quinq;  comitibus,  ex  jo  & quinq;  eam  fequenribus,at  uero  dc 
rcfiduo  l uisq;  quinq;  comitibus.ex  6g,&  quinq;  eam  fequcnbus.  Nullam  autem  haru  tredccim  li 
nearum  irranonaltu  poffcconucnirein  fpecic  cum  aliqua  aliaru.fic  collige.  E(lo  enim  ut  ad  una 
eandemq;  linei  rationalem  in  longirudine  adiuny  atur  fuperficies  xquales  quadratis  p rxditf  aru 
tredccim  linear u ir rationalium, fecundfi  quod  ordine  feinuiccfequuntur, en tip  ex  20  fecundum 
larus  prima?  iftarum  rredecim  fuperficierum  & quinq;  eam  fequetium, rationale  in  potentia  tan- 
tum.Secunda  autc  larera  fecundj  iftarum  tredccim  fuperficierum  & quinq;  eam  fequentium  effe 
omnes  fpecies  binomiorfi  per  ordine,  uidelicet  binomium  primum,  fecundu,  & deinceps  ufq;  ad 
fexrii.cx  546«:  quinq;  eam  fcquenribus  dcmonftra tu  effe meminens. Secunda  uero  larera  oftauc 
fuperhciet  & quinq;  cam  fequentifi.funr  fpecies  refiduoru  in  ordme.uidelicer  refiduum  primum 
& refiduum  fccuudii,&  deinceps  ufq;  ad  fextum.quod  ex  9Z&'  quinq;  eam  fequentibus  dtdicifti. 

Cum  igitur  ipfa  iinca  rationalis  m potentia  tantum  no  conueniar  cum  aliqua  fpecie  bmomioru 
aureum  aliqua  reliduorum,  quoniam  omne  binomium  per  jo  er  omne  refiduum  pet  6S  eft  linea 
irranonalis  m longitudine  & in  porenna:&  ciim  nulla  fpecies  rcliduorum  conueniar  cum  ali- 
qua fpecie  binomiorum  e<  fecunda  parte pcnultimx  huius  decimi,  fcquirur  ut  omnia  fecunda  la 
ici  a haru  tredccim  luperfuieru  fintabmuiccdiucrfa.idcoq;  per  prima  fcxu&ipfxrrcdecimfuper 
ficies  funt  ditierlx.cu  caruomnifi  altitudo  (ir  una, quare  ena  hx  rredecim  linef  irrarionalespropo 
firp,funr  (inguina  fingulis  diuerfp.  Polfunr  a fit  haru  tredccim  linearu  uranonalififpecies.in  infi 
nitfi  produci, inlinitf  enim  funr  fpecies  linearu  medialiu.inftnir;  quocj  b:nomioru,&'  fic  de  fingu 
lis.  Quod  hoc  modo  cdftat.Efto  linea  a nicdialis,fumaturcj;  unitas  & quotlibct  numeri  primi  ut  1 

7. 


r 


unit  a* 


tIB$R  DECIMVS.  9J9 

S,8C  finr  totidem  linexb.c.d, quot  funt  fu m pii  numeri  primi,  fintcp quadram iftarum Unca- 

rum b c d ad  quadrarum  a, fu ur  Iu  n umeri  primi  ad  unitatem,  cruntip  linex  b e d,  mediales  ex  at* 
quoniam  ipfx  communicant  in  potentia  cum  linea  a A 

mediali. Omnes  autem  erunt  diucrfz  in  longitudine  ab  . 

at&  a feinuuem  per  ultimam  partem  7:quonifi nullius  b t 

illorum  numerorum  ad  uniratcm,nec  alicuius  eorum  » - fe  1 

aci  alterum  per  16&  8 &cone!arium  fecunda: o&aui&  r * . 

prxfcntis  hypothefiscftproporrioficur  numeri  quadra  a J * 

ri  ad  n umerum  quadratum,  erit  ergo  a,  tiC  omnes  fibi 
communicantes  m longitudine,  fub prima  fpecie  linea- 
rum medialium,  b uero  & omnes  (ibi  communicares  in  « 

longitudine , fub  fecunda,  c autem  & omnes  eidem  communicantes  uel  commenfurabilef , fub 
tertia,dquocp&  omnes  libi  communicantes  in  longitudine,  fub 
quarta.  Et  quianumeri  primi  funt  infiniti  ur  ex  u noni  didiftki,  «. 

neccifc eft  fpecies  linearu  medialium  elfe infinitas . Quod  autem  « 

eft  dictum  de  linea  medialiuntcllige  de  binomio  fuiscp  quinqj  co-  , * f 

miribus,&.'refiduofui5(pquin(pcominbus,namlicuromnislinea  c 

communicans  mediali  eft  media  Iis, fi  ue  communicet  ei  in  longitu  h j ' 4 

dinc  fi  ucin  potentia,  ur  probarum  eft  in  at. ira  etiam  omnis  linea  - 

communicans  binomio  aut  alicui  fuarumquimp  comitum,  uel  etiam  refiduo  au  r alicui  fuaruirt 
quinq;  comitum  in  logirudine  uel  in  potentia, eft  fecum  fub  eadem  fpecie,  ut  probarum  eft  in  60 
SCquaruor  eam  fequcnnbus.&^gfif  quatuor  eam  fequentibus.Sunrigirur  fprrie*  harum  trede- 
cimi  linearum  irrationalium  infinir;, quarum  nulla  conuenier  cum  procedenti  in  ordine  uel  dif- 
finitione  Conuenit  quo^  aliter  demonltrarc,  fpecies  linearum  irrationalium  elfeinfinitas. 
Nam  omnelatus  rerragonicum  fupcrficicidilhr  a numero  non  quadra ro.eft  irrationale  per  ulri 
mam  partem  7 dt  per  diffinitionem.  Cum  icacp  tales  numeri  fintinfiniri.ctunrcnam  fpecies  ha- 
rum  linearum  irrationalium  infinitx.  Tertio  modo  coringir  fecundam  partem  huius  ulnmae 
condufionis  libri  decimi  fic  exponi, ut  dicamus  ab  unaquatp  linea  rationali  in  potentia  taurum, 
infinitas  linearum  irrationalium  fpecies  produci,  quarum  nullam  cum  aliqua  earum  quzipfam 
pnecefterinr, polfibilecft  in  diifininone&  ordine  cOnuenire.  Verbi  grana.Sumatur  aliqua  fuper- 
ficies  rationalis  diifla  a numero  non  quadrato  ur  ;,erit<p  latus  cius  tcrragonicum  irrationale  in 
longitudine, quoniam  ipfum  eft  incommcnfurabile  lateri  tctragonico  fuperficiei  rationalis  di- 
Ihr  a numero  quadraro  ex  ultima  parte  7.Dicocrgo  quod  huius  lateris  larus, itemip  fecundi  late 
ris  latus,#  rurfus  huius  rertn  lateris  latus, # fic  in  infinitum,  funt  linex  irrationales  tam  in  lon- 
gitudine quam  in  potentia,#  quod  nulla  earum  conuenit  diffinitione  uel  fpecie  cum  aliqua  qug 
eam  prxcelferir  in  ordine : cftcp  latus  tcrragonicum  prxmi flx  fuperfidci  quxcuncp  difta  fuerit  i 
numero  non  quadiaroearum  omnium  licurradix#  principium, # quxlibcr  ipfarum  eft  princi- 
pium omnium  ipfam  fequenrium,#  quxcuncp  ab  aliquo  terragon ico  latere  cuiufcp  talis  fupcrft 
ciei  proficifcuntur.diucrfxfunt  in  longitudine  # potentia  ab  omnibus  qux  a quoquam  alio  re- 
tragonico  lateris  talis  fuperficiei  generantur.Ethoc  dico,cum  ipfarum  fuperficierum  non  fuerit 
proportio  (icut  numerorum  quadratorum. Hxc aurem  ut  potiimus  firma demonftranonc colli- 
gere,antecedens  ad  ipla  prxmitreicoportet.Sirtp  iftud, 

Quibuslibetduobus  inuiccm  diufiis  fi  quid  licet  producatur,quota 
latera  tetragonica  duorum  procedentium  inuiccm  duces,  totum  tara* 
gonicum  latus  ipfius  producti  produces. 


|6 


Verbigratia.Sirutexain  b fit  k:arcd  fint  latera  re  k \i$6 

tragonica  a & brfiat  aurem  e, ex  c in  drfintq;  ircru  f # * ““ 

g latera  tetragonica  c # d,  # fiat  h ex  f in  g.  Dico  * **  , * 

quod  h eft  larus  tcrragonicum  e,#  quod  e rurfus  eft  t 

larus  tctragonicuk.Ciim  enim  cxfinfe#  in  gfiant  •- * \ 

c&h.cnrcadhficurfad  g,fcd#fit  hadd.ficurfad  * 9 f , t 

g, eoquod  cxgin  f#in  fefiunth  #d, funt  igitur  c ^ 6 

hd, continue  proportionales.  Itacp  ex  h in  fc,quanr3  f t 1 % * 

ex  c in  d,  quare  h,  eft  larus  tcrragonicum  c . Eadem  — ■■  ■«  . 

quotp  ronc  cu  ex  c in  fc  fit  a,&  in  d fit  e,#  ex  d in  le 

fic  b.eruntctil  2 c b,con  tinuc  proportionales  in  proportione  c td  d.Cu  igitur  ex  a in  b fir  k.fequl 

*•  r/  * 
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cur  etiam  urcxcin  fe  iit  k, quare  e eft  larus  tetragoni 
cum  k.  Conftaritacpquoadiatur.  Rcitautaqi  de- 
monftrare  quod  propofitum  eft.  Sit  icitur  luper 

ficics  a,  ra nonalis,  difta  i numero  non  quadrato  ut 
f,  litip  linea  a,  eius  retragonicum  latus,  di  fumantur 
quotJibet  line»  rationales  in  longitudine  quxfinc 
b c d c.iinup  diftx  a numeris  quorum  quilqr  prxee 
dens  fit  retragonicum  latus  proximo  fequcnns.ur  ii 
b iir  »,c  4,d  i6,c  uero  xjts.ad  has  autem  lineas  ratio- 
nales in  longirudine.adiungatur  fupcrhcies  aequalis 
a,  er  untcp  (ccunda  latera  fingularu  rationalia  in  Ion 
guudine per  «6:ut  fecundum  latus  b,x  di  dimidium, 
fecundum  c.unum  di  quana.fccundum  uero  d.una 
quat  ra  di  una  t6,ar  uero  fuperficiei  c fecundu  iatus, 
erit  una  6+ di  una  i$6 .Sit  ergo  i retragonicum  latus 
b:g  uero  fit  retragonicum  latus  fecundi  latens  fuper 
ficiei  b.crirtp  per  prxmilfani  antecedens  ut  cx  f ui  g 
fit  a.Rurfus  fit  b retragonicum  latus  fecundi  latens 
c,k  quoqr  fit  retragonicum  latus  h,  enttp  per  prxdi- 
fium  antecedens  ut  ex  b in  h fita.fiC  ex  tin  k lu  tetra 
gomeum  larus  a,quod  fit  I.Sit  iterum  m tetragomeu 
latus  fecundi  lateris  fuprrficiri  d.fedcum  n iit  rctra- 
goiikum  latus  m,S«:  p letiagonicu  n,cntcp  perprx- 
didum  an  recedes  ur  cx  c in  in  fiat  a,  di  cx  b in  n 1,  di 
ex  f in  p retragonicum  latus  I quod  fit  q.  Ampliusau 
rem  fit  r, retragonicum  latus  lareris  fecundi  fupcrfi- 
ci  ei  e,  fit  quocps  retragonicum  r&  rs,  fit  &.’uretiagO 
nicum  r.fequiturcp  per  dictum  antecedens, ut  ex  d in 
rfiara,&cxcinfl,&exbinr,fi(q,&erilcx  f inu, 
tetragonuu  latus  q,quod  fit  xtdi  fic  in  infimttim.Di 
co  ergo  fias  lineas  a 1 q x, quarum  a eft  ranqua  radi- 
calepuncipium.clfc  irrationales, a quidem  in  longi 
tudine  tantum,  exterar  uero  in  longitudine  di  in  po 
t entia, & dico  quod  nulla  earum  conuenit  cum  alia 
in dithnitioneuel ordine.  Cdmcntmcxf  in  gflCk 
fiat  a & l:crir  a ad  l,ficur  g ad  k.Et  quia  ur  paret  ex  di 
Itis hyporhefibus  gdi  k funrincommefurabilcsin 
longitudine  & in  potentia,  fcquirurerii  ur  a & 1 fine 
incomem  urabiles  in  longitudine  &in  potentia.  Ea 
dc  ratione  a di  q,cft  enim  a ad  q,ficur  g ad  p.Er  pro- 
pter eandem  caufam  etiam  a & x,  cum  fint  ficut  g dC 
u. Er  hac  uia  quocp  neceffeeft.ur  q fint  ti  triplici- 

ter meomen  forabiles  tam  in  logirudinequim  in  po 
vcnna.cum  enim  cx  f in  k&  p, fiant  1 di  q,enr  l ad  q, 
urkadp.Atk&p  neccomenforabiles  funt  in  lon- 
gitudine nec  in  potentia  . Si  enim  fint,  erunt  h di  n 
commen  furabiles,fed  no  funr, at  uero  1 di  x oportet 
«fle  utrorp  modo  incomcn  furabiles , eft  enim  1 ad  x: 
ficurkad  u.eoquod  ex  f ink&  u fiunt  1 di  x.Suni 
autc  k di  u.urrocp  modo incomen furabiles,  fin  aure 
accidet  d & h efle  comen  furabiles, quod  eft  inconuc 
niens.q  uero  di  x quod  fint  quocp  incommen  furabi 
les, potentia  8i  logitudine.exeo  paref.quodeftqad 
X ficut  p ad  q:conftat  autem  quod  p & u funt  incom 
menfurabilcs.nam  fi  non,  erunt  n comen  furabi 

les.ideolp  m di  s.fed  non  funr.  Manifeftum  cftiracp 
infinitas  lineas  irranonales  in  longitudine  di  in  po- 
tentia incomm?furabiIcs,&  ideo  diftinitionc&fpcae  differentes,  produci  ex  linea  a rationali  in 
potenria  tantum.  Reftar  aurem  nunc  oftendere  quod  quarcunqr  irranonales  line*  ab  aliqua  linea 
rationali  in  potetia  tantum  hac  uiagcaairur,  diucrfe  funt  ab  omnibus  taro  in  logitudinc  quam 

ia 


ii 


Ii 


li 


LIBER  DECIHV1  94« 

In  potemufqux  i qualibet  alia  linea  rationali  in  potentia  tantum  quadratu, cuius  ad  quadrarum 
prioris  nd  (it  ficut  numeri  quadrari  ad  numerum  quadratu, hac  eadem  uia  cgrediutur.hoc  quoqf 
fic  conftar.Sint  a 8t  b rationales  in  poteria  tantum  fiue  terragonica  latera  duarum  fuperficierum 
dicarum  a numeris  non  quadrans:firrp  ut  illi  numeri  non  fint  in  proportione  aliquorum  nume 
rorum  quadratorum, linex  quocp  qux  procedunt  hac  uia  ab  a,fint c d e,  & a b procedam  f g h Di 
co  quod  nulla  ex  lineis  ede  communicat  in  longitudine  uel  potentia  cum  aliqua  ex  lineis  f g h, 
cum  enim  (Tnrc&  f retragonica  latera  a & b,at  d &!  g rctragonica  latera  c & f,&  c & h,  terragonica 
larcra  d Si  g.non  eft  po  Jfibiie  ut  aliqua  ex  c d e.communicet  cum  fua  compari  ex  f g h,  uel  longi- 
tudine  uel  poteria. Si  enim  alterutro  modo  communicet  c cum  h, (equitur  ut  d communicet  cum 
g,&  c cum  f, quare  SC  a cum  b etiam  in  longirudfric,  quod  efr  contra  liypothefin.  Vmuerfahter  au 
rem  uerum  eft  dicere  quamlibet  harum  e(Te  utroq;  modo  incomenfurabilem  cuilibet.  Dato  nancp 
quod  d communicer  cum  h etiam  in  potentia  tantum,fequitur  ut  cquoq;  communicet  cum  g.SC 
a cum  f,quod  non  eft  poiltbtlc.  Attendere  aurem  oportet, quod  cum  dico  latus  lateris,  nihil  auud 
inrelligo  quam  larus  fuperficici  denominata:  a latere  pnon, unde  tetragonicum  larus  linex  a,  uo 
co  lineam  illam  qux  poteft  111  (uperficicm  dii  tam  a linea  a,  talis  autem  lupcrficics  eft  quam  con- 
tinet  linea  a 8C  linea  rationalis  in  longitudine difla  ab  uno . Si  ergo  libet  inucnire  retragoriicum 
latus  cuiuslibet  lincx.fit  linea  a, cuius  tetragonicum  latus  uolo  inuenire,  b uero  fit  linea  lationa- 
Iis  in  longitudine  ditfa  ab  unitatc,&  ipla  eft  minima  omnium  linearum  rationalium  numerata- 
rum ab  integris, medio  loco  proportionalis  intereas  fitc,eft  igitur  per  16  fexri  c tetragonicum  la- 
tus a:idc  enim  fit  ex  a in  b SC  ex  c in  fe.  At  uero  ex  a in  b fit  fuperficies  dicta  ab  a.Qutcquid  enim  d 
quolibet  in  unum  du*lo  producitur,  ab  eo  quod  unum  multiplicat, denominatur.  Er  nota  quod 
cum  c fuerit  latus  tetragonicum  lincxa.indirferenrcr  contingit  lineam  c effc  maiorem  linea  a SC 
minorem, prout  b etiam  fuerit  maior  aut  minor. 

THEON  ex  Z amb . A potonc  c r qux  poft  em  bnrationales,neq;  medix ,ne<£  adinuicem  funt  ex* 
dem.  Quod  ex  medii  nanep  ad  rationalem  comparatum  latitudinem  efficit  rationalem  cr  ei  ad  quam 

apponitur  longitudine  incomenfurabilmCp.r  11  decimi)  Quod  uero  ex  apotome  adrationalcmcom 

paratu  latitudinem, primam  efficit  apotomen(per  97  decimi)  Quod  autem  cx medix  apotomx  prima 
ad  rationalem  appofitu  latitudinem/ccunda  efficit  apotomen(  per  9 8 decimi)  Quod  cx  medix  fecunda 
apotomx  ai  rationalem  appofitu  Utitudinemjtcrtia  efficit  apotomen(pcr99  decimi)  Qjoi  ex  minori 
ad  rationalem  appofitu  latitudinem, quarta  efficit  apotomen(per  »00  decimi ) Quod  cx  efficiete  cum 
rationali  medium  totum  ad  rationalem  appofitu  Utitudincm,cfficit  quinta  apo  tomen  (per  1 o 1 decimi) 
Qyod  ex  efficienti  uero  cum  medio  medium  totum  ad  rationale  comparatum  latitudine,  fi  xtam  efficit 
apotomenC  per  »01  decimi ) Quonia  igitur  prxdiflx  latitudine  f k prima  & adinuice  dtjjbunt(k  pri* 
ma  quidem  quonia  rationalis  eft  adinuice  uero  quia  in  ordine  no  funt  cxdem)patet  quod  c r ipfx  irratio 
nales  diffirunt  adinuice.  Et  quoniam  oflenfum  efl(per  1 1 1 decimi )quod  apotome  no  eft  eadem  ei  qux  ex 
binis  nominibus , ad  rationalem  autem  appofitx  latitudine  efficiant,  qux  fanepoft  apotomen  apotomas , 
eonfequentcr  unaquxq;  q ut  in  ordine  circa  eandem:qux  uero  poft  cm  qux  cx  binis  nominibus , eae  qux 
ex  binis  nom:nibus,cr  eafdcm,ordine  cofequenter:  alix  igitur  funt  qux  pojl  apotomen,cr  alix  qux  pojl 
eam  qux  ex  binis  nominibus, ut  omnes  irrationales  fint  tredecim,bx  uidclicet: 

1 Media,  i Ex  binis  nominibus.  3 E x binis  prima  medi js.  4 Ex  binis  fecunda  medijs. 
$ Maior.  6 Rationale  mediumq;  potens.  7 Lina  potens  media.  8 Apotome.  9 

Medix  prima  apotome.  10  Medix  fecunda  apotome.  1«  Mitior,  ix  Cum  rationali  me* 
dium  totu  efficiens.  13  Cum  medio  mediu  totum  efficiens.  Eucl.exZa.Tbeor.88.Propof.tti, 

Quod  ex  rationali  ad  irrarionalc.eaquscexbinisnominib.appofitu 
latitudine  efficit  apotome.cuius  nota  comefurabilia  funt  noib.ciusqug 
ex  binis  noib.cft,  & in  eade  rone,&  infuper  apotome  qua:  gignit,  eun- 
de habebit  ordine  ei  quae  ex  binis  noibus  eft.  . 

THEONfxZifr.  Sit  ronalitquidc*,cx  binis  nominibw  fit  fy,  f / ' n 

cuiut  maius  nome  ejio  a y, et  ei  quod  ex.  *qw  rfto  idquodfub/y,  ’ 

• {.Dico  q,  ipfx 1 /apotome  eft. cuiut  noia  comenfuribilia  funt  ipfts  * * • ♦ 

> V M Tin  eade  ratione, et  infuper  < / eunde  orditle  habet  ipfi  fy.  . 

Sit  cmmrurfut  eiquodex  ..rquiZiJ  quod  fub/dr.  Quonia  igni  r ' 1 

quod  fub />,> /,aquit  eft  ci  quod  fub  f ,tftigitur(p  14  qnti)  ficut  y/s.cr/djic  eft.  ad  > /.maior  aut 

eft  r fipfa  f maior  igitur  et  >ipfa</.  Ejlo  ipfi  • aqualit  1 t.  E/i  igitur/ p 70-11  quinti) fic  ut  >tad  l*. 
pe  eft  t/ad/',diuidcdo  igitur  ejl[p  1 7 qnti)quod  ficut c *,ad  ( SJie  eft  t /ad/',  fiat  ficut ' /ad  / * fic  /.. 
ad  . certata  igitur  /.(perii  quinti  )ad  tota  •!, eft  ficut/ .ad.<.  Sicut  enim  unii  antecedctium  ad  unii 
cofcqucntiumjic  omnia  antnedetia  ad  omnia  [e que  mia.  Sicut  autem/pa  1»  quinti)  {.  ad*. , fic  eft  y* 
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*1  / A,CT  fK*1  IgihtrCfcr  ■ i quinti )>  *,ai  * /Jic  y J,ai  * f,cemaifur*btle  aut  tfKptt  1 1 lccimi)quel 
(X  y *,ri  quod  tx  fi  s,comen[urabilrigitur  rft  it  quod  tx  > *,ei  quod  cx/*.  Et  efl  Jic  ut  Cpcr  2 2 fcxii)quoi 
IX  i *,ai  I d quod  ex  */,pc  tjl  fi  *,ai  « 1.  Et  quonia  ipfa  trn  > *,<*!,*  ',/iuit  proportionaltr.iotntnfurabi 
Iit  igitur  f/ifpcr  1 1 decimi))  *,ipfi  * flhgiiudinc,quare  cr  > ',ipp  • L longitudine  eft  comer,  forabilis . E t 
quo::, a ipcrcorrilariu  10  fcxti)quodcx*aquucJt  ei quod  fub  't,fifi,T5nalc  aute  ejl  id  quod  cx  1 .ronalc 
tgitur  tjl  rt  id  quod  fubt</J.Etadip[am<' s,ronalm  apponitur.ronahs  igitur  r/l  cr ' 'jCr  ipft  fi  * logi 
tudine  cbmenjurabihs,quare  cr  ei  comnfurabllk  1 b, ronahs  efl,cr  ipfl  fi  longitudine  cbmenfurabihs. 
Qyoniaigii  ur  tjiftcut  y fi, ad  * fjic/b  ad  b yp/t  aut  y *,*  f, potentia  tanti  comenfurabiles.cr  ipft  igi 
tur/fi,i  (p  11  decimijpotelia  Cantu  funt  t omni  fur  abdes.  Ron  alis  aut  ejl *>,cr  ipji  fi  et  logitudinccont 
tuefurabitu.  Ronahs  igitur  tjl  cr /«,cr  ipft  y ■>  logitudine comenfurobilit.  Ipft  igitur/*,*  ‘,ronales  funt 
potetit  lautu  comcfurabiki(p  2 1 decimi)  Igitur />  apotome  efi.Veruy  J,ipja  * i, aut  maius  pot  eo  quod 
tx  libi  comcnfurabdt.aut  quodexftbi  intomtnfurahli.  Si  quide  y '.ipfa  fi  t, maius  pot  eo  quod  ex  jibt  cS 
mi  fur  abdi,  y!“(p  11  decimi  )ipft  *' maius  pot  eo  quod  ex  fibi  comi  fur abili.  E tfty  fi, ipft  expojita  ro- 
nah  contenfurabilii  ejl  longttudute,<y  f *Ji  aut  fi  fv  * ',fi  uero  neutra  ipfaru  y fi,  fi  fty  neutra  ipfarS 
!*,*  ‘ Si  aiit  y fi, ipft  fi  fi  maius  pot  eo  quod  ex  flbi  ineomenfurabili,cr /*,ipfa  * *,  maius  pot  eo  quod  ex 
flbi  incomenfurablli.  Et/i  quidi  y fi  cbinenfurabilis  ejl  ipji  cx  po fu  e ronali  1 ogitudine,ty/  *,fi  aut  fi  fi, rt 
fi  ',jiusro  neutra  ipfaru  yfi,fi  ‘,rj  n.  utra  ipfaru/ *,* «.  Qu-flv  ipfa/ > apotome  ejl, cuius  nomina/ *,*  >, 
eomi fur  abiha  funt  eis  noibus  que  funt  ex  ea  que  ex  binis  nominib.  boc  ejl  ipfis  y fi,  fi  fi,ej  in  eade  rone, 
cudi  habet  ordini  ipfl  fi  y.  At  onali  igitur  et  reliquatq  ferat  oftidldu.  duci. ex  v.a/vheor.  S 9.  Prop.  1 1 j 

Quod  ex  ronali  ad  apotome  cSparatu  latitudine  cfhrii  ea  que  ex  binis 
noib. cuius  noia  comefui  abilia  funt  ipfius  apo  tomes  noibus.ct  in  cade? 
ronc,&  ifupcrq  gignit  cx  binis  noib.  ipfiapotomeeudcobtict  ordine. 

« THEON  ex  Zd.  E flo  ronahs  quid  e*  apotome  aut  fit  fiS9ty  d quide  quod  cx  *,*quum 

0 / > cfio  quod  fubf/,L  &,ut  quod  ex  •»  ronali  adipfam  fi  S apotomen  coporatu  latitudine  rfji 

« { J ciat  ipfam  * 9.  Dico  q,*f  e) r binis  nomimb.eJt,cmus  noia  c omen  fur  abiha  funt  eis  aur  ip 

n fius  fi  S,funt  nominibus,  cr  tn  eade  rone,cr  q,  ipfa  i*  f, eunde  habebit  ordine  ipft  • 

inqua(p  80  dccim:)’pfi  f^cogruens  f y.  Ipfr  igitur  fi  y,yS(p  $o  decimijronalcs  funt  po 

tentia  tantum  comcn  furabiles.  E teiqf  ex  *,  te  quit  cfto  id  qd’  fub  f.  y »,romdc  aut  efi  q<f  ex  *,rona!c  igitur 
&qf  fub  fi  y,cr  ad  rationale  /i  y comparatu, ronalis  igitur  ejl(p  diffinitione  decimi^ipp  ',zripft(>[o 
gitudinctomcnfurabilu.  Quonia  igitur(p  *o  decimt)qd' fub  fi  y i,*quuci qd'fub  (/,*  t1,  pportionalittr 
igitur  ef}(p  \ 6 fexti)ficut  < /y ad  fi  *,fic  ejl  *t  ad  ", maior  aut  e • 'Jpfa  iS, maior  igitur  efl  cr  « ».  Pont* 

tur(p  i primi  )ipfi  • , r qualis  • ».  C omenfurabihs'  p 1 1 decimi  )igitur  efl  * » ipft  ( >, longitudine.  E t quoniam 
efl  ficut  y fi  ad  fi  S,fic  ejl  9 l*  • ,couertendo  igitur  efl(p  eorrelarium » 8 qnti  )ficut  firady  S,fic  efl  ad 

1 1.  Piat  {per  1 1 quinti  )jicut  L t,ad  t >,fic  i f, ad  1 SCT  reliqua  igitur  « f,ad  *S,  efl  ficut  L f,ad  * ',hoc  efl  ficut 
fiy,ad y ■*.  ipfrautcfiyj  fi*,potetUtitumfuntcomenfurabila,cripfc  ig  tur  «fje(p  1 1 decimi' potentU 
tantum  funt  comcn  furabiles.  Et  quonia  efl  ficut  *tdd*  'Jic  * fadf>,fcd  ficut  * *,ad  •>  «,/ic  •>/,/*,  cr  ficut 
igitur(p  1 1 quinti  )<{adf-*Jic  ^ {ad /«•  Qjiare(  p eorrelarium  19  fexti)cr  ficut  prima  ad  terti d Jic  qfex 
pnmaadidqd 9 ex  fecunda, cr  ficut  igitur  (p  11  qnti)  *[,adf',ftc  qd’  ex«f,adidqd’  ex  {#, comcn  fur  abile 
a ut  e ejl  (p  9 decimi)qd’  ex  *f,ci  quod  cxp.  I pf£*{J*,potctia  funt  comen furabiles:  igitur  efl  * lo 

gitudme,quare  cr » *,ipfi/ • Jogitudine  comen  fur abilis  efl.  Ronahs  aute  efl « «,CT  ipji  fi  y logitudine  ccm* 
menfurabihs.ronaUs  igitur  ejl  (per  1 x decimi  )*{,cripfi  * > logitudine  comenfurabihs.  Et  quonia  efl  ficut  fi 
yddyJficL{,ad{f,uicifiimquoq;(per  i6qnti)zrftcutfiyd4  *!,ftc  * y,adft,c  omenfurabihs  aute  ef  fi  y 
ipft  omenfurabihs  igitur  efta‘f9»ipfi  > A-  Ipf*  >tute  fi  y,y  /,ronalcs  funt  potentia  tatum  comcnfurabi 

leSsCT  ipft  igitur  ,r  at  io  nales  funt  potet  ia  comenfurabiles  *Ex  binis  igitur  nominibus  ejl  * /.  Siquidem 

igitur  fi  y,ipfa  y "t, maius  potefl  eo  qd'  ex  flbi  comenfurabili,fyM  f,ipfa  f^nuiut  potejl  eo  quod  ex  ftbi  com 
menfurabth.  Et  fi  fi  y,c  omenfurabihs  efl  logitudine  ipft  expofit t ronali, et  * fquoq;.  Si  aiit  r J comcnfurabi 
hs  e/l  longitudine  ipft  expofit t rationah',cr  / 9 quo%:fi  aut  neutra  ipfaru  fi  y,y  X,cr  neutra  i p forum  *{J 
9.  Si  uero  fi  y,  ipfa  y A maius  potejl  eo  quod  ex  ftbi  incommen fur  abili,  cr  'u  /,  ipfa  { 9 maius  poterit  eo  quod 
ex  fi  bi  incommen  fur  ab  ili. Et  fi  C y ipfi  expofite  rationali  commenfur  abilis  ejl  longitudine,  cr*/,/?  autem 
y Acr/ 99fi  uero  neutra  ipfarum  fi  >,>  neutra  ipfarum  * A/*>.  Ex  binis  nominibus  igitur  ejl  * ',cuiut 

nomina  *//  ^comen  fur  abilia  funt  ipfis  fiyj*  nominibus  ipfius  apotomes  cr  m eadem  ratione,ct  infuper 
h f ,ipfi  (y  eunde  habebit  ordine: qS" erat  ojlendendit.  Euclid.ex  Zab.  Theorema  90.  Propofitio  1 »4. 

Siarcola  comprehcdatur  fub  apotome  & ea  quae  ex  binis  nominibus 
cuius  nomina  cSmenfurabilia  funt  ipfius  apotomes  nominibus,  & in  ea 
dem  ratione  qux  areolam  potcft,rationa!is  eft, 
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THEON  et Zamb.  Comprehendatur areola fub apotome -t,crta  qua ex binis 
uomiuibutyA,eulusmaiutnomeny',fintq;  eiusquaexbmis  nominibus  nomma  e y-4  > • * 

(fxr  • i)  decimi)commen[urabilia  ip/ius apotomes  nomimbusa/Jfiey  in  udem  ratio-  < 

nc.Sitq;  potem  id  quod  fub  *A%y  4,  ipft  >.  Dico  q,  ipfa-rationalit  eft.  Exponatur  enim  ■ ■ ■ 1 

rationalis  A,cret  quod  ex  A, equum  id  ipfam  y * comparetur,  latitudinem  effittcnt  * »,  - f 

igitur  ip fi  * vpoiomee/iCper  1 1 ) decimi)  catus  nominaftnt-u^-i.eommenfurabilu  . * <* 

nonum  but  ei  ut  que  ex  binis  nominibus  hoc  eft  ipfit  > 4,cr  in  ejcicm  rdfjone . Icm  cr  ' 

ipft  >>,»/(  per  1 1 decimi ) commcnfurabilcs  fu nt  ipfis  •/,/ A, cr  in  udem  ratione, ejl  igitur  fieut  */,  ad/  fi  ,fie  e/l 
*u,ad  “ x,uieifiim  igitur(per  1 6 qufnti)e/l  fieut  */,ad  « ujfte  eft  ( /ad  * e*,cr  reliqua  igitur  - A (per  1 1 quinti )ad  re 
liquant « x eftjkut  .<  /,  ad  ■ Commenfunbtlil  autem  eft-/,ipfi  • u.eommenfunbihs  igitur  eft  (per  9 decimi  )CT  * f 
ipfi-i.Eftiplper  c onjlr  utlionem;  fieut  ai  ^x,jie  eft  quodfubyA,,A,adidquodfubyA,-x.Commenfurabiieigi- 
tue  eft  cr  quod  fub  yA,-  A,ei  quodfubyA,-  x.  Aequum  autem  eft  idquod/ub  y A,mi,ti  quod  ex  t,coMmenfurabile  igi 
tur  eft  quod  fub  y*,-  A, ei  quod  ex  Quod  autem  fub  rA,  a A,  equum  ejt  ei  quod  ex-,  commenfurabile  igitur  eft  CT 
quod-, ei  quod  ex  A.  Rationale  autem  eft  id  quod  ex  A,  rationale  igitur  eft  cr  id  quod  ex-.  Rationalis  iguur  eft  (per 
diffinitionem  decimi)  *,cr  ipfam  potejl  areolam  qua  fub  y A ■ Si  areola  igitur  comprehendatur  fub  apofome.cr 

quae  fequuntur  reltquatquod  erat  oftendcndic.  CORREL.  iltij,  nobil  e^ldpropterea  mar.  1 filum, qd  pofiibUeefl 

rationale areolafub irrationalibus reihs  lineis eotuieri-  Eucltd.ex  Zab.  Theoremati.  Propofitio  icf. 

A media  infinita:  irrationales  fiunt, nc<p  ulla  ulli  carum  quxpriuscft  eadem. 

T H E O N e*  Z amb.  Efto  media  -.Dico  quod  ab  a infinita  irrationales  fiunt  • 

neq;  ulla  u Hi  earum  qua  prius  eft  eadem.  Exponatur  rationalis  ,et  ei  quod /ubi*' 

(per  i4.feeundi)tqiluni  e/lo  id  quod  ex  y.  Igitur  y irrationalis  eft.  Quod  enim  fub 
irrationali,  cr  rationali  (per  lemma  i3  decimi)  irrationale  tft,c r nulli  earum  qua 
prius  eft  eadem.  No  enim  quod  ex  ulla  earum  qua  prius  ad  rationalem  appofimm 
latitudinem  efficit  mediam. B-urfm  iam  ei  quod  fub  A >,aquum  efto  id  quod  ex  a.lr 
rationale  igitur  eft  id  quod  ex  /, irrationalis  igitur  A,  crnulli  earu  qua  prius  ea 
dem  eft.  Non  enim  quod  ex  ulla  earUm  qua  prius  ad  rationalem  appofitum  lati - 
tudinem  efficit  r-  Similiter  quoq;  iam  crbuiufmodi  ordo  fequeturfi  in  infiniti 1 
extendas, manijeftum  eft  igitur  quod 4 media  tnfinita fiunt  irrationales,neq;  ulla 
ubi  earum  qua  prius  eadem.  ALITER.  Efto  media  a y.  Dico  quod  ab-y, 

infinita  funt  irrationales,  neq-  uli:  ubi  earum  qua  prius  eft  eadem.  Excitetur  ( p 
1 1 prmiftpfi  ‘r  ad  angulos  redos  - A, fit  rationalis  * A,  compleatur  e f 4 y,  hrra • ■ 
tionale igitur eftlper  1 1 dccinit)ct ipfum  potens  irrationalii ejl.  Pofiit  aut  (per  lemma 
» 8 decimi  ftpfum  y A figitur  y-teft  irrationalis  crnulli  earum  qua  prius  eadem  eft.  No 
enim  quod  ex  ulla  earum  qua  prius  ad  rationalem  appofiti  latitudinem  efficit  media- 
Purfus  compleatur  1 -t, irrationale  igitur  eft  > ''.cr  ipfum  potent  irrationalis  e ft,pofiit 
autem  ipfum  S f, irrationalis  igitur  eft  a/,  crnulli  earum  qua  prius  eadem . No»  enim 
quod  ex  uOa  ipfarum  qua  prius  ad  rationalem  appofitum  latitudinem  efficit  e A, a me - 
dia  igitur  infinita  irrationales,cr  qua  fequuntur  rtliquatquod  erat  oftendendum. 

Euclid.cxZamb.  Theorema  gi.  Propofitio  11S. 

Minori  commcnfurabilis.minoreff. 

THEON  ex  Zab.  Efto  minor  -,cr  ipfi * ccmcnfurabilis efto(per  11  decimi)CDieo 
ep  A minor  eft.  Exponatur  e A rationalis, et  ei  q,  ex  -(per  44  primi )aquu  ad  ipfam  y A 
coparetury ', latitudine  efficient  y/.  Apotome  igitur  eft  quarta  y/.Ei  autem  qd'ex  f(per 
eandem)xquii  ad  ipfam  f*  coparetur  /-.latitudine  efficiens  f t>.  Quonia  igitur  commen- 
furabilis  eft  a ipfi  A.comenfurabite  igitur  eft  cr  qi’ « ».«  qd’  ex  A.Sed  ei  quide  qd’  ex  », 
aquu  y ':ei  autem  qd’  ex  f,aquii  eft/ -, eomenfurabile  igitur  eft  y 'fipfi/- . Sicut  autem 
•i  i,lpfi/-,fic eft  - /, ad { A.Comcnfurabilis  igitur  eft yffipfi /i  longitudine.  Apotome  aut 
quarta  eft(pe r 1 00  deeimi)ipfa  y/.  Igitur  cr/ A, quarta  eft  apotome.  Kor.alis  alit  eft  / •. 

Si  nero  areola  ecprehendatur  fub  rationali  et  quarta  apotome, qua  areola  pot  minor  eft 
(per  «4  decimi) Ipfam  aut  /•  areola, ipfa  f poteft,ergo  a minor  efttqdf  erat  oftendendu. 

Euclid.cxZamb.  Theorema  ejl-  Propofitio  117. 

Cum  rationali  medium  totum  efficienti  commenfurabi' 
lis.cum  rationali  medium  totum  efficiens  eft. 

THEON  ex  Zd.Sitcu rafioiMli  raeii»  totum  efficient  «,e omenfurabilis autem  efto  f. Dico  q A eu  rationali mediu  to- 
tum efficiet  eft.  Exponatur  ronalis  yA,cr  ei  quide  qd’  ex  • aquum  ad  ipfam  y * comparetur  t <,  latitudine  effieict  > (- 
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lnuentit  idm  tongituiineincoamcnfurabilibiu  redis  ut  « , t ,fcr  pfw«  alie  magnitudines ex  binis* 
imfiombiucompcrimurtpUna  intelligo)adinuu:cm  incommenfurabiles.  Qjpnim  fi  ipfirum  •»,(*,  I<- 
tuarum  retiarum  nudum  proportionalem  [ufctperimiu  ,, er  it  igitur  ficui  * ad  t,fic  que  ex  « fpecies  ad 
eam  que  cx  > fimilcm  finulitcrq;  defcriptam  ifficcicmji  ue  quadrata,  fiue  alie  rctiihnce  pmilei  defer  i' 
pte  fuerint, pue  etiam  circuli  circa  dimetientes  a >, quippe  quoniam  circuli  adinuicemfunt  peut  ea  que 
ex  dimetientibus  funi  quadrata.  Imuniuntur  igiuur  e r areole  plene  adinuicem  incomenfur  abilet . Cum 
eflenderimiu  quid  ex  binis  interuallil  diuerfe  areole  incommenfurabiles , oftendemut  eas  que  ex /oli - 
dis  ffieculationes,  qualiter funt  [olida  commcnfurabilia cr inccmmenfura  . „ 

biha  adinuicem.  Si  enim  inijtqueex*/,  quadratis  aut  eis  equilibus  re - — 

tiilineis  figivris  con&tuamus  altitudine  equalia  [olida  paraHelcpipeda,uel  , ? , 

pyramides, ucl  prifmata, erunt  tpfa  con/htuta  adinuicem  peut  bafes  cr/i-  * 

quidem  bafes  pntcomenfurabiles.commenfurabilia  erunt  ipfafohda . Si 

uero  incommenfurabiles , incommenfurabilia.  Sed  typ  duobus  expoptis  circulis  u s,  ipps eonos  ue I cf 
lindros  altitudine  equales  deferibemus,  erunt  adinuicem  peut  bafesjtoc  cft,pcut  ipp  circuli.  Et  ipp  cir- 
culi funt  commenfurabiles  cr  ipp  coni  cr  cylindri  commcnfurabiles  erunt . Si  uero  ipp  circuli  erunt  in 
commenfurabiles.ipfi  coni  cr  cylindri  erue  incomcnfurabilcs.Et  nobis  fit  maniftjlum,quid  nofolnin  I/ 
neis  crfnperficiebusfunt  comenfurabiles  tyineomefurabilcs,  [editi folidit  quoqi  figuris  hoc  repnuur^ 
DECIMI  LIBRI  FINIS. 


EVCLIDIS  MEGARENSIS 

GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRIC  O R VM  ELE' 

mentorum,  Liber  undecimus. 

Ex  Campano.  Diffinitiones. 


Orpus , eft  quod  longitudinem  5i  latitudo 
ncm,ct  altitudine  habet . Cuius  terniini,fu n t 
fuperfides. 

Linea  ercdla  fupra  fuperficiem,  eftqugcum 
fingulisfibicontcrminahbus  lineis  ineafu. 
pcrfideexpafTis  angulos  reiflos  fadt . Linea 
autem  hxc  fupra  eam  fuperfidem  perpen- 
dicularis cfle,&  ad  candeta  orthogonaliter 
infifteredicitur. 

Intclligarur  enim  linea  ab  exurgere  fupra  planu,ita  quod  punitus 
a imaginetur  in  aifre.&b  in  plano, & .i  pullo  b ducatur  plure*  lineae 
■ncodcplano:urbc,bd,& quotlibetalix . Si  igitur  ita  fuerit  quod  li- 
nea ab  cu  linea  bc,&cu  linea  b d,&cu  qualibet  alia  linea  prorratftad 
pucTto  b in  plano  illo  angulu  rcclu  cdrincar,  ipfa  dicetur  e(Te  perpendi 
eularis  ad  illam  fupet ficte  in  qua  protrallx  funt  h$  lincj  .uidelicet  b c, 

& b d,  & a lix  cum  quibus  ipfa  ponitur  continere  angulum  reltum. 

Superficies  aut  ere<fta  fuper  fuperficie  cft,quotics 
punefto  uno  eode  linex  quxcft  cdmunis  termi 
nus  illaru  fupcrficicru  duxpcrpedicularescd- 
terminalcs  fupcrfiant.qux  rccflu  cotinentesan 
gulum  in  dfdcm  fuperficiebus  fitxfunt. 

' Verbi  gratia  imaginemur  fuperficiem  a bc  d exurgere,  fu  per 
ficie  uero  c d e f iaccrc,&  intelligam*  linea  c d eflecomunc  ter 
minu  ambaru.  In  ea  iracp  fignetur  pufft»  g d quo  ad  linea  c d ex 
crahirurdu(  Iinej  perpcdtculares,  una  uidelicet  in  fupcrfkic  c 
de  f,quj  fit  gk& alia  in  fupfiricabcdquj  (it  gh.Si  igitur  Igul*  c k t 

conti- 
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quem  conriBenthrdu*  line*  peirendku!arcs,uidtlkcrgh&gk>aiircftus:fBperBdcJafctd 

eluiiur  orthogonaliicr  eiefta  lupcr  lupcrf.ciem  c d c f,  w , 

Superficies  xquidift5tes  funt,quae  in  utramlibet  partem  protractas 

non  concurrcnt.rtfiin  infinitum  producantur. 

Intc  lefltim  eft  quod  dicitur.Scire  tamc  debes,  quod  omnes  plan*  rupeTRcies.aut  funtacqul 
ditantes  abinuicem  .autinoinnem pariem  protracfhr  concuirenralicubiKfuperrettam line- 
am le  iceabuiu.  Lineas  aurem  rectas  non  eft  necellariumueieiTexquidiftantcs  ucl  inutranqu* 

pariem  proiraitas  concurrcrc.quippc  qutin  eadem  fuperticie  non  funt  nec  arquidiftantab  m- 
utcem.nec  tamen  quantum  libet  protracix  concuitcut. 

iEqua  corpora  funt  atque  fimilia.quorum  terminales  fupcrficies  nu  t 

nieroac  quantitate  aequales  unius  creationis  fint  atque  fimiles.  ^ 

Similia  corpora,  funt  qua:  fi  milibus  fupcrficicbus  numero  arquali' 
bus  continentur.  .. 

Si  has  duas  diffinitiones  decorporibus  *qiia’ibus  X fimiltbus , non  tntelligis.ad  diffinitio* 

«em  nmilium  1'upcrmierum  potitam  m principio  texn  recurTe. 

Corpus  ferratiledicitur,quodquinquefuperhaebus,quarumtres 
parallclogrammaefunt.duaeuero  triangulae,  continentur. 

Domui  quaiuor  parietes  xquldiftantes  habent, .teftum  unico  (aftigio  Cupremis  duorum  pa- 
riet um lateribus *quaii X iqutdiftann fuperpofitum , ferratilis  corporis expreflam finmirudc. 

"^Sphsrra.eft  tranfitus  arcus  circunferentiae  dimidii  circuli  quoties  • 
fumpto  uellupreiTio  fcmicirculo  lineaqt  diametri  fixa  donccadlocunt 

fuum  re  deat.arcus  ipfe  circunducitur. 

Super  quamlibet  lineam  femicirculodefcripto.fi  linea  illa  fixa  femicirculus  tota  reuolunone  » ' 
eircunducatur.corpus  quod  dcfcribimr.fphxra  nominatur.  Cuius  centrum, conftat  elle  cerrum 
femicirculiarcundufU.  _ C • 1 # 

Pyramis  latcrata,eft  figura  corporea,quam  continent  fupcrficies  a 
quaruunareliquxfuntad  unum  oppofitu  pundhim  furfum  crccftx. 

In  omni  laterata  pyramide  cunflx  fuperiicies  ipfam  ambientes.ab  ipfius  bafi  ad  unum  pun 
flum  fubleuantur.qui  conus  pytamidis  dicitur:  funtiy  omnes  Ii*  laterales  lupcrhctes.inan- 
gulx.bafis  utro  frequenter  non  eft  triangula. 

Pyramis  rotunda,eft  figura  folida.eftcp  tranfitus  trianguli  reflan-  " 
guli  alccrutro  fuorum  laterum  rectum  angulum  contineuum  fixo,do- 
nec  ufqj  ad  locum  unde  moueri  ccrpit,rcdcat,triangulo  ipfo  circundu 
«fto.Si  igitur  latus  fixum  lateri  circunducflo  fuerit  xquale.erit  figura  re 

iflangula. Si  autem  longius,acuriangula. Si  uerobreuius, obtuli  angu 

Ia  erit.  Axis  autem  ipfius  figurx.eft  latus  fixu.Bafiscpfua.circulus.Di 
citur  aiitem  figura  hxc,py  ramis  columnae  rotundae. 

Sirtrigomisa  b c.reftum angulum  habens  qui  firb.figa- 
lurtp  alterum  duorum  laterum  ambientium  reflum  angulum  * 

b.firfy  latus  quodfigirurab.quofixo.circudarurmgonus  quo 
ufrp  ad  loeu  unde  moneri  ccrperir  redeat.  Corporea  ergo  figu- 
ra qux  huius  trigoui  moru  de  knbitur.rorunda  pyramis  appel 
larur.CuiuS  tres  funt  ditferennx.  Alia  enim  eftrctongula.alia 
acuriangula.rerria  obrufiangula.Er  prima  quidem  eft,quando 
larus  a b lateri  b c fuerit  xquale.  Efto  enim  ur  linea  b c.quu  rota 
fu  trigoni  peruenem  ad  litum  linex  b d,  ira  quod  punctus  c ca 
dat  fuper  pitn&um  d,  fiat  linea  unadioc  eft, ut  ipfa  tunc  coiun- 

gatur 
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garur  fitui  a <]uo  moueri coepit  fccundii  rcflitudinem,crit<p  linea  hxc.quafi  b cd.Er  quiafex  j» 
pnmi  $C  j ciuldcmjanguhis  e a b cft  medietas  rcfti.cnr  angulus  e a d reflus.idcotp  pyramis  hac 
dicitur  reftangula.Si  autem  latus  a b fit  longius  latere  bc.ciit  acunangula.  Erit  enim  tunc(ex  tri 
gelimafecunda  primi  6C  »5>)eiufdem  angulus  c a b, minor  medietate  reftcidcoip  torus  angulus  c 
a d et)  minor  rclto  SC  acutus, quare  pyramis  acunangula.  Quod  (1  latus  a b luent  breuius  latere 
bc.cviranguluscad  maior  medietate  rclti(ex  primi  & 19  eiufdcm)SC  totus  c a d, qui  ed  du- 
plus ad  ipfum  c a b, maior  reflo  obtui  us.igitur  &’  pyramis  conucnicrcr  tunc  dicitur  obt ufian - 
gula.  Axis  autem  huius  pyianudis, dicitur  linea  a b.Bafis  ucro  eius.circulus  quem  dcfcnbit  linea 
c b fuper  centrum  b.  Dicitur  quocp  hxc  pyramis  columnx  rotunda:,  illius  uidelicet  quam  motu 
fuo  dekribcret  parallelogrammum  proueniens  ex  a b & b c,larcre  a b manente  lixo. 

" Figura  corporea  rotunda.cuius  bafes  funtcirculi  duoplani  extremi 
tatibus,8c  cralTitudine,idcft  altitudine  jcqualcs,cfttranfitus  parallelo- 
gramini  rcftanguli  latere  rctftum  angulu  continente  fixo,  ipfacp  ftiper 
ticiedonecadlocum  fuum  redeat  circunduda.Diciturqihcc  figura,  eo 
lumna  rotunda.  Columnx  ltaq;  rotunda;  atq?  fphxrx  circuliqi , unu 
atque  idem  cft  centrum. 

Sit  parallelogrammum  reftangulu  a b c d,  figarurfp  larus  a b.Sf 
eo  fixo  rorum  parallelogrammum.quoufq;  ad  loeu  fuum  cadar  uel 
rcdcat.cn  cuudjrur.  Corporea  ergo  figura  huius  parallelogi  animi 
moru  deferipra, rotunda  columna  nommarur.cuius bafes  fum  duo 
circuli, & eit  unus  eorum , circulus  quem  dcfcnbir  motu  fuo  linea  b 
c.cuius  circuli  centrum  eft  putidus  b, alter  uero  cft,  quem  moru  fuo 
defignat  linea  d a,&:  eius  centrum  cft  punftus  a . Axis  autem  huius 
columnx.duitur  linea  a b.qux  manet  fixa  in  motu  paraliclogram- 
mi.  Quod  lii  magi  nati  fuerimus  parallelogramum  abcdcfi  perue 
ncrit rotatu  fuo  ad  litu  a b c f.comiigi  firui  d quo  moueri  ccrpic  fecu 
dum  continuitatem  fupcrficiei  planic.urfciltcettotum  fit  unum  pa 
rallclogrammum  d c,  e t,8C  protraxerimus  in  eo  diamerrum  d e, erit 
quocp  diameter  d e diameter  columna:. Quod  aurem  dicitur  colum 
nx&  fphxrx  & circuli  idem  dfc  centrum,  intelligi  debet  cum  liorii 
una  efteademcp diameter.  Verbi  grana, diximus  cmm  quod  d c cft 
diamctcriftiuscolumnx.Sphxram  igitur  arcp  circulum  quoru  dia- 
meter eft  linea  d e,  necefteeft  idem  centrum  habere  cum  centro  pro- 
pofirx  columnx.  Sit  enim  ut  linea  d e fcc et  lineam  a b m puncto  g, 
eritcugcenrrucolumnfidiuidircnimaxccolfinxper  «qualia, quod 
patet  per  if.primi.nam  & anguli  qui  funtnd  gfunt  xquales  ex  if. 
primi, fici  anguli  qui  funr  ad  a b.refti  ex  hyporheli, linea  quoqp  a d, 
cft  xqualis  nnex  b e.i  taqj  d gcft  xqualis  eg.fit  a g xqualis  g b.Cfiip 
ang  ili  c 8C  i lint  refti.fi  fuper  punitum  g fecundum  fpacium  d g,ac 
fuper  lineam  d e circukisdelcribatur.tranfibif  excouerfa  primj  par 
lis  jo rerrrj  per  pun<ftac&  f.itaqj  punctum  geft  ccnrrii  crculi , cuius 
diameter  eft  diameter  columnx.idcoqj  QC  fphxrx.  Quare  & manife- 
ftum  cft  omni  parallelogrammo  rcftangulo  circulum,  omniq?  co- 
lum nx  rorundx  fphxrain  eiXc  drCufcripubiles . Siccjj  patet  quod 
uoiuir  iftud  theorema.  . 

» Angulus  corporeus  fiuefolidus,  eft  quem  continent  anguli  plani 
plures  quam  duo,  qui  haudquaquam  in  una  fuperficie  fici  ad  unum 
puneftum  angularem  conueniunt. 

Duo  anguli  plani  angulum  folidum  perficere  nequeunt : ficut  ncc  duxreftx  linex  nequeut 
fupcrficiem  claudere.  Angulos  quoque  planos  folidum  angulum  continentes  io  eadem  fuper- 
iicienonconuenireffefiros,  fed  in  diuerfis,  quemadmodum  duas  reflas  lineas  planum  perfici- 
entes angulum, non  conucnit  libi  lnukcm  fecundam  litum  rcfmudinis  applicari. 


Similes 
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Similes  funt  figura:  corporeae  rotundae.fiue  fint  colunc.fiuc  earum 
pyramides,quaru  axes  diametris  fuarum  bafium  funt  proportionales. 

Propofitis  enim  duabus  pyramidibus  rotundis, aut  duabus  columnis  rotundis, ii  fuerit  pro 
portio  axis  unius  earum  ad  diametrum  fuar  balis  ficut  alterius  ad  diametrum  fua:  bafis,  ili*  duae 
columnx  aut  pyramides  fimiles  adinuiccm  e fle  dicuntur. 

Ex  translatione  Zmbcrti  Diffinitiones. 

Olidum , eft  quod  longitudine,  latitudine, 
& crafiitudinc  haber.Solidi  uero  terminus, 
fupcrficieseft.  z Recta  linea  ad  planum  re 
<fta  cft,  quado  ad  omnes  cotingcntes  ipfam 
rectas  lineas  & infubiccto  plano  exiftetes, 
rectos  efficit  angulos.  5 Planum  ad  planu 
retftum  cft,  quando  communi  fcgmentoip 
(orum  planorum  ad  angulos  retflos  dutftae 
retfiae  lineae  in  uno  ipforu  planoru,  reliquo 
plano  ad  angulos  redios  fuerint. Redtac  lineae  ad  planum  inclinatio  cft. 
quado  a termino  (ublimi  redig  linex in  planum  dutfta  perpendiculari, 
a figno  facio  & a termino  lineae  in  plano,redia  coiutidia  fuerit.angulus 
acutus  qui  fub  dutfla  linea  & ftante  continetur.  4 Planiad  planum  in 
clinatio , cft  angulus  acutus  comprehenfus  fub  rjsquae  ad  angulos  re- 
dios  comuni  fegmento  ducunt  ad  ide  fignu  in  utrocg  ipforu  planoru. 
5 Planum  ad  planum  fimiliterindinaridicitur,8dalterumadalterum» 

?uando  praedidti  inclinationu  anguli  (ibi  inuicem  aequales  fuerint.  6 
arallcla  plana,funt  quae  contatftum  no  admittunt.  7 Similes  folidae 
figurae  funt,qua:  fub  fimilibus  planis,  pqualibus  multitudine  compre 
hedunt.  8 SimilesfoIidaefigurae&aequales,funtquaefubfimilibus 
planis, muItitudineSC  magnitudine  aequalibus,  coprehedunt.  9 An 
gulus  fo!idus,eft  fub  pluribus  duabus  lineis  fefead  inuicc  tangentibus 
&n5exiftetibus  in  eadefuperficie  ad  oes  lineas  inclinatio.  <sf liter 
Solidus  angulus,  eft  qui  fub  pluribus  duobus  planis  angulis  c5pre 
henditur,nonexiftcntibus  incodc  plano  ad  unum  fignum  conftitutis. 

10  Pyramis, eftfigurafolidaplaniscoprchcnfaabunoplano  adu- 
num  fignum  coftituca.  11  Prifma,eft  figura  folida  planis  comprehen 
fa  ,quoru  duo  quaeex  oppofito  aequalia  & fimilia  et  parallela  funt,  reli- 
qua uero  parallclograma.  U Sphaera,eft  quado  femicirculimanetc  di 
mctictc  circududtus  femidrculusin  fcipfum  rurfus  reuoluitur  unde  in 
cepit,circua(Tumpta  figura.  1;  Axis  fpherae,  cft  manes  rrdia  linea  qua 
circu  fcmicirculus  uertitur,  1 4 Centrii  fphaery,cft  illud  quod  &C  femi 
circuli.  15  Dimetiens  fphaerae,  eft  rctTta  quaedam  linea  per  centrum 
atfta&tcrminataexutracp partcfubipfiusfphaeracfupetficic.  16  Co 
nus,eft  quando  rediaguli,trianguli  manente  uno  eoru  que  circa  retfhim 
angulum  latere,rircumduifium  triangulum  in  idem  rurfus  unde  fum» 
pferat  exordium  circumuoluitur,  ea  aftumpta  figura.  Et  fi  manens 

rcAa 
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recta  linea  ecqua  fuerit  reliquae  quae  circum  redum  clrcumdudx.redan 
gulus  erit  conus.  Si  ucro  minor,  amblygonius.  Si  autem  maior,  oxy- 
gonius.  17  Axis  coni  cft.manens  quaedam  reda  linea  quam  circum 
trianguluucrtitur.Bafisautem  eft,circulusfubcircududa  reda  linea  de 
feriptus.  18  Cylindrus  eft.quandorcdanguliparallelogrammi  ma 
nente  unoCorum  quae  circum  redu  angulu  latere  circumductu  paralie' 
logramm  u in  ide  unde  fumpiit  exordium  fteterit,ea  aflum  p ta  figura. 

i9  Axis  cylindri,cft  manens  qiixdam  reda  linea  quam  circii  paralie 
logrammu  ucrtitur.Bafis  aute  circuli,qui  fubfis  quaeexoppofito  circii 
dudis  lateribus  funtdeferipri.  20  Similes  coni  & cylindri,funt  quo 
ruaxcs& dimetientes  bafium.funt  proportionales.  2t  Cubus  eft, 
figura  folidafub  fex  quadratis  contenta  lateribus.  22  Odaedrueft, 
figura  folida  fu  b odo  xquafibus  & xquila  teris  contenta  triangulis. 

2)  Dodecaedrum  eft, figura  folida  fub  duodecim  quinquangulis 
squalibus  & acquilateris  & aequiangulis  comprehenfa.  24  IcO' 
faedrum eft.figura folidafub uigind triangulis  squalibus SC  xquilate. 
ris  comprehcnfum. 


tuclii.ex  Cemp. 


Tropoptioi 


|Inex  redae  partem  efle  in  plano  SC  partem  in  fublimi,  eft  ini' 
Ipoftibile. 

I Campanv?.  Sit  linea  a brcfta.  Dico  quod 

I no  eft  polfibile.ur  pars  cius  ftrin  plano, 8C  p*s 

furfum  clcuara.Si  enim  eft  impofTibiie.lir  pars  eius  quxeft  a 
c fita  in  plano,&  pars  eius  qu  v eft  c b in  fublimi  pofira.dC  pro 
trahatur  dircfte  a cin  pia  no,  in  quo  ipia  firaeft,  ufqueadd, 
cntqj  ut  uni  cidemip  linex  quxeft  linea  a c.dux  linex  peni- 
tus dtuerfxqux  funt  lincxcb  dCcd  ex  eadem  parte  direftd 
adqtianrunquod  eft  impolfibileex  »j  primi. 


Euclid.exZtmb. 


Thcercmet. 


Tropoptii  1. 


Redx  linep  panem  in  fubiedo  plano, partem  uero  in  fublimi  dTe^ft 
impoftibile. 

TH  E O N et  Zemb.  Si  enim  pofibile,rede  linee  */i>,periiimic 
• befto  in  plano.pers  tute  /1  > efto  in  fublimi,  erit  itm queitm  ipp*A, 
continue  redu  linet  in  redum  in  fuppopto  pleno, pt  IV.  Igitur  binis  dt 
»k  redis  lineis  «<'>,"<’ V comunt  figmentum  eft  * b,quod  eft  impofiibi 
U.  Ke  dt  linet  nemp  eu  redt  linet  non  concurrit  in  pluribus  ftgnis  uno 
p tdinuiccm  ipf  e re.de  linee  congruentes  non  fuerint.  Kede  igitur  li- 
nee pertem  in  fubiedo  pleno,ptrtcm  tutem  m fublimi  ejfe,  eft  tmpofti 
bilr.tjuod fuerat  oftendendum. 

Euelid.exCemp.  Vropofitio ». 

Mneslineae  dup  quaru  altera  altera  fecat,in  una  fuperfidefi' 
tx  funt,omniscp  triangulus, in  una  fuprrficie  totus  cofiftit. 
CtM.*ANvs.  Sint  dur  linex  rc^ma  b St  cd,fcinuicc  fccanrn  in  pun^ot. Di 
|(  coeas  efTein  fuperficieuna.de  omnem  rriangulu  dico  efieinfuperfkie  unatotu. 
Signetur  cnimpunftus  f,in  linea  cd,d£  pu^us  g,in  linea  a b, deducatur  linea  f g. 
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Qiiia  igirnr  Impoffibile  cft  parte  trianguli  tf  gcfTcin  plano  SC 
parte  in  fublimi.quineria  fiururcrminatiulinearu  unius  aut  piu 
riu  pars  fimilirc  fitin  plano  et  pars  fimilirein  fublimi.cude lines 
hoc  luimpo  (Ttbile  per  pr$mi(Tam, erit  quocpimpoflibilcdctriari 
gulo.  Itacp  torus  triangulus  e f g.cft  in  fuperfirie  una.Ex  hac  igi- 
tur  feciida  parte  & prj miffa,  coftar pars  huius  fecudar  propofmo 
Itis.  Euclii.  cxZsmb.  Theorema  $.  Propojitio  x. 

*-Si  bine  rc<ftcline£  fe  adinuice-fecucrin^inuno 
fumplanOj&omnetriaguluin  uno  plano  eft. 

- r H E O Nex  Ztmb.  BinaJ.nqut rt&e  linee  « A,fe  admui' 
imftccnt  in  ligno ..  Dico  quoi  ipfo  • A,f  A,inunoconfi/lunt  pltno 
C r orant  trianguli  in  uno  tjlpUno.  Ajjumtntur  in  ipfis  'y,' A,  ftgnd 
Ucunq;,fmtq,  /•.conedaturq;  < >,lt,txti<Uturql  /*,•  i.dico  primi 
quoitrugulH‘fyinunoeli  pltno.  Si  ipfiut  ntn$  truguli  < y A ptrs, 
tut  />  e, aut  < A « in  fubiedo plano  eft, reliqui  uero  in  tlio , erit  etiam 
itniui  ipftru  > A,redari  lineari  pars  in  fubiedo  plano, ptrs  tulein 
tlio.  Si  tuli  ipfiut  < r t triiguli J y A a, pars  futrit  in  fubiedo  plano , reli- 
quii  uero  in  alio,eric  ey  ambarii  < CjrtStru  lineari  ptrs  quiicin  fub’ 
ledo  plano, ty  pars  in  alio,quod(per  i undecimOimpojlibilc  effeoftefum 
eji.lgit  ur  trianguli  fyinumeft  plano.  I n quo  enim  eff  trianguli  A > ■, 

■ n eo  ei  <y  tttraj;  ipftru  • >,<  f In  quo  tute  ei  utraq;  ipftru  • >,<  fin  ro- 
de funtey  *t,>S(per  eandem))pfa  igitur  */s,yA,redolineo, in  uno  exi 
Jiunt  plano,  c r omne  triangulum  in  uno  t/!  plano:  quod  erat  oftidendS. 

Eudid.ex  C tmp.  Propojitio  u 

Mnium  duaru  fuperfideru  feinuice  fe 
I cantiu.comunis  fetfioeft  linea  refla. 

Campa  m vs.  Deplanisfiiperfiatb* 
intellige,&  uerii  erit  quod  dicitur.  Sint 
itacp  dux  fuperfides  plane  a b & c d.fcinuicc  fecSres.Di- 
co  quodoaru  t o munis  fccuo.crn  linta  rtfte.  Efto  enim 
duo  pudiac  SC  f termini  comunis  fcflionis  earu  quxeo 
tinctur  ptr  linei  rcfMqux  fitef.Si  igitur  linea  e ftftin 
utraqt  duaru  fuper fkieru  a b Si  c d,  coftat  propofitu . At 
uero  fimneutra.aut  fi  no  in  altera,  cuambopiifiaeiff 
fintin  urraqj  fupcrficicru  a b&  c d,in  ea  fiiperfiriein  qua 
i pia  no  fuerit.protrabatur  linea  refla  qux  (it  e h f,  erunt 
igitur  dux  rcftx  iinep  e f flf  e h f.habetes  duos  rct  minos 
comunes. Quod  eft  impolftbile.  Sic  cmm  dux  rrfbrli- 
nex  includerent  fuperficiem.quodcft  contra  petitionem  ultimam  primi  libri. 


Euchd.exZamb. 


Theorema  t. 


Propojitio  i. 


Si  bina  plana  fe  adinuice  fccuerint.comunis  eoru  fecfiio  retfla  linea  eft. 

T H E O N ex  Zab.  Bina  etenim  plana  « (,h,fe  adinuice  diffefeant, 
comunis  aute  fediofit  linea  A (.  Dico  quid  A f linea  re, ia  ei.  Si  aute  non, 
comedantur  et  A ipfo  a ! plano, reda  linta  A \(,C r in  ipfo  Ay  plano,  re- 
da linea  et /ferunt  nepe  duariredtru  lineari  A * A,  A /f,ijdem  fines,  ry 
perinde  areola  coprehmdent,quod(per  ultima  eomunefentmtia)ei  im- 
pofibile.  ipfit  igitur >'// f,redellne£  non  funt. Similiter quoo  often 
demus, quo  I neq;  ulla  alta  ex -t  in  A dudt  reda  linet  ei,prater  ipftn  A A 
comunefedtoneipforu  * t,t\ >,pltnoru.Si  bina  igitur  piant  fe  adinuice  fe 
cuerintppforu  comunis  fedio  reda  linet  eitquod  erat  ojlendcndum. 

Euclid.  ex  Ctmp.  Propojitio 4. 

I fuerit  linea  orthogonaliterabincifio- 
ne  duaru  lincaru  crccfta  in  terfecantiu  fe,ipfa  ad  earunde  fuper 
ticicm  perpendicularis  erit. 

Campa  Mvi.SttlincaabortliogonaliterertfU  fuper incifionc  duaru lintaru 
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< d AT  e f fecan limn  fe  in  pun&o  b,de  quibus  coftar  per  anre  pr* 
mi  fiam  quod  ipfrfunr  iirxin  unafuperficie.  Dico  quod  linea  ^ 

a b, perpendicularis  eft  adipfarum  fuperfiac.Sintenim  cb  &b 
<*quales,ar  uero  f b & b e xquales,&  prorrahirur  Une*  e d 8C 
c f.qux  erunt  arqualrt  per  4 primi,  &'  arquidiftantcs  per  17  eiuf 
dem. Signaro  itacp  puncto  aliquo  in  linea  e d,  qui  fit  g , ducatur 
linea  g b li.eritip  ex  16  primi  e g.arqualis  fh, igitur  a pudlo  a uel  t 
quouis  piicto  lmear  a b, demittantur  hyporhenufalircr  lineat  a e, 

• ad,ae.af,ag,ah.Erit<pcx  4 pnmiac.srqualisad&a  c (qualis 
a f.Irccp  per  8 eiu&ic  aqualis  erit  angulus  a e d , arquahs  angulo 
a f c.ergo  per  4 iplTus  erit  a g arqualis  a h,  6C  ideo  per  8 eiufdem 
ent  angulus  a bg, {qualis  angulo  a bh.quare  ex  diffinitione  u-  f,  .. 
t erepet  reatus, et  linea  a b perpcdicularis  ad  Une5  gh.Simili  quo 
que  modo  probabis  eande  elle  perpendiculare  ad  omnes  lineas 
prorraftas  a puifto  b in  fuperficie  duaru  linearu  c d & e f,  igitur 
ex  diffinitione  coftar,  linea  a b ciTe  perpendiculare  ad  fupcrfici£ 
in  qua  fine  funt  dux  linej  c d 6C  cffemuicc  fecates:  quod  eft  pro  f 
potuum.  Euclid.cx  Zmb.  Theorema 4.  .Prope /irio  4. 

Si  reda  linea  duabus  redis  lineis  icadinuice  diTpefcetibus  in  comuni 
4 fedionead  redos  angulos  ftetcrit,&  ad  earude  planu  ad  angulosredos 

eriL  THEONexZifc.  Refla  en  inr linea quadam 1 /.duabus re 
/lis  lineis » Aj>  A feinuicc  difpefcinbus  in  > figno.cx . ad  angulos  reflat 
eonjiuualur. Dico quod - /ceu  ad ipfaru -A>  a planum  ad  angulos  eft 
rrtios.  Affumantur  ndq;  ipfa  « y r,> y afibi  inuiccm  aquales.  Exten 
datur/];  quaddre/lalineapcnuuunj;,fita « -*,coneflaturq;  ipfa/- 
{’•! ABquonid bina «y  s.duAus rs* A,funt aquales , cr  * 
aquales  coprchenduc  anguloslper  ij  primi ):gitur(per  4 primi)  bafs 
• A aqualis  eft  btfi,A,cr  triangulu  * > * ipfi  > > A Ir  sagulo  a quum  eft, 
quare  cr  angulus  qui  fub  A angulo  qui  jub  * A>eft  aquatis.  E (lauti 
cr  quifub  « • « angulus  ei, qui  fub  A- / aqualis:  bina  igitur  funt  triagula  m 
(ptr  > s primi)-  » -,A  • f, binos  angulos  binis  angulis  aqualia  habentia 
alterualteri,zrunH  latus  uni  lateri  aquum  ad  aquos  angulos ,- • ipfi ' A 
cr  reliqua  igitur  later a,reliquis  lateribus  aqualia  habebut:  aqualis  igi 
tur  e/l « > ipfi  • ^,cr  . r ip/r ,»  0.  Et  quonia  aqualis  eft  - - ipfi  > A.camu-  / 
nis  autem  cr  ad  angulos  reflot(',bafis  igitur  f*(per  7 primifbafi  /A, 
tfl  aqualis.  Id  propter  ea  (y/y  ipfi  / A eft  aqualis.  Et  quonia  aqualis  eft -A  ipfi  > A,  eft  autem  crf-ipfi 
{A  aqualis, dua  igitur  /-,-  A,duabut/A,y  f, aquale!  funt  altera  alteri,cr  bijis/A,bafi/fefl  aqualis:  a" 
angulus  igitur  quifub  f a a, angulo  qui  fub  [A  > eft  aqualis . B quoniam  rurfus  ojlenfum  quod  • • ipfa  A » 
eft  aqualis, fcd/-  tpft/A  eft  aqualis, bina  ia  [-,-  - duabus /A^  A, funt  aquales , cr  angulus  quifub  /-  *, 
oftenfus  eft  aqualis  ei  qui  fub  /y  t,bafis  igitur /-(per  4 ^rimi^bapfA  eft  aqualis. Et  quonia  rurfus  aqua 
eft  oflenfa  * > ipfi  - A,comums  autem  • !,dua  igitur  • y f,  duabus  ■>  V /funt  aquales  cr  bafis/A,  bafi  /-eft 
aqualisiangufus  igitur  quifub  • - /, angulo  quifub  / . /tflaqualis,Uterq;  igitur  ipforii  ■ </,»</,angulorii 
reflas  eft.  Ipfa  igitur />,ad  ipfam  • 0 contingniter  per  > dufla, refla  eft.  Similiter  ia  dtmonflrabimus.quod 
/ • ad  omnes  eam  tangentes  reflas  lineas  cr  in  fubitflo  exiftentet  plano, re  flos  efficiet  angulos.  Refla  enim 
linea  ad  plani!  (per  1 diffinitionem  1 1 '.refla  eis, quando  ad  omnes  eam  tangentes  re  Au  lineu  cr  in  eodem 
txiflentcs  planojreflos  efficit  angulos.  Igitur  ipfa /'  infubieflo  p lano,eft  ad  angulos  re  flos.  Subieflu  au- 
tem planu, eft  quod  fit  per  ipfts  ■*  Apreflu  lincas.Jpfa  igitur/-  ad  angulos  reflos  eft  ei  quod  per  « A,  r 

S, eft  plano.  Si  refla  igitur  linea  duabus  reflis  lineis  cr  quafequuntur  reliqua.quod  erat  ojlendendum, 
Euclid.cxCamp.  fropofitiof, 

Ifupcrtres  lineas  conterminales  cSmuni  earii  termino  ere» 
da  linea  quardam  orthogonalitcr  infiftat.eacdem  tres  line^ 
in  una  fuperficie  fi tx erunt. 

Campanws.  Sitlincaaborthogonilittrcre/la  fupn-commun?  rerminunt 
triu  tinarum  b c,b  d,b  c.inguUrirtr  fe  contingendum  in  pumilo  b.quiru  nulla  alii  direfte  appU 
cnur.quod  idc  «ft  aefi  inuiccm  fecem  in  punito  e.prorra  Aie  enim  fe  fecabunr.DKO  qudd  ttes  IU 

Gg  * 
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nex b c,b  d,b  e funt  In  una  fuperficic fitx . Conflat autc  de  quibufqt 
eaiii  duabus  gpdd  ipfxfunrin  una  fuperficie  iitx.per  2 huius  uel  per 
prima  parte  fecud{  huius. Si  igitur  iinea  b d no  fuerit  111  fuperficiedua 
ru  linearu  b c b c.fed  illxduxin  pbno.hxcautcin  fublimi , ait  ut 
hxc  lupcrficies  in  qua  fitx  funt  dux  lincxa  b & b d,fi  protrahatur  fi C 
per  illud  quod  norucftfupcrquarrl.fccctillain  qua  fitx  funt  bc&  b 
c^eririp  per  ? huiuAComumsearu  fe&io  linea  rccla.cr  ipfa  firbf.Quia 
igitur  ex  prxmiffa,  linea  a b cft  pcrpcdicularis  ad  fupafkic  duaru  li- 
ncaru  b c & b e.fequiturex  diffini  none  ut  ipfa  fit  pcrpcdicularis  ad  U 
neu  b f, quare  angulus  a b f.cfi  i citus.  Cuqj  cti5  angui*  a b d fit  rclt* 
cxliypothcfi,fcquiturimpo(Tibile:uidclicetpartefuotonclfc  (quale,  b 
Euelid.ex  Zamb.  Theorema  f.  Propofuios. 

Si  refialinea  tribus  redis  lineis  fc  admuicc  tangettbus.ad  angulos  re 
«Ttos  in  cSmuni  cotafluextitcrit.ipfj:  tres  reflac  Iinegin  uno  funt  plano. 

THEONn  'Zamb.  Reda  mi»  Iiiim  qurdi  * A, tribus  redis  Une is  A 
r,A  /,6  ',a.i redos  angulos  communi contadu  A cofiituatur . Dteoe/uid  ip- 
y/ si*  ano  funt  plano.  No  enim/ed  fi  pofiibile  ed.fint  ipfe  qiitdem 
fy,A  >,i*  fubicdo  plano  ipfa  autc  ( > infublimi,protendaturq:  per  ipfac  * (fis 
},p'.anii. Comune[edlone,iniJua,faciet  in  fubicdo plano.cr  reda  efficiet  li- 
neamiper  s undecimQAf.  In  uno  igitur  funt  plano  deludo  per  ipfac  » r,ip 
f<t;ra  rcdcUocc ..  Er  quoniam"  (reda ed  adutranq;  ipfaric  Ad. 

A \crei  igitur  quod  per  (A,(  •, plano  redaed  ipfa  "A.Subieduaute  plani! 
td  quod  per  A ipfa  igitur  "Afcdaed  ad  fubiedum  pUau,quare(pcr  ■ 

diffinitione  undecimi ) ad  omnes  cd  tangetes  radat  lincM  er  in  fubicdo  pla- 
no er,  fides, redos  effiat  angulos  ipfa  « A.  Tangit  tuti  ipfam  f (exifttns  in  fubitdo  plano.  A ngulus  igitur 
qucfubuA  firedus  cd.  Supponitur  autc  quifub"A>  ,redus  ripulis  igitur  cdcrjuifubaff,  angulus  ei 
quafub‘Cr,e7  in  uno  funt  plano.  Quod  cd  impo/Ubdt.  Ipfa  igitur  A > reda  linea  in  olliori  plane  no  cd. 
Tres  igitur  redr  Uner  A >,A  *,A  yn  una  funt  plano  (per  i undecimi)  Si  reda  linea  igitur  tribus  redis  li- 
neis fef-  aiinuice  tangentibus  in  conudu  ad  redos  angulos  extiteritfipfr  tres  redr  liner  in  uno  funt  plr 
no.quodera:  (deridendum.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  tf. 

I fuerint  duplinrp  fuperunam  fuperfide  perpendicularcs.eas 
a-quidifiantes  effe  necefieeft. 

Campanvj,  Sinrduxlincjab&cd.perpendicu 

lares  ad  unam  fuperficiem  . Dico  eas  e(Te(quidiftanres. 

Protrahatur  enim  Imcabd.erurqjexdirfmirione.duo  anguli  abdfit 
c d b.rriu.Si  igitur  dux  linex  a b fiC  c d fint in  fuperficic  una.ipff  funt 
xquidifUres  per  fccudi  parte  28  primi. Ipfas  aut  efTc in  fuperficie  una 
ficvolligc.  A punflob  fuper  lineam  bd,in  plano  cui  perpedicularitcr 
mfilhlr  a b & c d, protrahe orthogonalita linea  b f,  8C  ex  lineacd,  fu- 
me d e xqualc  b f.flf  pi  o trahe  lineas  e b 8C  e f?Erunr  igitur  duo  latera 
ed&d  b.rrianguli  e db.xqualia  duobus  lateribus  f b & d b.tnangu 
li  fbd.&angulusedbxqualis  angulo  fbd,  cu  urcrq? fit reftusjraqj 
per  4 primi  linei  b e.eilxqualis  linex  d f.Iremq»  cu  duo  latera  e b & b 
f trianguli  c b f finr  xqualia  duobus  lateribus  f d & d e trianguli  fd  e, 

& bafis  c fcoinsnunis.crir (per  3 primi  langulus  e b fxqualis  angulo  f 
d e.Qjiia  igitur  angulus  f d eeftreltusex  diifinirionc.eriteriam  angu 
Ius  cb  freitus:  itacp  linea  fb.perpen  licularirer  cft  aelta  fuper  cornu 
nem  terminii  triti  linearu  b a,b  d,b  e.fecotingcnrifi  angularirer  in  pu 
Itob.qinre  per  prxmiflhm  ipfxfunrin  fuperficie  una.  Cu  igitur  ex  fecunda  parte  fecundx  huius 
lineacd  fir in  eade  fupcrficiecfi  urratplinearuebfi^bd , fequirura  b&' edefie  in  fuperficie  unai 
coii  fiat  ergo  propofiru.  Euclid.ex  Zamb.  Theorema  6.  Propofitio  6. 

Si  binerc.fi  ac  linea:  in  eodem  plano  ad  angulos  refios  fuerint,  paralie 
la?  erunt  ipfa:  refta? linea*. 

THEONtx  Zamb.  Binr  inquam  ,refir  line*  * fi,>  ^fubiedo  cuidam  plano  fuit  ad  angulos  redos, 
D ico  quod  parallelus  efl  •*  atip(i  > /.  Concurrant  enim  in  (Ignis  fubieflo  plano  f,  'sonnedanturq;  .Et 

(per  u primi  )ipli  ad  angulos  redos  in  fubicfto  plano  excitetur  J',ponatur<j;'perx  pnmi)ipfi*f £• 

qualu  'pConcdantur^  ( •,* »,«  /.Et  quonid  reda  - f linea  eftadfubiedu  plani,  cr  ad  omnes  igitur  eam 

tangente t 
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tcngcntet rcd.u Une  it  (per  i diffinitione  un.lecimi)cr  in  fubitdo  phno  exiflentei,redot  efficiet  tngulot 
ip/i  « f.Tmgtt  tutcipj-im  • b,t uray  ipfarit  C >/ '.rxi/frns  infubtedo  phno,rediu  igttreS  uter tr  ip/o. 
rumgulorii  * (*,•  (t^d  propteret  ttid  uterq^  ipforii  > / 4,>  ^ ',reduteft.Et  quoiui  •*  / ipji/ietfiqui 
lis,c  omunis  Mite  fi  J.du*  tgitur  * i.duibut » ^bjitntrtjuilet,  cr  rtfloj  , 

eoprebendunt  ingulotibifis  igtturxU(per  4 prim)biji  ( 1 cfl  etjuiht.it  quo-  ** 

tui  etp ul»  ell‘6  ipfi  -t  '/«I  cr  Ap/t  b >,due  igitur  «b/  ■,diubut . e,  e «, 
funi  equilct.cr  ipforii  comumt  btftt  e!t  •>  '.ingulut  igitur qu  fub  * f.  (per  g 
primi  )«gsIo  qui  fub  > << -.ejleqiulitrcdut  lutequtjub  * 4 igitur  cr 

qtii  fub  1 u «.  Igitur  • /.mi  ip /in  ''«.rr&t  rt?,ct!  .tute  cr  id  utrinq;  ipfiru  4 /, 

/ >,re.3j.  Igitur  t rt.friiiK  rtflis  linat  b',' *,*  >*td ingulot  redot  in  coti du 
fletu.  Igitur  I pfe  tret  rede Unce  (/,/.,/ r(per  f dccimi)in  uno  funt phno, et  . 
inquofuntipfc  b *,*  *,tn  eodem  C r « f-.enme  enim  tningulu  in  uno  eil  phno 
(per  i undecimOlpfeigttur  • ^0,t,^edeUnee,in  uno  funt  phno.  Et  uterq; 
ipforii  ibu,f/  ^ingulori^edut  edtpirillelut  igitur  c{l</\ipft}.l(plS  pr\ 
mi)  Sidue  igitur  rede  Une  e ode  phno  id  Sgulot  fuerint  redot,pirilkle  cr  ut 
ipforede  Uneenptod  erit  ojlcndendum.  Euchd.cxCimp.  Propofitio  7. 

I in  duabus  lineis  pquidiibntibus.duobuspudisfignati*, 

ab  alteroad  alceru  rctfta  linea  ducatur.inqua  fu  perfide  ill* 
dux  linex  fitx  funt.ea  quo<$  in  eande  fi  tam  cfiTe  neceflino 
comprobatur.  ( 

^s. Sinrduxlincxab&cdvquidiftanres,  — -- 

dc  quibus  coftat  per  dnfmirion?  quod  ipfj  funr  in  fu  per 
ficte  una, in  eis  aure  figncrurduopulta  cetf,8£  produca 
rur  linea  re-fta  e f.Dico  ira  cp  linei  et.cfTe  lira  in  fupcrficic 
linearu  a b & c d.Sin  aure  fit  c f in  alia  fupcrfkte  ut  in  fub 
limi.depcdcs  quocp  fuperfides  fi  prorraliatur,  fecabir  ne  j ________ 

relTano  fupcrficic  m qua  fitj  funt  dux  linexab&cd.e- 
ritep  per  j huius, communis  fc&iocaru,  linea  rc&a  cifdc 

p u n &is  termi  na  ra . Qjio  d eft  im  po  (Tibilc.  ficenimduar  retflx  linex  con  cl  u deren  r fiiperficiem. 

Euchd.ex  Zamb.  Theorema  6.  Propofitio  7. 

Si  fuerit  binp  rc.%  linee  paralltlx.aflumanccp  in  ipfaru  utracp  cotinge 
tia  figna.ad  ipfa  fignacSnexa  retfialinea  in  codeeft  plano  cu  ipfis  paralie 

lis.  TH  E O N nt  Z ib.  Sint  bine  rtde  linee  piriUcle  « (y>  U,fumitur<i  in  ipfiruutritp  utcuqt 

fignd'f.  Vico  fyidipfdtfpfigna+Adicflurc&i  line jjneodccflpU  m . £ 

no  cu  ipjti  pxrttHehs.  N 0 enim  fed  fi  pofiibile  efto  in  fublimiori fi +•  

cut  • *{,*■  cxciteturct;  per  * * [tpLnu,fcftionci4  faciet  in  fuppofito 
pUndrrfli linea, efficut(pi  undecimi )>/.  Bmr  igitur  reft*  linee 
» «/,>  j',4 reo/i  eoprebendunt.  Quod  eftimpofiibilc(pcr  ultima  com 
tnunefrntcnti4)lgitur<]utex  > in  fadiefl*  rrflj  linea, in  fubltmiori 
plano  no  cil.ln  eo  igiturfin  quo  cra  ^ CTy^paralleU)^  plano,  _ 

qu£  ex » in  f a diu  fla  eft  refla  linea.  Si  fuerint  igitur  binr  refla  linea  ’ ' 

parallela, ajjumaturq;  in  ipfaru  utraq;  utciiq;  figna,ad  ipfa  figna  adiefla  refla  linea, in  eode  eft  cu  ipfi s pa 
■raUelis  plano :quod  oflendcrc  oportebat.  EucliJ.exCdp.  Propofirio  8. 

* 1 1 in  ide  planu  duae  rccflar  lineae  acquediftater 

crigac,altera  ucro  caru  orthogonalirer  Hftat 
reliqui  quoepidem  planum  perpendiculare 

cflecoueniet.  CxmpanvS.  Harceftquafi  couer 
fa  (extx.Sinr  enim  dux  linex  a b SC  c d xquidiftanres,&  fir  caru  altera  ut  c 
d erefta  perpcdicularirer  fuper  fiiperficie  quilibet. Dico  reliqui  caru  qux 
cftab.eflcpcrpcdicularradcadcfuperficic  Fiat  enim  prorfus  eadcdilpo 
fitioqup  in  Texta, eritep  ut  ibi  utcrcpcluoru  angulorum  fbe,&  fd  e.re^uS: 
primus  quidc,pcrpofinonc,feciidusaurc,pcr  8 primi, quare  per  4 huius, 

'linea  f b.eft  perpcdicularirer  ere^a  fuper  fupcrficic  in  qua  funt  dux  lincp 
b d SC  b e.Cucp  per  promittam  du  j lincta  b & c d line  in  cade  I uperficiccu 

Gg  r 
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duabus  lineis  b d &b  e.fcquitur  linei  fb  efle  perpendicula!  iter  erefli  fupra  fuperfici?  in  qoa  eft  Ii 
nca  b a.  A diffinitione  igitur  em  angulus  f b a.tcflus.Et  quia  elia  angulus  d b a eft  refl  us  pei  ulli 
ma  parte  primi,  fequitur  p 4I1U1US, linei  a b ctTc  pcrpcdicularc  adfupfiriein  qua  fit*  Ium  duc 
Une*  b d & b fiquarecoftat  propofitum.  EucUi.ex  Zab.  Theorema  1.  Propofitio  6. 

Si  fuerint  bine  recte  linex  parallelx.altcra  aute  ipfaru  plano  alicui  ad 
angulos  fuerit  rc&os,&:  reliqua  eidem  plano  ad  angulos  rctftos  erit. 

THEONexZib.  Sint  bina  rede  linea  paralleUn^yP^ltaa  aute  ipfa  f y 

ru,boc  eft  ••  P,infubiedo  p Imo  a i angulos  jit  redos.  Dico  q,  reliqua  > P,  eidem 
plano  ad  angulos  rcClos  ait  .Coe  unat  enim  ipfa  «f,>  P,in  fubiedo  plano  in  /i- 
gnii  * *,eonedaturq; (per . poftulatu)p  P. Igitur ipfe *pj->l,P  uno  funt 

plano.txciicturtylpcr  1 ■ primi/pfi  f/ ad  angulos  redos  in  fubiedo  plano  P >, 
p onaturq;(per  : primt)!p/i  • < aqualis  * ',conedanturq;  P y*  <*.  Et  quonia  ” P 
reda  eft  adfubiedu  plani!, cr  ad  omnes  igitur  ea  tagetes  redas  lineas  c r infub 
iedo  plano  cxtjlctes,  per  1 undecimi  diffmitionc)reda  eft  ipfa  * P.  Igitur  utcrq; 
ipforii .» fet,« ' ',anguloru  redut  rft.Et  quonia  in  parallelos *P,y  P,rcda  linea  * 
incidit  P p, igitur  ipft  anguli  •>  p ••>.>  ' pjtuobiu  redis  funt  aquales  (per  19  pri- 
tni)redus  ante eft  qui  fub*P  P, redut  igitur  cr  quifub y P f, igitur  yP,aip  're 
daed.Et  quonia  a iipji  P > eft aqualis, comunis  aute  (P,iua igitur « (,(P,iua 
bus  t P,P  pjmt  aquales, cr  angulus  qui  fubaC P, angulo  quifub  'P-ieft  aqua- 
lis,redus  erum  ulerq  -.bafis  igitur  - P(pcr  4 primi )ba/i  P • eft  aqualis. Et  quonia u(ipp*>eS aqualis 
e . ipft  a P,bina  igitur  * P,p  ',[ur,t  aquales  altaa  alteri, et  comunis  ipfaru  baps  * ‘.Angulusigitur  quifub 
*P  -.angulo  qui  fub-P « rft  aquahstper  8 primi, Redus  auti  eil  quifub -P-,  redut  igitur  cj  quifub-* 

0. igitur . P,ad  « P reda  eS,fed  reda  eft  etia  ad ipfam  P figitur  * ',adid quod pa<"P,P-,planu  reda  eft: 
cr  ad  omnes  igitur  ea  tagentes  redas  lineas  cr  exiftentes  in  eo  quod  per  p P,*  p,  plano  redos  efficiet  anga 
lostpfa  1 P(pcr  1 undecimi  diffimtlone)ln  eo  aute  quod  pn  P P,  P *, plano  eft  tpfaPy.  Quonia  igitur  in 
eo  quod  per  p P,P  * , plano  funt  ipfa‘P,p  P,in  quo  aute ipfa  ‘P,P  P,in  eode  eft  c r*',  igitur  - PipftPy 
ad  angulos  eft  re.lot.  Quare  cr  y P,ipfi  P - ad  redos  angulos  eft.  Eft  aute  etyP  ipft  PPad  angulos  redos. 
Igitur  ipfa  y P, duabus  redis  lineis  fe  adinuice  difpefcetsbus  P >,P  P,ab  ipfa  Pfedione  ad  angulos redos  fit 
m.  Quare  ipfa  yP,ineoquodperP  >,P  apiano  ad  angulos  redos  efl(per  4 undecimi)  Subiedu  aute  pla- 
ni! e/l, quod  per  P i ,P  P.  Igitur  ipfa  yPin  fubiedo  plano  ad  angulos  eft  redos.  Si  igitur  fuerint  iua  reda  Ii 
nex  paralleU.alttra  aute  ipfaru  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  redos,  cr  reliqua  eideplanoad  angulos  re 
dos  aittquod oftedijp oportuit.  Euclid.ex  Camp.  Propofitio  9. 

1 dux  linex  uni  no  in  una  fuperficie  xquidiftaqeas  quotp  G-  , 
bi  inuicc  x quidiftarc  neccfle  eft.  a b b 

CsMp.SitutraqtduaiuIincaruab&cdp- 
quidiftas  linex  c f, nec  ITnr  oes  in  fupnficie  u- 
na.Dico  quod  exdc  quocp  libi  inuicc  funt  *- 
quidiftates.Deiis  quidequx  funtoes  in  fuperficie  una.proba  c 
tfi  eft  per  jo  primi.  At  uero  de  tjs  qup  in  una  fuperficie  no  fune, 
ut  eft  hic  c f quxintcl ligatur  furlu  crccla  in  fublimi,  reflat  hoc 
loco  p robaJu. Signetur  iMip  in  ea  puft*  g,a  quo  educiturduf  U— 
perpcchculares  ad  duas  lineas  aber  c d.qup  fint  gh  et  gk,«itcp  e V * 

per  4 huius  linea  e f.pnpcdicularis  ad  lupcrficic,  uidelicet  illa 

in  qua  funt  ftr*  au*  line*  g h St  g k.Iraqs  per  pr*mi(fam  bis  affumpta  utracp  illarum  duarum  It- 
ncaru  a b & c d,p«pcdicularis  eft  ad  eande  fuperficie  uidelicet  ad  illam  in  qua  firx  funt  dift*  duae 
line*  gh  Si  g k,pcr  6 huius, igitur  ipf*  funr  fibi  inuicem  iquidiftanrcSiquod  eft  propofitum. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema 9.  Propo/trioj. 

Qux  eide  rectx  linee  parallclx  nec  eide  in  eo*  * > p 

de  exiftentes  plano.adinuice  funt  parallclx. 

THEON  ex  Zib.  Sil  enim  utraq;  ipfaru  * P,y  Pftpfl ' / parallelus 
no  exiftes  eide  in  eode  plano.  Dico  q,  parallelus  ed*P  ipfiy  P.  Sumatur 
enim  in  ipfa-/,utcuq:  fignu  -.Et  ab  ipfo  >,ipfi  <!, in  eo  quod  per . /, « f, 
plano  ad  angulos  redos  excitetur  * 0(per  i ■ primi  )in  eo  aute  quod  per  y 

!',y  P, ipft 'frur fas  ad  angulos  excitetur  redos  » «.  Et  quonia  > /ad  utra  y 

que  ipfaru » « ,reda  edjgituripa  4 undecimi)- l^d  id  quod  per  • ”, plano  ad  angulos  eRredos,et 

•/tp/i « f parallelus  cft.cr  «P  igitur  ei  quod  pera  *,e  *,  plano  ai  angulos  eft  redos.  Et  id  propterei  ipfa  y 
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*,«<pu>3ptr  * >,•  ", plano  ad  angulos  eft  redos.  Vtraq-  igitur  ipfarum  • t,>  «*,«' quod pt r » i,»  «,  plano 
ud  ungulos  eft  redos.  Si  aute  bine  rede  linee  eide  plano  ad  redos  fuerint  angulos , parallele  erunt  ipfe 
rede  linee(per  6 undccimi)Parallelut  igitur  eft  « »: quod  erat  oftendendum. 

Euelid.exCamp.  • Tropo ptio  io. 

I dux  lincx  fe  angularitcr  cotingetes.duabus  alrjs  fe  coiingeti. 
buscisoppofitis  xquidiftates  fuerint.no autem  in  fupertide 
una,quiabcis  fiut  duo  anguli  xqui  fibi  4 

inuicem  cfle  comprobantur.  — 

Cawpasvs.  Sint  dux  linex  a b Si  ac, le  angularitcr  cotingeirt 
in  pufloa.iquidiftiKSalijs  duabus  quxfiintde8id  f.fequoqi  an 
gulariter  cottngentibus  in  pufto  d,ncc  fint  cu  cis  in  fuperficic  una. 

Dico  angulii  a efic  xqualem  angulo  d.Efto  enim  linea  d c aequalis 
lincx  a b,cui  ipfa polita  eft  elte  xquidiftis.Si  d f xqtialts  a c,cui  etia  h 
ipfa  xquidiftare  ponitur, & ducantur  linej  d a & e b Si  f c , eritip  ex 
,,  primi  bis  aflumpia.urratp  duarum  linearum  b e Si  e f.xqualis  Si 
jquidtftans  linef  a diper  conceptionem  igitur  et  pr  jmi  fiam, ef  dem 
funt  {quales  Si  jquidiftantes  fibiinuice.etitaippertj  primidenuo 
repetitam  du{  linex  b c Si  e f.funt  etiam  squales  Si  xquidiftantes. 

Igitur  per  8 primi  conftat  propofitum. 

E uclid.exZamb.  Theorema  io.  Tropofuio  i o. 

> Si  binx  reflx  linex  fefe  inuicc  tagetes,  ad  binas  reflas  lineas  fefe  inu*' 
ce  tagetes  parallelx.in  eode  no  fuerint plano/xqualcs  angulos  c5prchc 
dent.  THEON  ex  "Zamb.  Bine,inqua,rede  linee  fefe  inuicem  tat i 
gentes « binas  redas  lineat  a v !,fefe  inuicem  tangentes  parallele  fmt 

non  tante  in  eode  plano.  Dico  q,  anguli»  qui  fub  « <>,  equus  ed  angulo 
Sufcipianturenim  ipfe  p *.<  a,«/,/tl>i inuicc  equales,concdatur$  • e y {,  „ 

(',* fS/.El quoniam  faipft'*  equahs  cr  parallelus eft.cr - » igitur  tpftl', 
equulis  cr  paralleli M ed.  I dq;  propterea  ipfa  rf,ipp  H • eft  equulis  crparallc' 
lus.  Vtraq ; igitur  ipfaru  * -*,>  fjpp  > f-  eft  equulis  cr  paralleli» (per ; ; primi ) 
qb<  aute  eidem  rede  linee  parallele, <y  in  eode  plano  nonexiftentes,  crad- 
inuiccfunt  parallele! per  9 u’i.lecimi)paraUeh»  igitur  ed ipftr/.Creqaa- 

les eidem.Etipfasconneduntftpfear^p.jgiturlpers} primi) etaripfi^fcd  ^ 

equahs,  cr  parallelus.  Et  quonia  bine  * >, duabus  funt  equales,cr 

bafis  etia  •« ' bap  a/eft  equulis, angulus  igitur  qui  fub  * f>(per  8 primi)angu-  ’ 

Io  qui  fub  Jt  >[cjl  equulis.  S:  igitur  due  rede  linee  inuicc  fefe  lugentes,  fuerint  ad  binas  redas  lineas  inui 
ce  fefe  tangentes  parallele, non  in  eodem  plano.equos  angulos  comprebendunliquodcrat  oftendendum^ 

Euelid.exCamp.  Tropoptia  1 1. 

Vnflo  in  aere  a(fignato,ab  eoad  data  fuperficic  perpcdicula 

reducere.  c.«r.  Sitpurtusa.furfuminacre.aquo  uolum»  ad  fupcrficW 
fubiacctc.perpcdicubrc  ducere.Ducatur  igitut  inplano  il  x * e 

lo  linea  bc  ulcuqt  congerit, ad  qua  ab  iplb  punoo  a duca 
tur  perpedicularis  ad,fccudu  doflrinait  primi.Rurfiip  ,1  puitod.tn  pia 
no  illo  ad  quod  ducenda  eft  perpedicularis  a punflo  a.extraharur  linea 
dequx  fit  perpendicularis  ad  linea  b c,ut  docet  11  primi.  Ad  hanc  quoqt 
linea  d e.ducatur  alia  linea  perpedicularis  i puito  a.qux  fit  a F.  Hanc  at 
coefiecJ  qu 3 intendimus.Sitenim  linea  fgxquidiftas  linee  b c.  Et  quia 
uterqj  duorf,  anguloru  b d a Si  b d f.eft  rectus, erit  ex  4 h»lus . 6 “ . 
perpendicularis  ad  fuperficiein  qua  eft  rriangulusa  d f.idcocp  etiJpnS 

huius eritlincagfperpendicularis ad  eadem  fuperfici em. Igitur  a diHI- 

nitione  erit  angulus  g fa.reaus.C5ip  etiam  angulus  d f a.fit  re.tus.le- 
quitttr  ex  4huius,linea  a f eife  perpendicularem  ad  fuperfictemtn  qua 

funt  dux  Imexdf  Si  fgiquod  eft  propofitum,  > 

Euclid.ex  Zamb.  Problemas.  _ Propoftion.  _ _ . 

A dato  Ggno  in  fublimi.ad  fubicflu  pianti  perpediculare  linea  ducere. 
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THEONrt  Zjmb-  Sit  datum  quidefigni  m fubltmi  *,datu  aute  plani  fuppofitu.  Oportet  iam 
ab  ipfo  * ligno, in  fubiedi  plani  perpendiculari  redi  luiei  ducere,  Extendatur  enim  quadam  infui - 
ieflo  plano  redi  linet  utcunq;,filq;  < > ,cxutetur$(pcr  1 1 primi)  ab  ipfo  a fignojts  ipftm  I >, perpendi' 
cultris  t Si  igitur  * a perpendicularis  eji  id [ubicdu  pltnii  fidi  itmeji  quod  queritur.  Si  tute  non, 
exciteturlper  1 1 primijab  ipfo  a figno  ipfi  (m  r usfubtedo  plano  ad  angulos  redos  * \.  Lxeiicturq,  ( p 
1 1 pnmi)ab  ipfo  •*,«  ip/im  i >,  perpendicularis  «/,c r per /ligni  tpfi  fi  r 
paralclhu  cxcuetur(pcr  3 1 primi ),'  >.  E/  quonia  fi  > utrup  ipjarum  fi  a, fi  t, 
ad  angulos  eji  redos,igitur(per  ^undecimi )'  r ad  id  quod  per -fi  a planu 
ad  angulos  eft  redos.  1:1  ei  paralellus  eft  * i.  Si  autem  jiierint  bine  ride  li - 
net  par alella, altera  u ero  1 pfaru  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  ’ redos,  cr  " 
reliqua  ad  idem  planu  ad  angulos  erit  redos  (per  s undecimi)  Unca  igitur 
• d ei  quod  per  ‘S,*,  plano  ad  angulos  e/l  redos,cr  adomnes  redas  Uncas 
eam  tangcntcs,cr  in  co  quod  per  > X fi  a, plano  exiflentes , ipft  * ■'  rt  da  eji 
(per  conuerfionc  diffinitionis  1 undccimi)Tangit  aute  ipfam, i pfa  a/exi- 
flens  in  co  quod  per ' fi,fi*,plano.  Igitur  * >,td  ipfamf»  rcdaejl(pcr  a un- 
decimi. ) Quare  o~ i'*,reda  eji  ad ipfam  • r.Ejtauie  ey*{ad ipfam * > re- 

da,tgtturafutraq:  ipfarum  > ‘,reda  eji.  Si  autem  reda  lmea(per  4 undecimi)duabus  redis  lineis  in- 

sucem fe  tangentibus  in  cotadu  ad  angulos  redos /letent, cr  ad  id  quod  per  ipft  plani  ad  angulos  redos 
erit.  Igitwc/*  ad  id  quod  fub  1 fi, a S.planifad  angulos  reda  e)  i.  Quod  aut  e per' fi,"  f, planu  eji  fubiedi. 
Ipft  igitur  *?,ipfi  jueneflo  plano  ad  angulos  redos  eft.  A dato  igitur  figno  mfublimi  *ftn  fubtedum  pia 
numpcrpendicularssredaiineaadaejiiquod  facere  oportebat.  Euchd.ex  Z amb.  Er  ope  fi  no  11. 

VpcrKcicpropofita,  pumfto^incaalsignatOjabeoputfio 
ad  datam  fupcrfiricmdmeam  orthogonalitcr  erigere. 

Campa  nv  i.  Cum  a pfufto  quolibet  in  fuperfkie  propofita  aisignato,perp£ 
dicularc  educere  libuerit, a quolibet  puncto  furlum  in  acre  ad  libitu  pofito,  ad  ef 
dc fuperficiem  perpcdicularc(qucmadmodfi  prxmifla  docuit)dcmitte,  qux  (i  in 
afsignar um  punc  tum  cccidcrir.tpfa  eft  quam  quams.Sin  autem, ab  ipfa  afsignato  puncto  ad  de- 
mi iiam  perpendicularem,  xquidiftantcm  ducito, eamcp  per  8 huius  probabis  cite  quam  quxris. 

Euchd.ex  Zdtmb.  Problema  i.  Propofitio  n. 

Ad  datu  planu,a  dato  in  eo  figno,ad  angulos  rectos  re<Tta  li  * 
neaconftitucre.  THE  OHex7damb.  Sit  dati  plani fuppofitu,  fignuauti  in 
eo  fit  ■>.  Oportet  ab  ipfo  ■>  figno,  ipfi  fuppofito  plano  ad  angulos  redos  redam  lineam  confti 
tuere.  IntcMgitur  /ignu  quodda  in  fubltmi, fit  fi  fi,  cr  ab  ipfo  .‘.(per  1 1 undceiqsi)ad  fubiedu 
planu  perpendicularis  excitetur  fi  >, excitetur $ (per  , t primi )ab  ipfo  * figno,  ad  angulos  re 
dos  a/.  Qyonia  igitur  bina  reda  linea  parallela  funt  a fi,rfi,altera  aute  ipfaru  firadfub' 
iedum  plani  ad  redos  eft  angulos,  reliqua  igitur  a fi  ad  fubiedu  ad  angulos  eft  redos  (per  » 
undecimi;  )ad  datum  igitur  planum,  a figno  in  eo  dato  *,ad  redos  angulos  eonftituta  eft  * fi. 

Qyod  facere  oportebat.  Euchd.ex  Camp.  tropo fitio  13. 

Vas  lineas  fuper  pundum  unum  ad  fuperficiem 
unam  orthogonaliterinfifterc.impofsibile  eft. 

C a m p a n v s.  Si  enim  pofsibile  eft  ut  dux  linex  uni  cidemcg  fuperficiei  fu- 
per punllu  unum  perpendiculariter  infiftant.fuperficiesin  qua  ipfx  perpendi 
culares  finrluntintelligarur  produci  quofcpfccet  in  fuperficic,  cui  diltx  lineae 
perpcndiculantcrinfiftunr,erit<jj  per  j huius, communis  earum  fellio  linea  relta.  Et  quia  ex  dif- 
finitione utraqj  illaru  duaru  perpendiculariu  cum  comuni  legione conntiet angelum  rellu,  fe- 
qutrur  ut  angulus  relta  s fit  pars  anguli  refli. Quod  eft  impofsibile.  Quemadmodum  autede- 
moftratumeft,impofsibilcelTeabunoeodc<]tpunltaextrafuperficic  duas  lineas  luper  punita 
unum  ad  eande  fuperficic  eifc  perpendiculares, ira  cril  demonftrabimus  impofstbileeflc  duas  li- 
neas ab  uno  codeip  pun^o extra  fuperficic  lignato  ad  cande  fuperficic  protractas  ad  ipfam  elfe 
per  pen  JicuIarcs.Si  enim  hoc  fuerit, ipfx  erunt  xquidiftantcs  ex  6 huius. Quod  eft  tuipofsibile  ex 
diffinitione  linearum  xquidiftantiu  . Conftat  igitur  ex  hac,  quod  fi  aliqua  fupei  ficies  plana  alia 
planam  fuperficiem  orthogonalitcr  lecer,&  ab  aliquo  pumfto  fecanns  fuper  ficici  ad  fuperficiem 
feClam  perpendicularis  ducatur,  in  communi  earum  feflione  eam  cadere  netelfceft.  Alioqui  ab 
eodem  punita  fecans  fuperficiei  ad  communem  earum  feChoncm  perpendicularis  protraha- 
tur, docet  ix  primi,  & a punita  in  quo  incidit  cum  communi  felf  tone,  alia  perpendicularis  ad 
eandem  communem  fclfioncm  in  fupcrficie  felta  educatur  ut  docet  u primi . Eriicp  ex  diffini- 
tione fuperfiaet  fuper  aliam  fuperficiem  orthogonalitet  ereCixangulus  quem  continci  hxduv 
linex  perpendiculares  , rcltus : quare  per  4 huius  prima  harum  duarum  perpendicularium. 
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«dam  eft  perpendicularis  ad  fuperficicra  fdU.Ergo  ab  uno  pullo  protralhe  funt  dux  line*  per- 
pendiculares ad  eandem  fupcrhuein.quod  eft  impofTibile,rclinquirtir  iracp  propofitu  noftrum. 

Euclid.cx  Zamb.  Theorema  it.  Propofitio  13. 

Ab  eodem  figno.a  J idem  planu  binj:  rcdsc  lineae  ad  angulos  redos 
non  conftituenturajeafdem  partes. 

THEON  ex  2amb.  Si  enim  pofiibile.ac  eodem  figno  ",  ad  idem  * 
planu  binr  redr  Uner  * (,«  >tad  angulos  redos  confhtuantur  adeaf 

dem  partes.  * E xtcdaturej;  per  6 *,•  >ypUnu.  Q uo! um  efficiet  fcdio  

non  per-*  in  fubiedo  plano  linea  redi  afficiat  linei  ».  J pfr  igitur  j * * 

unofunt  plano(per  3 undecimi)  Et  quonid  >*ad  fubie- 
dii  planu  ad  angulos  redos  efl,cr  ad  omnes  igitur  redas  lineas  eam  figentes  cr  in  fubiedo  plano  ex  i* 
flentes  tred  os  efficiet  angulos(per  1 undecimi  diffinitionem  )lpfam  aurem  tangit  S * 'in  fubiedo  exi flent 
plano.  Igitur  angulus  qui  fub  ? * ',redus  efi,cr  id propterea  angulus  qui  fub  ( * *tredus  efl.  Aequalis  igi- 
tur efl  angulus  qui  fub  r**eiquifub  A*  <,cr  in  uno  funt  plano.  Quod  efl  impoflibile.  Ab  eodem  igitur 
figno,ad  idem  planum  buir  redr  Uner  ad  angulos  redos  non  conJUtucntur  ad  eafdem  partes :quod  opor 
tuit  demonftraffe.  Euclid.  ex  C amp.  Propofitio » 4. 

; I linea  una  fuper  duas  fuperficics  adignatas  orthogonaliter 
| in(iftat,illxduac  fuperficics  fi  etiam  in  infinitum  in  quam» 
'cunqi  partem  protrahantur,nunquam  concurrent. 

Campanv*.  PofTra  enim  una  linea  duabus  fuperfkicbus  orrhogonalirer  inii 
ftcre,fi  impoflibile  efl  lii perficies  illas  cocurrerr.in  earum  communi  fcliione,quf 
perj  huius  erit  linea  relia.puM&usquocucp  modo  fignetur,4  quo  dux  linexin  illis  duabus  fu- 
perluiebus  ad  lineam  illam  quxipfis  perpendiculanrer  fuperftar  prorraliarur.erir  conflitutus  tri- 
angulorum ex  his  duabus  lineis  & perpendiculari. Huius  iracp  trianguli  urerq?  duorum  angulo- 
rum qui  fuper  perpendiculare  cdiiflunr.cft  reftus.ur  paret  ex  diffinitione  Iinej  fuper  fupcrhciera 
perpcndiculan.er  flantis, hoc  autem  eftimpoifibiie  per  ji  primi. Econuerfoquoqr.uidelicct, 

Sifupcr  duas  fupcrficies  aequiditiStes  linea  reda  ccddcrit.quae  ad  al 
tera  caru  pcrpedicularis  fit , ipfa  quoqp  perp?dictilaris  erit  ad  reliquam. 

PoITtis  enim  duabus  fuperficiebus  xquidiftannbus,  inrelliganir  linea rella  ambas  penerrans 
qux  alteri  earu  perpendicularricr  fuperftar. Dico  quod  eadf  linea  rrliqux  fuper fkieipcrpcdicula 
riter  fuperjlar.Sir  enim  fupcrficies  una  fecis  politas  fuperficirsxquicbffiires.fuper  linei  eas  pene 
tianrc.crircpcomunijfellio  huius  fu  perficiet  fecanns  & alterius  fedfaru  uidelicer  il Itus  cui  linea 
penetrans  ponitur  perpendicularirer  infiftere^onftftens  angulu  rectii  cum  ipia  linea  penerrire 
ex  diffininone  linex  perpendicularis  ad  fuperBcic.  Si  igitur  aha  cominus  feci  10  lpfius  fu  perficiet 
feCaris  8C  reliqua:  duaru  feliar  fi  cii  eadem  linea  penerrire  non  contineat  angulu  rcltii,  eni  ex  uiri 
ma  pernione,  primi,  ut  illx  dux  comunes  fc Itiones  in  alterutra  parte  prorralif  neccflario  concur 
rant  .quare  & fuperheies  qux  politx  fune  xquidiilarcs.necefTaridcdcurTct.  Et  quia  hoc  eltimpof 
bilc.cnr  i lle  angulus  rellus.F.odeqj  modo  erirde  qualibetaliafuperficiecafdcfuperiiciesxquidi 
ftares  fecate  fuper  cande  linei, igitur  ex  quarra  huius  3C  ex  ifta  i4,coftar  ueru  efTe  quod  diximus. 

Euclid.cx  Zamb.  Theorema  1».  Propofitio  14. 

Ad  quae  plana  eadem  reda  linea  reda  eft.paralK  la  funt  ipia  plana. 

THEO  N ex  Zamb.  Re  fit erum quadi linea "fi.adutruq- > •»,>/,  » 

p(«io r»,c/(o  id  angulo I refloi  .Dico  a parallela  funt  ipft  plana.  Si 
autitd.uexicfaiocunite.Cbiurrat.  E ffieietid  eomune  fedionelinc i 
reda.effUiit’  1 mtdmmtMfuituturj;  i»  ipft « A.ulcuafignS 
ufon edatur  j;.  l‘,fi*.Etqtunia<  firedaeftadipfumt  fpUtnfi.CT 
ud  ipftm  igitur  fi  . redii  lineam  rxiftentr  in  ipfo . /. txtmfo  pUnore- 
di  r/t  ipft  *(.  Igiier  jrigitliK  qui  fub  « « .,re/hn  e fi.  Ef  id  propetra  n 
ttum  anguine  qui  fub  A • ".reflue  di. Trianguli  igitur  * f i, anguli 
qui  fubnf  ..fi  » ..duobue  redi  i funt  squales.  Quod  eft  impojiibi- 
leiperi  7 primi)  Igitur  ipft 1 > a,,  '.plana.extifa  no  ebeurriit, paral- 
lela igitur  funt  ipft  > *.  • /.planu.  P lana  igitur  ad  qua  eadem  reda  li- 
ut»  reda  eft, parallela  funt  quod  oportebat  oftenderc. 

" ' EucLex  Camp.  Propofitio  tf. 

^ j 1 fuerintdua»  linea*  (e  contingentes  angularitcr,  arquidifiates 
j alrjs  duabus  fecontingentibus.non  aute  infuperficieuna,ab 


iafi.xaj. 
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eifdem  lineis  contentae  dux  fuperficics  in  nulla  pane  quantumcunque 

producantur,  poliunt  concurrere. 

Campanv  s.Sint  dux  linef  a b & a c,fe  angulariter  con- 
tingentes in  punita  a, xquidiftantcs  duabus  linei»  d e&d  f,  * 

fcangularitercontingennbusinpunfto  d,&'  non  fintin  fu- 
pcrhcic  una, dico  earum  fuperficics  in  quamcunq;  partem  6C 
quanrumcuncpprotra  liantur, nunquam  concurrcrc.Protta- 
liarur  erenim  .<  punito  d, prout  docet ; huius,  perpendicula- 
ris ad  fupcrficicmduarulincaruab&ac,fitq;  d g.Stapun- 
<fio  g, ducatur  ghxquidiftis  ab,&gK,xquidiftisa  c.erircp 
ex dirtinitionc  utercp  duorum  angulorud  g h,dg  k,rclhis, 
flC  per  9 erit  linea  d f xquidiftans  linear  g K,fle  linea  d c xqui- 
diftans linexg  h, quare  per  ulrimam  partem  19  primi, urerq? 
duorum  angulorue  d g,f  d g erit  rc&us.idcoip  per  4 huius 
linea  dg.crit  perpendicularis  ad  fupcrficicm  duarum  Unca- 
rum d e fl£  df.Cumcpipla  eadem  fit  etiam  ex  hypothcfi  per- 
pendicularis ad  fuperficiem  duarum  Uncarum  a b flC  a c,cx  prxmiiTa  liquer  quod  eft  propofirunt. 

E uclid.cx  Z mb.  Theorema  1 3.  Propofmo  1 5. 

Si  bina:  rectae  linex  fdnuicem  tangentes  ad  binas  redas  lineas  leinui 
cem  tangentes  fuerintparallelx,nontamen  in  eodem  plano  exifl entes, 
parallela  funtquar  per  ipfas  plana. 

T H E O N ex  Z amb.  Bine,inquam,rede  linee  fefc  inuicem  tdgentes 
« (,fi  ',ad  birus  redit  linea  fefc  inuiee  ungentes  A y [,fmt  parallele, fed 
non  in  eodem  exijientes  plano.  Dico  quod reduda  que  pe r « fi,(t  cr  * •, 

<f,p!anj,nan  concurrunt  adinutce.  Excitetier,inquam,(per  u undecimi) 
ab  1 pfo  fi  figno,in  id  quod  per  A {planum  perpendicularit  fi  e,cr*ex- 
tedatur  in  plani!  per » ftgnu.  B per  *,ip/i qutdc  > A parallelus  excitetur! p 
, I primi)*  *,ipfi  cuti  '{.ipfa » «.Et  quonid 1 • ad  id  quod  p a y /, plani! 
reda  e/i  ,crad  omnes  igitur  eam  tangentes  reda  linea  (per  i undecimi 
diffinitionc)cr  in  eodem  quod  per  A y {plano  cxiftcntcsjrcdos  efficiet 
angulos.  T angit  aule  tpfam  utraq;  ipfaru  > .%•  a.exiftens  in  eo  quod  per 
A >,</, plano, refltu  igitur  ejl(per  4 undccimi)utcrq;  tpforu  qutfub  fi  • 0, 

fi  • -,  anguloru.  B quonid  parallelus  e/i  (•  ipfi  « >,ipft  igitur  fub  >fi*,fi*  >,anguli(per  s 9 primi)ducbm 
redis  funt  equales,fed  redtu  eft  qui  fub  fi  . o,redus  igitur  eft  qui  fub  « fi  a, igitur  ipfa . fi,ipftfi  ■<, ad  an- 
gulos redos  e/1.  Id  proptereaetii  fi  yp/i  fi>ad  angulos  redus  eft.  Quonid  igitur  reda  linea  (-  duab.  re- 
dis lineis  fi  a,fi  r.fefe  inuiee  tangentibus  ad  angulos  redo!  ftetit, igitur  (per  4 undecimi i)f‘,ar  ad  id  quod 
per  fi  *,.«  > , planii  ad  redos  angulos  eft.  Eft  autem  cr  ei  quod  per*  >,•  *,plano  reda  quod  uero  per  • ■>,» 

« planuyid  eft  quod  per  A y fipfj  igitur  fi  • ei  quod  per  A y {plano  reda  eft.  igitur  fi  » ad  utruq;  eorum 
que  pera  A r,A<  {ptanorujeda  eft.  Plana  autem  ad  que  cadi  reda  linea  reda  eft, parallela  funt  (per  14 
undecimi)  Parallelum  Igitur  eft  quod  per  « fi,i  t, planum, ad  idquod  per  A {si  bine  igitur  rtde  linee 
fefc  inuicem  tangentes, ad  binas  redas  lineas  fefc  inuiee  tangentes  fuerint  parallele, fed  non  in  eo  de  plano 
parallela  funt  que  per  ipfas  plana:  quod  erat  ofttndendum.  Euelid.ex  Camp.  Propofitio  itf. 

Iduasfuperficicsaequidiftantcs  una  fuperKaes  fccec.comu 
nes  carum  fcdionesxquidiftantes  erunt.  c»mp.  Confiat  equi 

J deex  terna, quod  una  fupcrficiequafcutp  duas  fupcrftrics  xquidiftarcs  fecatc,c5 
, munes  earu  fe&ioncs  criit  dux  linex  re&x.Quj cu  fintambv  fitxin  fupcrficicic 
cante.fi  ipfe  non  fuerint  fquidiftatcS,ponatur ad  quodliber  itnu  punctu  concur- 
rere, erit  iraq?  ur  un  us  atqj  ide  punctus  fit  in  utraq?  illarum  duaru  felienti  communi  um.Cumip 
una  illaru  communium  fclfionutn  fit  in  una  duaru  fupcrficicrum  firmarum  SC  reliqui  in  altera, 
fequirur  (uperficies  illas  C[trx  pofirx  funt  efle  xquidiftantcs  concurrere,  hoc  autem  impoffibilc 
eft.Erun  t igitur  communes  earum  fe&ioncs  xquidiftantcs:  quod  eft  propofi  tum. 

C a » p a n v ».  Ex  hac  & prxmifta  potes  elicere  condufionem  unam  fimilem  trigeff- 

mx  primi,  uideliceriftamiplam.  Si  fuerint  dux  fuperficics  uni  xquidiftantcs,  ipfirquoq?  erunt 
adinuicem  xquidiftanres.  Politis  enim  tribus  fiiperficiebus , quarum  urraque  duarum  extre- 
marum xquidiftar  medix, dico  quod  neceftc  eft  ipfas  extremas  xquidiftare  adinuicem.  Se- 
centur  omnes  lUx  tres  fuperficics  duabus  fupcrficicbus  fc  quoque  inuicem  iccannbus , eruntep 

ex  hac 


itf 
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*x  hias  communes  fedHones  duarum  extremar u fuperfuirrum.xquUiftantes  fe/Honibus  me- 
dix. Quare  ex  jo  primi  ipfae  cuam  rectiones  duarum  extremarum  fupcrfuicrum , criintxquidi- 
ftanrcs  admuicem.Et  quia  ipfxcomingunt  jc  incommuni  ledlione  duarum  luperficicrum  rres 
politas  fuperfuicsfecatuium.ex  prxmtila  euidenter  confiat  quod  diximus. 

Eucltd.ex  Zat.  Thtorcme  14.  Propoptio  1 6. 

1«  Sibina  plana  parallela  a plano  aliquo  diiTtftafuttint.communcsip 
forum  fectiones  parallela;  lunc. 

THEON  ex  Zib.  Bitujnqui,plene  paralleli  a t,y  *Ji  pleno  1/ 

• > jeeentur,eon munes  aute  ipjoru jeSanetJint  > /,■  >.  Dico  g,  paral-  • 

lelui  ejl  < /,fp/i » Si  autc  no.prodw.ie  tpfe  > /,•  ^ucl  ad  partes  i f,uel 
ad  > • concurrant.  Producantur  printij  ad  / •>  pertes.ct  ce ncunent  iit 
« .Et  jttouid  i V « t/i  in  plmo  * <,  er  omnia  igitur  gux  in  ip/a  • / (igni 
in  ip/o  « t /imt  plano(prr  1 undecimi)Vnu  aute  eora  gux  in  > /»  refla 
linee  jtgnorit,eft  irigitur  »,in  ipjo  ejl*  i pleno, cr id  proptrrea  etiam 
«,in  ipjo  '^tjipUno.  igitur  a apiana, produfla  concurrunt . Non 

concurrunt  autem  per  bypothrftn,  quoniem  parallela  /opponuntur. 

Ip/ic  •/,«  o,reflx  ftnex  produflx  ad  partes  I ‘.non  concurrunt . Stmi- 
liter  quot];  ojlcndcmut.quod  ipje  • /,«  r.rciie  linee  neq;  ad  perles  • 


»7 


p roduile  concurrunt.  Qux  autem  in  nulle  parte  concurruntCpcr  ulli 
me  diffinitione  primi)perallde  junt.  pereOeluiigitur  efl  1 j.ipp*  c.Si 
bina  igitur  plene, cr  que  jequunlur  reltqueiquod  eret  ofledendii.  Euclid.  ex  Cip.  Prop.t?. 

I fuperficies  tres  ucl  plurcs  aequidiftates  duas  redas  lineas  fe- 
muicem  contingentes  ucl  arquidiftantcs  fccent.illarum  linea- 
rum portiones  proportionales  elfcprobantiir. 

C » m h a n v -.In  redigatur  enim  dux  rectx  Unex  penetrantes  qualirrrcunqt  congerit  trrs  fuper- 
ficics  xquidiliantes.aut  eu  J plures  trib.  dico  itatp  duas  portiones  illarii  linearu  ii.ttr  quaslibet  du 
as  fuperlicies  interceptas,  proportionales  e (Ve  quibufqi  duabus  inter  alias  duas  ex  illis  xquidiftan 
tib.fuperfiCiebusimeucpns.Coniungantur  cmm  dur  extremitates  illarum  di  arii  linearu  dudta 
inter  eas  linea  una  diagonaliter.enttphxc  diagonalis, cuutraty  illaru  duarii  linearu  penetranriu 
fuperficies  propo(ias,tn|fuperficie  una  illas  xquidifUtcs  fuperficies  pofims  fccante  Si  ergo  ha- 
rum fu  perfici  erum  communes  fedliones,  qux  per  prxmilfam  erunt  xquidilbmtes^ogitaiionc 
prottaxcris.cx  prima  parte  Vecundx  fexn  conflabit  propofitum. 

E ucliJ.n  Zemb.  Tbeorenu  ij.  Propcfitio  tf. 

Si  binae  refic  lincp*  a planis  parallelis  fccetur,ineafderatioes  fccabu  tuf. 


V 


A 


T H E O N ex  Z emb.  Eine.inquem.reSe  linee  « #,>  <<,<  pUnii  pe' 
rellclis  *■>,*  x,«  r.jecentur  in  'S.figne.  Dico  ^UtSd  ejl  fleul « > re- 
fla iinca  ad « £,f?c  c/1  > / ad  //  Conncflantur  -t>cr  concurrat  * 

a ip/t  * x plano  in  / /tgno.conneflaf ur i 1 /,  //.  Et  quonie  bine  plana  pa- 
rafirla  « x,u  r,i  pleno  • f.fcceniur.ipjorum  cmmunei  fefitones  > f,fi 

J.pereHeU  I unt  (per  16  undecimi)  Idj  proptcrca  juonta  bine  plene  pe- 
r elici  t » x, e pleno  * f.frjecentur.cmmunes  ipjorum  [ciliones  * 

{.perullde  [unKper  itS  undecimi. )Etquoniemleteri^trienguli*i  i, 
reilelinee  perellclui  dufla  eS  • f,proportioneliter  igitur  jient « >ad>/ 1, 
pceile  fed  f <*.  Rur/its  quoniem  luteri » > trianguli  e / j,rcfla  linee perel 
lelui  dufla  c/f  / f,proportioneliter  igitur  jtcut  *fed  f-ijic  > /ad/  d,pa- 
luit  autem  & jtcut  e fedf-tjic  u < ad  > d,cr  ficut  igitur(per  1 1 quinti)* 

• ad  • /»,/?  c r /ad/  4 St  tine  igitur  rede  linee  i plenis  peruldis  jecit  ur. 

Euc/cxCamp.  Propoplio  18. 

linfuperficie  alTignata  onhogonaliter  fteterit  linca^om- 
nis  fuperficies  a linea  illa  quorfumlibct  diufta,ad  eandem 
affignatam  fuperficiem  eritorthogonalitercreda. 

C a w pa  n v s . Sit  enim  linea  a b media  perpendicula riter  fiiperalfignatam 
fupcrfictc.a;  a linea  a b producatur  Viiperficics  quorfitm  libuerit.  Quam  dico 
iiipcr  propoli  tam  fiiperfutem  cfVc  pcrpcndiculanicr  creciam.  Cum  enim  ipVa  fccct  fuperfi- 
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cicm  a (T1  gnati. erit  eiru  communis  fcflio  linea  refla  ex  jhuius(fuiybd. 
lnhacergocommunifeflionefignaropunflo  quolibet  qui  fit  d,  extra» 
liatur  ab  eo  in  fuperficic  qux  produfla  eft  a tinea  a b, linea  quxdam  per- 
pendicularis ad  tineam  b d.qux  fud  c.Eritcp  cx  Icenda  parte  x8  primi,  li- 
nea c d.xquidiftans  linex  a b.idcoqj  ex  8 huius, linea  c d.eft  enam  perp  en 
dicutarisad  fupcrficiem  propoli iam.  Quia  ergo  hoc  modo  quxhbet  li- 
nea protrafla  orthogonalitcr  a quolibet  punftolincxb  d.adipfam  li- 
neam b d,in  ipfa  fuperfirie  quar  produfla  eft  a linea  a b.eft  perpendicula 
ris  ad  propofitam  fuperficiem.ex  diffinitione  fuperftciei  lupra  tup  erfici- 
tm  orthogonalitcr  er eflxrconftat  uerum  clfcquod  propofirum  tft. 

EucU.  ex  Z amb.  Theorema  t 6.  Propofitio  i J. 

Si  re<fta  linea  plano  alicui  ad  angulos  fuerit  re<ftos, 

& omnia  qup  per  ipfam  plana  ad  idem  planum  ad  an 
gulos  re<ftos  erunt. 

THEONn  Zamb.  R eda  enim  linea  * fiffiubiedo  plano  ad  an- 
gulos redos  efto.  Dito  quod  cromnii  qua  per*  fi  plana,adfubitdi 
planum  ad  angulos  redos  funt.  Extedatur, inquam, per  * f, planum' 

',litqftprr  j undecimi)  communii  feftto  ipfiut  * ' linea  plani, tr  fub- 
iclh,  >,er  fumatur  in  <•  contingens  /igni  f, er  ab  ipfo  ',(per  ti  un- 
decim )ipft  v . ad  anguloi  reda  excitetur  in  a • plano  ipfa/*.  Et  quo 
nidm*e  ad  fubiedu  planum  reda  effer  ad  omnes  igitur  ipfam  tan- 
gentes redas  lineat  er  in  fubiedo  plano  exiflentcs  reda  eft  ipfa  *H p 
i undecimi  dtfjsnitionem)quare  erade • reda  eft.  tgtturangulut  qm 

fub*Aj'srdus,cftautcmquifuba/A,redus,igitur(peritprimi)*f, 

ipftf-  parallelus  eft.  Ipfa  autem*  fi, ad  fubicdum  plan  i ad  anguloi  n dos  tft, cr  /e  igitur  adfubie 
planum  ad  anguloi  redos  tft.  Ei  quoniamlper , diffinitionem  undectmt)planu  ad  planu  rtdum  tft  queat 
do  qua  cornuti  fedioni  planoru  ad  angulos  rtdcl  duda  reda  linea  in  uno  plancrum,ad  n liqui  planum 
ad  anguloi  fuerint  redoi,cr  ittft  > > fedioni  planoru  eomuni.tn  uno  planorum  'tfetheet  ad  angulos  re* 
dos  ada /-.oflenfa  eft  fuppofito  plano  ad  angulos  redos  effit, igitur  planum  J > rtdum  eft  adfuppofuum 
planum.  Similiter  iam  oftendetur  quod  omnia  qua  per  * ttplana,rcdafunt  adfubiedum  planum.  Si  rrda 
igitur  linea  plano  alicui  ad  angulos  /herit  redoi,  er  omnia  qua  per  ipfam  plana  ad  idem  planiun  ad  an* 
gulos  redos  iruntsquod  oportuit  drmonftrafji. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  tf. 

Idux  fuperficies  feinuicem  fecantcs/upra  unam  fuperfi- 
| cicm  ereihx  fuerint  orthogonalitcr,  comunis  earum  iccflio 
f ad  eandem  fuperficiem  perpendicularis  erit. 

I Campanvs.  Sinrduxfuperficiesa  bflf  cd 

feinuicem  fetantes,  creflxorrhogonaliter  fuper  affignaram  fu- 
pcrficic.firtp  comunis  earu  fcflio  linea  refla  e f.Hanc  dicoefle 
perpendicularf  ad  aftignaiam  fupcrficiem  Alioqui  apunflof 
quieil communis  terminus feflionum  duarum  fuperficierum 
fecanrium  di.  terti  x fupcrficiei  feflx, producatur  una  linea  refla 
qux  fit  fg.in  fuperficic  a b.perpendiculans  ad  fuperficiem  alfi- 
gnatam,  itemqj  ab  eodem  punflo  ducatur  alia  perpendicularis 
ad  eandem  fupcrficiem.quxlitafir  in  fuperficiec  d fif  ipfafirf 
h.eruntty  dux  linexf  g&  f h.oithogonaliterinfiftentes  fuper 
punflum  unum  ad  lupcrfictcaffignarl.Hoc  aurem, impolTibile 
eft  per  i}  huius.  Tales  aurem  lineas  polfe  protrahi  a punflo  f in 
utrarp  duarum  fupcrficicru  a b 8C  c d,cum  e f non  fuenr  perpen- 
dicularis ad altignaram  fuperficiem, dubitare  non  conuenit.In- 
telligatur  quidem  linea  fb  comunis  feflio  fupcrficiei  ab  & fu- 
perhciei  a!fignatx,&  linea  f d.fuperficiei  c dSC  fuperficicialfignane.Si  igitur  linea  e f fuerit  per- 
pendicularis ad  urranty  duaru  tinearum  f b 8C  f d.ipfa  eriam  ent  perpendicularis  ad  fupcrficiem 
a (fi  ; nara  ex  quarra  huius.Si  aurem  ad  neutram,fit  f g pcrpedicularis  ad  fb.fif  f h pcrpcdicubn* 
ad  fd.Dcinde  a punflo  fprorrahe  in  fupcrficieaftignata  unam  lineam  perpcdicularf  ad  lineam 
f b,qux  ex  diffinitione  fupcrficiei  fuper  aliam  fupcrficiem  orthogonalitcr  ercflx,  cum  linea  fg 

continebit 
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continebit  angulum  reflumtper  quartam  igitur  huius  em  linea  f g,perpendieularis  a d fiipcrti. 
eiem  afsignatam.Eodem  quoqi  modo  protrafta  alia  linea  a punito  tin  fuperlicir  afsignata.qu* 
fit  pcrpeiidicularis  ad  lineam  f d , ftqueturexdiffinitione  prxdifla  Si  ex  quarta  huius,  lineam  f h 
efle  perpendicularem  ad  luperhciem  alsignatam.quod  eft  unpofsibile  per  ij  huius.Quod  fi  con- 
fiteare  lineam  e f elfe  perpendicularem  ad  lineam  tb.led  non  ad  lineam  fd,fequctur  modo  ion- 
limili  duas  lineasefSCfheffe perpendiculares  ad  fuperfiaemafsigiiati . Qjiod  nihil  minus  eft 
impofsibile. 

Euclid.cxZamb.  Theorema  17.  Vropofitio  ip 

Si  bina  plana  fcfeinuicemdifpefceniia,  plano  alicui  ad  angulos  rt- 
«flos  fuerini,5/  ipforum  communis  fecftio  ad  idem  planum  ad  angulo# 


recflos  erit. 

T H E O N ex  Z imber.  Betu  etenim  plana «S,«  rfubicflo  plano  ad  angulos 

fnt  rtflos,communts  autem  ipforum  feflio  fit  /1  -t.Dico  quoi  ipfa  S '.adfitbieflu  pia. 
mim  ad  angulos  eft  re  flos.  Non  fit.  Et  excitentur  (per  1 1 undeeimi)ab  ipfo  * figno  in 
pLtno  quidem  *t,tpfi*A  trefle  Unce , ad  angulos  re  flos  ipfa  * i,  in  plano  autem  b >, 
ipfi,' ai  angulos  re  flos  •'/.Er  quoniam  planum  *Aad  fubteflum  planum  reflum  eft, 

C r communi  ipforum  feflioni aAad angulos  reflos,u'in  ipfo  « * plano  excitatur  * 
•figitur  d I ad  fubteflum  planum  refla  eft.  Similiter  iam  demonftrabimus,  quodtyA/ 
ad  fubieflum  planum  refla  eft.  Ab  eodem  igitur  figno  A, ad  fubteflum  planum  bine  re 
fle  ai  angulos  re  flos  conftitutefunt  ad  eafde  partes.  Quod  eft  impoftibile.  Igitur  ad 
fubieflum  pUnum,”  figno>ad  angulos  reflo  s noni  oftltuetur  aluerat  er  a ( commu  / 
nem  fcfltonemfipforum  i «/>, planorum.  Si  bina  igitur  plana  inuieemfefe  difpefcen  'f— 
lia  ad  planum  aliquod  ad  angulos  fuerint  reflos.r?  communis  ipforum  feflio  ad  liem 
planum  ai  angulos  rc  flos  eru.  Q goi  often iere  oportebat. 


id 
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EuctexCamp.  Vropofitio  16. 

/raZjffl  I eres  anguli  fupcrhcialcs  folidum  angulum  contineant,  illo- 
rum  trium  angulorum  quicj  duo  pariter  accepti  reliquo  funt 
maiores. 

Campa  nvi.  Sint  tres  lineata  b,ac,ad,pyramidaliter  ereflr 
fupra  fuperficiem  b c d.continentes  tres  fuperficiales  angulos,  ex 
quibus  folidus  perficitur  angui*  m puelo  a. Dico  quoslibet  duos 
ex  ipfis  fuperficlalibus angulis  /olidum  angulum  in  punflo  a co 
diruentibus,  pariter  acceptos,  tertio  eflemaiores.Si  enim  hi  tres 
anguli  fupet  ficiales  fuerint  flki  inuicem  xquales , aut  fi  duo  lan- 
ium arquales  cxlllente  tertio  minore  utrolibet  duorum  xqualiu, 
conflat  per  comunCm  Icientiam  ucrum  efle  quod  dicitur.  Quod 
fi  eorum  unus  utrolibet  duorum  reliquorum  maior  fuerit  fi  ne  il- 
li duo  ponamur  arquales  fiuenon  arquales , adhuc  conflat  illum 
maiorem  SC  utrumliberduorum  reliquorum  pariter  acceptos, ter 
tio  efle  maiores . Sed  81  illos  duos  minores  pariter  acceptos  hoc  tertio  qui  maior  utrolibet  poni- 
tur.effc  maiores, fle  collige. Eflo  enim  trium  ptopofitorum  angulorum  fuperficialium  angulus 
ac  d, maior  unolibetreliquorum  duorum. Ex  ipfo  ergo  abfeindam  angulum  ea  dxqualrtn  an- 
gulo b a d.protraita  Unca  a e Et  fumam  ex  hac  linea  a e, lineam  a g,&  ex  linea  a b, linea  a f,  quas 
ponam  effexquales.Etprotraham  lineam  a punflo  g qualitercunqt contingat,  in  fupcfflciedua 
rum  linearum  acST.id,  quoufip  fecet  a c in  punfio  h,  SC  a d in  pumfto  k,&  ipfa  fit  h g k.Et  pro- 
ducam Uncas  fh&  fk.  Cum  fltigiturafxqualisag.pofitaak  communi,  erit  per  4 primi  fk  ae- 
qualis kg.Et  quia  ex  20  primi  dur  lineae  h fSi  f kfunt  maiores  linea  h k,ent  per  concepiionem  h 
f maior  Ii  g.Idcoip  per  is  primi  cum  fit  linea  a f aequalis  linex  a g, erit  angulus  fa  l.maior  angulo 
h a g.Per  conceptionem  igitur  conflat  duos  angulos  ha  fjf  a k.pantcr acceptos, elfe  maiores  an- 
gulo h a k.Quod  erat  demon  Arandum. 

Euclid.exZamb.  Theorema  1 g.  Vropofitio  ro. 

Si  folidus  angulus  fub  tribus  angulis  plenis  comprehendatur,  qui. 
u is  duo  reliquo  maiores  funtquomodocunqi  fufccpti. 

T H E O N ex  Z amb.  Solidas  angulus  qui  ad  «,fi ib  tribus  planis,  hoc  eft  /S  * * *,*  « /eoitt- 
prchendatur.Dico  quod  bini  quomodo  cwtj  fufcepti,rcliquofunt  maiores.  Si  quidem  ipfi  qui  fub  Aa>t 

tib 
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v «/,/»  t.aniuli funt  inuicem  #pUktjuniMhm  eft  quod  bini reliquo , quomodoeunp  fufapti  funt 
l&m.Si  J,Jnon.fu  maior  quifub  U ^onftuualurq^er x,  prun.^A  reilamUneam^  adft- 
vnum  in  u angulo  quifub  /«bjneo  quod  per  b*r  plano^quahs  angulus  <•  •.poutu  r$  (pera  pri 
mhipli  “■•aqualis-  ',C T per 'fani  dulla  4 » , Untt^bffnetipfat- /,« >, 
redii lineas in  flgms  AoWir®  «•  H A.B qucnla  /.  ipfi- 1 eft  t 

qualis, coni  unii  aut  - Kdua  igtm  * f duabus  A ',funt  aquales,  er 

angulus  quifub  ' - e, angulo  quifub  fi-  ■ eft  aqualis:  bafis  igitur '[( per 
A.trimt)bafifi‘  eftequalis.Etquoniadu*'’?,' r,,ipfat>  funt  maiores, 
quarum  't  ipfi  fi*  ojtcnfa  eftaqu  alss,  reliqua  igitur  A » rehqu*>>  maior 
eft.  Bt  quoniam  ipfu  ' • ipfi  * ' aqualis,  comium  aut  e a >,o-  bafis  Ac  baji 
, r maior  eft, angulus  igitur  quifub  A - >, angulo  qui  fub  < -r  maior  eft.  O- 
ftenfumautem  fft.qubd  c r quifub  at . f.eft  aqualis  ei  quifub  fi -.Ipfi  igi 

'eurquifubA-fi,A-r,eoquifubfi->funtmaiores.SifolidusigiturangU' 

lus  fub  tribus  angulis  planis  comprehendatur,  duo  quomodoeunq;  affumpti  funt  motores  reliquo.  Qgoi 

erat  oflendendum.  - . 

Euchd.exCamp.  Vropofition. 

Mnis  angulus  folidus  quatuor  rccflis  angulis  minor  efle 
probatur. 

Campanv?.  Anguli folidi quantitas, «angulorum  fu- 
perfidaiiumiprum  folidum  continentium  quantitate  determt- 
natur.Hac  ergo  z»  propofitione  id  etiam  proponitur , quoslibet 
(uperiiciaies  angulos  folidum  quemlibet  continentes  paritet  acceptos,  quatuor 
redtis  angulis  cire  minores . Sit  enim  triangula  pyramis  a b c d , cuius  fupremus 
angulus  cum  pofstt  erte  quilibet  filorum  angulorum,  lue  tamen  fit  a,  de  quo  di- 
co,quod  tres  fuperhciales  anguli  ipfum  a continentes, funt  minores  quatuor  re- 
dos.Conftatenim  ex  ja  primi,  noucm  angulos  trium  tnangulotum  hanc  pyra- 
midemcircumftantiumCScipli  funtab  c,ac  d,a  d b)e(Te  arquales  faangubs  re-  — - 
ftis  de  tribus  autent  angulis  bafis  eius  quy  eft  triangulus  bed, condat  quotp  per 

eandcm.quddtpfi  funt  aequales  duobus  reftis.Cum  igitur  lex  anguli  trium  niJ 

culorum  prxdiftorii  hanc  noftram  pyramidemCde  cuius  fupremoangulo  dlfpuramul ) circun- 

dantuim.qu,  inquam  fexanguli  cum  tribus  angulri  bafis  reliquos  tres  angulos  ioltdos  pyramu 

dis  continent , fint  ex  prtemilfa  ter  aiTumpta  maiores  itibus  angubs  bafis . fequilur  ipfos  fex  an- 
gulos elfc  maiores  duobus  retftis, « nouem  igitur  angulis  trium 
triangulorum  pyramidem  cucundanrium  his  fex  angulis  dem- 
ptis crunr  ex  communi  (cientia  reliqui  tres  (&  ipfi  funt  qui  con- 
friruu ut  folidum  angulum  a)minores  4 rectis.  Si  aurem an“ 

gulus  a fupremus  in  affumpra  pyramide  pluribus  angulis  iuper 
ficialibus  quam  tribus conrincaiur, quod  erit  fecundum  mulum 

dinem  angulorum  fux  bafis.cum  igitur  omnes  anguli  omnium 
triangulorum  ipfam  pyramidem  circundantium  panter  acce- 
pti fint  ex ; 2 primi, tot  reftis  angulis  xquales  quantus  eft  nume- 
rus angulorum  fux  bafis  duplicarus,eo  quod  tot  nccefle  eft  efle 
triangulos  pyramidem  circundantcs  quot  fuaintanguli  fux  ba 

fis.cumq;  omnes  anguli  fuxbafls  fint  tot  rcfbs  angulis  xquales 
quantus  eft  numerus  angulorum  fuoru  duplicatus , demptis  in- 
de 4 ut  in  jx  primi  dcmonftratumefticumly  igitift  omnes  angu- 
li triangulorum  pyramidem  circundanrium.qui  luper  latera  ba- 
iisipfius  pyramidis  coliftunt  parirer  accepti  fint  maiores  omni- 
bus angulis  bafls  parirer acceptis, ut cuidenter  conftar  cxprxmif 
fa  toties  quot  angulos  bafls  habuerit  repetita , adhuc  neceflario 
fequ.tur  ex  communi  fcienria.fuperfictales  angulos  folidum  angulum  a continentes  pan- 
ter acceptos  efle  minores  quatuor  re£Us,co  inquam  minores  quo  omnes  anguli  trigonorum 
pyramidem  circundantium  qui  fuper  latera  bafis  ftatutx  pyramidis  confidunt,  excedunt  omnei 
angulos  balis  parirer  acceptos.  r. 

Euclid.cx  Zmb.  T bcorerru  19.  Vropojitto  a t. 

Omnis  folidus  angulus,  fub  paucioribus,  quam  quatuorretfis  itu 
gulis  planis  comprehenditur. 

T H E O N cx  Zamb.  Sit  folidus  angulus  qui  ii  •,  comprihenfus  fub  planis  angulis  quifub  «l>. 

Aa>. 
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A *y,A*?.X)koquodipfiA‘>,**>y‘AAngu,.i,quatuorTtdiifuntminorct.Piffumattit, inquam,  in 

Unaquaq; ipfaru*y, *fi,* Aftdarii linearuftgna utamfjtntig /j,‘‘,concdanturq. ty,yS,J  fi.  Et 
quontd  jolUia  angulus  c/i  qui  ad  A, 'ut  tritus  erum  pUmt  angulis  eoprebenditur, 
hoc  ej},fub  ijsquiftb>A*,al/,c?'AA(per  xoundecimi)bini  ulcun  j;  fumpti,re 
liquo  funt  maiores.  Igitur  quifut  y A *,‘Aa,  eo  qui  fat  y A A funt  maiores . Et  id 
propterea  quifub  fiy«,*y/,co  qui  fub  ^y /funt  maiores,  cr  infuptr  quifut  > A 
«,*  / A,to  aut  fubyAfi  funt  maiores.  Igitur  fex  anguli  yA*,*f.A,Ay*,«yA,yA 
*,*/(,  tribus,  hoc  eji  eu  quifut  yP/,fiy  A,  y A A,  funt  maiores . Sedipfitres  qui 
fut  > A A,  A /y,A  y A, duobus  redis  funt  aquales, igitur  quifuby(a,afiA,fi,.t, 

>/,r  A*,*  A A,fex anguli, duobus  redis  funt  maiores . Et  quoniam  uninfeuiufq; 
ipforum  * A y ,*  A / ,*y  A,  triangulorum  tres  anguli  duobus  redis  funt  aquales  ‘ 

(per  ji  primi,)  trium  igitur  triangulorum  anguli  nouem  quifub  f,A  * y,  * •* 

•yA,A.y^A.,.AA,A  /■«,*  < A,fex  reda  funt  aquales . Quoru  qutfub-(y,A>‘,*>/,>A*,,AA,A 
t a, fex  anguli,duobus  redis  funt  maiores:reliqui  igitur  qui  [ut  )t>*  A, A. /ijres  anguli,  comprehen- 
dentes fohdum  angulum,quatuor  redis  funt  minores.  Omni!  igitur  / olidus  angulus  fub  minus  quatuor  rt 
dis  angulis  planis  comprehendttur.  quod  erat  oflendendum.  Euch.cx  Camp.  Propofition. 

I tres  anguli  fuperficiales  quorum  quicjduo  pariter  acce- 
pti tertio  fint  maiores.cuniis  fibi  inuicem  xquis  lineis  co 
tineantur.detribusbafibus angulos  illos  ab  ipforum  li- 

nearumxqualium  terminis  fubtendentibus,  triangulum 

ubliitui  uti  conditui  pofsibilecfh 

Campa nv  <. Sint  rres  fuperficiales  anguli  b ac,  edf.hg  4 j 

K',  ur  proponitur,  tales  uidclicct  urquiq?  duo  corii  rerno  * 

iinr  maiores, fintqi  fex  latera  eoscotinentia,  xqualia.qux 
funt  a b.a  c,d  e.d  f,  gh.gk,  & fubrcndanrur  eis  rres  bales 
qux  fint  b c,e  f,h  k.  Ex  his  ergo  tribus  bafibus , triangulu 
aio  confiitui  pofie.  Efio  enim  angulus  a b I xqualis  angu 
lo  d,&  linea  a I Iinex  d e,  & protrahatur  1 b,  l c,  eri tqj  ex  4 
primi, linea  Ib, xqualis  linex  e f.  Ex  hypothefi  uero  con- 
fiat,rotalem  angulii  a effe maiorem  angulo  g,crant  enim  quitp  duo  ex  rribus  angulis  b a e,  d & g, 
lerrio  maiores.  Igitur  ex  14  pnmi  linea  Ic, linea  h kcftmator . Cumcpfinrex  10  piimiduxlinr* 

1 b & b c maiores  linea  I c.fequirur  duas  lineas  1 b & b c eflemulrofortius  maiores  linea  h k.Quia 
igitur  I b eft  xqualis  e f,  erue  duxlinex  b c 8C  e f maiores  linea  h k.  Confiat  itarp  hoc  modo,  quafi- 
que  duas  lineas  ex  tribus  lineis  bc,cf,hk,c(Tc  logio-  , 

r?s  tertia . Igitur  ex  11  primi  cdnfiat  ucrum  efic  quod  3 
dicirur.  Hoc  dutaxat  addito , quod  fi  duo  angulibac  I 

& dpafircr  accepti  fint  xquales  duobus  rclbs,  erunt  rl  .a  . \ /... 

dug  iinex  I a SC  a c ex  1 4 primi  linea  una.qux  cu  fir  x-  t 

qua  (is  ex  hypothefi  duabus  lineis  g h & g k qux  ex  xo  pri- 
ni longiores  funt  linea  h k.cumcp  ex  eadem  Iinex  dux  I b 
STbc  fint  longiores  linea  I c.fequitur  ur  prius  b c & e f pa- 
riter acceptas  effe  longiores  h k.At  uero  fi  duo  prxdifti  an 
guli  funt  maiores  duobus  re&is , erunt  ex  xt  primi  duxli- 
nex a l & a c(idcoqj  SC  dux  g h & g k)breuiores  duab.qux  __ 
funt  I b & b c.Quarc  ut  prius,b  c & e f pariter  acceprx  funt  , 
longiores  linea  h k. 

E uclid.  tx  Zamb.  T hcoremd  »0. 


f h 


f h 
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/s\ 

.qux  l/  X 


* % 

et  (h  k 
Propoftia  xi. 

Si  fuerint  tres  anguli  plani.quoru  bini  reliquo  fintmaiores  quomo- 
docunq?a(Tumpti  .comprehendant  autem  ipfosxquales  reix  linex, 
cx  concientibus  xquales  reias  lineas  triangulu  c5ftitui,eft  pofsibile. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  tres  anguli  plani  quifub  *Ay,A<f,<y*o  i,quoru  bini  reliquo  fmt  maid 
res  quomodocunq;  fumpti,hot  eft*(y,A  %f,i pfo  » ■>  ajtpft  autem  quifub  A / *,ipfo  * A',CT  infupcA 

qui  fub  * 0 /1  y,eo  qui  fub  A"*  ffinsej;  aquales  « A,<  y,A  ■,'/,*  V a,rtda  linea,  ebnedanturb;  a y,  Afa 

a -.Dico  quod  ex  aqualibus  ipfts  uyjtf.u  •, triangulu  conjtituert  ejl  pofibde.hoc  cflquod  ipftrum  • >a 
*!,•  ajbina  q-uomodocuq ; fumpta  reliqua  funt  maiores.  Si  quidem  qui  fub  *(y,Atf,at  Singuli  inuicaU 
fmt  aquales, mani fejlu  quod  c ripfu  *>,*[,' «,  aqualibus  admuicefafluaefl  pofibtle  ex  aqualibus  ipfit 

Hh  * 


J*4 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIS. 


• /»•  *»tridngulu  conftrui.  Si  autc  non,  fi nt  insquale s . Conflituaturq;  (per  i j primi)ad ipfam  ^rt» 

fla  linea, &•  ad lignu  in  ea  *^ai gulo  quifub  * fi  yysqualis, angulus  quifub  ponatur(per  x primi ) 

uni  ipfaru  « fij>,*  •»•/,»  V * ,*qualis  * *,coneflanturq;  *»  >,»  *.Ef  quonii  bin s *£,A  >, duabus  * V S 
/iiiif  quales, cr  angulus  fui  dd  fi  angulo  qui 
fubuexefi  * qualis, ba fis  igitur  * >(prr  4 pri- 
rw)ij/i « x cjt  squalis . Et  quoniam  qui  fub  •* 
fiy,»*  *,ro  quifub  dt/  funt  maior  es, squalis 
autc  qui  fub  ">*cn  qui  fub  * fi  y,&  » * *,qui 
igitur  jub  •/*  eo qut  fub  A* { maior  efl.  Et 
quonii  dus  * <V  x >duab. / •,»/  funt  squales t 
CT angulus  quifub**  * dngulo  qui  jub  /*{ 
maior  ejl,bafis  igitur  • *(per  1 4 proni )bafi  * { maior  efl  Sed  ipfe  * y*  V p/* " A funt  maiores, multomd 
gis  igitur  * *,*  \ipfa  /{funt  maiores.  Aequalis  aurem  efl  * *jpfi  * >:ipf*  igitur  «y,**,  reliqua /{fiunt 
maiores . Similiter  ia  ofledemus,quod  c r ip/*  quidear, A fjpfit  * U funt  maiores,cr  * ■*  >•  PoJ 

fibtle  igitur  efl,ex  squalibus  ipfis » y,*{%*  *, trianguli*  coficitquod  oflidendu  cr  at. 

ALITER.  Suit  dati  tres  anguli  plani  qui  fub  •*£>v'‘jW  *,quoru  <too  reliquo  fint  maiores  quo 
modocuqidjfumpti.  Coprebeniantauteipfos  squales  ^ ^ 

rc&e  lines  * v /»*  W *•  Cone  flantur  q;  ipfs * * * 

},/{>’  "•  D^0  quod  ex  squalibus  iplis  <■  ^,m4 

gulu  cojbrui  efl  pofitbile,  boe  efl  rurfus  quod  dus  reli - 
qux funt  maiores  quomodocuq>  afJumpts.Siquidc  rur 
fus  qui  ad  ',',*Jigna  anguli  funt  squa!es,erunt  quoq; . t 
ipfs  « >,*{," H squales , cr  dus  reliqua  erue  maiores. 

Si  autc  non,  fint  in  squales  qui  ad  ipfa  fi,',”,figna  an " 
gulijuch  maior  angulus  qui  ad  fi,  uiroq;  i p forum  »,  *: 

maior  igitur  efl  (per  14  primi)  cr  « > reda  linea,utraq ; ipfaru /{,*  ^crmanifeftu,  quod  *>  cum  utraq; 
ipfaru  /{,  * *, reliqua  maior  efl.  Dico  quod  cr  A {»»  *, reliqua  a >fi*nt  motores  . C ojhtMtur  (per  xj  pri" 
tni)dd  «fi  refla  linea  dd fignuq;  in  ea  fi,ei  quifub  • » - angulo  squus  qw  fub  * (*, ponat  urq,(  per  x proni) 
uni  ipfaru*  fi/ ',/*>*{,*  -V  *,squalis  fi  *:coneflaturq ; » quoniam  dus  */»•**  duabus  * 

funt  squales  altera  alteri,  cr  squos  angulos  coprcbcduttbafis  igitur  * *(pfr  4 primi)  bafi  * * efl  *CPU' 
lis.  Et  quonia  qui  ad  •,* Jigna  anguli,co  qui  fub  »fi>  funt  maiores , quoru  qui  fub**  *,co  qui  fub  * fi'- efl 
squalis, reliquus  igitur  qui  ad  * angulus, eo  qut  fub*  fi>  maior  efl,cr  quonii  dus  * fi/y,  duabus  •*»>*/* 
funt  squales  altera  alteri, <y  angulus  qui  fub  S*  {,  angulo  quifub  * fi>  motor  efl , bafisigiiur *{  (per  14. 
primijbafi  * : maior  efl.  O ftefum  aut  ejl  quod  squalts  efl  • * ipfi  * *•  Ipfs  igitur /{,•  «,ipfis*  *,*  > , funt 
rj.  Sed  ipfs  « V >jpf*  *>>f ljnt  maior  es, multomagis  igitur /{cr  * "ttpfa  « > funt  maiores • ipfaru 
- *>//,'  ”,reflarum  linearum  dus  reliqua  funt  maior  es, quo  cunqj  afjumpts.  Pofiibile  igitur  efl, ex 
lalibus  ipfis  * r,A  /,« *, triangulu  confici: quod  oportuit  oftederc.  ^ E uclid.ex  Camp.  Propafirio  xj. 

Ribusangulis  fupcrHcialibus  propofitis,quorum  quicp 
cluo  pariter  accepti  tertio  funt  maiores  omnes , & tres  (ia 
mul  quatuor  re<flis  angulis  minores , ex  tribus  illis  xqua* 
libus  qualefcuncp  fint,folidum  angulum  conftitucre. 

C uip»svs.  Sinr propoiTti rr« anguli fupcrficialef 
qui  funt  a,b,c,  dc  tribus  illis  aequalibus  uolum*  unii  foli- 
ilii  augulu  cSfti tuere. Oportet  igitur  ex  1 3 huius, ut  quicp 
duo  eoru  pariter  accepti  tertio  lint  maiores,  & ex  17  hui* 
ucoes  pariter  accepti  quatuor  rclhs  angulis  fint  miqp* 
res. Ex  ipfis  ira<p  finthacc  pofira. Latera  uero  eos  contine 
tia  cutfta  adinuice  fi n t (qualia, eisqj  fubted^tur  fres bales, 

& ipfir  fint  d c,c  f,&  f d.eniq;  ex  prgmiffa  pofsibilc.de  tri 
bus  lineis  his  balibus  squalibus  triugulu  coftitui.Sir  igi-  d c . . . 

turex  eis  fecudu  doflrina  11  primi, trugulus  d e f.cofbtutus.cni  ficut  docuit  r quarti , circufaiba- 
turcirculusdeffupraccrrug,&!  perrraharurgd.g  e.gf.Qti*  cu fint  adinuice xquales  exdiffi- 
nirioe  circuli,  larcrnlp  tres  propofi ros  angulos  ambictia  aqualia  ex  hyporhefT.neceffe  eft  ut  earum 
quaelibet  quolibet  i lior  fi  lareru  fit  minor.xqualc  aut  aut  maiore  ciTeeft  impofsibile.  Si  enim  linea 
exies  i cftro  g,drcrifirrcriJ » irculi  d e f effer  arqualis  alicui  laterum  a d,a  e,b  e.b  f,c  f,c  d,  fcqueretur 
proprerea  quae  pofira  lunr,  annuctc  8 primi,  fes  angulos  a,b,c,propofitos,effe  aequales  tubus  ait 
gulisdge.egf.fgd.Cum»»  hi  tres  fint  aequales  quatuor  reftis  angulis, ut  fcacilcpaiec  ex  u primi, 

protracta 
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prorrafh  paufifper  una  Iinearu  exeundum  a ccnrro  ad  circii  ferendi  In  corinuu  & direft  » ,efTcn  t 
eriJ  rres  anguli  a,b,c,xquiIesctiaquaruorrcftis.  Quod  eft  conra  pofita.  Quod  fi  effer  maior  iu- 
perpodns  eribus rriangulis quoru funt  anguli a,b,c,mbuS triangulis  diuidenubus  triangula  de 
funoquo^  illicii  quo  comunicar in  bafi.ua  qd’  bafes  fuperpo 
nantur  batibus  xquales  uiddiccr  xqualibus,&  anguli  a b c ca- 
dant ad  parte  puniii  g.fequercrurex  xt  primi  tres  angulos  a,b, 

«,ertc  maiores  tribus  qui  funt  d g e, e fg  ,fg  d.  Elfcnt  iratp  maio 
res  quatuor  rc&is.  Quod  eft  amplius  contrariu  poliris.  Relin* 
quitur  itaq?  unuquodcp  ex  fex  lateribus  rres  propofitos  angu- 
los ambientibus, maius  clfc  linea  egredienre  a centro  g,  ad  cir- 
cumferentia d ef.ideoqj  crii  porennus.Sit  igitur  potentius  in  U 
nea  g h,qux  fit  fccundu  u huius  orthogonalitcr  erecto  fuper  fu  per  finem  anguli  uel  circuli  def, 
dcmirranrurcprrcshypothenufjch  d,he,hf,quas dico corinere angulos  rres  fupcrficiales  xqua- 
lc$  rribuspropofitis.coftituctes  angultl  foliduin  punita  h.Cu  enim  quadratu  linexa  d fit  tqua- 
le  duobus  quadraris  duaru  linearii  dg&gh  exhypothefi.ar  quadratu  linex  dii  fitxqualc  eifdc 
ex  pen  ultima  primi, neceffc  eft  linea  a d cite  xqualc  linex  d li.Eodcmcp  modo  &C  lirieS  a e.Unex  e 
h.Igirur  cx  8 primi  cum  bafes  eria  fint  xquales.erit  angulus  a xqualis  angulo  d h e . Simili  quoq? 
modo  erit  angnlus  b xqualis  angulo  e h f.dC  angulus  c xqualis  angulo  f h d. Quare  conftar  falril 
efte  quod  facere  difpofuimus.  Huclid.cxZstmb.  Thcoremij.  P ropofitioxj. 

«j  Ex  tribus  angulis  planis  quoru  duoquomodocuqi  fumpti  fincreli-' 
quo  inaiorcs.foliduin  angulu  conficere,  oportet  ucro  ipfos  tres , qua» 
tuor  rctflis  efic  minores. 

THEONexZib.  Sint  dati  trei 
tnguliplmi  quifub  « fi  >,/»/,* ■ *,quo 
r«  duo  quomodocmet  tffumpti  reliquo 
fint  miorcsjnfipercj;  ipfi  tres  quituor 
redis  minores,  o portet  u ex  equitibus 
ck  qfubtfi  r/  'fa*  i, /olidi!  cSfliroe 
re  anguli!.  Affismitur  equites  * 

•»*/>*  f/^cbnedinturq)  * «.  !gi 

turCpern  undecimi  )cx  equihbusipfit 

• A*  L.triingulu  coficieft  poftibile.  Coftruttur,fitq;  xurJicMeye 

qui  fit  ipfi  x /•,&  A!>pfi  f’  cr  * «i 'pfi  x '.Circufcribituc  iut(j>cr;  qutr 
tifipji  >■/‘1’  trimgulo , circulus » m ',fumitur^(p  t terti jftpfim  centri!, 
qd’  qmde  erit  lut  intri  Iriigulu  K ur,aut  in  uno  Uteri!  ipfius,  lut  extri, 
fit  prius  intra  triingulufttq;  f ,conedantun j < /*“  Dico  quod  * fi, 

ipfi  ‘ l miior  cjl.  Si  autc  non,  iut  * Qpfi  ij  eft  equilis, tut  ci  minor.  Sit 
primi!  equilis ■ Et  quonii  *fiipfi'fe&  equilis, fcd  * f ipfi  fi>  eft  equi' 
lis, igitur  a f ipfi  fi  y eft  equilss ■ Ipfi  iule  •<  / ipfi  /“(per  i j diffinitionem 
primi.  )DueiSi  fi, i ,,duibus  */,!*,  funt  equites  ilteri  iltcri,  cr  bifis 
« fi,bifi  x m fupponitur  equilis  singulus  igitur  qui  fub*fi>(pcrg  primi ) 
ungulo  qui  fub  *fucft equilis. Id proptercl ctism  cr  quifub  d > j,ei  qui 

fubf  fecllequiliStCrpretcrclquifiibidLfipfi  qui  fubrfKlpfiigUurluifubii  ?,/'/,•  fi  *,enguti; 

ipfit  tribus  quifiubi/M^fe,’  l effiunt  equilcs. Sed  Iret  quifub  i fu,*/ f \quituor  re  dis  fmtequi 
les,0"  tres  igitur  qui  fub  » fi  » A*  fi  &,qtutuor  redis  funt  equiles.Supponutur  cr  quit  uor  redit  mi' 

nores.  Qjtod  eft  impoftibile -Igitur  • fi  ipfi  » l equilis  no  eft.  D ico  etii  quod  ncc  minor  cft*  fiipfinj.Si 
enim  poftibile,tilo,ponilurq;(per  i primi)ipfi*  fi  equilis  / ‘,ipfi  iut  fi  > equilis  f *,conediturq;  • «•. 
Et  quoniim  equilis  eftifiipft  fi  >, equites  eft  cr/'  ipfi!  'tquirc  CT  reliqui  • * , relique  * e eft  equilis. 
PtriBclui  igitur  eft  (per  i /ortt>  h ipfi  < ',cr  equiingulu  eft  x ufipfi '»/,  queidmodum  igitur  />  id 
ipftm  x ujiccilt1  ldJ  *:uicifiim  igitur  (per  1 6 quinti  )ficut  ^/id/^fic  \uld,w.  fiUior  tiit  eft  x fipft 
/ *, miior  igitur  eft  cr  x u,ipft ' Sed  ipfi*  M,pofiti  eft  ipfi  * y equiUs,cr  « > igitur, ipffi  ■ w miior  tfte 
Quonii  igitur  bine  ride  linee  * fi,f>,duibu<  </j*,funt  equilcs,ty  bifis  * ibi  fi* » miior  cfi,irgul:n 
igitur  qui  fub  i fi  >, angulo  quifub '/ * miior  eft(per  ij  primi. ) Similiter  ii  oftendemut,  qf  cr  quifub  «* 
»A»  qui  fub  ufr  miior  eft,ey  quifub  * d ueo  qui  fub  efx.  Ipfi  igitur  tres  tnguli  quifub  ■>  t>,u  > A* /'»' 
tribus  quifub  xfwlr^fifunt  miiores.Sed  qui  fub  i(r,A,  / •yquituor  redii  fupponuntur  mino* 
tes.multo  igitur  nugis  qui  fub  »//■,*  />y  f\quituor  redis  funt  minores.  Sed  cr  equiies.  Qnodrfl  ini 
pofiibilc.  No  igitur  • fi  minor  eft  quim  x /.  oftifum  tute  eft,q£  ikj,-  equilis, miior  igitur  eft  • t qui  »/; 
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Conftituatur  ia  i figno fipfiut  circuli  plano  ad  ungulo  i redos //(per  i i undecimi ) Ptqucmaiut 

tjl  quadratu  qd’  ex  .*  s,  eo  ^<i’ tx  » /,«'  itqiiiZ  efto  qd’  txff,eonedaturq;/x^e^/f.Et  quonia //reda  eft 
er  ad  ipftut  x/e>  circuli  pUnii,cr  tii  unaquaq;  igitur  ipfarii  xf,u/,'/,(per  couerfwnci  diffinitionis  uit 
decimi)reda  cjl  ipfa //.Et  quonia  equalis  eft  x/  ipfi  //-.cornum!  autem  er  ad  angulos  redos  eft//, bafis 


ipfarit/u/r.Vnaquaq;  igitur  ipfarii  * fi,c v/,'  *,untcmq;  1[.  . 

diu  » V ",  duabut « ‘/'.funt  equales  ,cr  bafts » t*  kt/<  - > fupponUur  e qu alis,  angulus  igitur  qfub  \ f 
r(p  8 prtii»t)fi  qfub-fiy  eft  aqiuhs -Id  propter  ea  crqfubu/e.ci  qmfub  di/eft  aqualis, er  qui  fub  x 
/ r,ri  qui  fub  » / «.  Ex  tribus  igitur  angulis  planis  quifub  </","/  r,»  / r,  qui  funt  aquales  tnbus  datis  [ei 
licet  etl  quifub^t^i  f,’>a,fohdus  angulus  cdltruitur  qui  ad^cSprebttifuifub  a,  u/ r^^/eait' 

gulisiquod  facere  oportebat.  Sed  ia  ejlo  centru  circuli  in  uno  laterum 

trianguli, liter  in  a r ,efloq;  /.  Corinedaturj;  xf.  Dico  rurfus  quod  maior 
cfl  a fi  qua  a /.Si  autc  no, aut  a fi  cjl  aqualis  ipfi  xf,  aut  caminor.  Sit  pri- 
mi! aqualis.  D ut  ia  a fi,  fi  y,boe  c/l  d y f, duabus  /-f,fx,hoc  cfl  ipfl  a a 
funt  equales.  Sed  ipfa  quide  a rfipfl  A/fupponitur  aqualis,  er  ipfe  Igi- 
tur d v/.ip/J  d [funt  equales.  Quod  eft  impcftibile.lgitur  « fi,ipft » f,e- 
qualis  no  cfl.  Similiter  ia  ofledemus.qd ’ neq,  minor, igitur  ipfa  a t jataior 
cftquaaf.Etfifimilitcrquomaiuscflquodcx‘fieoqd'cx*f,ciequum 
CT  ad  angulos  redos  ad  circuli  plani!  coftituemus  ficut  quod  ex  / /.coflituetur  problema. . Sed  ia  efto 
centri!  circuli  extra  trianguli!  » a r,fitq;  /•  C dnedanturq.  \ /,rf.  Dico  quod  er  ftc  maior  cjl  a fi  qui 

xf.  Si  aut  non, aut  e qualis  tjl  aut  minor.  Sit  prius  equalts.  Due  igitur  • fi,  fi y, duabus  i‘f,/xfunt  equa' 

' les  altera  ait  eri,  er  bafts « y baft  a x cjl  equa  lis,  angulus  igi 
tur quifub  a fj(per  s primiianguloquifub affi  e/l  equa - 
lis.  ldq;  propterea  etia  quifub  • 0 *,et  quifub  x/r  eft  equu- 
lis. Totus  igitur  quifub  /-fe,duobusqui[ub*fir,'**,eft 
equalis.  Sed  quifub  afr,*/«,ipfo  quifub  d i/fiuit  maiores- 
Et  quifub  a l a igitur, eo  qui  fub  d i /maior  eft.  E t quoniam 
due  * vd, duabus  a/,  'f, funt  equales,  er  bafts  d/baft  a u 
eft  equalis, angulus  Igitur  qui  fub. -f '(per  8 primi ) ei  qui  ‘ 

flb  A. /eft  equalis.  Patuit  aiit  quod  cr  maior.  Quodedab  -.  m 

fur  di.  Igitur  a fi  ipfi  xf  non  t/i  equalis.  Uideq ; oftedemus  quod  neq ; minor.  Igitur  ipfa  * fi,  maior  ejt  qu * 
» /.Et  fi  etia  angitlos  redos  in  circuli  plano  rurfus  coftituemus  ipfam  t /,CJ  ipfi  equale  ponamus  ea  qu* 
potefiiiquo  maius  eft  quod  ex  a fi  eo  quodex*  f,confiituetur  problema. 

Dico  infuper  quod  a fi  no  eft  minor  qua  x/.Si  enim  pofiibile.efto.pona- 
turcplper  x primifipfi  quide  a fi  aquilis //, ipfi  aut  fi  > equalis  fa.Conne' 
daturq,  i a.Etctim  equalis  eft  a fi  ipfi  fi  >, equalis  eft  1‘ipfif' , quare  cr 
reliqua ' ‘,rclique  “ ',eft  equalis. Parallelus  igitur cft(per  i fcxtl) Sa  ipfi 
» »,er  equiagulS  eft  iriagulu  x/te  ipfi  triagulo  * /'.  E/l  igitur  (per  e fex/ 
ti)fieut  x/ad  x ,-,fic /.  ad’',v  uictfiim(pcr  1 6 quinti ) ficut »/ adf‘,fic 
x t<  ad  ‘ a.  maior  autc  csl  xf,quam  fr, maior  igitur  cflcrx*,qua‘*.Sed* 
f,  ipfi  ayed  equalis, igitur  cr  « >,qua>*  maior  eftCper  1 4 quinti.  )QH°' 
nia  igitur  due  a fi, fi  y, duabus  ‘ [,(  ~,funt  equales  alter ualteri,  cr  bafis  a y 

bafi -a  maior  eft, angulus  igitur  qui  fub  a Cy  (per  is  prfmi)  angulo  qui  fub 

•fa  nuior  eft.  Similiter iam  cr/i  ipfam ft  squalem  utriq;  ipfarum f'J*,  ajjummus,  er  eonnellentiu 
ipfam  ‘/,oftcndemus  quod  cr  qui  fub ‘da  angulus  eo  qui  • (t  maior  eft.Conftitu  t tur  ia(per  t j prunijad 
ipfam  xf  reda  lineam,ad  fignwmq;  in  tal,ei  quide  quifub  * (y  angulo  equus  angulus  qui  fub  xf/,  n au 
tem  quifub  • /aequalis  quifubx/r,ponaturq:(per  1 primi  )ulraq-  ipfaruatjxtipfi1  fequalis,CJ-eon 
ncdatvr  r,'  r.Et  quonia  bine  • f,fiy,bints  '/J-’,funt  equales,  cr  angulus  qui  fub  a fi  , angulo  que 

fub -/atfleqiuhs, bafis  igitur ‘r  (per  4 primi)koc  eftx^baft'  'eft  equalis.  ldq;  propterea  etiam  » », 
ipfi . T (ft  equalis.  Et  quonia  due  x ,,  duabus ' V '.funt  equales,  C T angulus  quifub  uy  angulo  qui 

[libae  .maior  eft, bafis  igitur  u.  (peris  primi  )bafi'<  maior  eft.  Sed  ipfa  quidem  u a.ipft  d/eft  aqualis: 
cr  ipfa  igitur  d /qua  "maior  eft.  Quoniam  igitur  dued,,<  /,duabus funt  xquaks,  er  bafts  f 
baft ' T mttor  t/i,  angulus  igitur  qui  fub  A.  1 /(per  :f  primi)  angulo  quifub  'l ' maior  eft.  Aequalis  autc 
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efi quifub afr.eitquifub*  fir.at ..Igitur qutfub-lt {eis  quifub  4 

nutor  cjl  Sed  er  minor.  Quod  efi  tmpofiibtle.  Quomo- 
do aute  id  quod  ex  /f,  equum  fumatur  ei  quo  quod  ex*  fi  maius  eil 
1 0 quod  ex  •' l.fic  oftendemus . Exponantur  «f.  er  a/rede  lintee, 
fitq-  maior  * t',,kfcnbamrqjupcr  ipfa  femicirculus  *>(,cr  inferni 
circulo  U r f * annedatuf  ipfi » / rede  linet  aqualis  ipfa  a t.conne- 
daturq ; > fi . Qgomx' igitur  in  femieirculo *)( angulus  eji  quifub 
* r fi,ridws  igitur  eji  quifub*  fi  ,( per  ,1  terti). ) Quod  igitur  ex  - 
f (per  4 7 pnmiyquum  tfl  eis  que  ex  * ‘.quare  id  quod  ex  « r, 

maius  eji  eo  quod  ex  * >,<o  quod  ex  > fi,  equulis  autem  eft  * fipfi* 

/tquod  igitur  ex*  fi, maius  eji  eo  quod  ex  * f,  eo  quod  cxefi.St  ipfi 
igitur  o fi  equalemfr  affumamus , quod  ex  « f.  maius  eji  quam  id 
quod  ex  “f, eo  quod  ex!  f tquod  facere  propofuramus. 

Euclid.  ex  Camp.  Propofitio  1 4. 

1 fupcrficiebus  xquidiftantibus  folidu 
contineatur,  cius  oppofitx  fupcrficics 
fibiinuicem  xquales  funt  & xquidi. 
flantium  laterum. 

Ca  * PA  * v S.  Quicquid  dicant aliiJolidum  xquidiftlribus  fupcrficiebus  conrenrti.fuperfi- 
ciebus paribus ncccflecft contineri,  quxiTcutcficnon  po (Tunt pauciores  fex , ira  po (Tunt  clfcio 
omni  numero  pari  fcnariuexcedente.Conftatemm  columnam 
hexagon  i.poite oflo  fuperfidebus  qUx binx  & binx  oppofux 
libi  inuicfxquidiftant.conrinen.Su-  quoqjoftogona  »o  ,8£  dcca 
gonj  n,9C ad irtarum  fimilirudinem.in infinitum  .Sed  horum 
omniu  folidoru  xquidiftannbus  fuperheiebus  contenrorii.qux 
inrimra  efTe  pionurio.lbir»  illud  dicitur  parallelogrammii, cuius 
omnes  fuperficies  ipfum  ambictes  parallclogram^  funt,  & iftud 
fex  fuperriaebus  duntaxat  iiecefic  eftambiri . Dc  tali  iraqj  quod 
fextamu  fupcrficiebus  ambitur,  dico  debere  in telligi  quodlixc 
24  proponit.  Sir  igitur  rale  folidu, corpus  a b, cuius  omnino  fu-  * 

perficies  fac  ut  folido  habitu  menrec5prchendas,parebit<p  ribi  unSquacp  earum  quaruor  ex  reli- 
quis fecare  eius  quaruor  latera,  cu  fint  communes  fe&iones  ipfius  feclris  HC  quatuor  feiftaiu . Smt 
autc  illx  quatuor  fcflx  binx  & binx  fecunda  quod  adinuiccopponunrur,  xquidiftantes  ex  hy- 
potheiT.fequiiur  ex  io  bis  aifumpra,  ut  quaruor  latera  huius  fupcrficiei  fecanris  3C  quatuor  Icdla 
rum  fint  adinuicc  bina  & bina  xquidiftanria.Conftat  itaqj  fccundu.  At  uero  ex  14  primi  manife- 
Ihim  eft, omnia  larera  oppofita  iftaru  fex  fupcrficieru  elfe  xqualia, erunt  igitur  bina  larera  an  gu- 
lum  planu  continentia  cuiufq*  earum, {qualia  binis  lateribus  angulum  planu  in  fuperficie  fibi  op 
pofira  contincribus.anguli  quo*p  ab  illis  binis  lateribus  contenti, xquales  per  10  huius . Igitur  ex 
conucrfa  penultimxcomunis  fetentixin  primo  libro  pofirx,nece(fc  eft  quafque  duas  fuperficie 
in  folido  3 b oppoliras.dfe  fibiinuicem  xquales.  Quod  eft  propofirum. 

Euclid.  ex  Xmb.  Theorema  x 1.  P ropofltio  1 4. 

Si  folidumfub  parallelis  planis  comprehendatur,  qux  ex  oppofita 
ipfius  pia  na,  xqualia  &parallclogramma  funt. 

THHONn Zamb.  Solidum, inquam, )-</ *,fub  parallelis 
planis  *),’/,*  •, comprehendatur . Dico  quod  que  ex  op 

pofto ipfius  plana,  equalia  er  parallclogramma  funt.  Quoniam 
enim  bina  plana  para6cla,hoc  eft  fi  *,>•,<<  plano  *>  fecantur.com' 
munes  ipforum  fedtones parallele funtlpcr  is  undecimi.  )paralle- 
lus  igitur  eil  * (\ ipfi  ? *■  Rurfus  quonid  planu  * > difpef  :it  plana  bi 
eta  parallela  ({,*  '■  coes  ipforu  fedtoeS  parallele  funt(  per  eddc)pa 
rallelus  igitur  tfl  * *,  ipfi  fi ' ■ Patuit  aut  quod  er  « fi  ipft  fiyeftpa- 
ralleliutparallelogrammu  igitur  eft  *>.  Similiter  iam  oftendemus 
quod  cr  unumqiol.p  ipforum  •*{,!  »,*  (,fif,"  ',paraUelogrammum 
tfl.  Conticeantur  V,4/.  Et  quoniam  parallelus  ed*  fi  ipfi 
fi  ctjpfi  > f,bme  iam  •*  fi,fi  tjrfc  inuiccm  tangentes , binis  redis  It' 
neu  fi),  ‘nuiccm  tangentibus  parallele  funt, non  tamen  in 
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foliluad  > »>  A folidum . Extedalur  enim  « J «x  ufray;  pirte,pcnalurq;  ipft 
quiie  • ! aqualet  qootcuifc.it  u,u  r,ipfi  aut • 1 aqualet,  ««,**»  erpleanturj;  A 
I p/i  » f,  * r,'  X,*  '.paralklogramma.cr  tpfa  a •.«/.•'/■y»  ’,f olida.  Et  quomi 
ipfa  » *»*  ,>i'crt<r  muicefunt  cqualtt^cqualta  qu o$  funt  tpja  »,«* 

♦»*  fipariDelogrima  ftbijnuicefper  1 fatifer  ipfi  quof  « /,»  #,«  «ji Ibi  in' 
mciiper  eide)fant  aqualia.  Et  fimiliter  ipft  a V,«  a,a/,fibi  inuici(per  14  im 
decimi ;/int  aqualia , « oppofito  eatm.l  dtp  propteru  etii  ipfi  quidem  • >,<  * 

*,*■  -.parjQcbgrartla  adinuteefunt  aqualia  (per  1 fexti, ) ipft  quoq;  / *,/ »,  / 
r,fibnnuice(per  eadeffunt  aqualta.Etin[upcripfaSe,«*yP  r>  ( ptr  54  un- , 
decimiffunt  aqualia(cx  oppofito  enim.)Tru  igitur  pluit  1 ipforu  >•*,*/,*,* 

(oUdoru,tribui  rdiquoru  plana  funt  aqualia  (ldq:  propteru  c r ipforu  > A,  A 
US  Tyfoltdoru.  )Sed  tria,tnbui  qua  ex  oppofito:  per  1 + undecimi ) funt  aqua 
lia.  Ip/i  igitur  triafoltda  a »,«/,«  ■•.(Bilici  funt  aqualia(per  S undecimi  dltfi 
nilioni )id  propterea  etii  tria  fohda  > A,A  m,*  r, muicefunt  aqualia.  Qjtetu. 
plex  igitur  e/l  a [bafil,tpfiiu  « [bafiijtoluplex  f/i  cr  a 'folidu  ipfuu ..  r feli - * 
iferii  id  propterea  quotuplex  efi  r /bafit  ipfm  1 < bafit,  totuplex  e/l  cr  r 

* folidu  ipfiut  1 r fohdi.cr  ft  aquabt  eft  a / bafit  ipft  ’!bafi,aquum  qityrr 
folidii  ipfi  r -folido, ey- ft  excedit  a /bafit  tpfam  r /bafin, excedit  quoq;  ipfum 
x * folidii  ipfum  r * folidu, c fi  dcficit,dcficu(pcr  1 cr  iq.quinti.)Qgatuor 
ii  exi/lit.but  magnuudimbuc.bims  quidc  ba/ibta  * f,/J,duobiu  aup  foltdit « ►,»  .> ffumitur  aque  multi 
plicia,ipfiu  quidc ..  /bafit  cr  « -folidi,ipfa  a /bafit  er  » "folidu, ipfiut  aut  t>  / bafit  cr  < ► folidi,  ipfa  e { 
bafit  erip/iu» ' * folidu.  Ofbfumq;  efi,quodfia:  bafit  excedit  bafinr/,  excedit  quoq,  a r folidii,  ipfum  a 

• [olidum, cr  fi  aquale,  aquale,c  fi  deficit, defwitlper  diffinitione  f quinti.)  1 11  eadem  autc  magnitudi- 
ne! effe  dicitur, cr  reliqua.EjUgitur  ficut  •! bafit  ad /tbafm.fic  eft  * "folidum  ai  » r [olidi:  quod  erat 
qftendendum. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  16. 

V per  datu  pu<ft  u datae  lineae.angulo  (olido  propofito  ac  qua 
lemangulu  folidum  coftitucrc.  4 » 

C'hi'*nv«.  Solidus  angulus  propo-  iy 

firus  fir  a,  qui  corinearurrribus  lineis  ab, a /I \\ 


b 

*l 

* 

« 

s 
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c,a  d,  ires  luperficiales  angulos  ipfum  folidu  pcrfkicres  /l\\ 
cdrincnnbus.cui  fuperpun<flu  e lineare  fpropoiinrquf  l/f  l\ 
ad  libitu  proponeris  iacear  autin  fublimiconfurgat,  iu-  1 \ 

bemurzqualcangulu  folidu  coftiruere.Qualifcufp  fir  fi  / j — 4 A 
rus  Uner  e M piicio  gubicuqruolurris  (ignaro, produci  / * l \ 

tobnejgc.CTunripCcxihuiusOduxliriczcf&ge.infu  ^ * 

pcrbcicuna.  In  h.ic  itacp  fupcrficiefuper  puUuedarum  4 

inafsignaraUncafecuducSfiliu  zj  primi  coftirueangu- 

Iu  rqualc  angulo  b a c,&  iplar  fir  f e g.dehinc  ex  linea  a d abfeinde  line3  a Ii  ficor  nolueris,  & a pfl 
ftoh  producito  perp^dicularc  h kad  luperficie  in  qua  funt  dur  line* a b & a c . Quod  quaUref 
faciendu  ilr.n  huius  docuir.Nec  fir  igirur  tibi  cura  de  pufto  k.Nihil  enim  refert , utrum  pfrpedi- 
cularis  hk occurrar fuperficiei  in  qua funtduxlinexab#  a c,  inter  ipfaslineas.autexna  aut  in 
carualtera,duciro  rame  linea  a k.Pofiroip  pulta  hnlineaabubicuqt  uolueris, protrahe  lineas  k 
I &1h,&poneangulQ  femin  fu  perfici  c Ii  near  ii  cfSC  e g,xqualc  angulo  ba  k,&  linei  e m xqua 
le  Iinexak,a^exlineaef,fumelineaepxqualcline5cal,a{  a' pullom  educ  linei  mn  perpendi- 
culare ad  fupcrficie  in  qua  funt  dux  hnex  c f & eg,  6C  pone  ei  xqualc  h k,&  protrahe  lineas  e n. 
n p,8C  pm.Dico  igirur  rres  lineas  e f, e g,en,cdtinereangulu  folidu  in  punfio  e,  xqualc  angnld 
a propoiiro.Cu  finr  enim  ex  h/pothelt  duo  larera  a k SC  k h.rriiguli  a k h.xqualia  duobus  larai- 
bus  cmflfm  n triiguli  e m n,&  anguli  qui  funt  ad  k & ad  m relh  ex  diihnitionc  linex  perpendi 
culariter  erellx  fupra  fuperficie.erur  ex  4 primi  dux  linex  a h & e n xquales , per  eandem  quoqf 
crur  dux  linex  k I & m p.xquales : idcocp  erii  per  eande  h 1 SC  n p «quales,  cS  (Tnr  h k & k 1 xqua 
les  m n SC  m p,fl£  anguli  h k 1 & m n p,relli:per  3 igitur  primi.erit  angui*  n ^ p,  «qualis  angulo  h 
a l Simili  quo<p  md  probabis.angulu  gc  n c (Te  xqualc  angulo  c a d.Coftar  itaqi  nos  etferiife  qd* 
uolum*.Huic  (1  iludiofus  inftiteris.quorcuqt  lateribus,a  folidusangulus  propofuus  co uncatur, 
quod  a repetitur  fine  offendiculo  perficere  poteris. 

Euclid.ex  Z<tmb.  Problcm*  4.  Propofitio  16. 

Ad  datam  redam  lineam , ad  fignumepin  ea, dato  folido  angulo  av 
quum  folidum  angulum "conlbtuere. 


THEON 


>7,  GEOMETR.  EtEMEHT.  EVCLIDI* 

THEON»  Zamb.  Sit  quidem  datu  reda  linea  « Apii- 
| Si  in  ej  fignun  jit  *,dutus  angulus  folidus  fu  qui  dd  A,  com 
preli,  nfus  fub  > A A U A ,, ungulis  planis.  Oportet  ium  ii 

tpfum  * f redii  linei,  cr  u ! fignu  in  ca*,ctquiadA  folldo  a 
gulo  equi!  folidu  unguli  cofiuuere.  Sumitur  ut  ip[i  A;,  con- 
tingc>  ligni exciti  tury  ( per  1 4 undecimi)  ab  ipfo  , td  ii  ^ r 
quod  per  ■ A,A  e,p'inu  perpc  die  litaris ! *,cr  occurret  plino  ' 

in  •,cdneih:urqiA  .,cbjlatiilur  j ( per  ij  primsjudipfum « 

A,Cradfignimca*,eiquifub.A,  unguloequuhs  ungulus 
qui  fub  fi  e v<  <wn»  qui  fub ‘A  -.equulis  quijub  i a x.ponucurq.Cper  1 primi)ipfi  A « Aquulis  * i,  cob- 
Jhtuaturq,(per  1 9undccimi)ub  ip/b  * /gno.tt  quod  per  A « » plano  id  ungulos  rei dos  4 -\pontturq:(pcr 
2 primi  )< / ipft  . ! equulis, < oneduturip  ) «.  Dico  juob  ungulus  folidus  qui  ud - , coprc benfus  fub  A **, 
Aut,'*  r, ungulus  equus  ejl  ei  qui  ii  e Jolido  tngulo.coprebcnfo  fub  <Ay,,  A [J/>,  ungulis . Auferun- 
tur emm  equulei  *<,*  ', coneHtnturtp  • (,•  f/v  •■Etquomi/- redii  efi  uijubiedu  plunii.crCper  1 dif 
finitione  undecimi  )ti  omn«  igitur  ungctes  ei  reatu  lineus  cr  in  fubieao  cxi&cics  plano,  redos  efficiet 
ungulos ■ Redusefi  igitur  ulerq;  ipfori  qui  fub/-  /,/■  <,unguloru  , arsi  id  proptcrw  Ili crq;  tpjbri A 
« 4 A.unguloru.redus  ed.  Ei  quonii  bine  * u,uA,duubus . A, A .,funt  eqiulcs  iltert  alteri.cr  equu- 

lei coprebendunt  ungulos  , bufis  igitur  4 * (per  4 primi  )baft  * > efi  equulis.  E/i  uule  cr  4 A Ip/l  * / pue- 
lis, CT  rrflot  coprebendunt  angulos,  equulis  igitur  ejl  e?!  •>,  ipfi /•.  Rur/w  f aonin"  due*&,  « biiatin 
A-.-f.funt  equales,cr  redos  ungulos  comprehendunt, bufis  igttur  u l(per  4 primi ) ipfi  A /esi  equulis. 
E)l  uutecr- ',lpli  A * equulis, bine  igitur  J •,•  A, duabus /A,A,,funt  equalcs,cr  bufis  A A,  ipfi /'ejl  A' 
quuhs.  Angulus  igitur  quifub  (m  >,  (per  s primi )ungulo  quifub  > A [ejl  equulis.  I um  id  proptereu  cr  qui 
fubAuunqui  /ili/*  > ell  equulis.  Quoniam  fi  effumamus  equules  « *,A  :,eonedumusiu  ipfut  4 »,/  » t » 
?,/>, quonii  torus  quifub  A * »,foll  quifub.  A >efi  equulis,  quori  quifub  P*«,«  qui  Jisb  <A.fupponi' 

turequuhs,reliquusigiiurquifub-MUpreliquoquifub-A eefiequulu.  Etquomi  bineu*,*-, duabus 

• A,A  r,funt  equules, a-  redos  1 oprehendum  ungulos, bufis  igitur  « » (per  4 primt)bufi  • > e 3 equulis. 
Ejl  uule  cr  * tppfi  • ! equulis, bine  ium  « ■,  4 u, binis  > v/.funt  equulei,  cr  ungulos  redos  coprebeti' 
dunr.bifis  igitur  ■>  »(prr  4 primi,  i ufi  h ejl  eqiuhs.  Et  quonii  bine  ■>',•*  *, duabus  i' A, A >,  funi  equa' 

les, & bifis  > >■  bafi  f>  efi  equa!is,cr  angulus  igitur  quifub  / a *(pcr  s pr:mi)ungu!oqmfub/A  > efi  e- 

quuhs.  Eff  tute  cr  quifub  A- 1, ei  quifub , A'  equu.is,ud  datum  igitur  redi  lineum  *f,ad  dutumq^  in  eu 
fignum  u.dito  ungulo  folido  qui  ad  A equulis  ungulus  [olidus  confiamus  cftiquod  erat  agendum. 

EuelUexCamp.  Propofitio  »7. 

VperafljgnatalmMjdato  folido  xquidiltantiu  fupcrGde. 

• ru.fimilc  folidu  coliituerc.  4 r 

Campa nvs.  Str afsignata linea 
! ab.dc.cuiusfituurruin  plano  iaccat 
1 ucl  furtum  exurgar,  nil curetur, fucp 
afsignarum  parallelogrammu  folidu, corpuscd.cui 
fu  per  linei  a b.iubemur  fimilc  folidum  fabricare.  Sint 
igitur  tres  linex  continentes  fupcrfkiales  angulos,  ex 
quibus  coponirur  folidus  angulus  c.tnfci  iptar  lireii»  c 
«,c,f,c  g.  At  fccundu  praxepra  prxmifTar  fu  per  pun^fu 
a linex  a b.colb tuatur  angulus  folidus  aequalis  c,  que 
connneant  tres  linea:  a b,  a h,a  k,  & auxilio  io  fexri  iit 
proportio  c e ad  a b,&  e f ad  a h,&!  gc  ad  a k , propor- 
tio una.  Dehinc  a mbus  pungis  b,h,k,protralutur  fex  Itncvh  1 xquidiftates  linex  a b,&  h m x- 
quidiftans  linex  a k.iteru  b I xquidiiUs  linex  a h A b n xquidiftis  linex  a k,  i ur  Ius  quoqt  k n x- 
quidiiUs  a b.fiC  k m xquidiftis  a h.ampliusautc  protrahitur, m p xquidiftis  h I,  & p l xquidiftis 
h m. pro  trahatur  quotp  SC  linea  p n.Eritqr  completu  folidu  parallelogrammu  a p,  quod  dico  efte 
(imile  folidoc  d.  Hoc  aurem  ex  diffinitione (imtlium  fuperhcierum  oC  diffinirione fimilium  cor- 
porum fi  earum  memineris, faciteconcludes.  EucUd.cx  Zamb.  Troblrma  $.  Propofitio  7». 

Ex  datareftalinea.dato  folido  parallclcpipcdo  fimilt&fimiliterpofitu 

folidu  parallrlfpipedu  dcfcnllCre.THEON  reZet.E/iocJiuVe  datareda lineat  A,datu 
alit  folidu  pjruSekppcduefio  > A.  Oportet  ii  ex  data  reda  Unca  • Afipfir  A folido  parallclcpipcdo  dato 
fimilc  fnmliterq;  pofitu  folilu parjllelepipedu  defcrLbere.Cbj}ituuturemm',pcri6undeciim)ud tpfa*  ire 
(U  linei, u l fignua  in  ea  «,«  q ad  * folido  angulo  equulis  qfub  f**/,/  coprchcdilur,ut  equulis 

filqfubfutciqtub  .yfiquero  fub  f**ciqfub<'’,infup  jfisbuufeiqfub  ■>/  Fiatq;  fient  >' ad  > », 
ftcAiadub,ficiUauSurtdf{Jieuaidu/,a-cxejuuliigitur(.pia'jnii)ficut<radr:JieAiiadnA. 
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Cmblatitrcj;  ipfiun  > * purMogrammum,  cr  ipfum  * » foli ■ 
dum. Et  quonum  eflficut  ‘>‘d,  *,/ic  A •«  *!■>  «,cr  «««m 
ecquos  ungulos  tjui  fui  '>•>>•  L Jutcru  funi  propartioiulU,igi. 
tur  puralletogrummu  * > ipfi  * t purMogrmmo  tjlfimle  {per 
diffinitionem  fexli.  )li«  propttrea  er  » i purMogrammu  ipfi 
. /parallclogrammo  tjt  fimUe.cr  mfuper  ipfitm /.  ip/t ! 4.  TrU 
igitur  pirullclogrumnu  tpfmr  * fohdt,  tribus puruUelogramis  ' 
ipfiwt  •< » johdt  fiunt  fi  nulli.  Sei  tria , tribus  que  ex  oppofito  *' 

qualiua- fimilia[unt.Totumigitur>d(olidum,toti*  » fiolide  m , 

fimilccjl.  A data  igitur  refla  tinca  *t,datofoliiopartUclepipC' 
io  , d jimile  er  f militer  pofitum  defimptumefi  - Kquoifeeijfioportuit. 

Euciti.cx  C amp.  Propofitio  ig. 

Ifuperficits  aliqua  Iolidum  parallclogrammum  fuper 
duas  quaslibet  oppofitasfupcrficics cius  terminales  8 C 
fuperearum  duas  diametros  fccet.eandem  fuperfictein 
corpus  illud  per  aequalia  fecareneccllccft, 

-21  CampaNvs.  Sit  corpus  a bfolidti  pa-  * ^ 

ratieiogrammum,  dc  quo  fit  pofitum  quod  fuper  fici  es  a bed  fe- 
cctipfum  fu?cr  diametros  duarum  fuperficicrum  oppofiraium 

ipfum  terminantium, quarfinta  d&cb . Dico  quod  ipfadiuidit 

iiitid  iolidum  propofitum.perxqualia.  Conftar  enim  quod  ipfa 
diuidir  iiiud  ("olidum  in  duo  ferratilia,  quorum  fuperficies  quadri 
larera>bin as  & binas  adinuicem  relatas, fectidum  quod  ipfxfunt 
oppoiita  larerafolidi propolin,  manifeftum  eft  ex  z+  huius  elfe 
aequales, cum  folidum  de  quo  loquimur,  politum  Iit  elfe  paralie- 
logrammum. Eadem  quoqj  6(  41  primi  con Itat, trilateras  fuperfi- 
cies dii  torum  ferratilium  elfe  xquales.  Igitur  a diffinitione  folido 
rumxqualium. liquet  quod  pro  pofitum  eft. 

Euclid.ex  Zxmb.  Theorema  s*.  Propofitio  x 8. 

Si  folidum  parallclcpiprdu  plano  fccetur  pcf 
diagonioscorumqux  ex  oppofito  planorum, 
ipfum  (olidum  fecabitur  ab  ipfo  plano  bifariam. 

THEONrt  Zamb-  Solidum  enim  par allelepi  pedum  • A»  plano 
y A 1 /fecetur  per  di  agendos  eorum  qur  ex  oppofito  planoru  > f ».  Di 
ro  quod  ipfum  ~ £ fohdu.ab  ipfo  y f */ plano  bifariam  fecabitur.  Qu°' 

' num  enim  (perf 4 primi)y  »/ triangulu  etquu  e/l  triangulo r &[,CT  tria 
gulum  * / * ipfi/  % ?,cft  autem  > * parallelogrammum  ipfi  f»  r quale,  ex 
oppofito  enim , ipfum  autem  *'ipft  y*,cr  ( ptr  2 1 undecimi ) prifma 
igitur  comprebenfum  fub  duobus triangulis  y *U*A  SCT tribus  para! U 
lelogrammts , hoc  eft  xquum  eft  prifmati  comprcbenfo  fub 

duobus  triangulis  y{ • f,cr  tribus  parallelogrammisjjoe  eft  > V *,y ».  SUb  4* 
qu  ilibus  enim  planis  er  multitudine  er  magnitudine  comprehenduntur  (per  diffi' 
nuionem  undecimi.  ) Qtutre  totum  •*  f folidum  biforum  fciqjitur  ab  ipfoy »/, 
plano: quod  erat  oflen  dendum. . 

ZAMBERTVS.  D iagoniusjinea  refla  eft  que  in  figuris  angularibus  ab  uno 
angulo  in  fur  git, cr  fefein  alium  extendit  angulum.  Vt  in  hac  figura  patet. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  19.  ^ 

p5Sj^|  VncTta  folida xquidiftantiufupcrficicruxqiTc  altaatcpineadS 

I^Tjbafi  fuper  unam  linc«1conftituta, probantur  cfTexqualia. 

-1  m f a n v c.  Verum  eft  quod  lolida  xqnidiftantium  laterum  xque  alta, 

fiu«  inter  fuperficies  xqtiidiftantes  fuper  unam  6C.  eadem  bafiu  conftititra.funt  adinuicem 
rqdalia  , licut  de  fuperficibus  sequidiftanrium  larerum  fuper  unam  balin,^  inter  lineas  *- 
quidiftanres  conftitutis.in  is  primi  demonftratumeft.  Sed  talium  folidorum  quaedam  di-* 
cuntur  conftirui  fuper  lineam  unam,  & funt  illa.quorum  fupremarum  luperficierum  duri 
oppofita  Utera  funt  fclundom  rectitudinem  prorraCta,  linea  una,  & dc  talibus  harc  ip  proponit 
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dcmonrtrandum,  ipfa  omnia  elfe «qualia  adinuicem.  Sunt  aute 
eorum  alia  qux  non  dicuntur  conditura  fuper  lineam  unam  , ££ 
funt  iila  quorum  fupremarum  fuperficierum  duo  latera  oppofira 
quxcuncp  * uniatur  fecundum  rectitudinem  protracta, non  funr  li 
neauna,&de  talibus  fequens  dcmonftrandum  proponet, ipfa 
quo$ omnia  eifcadinuicem  «qualia . Sint iracp  duo  folrda paraU 

lclogrjma  xque  alta  fiue  interfup^rficiesxquidirtatcs  ab&  ac, 

conftirura  fuper  unam  bafin  quae  lir  a d.quorum  lupremx  I uper- 
ficies  funt  e b & b c.fintep  harum  fupremarum  fuperficierum  duo 
larem  oppolita.cum  fecundum  reCtirudincm  protrahantur  .linea 
una,&  ipfa  funt  cf&  b c.Dicoitacjj  quod  folida  a b&  ac,  funt  x-  ^ 

qualia.  1 loc  autem(fi  figura  eius  fecudum  quod  oporter,  aCtu  uel 

cogiratioue  fabrica uens,&  quemadmodum  in  j; pruni  procederis, idem  facies  hic  de  ferratilibuf 
quod  ibi  de  crianguliOfkdlc  concludere  poteris, occumintqj  tibi  hic  eaedem  diucriTtates  in  foli- 
dis,qu.c  ibi  in  fuperheiebus  occurriife  nouifti. 

Euclid.cx  Zamb.  Theoremati.  Fropo/itio xp.  r *, 

Suprr eadem  bafi  & fub  eadem  alurudine  folk 
da  paralLIcpipeda  confiftcntia,  quorum  flantes 
fuper  cifdc  funt  retftis  lincis.inuiccm  funt  aequalia. 

T H E O N c*  Zdb.  Sint  fuper  eidem  bafi  • f folida  paralltltpipeda  > 

Mftfjiik  eidem  altitudine,  quorum  liantes, hoc  cfi*f,*  «,»  r , > «V-S 

(i,ej  /i  *,fuper  eifdem  ftnt  redis  lineis  ipfi  !•  * * plano.  Dito  quo dfahdu 
> u,aquuefi  ipfi 'a  f olido ■ Quoniam  enim  parallelogrammi  eft  utrum j,- 
ipforuy  t>,y  aqualis  ejl(per;4  primi)>  ( u triq;  ipfarum  «<  «.  Q#4rt 

er  ' I,ipfi  > * ei  aqualii.Communn  auferatur  • tpreliqua  igitur  * >,  rei i- 
qua  f « efi  aqualis.  Quare  cr  ipfum  quidem  > trianguli  ipfilaf  trian 

gulo  efi  t quale  ,cr  * ■ paraHelcgrammum  ipfi  •>  r parMogrtmmo.cr  id 
propterea  trianguli  * * /,  triangulo  /aurefi  aquale . E/i  autem  cr  ipfum 
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triangulis  /«  •,<*  y,t ribusq;  parallelogrammis  • V •»>  *>  aquum  efi  pnf 

mati  comprehenfo  fub  duobus  quidem  triangulis  u * r,^  £ tribus  parallelogrammis , hoc  efi  i/y  /.f 

t. Commune  apponatur  folldum.  eutus  bafis  quidefit  paraUclogrammum  - P,cx  oppofito  autem  • • Iu. 
Totum  igitur  > u folidum  paraHelepipedum,toti  < » [olido  paralleleptpedo  efi  aquale . Super  e ade  igitur 

bafi  mdentiafolida  parallelepipeda  cr  fub  eadem  altitudine, quorumftantet  fuper  eifdimfuntreduli- 
II eis, funt  inuiec  aqualia.  Quod  oportuit  oftendere. 

Cuci. ex  Camp.  Propofitioto. 

, Vnfta  folida  xquidiftan 
i tium  fuperficierum  xque 
I alta.quxineadcbafinon 

autem  fuper  unam  linea 

fuerint  conftituta,  probantur  effe  x- 
qualia. 

C a m p a m <’  s.  Sint  nunc  duo  folida  parallelo- 
gramma  xque  alta  fiue  inter  fuperficies  xquidifta- 
tes.finrip  fuper  unam  &'  eandem  bafin, fed  non  fu 
per  lineam  unam  conftirura.  Dico  iterum  ea  elfe 
xqualia.Efto  enim  duo  folida  parallelogramma  a 
b & a c xque  alra  fiue  inter  fuperficies  {quidiftates, 
conftirura  fuper  unam  bafin  qux  fit  a d.fed  non  fu 
per  unam  lineam,  fi  ntqj  cotum  fupremx  fuperfi- 
cies e b 8C  f c.quarum  oppofira  latera  fecundum  re- 
Ctirudinem  prorraCta.non  erunt  linea  una. Cumcp 
ipfaexhyporhefifinrin  unafuperficieeoqd’  foli- 
da propofira  funrinter  fuperficies  xquidiftantes, 
neccife  eft  uc  duo  latera  unius  carum  protraCbi 
fecundum 
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fecundum  rcflitudine,(«cnt  duo  alterius  carum  protravla  fecundum  rcflirudlnem.  Pro  tnthart 
tur  itaqi  duo  oppofita  latera  fuperficici  e b,qux  fint  e g Si  h b,Si  duo  oppofua  fuperficici  fc.qux 
fint  k f Si  e l,8i  fecentquatuor  punita  m,n,p,q,critqi  luperficies  mnp  q.xquidiftantiii  laterum, 
irqualis  unicuiip  tnum  fuper licier ii,  quarum  una  eft  bafis  propoli iis  foiidis  comuiiis,  Si  ipla eft 
a d,Si  dux  reliqux funt fupremx  fuperficies  eorundem  folidorum, Si  ipfj  funt  e b Si  c f.Duliu 
itarp  lineis  a quatuor  punitis  m,n,p,q,ad  quatuor  angulos  bafis  a d libi  muicem  direitam  habi- 
tudinem relatos, qux  fitna.m  r,pf,  q d.perfeitumemfoltdumparallelogrammuaqin  eadem 
bafi  cum  unocp  duorum  priotum.Sixquc  altum,  Si  fuper  lineam  unam  cumutroipipforum. 
Per  pnrmillam  igitur  utrunlibet  duorum  Iblidorum  propofuorum  qux  funt  a b Si  a c,elt  xqua 
lefolido  a q.per  conceptionem  ergo  eft  (olidum  a b,  xquale  folido  a c, quare  conftat  propofitu. 

Gampamvs  Potes  quo.pconuerfas  huius  Si  prxmilTx  probare  fi  libet,  ducendo  ad  impof 
fibile. Pones  enim  quxlibetduo  fohda  parallelogramma  elfe  xqualia  Si  coftiruta  fuper  eandem 
bafin  xquidiftantia.Si  demonftrabis  ea  eftexqucalta.Eruntip  hxc  Si  promina  tux  demonftta- 
tionis  mediu  .Impoifibileaurc  ad  quod  duces, er  it  pane  fuo  toti  elfe  xqualem.Quod  euidfler  pa 
tebit.fi  deillo  folidoCquod altius  effe mentitur  aduerlarius,  cum  rami  arabo  polita  fint  xqualia 
Si  fuper  eandem  bafin  conftiiutajunumlolidumparallelogrammumtquc  alium  dcmillioriab 
fcideris.Hoc  autem  abfcilfum  xquale  elfe  demi Ifionconuincese*  hac  Si  prxinufa,  ideo  pSi  to- 
ri illi  a quo  ipfum  abicideris  ex  commuiu  fcicntia. 
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tuclid.ex  7amb.  Theorema  if.  Vropofitio  jo. 

Supercade  bafi  exiftetia  folida  pai  allclepiprda  &C  fub  cadealtitudi- 
ne.quoru  dantes  no  funt  fuper  cifde  rectis  lineis,inui«m  funt  f qualia. 

T H E O N ex  Zamb.  Sint  fuper  eadem  bafi  « f /olida  paraUeleptpeda  > bt>  ,fiib  rudem  altitudt' 
lu, quorum liantes  >/, • u,*  r,y  A,>i,filjsb,nofintfup<rei[dem  redaUntU.  Dico quodfoUdum 

y -.equum  eft  ipfiyr  folido  Extendentur, inquam,  ipfa  »»,*s 

infuptr  cr  ipfe  b tj A, concurrant^  admuicem  in  'rfsJ.fignit,  t * 

conncflanturq;  «/,»  V weh-  Aequum  iam  ejUper  19  undecimi) 
ipfum  > b foltdum,cuius  bafis  eli  « y f a,paraBelogramum,ex  op- 
poftto  uerb[A  * b,ipfi  r • folido,cuius  quidem  bafis  • ' fi  *,paral 
klogrammum.ex  oppoftto  autem  f • t ‘,fuptr  eadem  enim  bafi 
funt *y(n,  quorit  liantes  •/,«  f ,lb,ae,yA,r*,fi!,u  f, fu  per  eif 
dem  funt  rediit  lineis  /»,«  /.  Sed  folidum  y 1, cuius  bafis  quidem  eft 
• y/ *pjrallclogrammmt,ex  oppofito  autem  f a/', equum  eft  ip 
fiy,  folido,  cuius  bafis  quidem  ■'  > t \paraHelogrammum,ex  op 
pofito  autem  ■ > dr, fuper  eadem  enim  funtbafi*yfiy,cr  ipforu 
flantes  a ,,«f,y  1,»  y,\  r,\  .-.d  «,  fit, fuper  et  f dem  funt  retiis  lineis 
a/,r  m.Qtjire ty  y n folidum.tquum  eft  ipfi y t folido  Super  t- 
qualibus  igitur  bafibus  exi flentia  folida  parsUelcpipeda  er  fub  ta 
dem  altitudine, quorum  Hantcs  non  funt  fuper  eifdemrcdts  lineis, 
funt  inuieem  xqualia:  quod  erat  ojiendendum. 
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tu  el.exCamp.  Vropofitio  s 1. 

Olida  a^qdiftatiufupficieruin  bafibus  arqs  codituta ,fi fue 
rint  arque  alta , linea:  qj  eoruangulares  fupra  bafes  orthogo- 
naliter  fteterint, erunt  arqualia. 

CampanvS.  Et  hoc  quo<p  uerii  eft  qd’ 
omtii.1  folida  parallelogramma  in  sequis  bafibus  atqj  inter 
fuperficies  sequidiftantes,  fiue  xqucalraconftirura  funtad 
inuieem  aequalia, ficut  de  fuperficiebus  xquidiftanrium  la- 
terum fuper  xquales  bafes  &C.  inter  lineas  xquidiftates  con 
ftiruns  in  primi  probarum  eft.  Ar  talium  folidorum, alia 
quorum  angulares  linex  fuper  fuas  bafes  orthogonalirer 
eriguntur,  de  quibus  hsec  ji  proponit, demonftrandum 
ea  elfe  xqualia.  Alia  uero  funt  quorum  angulares  linex  fu 
per  fuas  bafes  non  funt  orthogonalirer  ereftx,  de  quibus 
fcqucns  demonftrandum  proponi:  ca  efle  xqualia  Intclii. 
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‘ Udantur  itaque  fuper  duas  bafes  a b flt  cd, qux  fini  xquales  & xquidiftantium  laterum  tton  ta- 
men unius  crcadonis.fcd  fitabtetragon  us  logus  etcddiffimile  hclmuayn, duo  folida  rquidiM 
tium  laterum  conftituta  aeque  alta.ftntip  linea;  eref  Ix  fuper  angulos  propofitarum  bafium, per- 
pendiculares ad  ipfas.  Dico  haec  duo  folida  adinuiccm  elfe  aqualia  . Protrahamur  itaqj  duo  Ute- 
ra bafis  a b.et  fint  illa  quae  continent  angulu  b.ufqi  ad  f At  e.flt  fiat  angulus  f b g, qualis  angulo  c 
bafis  c d 8t  fumantur  dux linex  b f et  b g, aequales  duobus  Uteribus  bafis  cd.quf  continent  angu 
Ium  c SC  perficiatur  fuperficies  xquidiftantium  lateru  b h.quae  erit  aequalis  fle  fimilts  bafi  c d. De- 
hinc protrahatur  h e xquidiftans  b f,8£  fk  aequidiftans  b e.erittp  quadrilatera  fuperficies  b k aequi 
dtrtannum  laterum.fqualis  bhexu  primi.  Cumcp  b h Iit  {qualis  c d,  erit  per  conceptione  b k x- 
oualis  a b.  Compleatur  itat}  fuperficies  xquidiftaiitium  Uterum  b l.protrafta  linea  k fquoufqs 
concurrat  cum  uno  ex  lateribus  continentibus  angulum  a in  punito  1.  Age  ergo  fuper  tres  fuper 
fides  xquidiftannum  laterum, qux  funtb  h,b  k,b  l,conftituantur  xque  alta  folida  folidoconlH 
tuto  fuper  bafin  ab,  (Tntcp  linex  omnium  foltdorum  iftorum  creftx  fuper  bales  perpendicuU- 
res  ad  ipfas  &'  appelletur  bafes.flt  folida  fuper  eas  conftituta  eifdem  nominibus . Mamfcftum  ell 
ergo  ex  diffinitionefolidorum  xqualium  atqt  fimilium.qucid  duo  folida  b h flt  c d,  (qualia  atep 
fimilia  funt:  de  folidts  autem  b hflt  b k,  coftatex  19  quod  ipfa  funt  xqualia  funi  enim  xque  alta 
8t  conftituta  fuper  eandem  bafin, flt  ipfa  eft  fuperficies  erciia  fuper  lineab  f et  fuper  lineam  un3, 
eft  autem  pera»  proportio  folidi  a b adfolidum  b l.licut  bafis  ab  ad  bafin  bl,fit  per  eandem  fo 
lidi  b k,  ad  folidum  b I l.ficut bafis  b k ad  bafin  b I.Ciilp  Iit  urriufq;  duarum  bafium  a b St  b k ad 
bafin  b l una  proportio  ex  prima  parte  7 quinri.erti  utriufque  duorum  lolidorum  a b flt  b K ad 
folid  u b 1 proporno  una,  igitur  ex  prima  parie  9 quinti  eriit  duo  foltda  a b flt  b k (qualia.  At  quia 
folidum  b k eft  xquale  folido  bli.foltdumljbh  folido  cd.fequitur  ex  comunt  fcientia  foUdu  a b 
clfcxqualc  foUdocdiquodeft  propolitum. 

Eucl.rr  Ccntp.  Tropo fitio  3 1. 

HI  folida  xquidiftantium  fuperficicrum  in  aequis  bafibuscofti  ** 
tuta  aeque  aha  fuerint,  lineae  autem  angulares  fupra  bafes  or- 
thogon  aliter  non  fteterint,ipfa  cfle  xqualia  nccefleeft. 

Ca  up  a hvi  Fabricatis  duobus  corporibus.utproponitur.uidclicct  qui  fintxquidiftantiu 
terminorum  8txqui  alta  flt  fuper  bafes  xquas  perpendiculariter,  non  autem  fuper  bafes  fuas 
crcita.fed  ambo  fuper  eas  incUnata.fi  autem  a quatuorangulis  ftipremarum  fuperfictcrum  ipfo 
tum  ad  bafes  fuas  perpendiculares  ducantur, qux  ex  fexta  erunt  fingulx  xquidtftanres  8t  enJ  ex 
hypotheli  fingtix  lingulis  xqualesCipfx  enim  folidorum  propofitorum  alntudincm  diffiniunt) 
atfi  intereas  folida  xquidiftantium  laterum  perficianmr.conflabit  exprxmiffa  hxc  duo  folida 
ultimo  conftituta  e(Te  adinuicem  xquaha.Ciimqj  duorum  priorum  flt  duoru  pofteriorumfint 
rxdcm  bales, uidelicet  eorum  fuperficies  fupremx.conftat  ex  19  uel  jo  8t  hac  communi  fcientia 
quxeunque  xqualibus  funt  xquaba  ftbi  iunicem  funt  xqualia , ucrum  effe  quod  proFO- 
fitum  eft  . Ex  his  potes  conuerias  huius  flt  prxmilTx  eifdem  mediantibus  inducit ( dcmonftra 
re  fi  libet.codcm  modo  flt  ad  idem  inconucniens  ficut  in  conuerfis  duarum  illas  antecedentium 
deduccdoipones  enim  duo  folida  parallelogramraa  elfe  xqualia  fle  fuper  xquales  bafes, flt  cen- 
uinces  ea  eflc  xque  alta, uel  pones  ea  elfe  ea  xque  alta  flt  xqualia , flt  conutnces  ea  elfe  fuper  ba- 
fes xquales. 

Euclid-exZmb,  Tbeor.ad.  Prepo/m'031. 

Super  xqualibus  bafibus  folida  parallclcpipcda  cxiftcnti;i,&  fub  ca  „ 
dem  altitudine  inuicem  funt  xqualia. 

T H E O N ex  'Zamberto.  Sint  fuper  aequalibus  bafibus 
Uda  paralklepipeia  » >,cry  f,fub  ccdemfafligio.  Dico  quod  folidi!*', 

Camp. ; 1 equum  eft  ipfi  7/ folido.  Sint  primiim  flantes  ipfe  > *JS ',«  •,»  m,‘  ’,<*  e 
Aa  /»er,f  Md  angulos  redos  ipfu  *ISyS  bafihu,&  angulus  qui  fub  « 
x feqi talis  non  fit  angulo  qui  fub  y / d.  Extendatur efc  in  redam  lineam  y e, 
ip/ie » . Cor.dituaturq, (per  i; primi) adipfam  e rredamUncam.adfi'  * 
gnumip  in  ea/, ipfi*  * f,  angulo  equalis  angulut  qui  fub » / ‘■,pcnaturq; 

(per  3 primi  ,)ip/i  quidem  * »,equalis  /r.ip/i  autem  » A aequalis ?v(per 

3 1 primi)  ipfl  I » parallelus  excitetur  x * compleatur  f bafis  / x,erfoli'  M 

dum  V a.Etquonia  bine  'e, e ”, binis  * »,a  fjunt  aquales, <y  equos  angulos  comprehendunt,  equu  igi 
tur  cjlo-fimilc/  », par aBclogrammum  ipfi  « f,parallelograitmo.  Et  quoniam  rurfrn  equalis  rQ  • >qui 
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ii  ifiPt  K*  f utro  ipfi/ ',er  angulos  noftros  eSprehenduns  ,equu  igitur  erfimile  eft/  4 peraBelogri 
mura  ipfi « f paraUctogrammo. Ium  ldq;  propserea  cr  » VP/i  **tft equale.cr  [mile. Tria  igitur parada 
lelogramma  tpfius  * 'jblidi, tribui  paralielogrammii  ipfim  4 *, folida  equafiust  cr  fmitia.  Std  tru,  m- 
bus  qs  que  rx  oppofilo  equa  [unt  crfimilta.  T o(5  igitur  [olidum  * • parallelcptpedum,  toti  4 * , /olido 
parallelopspedo  equum  cjt.  Extendantur(ptr  i poftulalum)tp[c  «•/ cr  X‘,que  ueniant  ui  eongrejjumin 
»,C r per  > (per  j i primi  jipfi/ -parallelus  excitetur*  T ,exttndaturq;  'Ter- 'que  ueniant  in  tongref 
fum ui  A, copleanturq; ipfa * 4,cr/',[ol‘da.Acquu tam  eft  4 “[olidum,  cuius  tafii quidem  eft/4  ,pa- 
raUclogrammum, ex  oppofito  uero  » n^p/i  d ‘•[olilo.cuiut  quidem  bafis  cjlt  4 paraBclogrammum,cx  op 
pojito  ueroar.ln  eadem fiquidemfiust  bafu4,[ub  eo- 
dcfyfajilgio.o-ftdtcs  t *,*  T,'  X,",'  ’,4n,cr4t, 
fuper  ei [dem  [uni  redis  Irneis * x,cr ' e.  Sed  [olidum/ 1, 
ipfi  m >, [olido  equi  ejl,  cr  [olidum  igitur  4 *ftpfi  *'[>'* 

Udo  equu  eft.  Qgoniam  aute tpfum t-sx*,  paraUelogra 
mum  ipfi  » * paraOelogramo  (peris  primi)  equum  ejl: 
equi  ejl  autem  cr*  a.paraUetogrammi  ipfi  / x.parei- 
lelogramma,  equum  igitur  ejl  cr  » T ip/i  * / . Aequum 
aute  eft  err*  ipfi*  hequi  igitur  r/f  cr-'  ip/i  y^-Eft 
tute  aliud  * e, eft  iguur(per  ^ quinti, )[icut  y *,  bafis  ad 
J r bafinjic  • ' bafis  ad  J ' bahn  Ei  quomi  paralleli  p i* 
pedi  y •, plano  f 1 fetatur,  parallelo  exi/lcnte  eis  que  ex 
oppofito  planii,eft  igitur  ficui  > ubafi  sed'’  bafinfic  y [[olidum  ei  r • 

[olidum . idq;  propterea  iam  quoh:a  [olidum  parairlept pedum  • • , pld' 
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d j bafinjic  » r,ad  rt-.&ficut  igitur  (perit  quinti,)  y {, [olidi  adt 1 [o- 
lidum.fic  • y'  [olidi  ad  r.  VtrSjj  igitur  ipforumyf,*  4Jbltdoru,ad  f[o- 
lidum  cande  habet  ratione.  Aequi  igitur  eft  y/foltdu,  ipfi*  4 [olido.  Sed 
oftenfiim  eft, quod  *4,  ipfi*',  equum  cft,cr  y !■  igitur  ipfi* 'equum  eft. 
Hon/itU  iam /lentes  * *J  «,<  •,*  *,*/,!  'M  angulos  r illos,  ipfis 

mt,y  J, bafis.  Dico  quid  rubfus [olidi  * •, equum  eft  ipfi  > f, [olido.  Excite 
tur(per  i i undeeimi)ab ipfis  • ',*  *,*!,* ',fignis,  adfuppofitum  plani, 

* /,'  *,**,*  e,*  xJ4^  perpendis  ulares,  creonedantur /*,*  ejv, 

» f,x4,x *,*  ',4 . Aequi  iam  e/Kper  j i undecimi) « p,  [olidum  ipfi  * ‘[o- 
hdo.in  equalibus  fiqutde fiant  bafibus  */*,**,  crfiubeode  [afttgio  quoru 
flantes  ad  angulos  redos [unt  ipfis  bafibus.  Sed  ipfum  quidem « f [olidum, 
ipfi  * 'ftoltdo  (per  JO  undecimi/eft  equale,  cr  » < ipfi  y/,in  eadem  liquide 
funi  baficrfub  eodem  [a/hgio,  quorum  ft  antes  non  [unt  in  etfdem  redis  Ii 
neu.  Et  [olidum  igitur, ipfi  y /[olido  equum  eft  Super  equalibus  igitur 
bafibus  exiftcnlia  [olida  peraSelepipeda  cr  [ub  eodem  fa/ngio , inutcem 
[unt  equaliatquod  dcmonflrare  oportebat. 

Eucl  ex  Camp. 


1 

T 

V 

v 

0 

0 

i 

i 


Propofitio  j|. 

Mnia  folida  arquidiftantium  fuper- 
ficicrum.scquealta  fuis  bafibusfunt 
proportionalia. 

Campas \‘S.  Sint  duo  folida  >quidi(bnriu 

Spcrficicrum  rque  Jln,  conftituia  fuper  duas  baftl  ab&c  d.Di  * 
co  quod  proportio  iilorum  duorum  iolidorum  unius  ad  alterum 
«ftfieutproportiofuarumbanuqurfunca  b&cd, unius  ad  al-  { 
trrl.Conitat  quidem  ex  14,  uiram^  harum  duarum  bafmm  eife 
scquidiftantium  latcrum.duo  igitur  larna  opporta  Si  xquidiM- 
lium.in  fuperficicab  protrahantur,  Se  interea  fiat  fuperficies  x- 
quidiftantium  laterum  qux  fit  f e.xqualis  c d . Dehinc  fupra  fu- 
prrfieiem  f c.complearurfolidum  parallclogrammum  xque  al- 
tum ci  quod  conftitutum  efi  fupcrbafin  a b.fitip  amborum  communis  terminis  illa  fiiperfieirl, 
qux  exurgit  fuper  lineam  b f.hxc  aurem  folida  & fux  bafes, etfdem  nuncupentur  nominibus. 
Quia  igitur  bafis  fe.eft  xqualis  baficd,  erit  ex  ji  uel  jafolidum  fexqualefolidoed.  Arquia  to- 
tale fo Udum  a e fccat  fuperficies,  exurgens  fuper  lincamb  f xquidiftamer  duobus  lateribus  opa- 
li s 


|7<  geometr.  element.  evclidij 

cofiiis  erit  tx  it  proponio  (olidi  fe  ad  folidum  > b, ficui  bafii  f e ad  bafin  a b.Cumiy  fint  c d & ( e 
tam  baVci  quim  folida  «qualia,  bafes  quidem  ex  hypoihefi, folida  autem  e*  It  uel  ji,  (equimre* 
, quinti  bis  aifumpta  femel  Pio  bafibus  &C  fcmel  pio  foltdts.quod  lotidorum  a b & c d bafiumi» 
a b K c d in  proportio  una.  Quod  dcmoufiraie  uoluimus.  Huius  quotpconuerfam  tpfa  eade 

median  tc  demon  lirare  quemadmodum  conucrfasprxcedennum, non  cft  difficile.  Ponesenim 

duo  folida  parallelogrJma  e (Te  fuis  bafibus  ptopornonalia,&  conutnees  ea  e (Te  «que  alta,  Abfd- 
fotp  ab  eo  quod  altius  mentictui  aduet Carius  uno  foltdo  parallelogrammo  «que  alto  dcmilsion, 
crunrabfcifum  & demifsius  fuis  bafibus  proportionalia  cxhyporliefi  St  ex  hac  l) . Cumij  enant 
dfem  totale  aliius  a quo  partiale  abfcidifti,»  ipfum  demifsius  eifdem  bafibus  proportionalia  ctc 
hypotltefi.fequiturfex  pnma  parte  pquinnjiotalc  quod  aduerfarius  diat  alnus,  & partiale  quod 
abeoabfcidtfu.eflearquaUa. 

Euchd.n  Znmb.  Theortmd  17.  Propo/ilioja. 

Sub  eadem  altitudine  exiftentia  folida  parallelepipeda  ? adrnuiccn» 

fu  ntficuc  bafes.  • . 

THEONtr  Zmb.  Sint  fub  unie  altitudine  folida  paraHelepiped-i,"  fi,y  '.Dico  quod  tpfk 

■ .n.t  — .• J.  . J.'~.  Itrtit  fi  tCft  h/tr  rfh  L 
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y ttjohdj  parallelepipeda  adinuicefuntficut  bafes , hoc  ejl 
quod  jicut « t bafii , ad  >/, bafin  fx  eft  - fi  folidum  ad  > '[oli 
dum. Protendatur  enim(pcr  4*  primi ) ad  ipfam  f”,  ipfi» « 
cquu  f-J,  c T 'a  bafi  quidem/  altitudine  autem ipfiui  > 'fili 
dum  p arallel epipedum  compleatur  * «.  A cquu  iam  ejl  ( per 
# 1 undecimi)  * fi  folidum , ipfi  * * folidojn  oquabbus  enim 
funt  bafibui  - V ',CT  fub  eadem  altitudine.  Et  quoniam  fi"  V 

MMMi1  ‘ 1 r*:  \ 
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fiJum  paraQelepipedu  y »,a  plano  ' * ficatur  parallelo  exi > 
flenti  cis  qux  oppofito  planis, ejl  igitur(per  15  undecimi ) fi 
ait q/,fca/i'  nd!,,befinjic 'Plum ’ ^fillduAt^ 
quihi  ueri  e/i  ip/i  quidem  !>Mii  ipfi  ‘ ■ ba/t.cr  * «fo/idtuii  ip/i  - t [olido,  efl  igitur  erfieut « . bupt 
Id,!,  bafin,  fi  c * (folidi  id  , y folidum.  Sub  eidem  igitur  iltttudme  exiflailu  [edidi  pirMepipedi.eT 
reliqua  ut  fuprd,quod  erat  ojlendcndum. 

Euclid.exCamp.  Tropofit  to  , 4. 

I duo  folida  xquidift.itium  fuperfiticruni  lineis  altitUe 
diuumfuper  bafes  orthogonalitcrercflis  fuerint  xqua 
lia.corum  bafes  corudem  altitudinibus  mutuas  efle , Si 
ucro  fuerint  dux  bafes  fuis  altitudinibus  mutux.ipfo 
folida  fibi  inuicem  xqualiaedeneccflecft. 

Campxnv".  Quicunque  fint  duo  folida  «quidi- 
ftantium  fuperficierum  «qualia, eorum  bafes  & altitudi- 
nes necefreefteffemutekeltas.&cconuerfo,  quemadmo- 
dum de  fuperficiebusacquidifianrium  laterum  atquian- 

Sulis  1 s fexri  propofuit. Attamen  Itac  j 4 iftud demonftra 
um  proponmn  de  illis  folidis  parallelogrammis.in  qui- 
bus littcp  altitudinum  fuisbaftbusparallelogrammisor- 
Ihogonalitcr  infiftunt.ea  uerd  qu*  fequitur, proponit 
idem  de  citeris. Sint  ergo  nunc  duo  folida  parallelogram 
roa  a b 8£  c d «qualia,  quorum  bafes  fint  a e & c f.  linoeip 
altitudinum  i pforum  fint  fupei'  lias  bafes  orthogonalirer 

fit  altitudo  folidi  a b.  linea  e b,S£  folidi  c d linea  f d. 

Siigirurfuerintduxlinexeb&fd  determinantes  ipforum 

folidorum  alritudines.xquales  adinuicem.cum  ipfa  quo- 
que folida  fint cxhypothefi  xqualu,erunt  ex conucrfa  si  ba- 
fes eorum  qux  funt  a e fi C c f.xquales.ideoqj  bafes  SC  aintudi 
nes  erunt  mutux.fictp  conftabat  propofiri  prima  pars.Econ- 
ucrfo  conftabat  fecunda . Vt  fi  altitudines  & baks  fint  mu- 
tux, ponantur  altitudines  xqualcs.crunrquotp  bafes  xqua- 
lcs:ideoqt  per  n di.  folida  xquaiiacfiC  fic  conftat  fecunda  pars. 

Ar  uerd  fi  linex  b fiC  f d non  fuerint  xquales, fit  f d maior , ex 
carefrceturfgad  arqualitate  e b,  tribustp  exteris  lineis  qux 
funt  altitudinis  folidi  cd  adeandetn  menfuram  in  punctis 

b.kl. 
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b,k,l,refectis  perficiatur  folidum  paralldogranunum  c g xque  altum  (olido  a b.cHtfp  ex  premif- 
fa,a  b c g,  ficut  a e ad  c f.Cum  itaq?  c d fir  xquale  a b,  erir  (ex  pnma  parte  7 quinti ) c d ad  c g,(icue 
a c ad  c fi  Per  prarmi  (Tam  autem  eft  proportio  c d ad  c g,  ficut  m f ad  f l.quod  patet, (i  una  ex  latera 
libus  fuperfuiebus  (olidi  c d(&  ipfa  (it  f m )inrellfgarur  bafis  ipfius . At(per  pi  imam  i'exti)f  m ad 
f 1,  ficui  d f ad  f g.idcofy  per  facti  quinti  ficut  d f ad  b e.  Igitur  a ea  d e f,  fu  ut  d fad  b e.Coihit  itaq? 
pnma  pars.  Secundam  partem  cum  firconUerfa  primx.conuerfo  modo  probabis, (it  enim  cade 
dil  polittone  man  en  te,  proportio  a e ad  c f,  ficui  d fad  cb.  Dico  tunc  folida  a b & c d cfle  xqualia. 
Enr  enim  ex  7 quinti  d fad  f g,  ficut  a e ad  c f . Sed  ex  prxmifia  eft  a b ad  c g, ficut  a e ad  c f . Igitur 
eft  a b ad  c g.licut  d fad  f g,ex  prima  autem  fexti  eft  d fad  f g,  ficut  m f.ad  f l,&  ex  prxmitfa  c d ad 
c g ficut  m f ad  f 1.  Itaque  c d ad  gc,  ficut  a b ad  c g .Igitur  ex •?  quinti  ab  & c d fuiu  xqualia,  quod 
eftpropofitum. 

E uclid-cx  Cmp.  Tropo fitio  3 f. 

[duo folida  scquidiftantiurn  terminorum  fuerint  xqua* 
lia.eorum  bafes  eorundem  altitudinibus  erunt  mutux.  Si 
ucro  bafes  fux  altitudinibus  fuis  mutuxfucrint.quarlibct 
fduo  Corpora  xquidiftanuum  fuperficierum  probatur  cile 

xqualia. 

C a m p a n v s.  Quod  prxmia  propofuir  de  folidis  parallelogrammis, quorum  lineae  altitu- 
dinum fuper bafes  fuas  orrhogonaltter  exurgunt.hxc  jy  proponit  indiftinlte  de  omnibus . De- 
monftrare autem  conucnit  hanc  ex  prxmi(Ta,quemadmodu  dcmonftrauimus 32 & $j. Fabricatis 
enim  duobus  folidis  xquidiftanriutn  laterum  quibufeunt^,  (i  linear altitudinum  fuis  bafibus  or 
thogonaliterinfiftunr.conftar  ucrum  e(Te  quod  dicitur  ex  pnrmiffa . Sinaurcm  i quaruor  angu- 
laribus punftis  fupremarum  fuperficierum  in  urrotp  (olido  quarernx  linex  demittantur  perpeti 
dicularirer  ad  bafes.ucl  4 punitis  angularibus  infimarum  fuperficierum  quarernx  erigatur , in- 
ter quas  duo  folida  parallelogramma  perficiantur xque  alta  folidis  prioribus.crunrlp  ex  29  & jo 
hxc  duo  folida  duobus  prionbus  folidis  xqualia  . Cum  igitur  horum  & eorum  fint  exdem  ba- 
fes & exdem  altitudines , fit  autem  cx  prxmiffa  de  poftcnonbus,ucrum  quod  hxc  j;  proponit, 
uer um  erit  idem  etiam  de  prior ib  us. 

E uclilex  C mp»  Tropo  fitio  j 6. 

i I duo  folida  xquidiftantium  fuperficierum  fuerint  fimi' 
I lia.proportio  erit  utriufcp ad  alterum,taquam  cuiuslibet  fui 
lateris  ad  fuum  rclatiuum  latus  alterius  proportio  tripli. 
I cara. 

C«Mp*Nvf.  SintenimduofolidaabSfcd  pa- 
rallclograma&fimilia . Dico  quod  proportio  unius 
coram  ad  alteram  eft  ficut  unius  lateris  cius  ad  unum 
latus  alterius  quod  (ibi  refertur,  proportio  duplicara, 
quemadmodum  duarum  fuperficierum  fimiiiu  pro* 
portio  eft  ficut  fuorum  relariuorum  lateru  proportio 
duplicata,  ut  in  1 8 fexti  dcmonftratii  eft.  N5  fi  folida  a 
b H cd  fuennt  arqualia,  eu  ipfa  ponantur  fimilia.eruc 
cx  diffinitionibus  fimiiiu  corporum  & fimilium  fu- 
perficierum  cunfta  latera  unius  xqualia  fuis  relatiuis 
lateribus  alterius,  ldcoip  cum  duarum  quantitatum 
squalium  proportio  triplicata  aut  quotieslibet  fum- 
pta  non  efficiat  nili  squalitatis  proportionem , con- 
flat in  hoc  cafu  neram  efic  quod  proponitur.  Siau- 
tcminxqualia.firab maius, cuius  longituddfit  be, 
latitudo  e f, altitudo  f a.bafis  er.SC  fuprema  fuperfiries  a mfolidi  ue- 
ro  c d, fit  longitudo  d g, latitudo  g h,  altitudo  Ii  c.Conftatitatp  cx  dif 
finitionibus  fimilium  corporum  SC  fimilium  fuperficierum  8C  prx- 
fenri  hypothcfi  quod  proportio  a f ad  c h,  SC  f e ad  h g,  8f  e b.ad  gd. 
fitproportio  una. Sumatur  igitur  ex  lineaafqui  manlfeftueftefte 
maiorem  c h.linea  f k,  xqualis  h e,  exterxiy  tres  determinantes  alti, 
ludinem  folidiab,  refe.entur  ad  qualitatem  cius, & inter  eas  com- 
pleatur folidum  parallelogrammum  kb  xque  altum  fobdo  cd . El 
protrahantur  dux  Unexbafiseb,  ufip  adi,  Krb  ufqt  adm.fittpbl 
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rqiulil  g d,8i b m «quilis  hgSi  perficiatur  fuperfictcs  zqnidiftanriu  lauru  m l.quzerit  «quali* 
&.  limitis  h d.Supcr  tS  igitur  erigatur  folidu  patallelogrimu  p q fecundu  altitudine  pntfcilara  cx 
alntudine  ioiidi  a b.erinj  p q rquale  8!  fimile  lolidoc  d.Kuiiusiji  imer  lineas  r b Si  b 1 perficiatur 
fupcrticies*quidiftannulatcrub  t.fuperqua  quoqiengaturloliduparallelogrimii  xl*quc  altis 
uirnp  duorii  folidorii  k b & p q.tepledo  alietumi  duoru  angulorii  hiltiu  inter  e a. Cii  auteduo  fi» 
hdaab.p  q.fint  fimilia, eo  quod  ambo  polita  fint  fimtlia  folido  c d, corpora  uno  uni  Si  e eide  cor- 
pori limma  inter  fe  funi  limiua.ut  patet  ex  dtfttninone  fimilium  corpoi  u Si  io  fexti,  mamfcftu  efl 
ex  tt  ter  aflumpta  quod  inter  duo  folida  a b Si  p q.fccundu  continuam  propoi  nonalitarc  udum 
duo  folida  k b «i  x 1.  Opportune  ergo  coniutuia  uel  loltructa  figura  hypothcfibuscp  memoriz  fir 
me  comenda  tis,cx  prima  lextt  taci.ecodudes  propollui.  Excute  torpore  Si  diligeret  ancdc.fciesip 
cx  a;  huius  proportione  folidt  ab  ad  lolidii  k b clie  licut  fuperliaet  a r ad  luperticic  K r , ideoip  ex 
pi  ima  lexti  licui  Ime*  a f ad  linei  K f,8f  proportione  ioiidi  k b ad  folidu  x 1 licut  fuperficiei  k r ad 
luperticic  x t.ideoiy  ficui  line*  f r ad  lineam  r t ,Si  proportione  foltdi  x 1 ad  folidu  p q,ficui  fuperfi 
«ei  r I ad  fuperltiirm  1 m,ideoip  licut  r b ad  lineam  b m.Ex  hypotlteli  uerti  llquet.quod  proportio 
line*  f r ad  ituram  i 1,8:  Ime*  r b ad  lineam  b m.eft  licut  line*  a f ad  Uncam  k f.ltaqi  ex  diffinmo- 
ne  proportionis  mplicatp  pofua  in  proarntio  quinti, confiat  quod  proportio  foltdi  a b ad  foltdum 
p q.idc  a.p  euam  ad  folidum  c d.eft  licut  line*  a I ad  lineam  k f triplicata.  Et  quia  lina  k f pofua  cft 
«qualis  line*  c h, patet  uerum  cite  quod  dicitur. 

C ampanvs.  Scire  autem  oportet  quod  quicquid  per  hanc )«  per  7 eam  continue  pre- 

eedcntts  demonftraiii  eft  defolirin  parallelogrammis.ide  quoip  uct  u eft  deferanlibus.quoru  ba- 

fesedmunuer  funi  tngomaut coinunuerieiragoni.Hocauiem,  ex  18  8C  hac  t<&  7 eamconti- 

miepnrcedeiitibuscoliabitingeniofoinfpefiori.  Sienim  fuerint  fciatiUaquzltbet  atque  alia  lu- 
pereadebaitn  uel  fuper  bafes  jquales.cdmuniiertamc  trigonas  autcomunttertettagonas.Cii  ip 
fa  (ini  dimidia  folidorii  parallclogrammoru  l uat  ii  alntudinu  ex  ix,ipla  erunt  zqualiacx  ip  Si  tri- 
bus el  fequennbus.cx  his  enim  confiat, folida  parallelogramma  iplis  Icranlibus  dupla  cflczqua- 
lia.  Similiter  quoip  Ii  fuerint  duo  feratilia  fupei  bafes  cbntumicr  trigonas  aui  communiter  tetra- 
gonas  xquealta.ipfa erunt  fuis  bafibus  proportionalia  quemadmodii  de  lolidis  paiallclogtiimis 
ex  ss  Itabciur.Ipfa  enim  funtex  18  dimidia  folidorum  parallclogiammorii  fuzalniudiitis.lblido 
ni  amem  parallelogiammorii  fu*  altitudinis  fuaruip  bilium  eu  una  pioportioex  jj . Cum  itaqr 
fit  folidorii  parallelogiammorii  proportio  licut  feraiihumfquia  ftcut  fimplii  ad  fimphi  ) fic  duclia 
adduplum  ex  is  quinti, attp  bafium  folidorum  parallelogtammorum  cft  proportio  ficui  bafium 
fetaulium(  Aut  enim  erdcerunl  bafes  ferattlium&  folidorii  parallelogranmioru,&  hoc  quidem 
eritcunl  bafes  feratilium  fuerint  tetragon*,tiicemm  ex  feratilibus  fuper  cafdem  bafes  erunt  foli- 
da parallelogramma  complenda.  Aut  bafes  fera  cilium  erunt  fubduplp  ad  bafes  folidoi  um  paralie 
logrammorum.fli  hoc  quidem  eiitcu  bafes  fcratilitl  fuerim  communiter  trigonp,  tunc  enim  erDt 
ex  feratilibus  folida  parallelograma  coplenda  aduif  tis  ad  bafes  ferattliii  fuperficiebus  irigonis.ul 
fiant  bales  leraiiliiicu  trigonis  adiunftisfuperficicbus.fuperficiesxquidifiantiii  laieni)  Icquitur 
ut  firproporno  leratiliu  licut  fuar  ii  bafiu.Eodetp  modo  fi  feratilia  fuennt  *qualia,fuerintlpcom 
muniter  fuper  bafes  trigonas  uel  comuniicr  fuper  bales  terragonas.bafes  coru  altitudinibus  ipfo 
ru  mutup  erum. Quod  fi  bafes  corii  fuis  altitudinibus  fuerint  murti* , ipfa  feratilia  erunt  zqualtz 
quemadmodum  de  fohdis  parallclogrammis  j 4 Si  js  proponunt. Hoc  ante  facile  patet  cx  ijs  qu( 
eida  Ium  in  ».  Si  ucro  feratilia  fiicrintadinuicc  fimilia, erit  proportio  unius  ad altcru.ficut  pro- 
pomolaicris  unius  ad  fuumfehquum  latus  alterius  proporno  tnplicata, quemadmodum  de  loli- 
dis parallclogrammis  jt>  proponir.Qpod  ex  eadem  facile  ribi  parebit, fi  ex  illis  feratilibus  fimili 

bus  folidis  parallclogrammis  complens  folida  ipfa  probaueris  effe  fimilia . Quod  ex  diffinitione 
fimi  Ini  corporu  Si  fimihii  fuper  fitieni  .8.'  hoc  quod  feranha  ponutur  adinuicc  fimilia.ex  jqpnnti 
leueeftnegociari.  Bulii.cxZ.imb.  Theorema  U.  Propo/itiojj. 

Similia  folida  parallelepipcda,adinuiccm  in  triplici  ratione  funt  eiuf 
dem  rationis  laterum. 

T H E O N ex  Zib.  Sint  fimilia  folii  j pxraUelepipeda  * /,>  Ajimilu  dute  rationis  efto*upfiy{.  Di 
eo  $ folidu  *(adyd  folidum  triplice  habet  ratione, qui  * *,ad  y i Extenditur  enim  in  reflas  lineat  ipfis  * 
V '»*  s ipft  ♦ *,»  V »» ponatur  <jj(per  x pnmt)tpfi  quidem  y /aequalis » "jpfi  autfr  aqualis  * *,C7 infu * 
per  ipfifr  ipfa  • i«,c T copleatur  « < para!le!ogrimutcr  « * folidu.  Et  quoniam  dua »«,»»,  duabus  yf%  /V 
funt  a quales  %fed  CT  angulus  qui  [ubi  »>.  Ip//  qui  fub  y frteft  aqualis, quonii  cr  qui  fub**  f,ei  qui  fub  > 
/ftefl  jequahs  propter  fimihtudini  ipforu  * /t,y  / , folidorii  ,xquu  igitur  eft  crfintle(pcrt+lexti)  ipfum 
m a par aSelogr imum  ipfi  y r piraBelogrimo,cr  ii  id  propterea  paraUelogrimum  cquu  eft  et  fimi 

l eipfi  >t  paraUelogrimo.et  tnfuper  • » tipfi {J.Tria  igitur  parallelogrima  ipfius  *'  foltdi  tribus  parallelo 
grimis  ipliut  y S foltdi  fimilia  cr  tquaha  funt.fed  ipfa  ouide  tria  tribus  ijf  ctu*  ex  Cppofito,funt  sequalid 
% CT  Cimilia^totum  igitur  * * folidu^tori  y / fotido  fimile  eft  c? rquale  prr  diffinitione  i i)Copleatur  9 *pd 
r aUelogri  num^cT  < bafibus  quidem  * *,*  \paraDrlogrammis,altitudine  aut  ipfius " A,foltdd  compleat * 
tur  quonii  propter  ipform  * V /Johdorum  finuUtudinc  eft  fictu  a » ad  rffic  • * dkfrtfj » \ 
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td/t, aquatu  antm  c9  rfjpfi > «,er  [rjpfi  • » , er  !r  ipfi 

• *jh  igaur  (per  cbucrfionc  diffinitionis  fecunda)  fi  cut « * 
td • »,/ic  cHi',ai'a,cr  0,^*7.  Sed  f,cul quidem  * ‘.<i  • 
m,fic  e&'  * parallelogrdmrat  ad‘ * paraUelogrtmumJicut 
tutem  "ai*  *Ji--,ad*', ficut  ucro  (per  i Jextt)0  'td<u 
fic » • td « /*,cr  [icutigitur(per  1 1 quinti)*  -,parallelogrt 
mum  td  * *,parallelogramb,  fit  ”,td*  >,ct  t*  ad*  a.  Sed 
ficu  quidem  * * ad  * u,lic  cd*  fi  [olidum  td*l  [olidu,  ficut  \ 

«utc « * «J  * ujie/cffilidum td’* [olidi ,ficutij ’ ',tdb  \ 
e ficu  ’ \ [olidum  ai”[olidu.Zt  ficu  igitur  « £ jWliiu  <4 
> /, [olidum  fic  'f,td  ’\cr’*td  * «.  Si  «fro  quatuor  m 
gnitudines  continue  fuerint  propcrtionalcs,pnma  td  quar 
ttm(per  io  diffinitione quinti)trtphcirttionc  habet  quam 
td fecunda.  Igitur  ■»  ^ [olidu  ad  * > [olidi  triplicem  rationi 
habet, quam  * i-  ad ' /.  Sti  [icut  *t  ad'l,ficeit*  •, partile 
logrammu  ad  • «,CT  « hnea  ad  > «,t)Ujrt  cr*^  /Wl' 
di  ad’  ‘,[olidfi  triplice  ratione  habet, qua  ”ad'  Aequi 
tutem  eft  i pfum  quidem  * • [olidi  ipfi  y * [olido , cr  < • re» 

At  Unca  ipfi  > /,er  « A igitur  [olidum  ad>d  [olidum  tripli- 
cem rationem  habet, quam  [mitti  rationis  Itltu  hoc  ei’S 
td  [imtlu  rationis  latu  hocedad)  [. Similia  igitur  [olida  (treBelepipeJafin  triplici  fiunt  ratione  fimiUl  rd 
tionu  laterum  quo  I ol tendere  oportebat.  J 

C O R R E L A R I V M.  Ex  boc,inqud,mani[cfium 
tjl ,tp  Ii  quatuor  refla  Imex  proportionales  fuerint, erit  fi 
cu  prima  td  quartam, fic  quod  ex  prima  [olidu  parallele 
pipatum  ad  tdquod  ex  fecula  fimite [militer  j dcfcriptu, 
quandoquidem  prima  ad  quartam  triplicem  rationem  ht 
let,quam  jd  fecundam. 

tMcUd.ex2.amb.  Theorema:?.  Propofitio )+. 

Arqualiu  folidoru  parallelrpipcdoru, 
reciprocx  fun  t bafes  altitudinib.  Et  foli 
da  parallclcpipedaquoru  bafes  altitudinibus  f 
fumreciprocx/unt  xqualia. 

THEONtt  2db.  Sint  aqualia  [olida  paraHelepipeda, « t,>  *■  Di 
co  q,ip[ori  ’ (,>  -t,jolidoru  paraielepipcdoru  reciprocx funt  bafes 
altitudinib.  efiq;  ficu  < /,bafin  ad  ”bafin,fic eft  ipfiut > «*, [olidi al 
titudo  ad  ipfiut  ’ [olidi  altitudine.  Sint  enim  primi!  liantes « »,« fi 
» fio  .jV  u,r  fit  .a,’f,in  ipfis  bafibu  ad  angulos  rcflos- Dico  q,  eftfi 
cut  I > baf sad”  bafinjic  eil  yu  ad”.  Si  quide  igitur  aqualis  eft  < 

! b afs  ipfi  ’ ’ bafi,cfl  aut  cr  * t [olidu  aquii  ipfi  yf  [olido, cy  fu  ip 
fi  - - eil  aquali.  Si  enim  ipfis  > ’,bafibm  aqualibus  cxificntibut, 

aquales  n3  fuerint  ipfx  •«>,>  u,altitudines,ne<]!  igitur  [olidu  • fia- 
quii  erit  ipfi  y f,[u pponitur  aut  aquale  I gitur  tltitudoy  u altitudini 

* « inaqualit  no  eit, aquilis  igitur  Erit®  fidit  bafis « * ad bafin  a ’, 

fic  y n td*’,ey  mani ftflu  quo  i ipforie  * r,y  folidoru  paraBelepi- 
pedoru  reciproca [unt  bafes  ipfis  altitudinibus.  Kofitia  aqualis  > * 
bafis  ipfi  - ’,bafi,[edc[lo  maior* -'.Eft  aut  /olidum  « fi,  ipfi  > d [oli 
do  aquum  maior  igitur  ed  c > !!-.ip[a  « St  autc  nb,r.cq;  igitur  rur 
fusapfa  • fir  U.fohja  fui  xqualiafipponutur  aut  aqualia.  Ponatur 
igituriper  i primi)ip/i  ”,  aqualis  r *,ccmplcaturcf  ex  bj/i  quide  > ’, alti  Cudi  ne  autc  , -,  [olidum  par  alit 
lepipedumr  f.  Et  quonid  [olidum  • fi  aquum  ri!  ipfi  > S[olido,aliud autc  eft  ipfum  r ,^ld  idem  aut  aqul 
Ua  eadem  rationem  habent(p7  quintam  igitur  ficut  • t [olidi!  td  > r [olidum,  fic  eil  >■  a [olidu, ad,  tfo- 
Udum.  Sed  ficui  quide  [olidum  « I ad  f olidum  y t,fic  ■ > btfis  ad  a » btfin(p  ji  undccimi)fub  aquali  enim 
[unt  altitudmejpfa  ’fi*  t,[ohda.  Sicut  autc  [olidum  y^adfolUumy  rjic  eU  n ’Joafis  ad m bafin,  f » 
>td>  ficut  igitur  (per  1 1 quinti)'  0,bafit  tdr  • bafinjien  rtdyr.  Aequalis  tute  efiy’dpfi”^f 
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peut  igiturd per  9 quinti)**  baps  ad'  *,bafm  pe  u y id  » *.  1 pforu  igitur  « f,y  -t, [olidoru  parallelrpipedo 
ri  reciproce  [unt  bites  altitudinibus.  Rurfus  i pforii  *<",>  J, [olidoru  paraUtlepipedoru.reciproce  pnt 
bifes  allitu  hnib.pl  q peut * * baps  id  e wb-ifin  ,pc  tpfuu  y J.  jolldi  altitudo  id  ipjiitl  * fi  [olidi  altitudine. 
Dico  q [olidi  * I equi  eft  ipp  yu [olido.  Sint  enim  rurfus  flates, ad  tngulot  retlos  ipps  bapbsts-  Et p qui 
dem  equalis  efl  * ' baps  ipfi  • * bafi.cdhj;  fletu  * ! bafn  ad"  bapn  pc  ipftm  y * [olidi  altitudo  id  ipfiul  • 
ffoltdi  altitudinem,equa igitur  ctlipput  > * [olidi  aliuudo^ltltuiini  ippus  * i /olidi.  Super  equalibm  e» 
te  bapbut  exifletuia  [olida  parallelepipedi  crfub  eadem  altitudme.imuce  [unt  equalia(per  j i undecimi) 
Igitur  [olidum  * fi, equi  eS  ipp  y * f olido . llonfit  id**  bspt  ipp  e » bup  equalis,[ed  tflo  maior  • t, ma- 
ior igitur  etl  ey  ipput  > J,foltdi  altitudo,ipfwt  at  [olidi  tltitudinejtoe  e & y a, maior  quam  « ».  Ponatur 
(peri  primi  )ipp  * », rurfus  equalis  y',  <y  cbpleatwr  y '[olidi,  agonia  etl  peut' * baps  ad”  bapn , pc 
ut  ad*  •,  equalis  aute  etl”  ipp  y ',etl  igitur  peut  > > baps  ad”  bapn , pCypod'  '.reciproca  enim  /»p 
ponuntur.  Sed  peut  quidem  • » baps  ad”  bafinficCper  j i undecimi )*  f [olidu  ad  > t [olidum  [ub  equuli 
enim  [unt  aliitudtne.ipfa  [olida.  Sicut  autem  yu  ad  y ',pc(pcr  ifexti)»  *tbafnad  * ' bapn  et  (per 

J 1 undecimi > Jt [olidi  ad  yt  [olidi, ty  ftcut  tgttur(per  1 1 c r 9 quinti )*  t [olidi  ad  y e foltii.fic  ytfoli 
diadyt  [olidi.  Vtriq;  igitur  ipforu  * >\r  y,ad  ipfum  y t cande  ratione  babet.  Aequi  igitur  tflCpcr  coti 
uerpone  7 quinti) « fi,[oltdi ipfi  > d [olido. Quod  oportuit oftendere.  Non/i inf  aute  ftantts  *,* “,* 

a^f,Aa^iy^M^idangulosreilosbalibuteori,excUtnturqj(per  10  undecimt)ab  ip[u/',fi 
gmsin  ipforu  > ',bafium  planis, perpendic ulares.eon curranlf  planis  ad pgna -”,?r,4  *,r,cbp!ean 

turqi  ipftfrj  *, [olida.  Dsco^tyfic  equalibus  exiflentibus  ipfls  m f./  /, [olidis  reciproce  puti  bafes  ip 
fis  aintudinibui,i/}q;pcut  > *,ba[u  ad ” bapn, [le  etl  ippuiySfo 
Udi  altitudo, ad  ipfi  ut  .<  t, [olidi  altitudine.  Qnonia  enim  * (f olidi 
equi  etl  ipjiy-l  [olido,[ed  * fi, quidem  ipp  ('(peri  1 undccmi)cfl 
equalc(piper  eade)cnim  f 'unt  bap!*,v  [ub  cade  aluiudine.qucru 
ftames  no  [intfupcr  eifdem  redis  lincis)at  y d [oliduCptr  1 1 unde  * 
cum  jipfl  f i f 'olido  cS  equale([upcr  eadem  namq:  [unt  bap [/, cr 
[ub  eadem  oliitudinc,quori flantes  nbfuntfuper  ctfde  redis  Uncis) 
igitur  foUdi  fi ' ipp  * dfoUdo  equi  ed.  AequaUi  aulim  [olidoru 
paraUdcpipcdoriun.quori  altitudines  ad  angulos  redos  ipps  eoru 
bapbus [unt,rcciproce [unt  bafes  ipps  altitudinib.  Etl  igitur  peut 
/ “baps  adi  / bapn , pc  ippus^dfoltdi  altitudo  ad  ipput  t ’ [olidi 
altitudine.  Aequalis  aute  cHfi  baps  ipp  **bap,eyft  baps  ipfi  • * 
bap,ctt  igitur  peut « * baf s ad”  bapn, pe  etl  ipput  f i [olidi  alti 
tudoad  ippttS  fi  ’ [olidi  altitudinem.  Eedem  u ero  altitudines [untip 
foru  d4ty  fi'  [olidoru  ey  ipforu  J > cr  fi  Efl  ij  iturficut  >*  ba- 
fis  ad”  ba[in,[icip[ius  y \ [olidi altitudo  ad  ippus  • f, [olidi  alli- 
tu Jinc.lp  forum  igitur  « (,>  / Jolidorum  paraUclepiptdoru,  recipro 

cefmtbafeSa’'''  ’-'1  - -r... : x..  . j r.i.a ... 

aUitudinibus,l 

eo  rg  r~  , r . Pl. 

pus  y' [olidi  altitudo  ad  ipjius  * fi,[olidialtitudinem,equalts  autem  etl  baps . (,ipp! « c re*,  ippf/,etl 
igitur  peut  [t  baps  adf/  bapnjpc  ippus  r * [olidi  altitudo  ad  ippus  * fi, (olidi  a Ititudine.  Eedem  autem  ip 
forum  * f,y-t,crfi  V*  i,folidorum  [unt  altitudines.  Efl  igitur  ftcut  f*  baps  aif/  bapn,[c  ipfius  * > [oli- 


di altitudo  ad  ipfus  f' [olidi  altitudinem.  Ip [orum  igitur  fi  >,«<  4, [olidorum  parallclcpipejorum,  recipro- 
ce [unt  bafes  altitudinibus.  Solida  uero  paraUelepipcda,  quorii  altitudines  ad  angulos  reflos  [unt  baft 
evrum.CT  reciproce  [unt  bafes  altitudinibus, equalia[um(per  1 1 undecimi)lgitwr  [olidum  fi  '.equum  cfl 


ipp  at  v' [olido.  Sed  ipfum  quide  fi  ',ip[i  f *, equum  etl(p  1 9 undecimi)[uper  cade  naqfunt  bafi{*,tt  [ub 
e sic  altitudine, quorum  flutes  [unt  fuper  csfdc  refus  lineis.  Solidum  aute  rt  4, ipfi  S >,j  olido  equum  efijii 
per  eade  nuq;  [unt  bap//,cr[ub  cade  altitudine,quorum  Pates  [unt  fuper  eiflereCUs  lineis.  Igitur  ey  'fi 
folidum,ip[t  y d, [olido  equum  eRtquod  demonftrare  oportebat.  Euehd.tx  C amp-  Propoptio  n. 

I fuerint  duo  anguli  plani  xqualesfuper  quos  dux  hy  pothe 
nufx  in  aere  ftatuat  cu  lateribus  anguloru  fubiacetiu  fingo* 
los  finguliscquosangulos  cotinctes,atcyin  illis  hypothenu 
fis  duo  pu<fia  fignetur  a quibus  pungis  dux  perpendicula 
res  ad  fuperficies  anguloru  propofitoru  demittantur, a pudis  autem  fu 
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perquxpcrpendiculares  ceciderintadfofdS  duos  angulos  planos  dug 
rcCtx  lincx  ducamur,  duo  anguli  qui  ab  illis  duabus  lineis  atqj  duabus 
hvpothenufis  contincntur,xqui  Obi  inuicenicfTeprobantur. 

Campa  nvi.  Smr  duo  anguli  plani  a St  dxquales.con  tenti  lineis  ab&ac&de& 
d f,&  fuper  eos eriganrur  dux  lincx  hypothenufalirerag&d  h .fitep angulus g a c xquaiis  angu 
lo  h d i, St  angulus  gab xquaiis  angu!o  h d e, atque  in  duabus  hyporhenulis  a g &!  d h.lignentur 
quomodo.ibet  duo  pun£iak&  l,a  quibus  fecundum  pr(cepra  u huius  demittamur  ad  lupeifici- 
cs  angulorum  a St  d.dux  perpendiculares  qux  iint  k,m  St  1 n,&'  protrahantur  dux  linear  a ni  St  d 
ii.Dico  igirur  anguium  g a m.elfe  {qualem  angulo  h d n.Si  linea  a k eft  (qualis  d l,brn<  quiacm. 
Sin  aurem ,ex  linea  a g fumatur  a p.xqualis  d l,fit  i punito  p demittatur  perpcdicularis  ad  fuper 
fKlf  m anguli  a, Unca  q«(  fit  p q.Manifeftum  eft  igitur  quod  punitum  q eftin  linea  a m.quod  ex  6 
huiu>  St  dilfinitione  linearum  xquidiftantiii  quas  ncccfteefle  in  fuperfiac  una, facile  conftat  ftu- 
diofc  intuenti.  Dehinc  d puflo  q ducantur  perpen 
diculares  dux, una  ad  lineam  a b qu(  fit  q r,St  alia 
ad  lineam  ac  qux fir q f.Similirerquoq?apunlto 
n ducantur  alixdux  perpendiculares, una  ad  line- 
am d e,qux  fit  n i,St  alia  ad  lineam  de, qux  fit  n x, 

& protrahantur  r f&r  x.Iterumcpa  pungis  pfiC 
fidemtttanrur  hypotheuuf(  p q.p  r,p  fi&  I n.l  t,l  x. 

His  ita qj  politis,  figuracp  prudenter  difpofira,  de- 
monftratione  propofiti  tic  collige.  Conftat  cx  pe- 
nultima  primi  quod  quadratu  linexa  p eft  xqua- 
le  quadratis  duarum  linearum  a q ,St  p q.ac  ex  ea- 
dem quod  quadratum  a q eft  xquale  quadratis  du 
arum  linearum  a fifq,  iraejj  quadratu  a p.eft  xqua 
le  quadraris  trium  linearum  a f,f  q.&  q p Sed  ex 

eadem,quadratufp,eft*qua!cquadrarisduarum 

linearum  fq  St  p q.ergo  quadrarum  a p.eft  (quale 
quadraris  duaru  lincaru  a i St  fp.ideotp  cx  ultima  primi  angui*  a f p eft  rdtvSimllibj  mocfo,pba» 
bis,un  uquccp  rri ii  anguloru  d x l,a  r p,d  t fiefie  rcl  tu.  Cu  igitur  ex  hypothefi  fit  angui*  fa  p (qualis 
angulo  xdlA  linea  a p lincx  d I.crir  ex  x6  primi  linea  d x (qualis  a fiet  x 1 xquaiis  fp.Eodc  quotf 
modo  cu  ex  hypothefi  fit  angulus  r a p (qualis  flgufo  e d l,en  r ex  eade  linea  a r (qualisd  r.flirpe 
qualis  1 1.  Quare  per  4pnmi  linea  r ferit  (qualis  lincx  t x &'  angui*  a r f (qualis  angulo  d r x,St  au 
gulus  a fr  anguto  d x t:cft  enim  ex  hypothefi  angulus a.xqualis  angulo  d.  A cocepiu>e  igitur  erit 
angulus  fr  q xquaiis  angulo  x t n angulus  r fq  angulo  t x n.funr  enim  refidui  duoru  remori?, 
dcpns  xqualibus.Necclfe  eft  iraepex  16  primi, ut  linea  r q fit  xquaiis  t n ,&f  q f (qualis  n x Cu<p  ex 
penulnma  primi  quadraru  linej  r p fir  xquale  quadraris  duaru  lincaru  r q St  q p A quadrari)  lmeg 
tl  xquale  quadratis  duarum  linearum  r n St  I n.finr  aurem  dux  linex  r p St  r I xquales.dux  quo- 
quequx  funr  rq  & t n (quales, fequirur ex  comuni  (cientia  duasqux  funrpq  & I n cfte  xquale», 
Eodem  modo  cum  quadratum  linexa  p fir  xquale  quadraris  duarum  linearum  qux  funt  a qSC 
qp.fimiliter  quadratum  linexdl  quadraris  duarum  linearum  qux  funt  dn &nl , fitautemap 
xquaiis  d I A p q xquaiis  I n, fequirur  ex  comuni  fcicnria  a q elte  xqualctn  d n . Ex  oflaua  igitur 
primi  concludo  propofirum , uidclicct  angulum  p am  cftcxqualcni  angulo  I nd. 

E uclid.  ex  Zmb.  T beor  em  j x o.  Propoptio  j f. 

Si  fuerint  bini  anguli  plani aequales , fuper  quorum  ucrticibus  fubli- 
mes  re<ftx  linex  fl:ctcrinr,f  quales  angulos  coprehendcntcs  ami  rjs  qug 
in  principio  redlis  lineis, alterum  alteri,  in  fublimibus  autem  fumpta  fu- 
erint contingentia  figna,  &C  ab  eifde  ad  plana  in  quibus  funt  qui  in  prin 
cipio  atiguli,pcrpcndicularesa<ftx  fuerint  a fign  is  autem  qux  in  planis 
aperpcdicularibusfiunr.adcos  qui  in  principio  angulos  coiundlx  fue- 
rint rcdlx  linex, xquos  angulos  cum  fublimibus  comprehendent. 

THEON«Zii.  Sint  Uni  angu  li  rtfli  linei  aquales  plani  qui  fuk  /,  i /ignis  autem  -/.fufr 

times  excitentur  refla  linea  « v*  e-, a quos  coprehendcntcs  angulos  cumljsqua  in  prine  i pio  reflis  lineit 
alterum altcrithpc ejl angulum  • anguloeiquifuira/s,euaut  qui  fub  m/ fri  quifub*  » >Juman* 
turi;  in  ipfis  - •,/r,cotinitia  figna  %«,erciiriiiri(p  1 1 undecimi)ab  ipps  >,*  Jignis  ad ta  qua  p f», 
* 'j,  plana  perpendiculares  * V i,coincidant^  ipfis  planis  in • », cunne  flantur  % ipfa  t «v  •*.  Dico  <j 
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angulus  qu  Ifub-- r, equus  eft  an gulo  x * r, ponatur  per  i primi)ipft  d*  equalis-  >,exe\letxr%  (per  St 
pnmi)pcr  /igni  \ipfl ' * parallelus  0 -.At-  -.perpendicularis  eft  a d id  quod  perd- y pU  ni.  Igitur  er * 
..perpendicularis  e ft  ad id  quod  per d - ,^Unu.  BxeitemurCper . 1 pnmi)tb ipfst-r,figtM  ad ipfu  -A 

* >-*!-*  '.refla  lineas  perpendiculum  V -,conedUnturq;  ipfe»),y  Et  quontiquod 

tx  0 -(per  47  primi)  equi  ei  ek  que  ex»-,-  i, ei  autem  quod  ex  - -.equahafunt  que  ex-y,y -igitur 
quod  ex  O - equi  ei  eis  que  ex  » U,-  t,y  - ,at  ueroqueex»-,-  y^stuu  ei  id  quod  ex  »y,quod  igitur  et 
0 -(per  47  pnmt)equu  ei  eis  que  ex»  y,-  -.reflus  ei  igitur  qui  fub  »y  -,angulut.  1 dq;  propterea  et  qui 
fub d {u angulus, reflus efttequahs igitur eftquifub»y- angului.ei qm fub *th angulo.  Ei auli cr qui 
fub -y», equalis  ei  qui  fui  /t/x  Bina  igitur  triangula  funt  d/.CT»-  >,duot  angulos  duobus  angulis  e- 
quos  babitia  alteri  alteri  cr  unit  latui  uni  lateri  equi, quod  unum  equalii  angulori  fublendlt.hoe  ei,» 
•jpft  / M,crreliqua  igitur  later a(per  16  primi )rellqun  lateribui  equalia  habebunt  alteri alteri.equalu 
igitur  ei  - y ipji  d /.  Similiter  oftendemus.quod  cr  - (ipfi  d'  eft  aqualis.  Conne flantur  /4,er  x Et  quo 
nia  quod  ex  • ((per  47  primt)equi ei  en  que  ex-  -,-  »,ci  aute  quod  ex  • -(per  eande)equa  funt  que  et 
m d,fi  -,que  igitur  ex  - »,funt  equalia  ei  quod  ex  - d.  Sed  eis  que  ex  d i-,-  »,equi  rftidquodex  d 

reflui  enim  e/t  qui  fub  » • d angulut,quoniam  t « perpendicularis  ei  adfubiefli  plani,igitur  quod  ex-» 

equueft  «s  queex-n,* /.reflus  igitur  eft  qui  fub -d»engulul,cr  id  propterea  qui  fub -d-  anguine, 

reflui  ei.  E/t  ante  cr  qui  fub  d-»,angulm,ei  qui  fub  < * x equalu.fupponuur  tmq>,eiqf  ipfa-», ipfi 

* x equalii, equalis  igitur  eft  (per  in  primi)-  r,ipfi  * Quosui 
igitur  equalis  efl->,ip/i  *!,C7-  (,ipft  d ' > bine  igitur  y -,-d, 
duabus /d,d',funt  equales,fed  et  angulus  qui  fub  y-(,ei  qui  fub 
[A  ,,ei  equalii  Bajis  igitur  d>( per  4 primi)baft  >/,eft  equalii 
CT  trianguli  tnigulo  c r reliqui  anguli  reliquis  angulis.  Aequa- 
lis e/t  igitur  quif ib  - y d angulus, et  qui  fub  -t/\.  Reflui  aute  cr 
qui  fub  - y i-, re  flo  qui  fub  d{- eft  equalii, et  reliquus  igitur  qui 
fub  d y -, reliquo  qui  fub  <{r  ell  equalis.  Et  id  propterea  qui /ub 
y < -,ei  qui  fub  /'  r,  ek  equalis.  Bini  igitur  triagulafunKp  S pri 
mi)d  y V binos  angulos  duobus  angulis  equos  habentia  alte 
■ru  alteri, cr  unii  latus  uni  lateri  equii,  quod  ad  equos  angulos, 
boceftd)  ipfi  ■ (et  reliqua  igitur  Utera , reliquis  lateribus  equa 
lia  habebiit.  Aequalis  igitur  eft  y -ftpfifs  :eft  aute  cr  - >,'pfid{ 
equalii.  Bne  igitur -y,>  « ,dsubS{J  rjunt  e quales. cr  equos 
coprehedur  angulos, bafss  igitur --(p  4 primi)bafi  d - eft  equa 
lis.  Et  quonia  equalis  esi  - t.ipfi  d -,equi  eft  qd’  ex  - ’ eiqd  ex 

* x.  Sed  eiqd'ex-t>(p  47  primi  )equ  alia  funt  que  ex --,-d, 
reflui  enim  eft  q fub  - - » . Ei  aute  quod  ex  d r^qua  funt  aue  ex 
d rj-hjeAus  enim  eft  q fub  d/n.  lgiturqueex-L,-d,fimteit 
equalia  que  exdr,<  x.tjuortt  quod  ex  - -,e  q ui  eft  ei  quod  ex  A 
t Reliquum  igitur  quod  ex-  »,  equii  eft  ei  quod  ex  > x.  Aequalis  igitur  eft  » -ftpfs  xr.Et  quonia  bine  » a 
m -.duabus -d,J y.funt equalet altera alteri,CT bafts d -.bafin r eft  equaln,angului igitur  qui  fubd-i 
(per  t primi  )angulo  qui  fub  udr  eft  equalii.  Si  fuerint  igftur  bini  anguli  plani  equales,cr  quefequiitur 
reltqua-.quod  oftendere  oportebat. 

CORRE  LARI  VM.  Ex  hoenepemanifefti,qubdfi  fuerint  bini  anguli  plani  reflilineiequaltr, 
fteterinto  fuper  ipftsfublimn  re  fle  linee  equales  equos  angulos  eoprehendetes.uni  tu  ijs  que  in  prin- 
cipio reflis  tineis  alterum  alteri, que  ex  ipfis  perpendiculares  dufle  ad  plana  in  quibus  funt  qui  principio 
anguli ftnuieem  funt  equales.  Euclid.exCamp.  Propofitio  j 

— Olidu  tribus  lineis  proportionalibus  contentu.arquu  erit  loli- 
a l do  quod  a medix  linex  xquis  lateribus  cStinetur.fi  anguli  fui 
SII  amborum  tibi  inuicem  xquales  fuerint. 

C»  H P » s v 5.  Dc  (olidis  paralklogrimis  intclligatur.dchis  enim  qujliatutf  (intdutamc  (quii 
gula  utru  tft.quod  conttntu  d tribus  lineis  proporiionabbus  (quale  eft  ei  quod  i media  earu  con 
tinerur.quemadmodu  de  fuper fitiebus  reclangulil  probatu  eft  in  t«  fexti , & de  non  recftigulis  eti 

eitureuidenrer  ex  iecunda  pane  11  eiufde.Sint  igitur  ires  linex  a b,b  c.Si  c d.cominue  proporliona 

les.fiattp  ex  eis  unus  angulus  folidusad  libitum, & perficiatur  folidum  «quidiftantium  laterum, 
cuius  linea  a b fir  longi tudo.b  c uero  altitudo, fed  c d latitudo, 8£  ipfum  folidum  dica tur  a d.  Sum- 
piaquoq:  alia  Unca  quabbencqualibc  qur  etiam  uocctut  b c,  fuper  ipfius  extremitate  qux  eft  b, 
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conftimatur  angulus  folidus  xqualis  angulo  folido  a,  fecundum  quod  docet  t6  Ifnerlp  cxterx 
folidum  angulum  b continentes  refeccnturad  «qualitate  Une*  b c ,&  perficiatur  fohdum  xqui- 
diftantium  fuperficierum, cuius  longitudo, Uri tudo,&  altitudo  fit  linea  bc,&  ipfum  appelletur 
b cDico  ita<5  duo  folida  a d & b c clfe  xqualia.Manifeftum  eft  enim,  quod  cunftx  fuperfides  u- 
nius  funt  xquiangulx  fuis  relariuis  fuperficiebus  alterius . Qyod  ex  J4  primi  parere  poteft,  nam 
eu  folidus  angulus  b ponatur  xqualis  folido  angulo  a,  neccfte  eft  ut  unus  angulus  uniufcuiufip 
fuperficiei  folidi  ad  fit  xqualis  uni  angulo  fuxrelariux  fuperficiei  in  folido  b c.itatp  per  34  primi 
eoru  oppofiti.erutf quales. At  yauniuf- 

cuiufcp  fuperficiei  quadrilarenr  omnes  4 , ( 

anguli  funt  xquales  quaruor  relictis  ex 

ja  primi, necelfe  eft  duos  reliquos  unius  b I 4 

v c(fe  xquales  duobus  reliquis  fu*  relati- 
ux.  Cumqj  ipfi  duo  reliqui  in  qualibet 
iinr  etiam  adinuicem  xquales,  conuind 
rurnccelfarid  ut  unaqux.p  ex  fupcrficic 
bus  folidi  a d fit  xquianguia  fu  ; relariuf 
in  folido  bc,quareex(ecunda  parte  13 
fexri  bafes  duorum  folidum  propofuo~ 
rum  erunt  xquales.funr  enim  < quiangu 
Ix  laterum  mutuorum . Si  iracp  linex  a 
altitudinum  fuper  bafes  ipforum  ortho 
gonalKerin(iftunr,conftarex)iipfae(fexqualia,cumenimhxlinex  (Tntxquales  SC  ipfxderer- 
minent  altitudinem  folidorum.erunt  folida  xque  alta.  At  (T  linex  alritudinum  ipforum  non  infi 
ftuntfuis  bafibus orrhogonalirer.ab  ipfarutn  fummiraribusad  bafes  perpedicularibus  demifsis, 
cruntex  prxmifla  lix  perpendiculares  adinuicem  xquales,  ipfx  enim  ci  unr.ficut  erant  & in  prx- 
milfxdemonftrationis  figura  dux  line;  pqfici  n , quas  demon  ftrauimusoporrrreeifc  xquales. 
Qina  igitur  omnium  folidorum  altitudo  ex  perpendicularibus  4 fum  miratibus  iplot um  ad  fuas 
bafes  delcendentibus  dnfimrur.erunt  ex  32  duo  folida  a d & c b xqualia.  Conueriam  quoqj  hu 
ius  poiTumus.fi  delebar, conuerfo  modo  probare. Vt fi  parallelogrammum  corpus  ad  fit xquale 
6C  xquiangulum  corpori  parallelogrammo  b c corpus  b c coti  neatur  i media  n ium  linearum 
continentium  corpus  a d, erunt  tres  linex  continentes  corpus  a b continue  proportionales.  Cum 
enim  duo  folida  parallelogramma  a d & c b fint  xqualia  & xque  alta, ex  hypothcfi  ipfa  erunt  fu* 
per  bafes  xquales  perconucrfas  31  & 32 . Et  quia  ipfx  bafes  eorum  funt  xquiangulx, fcquitur  ex 
prima  parte  13  fexri, quod  ipfx  funt  mutuorum  laterum  .Iraep  proportio  a b ad  b c,ficut  b c ad  c d> 
quare  conftat  propoli  tum. 

E uclid.cx'Zmt>.  TheoremJ  3 1*  Propofhio  3 6. 

1«  Si  tres  rciSr  linex  proportionales  fucrint.cx  ipfis  tribus  rectis  lineis 
folidum  parallelepipcdum.xquumeft  ei  quod  ex  media  fit  folido  pa- 
rallclepipedo,xquilatero  quidem, xquiangulo  autem  prxdidlo. 

THEON  exZamb-  Sint  tres  red e luite  frroportioru 
Us*f >Jkut  a, ad  ijicUd,.  Di eo  quod  ex  « /s  y,fohdum,e- 
quum  eji  ci  quo  lex  f,  folido  equilatero  quide,  equi  ungulo  411 
te m predido.  Exponatur  ( per  zj  undecimi ) folidus  angulus 
qui  ad  ‘,comprchenfus  fub  tribus  angulis  planis  hoc  efl  * i «,« 

'{J'S,ponaturq;(per  iprimi)ipfi  quide  f equalis  unaqueq; 
ipforum  J S* compleatur  j;  ipfum • «,  folidum . lpjiaulc 

equulis  ejloipcr  eandem  » /•)  confit!uaturq;(pcr : s undcci 
mi)  ad  ipfum  » n redam  lineam  ad  figiuimq^  in  ea  \ipfi  qui 
ad  ■ folido  angulo  equus  comprthcnfus  fub  > xf,f  x 
ponaturqtper  : primi )ipfi  quidem  'equalis  x/Jpfi  autem  r 
equalis^r.Etquoniamcflficutaadfficcjl^id  >, equalis 
autem  ejl  - ipfi  xu,iyo  unicuiq ; ip furum  x f, t n,  er  > 

ipfi  xr,ejl  igitur  x e*  ad  i f,  fle  cfl  -t  * ad*  e,  cr  circum  equos 
angulos  qui  fub  *•»  v*  'fjatera  funt  reciproca.  Igitur  parallelogrammum  “ r, equum  efl  ipfi  a1:,  pani- 
ldogramo(prr i 4/orti  JEt  quonii  bini  anguli  plani  redilinei  equulei  funt, qui  fub-t'fa*  '‘.C rfuper  ip 
jis  fub  limes  rede  linee  funt  cojlitute  */,»  *,inuicc  equalciCpcr  pr  ecedentejequos  angulos  coprebedeit 
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rn  eum  iit  que  in  principio  rcRis  lincii  alterum  alteri-.ipfe  igitur  que  ex -hfiguit  perpendiculare!  ili* 

Rt  ad  ea  qua  per -r  u,A  plana  (per  corrclarium  precedentti)inuieem  [unt  aqualct.  Quare  » /,■  -Jo 
lidalub  eadem  funt  allitu  Une-  Super  equaltbui  aute  bofibui  eyfub  eifdem  altitudimbut  eonjlituta  [olide 
paraUeleptpeda.inuicmfunt  equaluiper  j i undecimi  )lgttur  joitdum  ?■>, [olido . < rjlequale.  At  * >,[o. 
hdum.eit  ex  ipftt  ■»  A >,c r > *JobduMe)l  ex /L  Igitur  quod  cx«  A , /olidum  par  allrirpiptdum, equum  e/l 
a quod  ex  * [olido  eqiulatero  qutdemjed  aquiangu Io  predtRotquod  erat  ojiendendum. 

Euclidcx  Camp.  Propo/inojy. 

J l fuerint quotlibct lineae proportionalcs/olida  quoquefua  tp 
a:quidiftaiiiiumatq}  fimilium  uniufcuiufcp  creationis  fuper 
■'  ficicrum.crunc  proportionalia.Si  ucro (olida xquidiftan* 
j tium  atque  fimilium  uniufcuiufcp  creationis  fuperficierum 
fuerint  proportionalia,  lineae  quoq>  a quibus  ipfa  foiida  continentur, 
erunt  proportionales. 

Campanv?.  Simile  proponit  uigefima  prima  fexti  de  fuperficiebus.  Sint  itaqr  quaruor  li- 
ne* a b.&cd, proportionales,  &:  fuper  has  fabricetur  f 

3uaruor  foiida  parallelogramma eifdem  nominibus 
ifta.qux  fint  exprclTc  Otnilia, duobus  enim  ad  libitu 
fabricatis  fuper  duas  lineas  a SC  c,cxrcra  fccundu  prae- 
cepta 27  conrtiruenda erunt . Dicohax  4 foiida  effe 


L 
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proporrionaiia.Etcconuerfo.Subiungarurciunidua 

bu>  lineis  a &C  b.in  corinua  propornone  dux  qu$  funt 
c 6C  f.qucmadmodum  docet  10  fexti,  dC  duabus  lineis 
c &L  d,alix  dux  qux  fint  g&  h.  Confiat  igitur  ex  3 6 6C 
cxdufinitionc  proportionisrriplicatx.quxpofita  cii 
in  principio  quinti, & ex  hac  hypothcfi  quod  foiida  a 
& b libi  inuicem,  & foiida  c d fibi  ad  inuicem  funt 
expreife  hmilia:qudd  proportio  folidi  a ad  folidum  b 
eft  ficut  proportio  linex  a ad  linea  f : folidi  quocp  c ad  fo- 
lidum d.ficut  linex  c ad  linei  h.Et  quia  per  21  quinti  pro 
porrio  linex  a ad  linei  f cfi,  ficut  linex  c ad  lineam  h,  erit 
cx  h quinti  folidum  a ad  folidum  b,  ficut  folidum  c ad  fo 
lidum  d. Conflat  igitur  prima  pars.  Secunda  fic,  Sint 
duo folidaa&bfibiadinuiccrn.duotyaliaqux fint  c fif 
d.fibi  adinuicem  expreife  fimi  lia,  finripeuncia  parallelo 
gramma, & ponantur  proportionalia . Dico  quod  linex 
a b.&cd, fuper  quas  funt  conftituta,  funt  proportiona- 
les . Sit  enim  ex  »o  fexti  ficut  linea  a ad  lineam  b,  ita  linea 
cad  lineam  k.Er  fiat  fecundum  1-7  huius  fuper  lineam  k 
folidum  expreife  limile  folidod , quod  etiam  dicatur  k.  c 

Erirq?  ex  diffinitionibus  fimilium  corporum  &.  fimilium  fuperficierum,  SC  20 
fcxti.corpuskexpreffefimile corpori  c.ideocp  per  primi  partem  huius  39  lam 
probaram  erit  proportio  folidi  a ad  folidum  b.ficur  folidi  c ad  fotidu  k.  Et  quia 
eadem  erat  folidi  c ad  folidum  d,  erit  ex  fecunda  parte  nonx  quinti  folidum  k 
xquale  folidod.CumfpelTetfibiexpreffe  fimile,  fequitur  lineam  k effe  xqua- 
lcm  linex  d.  Aequalitas  enim  non  produciiur  ex  aliqua  proportione  triplicata 
uel  quaties  liber  fumpra.nifi  ex  xquali.Igirur  ex  fecunda  pane  7 quinti  confiat 
etiam  liuiufmodi  pars  fecunda.  Decipens  aurem  fi  arbitraris  oportere  unum-  ^ 

quodq?  quaruor  folidorum  a b c d effe  fimilecutliber  aliorum. Neceffeeft  enim 
duo  foiida  a & b fibi  adinuicem,  iremty  duo  c & d fibi  adinuicem  effe  fimilia , foiida  aurem  c&d 
folidis  a & b effe  fimilia  contingens  cft.ncccffarium  autem  non.  Idem  cx  hac  39  de  ferratilibus  fa 
cilc potens  concludere. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  3 %.  Propofitio  3 7. 

Siquatuor  re<fta*  Imeae^pottionales  fuerint,  & qua’  cx  ip fis  foiida  pa  tT 

rallelepipcda  (inulia  fimtlitercp  deferipta  (pportionaliacrut,Ei  fi  qux  cx  * 

ipfis 


LIBER  VNDECTMVJ.  ,|, 

ipfis  (olida  parallclcpipeda  (imilia  fimilitercp  defcripta  proportionalia 
fuerint,8C  ipfx  quocp  rccftx  Iinex  proportionales  erunt. 

THEONrxZft.Sw/ 


lab.  Sintqaatuor  reda linea  proportionales  a 
C>‘W>t  fJieut  • A ad/  /Jic  '[ai  • >,ej  defiribantur  ab  ipfis  • A 
//,'[>'  >Jimilia  [militer^  iacentia  [olida  paraBtlepipeda  ba,\/, 
» v *•  Dico  $ e&ficut  i * ai  a / Jic  eft  a > ad  ’ ».  Qjjonia  enim  /o- 
Udum  a m paraSclepipedum  ipfi  a / futile  ed,igitur(per  1 1 undeeb- 
mi)a  *ai  a > triplicem  ratione  habet  quam  * A ad/ a, c id  proptc 
na  m i ad ” tripla  habet  rationem  quiilad’  o.EtficutiJitur(pcr 
i ■ quinti )*  Uadx/Jtce"adr’.  Sei  iam  efioficut « * (otidum  ai 


\ \ 

a 

vZ\ 

xzi 

\ \ 

\A 

igentfignii'.  Dico  q ab  ( 

(.  Non  enim,frd fi pofit-  J \~  \T~ 
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itetur  [•,  qua  cripft/  t\  V’ 


» ? [olidum  Jic  a ' [otidum  adi” [olidum.  Dico  quod ell  ficui  « t redi 
Unea  adipfam  > /,fie  ed' [ai  •>.  Quoniam  enim  rurfits « « a i » / tri- 
plo» ndiontm  iatrt  quam  a A ad/  /Jiabet  autem  aru'ad”  tripla 
rationem  qua'[ad’  >,eftc^  ficui**  ad  a /Jic  at  ai’  ',CT  ficui  igitur 
*Aai//,fic  i[ad’0 . Si  qmtuor  igitur  redit  linea  proportionales 
fuerint ,er  qua  [cquuntur  reliqua:  quod  erato/leniendum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theoremati ■ Propofitio  s». 

it  Si planuad planum rcdufuerit.a  fignoaute 
in  altero  planoru  exiftcnte,  in  alteru  planu  per- 
pendicularis duifla  fuerit.in  comuncipforu  planoru  fe&onc  cad  ripfa 
perpendicularis. 

THEONn  Zamb.  Planum  enim  > * ,ai  planum  • fjrtflu  efio.eomunit  au 
tem  ipforum  [ei dio  fit  * ‘.fumatura  in  ipfo  / / plano, contingens  fignuc  Dico  q ah 
ipfo  • in  * (planum  pcrpcdiculans  duflajn  ipfamJu  cadit.No — — 
bdeeS.eadat  extra  ficut  </,c T concurrat  ipfi  * A planoinffigno 
fam  / *,in  plano  * [(per  1 1 undeeimi)perpendieularnexcitetur[*, 
a<  plano  ad  angulos  redos  eUXonneflanturifi  > ».  Qucnum  igitur  [•  ipfi  / a pia. 
no  ai  angulos  redosed^angit  autem  ip[amip[a>  a exifiens  in  ipfo /at  planofigitur  angulus  qui  fub[*<, 
redut  ei.  Sed  CT '[, ipfi  "1  plano  ad  angulos  rcdos:angulm  igitur  quifub  ■ /r.redui  tfL  Trianguli  idip- 
fiut  •/«  bini  anguli, duobut  redis  funt  aquales, quodiper  1 7 primi ;rS  impofiibile.  Igitur  ah  1 in  * A pia* 
num  perpendicularis  duda,non  cadit  extra  ipfam  da,  in  ipfam  igitur  « V cadit:  quod  erat  ojlendendum . 
Eudid.exCamp.  Propofitio  4 o. 

Iincifa  fuerintlatera  duaruoppodtaru  fuperficierum  cubi 
unuquodq;  in  duomedia.cxkrintcp  a pun<ft  is  fccflionu  dup 
fuperficics  feuiciilim  fecantes  et  cubu.comunc  earum  fe<flio 
ne  diamctru  cubi  per  x qualia  fecare,&  ab  ipfa  diametro  uer 
qualia  fecari  necelle  eft. 

Campa  n v s.  Statue  cubu  qui  fi  r a b.de  quo  con 
ftat  per  diffinitione  qudd  oes  lineg  ipfum  cotincn- 
rcsfintxqualcs,  & eius  fuperficiesrcftanguhc,  tale 
enim  corpus.cubu  dicimus.Huiusigirur  bafis  fit  ei* 
fuperficics  aede,  fuperficics  uero  cius  fuprema  b t 
g Ii, dextra  uero  eiusfuperficiesfitaegh.fimftraau 
ti  fuperficics  b f c d.citcrior  quoq?  fit  d ebh.fed  ulte 
riora  c g f.ciusq;  diameter  fit  a b.Diuidatur  iratam 
nia  latera  duaru  quaruhbet  fuper ficier u oppofinrQ 
cius  pa  xqualia,&  fint  nfic  fuperficics  quarii  latera 
diuidarur,  dextra  arqj  finifira.DiuidStur  inqui.qua 
tuor  latera  dcxrrzquidc  fuper  quaruor  pu^laqux 
funt  o p.q  r.finiftTf  uero  fuper  quatuor  qux  fint  k I 
m n,&  coiugStur  pufta  in  his  fuprrficicbus  oppofit 
ra.dulfis  lineis  o p SC  q r qu$  fecet  fcin  pufto  r.irctf 
k 1 & m n qux  fccct  fc  in  pu^o  ft& perficiatur  dua 
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,9tf  geometr.  element.  evclidis 

fuperfides  fecintes  fe  inukem  & cubum, protrahis  irem  lineis  ok&pl.qm&rn  fitfp  haru  dua- 
rum fupcrficierum  communis  feflio  lineas  f r.  Dico  igitur  quod  linea  f t diuidir  diamerru  a b ,&  di 
uiditur  ab  eadem  diametro  per  xqualia. Quod  paret  ,utra<p  enim  earum  tranfit  per  centrum  cubi. 

Aliter  ucroconuenir  quod  propofitum  eft  demonftrare.  Producantur  enim  dux  linex  c 
a 8C  t h,&  irem  dux  fc,fb,erirqj  ex  4 primi  a t xqualis  t h,&  fc  xqualis  f b.  Coftar  aurem  ex  prima 
parte  29  primi, quod  angulus  p t q eft  (qualis  angulo  a q r A'  ex  4 primi  angblus  h r p eft  xqualis 
angulo  t a q.  ltacp  ex  j t primi  rorus  angulus  Ii  t q cum  angulo  q r a.ualet  duos  reflo s,  quare  ex  1 4 
primi  linea  a h ent  linea  una,fimilirer  queep  linea  a b erit  linea  una.  Ar  quia  ex  nona  liuius,linea  a 
c cft  arquidiltans  linex  b h(urraq?  enim  eft  xquidiftans  linex  d e)cum'cp  ipfx  finr  aequales  quia  late 
racubi,fequitur  ex  j j primi  duas  lineas  a h & c b efte  xquales  & xquidiftanresidcoq?  per  coccpdo 
nem, earum  medietates  quar  funt  a r & b f.erunr  xquales.Ex  7 aurem  huius  mamfeftum  eft, quod 
linea  fc  eft  in  fuperficic  duarum  linearum  a h bc,&  ex  eadem  linea  a b qu(  cft  diameter  cubi.eft 
etiam  diamerer  luper  ficiei  paralldogram(  a c b Ii.  I racp  linea  f t fecar  diamerru  a b.Sccet  ergo  ipfam 
in  punflo  u.Dico  ergo  linei  fu  crfe  xqualc  Iinex  u r ,&  lineam  etiam  a u linex  u b . Inrelliganrur 
duo  trianguli  a r u,b  f u.quorfi  anguli  qui  funr  ad  r & f funt  (quales  adinuic^fimilircr  anguli  co- 
rflde  qui  funt  ad  a er  b (quales  adinuicc  ex  prima  parte  29  primi, propter  id  qd’  linea  a r xquidiftac 
linex  f b.Et  quia  etiam  ipfx  funr  adinuicem  xquales , fequirur  ex  16  primi, quod  propofitum  eft. 
Idem  quocp  eodem  modocondudirur ,&  fi  folidum  a b non  fit  cubus.fed  folidum  corpus  paralie 
logrammum  fiucxqualibus  lineis  ftuenon  xqualibus  contentu  fuerit, fiucquoq?  fupcrbafinor- 
diogonaliter  ereflumfiue  etiam  &.  fuper  ipfam  inclinatum, Vndeampliatur in  hac 40  figuratio 
cubi, ad  omnes  figuras  parallclogrammas  folidas. 


Euelid.exTumb.  TbtOHMd ; 4.  PropofttUff. 

Si  folidi  parallelepipedi  eoru  queex  oppoflto  pianoru  latera  bifariam  t 
fe<ftafucrint,extcfacf  fuerint  p fe<flioncs  plana, comunisipforu  pianoru 
fciftio,6c  folidi  parallclepipcdi dimetiens  bifariam  fcadinuice  difpcfccc. 

aliter.  Si  cubi  eoru  quae  cx  oppoflto  pianoru  latera.  Si  reliqua 
quae  fcquuntur.utfupra. 

THEONr  Zub.  Solidi,inquum,purullelepipedi  -f, eorum  que  ex  oppoflto  pleno ru  .lute- 

re biferum  difpcfoetur  peri*  i-i,cr  tw‘r  ftgnu.er  pt rfodiones  protedetur  plene  * ,//,co munit  ex- 
tern plenorum  tpforufedio  efto  • -.ipput  euti  - t.folidi  paralie 
iepipedi  diugonius  efto*i.  Dico  iem  q.  cr  ipfe  » ‘,fefo  inui 

cem  dijpefeuntjioe  Hi  quod  • r ipft  » • e ft  equulis, cr  s*  ipft  * 

Comedetur  «lim  * <y r,e  ,.Et  epuniem  * J parallelus  eft 
ipft  1 •, unguli  altcrnatimpofttilper  19  primi)qui  fub* /<',*■<< 
inuicem  funt  equelcs.  Et  quenie  equulis  eft  */ ipft  n.cr/ ",  ip 
fh",cr  equos  ungulos  comprehendunt.bufis igjtur  *u(per 4 
primiftpf! » 1 eft  equulis, cr  triungulllm  *{  ••  ipft  * < > tri ungulo 
eft  equule,  cr  reliqui  unguli  reliquis  ungulis,  igitur  ungulmqui 
fub  /»  *,equuseftei  qutfubn-- engulo.ee  per  hoc  redi  linee 
eft  ipfe  * ► >,cr  per  e udem  ctium  (••  rtdu  linee  eft, eft  cr  eque  , 
lis  t- ipft --.Et  quonium  , « ipft  / i eft  equulis  cr  eft  perullelu, 
fed - * ipft  « * cft  equulis  et  pereftelu,eU  t igitur  ipft  > • eft  eque 
lis  a-  perullclul  per  primum  communem  fontitiem)C7  ipfts  coi» 
ricdunt  rede  linee  A *,f-  -,p.irelklus  igitur  eft  ( per  ,» primi)* 

',ipft  fi  - ,cr  [ufctpiuntur  in  utrifq-  cotingetiifigm,boc  eft  * *,  " " ■ 

» ',co ncflunturqt;  * uno  igitur  funt  pluno(pcr  1 7 unde- 

eimijipfe  **,*'.Et  quoniu  purjUe U eft  * > ipft  f-  *, eqiulis  igitur  eOCper  »9  primi)quifub  > * c mguliH 
ei  qui  fub  fer  ungulo-.uicipim  enim  cr  qui  fub*  i"  ei  qui  fub  ■ » r.  E inu  ii  triangule  [unl.hoc  eft  * r . cr 
» * e, duos  ungulos  duobus  ungfilis  equos  k.ibcntu,cr  unu  lutus  uni  luteri  equum. quod  fubeendit  autem 
equelium  ungulorum, hoc  eft  -h-  ipft  • -.dimidie  nunque  ipfurum  *<,*•  ,cr  relique  igitur  lutere  reli- 
quis luteribus  equelie  hebebunt.  Aequalis  igitur  eft*’  ipft ' *,CT  " ’ ‘pfi  ] '•  Si  folidi  igitur  par dic  Ic pipo 
di  eorum  que  ex  oppoftto  plenorum  lutere  bifarium  fode  fucrintcxlcnfcq.  fuerint  pcrfedtoncs  plente . 
commis  ipforum  jdencrum  fodio  cr  folidi  parallclepipcdi  dimetiens  bifarium  fe  tditmicem  difpefcent; 
quod  erat  oftendendum. 

Euclid.ex 


UBER  VNDECIMVS.  ,»7 

Buclid.exCamp.  Propofn'o4x. 

Iduo  corpora fcratilia  quoru  alteru bafin  trianguft,alteru ucro 
bafin  habeat  aequidiftantiu  latcru  ipfi  bafi  triangulx  duplam, 
.eque alta fuerint,illa duo corpora,necefle cft efle  aequalia. 

C . « v a n vl.  Sit  fupnficies  a b c zquidiftanriu  laterum  dupla  trilatera  fuperficici  c f g , & fu 
p ex  has  duas  fupnficies  fiat  duo  corpora  fcratilia  zque  alta.Sitip  fcratUe  quod  eft  fupta  bafin  qua 
» drangulam  a b c d,a  b h dc  k.cuius  bafis  cft  fupnficies  aquidi  ftantiu 

htnumpropofita  ab  cd.alia  cius  fuperficici  fquidifMtium  latnum  » k 

cft  a It  d k, tertia  ucro  cft  b h c k,duz  autem  cft  cius  triangulares  fuper 
ficics,  fun  t altera  quidem  triangulus  a b h, reliqua  uerdtriangulus  d 
ck.SeTatile  autem  quod  cft  fuper  bafin  triangulam  c f g.fit  e fg  I m H 
cuius  altera  duarum  mlarcrarii  fuperficieru  eft  bafis  prjdifia, reliqua 
ucro  triangulusl  m n.tmi  aure  fuperficierumeius  {qutdiftanrium  la 
«erum  prima  quidem  eft  e f 1 m,  fecunda  ucro  egi  n, tertia  uerd  f g m 
n.Dico  itaqt  hac  duo  leradlia  propofita.cfle  adinuicem  aqualia. Per 
ficianturcmm  duofolida  parallelogramma.adi  ungendo  utritpduo 
rum  propofitorum  ferariliu  aliud  feratile  fibisequale.  Primo  quidc 
feratili  fuper  cande  bafin  fit  adiuniiu  feratilea  p h d q k cuius  duj 
trilatera  fuperficies  fintaph.dq  k,tresautc  quadrilatcra,  prima 
quidc  a h d k qua  eft  terminus  communis  fibi  & ei  cui  adiungitur 
fecunda  uno  a d p q,  tertia  quoip  p q h K.Secundo  autc  feratili  ad- 
iungatur  aliud  feratile  fibi  aquale  hoc  modo . Adi  ungatur  primo 
Irianguloe  f galius  triangulus  aqualis  qui  egr,  ita  quod  tota  fu- 
pnficies e f g r fit  xquidiftantium  laterum, & fuper  hunc  triangu- 
lum fiat  fnatileeglr  1 n f,  quod  cum  illo  cui  adiungitur  pnficiat 
corpus  parallelogrammum  huius  feratilis  adtiifli.duz  trilatera  fu 
perficies  funrcgr.lns, tres  aurem  parallclogramzfunr.prima  qui 

dem  c 1 r s/ecunda  el  g n qua  eft  communis  tnminus  fibi  & «i  cui  adiungmir.tertia  uno  g r n ». 
Manifeftum  igitur  ex  di fftninonefolidorum  aqualium  atqi  fimilium.qudd  duo  feramia  paralle- 

logrammum  componentia  foltdumak.fibi  inuiccm.itcmqjcomponctiafotiduinparallelogram- 

mum  c n.ftbi  adinuicem  funt  aqualia.  At  uno  ea  ;i  uel  ea  «r  huius,  duo  foltda  a k & e n funt  fibi 
inuicem  aqualia.  Qyiango horum fohdorum medietates  funt fnatiliapropofita.pn  conimu- 
it  em  fcicntiam  conftat  ea  efle  aqualia, quae  ii  <5  enim  fuerint  aquaha,eorum  meditates  ncccflc  eft. 
clfc  aquales.  Liqun  itacp  quod  propofitum  eft. 

Zuclid.exTemb.  Theoremajf.  Tropofino  40.  _ 

40  Si  fucrintbina  prifmata  fub  aequis  altitudinibus , &C  alteru  quide  ba- 
fin parallelogrammum  habuerit , alteru  aute  triangulum,  duplu  autem 
fueritparallclogrammumipfius  trianguli,iplaprilmat3  aequalia  erunt. 

THEONocZami.  Sint bina prifmata r,ry  alterum quidem habeat bafin  */,pa 
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li.i4.Et  quoniu  « fpjrMogrmmit  ipfim  • !*trii 
guli  duplum  eH,ellig  d « paraHelogrammuCper  4* 
primi) duplum  ipfi tu  • d 4 trianguli,  equum  igitur 
eft*/  (M  rallelogrammum  tpfif*  p araHelogramo. 

Super  equaltbul  autem  bafibue  mfietia  /olida  pa- 
rallelepipeda  cr  fub  eadem  altitudine , inuieefunt 
, equaliaCper  n undecimi)lgitur  folidum  *{,  equit 
cft  ipfi  "ifolidocr  ipfiut  quidc  «/[olidi , dimidifi 
eSipfum  « 18  y * ‘fprifma,ipfiut  aute  a 'folidi,di-- 

midiucft  ip[um » d 4 »a< » pri fma. Igitur  prifma « • ......  1, • 

t /'[ipfi  < a«*/< » pri [mati  eft  equum.  Si  fuerintigitur  bina  prifmata  fub  equuli  altitudine,  cr  alterum 
quidem  habuerit  bafin  parallelogrammum, altaum  autem  trianguli, duplum  autem  fuerit  paraUdogram 
mwn ipfim tTianguli,equaIiafunt ipfi prifmatatquod eratojlcndendum,  ^ 
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GRAECI  PHILOSOPHI,  GEOMETRICORVM 

elementorum  > Liber  duodecimus. 
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E*  Campano. 


Propofitio  i. 

Mnium  duaru  fupcrficicrii  fimiliu  multian- 
gularu  inter  duos  circulos  dcfcriptaru.eft^ 
portio  alterius  ad  altera,  raquam  proportio 
quadratoru  qua;  ex  diametris  circuloru  eas 
circunfcribentium  proueniunt. 

C ampakvi.  Sim  duo  circuli  a bc,d  e f,  quibus  inferi, 
banturdu*  quaelibet  figunt  polygomp.qux  ponantur  ad. 
inuicem  fimiles.fintij  nunc  pentagona:  inferipne,  ut  docet 
ii  quarti, SC  ipfiefintabgh  K,del  mn, diametri  quoipcir. 
culoru  fintac& d f.  Di- 
co ira  qj  quod  proportio  i 

pentagoni  a b g b K ad  pentagonum  d c 1 m n,cft  ficut  quadra 
tum  diamema  < ad  quadratu  diamernd  f.Protraltamur  enim 
in  utroqi  circuio  duae  linea:  ab  extremitate  diametii , ad  extre- 
mitatem unius  lateris  pentagoni  diametro  non  contermtnalis 

femuicem  cancellantes  tnfratpfuin  pentagonum:  in  hoc  qui- 
dem, ag&cb.intlloautcmdl&fe.Eritq) ex  6 fexti  triangu- 
lus a b g.arquiangulus  manguto  d e l.Nam  cu  pentagoni  po- 
nantur adtnutcem  fimilcs , er  um  ex  diffinitione  fimiliu  fupcrfi 
cterum  angulus  a b g aequalis  angulo  d e I,&  latera  tpfos  con- 
tinentia proportionalia, uidebeet  proportio  a b ad  d e,  ficut  b 
gadcl.Citmfmtautemexio  terni, duoanguliaegKagbfi 
bi  mulcem  arquales.itemcp  duo  alti  d f e & d 1 e libi  muice  aequales, erui 
duo  qui  funt  c Si  f adinuicc  aequales  ex  hac  communi  <cietia,quar  {qua 

libus  Ium  {qualia, hbiquocpfquaelteneceffeeft.Etquiaec  prima  par 

te  jo  tcrrq.uterqt  duorii  angulorum  a b c.d  ef.eftreftus,  fequitur  ex  jx 
primi  duos  triangulos  a b c,d  e f.effe  aequiangulos . Quarepcr4  fexti 
proportio  diametri  a c ad  diametrum  d f , cft  ficut  latcnsa  b ad  latus  d e. 

Cum  ita  p ex  lecuda  parte  iS  fexti, proportio  duorum  pentagonorum 
eft  ficut  proportio  lateris  a b ad  latus  d e proportio  duplicata.et  per  ean 
dem  proporiio  quadrati  diametri  a c ad  quadrarum  diametri  d f , fit  Ii-  _ ' 

cut  diametri  a cad  diametrum  d f duplicaraiper  hanc  communem fcientiam  quorum  dimidia  fulti 
«qualia, ipiaquoq)  adinuicemcrfe  aequalia,  manifrftumcftiquodpropoITtumeft. 

Euclid.rx  Zamb.  Tbcorcmn.  Propofitiot. 

qii»  iu^m  Vs  in  circulis  fimilcs  multa  ngulf  figurae,  adinuicem  fc 
'ifwSMVt'  Habent  ficut  qux  ex  dimetientibus  quadrata. 

THEONexZ ab. 

Sint  circuli  • f>  •><, 

/*  > *t,<yincufint 
fimilcs  figure  multi 
gule  -i  f>  P i,/»  t . r ^dimetientes  aute  circa 
lorum  fine  /s  r.Dico  quoded  ficut  qua- 

iratum  quod  ex  tn  ad  id  quod  ex  » » quadri 
tum,fic  cil  multanqulu  *(  y A std  multanglt 
luf.lu*.  ConcUdtur  enim  t <,«  rq»  ejr.  Et 
quoma  multdguli  « fp  A ipfifulu  smulta- 
gulo  fimile  ed,  equus  edetqfub/t-"  agulus 

ei  afui  ficutf*ad*',fic*fad’>-.Vinai4  tridguUfunt  tm  i et « /c.unS  igulu  uni  angulo  equae 

babctu,qfub  a «iri  qui  f ii  ’/\cira  iit  equos  ungulos  Utera  proportionalia:  equtangulum  igitur  ed 

(ptr 
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(per  i diffinitionem fcxti)*  / > triangulujpfi /» » trianguletequalit  igitur  eil  angulus  qui  fu  b * > A,ri  qu i 
fubfu  ‘.Sei  qui(per  1 1 tertififub  *>Aciquifub  * /.(eflequahs  ( in  eandemnanq;  circunferentia  ierunt) 
qui  a ut  e fubf*  ' « qui  fub  fy  *,(y  qui  fub  * n t, igitur  ei  quifubfyuefl  equalts,  Efl  4 ute  er  reflui  qui  fub 
u « <vi  qu>  fub  r/u  reflo(per  4 poflulatum)equahs:reltquu<  igitur,reliquo  efl  equulis  (prrs  communi 
fententiam)  Aequiungulum igitur  eil  triangulum  « n t,ipfif’  > triagulo.ProporuonjIitcr  igitur  efl  ficut 
U y ad’ yfic  a*  ud -{.Sed  ipfius  quidem  tu  ai”  rationis, dupla  efl  ea  que  ipfius  f y quadrati  ai  id  quod 
tx"  quadralum.l  pfius  autem  (*ai*  f, dupla  efl  ipfius  «<’>»)>  multanguli  ratio  ad  ipfim  /'»■’«'  mule 
tangulu:  ey  ficut  iguuriper  1 1 quinti )quodcxty  quadratum,ad  id  quod  ex  « r quadratum,  fic  efl  multati 
gulam  *uy*' ai  multangulum /•  circulis  igitur  fimiia  multangula, fe/c  adinuicem  habent  Jit  ut 

que  ex  dimetientibus  quadrata:  quod  erat  offendendum. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  1. 

Mniiii  duoru  circuloru  eft  proportio  alterius  ad  alteru , tacfj 
^portio  quadrati  fux  diametri  ad  qdratu  diametri  alterius. 

Campanvs.  Sint  duo  circuli  ab  &cd, quorum  diametri  quocp  dicantur  ab 
SC  c d.  Dico  iratp  quod  proportio  circuli  a b ad  circulum  c d.eft  ficut  quadrari  dia- 
metri a b ad  quadrarum  diametri  cd.Manifeftum  enim  eft  ex  hac  comuni  fcientia 
fciliccr, quanta  eft  qualibet  magnitudo  ad  aliquam  fecundam, tantam  necelfc  eft  effe  quSlibtt  ter 
tiam  ad  aliquam  quartam, auod  proportio  quadrati  diametri 
a b ad  quadratu  diametri  c d.eft  ficut  circuli  a b ad  fuperficiem 
aliqui  qua  ftte,cuiufcu<p  figura  aut  for  mj  ponatur.  Hanc  au 
tem  impofTibileeft  maiore  effe  aut  minore  circulo  c d.St  enim 
eft  poftibile  ipfam  effe  minore  circulo  c d.fi  t itaqt  minor  in  fu- 
perficie f.Iratp  circulus  cd,  fit  aqualis  duabus  fuperficiebus  e 
6C  f parirer  acceptis.Con ftat  igitur  ex  t deci m i, quod  toties  pof 
fit  et  circulo  cd,fuiscp  refiduis  fubrrahi  maius  dimidio, quouf 
que  relinquatur  quantas  aliqua  minor  f.  Infcribatur  ergo  fibi 
ut  docer  6 quarti, quadratu  cdgh.de  quo  conftat  quod  ipfum 
fit  maius  medietate  circuli:  quadratu  enim  quod  eft  diiplu  ad 
ipfum,eft  circulii  drcufcribens.ut  patet  ex  penulrima  primi  S C 
7 quarti. Si  igitur  portiones  circuli  exiftcntes  fuper  latera  quadrati  pa 
riter  accepta,  fuerint  minus  fuperficie  f.fuftkir.Sin  t aure  qua  tuor  ar- 
cus exiftert  tes  luperdifU  latera  per  aqualia  diuidirur,  5C  pii  fla  ipfos 
arcus  diuidentia  cum  extremitatibus  lateru  continuatur  per  lineas  re 
fas. Verbi  graria.arcuscgdiuidatur  per  aqualia  in  pun&o  k,&  pro 
trahantur  Unca  k c,K  g.lkcp  de  careris.  Eritcp  quilibet rrianguforu  de 
(aiptoru  fuper  latera  quadrari.maior  medietate  porrionis  in  qua  exi 
ftit.eo  quod  omnis  triangulus  ifofceles  eft  medietas  parallelogrUmi 
fua  bafis  per  41  primi, quod  quidem  parallelogrammum  maius  erit 
fuperficie  ipfo  artu  chordaipcontcnra.Sintitaqr  portiones  exiftetes  fuper  lare  — ^ 
rao&dgonrj  in  feripti  parirer  accepta,  minus  fuperficie  f.  Si  enim  nondu  hoc  f ^ f ^ 
cftet.non  ceifarem  diuidere  arcus  (quorum  latera  ultimp  deferiprj  figurc  funt 
chord()pcr  aqualia, & inferibere  figuram  tquilateram  duplo  piuriu  laterum 
prima.femper  fubtrahedo  ab  ipfis  circuli  porrionib.  maius  dimidio,  quoufqj 
per  1 decimi, portiones  fuper  latera  alicuius  taUs  figurj  circulo  inferiptaexifte 
tes  parirer  acceptf.erut minus  fuperficie  f.Sintergo  nuc  quxdiftarfunt.eritqj 
ex  conceptione  oflogonii  c d, maius  fuperficie  c.Iii  circulo  igitur  a b eade  uia 
infcribatur  fimile  oftogonum  quod  dicatur  ab,  (irip  ex  pramiffa  proportio 
oltagoni  a b ad  oftogon  um  c d, ficut  quadrati  diametri  a b id  quadratu  diametri  c d,ideocp  per  t* 
quinti  ficut  proportio  circuli  a b ad  fuperfidem  e.itacp  permutarim  polygonii  a b ad  circulu  a b,fi- 
cut  polygonii  c d ad  fuperficie  e.Cucp  fit  polygoniu  c d maius  fuperficie e.erir  polygoniu  a b nui* 
circulo  a b.hoc  autem  impoffibilc.Nd  eft  ergo  fuperficie*  e, mirior  circulo  c d.Sed  nec  maior.Efto 
enim  fi  poifibile  fTt.Cu  igitur  fit  proportio  quadrari  diametri  a b ad  quadratu  diametri  c d, ficut  cir 
culi  a b ad  fuperfidem  e.erir  econ  ucrfo  quadrati  diametri  c d ad  quadratu  diametri  a b, ficut  fuper 
fidei  e ad  circulii  a b. Er  conftat  ex  comuni  fcientia  in  prindpio  huius  dcmoftrationis  pofita.quod 
eade  eft  circuli  cd  ad  aliqua  fuperficie  auarfirfjerira  ex  14  quinti  fuperfides  f.minor  circulo  a b. 
Irarp  proportio  quadrati  diametri  c d ad  quadratu  diametri  a b,  erit  ficut  rirculi  c d ad  fuperficie  f 
minore  circulo  a b.Sed  ex  hoc  demoftrauimus  paulo  ante  fequi  impofiibile , uideliccr  polygoniu 
infcrfpru  circulo  mai*efTe  rirculo. Sicut  ergo  fuperfidese  no  poreft  cfle  minor  circulo  c d,ira  nec  ma 
ior, emergo  necefiario  aqualis.  Qjiare  per  fecundam  pane  7 quiriti, liquet  quod  propoli rumdK/ 
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Euclid.ex  Zamb.  Theorema  i.  Tropofitio  i. 

Circuli fcfcadinuiccm  habcnt.Hcut  qux ex dimetientibus  quadrata* 

THEONa Zimb.  Sint circuli dimetietes autcearis 
fmt  d Dico  ff,  efl ficut  qacdcxc,^  quadratu  ad  id  quod  cx/A  qua - 
dratu,fic  efl  * Ar  d circulus  ad' f *o circulum.  Si  enim  non  cflficutqd/ 
cx  A d quadratu  ad  i d quod  cx!>  quadratum,  fic  *A>d  circulut  ad  '/•> 
circulum, er  it  ficut  quod  cx  Ad  ad  id  quod  ex /t, fic  *(>d  circulm  ucl  ad 
minorem  ipfo  * /» »'  circulo  aream, ucl  ad  maiore.  Sit  prius  ad  minore  t.  A 
Defcribaturq;  'per  6 quarti)in  circulo  i/» quadrat  ii  </•  o.Um  deferi 
piis quadratu, matus cil quam dimidiis ipfim  circuli , quonia fi  per 

jigna  Ojtangentet  circuli  reflas  lineat  ducamus,  etreum  circuli  de* 
feripsi  quadrati  dimidium  edi » [*  t quadrat  ii, ipfo  autc  circiifcripto  qua - 
dratominoreflcirculus,quorc'/'0  inferiptii  quadratii,maiut  edi  quam 
dimidium  ipfiut  > /« ■'  circuli.  Seccntur  Bifariam  ipfx  >/,/*,»  !,> circii 
fer  enti  te  in  fignis  « V*  e, connc  flantur q;  '«.«/,/W  ‘V  r,  u >.  E t 

uniiquodqi  igitur  ipforii 1 */J  » v b V ’ ',triangulori, maius  efl  quam 
dimidium  et  ut  quod  circum  tpfum  efl  circuli  figmenti,quonia  fi  per  « a, 
e>  e ,figna  circulum  tangentes  ducamus,  cr  compleamus  qux  in  '/Ja,eA, 
i 'jrclits  Uncis  parallclogrdma,unumquodqi  ip forum  '*/,(  x',’b*,0'  * 
tnanguloru,dimidium  edi  eiut  quod  circum  ipfum  paraUelogr arnmi ,fe d 
circum  ipfum  fcgmentum,minus  edi  parallelogrdmo, quare  unumquodq; 
ipforum  ■ «/,/*  >,'bf,>e  > trianguloru,  maius  cil  dimidio  eius  quodeir' 
ciifcipfum  fegmenti  circuli.  Difpcfcentes  iamdper  i o tertij)reliquas  cir 
cunferentiai  bifariim,connefletesq ; reflat  lineat,  cr  hoc  femper  cfficic 
tes(per  i decimi)relinquenfes  quadam  circuli  figmenta  qux  minora  crut 
excefjii  quo  excedit  circulus  s/aO  aream  r . Ojlcnfum  etenim  eftin  primo 
decimi  uoluminis  theoremate, quod  Binis  magnitudinibus  inxquahbut  expofitisji  a maiori  auferatur  ma* 
IU!  quam  dimidium,  et  reliqux  maius  quam  dhyjimjiocf  femper  fiat,quxdam  relinquetur  magnitudo 
qux  minore  magnitudine  expofita,minor  erit.  Relinquantur  igitur,  ftntq  qux  in  ipfts  < *,*/,/  V *»*  'V* 
0,0  •, figmenta  ipfiut  • /•  t circuli, minor  a exceffu  quo  excedit  circulus  • /» 'ipfam  ' artam  ■ Reliquum 

igitur  > */\  tu  tr  multangulijnaius  efl  ipfa  area  '.  lnfcribatur  in  circulum  *A>  d,ipfi  > « / V * ntul 

t angulo, ftmile  multangulum  • /,A  v ”,dr.Efl  igitur  (per  prxcedentem)fitcut  quod  ex  (d  quadratu  ad  id 
quodex/Aquairatum,ficeflmultanguluma{A"ud/ad'*/aa  u / r multangulum-  Sed  ficut  quodex 
A X quadratum  ad  id  quod  ex/O  quadratum.fic  circulus  *(>d  ad  aream  ficut  igitur  (per  s i quinti) 

•Ayd  circulus  ad  ' aream, fic  multangulum  *l A 't**t  ad  ipfum  > ^ r multangulum.  Viciftim  jgi 

tur(pcr  1 6 quitu t~) ficut  circulus  * A*  d, ad  id  quod  in  ipfo  multangulum,fic  r area  ad  multangula • 4 /*  a 
bt  y.  Maior  autem  efl  *(>d  circulus, eo  quod  tnfe  efl  multangulo.maior  igitur  efl  cr  area'  ,ipfo  > a/ a » 
bOy  multangulo, fcd  cr  minor, quod  eflimpofiibile.  Uon  efl  igitur  ficut  quod  ex  A A quadratu ‘^ad  id  quod 
ex/t  quadratum,  fic  circulus  *>>*ad  aliqua  area  ipfo  * /a!  circulo  minore.  Similiter  id  demofir abimus, 
quod  neq;  ficut  quod  cx /0  ad  td  quod  ex  A d,fi c circulus  '/•>  ad  aliqua  area  minore  ipfo  * A>d  circulo. 
Dico  ncpcqneq;  ficut  quod  ex  (A  ad  id  qd’  ex /o,  fic  circulus  * fy  d a d aliquam  area  maiorem  ipfo  >[•* 
circulo.  Si  enim  poftbtlejit  ad  maiorem  Comer fim  igitur  efl  fient  quod  ex //quadratum  ad  i d quod  ex 
A A, fic  efl 1 area  ad'  A yd  circulum.  Sed  ficut'  area  ad"  A yd  circulum,fic  efl  circulus t/a  ' ad  aliquam 
aream  minorem  ipfo*  Ayd  circulo,  cr  ficut  igitur(per , i quinti)quodex/ o ad  id  quod  er  < A, fic  > />  cir 
culus  ad  aliquam  aream  minorem  ipfo*  Ayd  circulo, quod  tmpofiibile  effi  demonftratum  eft.  N onefi  igl 
turfiiut  quodex  id  quadratum  ad  id  quod  ex/o,  fic  circulus  «A)*  ad  maiorem  aliquam  aream  ipfo  ■/ 
« 0 circulo.  Oflenfum  autem  efl, quod  neq;ad minore.  Rfl  igi 
tur  ficut  quod  ex  Id  quadratum  ad  id  quod  ex  [A  quadratu, 
fic  circulus » A > * ad  circulum  '!•>.  Circuli  ergo  admuicem 
fefe  habent, ficut  qux  ex  dimcticntibiit  quadrata.  Quod  erat 
cjlendcndum-  Dico  ia  q, ' area  maiore  fubftfiente  ipfo  </• 
circulo, efl  ficut  area  ' ad  *Afd  circulum, fic  i/*  ■>  circulus 
td  aliquam  are.!  minorem  ipfo*  (r  d circulo.  Fiat  enim  ficut 
' area  ad  x Ayd  circulum, jic  </,!>  circulus  ad  aream  r.  Di - 
eo  i aret  ',minor  eflipfo*tfd  circulo,  Quoniam  enim  efl 
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ficxtr  ares  ad"  AyS  circulum,  fic  </?>/•/  circuluc  <ti  arcam  *jmijlim(pcT  i i quinti)ei!ficut  • au  si 
•/*  * anulum, fic  cil  *(yA  circulus  si’  acsm.  M sicr  .tutem  eft  cares  ipfo */. ' circulo.maior  igitur  cjl 
er  */>  a circulus, ipfa  aes  r, quare  cil  ficui ' aes  sdm/s,  s circulum, fic  ejl>[‘3  circulus  si  minorem 
aliquam  acsm  ipfo  "fy*  circulo:  quod  oportuit  icmonfirsffe. 

EucUd.  ex  Csmp.  Propofitio  j. 

Mnis  pyramis  cuius  bafis  triangula,  fcindipotcft  in  duas 
xquas  pyramides  fibiinuicetoticp  pyramidi  fimilcs.unacp 
in  duoferatilia  quae  ambo  pariter  accepta  dimidio  tonus 
_ pyramidis  nccciTe  eft  effe  maiora. 
a^anvs.  Sit  pyramis  a bed  fuperbafirt  triangulam  bcd.eiusfp  uerrex  folidus  angulus 
a, i quo  demittantur  rres  hypothenufa: a b,a  c,a  d, tres  angulos  bafis,&  cliuida  tur  om nia  latera  ba 
(is  per  srqualia  in  tribus  puntftis  e f g,trcs  quocp  hyporhenufx  per  xqual ia  in  tribus  punfbs  h k I, 
SC  protrahantur  in  bafi  dux  lineae  c f & eg.Erwp  bafis  eius  diuifa  in  rres  fuperficies,  quarum  dux 
funtduo  trianguli  b e f.egd.quos  ex  fecuda  parte  xfcxii.&l  diffinitione  fimiliu  fuperhcierucdftat 
eflcfimilcj  fibiinuicc  &ronba(i,&:  xquales  adinuicc  ex  Spri  l % j 

mi>rerriaefttctragonaparaUclogr5ma&:  ipfa  eft  cfgc.quam  , • 

confiat  e(Te  dupla  ad  triangulum  e gd  ex  40  & 41  primi.  De- 
mittantur ergo  rurfus  a puncto  h dux  hypothcnufj  h c,h  f,SC 
a puncto  K 1 hyporhenufa  K g,&  protrahantur  linea:  h k,K I, 

&'lh.  Diuifa  ettitatp  rota  pyramisabedin  duas  pyramide» 
quxfinrhbcf&ah  Kl,&  duo  feratilia quoru  unum  cfteh f 
g kc&eft  fupcrbafin quadranguli cfge,  & aliud  eft egdh 
kl&cftfuperbafin  triangulam  cgd.Dc duabus  aurem  pyra 
midibus  h b e f,a  h k l,quod  ipfx  funt  arquales  adinuicc  fibitp 
& toti  pyramidi  a b c d fimilcs.conftar  ex  diffinitione  corporu 
arqualium  & (imilium  & ex  10  undecimi  dC  ex  fecunda  parte  % 
fexti.De  duobus  autem  ferarilibus  quod  ipfa  fint  (qualia.con 
ftat  ex  ultima  undecimi. Quod  uero  ambo  feratilia  pariter  ac-  < 

cepra  fint  maius  medietate  totius  pyramidis.exhoc  manifcftu 

eft  quod  urrunqi  illorum  diuilibile  eft  in  duas  pyramides, quarum  altera  triagula  «quatis  uni  dui 
rft, in  quas  6C  feratilia  toralis  pyramis  diuidirur.alrcra  uero  quadrangula.qtif  dupla  cft  ad  reliqui: 
quare  patet  ambo  feratilia  pariter  accepta  rres  quartas  efte  rotalis  pyramidis  diuifx.  Ac  proportio 
nem  fi  fcire  defideraSifextam  huius  duodecimi  confule.Sed  fufficir  nbi  fcirefquantum  ad  propoli 
nim  )i lia  duo  feratilia  pariter  accepta  duas  partiales  pyramides  in  quas  8C  feratilia  rotalis  diuidirur 
pariter  acceptas, quanralibet  quantitate  excedere. 

E uelid.  e x Z mb.  Tbeorcm  j . Propofitio  j . 

Omnis  pyramis  triangulare  bafin  habcns.diuiditur  in  binas  pyrami 
des  aequas  & (imiles  inuiccm  triangulares  bafeshabentcs,&  fimiles  to- 
ti^ in  bina  prifmata  aequalia,  & ipfa  bina  prifmata  maiora  funt  quam 
dimidium  totius  pyramidis. 

THE  O N rx  Zif>.  Sit  pyrsmis  cuius  bsfis  quidem  fit  triangulum 
* f r,fsftigium  uero  fit  fignum  a. Dico  qpyramis  •»  C/  idiuiiitur  in  py 
ramides  binss  equus  sdinuiccm  triangulares  bsfes  habentes  CTtoti  fimi 
Us.ctin  bins  prifmsts  squalis. et  bina  prifmata  maiora  funt  qua  totius 
pyramidis  dimidium.  Scccnturlper  t o primi)"  f,  A ’,y  *,«  *</<','  >,bi 
foriam  infigniS'/,’  0,*  condiantur  q;  ■ •>,'  >,<  !,>  *,U  »;//,! 

Et  quoniam  « > eft  squalis  ipfi  >A,cr"  *ipfi  <♦  ^.parallelus  igitur  eft  • > 
ipfi  f A.  Idq;  propterea  etiam  >*,ipfi*f  parallelus  eft.paaUelogrdmum 
igitur  eft/tb  f,  squalis  igitur  tS  ipfa  0 « ipfi  ‘A.  Sed 'fi  ipfi . i eft  equa 
hs,cr  " t igitur  ipfi  d « efi  squalis.  Eft  autc  ct"  A ipfi  IS  squalis.  Dus  ia  as,"  f duabus  ■'•V  d.funt  squd 
les  altera  alteri,  ty  angulus  quifub  >"^(p  tS  primi )ei  qui  fuba>’<^lsqualis:bafssigitursO(p^.prfi 
mi)bafi  a a eft  squalis.  Igitur  tridgulii  " ■ o,squit  crfinule  eft  ipfi  I "S  tridgulo.  Et  id  propterea  etu  tria 
gulu  " / tftpfi  >aJ  triangulo  squu  cr  fimile  eft.  Et  quonid  bins  refis  tangit  et  fc  adinuicc  < ad  bi 

nas  redas  Uncas  fefe  inuiec  tsngites  b A,/  a, funt  non  tamen  in  codc  plano  cxiftctcs,equot  angulos  cbpre 
hendiit:  squalis  iguur  efi(p  io  undecimi)  angulus  qui  fubstr,ciqui  /ufc.a  a, angulo.  Et  quoniam  bin» 

Kk  4 
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rt&clinUlt,*  'filualiu,*  4,4  • funt  aquales  Atra  altcri.cr  angulus  qui  fub  < > *(pe r i o undccimi)an- 
gulo  qui  fub  * 4,4  x,A  aqualis, bafis  igitur  • *Cp  4 p rimi)bafi  4 a A aqualis.Trianguliigitur  •/ ‘#qtm 
cft  ci  triangulo  quod  fub  a a aer  fimilc,cr  id  proptcrca  triangulum  * > ',ipfi  ■>->•  triangulo  equi  cr  fi' 
nile  ell.  P yramt  igitur  cuiui  bafis  * ' ■ triangulufafligium autem  fi  figni, aqualis  cr  fmilit  ea  pyram * 
di  cuius  bafis  quide  As**  triangulum  tj  uertex  d figni.  Et  giwnu  trianguli * 4 Hpcr  1 /b*>  ad  unii 
latus  *(,cxcitata  A fi  l-,aquiangiili sA*d  (triangulu  ipfi  u u fi  triangulo,cr  latera  habent  proportioud 
lia.  Igitur  trianguli  * 4 fifmilc  ejl  ipfi  triangulo  S»*.Idf  proptcnacr  trianguli  quid e u(?fimleA 
ipfi  triangulo  4 « >,rt  « 4>  trungu/nm  ipfi  * » * triangulo.  Et  quoniaCper  1 o rcfl*  Unem 

Jefe  inuice  tangentes  (*,*  ?*ad  bina  reda  lineas  fefcmuicc  tangentes  * V "./i"  non  ‘omen  in  eo de  pia 
no,aquot  coprehendunt  angulos.  Angulus  igitur  quifub  a a y^equus  A ipfi  angulo  qui  fub  * > »•  E fif  fi - 
cutt*ad*?,fic*fiadfi'.  Trianguli  igitur  * fi  „tpfi  * « » triangulo  fimile  A-  Et  pyramis  igitur  cuuis  ba 
fis  quidem  A trianguli  * fi  „uertex  aute  4 fignijimlis  A pyramidi  cuius  bafis  quidem  efi  S .*  triangu- 
lum,uertex  autem  4 figni.  Sed  pyramis  cuiiu  bafis  A trianguli  ■> « 'vertex  aute  ufi^ni.ofienfa  A fimi- 
lis  pyramidi  cuius  bafis  quidiejl  * . ■ triangulu,uertcxucr6  fi  figni-  Quare  c r pr  amis  cuius  quidem  ba- 
fis A trianguli  * fi  >, uertex  11 ero  4 fignifimilu  A pyramidi  cuius  bafis  quidem  A * • * triangulum,  cr 
uertex  I fignum-.ulraq;  igitur  ipfari  *'*fi,S  **d,pramidi,fimihs  A toti*  fi?  4 pyramidi.  Et  quoniam 
A/ aqualis  Aipfi/?,parallclogrammi  > (/'fipfius  •/?  trianguli  dupli  ACpcr+t  primi)  Et  quoniam  fi 
fuerint  bina  prifmata  aque  alta,cr  alteri  quide  habuerit  bafin  par aUelogrammu, alteri  autem  trianguli , 
duplum  autem  fuerit  paraUelogrdmu  ipfius  trianguli, ipfit  prifmata  funt  xqualu(ptr  40  undecimi ) prif- 
ma  igitur  coprehenfum  fub  binis  triangulis  d/fi  * -,tnbu<q:  paraBclogr imis  'fi!*,' fi*  >,*  fi/*,prtfma 

ticoprcbcnfo  fub  binis  triangulis  •!?,&*  s,tribus<i;parallelogrimis  */?*,'?  ‘A  xqualc.Md* 

mfefiu  aute  quid  utrunq;  ipforiprifmaticuius  bafis  * fi/-  paraOclogrami,cx  oppofilo  aute  fi- reda  li- 
nea,et  cuius  bafis  » /?  trianguli, ex  oppofilo  aute*  a!  trianguli, maius  cfiuhr atyipfari  pyramidu,qaarS 
bafci  quide  funt  triangula  * > er  fi  « ’ ,ucrti  CCS  aute  fi  4 figna.  Quonidfieonedamus  '!,'*,  redas  lineae , 
prifma  cuius  bafis  > fi/>  pardlelegrammu.ex  oppofilo  aute  * •>  reda  hnea,maius  cd  pyr amidecuim  bafis 

• A/trianguli.cr  uertex  4 figni.  Sed  pyramis  cuius  bafis  > fi /trianguli,uertex  aute  A*  figni , aqua  A 
pyramidi  cuius  bafis  A*'-  trianguli, cr  uertex  efi  fi  figni:  fub  aquis  enim  crfimilibus  planis  coprehen 
duntur.  Quare  cr  prifma  cuius  bafis  quidem  'fi/*  paraHelogrammi.ex  oppofito  aute  fi * reda  linea  fitu 
ius  A pyramide  cuius  bafis*'’  trianguli, uertex  aute  > figni.  Prifma  u ero  cuius  bafis  • ■/>  paraHelogri 
mi, ex  oppofito  aute  fi « reda  linea,aqui  A prifmati  cuius  bafss  •!?  trtaguli.ex  oppofito  aute  triangu- 
lis* '.Pyramis  aute  cuius  bafis  quide  * « • trianguli, uertex  aute  figni  >,aqua  A pyramidi  cuius  bafu* 

* x triaguli.uertcx  aute  A 4 fignu.Pradida  igitur  bina  prifmata.maiorafunt  pr a didis  duabus  pyram- 
dibus  quaru  bafes  funt  ipfa  * ' -,0*x  tridgula,uertices  aute  funt  figna.  Tota  igitur  pyramis  cuius  bafit 
cd  tnagulu « fi  >, uertex  aute  figni  -t,diuiditur  in  binas  pyramides  fibi  inuice  aquas  c r fimiles  toti,eyiu 
bina  pnfmata  aqualia#  in  bina  prifmata  maiora  funt  qua  totius  pyramidis  dimtdiitquod  erat  ofiedeiB. 

■ Eucl.ex  Camp.  __  Propofitio  4. 

I dux  pyramides  xquealtp,  quaru  bafes  triangulx  fingulx  4 
in  binas  pyramides  xqles  fibi  inuice  ac  toti  fimiles,  binaq)  fe 

ratiliaxqualiadiuidat.erit  proportio  bafis  unius  adbafinal 
tcriustacpproportio  duoru  feratiliu  fuoru  adduo  feratiliaaltcrius.il  ritqj 
palam, omnia  feratilia  qux  fuerit  in  utralibet  illaru  pyramidu  pariter  ac 
ccp  ta  ad  cucfla  feratilia  qux  in  altera  pyramide  fucrint.eande  habere  pro 
portionem.quam  bafis  eius  pyramidis  ad  bafin  alterius  pyramidis, 

C a MP  a nvs.  Sint  dux  pyramides  quarum  bafes  trian-  . 

gulx,  irqucalr^ha^quidcabcd,  cuius  conus  punitus  a,  ba-  * k 

fis  rriangulus  b c d.hypothcnuff  a b,a  c,a  d,illa  uerd  c f gh.cu  K 
ius  conus  punftus  c, bafis  rriangulus  f g h.hypothcnufar  e f,  c 
g,e  h:har  aute  duz  pyramides  diuidant  ur , ficur  in  prxmifla. 

Sinrlp  bafes  carum  diuifir.Hxc  quidf , protrafbs  lineis  latera 
bafis  ipfius  per  xqualia  dinidennbus , qux  fint  k l & k m : illa 
uero  protrahis  lineis  qux  fintnp  nq.  Dico  ergo  quod  pro- 
portio bafis  bedad  bafin  fgh.eft ficut duorum  fcratilium  py 
ramidis  a pariter  accrptoru  ad  duo  feratilia  pyramidise  pariter 
acccpta.Mamfcftu  cft  aute  ex  18  fexd  pane  iccuda , quod  pro- 
portio 
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pofrio  trianguli  b c d ad  triangulum  krad.tft  ficut  line*  b d ad  lineam  K d duplicata,  per  tSdem 
quo<p  eft  proportio  manguli  tgh  ad  rriangulum  n q Ii,  ficut  line*  f h ad  linei  n h duplicata.  Cuij 
fi  t linea  b d ad  lineam  Kd.ficut  linea  fh  ad  lineam  n h (urrobiqp 
enim  eft  dupla  proporno)crit  triangulus  b c d ad  rriangulum  K 
m d, ficut  triangulus  fgh  ad  triangulum  nqh,  & permutarim 
triangulus  b c d ad  n iangulu  f g h.licut  triangulus  k m d ad  tnf 
gulum  n q h. Triangulus  aurem  K m d ad  rriangulum  n q h,  eft 
ficut  leranlc  exiftens  fuper,  ipfum  ad  fcranlc  exiftes  fuper  illum 
per  j j undecimi. Huius  quoqj  ferarilis  ad  illud,  eft  ficur  amborii 
ferarilium  pyramidis  a pariter  acceptorum, ad  ambo  ferarilia  py 
ramidis  e pariter  accepta  ex  tf  quinti : neccfic  eft  enim  ut  fit  du- 
plum ad  duplum, quemadmodum  (impium  ad  ftmplum.  Iraqt 
conclude  ex  uquinti.quod  propofitu  eft.  Dormitas  aurem  fi  du 
bitas firranlia  unius  harum  pyramida , *quealta  efle  leratilibus 
pyramidis  alterius.  Cum  enim  finrpyramidesxquf  alrf,firquo 
que  urrarp  carum  diuifa  in  duas  pyramides  *qualcs  fibi  rontp  (T 
miles  & iu  duo  fcratilia  f qualia,flf  fint  dup  pamales  pyramides  pque  altf.eo  quod  fimiles  f qua 
Ics(quod  facile  patebit  demiffisa  uerricibus  partialium  pyramidum  perpendicularibus  ad  bafeS 
ipfarum.de  quibus  perpendicularibus  ex  17  undecimi  conftat  etfe  f qualesjcumty  alrirudines  ha- 
rum partialium  pyramidum  pariter  acceprrcomponiir  alritudin?  toralis  pyramidis  diuifir,  fintrp 
ambo  ferarilia  *que  alta  uni  partialium  pyramidum  ei.uideiicer  qu*  fuper  partialem  triangulum 
bafis  totalis  pyramidis  componitur, non  eft  fas  ambigere  ferarilia  unius  earu  pyramida  e fle  *quc 
alta  feratilibus  alterius  earum.  Correlarium  uero  ex  eo  manifeftum  cft.quod  fimilirer  bafes  par 
tialium  pyramidum  (Tcfe  habeant  adinuicem, ficut  bina  ferarilia  uniusadbina  lcratilia  alterius.  Et 
quia  bafes  partialium  (Tcfe  habent  adinuicem , ficut  bafes  rorahu  ex  fecunda  parte  18  fexti,&  per- 
mutata propornonc, conftat  ex  1 ; quinti,  unum  cflie  quod  correlarium  proponit. 

Uuclid.tx  Tmb.  Tbeorentd^.  Propofitio  4.  ' 

4 Si  fuerint  binae  pyramides  fub  eade  altitudine,  triangulares  bafes  fia 

bentes, diuifa  ucro  fuerit  utraqupfarfi  in  binaspyramidesadinuice  equa 
!es  & fimiles  toti  & inbina  prifmata  aequalia,&:  in  utraqj  facftaru  pyrami 
du  is  modisfemper  feruetur.erit  ficut  unius  pyramidis  bafis  ad  alterius 
pyramidis  bafin.ficqux  in  una  pyramide  prifmata  omnia  ad  ea  quae  in 
altera  pyramide  prifmata*aequc  multiplicia.  ’ <"*»««  U 

• THE  O NexZib.  Sint  bine pyramides  fub uiem ahitudinc,triangularcs bafes habcntesjioc cfi*(  efiperibtul 
>,*  '/.cr  faftigia  • tfigna.  Diuiiiturp  ipftrum  utrspin  binas  pyramides  initiem  equas  cr  toti fimiles 
cr  in  bini  prifmata  equilia.  Ipfarumq-  fidarum pyramidum  utrjj  ,itidc  intelligatwr  dtuifi,cr  hoc  fm- 
per  fiat.  Dico  quod  cdfitut*Ay  bafis  ad  * ’/bafin,fic  fiunt  omnia  prifmata  que  in  ipfa  * t y • pyramide 
ad  ta  quein  * </o  pyramide  prifmata  eque  multiplicia.  Qgonia  enim  A/ipfi/r,cm*ipfi » y eft  equi- 
lis,par  aietus  igitur ed/»ipfii(,cr**y triangulum ipfi '/> triangulo filmk ed,rt id  propterea  ia'  trii 
gulum  a •/,  fimile  ed.ipfir  t/lriangulo.Etquomam  Atipfim  y /dupla  rft.cr  tfipfitu  !r,ed  igitur  ficut 
Ayad  y/,fte  tS . /ai  /r,  D eferiptea  funt  ab  ipfit  quidem  'y,y  /,fimi!es  fimiliterq;  poftte  redUinee figu 
rea/  y,xfyfabipfis  autem  > /Jr, fimiles  fimhtterq;  pofite  redihnee  figurea  >/•,,  r/.S i au te  quatuor  re 
de  linee  proportionales  fuerint, cr  que  ab  ipfit  redUinee  figure  fimiles  fimiUterq;  pofite,  proportio - 
noles  erunt.  Et  igitur  ficut  *Ay  triangulum  ai  » f>  triangulum,  fic  eft  A /triangulum  ait  t! trianguli!, 
uicifiun  igitur  (per  1 6 quinti)  eS  ficut*  A y triangulum  ad  * > /triangulum,  fic  eflx/y  triangulum  ad/ f/ 
triangulum.  Sed  ficut* /y  triangulum  ai/f  /triangulum, fic  prifma,cuius  bafis  quidm  ril  x/,  triangu- 
lu,ex  oppofito  auter  u e, ei  prifmi  cuius  bafis  eft  quidc/  r/triagulu.cx  oppofito  lute  /r  *,  et  ficut  Igitur 
(p  1 1 quinti)!  Crtrugulu  ai/t /triagulu.fic ed  prifmi  cuius  bafis  qieedx/y  triagulu.ex  oppofito  ue 
rorarii  prifmi  cui’ bafis  eft/ t/triagulu,ex  oppofito  autem.  Et  quonii  bina  prifmata  exi/ictil  in  ip 
faa/yrpyramide  inuieefunt  equaUa,cr  quia  bina  prifmata  txifiitia  in  ipfa/ '/>  pyramide  inuiee  funt 
equalu,ctl  igitur  ficut  prifmi  cuius  bafis  edftxf  p iriUdogrimu , ex  oppofito  uero  a r reda  linea, ai 
prifmi  cuius  bafis  edxfy  triagulS,ex  oppofito  lute  t a r fic  prifmi  cuius  bafis*  >/  f,  ex  oppofito  utri  * r 
ai  prifmi  cuius  bafis  t r[,ex  oppofito  autem.  Coponcdo  igitur  (persa  quinti  )ed  ficut  *(/xut,x/y 
a r < prifmata,ai  x/yun  prifmajic  *‘rr**jt/r*  *, prifmata  ai  r t/m  prifma.uieifiim  igitur(per 
1 6 qiunti)edfeut « A/x  r M,x/y  / a r^d  ipfa  * • t/  *>  ,t  r { *,  * pnfmata , fic  prifmi  *ty  a > e ai/  r {* 

r.prif 
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» * frij ma.Sieut  autem  </>*<"  prifma  adtft>T"  prifnujk  oflef im  eft  effe  fcd/rnj'  />.  ad  ipfaar  t Acr 
fcj/in  « / > *j44/?n  ^ •/,©•  peut  igitur(per  1 1 quintt)triangulum  ‘Ayad  trianguli *./,pc Una prifma- 
ta  qut  funt in  « * pyramt de  ai  ea  Una  prifmata  qutfuntin * • /y  pyramide . SimiUtirucrhfi  tt  reliquat 
. ■ j-  pyramides  eodemodo*  trabemus,uidelicet  ‘f  yy  >,erit 

uiferimua  l'!Ut  1 ’ ' ^f,n’flc  *’IIU  Pn!mi,i  exifletiamip 

u ierimus.  fa>v  pyramide  ad  bina  prifmata  exi  flentia  in pyra 
miJe.Scdfiatt . u*  bafts  ad  * rrbapnjic *(ybapsadA.  f, 
tapn,crpeut igiturCper  1 1 quinti) *A>  baps ad*'! bapn 
pe  c T bina  prifmata  exiflentia  in  ipfa  ■>**>'  pyramide  ad  hi 
tu  prifmata  exiflentia  in  * . />  pyramide , er  bina  prifmata 
exiflentia  in.  e*.  • pyramide  ad  bina  prifmata  exifletia  in  ip 
far  rv>  pyramide, ey  quatuor  ad  quatuor.  Et  eadem  quoq- 
oflendentur  in  prifmatibusfaAu  ex  ipfarum  « « » • cr  * • t e 
pyramidum  diuiflone,o~  omnium  fmpluiter  eque  multipli 
cium.  Quod  autem  jit  ficut^fy triangulum  ad/ e!  triigu 
lum, pe  prtfma  cuius  baps  a /y  triangulum.ex  oppepto  tuti 
tu  e, ad  prtfma  euius  baps  quidem  eH/ t/  triangulum.exop 
poplo  * . vjic  oftendendum  eil.  In  eadem  enim  deferiptione 
inteUigantur  abipps perpendiculares  in  ipfa  * A y,. ' > /, 
triangula  ptana, aquales  autem  ipfa  erunt , quoniam  aque 
fublimes  i pfefupponuntur  pyramides.  Ea  quoniam  bintre 
At  linet « y <y  qut  ex  » per  pedicularis, a parallelis  planis 
hoccsl*Ay,‘M  e,fecantu  r,in  eifdem  rationibus  fecabuntur 
(per  17  undecimi)  ty  * y bifariam  fecatur  a plano  < ur,inp 
gno  >,cr  perpendicularis  igitur  qut  cx  *,m  trianguli  «Ay 
piaram  bifariam  fecatur  d plano  < n r,  er  id  propterea  CT 
perpendicularis  qut  ex!  in  / . /planum, bifariam  fecabitur 
ebipfotrt  plano.  Et  ipft  qut  ex  » tperpedieulares  in  ip- 
fa • A y,*'  /.plana  funt  tquales.  igitur  cr  qut  ex  • m r,t  r *, triangulis  in  ipfa  • f y ,*  < /plana  perpendis  It 
lares, funt  tquales.  Prifmata  igitur  quorum  bafes  funt  ufycrrf!  triangula,ex  oppofito  autem 
*,tquc  funt  alta.  Quare  eyfoUda  parallelepipeda  qut  i prtdiAis  prifmatibus  defcnbuntur  tque  alta,ai 
inuicemjunt  peut  bafes, <7  dimidia  igitur  erunt  peut  *fy  baps  ad  / t/bapn,pcprtdiAa  prifmata  adin' 
uicem- Si  bint  igitur  pyramides  fub  eadem  fuerint  altitudme,cr  qut  fequuntur  reliqua:  quod  erat  oflctl 
dendum. 

E uclilcxCmp.  Propofitios. 

Mues  duacpyramidcsaequcaltacquarumbafestriangula?,  % 
{uisbafibus  funt  proportionales. 

Campakvs.  Qyod jj undecimi propofuit de  folidis  parallelcgrammis  flC 
in  fine 36  undecimi  uerumefle  demon  ftrauimus  dcferatilibus  , hrc  5 duodecimi 
proponit  de  pyramidibus  triangulus . InteUigantur  enim  dux  pyramides  xque 
altx,quaru  bafes  funt  duo  trigonia  &C  b.dico  quod  proportio  py- 
ramidis a ad  pyramidem  b.cft  ticur  baiis  a ad  balin  b.quod  eodem 
demonftrarionisuel  argumentationis  genere dcmoftrandumeft, 
quo  fecundam  huius  demon ftrauunus.Sir  enim  ut  bafis  a ad  balin 
b,  ira  pyramis  a adcorpusc.de  quo  dico.quddipfum  non  erit  mi- 
nus neqt  maius  pyramideb.Nam  (T  polfibile  eft  ur  fit  minus , cfto 
minus  in  folido  d.ut  pyramis  b (it  (qualis  duobus  corporibus  c SC 
d parirer  accepris.Diuifa  itacp  pyramide  b ur  proponit  3 huius, de- 
trahantur ab  ea  duo  ferarilia.qux  ex  prxmilTa  funt  maius  medieca 
te  pyramidis  iplius.iremqj  ex  urracp  duarum  partialium  reliduarit 
'pyramidum, duo  earum  pr(di^to  modo  diuilaru  feratilia  deman- 
tur, 8C  fiat  hoc  tories,  quoufp  cx  pyramide  b cogatur  aduerfarius 
per  primam  decimi  confiteri  relinqui  minus  folido  d,eruntcp  ex  co 

muni  fdcntUjfcraulu  dc^acia, maius  c.  Fut  igitur  i pyramide  a,  (Imilis  feratilium  detrafiio.fif  in 

tclliga- 
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lelligamus  tot  feratilia  detraftaelfe  ex  pyramidea, quot  detraximus  ex  pyrtmideb.critlp  ex  cona 
Urio  prxmiltr  ficut  bafis  a ad  bafin  b.ita  feratilia  detrafia  a pyramidea  ad  ferarilia  dctrlfla  i py- 
tamidc  b.fed  (tc  erat  pyramis  a ad  corpus  c.ltarp  feratilia  pyramidis  a ad  feratilia  pyramidis  b.ficur 
pyramis  a ad  corpus  c,SC  permutarim  ferarilia  pyramidis  a ad  pyramidem  a,  licut  ferarilia  pyra  mi 
dis  b ad  corpus  c . Cumqt  lint  ferarilia  pyramidis  b,  maius  corporee,  erunt  ferariliapytainidis  a, 
maius  pyramidea.  Et  quia  hoc  eft  impolfibile.no  erit  corpus  c.minus  pyramide  b.Sed  nec  maius. 
Hoc  enim  polito, ctim  fit  propomobafTsa  ad  bafin  b.ficur  pyramidis  aad  corpus  c.erir  c couerfo 
balis  b ad  bafin  a,  licut  corporis  cad  pyramide  a,eritqr  cade  ex  comuni  fcietia,  pyramidis  b ad  ali- 
quod corpus  quod  fitd.fequeturcp  ex  14  quinti , quod  corpus  d Iit  minus  pyramide  a , eo  qudd 
pyramis  b ponirur  minor  corporec.Erit  igitur  balis  bad  balin  a, licut  pyramis  b ad  corpus  minus 
pyramide  a.  Ex  hoc  autem  dcmoiiftratum  eft  fequi  impofsibile , uidelicet  ferarilia  de:ra<fla  ab  ali- 
qua pyramide, maiuselfeea  pyramide  a qua  detrahuntur.Ideoip  relinquitur  corpus  c erteirqua- 
Ie  pyramidi  b.ciim  nec  minus  ea  pofsit  eflc  net  maius, di  proportione  pyramidis  a ad  pyramidem 
b cliie  licut  bafis  c ad  balin  b.Hoc  autem  erat  demon  lirandum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema;.  tropofuio  >. 

Sub  eodem  faftigfo  pyramides  fubfiftcntes,  triangulares  cpbafcs  h a- 
ben  tcs.adinuiccm  fefe  habent  ficut  bafes. 

T H EO  Nex  Zami.  Sin! fui  eadem  altitudine  pyramides,  quarum  bafes  qui  dem  fint « 4>,d./,rri- 
ungula,faftigia  utri  *,*,figna.  Dico  quod  eft  ficut  ady  bafii  ad  d 'f  bafin  Jie  cftx/sy  pyramis  a&d  ./ 
3 pyramida.  Si  aurem  non  eft  ficu!  •<>  bafis  add  • / bafin  jic 
«f>- pyramis  ai  d > / /pyrimidini!  ficut  * fi  y bafii  ai  d • 
bafmjic  •>  4y«  pyramis  ucl  ad  folidum  aliquod  minus  ipfa  d i 
/ s pyramide, uel  ad  maius.  Sitq;  prius  ai  minus  aliquod, fit^  >. 

Diuidaturji  (per  > duodccilm)lpfa  di/a  pyramis, in  imae 
pyramides  aquae  er  toti  / imites , c r in  iina  prifmata  aqualia: 
iam  iina  prifmau , maiora  funi  quam  lotius  pyramidis  dimi- 
dium, cr  rurfus  (per  eande)  qua  fi  it  ex  diuijlone  pyramides, 
fimiliter  diuidantur.crboc  femper  fiat, quo  ad  amplius  non  fu 
perfmt  aliqua  pyramides  ex  ipfta  d • //  pyramide , qui  fint 
minores  cxceffu  quo  excedit  d > /a  pyramis  ipfum  xfolidu.  Ac 
ciptanturfmtq;*  rationis  caufa,ipfa di/»etrr « 3,rcliqua 
igitur  prifmata  exiftentia  in  ipfa*i{»  pyramide,maiora  funt 
ipfo xjolido.  Diuidaturj;  (per pracedentem)ipfa « (y • pyra 
nt is, fimiliter  c r aque  multiplicitrr  ipfid'fo  pyramidi . E/I 
igitur  ficut  bafii  ad  d > •bafm,ftc(pcr  prcccdcntan)qiia 

intfiy*  pyramide  prifmata  ad  ea  qua  m d i //  pyramide  prif 
mata.Sei &■  ficut « fiybafis aidi /bafin,fic  * fj.  » pyramis 
a t xfolidum.Et ficut tgituriper  1 1 quinti)*  ( y spyramisad 
xfolidum.fic  prifmataquein*fiy  » py ramideadea  prifma 
ta  qua  in  d i/e  pyramidetuiciflim  igitur(per  1 6 quinti ) fit  ut 
* 4 r * pyramisad  ea  qua  in  ipfa  prifmata,  fic  eft  xfolidum  ad 
ea  qua  in  d * fi  pyramide  prifmata.  Maior  autem  eft  pyra* 
mil  < fit  e,eis  qua  infeipfa  pnfmatibus.  Igitur  cr  folidum  x, 
maius  eft  pyramida  d ■ /0  funt  prifmatibus.fed  er  minas.  Quod  eft  impofiibilc. 

I gitur  non  eft  ficut « (y  bsfis  adi  \[  bafin  Jic  * i j.  • pyramis  ad  aliquod  ipfadif 
t pyramide  folidum  minue.  Similiter  iam  offendetur, quod  neq;  ficut  bafis  d « /ai 
ia/in  * 4 >,/icd  1 /0  pyramis  ad  minus  aliquod  [olidis, ipfa  *fiyr  pyramide.  Dico 
iam,  9.  ne®  eft  ficut « 4 > bafis  addi  f bafin, fic  *(y*  pyramis  ad  maius  aliquod  fo 
Udum ipfadif/pyramide.Si enimpoftibile,efto admaiusx  folidum.  Conitcrfim 
igitureft  ficut  d>/ bafs  ad*  fy  bafin, fic  xfolidum  ad*  t r » pyramide.  Sed  ficut 
xfolidum  ad-ifiy  - pyramide, fic  d.  /0  pyramis  ad  minus  aliquod  ipfa  » 4 r » pyramide, ficut  alite  cficti 
fum  eft.  Etficutigitur(per  1 ■ quinti)bafis  d < /ad  bafin  «4yjiedi// pyramis  ad  minus  aliquod  ipfa  « 4 
0 * pyramide, quod  abfurdum  effc  patuit  Mon  eft  igitur  ficut  •4>ij/iiaid,  / bafin  J:c  « 4 > • pyramit 
ad  maius  aliquodfolidum  ipfa  pyramide  dt/o.  Patuit  autem  quod  neq;  ad  minus.  Eft  igitur  ficut  *fi>ba- 
ftsaidi 'bafin, fc  *(y* pyramis  adAsf  l pyramidem.  Sub  eodem  igitur  fafligio,  cr  qua  fiquuntur  re- 
bquasquod  oil endere  oportuit. 

Euclides 
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tuclid.exZamb.  Tbtortnu  6.  Propofnio  6. 

Sub  eadem  altitudine  pyramides  exi(tentes,mulungulas^  bafes  ha  « 
bentes.adinuicem  fefe  habent  ficut  bafes. 

THEON»  Z St.  Sint  fub  eadem  altitudine  pyrami- 
des multangulas  bafes  habentes  Jxc  eft  * (y  A 'J‘  3 ‘ *,ft- 
fiigia  uero  - > /igna.  Dito  quod  eft  fit  ut « (y  A ' bafis  ad  fu 
3 U a bafmjic  eft  ■»  <V  A ' e-, pyramis  ad! « /«  pyramida. 

Biuidatur  enim  ipfa*  yy  As bafis  in  triangula  *(  y, • y A, • 

A 1,0- / « d « x in/.  Ijlaj'  » irunguladnlcUganturiyab 
unoquoq;  triangulo, pyramides  aque  alta  eis  qua  in  pruicl 
pio  pyramidibus. Et  quoniam  cfi/lruMX,  triangulum  ad  1 1 
my4  triangulum  ,fic  e A « d y e-  pyramis  ad-  y*n  py  rami- 
da,cr‘oponendo  (periS quinti)  ficut -HyA  trapezii  ad 
• yA  triangulum, fie  atyAh  pyramis  aiayA  m pyramida, 
fei  et  ficut  *y*  triangulum  ad*  A,  triangulum,  fica)  A m 
pyramis  ad  • Asm  pyramidaiex  aquali  igiturlper  1 1 quinti  )etificut*hyAba[isal*A>  bafnjic  a gy  4 
t-  pyramis  ad  ipfam  uAsm  pyramidato-  componendo  rurfus(per  ■ 3 quinti  )f l<ut*tyAs  bafis  ad  ipfam 
a A ijic  *Ay'n  pyramis  aduAs  h pyramida,  ldf  propterea  etiam  ficut/a  •>  * » baf  is  ad! * * bafin,fic  et 
pyramis  ad  l*a  » pyramida  Et  quonia  bina  pyramides  /iint « «*  > n,/»  * s, triangulas  habites  bd 
fes  ac  fub  eadem  altitudine, e9  igtur(per  s duodecimi  )fcut  a A,  bafis  ad!  ut  bafm,fic  a Asm  pyramis  ai 
ipfam  ! nat  pyramida.  Qjtoma  igitur  ficut  • t'4i,bafisad  •4sbafnJ'ic*fyAsM  pyramis  adaAs/spy 
ramida, ficut  aute -A  sbafts  adf**bafinJicaA  <m  pyramis  ad!  a a a pyramida,ex  aquali  igitur  (per  au 
qumti)cr  ficut  *b>As  bafis  ad!  na  bafut,fic  a(yA\h  pyramis  ad!  na/  pyramida.  Sed  tt  ficut!  a » bafis 
ad!  e a is  k bafnjic  erat  cj  {*  » > pyramis  ad[a3u\n  pyramidato  ex  aquali  rurfus  (perii  quinti ) cft 
ficut  a A yA  S bafis  ad[<  3 « s bafmjic  • 3 yA  m pyramis  adfalbu  pyramida -Sub  eadem  altitudine  igitur 
©-  quafequuntur  rehquatquod  erat  oflendcndum.  Euclid.cx  Camp.  Propofitioe. 

Mne  corpus  fcratilenn  tres  pyramides  aequales  bafescp  tria 
gulas  habentes,  cft  diuifibiie. 

C*mp»mv«.  Sir frrjnlr  a b c d c f.ipfum dito cffcdiuifi 
bile  in  tres  pyramides  triangulas  equales, protrahatur  enim 
m ■ ~ — ' in  unaquat;  (uaru  triu  fuperfieieru  parallclogrimaiu  linea 
diagonalis.ita  qudd  una  earii  diagonalium  fluoterminalis  reliquis  duabus. 

Vt  Ii  protrahas  lineas  b d.b  f A'  fa.quas  propter  confit  fionc  protrahor  con- 
templi, crithttotiifcratilein  tres  triangulas  pyramides  diuiium.quas  exprx 
milia  bis  a Ilum  pia  facile  condat  clfc  aquales. 

Campan<  additiones.  Quoniam  aute  Euclides  nihil  demonftrandu  pro 
ponit  de  pyramidibus  lateratis, exceptis  folts  quarii  funt  bafes  triangula , ut 
omniu  cognitioneex elementis  qua  ponit,  fudicifter  elicere  po (fimus, qua- 
di arbitramur  no  inunledemoftranonibus  hic  politisadiungere.Solis  enim 
clemctiscotcntus  EudidcS.multa  prftermifit.qua  quiuis  cx  eis  cofequatur, 
non  tamen  fine  difficultate  patent  (iudennbus.  Horum  primum  eft  hoc: 

Si  duo  folida(quorum  alterum  fcratile,aheru  ucropyramis,cuiusba 
fis  triangula)fupcr  eadem  bafin,  aut  fuper  g quales  trigonas,aut  feratile 
fuper  quadrangula.pyramis  uero  fuper  trigonam  qua:  quadrangulgba 
fis  feratilis  fit  dimidiu,  conftituta  fuerint  aeque  alta , feratile  pyramidi  tri 
pium  efieconueniet. 

Si  feratile  propofirum  fuerit  fuper  bafin  rrigonam.runcex  pyramide propofira  fuper  proprii 
bafin  perficiarur  feratile  pyramidi  propofirar  fquealtu.Si  uero  feratile  fuerit  fuper  bafin  quadran 
gulam. tunc  bafi  pyramidis  adijciarur  triangulus, ex  quo  & bafi  pyramidis  perficiarur  fuperfiricS 
fquidiftannum  laterum, fuper  quam  ex  ipfa  pyramide  compleatur  feratile  pyramidi  arquealtum. 
Qjiia  igitur  iftud  feratile  feratili  priori  cftxqucalrum,&  utrorumq?  bafes  funrxquales  ex  hypo- 
thcfi.fequirur  ipfa  effexqualia,hoc  enim  demonfhrarum  eft  in  j 6 undecimi.  At  quoniam  ex  6 hu 
ius,feratile  fecundum  triplum  cft  ad  pyramidem  propofitam.nam  ipfa  eft  una  ex  tribus  pyramidi 
bus  m quas  ipfum  feratile  diuiduurjcrit  quo<p  per  communem  ftientia  propofitum  feratilcrripli» 
ad  propofium  pyramidem. 

Siquof- 
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Si  quodibet  pyramides  quarum  bafes  trianguJg/upcr  unam  can 
demcp  bafin.fiue  fuper  xquales  confli  tut£  fuerint  £ que  al  tabeas  ede 
adiniiiccm  xquales  neceffe  cft. 

■ Fabricato  cnimuerci  fenmli.irquc  alto  pyramidibus  propofiris, fuper  bafin  (riangult  arqua. 
lem  bafibus  propofir»ruropyramiduin,aur  fuper  bafin  quadrangulam  duplam  bafi  ir  carun- 
dem.eritipfum  feranle  triplum  ad  pyramides  fingulasdioc  enim  conftat  ex  pratmiffa  addita, fuse 
interpo (ira.  Igitur  ex  communi  fcicnria  cumftacpropofitj  pyramides  funi,ur  diximus.adinuiceni 
aequales. 

Omnes  pyramides  quarum  bafes  triangu'x  xque  altx,fuis  bafl- 
bus  funt  proportionales. 

Fiant  fuper  bales  propo  (irarum  pyramidum, aut  fuper  a i s trigonas  xquales, aut  fuper  pa« 
nllclogramas  duplas, feranlia  ip fis  pyramidibus  xque  alta.crun t ob  hoc  feratiha  fibi  adin  u icem 
«que  alra.Et  quia  ipfa  feratilia  fuis  bafibus  funt  proportionalia, ut  probarum  cft  in  j6  undecimi, 
33ipfiusmedtante:cum(pexpnmaharum  additarum  manifeftum  fit  hxc  feratilia  tripla  cifcad 
propoli  tas  pyramides, unumquodep  uidelicet,ad  luam  relati  uam.bafcscp  ipforum  xquales , aut 
duplas  c(fe bafibus  ipfarum.-ficur  autem  ex  if  quinti, triplum  ad  triplu,ita  fimplum  ad  (impium, 
erunt  quocp  propofirx pyramides  fuis  bafibus  proportionales. 


Si  fuerint  dux  quplibet  pyramides  xque  altp,fucritcp  alterius  ba. 
fis  trigona,  reliqux  autem  tetragona  aut  plurilatera , pyramides  ip. 
fas  fuis  bafibus  proportionales  effe  conueniet. 

Exempli  grauatlntelliganrurdufpyramidesxquealtx, 
fuper  duas  bafe<  a Si  b,  fi rty  bafis  a rriagula.b  uero  pentago- 
na. Et  dicantur  hf  pyramidcs.a  Si  b.Itacp  dico  proportionem 
pyramidum  a Si  b.elfe  ficut  bafium  a Si  b.Diftirtguatur  qui- 
dem pcnragonus  b,in  tres  rriagulos  c d e.eritqt  tota  pyramis 
b.diftinifta  in  tres  pyramides  xque  altas,  quarum  bales  funt 
trianguli  c d e,qu$  etiam  dicantur  nominibus  fuarum  bafiu. 

Quia  igitur  cx  prxmUla  interpofita,  proportio  pyramidis  c . 

ad  pyramidem  a,eft  ficut  trigoni  c ad  trigon  um  a tSC  pyramidis  d ad  pyramidera  a.ficur  trigoni  a 
ad  trigonum  a.iremi;  pyramis  e ad  pyramidem  a, ficut  trigoni  e ad  trigonum  a, ex  24  quinti  bis 
a ffumpta,  (equitur  quod  fit  proportio  aggregari  cx  omnibus  pyramidibus  cd  e(&  ipfum  cft  py- 
ramis b ) ad  pyramidem  a,ficut  aggregari  ex  omnibus  trigonis  c d e(&  ipfum  cft  pcnragonus  b) 
ad  trigonum  a.Conftar  igitur  quod  uolumus. 


Omnes  latcratx  pyramides  xquealtx,  fuis  bafibus  proportiona 
les  efie  probantur. 

Si  altera  carum  fuerit  fuper  bafin  trigonam,  ex  prrmifta  interpofita  conflat  quod  dicitur . Si 
autem  bafis  utriuftp  fuerit  polygonia, utralibet  ipfarum  bafium  refolura  in  triangulos, & ipfa  py 
ramidein  pyramides  triangulas, erit  ex  prxmifta  interpofita  proportio  uniufcuiufqi  harum  tri- 
angularum pyramidum, in  quas  altera  propofitaru  diuiditur.ad  reliquam, ficut  fux  bafis  ad  ba- 
fin  alterius.  Iraq;  per  24  quinti  quotiens  oportet  afiumptam.conftat  uerum  efle  qu  jd  viximus. 

Euclid.ex  Zamb.  Thccrcmi.  Vropofitioj. 

Omne  prifma  triangularem  bafin  habens, diuiditur  in  tres  pyra* 
mides  fibrjnuicem  xquas, triangulares  bafes  habentes. 

THEON»  Zamb.  Sil  prifma  * t>  * > {.cuius  quidni  bafis  fit  triangulum,ex  oppofno  au' 

tem  f '/.Diro  quod  Ipfum  a 1 1 A . / pri[ma,iiuiiitur  in  ori  pyramides  fibi  initiem  equas,  triagulam 
bafes  habentes.  ConrnUantur  rrim  X «V  >,>  AEt  quoniam  paraHelogrammum  ejt,  eius  autem  it' 

metiens  efi  fi  triangulum  igitur  *fiSipfi*A  A triangulo  aquum  efi,cr  pyramis  igitur  cuius  bafis  qui' 
dem  cfl«fiS  triangulum,  faftigium  autm  > fignum, aqualis  efi  pyramidicuiut  bafis  ejl  triangulum » * fit 
C 7 uertex  tfi  fignum  >.  Sed  pyramis  cuiut  bafis  quidem  cfl^fi  triangulu.uertex  autem  > fignum, eadem 
ejl  ipfi  pyramidi  cuiut  bafis  quidem  eji  triangulum  & uertex  dfignum,ab  eifdem  enim  pianti  com> 
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prehenduntur.  E t pyrlmis  iguur  tuitu  bafis  quidem  r/t  trianguli  * p sjaihgium  tutem  fignum  >,equa 
Iu  t It  tpji  pyramidi  cuius  t a fu  quidem  r/t  ■<  .<  > inungulumfa&igium  tui  au  / fignum.  Rurfus  quoniam 
/>  A paraiieiogrammum e/i.itmeten l utro  ipfliu  r/t  s > .triangulum  <y /equum  r/t  tpfiyf.  > triangulo, 
sy  pyramis  igitur  cuius  bafn  quidem  cjl  triangulum  it y,fasligium autem  ' /ignis, 
tjl  aqualis  pyramidi  cum  baju  quidem  r/f  triangulum  • > fuertex  uero  a fignum. 

Pyramis  tutem  cuius  bafis  quidem  «/Ut  > triangulum, uertex  au «t  ni  ''fignum,  olli 
faefi  aqualu  pyramidi  cuius  bafis  quidem  e/l  a fi  a mangulu.ucrttx  autem  fignum 
y,CT  pyramis  igitur  cuius  quidem  bafis  e/l  j t/tnangu/um,urr(r3t  uulcm  r’  fignum 
equa  ejl  pyramidi  cuius  bafis  quidem  ejl  'fi  triangulum, ucru  x autem  > fignum. 

Igitur  .iyat'  rprifnu.in  tres  pyram1  det  aquas  fibi/nuiccm  dtu  fum  e/i.trungis' 
lares  bafis  habentes  -Et  quoniam  pyramis  iiuus  bafis  quidem  ell  snigulum  ad*, 
fajhgium  autem  • fignum, eadem  e/l  ipfi pyramidi  cuius  bafis  quidem  edi  trianguli 
yaf.pt  ertex  autem  fignum  '(jub  ciftcm  nanq;  planis  comprehenduntur)  pyramis 
autem  tutus  bafis  e/i  triangulum  ■ f t, uertex  autem  fignum  ,t  eruum  ejfe  pr  (ma- 
tis ojlrnfum  e/l, rutus  bafis  eli  triangulum  t fi  i ,ex  oppofito  autem  a ',  ,crpyramis 
igitur  cuius  bafis  eftrfiy  tnangulumpsenex  autem  fignumjerttum  ellpnfmatis 
tuius  balis  e/l  triangulum  « fi  >,ex  oppofito  autem  * */.  Omne  igitur  pnfma,ty  que  fapumtw  reliquet 
quod  oportebat  demonllrart. 

««ItlUllvU. 

E*  hoc  iam  e II  manti r /Ium,  quod  omnis  pyramis,  tertia  pars  r fi  prfmati i tandem  eidem  hafm  haben* 
tis  V altitudinem  equam.  Quoniam  fi  aliam  quampiam  figuram  redi  lineam  habuerit  bafis  prifmaM 
CT eandem  cx  oppofito  diui  ltcur  i n pnfmata  triangulares  bajes  habenlia,cr  ea  que cx  oppofito, 
Eucltd.tx  Camp.  Propafitia  7. 

1 duae  pyramides  tri.Tgularum  bafium  fuerint  aequales, 
earum  bafes  earundem  altitudinibus  mutuae  erunt . Si 
uero  bafes  & altitudines  fuerint  mutuae,  eafdtmpyra- 
midcsfibrjnuiccm  efTe  ecquales  necefleeft. 

CamimnvI,  Quod  j4  6C  \$  undecimi  propofucruntde  fohdisparallclogrammi», no* 
in  j<seiufdem  demonftrauimus  de  fcrarilibus.harc  7 duodecimi  proponit  de  pyramidibus  Habet* 
Cibus  bafesrriangulas.Intelliganrur  enim  dux  pyramides  aequales  fuper  duos  trigonos  ucl  man 
gulos  a 8i  b,qu  a-  dicantur  a & b.Dico  iracp  quod  proportio  bafis  a ad  baiin  b.crt  ucuf  proportio 
alntudims  pyramidis  b ad  altitudinem  pyramidis  a. 

Er  fi  hoc  fuerir.dico  pyramides  a & b effexquales.  Ad 
hibearur  quidem  duobus  trigonis  a & b,  duo  ali)  qui 
funte  8C  d ut  fiant  ambx  fuperficics  a c & b d arquidi- 
ftantium  laterum ,&T  ex ipfis  pyramidibus  fuper bafes 
ac  St  b d.compleanrur  folida  parallclogrartma  pyra- 
midibus propofms  xque  alta  quar  fimilircr  dicantur  a 
c&bd.Manifcftum igitur eft ex  fexta huius  u,quod 
pyramis  a cft  fexta  pars  (olidi  a c,&  pyramis  b fexta  fo 
lidibd.Iracp  ex  j*  undecimi  argue  (ppofitu>pnm  i quide  parte  ex  prima, fecundi  aut  cx  fecunda» 
Campani  additio. 

Quod  fi  duae  quaelibet  pyramides  latera  rcc  fiierint  aequales,  ea- 
rum bafes  earundem  altitudinibus  mutuae  erunt.  Si  uero  bafes  ea- 
rum altitudinibus  ipfarum  mutua:  fuerint,  eadem  pyramides  aequa 
les  efTc  oportet. 

Si  bafes  urrarun  y.  fuerint triSgulx.demoftratueftuerueffeqd' 
diximus.  Si  a'rera  rSrii,  fit  igirur  a. bafistp  alterius  pyramidis  fir  b, 

& fumatur  rngonus  c (qualis  polygonio  b.fiarip  fuper  c.pyramis 
(que  alra  pyramidi  quar  eit  fuper  b,&  fini  a b c.f  quiuoca  nomina  ' 
pyramidu  & baliu.  Quia  igitur  ex  hypothefi  du$  pyramides  a & b 
funr  f quafc$,&  ex  ulnma  inrerpofiraru  ad  fexrS  huius  dux  pyra 
ini  des  b & c funr  f quales.ideofy  ex  comunt  fcieria  duf  pyramides 
a &<  xqualet.igirur  bafes  earum  funr  mutuar  ad  alnrudines  caru 
cx pnma  parte  7 huius. Cumqj  bafes  b QC  c fiut  aequales, alrirudi- 
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oeS  quo$  pyrsmidum  b K c xquales  erunt,ex  primi  parte  & fecunda  7 quinti,  bafes  a & b mu. 
luxalrirudtnibus  pyramidum  a Si  b. 

Secunda  pars  conucrfo  modo  probarur.Nam  fi  fuerit  bafis  a ad  bafin  b, ut  altitudo  pyrami- 
di! b ad  altitudinem  pyramidis  a, erit  ex  fecunda  parteSi  prima  7 quinti, bafis  a ad  bafin  e , ficut 
altitudo  pyramidis  b ad  alntudincm  pyramidis  a.itaip  ex  fecunda  panehuiui7  dux  pyramide* 
a &c,funtxqualcs,quarc  per  communem  fcientiam  duxquotp  pyramides  aSi  b,funtxqualcs. 


alta  pyramidi  b.criittpdux  pyramides  b & c xqualcs.idcocp 
dux  qux  funt  a 8i  e etiam  per  conceptionem  xquales , quare 
bafisaad  bafin  c.ficut altitudo  pyramidis  e ad  alntudincm 
pyramidis  a, hoc  enim  nuper  drmonftratum  cft . Ert  ergo  ex 
7 quinti  balis  a ad  bafin  b.ftcut  alntudo  pyramidis  b ad  alti- 
tudinem pyramidis  a.  Conuerfa  conuerfo  modo  patettSi 

enim  bafis  a ad  bafin  b fucru.ut  altitudo  pyramidu  b ad  alti- 
tudinem pyramidis  a, erit  quoip  ex  7 quinti  bafis  a ad  bafin  e 
ut  alntudo  pyramidis  e ad  altitudinem  pyramidis  a , ideoip 
(ut  pater  ex  pnoribus)cruntdux  pyramidata  & e xquales, 
quare  ex  comuni  (cientia  & dux  qux  funta  K b.erunt  etiam 
xqualcStSf  hoc  cft  propo  litum. 

BucUxCmp.  Vropoptiot. 


Si  ucro  neutra  pro  po  fi  tarum  pyramidum  fuerit  trigona, 
fed  utraqr  polygoniafuerbi  gratia  altera  pentagona, alrcra  hc 
xagona)qux  adhuc  dicantur  a Si  b, fumatur  fimiliter  trian- 
guluscxqualishexagonob.fuperquem  fiat  pyramis  xque 


Mnium  duarum  pyramidum  fimilium  quarum  bafes  tri 
angular.eft proportio  alterius  ad  alteram,  tanquam  late 
ris  ad  latus  eius  relatiuum  proportio  triplicata. 

j C a h p a n v ?.  Propofiris  duabus  pyramidibus  fimiltbus  bafes  triangulas  ha 

nribus.ex  ipfis  perfice  duo  folida  parallelogramma, quemadmodum  didfum  cft  in  dcmonftra 

tione  pnrmilfx.eruntlp  hxc  duo  folida  parallelogramma  fimilia,  eo  quod  pyramides  ponuntur 
fimiles  adinuicem.nam  duo  folidi  anguli  qui  funteommunes  pyramidibus  Se  folidis  parallclo- 

Emmis.fuperficfalibusangulis  numero  St  quantitate  xqualibusconnnentur,  li  latera  quoip 
s angulos  fupcrficiales  continentia, funt  proportionalia. Quare  ex  14  primi  tres  fuperhcies  fo 
lidorum  parallclogrammorum  communes  angulos  folidosconfhtuentcs.funt  xquiangulx  St 
Uterum  proportionalium, ideoip  fimiles  ex  diffinitione  (imilium  fupcrficicrum : quare  ex  14  St 
is  quinti  cunftx  fex  fuperfides horum  duorum  folidorum  parallelogrammoru.funt  fimiles  ad- 
inuicem. Igitur  a diffinitionecorporumfimilium.eruntipla  folida  fimilia.  Qjtarecum  propor- 
tio folidorum  St  pyramidum  fit  una  exnquinrifnam  folida  funt  fexcupla  pyramidibus  cx  6 hu 
ius)cumlp  Iit  proportio  folidorum  una  flcut  fuorum  reUtiuorum  laterum  triplicata  ex  ji s unde- 
cimi libri.funt  aurem  latera  folidorum  eadem  larcnbus  pyramidum, erit  quoqj  ex  11  quinti  pro- 
portio  propofitarum  pyramidum  ficut  fuorum  rcladuorum  laterum  proportio  niplicata : quod 
cft  propofitum. 


Campani  additiones. 

Quod  fi  fuerint  duae  quaelibet  pyramides  latcratx  fimiles , erit 
proportio  alterius  ad  alteram  ficut  fui  lateris  ad  fibi  relatiuum  latus 
alterius  proportio  triplicata. 

Sint  dux  lareratx  pyramides.quarum  coni  a & b,(imiles,fintcjr  fuper  bafes  penngonas  qux 
funt  cd  e f g,h  k 1 m n.Dico  quod  proportio  earum.cft  ficut  fuorum  relariuorum  laterum  tri  pli- 
cata.Conft.it  enim  ex  diffinitione  fimilium  fuperficieru&  corporum,  quod  pentagoni  qui  fune 
bafes  propofitarum  pyramidum,fibiadinuicem,cunlb<p  relariui  trianguli  ipfas  ambientes  fibi 
inuiccm,funt(imiles.Diuidanruriraq;bafesambarumin  triangulos  fimiles  & numero  arqualeS 
prout  1 8 fexri  propomtclTc  pofjiibilc,  protrahis  in  hac  quidem  lineis  ce  & cf,in  illa  uerohl  & h 
m.Dico  igitur  iftas  pyramides  effediuifas  in  pyramides  triangulas  fimiles  SC  numero  xquales. 
Conferantur  enim  adinuicem  dux  pyramides  ac  d e,b  h k l,quarum  coni  funt  a & b.  Conftar  au 
tem  exhypothcfi  triangulum  c a d cfle  fimiJem  triangulo  b h K.&  triangulum  d a e triangulo  K 

LI  a 
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b l. Et  quia  etiam  exhypothcfi  angulus  dcftxqualis  angulo  K,  SC  la- 
tera e d SC  d e continentia  angulum  d funt  propornonalia  lateribus  h 
k SC  k 1 continentibus  angulum  k.crunr  ex  6 fexti  duo  trianguli  ede 
SC  h K I xquianguli.ideoip  per  4 fexti  erit  proportio  e d ad  h K , (icut 
ceadh  l.Cumcp  ex  hyporhefi  Iit  proportio  ea  ad  hb,&ctia  a e ad  b 
l.ficur  c d ad  h K.erit  ex  u quinti  ea  ad  h b.fif  a ead  b l,ficur  e e ad  h 1. 
Igitur  ex  ; fexti  SC  diffinitione  fimilium  fuperficierum, triangulus  e a 
e, erit  fimilis  triangulo  h b l.Manifeftum  eft  iraep  ex  diffinitione  fimi- 
lium corporii  .quod  pyramis  ac  de  eft  fimilis  pyramidi  bh  kl.fimili 
terquoqt  coft.it  pyramidem  a c c f effe  fimilem  pyramidi  bhlm,& 
pyramidem a cfg, pyramidi  bhm  n.Qpiaergoex  hac 8 proportio 
pyramidis  a c d e ad  pyramidem  b h k l eft  ficut  lateris  c d ad  larus  h 
krripkcara, etiam  pyraraidisacefadpyramidembhlm.ficutc  fad 
1 m triplicata, ac  etiam  pyramidis  a c f g ad  pyramidem  bhmn,  ficut 
c c ad  h n triplicatarum  fit  ex  hypothcfi  proportio  e fad  1 m.&c  g 
aalin.ficutcdad  h k.fequitur  ex  13  quinti, ut  proportio  totaliu  py- 
ramidum a SC  b fit  ficut  unius  harum  partialium  ad  aliam  uiiam.lgi 
rur  ex  hac  8 & u quinti  conftat  ucrum  effe  quod  diximus. 


Omnes  columnx  latcratxxque  altae, fuis  bafibusfunt  propor- 
tionales. 

Verum  eft  quod  dicitur,  fuper  qualefcuntp  bafes 
polygonias  fine  columnsc . Columnas  autem  larera- 
tas.uocamusfolidacorpora  laterara,  quorum  bafes 
SC  fuperficies  fupremarfunt  fimiles  SC  xquales , cun- 
£bc  uero  reliquar  fuperfides  ipfa  folida  circunftantes 
funt  xquidiftanrium  laterum. Talium  aurem  folido- 
rum  prima  fpecies  eft  feratile,  quando  fuper  unam 
fuarum  trilaterarum  fuperficierum  inteiligitur  effe 
ftatu rum, fecunda  uero  fpecies  eft  columna, cuius  ba 
fis  fir  quadrilarera  qui  ex  duobus  feratilibus  necefTe 
eft  effe  compofitam,&  tertia  eft  cuius  bafis  eft  penta- 
gona, SC  ipfa  ex  tribus  feratilibus  perficitur.  Simplici 
ver  aurem  dico  quod  omnis  laterara  columna  in  tot 
corpOra  ferariha  poreft  diftingui,  in  quot  triangulos 
fuabafis.lntclliganturitaqjduxcolumnx  larcratara 
SC  b.coftirurx  fuper  duas  bafes  a SC  b, aeque  altx.dico 
quod  proportio  columnarum  a SC  b,eft  ficut  bafium 
a SC  b.Diftinguantur  nanm  hx  bafes  in  triangulos,  ^ 

&hxcolumnxinferarilia,bafisquidemaquxpona  9 £ r 

tur  effe  quadrangula, in  duos  trigonos  fcilicetcfit d,&  columna a,m  duo  feranua  c oi  d, bafis  ue 
rd  qux  hr  pentagona, diftinguarur  in  tres  trigonos  e f columna  b in  tria  feratilia  qux  finull 

ter  uocenrur  e f g.Manifeftum  eft  igitur  *x  fis  qux  in  j 6 undedmi  dieta  funr,quod  proporno  fe- 
rarilis  c ad  feratile  e, eft  ficut  bafis  c ad  bafin  e,&  iterum  feratilis  d ad  feratile  e,ficut  bafis  d ad  ba- 
fin  e. quare  per  24  quinti  erit  columnxa  ad  feratile  e, ficut  bafis  a ad  bafin  e.Eadem  ratione  erit 
columna  a ad  feratile  f.ficut  bafis  a ad  bafin  f.  At  rurfus  columnx  a ad  feratile  g, ficut  bafis  a ad  bz 
fin  g.Igirur tx  24quinti,quotie$  necefft  fuerit affurapta, facile concludes  propofitum.  Con- 
ftanracpex  hoc.qudd  omnes  columnx  lateratx  fuper  eandem  bafin  uel  fuper  xquales  conftirur£ 
fi  fuerint  xque  alrx, erunt  xquales.  Cum  cnim(ut  proximo  probatum  cft)xquc  altx  columnx  U 
t erane  fint  fuis  bafibus  proportionales.ponltur  autem  bafes  effe  aut  exdem  aut  xqualtf , 
eft  24  quinti, ut  etiam  columnx  fintxquales.  Conftat  quo<p  quod  fi  fuerint  quxhberfolidz 

parallelogramma  feratilia  & lareratxcolumnxxque alta, ipfa  quoqr  fuis  bafibus  proportiona- 
lia cifc  nereffario  comprobantur.Omnia  enim  hxc, fpecies  funt  lareratarum  columnarii,  de  quu 
bus  paulo  ante'  uniuerfaiiter  probatum  eft  uerum  effe  quod  didtur. 


Omnis  laterara  columna, tripla  eft  ad  fuam  pyramidem. 

Diftinguarur  bafis  columnx  in  triangulos, SC  fecundum  numerum  triangulorum  illorum 
difnnguarur  columna  in  feratilia, SC  pyraims  columnx  in  pyramides  habentes  bafes  triangulas 
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quxuidtlk«rumbjforctanliiim.Con(h(inipunumquodiyCmtiIc  ad «m  pyramidtm  que 
fuper  eandem  bafin  cum  ipfo  fcratiU  confiftil, mptumerfrlioc  enim  dfmoftratumfft  in  6 huiu» 

duodecimi  libri.  Igitur  ex  ij  quinti  omnia  feratilia  pariter  accepta, ad  omnes  pyramides  pariter  ac 
ceptas  necefle  eft  elfe  ti  iplum,  Cunup  ex  omnibus  feratilibus  pariter  acceptis  columna,&  ex  om- 
nibus pyramidibus  pamer  acceptis  pyramis  columnar  perficiantur , condat  ucram  elVehanc  no- 
stram propolinonem. 

Si  fuerint  duae  quaelibet  columna;  laceratae  aequales,  earum  bafes 
earundem  altitudinibus  mutua;  erunt;  fi  ucro  bafes  earum  &C  altitu- 
dines mutuae  fuerint,cafdem  columnas  aequales  elfe  necefTe  eft. 

Si  enim  columna:  lint  «quales.carum  pyramides  erunt  sequales.eo  quod  omnis  latcrata  co- 
lumna eft  tripla  ad  Tuam  pyramidem.Si  autem  pyramides  fueeinr  «quales, fua:  bafes  fuis  alntudi 
nibus  mutuar  erunr,quemadmodum  demon  (Iratum  eft  in  7 huius.  Qjua  igitur  columnarii  fua- 
rumlp  pyramidum  tedem  funt  bafes, & altitudines  funt  exdem, conitar  prima  pars  propofiti. 

Sint  igitur  3C  altitudines  propofirarum  columnarum  larcratarum  muru(.  Dico  quodcolumne 
erunt arquales. Cum  enim  eardem  fint  bafes  eardemcy  ^Ititudinescolumnarum  fuarum  pyrami- 
dum,erunr  bafes  & altitudines  pyramidum  propolirajum  columnarum  mutua: . Si  hoc  ut  poti- 
tum cft.uerum  fuerir  de  columnis.erunr  quocp  pyramides  arquales, prout  in  7 huius  demonftra- 
tum  cft,igitur  8C  columnar  a:qualcs,cum  ipfaroriplar  fintad  fuas  pyramides.Qyare  patet  (ccunda 
pars  eius  quod  propofitum  eft. 

Omnium  duarum  columnarum  ljtera  tarum  fimilium  eft  pro- 
portio alterius  ad  alteram, tanquam  lateris  ad  liium  rclatiuuin  latus 
proportio  triplicata. 

Si  columnar  fuerint  fimiles,  erunt  ex  diffinitione  (Tm  ilium  corporum , bafes  earum  arrcnrip 
luperncies  eas  ambientes  (Tmiles.Diuidanruriratp  bafes  earum  tn  triangulos  fimtles  &C  numero  * 
arquales.quemadmodum  18  fexti  proponit  e(ftpofsibilc,&ipf.rcolumnjediuidanrurin  ferari- 
lia  fuper  hos  triangulos  exiftenda.  Stude  igitur  probare  feratilia  unius , fuis  relatiuis  feratilibus 
alterius  elTefiraiUa,  quod  facile  probabis  ex  hypothefi  & 6&4.8C  5 fcxti,&  ex  diffinitione  fimi- 
uum  fuperneierum  SC  diffinitione  (Tmilium  corporum. Hoc  autem  probato,  erit  cx  36  undecimi 
proportio  uniufcuiuftp  frrarilis  unius  ad  fuum  relariuum  feratilealrcrius.ficur  fui  laterisad  latus 
illius  proportio  triplicata. Er  quia  omnium  laterum  eft  proportio  una, cum  cunlia  feratilia  unius 
fint  ft milia  fuis  relatiuis  ferariltbus  alterius, fequirur  ex  tt  quinti, ut  cuneorum  fcrarilium  unius 
ad  fua  telariua  ieratiba alterius  fit  proporno  una. Quare  per  ij  quinti,  qua:  eft  proportio  unius 
(eratilis  ad  fuum  ferarile  relariuum  alrcnus, eadem  eft  omnium  pariter  acceprorum  ad  omnia  pa 
riter  accepta. Er  quia  urrobicp  omnia  feratilia  pariter  accepta  componuntcolumnas.&rclariua  la 
^era  feranlium  funt  relariua latera  columnarum, necclTe  cx  n quinti, ut  proporno  columnarii  ftc 
ficut  fuorum  relati  uoruin  laterum  proportio  rnplicataiquod  eft  propofitum. 

E uclid.cx  Zmb.  Theorema  t.  Propofitio  8. 

1 Similes  pyramides, triangulares  bafes  habentes, in  triplici  funt  ra  camp. 

tione  eiufdem  rationis  laterum. 

THEONotZoni.  Sintft miles  crftmihterpofitepyramidct,quarum  bafts  quidem  funt  *ty, 

/ 1 /,triangula,fafhgl'a  ucro  ip ferum  fint » fifigna.  Dico  quod  •>£>*  pyramis  ad''!'  pyram  idem,  Iri- 
pUm  bebet  rattonem.quam  fit  ad  i /.Compleatur  enim  '*  * fi  * rjolida  paraUelepipeda.  Et  tjuonum 

pyramis *fi>,  fmtilis eft ipft A>  / > pyramidi, opulis igtturefltngulus 

quifub  *fi>  eiquifub  A angulo, eyqutfub  • fi>eiquifubt'/,cr  qui  ‘ A 

fub*t*eiquifubU'fi,eftaftcut*fiad'',ficeftf>ad'/,crfi*ad  • fi. 

Et  quoniam  eftftcut*fi  ai'  <,ftc  fit  ad' !,ty  circum  ecquos  angulos  U- 
ttra  funt  proportionalia, igitur  (, 'parallclogrimmi  ipft  • ujimUc  eft  pi 
raUetogrdmoicr  id  ,ppterea  cr  fi  ripfty  ftmile  eft,ct  (.  ipft'/. Tria  igi 
>ur'u,-  t/ejribus  '*,'/,<  t,funt  fi  milia.  Sed  tria  quidc  * fi,  fi  *,fi  e,tri ■ _ 
busqueex  o ppoftto  equalia[mtpmiha,ey  tru  < *,</,<  r,equa  ty  fimi  J 
lia  funt  tribus  que  ex  oppofttoiipfa  igitur  fi  * m fi  * /,  folida  parallele 
pipeda.fub  pmUibus  planis  eque  multiplicibus  coprebenduntur.  Igitur  ( 

• *\ipfi't*  tfoUdo  ftmile  eft. Similia  aut  folida  parallelepipeda,in  tripli 
ei  funt  ratione  riufdc  rationis  lateri  (p  j j undecimi ) Igilur  fima  fohdu 
ad' fi*  > fohdu  tripla  habet  ratione. quam  eiufdc  ratiois  latus  fit  ad  ciuf 
ic  rationis  latus</.Sicuiautifi**  a fohdu  ad' fi*  > [olidi, fic  *(>*p y. 
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ramis  4 J * >[•  pyramida.quonum  pyramis  fextt  pars  eft  folidi.ro  quod  er  pri/««  dttfidiUM  etiftenifi 
fidi  paraheleptpedt,triplum  eji  ipfiut  pyramidis, er  «figitur  pyranus  ad  i * [ I pyrtmid  tnphM 
ratwnmbaba.q  A,  ad'  !:qd  demon/lralfe  cpormt.  comiuhi.».  . 

Ex  hoc  nempe  eft  mamfefium.quod  er  multangulae  bafis  Utente!  fimdes  pyramides , admmcmM 
triplici  funt  rone  eiufdem  rationis  UterS.  Dmi/is  enim  tp/tr  in  ipfst  pyramidtsjriangularesbafis  babets 
tesiquu  fimilu  polygono  bafm  (II  /intiiu  triigda  dnuditur.cr  in  eque  multiplicujyeiufdi  tondeto* 
tis)cru  fictu  in  elteu  une  pyram»  triangulare  habes  bafin  ad  tutam  bafm  triangulari  habente  in  alta* 
pyramide  ftc  er  omne»  pyramides  in  altera  pyramide  triangulares  bafes  habentes, ad  pyramides  nijlen 
tes  in  altera  pyraatidc.cr  habenta  triangulam  bafes . Hoc  e/i.  Pyramis  ipfa  polygonum  bafm  habens 
ad  pyramida  bafm  polygonum  habentem.  Pyram u autem  triangularem  bafm  habens  ad  pyramida  truis 
cularem  bafin  habenttm.in  triplici  ejl  ratione  eiufdem  rationis  laterum . Et  polygonum  igitur  bafin  ha- 
bis, ad  fimllc bafin  habentc.tnpla  habet  rationiq  latus  ad  latui.  Zud.exZa.  Theor  9.  Propof.p. 

Aequalium  pyramidu  & triangulares  bales  haben  tiu,  reciprocae  9 
funtbafes  alcicudinib.  Et  pyramides  triiigularcs  bafes  habetes.qua. 
ru  reciproce  funt  bafes  uerticib.funt  aequales.  

THEO  NexZib.  SiMenuUteque pyramides uAy,*' /t.lriangu 
lares  bafes  habites  - *>,*>/, fa&igia  uero  • \figna.Dico  q ipfari*  A 
, »,a  • p, pyramidu  reciproca  funt  bafes  allitudimb.  ere/ i /icat  bafis « 

A , ad  bafin  Si/,  ftc  efl  ipft’  '■/■>  pyramidis  altitudo  ad  ipfi’  •*  y • py 
ramidis  altitudinc.Copleatur  aut  ipfayu  v » » -Jofida  parallelepip 


«ii  dif.fie  ipfi’  ’•  f olidi  altitudo,ad  ipfius  A • u */ohdt  altitudine. 

Sed  ipfi’  • > * ' folidi  altitudo.eade  eflipfiipti’difo  pyramidis  altitudi 
ni, er  ipfiut  *■<■'  fohdi  altitudo, eadem  e/i  ipfi ipfius  pyramidis 

altitudini.  Ejl  igitur  fit  ut  • C>  bafis  ad*  d bafin,  fic  ipfiut  * « fd  pyrae- 
tnidu  altitudo  ad  ipfiut  • f ' * pyramidis  altitudinem,  ipfsrum  igitur 


y bafis  addi  f hafiltjtc  ipfiut 

pyramiaiSfa/ngiuanipfiusacypyraimun/ajiijsiH.uttv^poiainisaAy  e, aqualis  efl  ipfi  a»/# 
pyramidi.  Eifde  ndq;  difpofitis.quoma  eft  ficut « A y bafis  ad  J 'I bafm  Jic  e/i  ipfiut  *'!<  pyramidis  uer 
lex  ad  ipfiut  1 * y * pyramidis  uerdce,fed  ficut  afy  bafis  adipp  » dbafin  jic  Cu  paraUelogrimuad  < • 
paraUelogrdmu,  er  ficut  lgitur(p  ,iqnti)f/>  parallclogrimu  ai  ■ » paraBelogramu,fic  eft  ipfiut  *'!> 
pyramidu  faftigui  ai  ipfiut  ‘Ay  pyramidu  faftigti.  Sei  ipfius  qdem  A </t>  pyramidis  ucrtcx.eft  iii  ip 
fiutcOae  paralelepipedi  uertici.erfaftigm  ipfiut  *<>’  pyramidis,ide  eft  ipfiut  »■*>  paraDelepipeii 
altituiutiieft  igitur  ficut  A * bafis  ad  • » bafin  jic  ipfiut  • > » » paraSclepipedi  altitudo  ai  ipfiut  A • e* » p* 
raBelepipedi  altitudine.  Solida  uero  paraOclepipcda  quoru  reciproca  funt  bafes  ahiiudmib.funt  aquali* 

(p  ,4  undecimi) Igitur  folidii paraBelepipedii  A » •folidh  paralklcpipedo  eft  aquale . E/iij 
ipfius  quidc  Aa  u x parahclepipedi.pyramis  ‘A  y [exta  pars, ipfiut  aulilo  paratlclepipedi,fexta  pars 
eftpyraniisdifO.lgitur  pyram»  • Ay  ’,ipfi  * •/■>  pyramidi  eft  aqualis.  Aequalium  igitur  pyramidu  et 
triagulares  bafes  htbentiu.reciproca  funt  bafes  allitudimb.  E t pyramides  tnagulares  bafes  habites  qu* 
r u bafes ucrticibulfunt reciproca,funt aquales :qd' ojlcndendu fiicr at.  E ucLexCap.  Propof 9. 

Mnis coluna rotuda.pyramidi fua; tripla cflfe coprobat.  p 

Cv«p. Supra  circulu  i.inielligiiur  una  coluna  St  una  pyramis, fccudu  eide  fui  ai 
rirudincere&f.diciturcp  pquiuoce  ipfa  pyramis  & coluna  St  circul*,  noie  uno  fd 
nr y-T-yr,-.' J,,  |icera.Dicoiiatpqd’colunaa,eftmplaadpyiamidca.;cuiusj>baiioeft.Qtua_ne^ 
maior  ncy  minor  poreft  eile.ij  iripla.Str  enim  primuffi  pofsibilc  eft)maior  cj  tri- 
pU/quiritarc  corporis  b.ita  qd’  fi  b corp*  dematur  de  coluna  a.erii  refiduuei*  triplu  ad  pyramid* 
a.  In  fu  ibatur  ergo  quadratu  circulo  a,  fuperqdcriglrur  duo  fera  tilia  jquealacoluma.dequib. 
duob.ferarilib  pariter  acceptis  coftat,qd'ipr:i  funt  plus  medietate  coliinf  a, qucadmodil  ipfu  qua 
dratii  coftat  e(Te  plus  medietate  circuli  a,fi  enim  exipfls  feratilib.perfiditur  folida  parallelogri- 
ma,quoruipfafuntmedtetaie},eritipfacolumiuparjipforS  duoru  folidorii  parita aueptori. 
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Deinde  fuper  Utera quadrati  infcripn  pafidnmquatuortriangulwdtiu*^ 

poinombul  circuli,  quarum  portionum  Utera  quadrari  funt  chord»,  dmilit " colS^ 

^m°p^*qualia,&r,nr  ,Ui  mangul.  c d c f.fupcr  quo*  fflam  cr,gr  fcranlu  ad 

, P , mamftftum  eft  quod  hxc  fcratilia  funt  maius  medietate  portionum  colunj  fuper  Fomo- 

ncscriculi  ‘onfidrnriun^qucadmodumSlpfitrianguUi^t  maius  mcdietaicporaonuinciTaili. 

Fjarautc  hoc toties, quoufqt  per  primam  »o cogatur  aduerfarius confitcn  portiones  colum  F 

rotunda  pyramis  a Ci  minor  latcrara  pyramide  Uterar*  column  {, cuius  ba  is  ctt  micnprum  fo  y 
conium  baii  rotuudr  pyramidis  a.  quod  cft  impoifibilr  eft  enim  pyramis 
famidis  romndx.  Noneft  igitur  pyramis  a, minus  tertia  patie  fu*  columnj.^Sed  nec  plus  tertia. 
Si  enim  pofTibiie  eft, fit  pyramis  a, pius  tertia  parte  column*  3, 
quantitate  corporis  b.ira  quod  derrafto  corpore  b de  pyramide 
a, fit  refiduu  ipfius  pyramidis  tertia  pars  column*  a. Iguur  que 
admodum  prius  ex  pyramide  a.inrcUigatur  detrahi  pyramis  la 
terara  fibi  «que  alta  cuius  bafis  fit  quadratum  circulo  a in  fert  p- 
tum, quam  lateratam  pyramidcconftaterie  plus  dimidio  pyra 
midis  rotundx.Itcm  de  refiduo  pyramidis  a, rurfuj  intelbgan-  j 
tur  detrahi  p>Tamides  *que  altx.ftatur*  fupcr  mangulo*c,d  « 
f.qui  funt  in  portionibus  bafis,&  hoc  toties  fiat,ur  ex  prima oc 
cimi  relinquatur  ex  pyramidea, minus  corpore  b.Entqi  irtt|py 
ramis  laterata  inferipto  polygonio  fuperftans , quam  cdponilt 
latera tx  pyramides  ex  rotunda  pyramide  detraftf  .maiusieirta 

* i .i r.  WVim 


dD 


latera  tx  pyrainiuc»  c*.  iu»uuu*  

parre  rotund*  column*  a. Et  quia  ut  probatum  cft  in  prxcedc 
nbus.hxc  pyramis  larerara  cft  tertia  pars  fu*  column*  lateratf 
a.fequitur  denuo  ex  fecunda  parte  to  quinti  columnam  rotun- 
dam a crte  minorem  columna  laterata  eiufdem  altitudinis,  cu- 
ius  bafis  eft  polygoniu  bafi  Vorund*  pyramidis  infcriptu.Hoc  autem  tmponiUknamhf  c colunt 
na  laterata,  pars  eft  colunj  rotudf.Cu  igitur  coluna  rptuda  no  pofiit  effe  minus  triplo  fuj ; pyram* 
dis.necp  mai*,crit  neceifario  tripla  ad  «i:qd*  dcmoftrare  uolum’.  Eud.cx  Zc.Tbeor.  «•  Prop.  .o* 

$0  Omnis  conus,cylindri  tertia  pars  eft  eandem  eidem  bafinhaben* 
ris  & aequale  feftigium. 

THEON»  Ximb.  Habeat  enim  cobiis, cylindro  bafin  cadejtoc  0 

cft  circulum*  <V  S.crequalcfafhgium.Dico  q,  conus  cylmdri  terti a 
puri  t ft.hcc  cft  quod  cylindrus, conitriplus  cft.  Si  autem  cylindrus,  co 
ni  non  ci!  triplus.mt  cylindrus, cono  aut  maior  quam  triplus  ,aut  mi- 
nor. Sit  prius  maior  quam  triplus.  Er  dcfiribatuKpcr  & quarti )in  cir- 
culo • is  > «r,  quadratum  Alam  quadratu  « f > Ujnaius  eft  quam  di 

tnidium  ipfiui  circuli  *(r/. Conftituatwr  ub  ipfi)  * A > * <juddratotpri[ 
nu  eque  altum  ipfi cylindro.  I am  conftitutum  pnfma,  maius  eji  qui  ip 
(ius  cylindri  dimidiu,quonii  cr /I  ipfi  circulo  * f>  quadratu  aram 
feritamus, quadratis  in  ipfo  orbe  afeJ  de/lriptum.circunfcripti  imi  ^ 

diu.cft  cr  ab  ipfis  coftitutafimt^qui  akafoltda  paraQclepipcda  prif 

matatprifmau  igitur  ipfa,adinuici  funt  ficui  bafis. Et  pnfma  igitur  flans  mttfo  a Ay*  quadrato,  drtnl' 
dium  cft  eius  pnfmatls  quod  couftituitur  i quadrato  ipfi  circulo  cirtSfcripto.Et  cylindrus  Ipfi  prl 

(mate  quod  fit  d quadrato  cire  unferipto  ipfi  circulo  •<>  •'.minor  cft.  Igitur  pnfma  a quadrato  *t,*c3 
ft ''tutum, ipfi  cylindro  eque  altum  unaius  eft  dimidio  ipfius  cylindri  Sccmtur(pcr  j o Icrtifjipfa  • yc> 

V -.circunfcrcntie  bifariam  in  >/•  t/igsis.crconncftantur  ipfe  * v W»vW  '.Cr  unm 
quodq-  igitur  ipforu  M%AJS(r,yJI,A»a  triangslorm,maiu«  eft  quam  dimidiu  cius  quod  etreu  fispfum 
‘ ipfim.ty  Sarculi  figmcntificut  ante  offendemus.  Conftuuantur  ab  unoquoct  ipfiri.>W>,> 

. traiguloru.pnfmata  eque  alta  ipfi  cylindro, et  mtSquoda  igitur  tpfiru  c^stutoruprsfmatu^atus  cft 
qui  dimidia  pars  circi  fefc  ipfius  figmiu  circuli  jpiotua  fip  < /»  >,figna  parallelos  W<'V 
cam‘,roplcakusq-  qin  ipfis  ■ a.paraUclogrima.ct  ab  ipfis  colhtuamM  fchda  parMcpipcdi 

ipfi  cylindro  eque  altapmiufcmufc  c oftitutoru  dimidia  funt  prifmata  que  m * <>/{>„  * V *,magU- 
lis  crfunt  ipfius  cylindri  figmeta, minores  ipfis  filidis  pxraHkcpipedis  ccflitutisltaj;  etu  que  tnf.,f 
t? . S/l-triaguln  pnfmitajmiorafunt  qui  dimidiu  circufcfi  cylindrifignitoru.DifrA-cttuaipsU 
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fir  ex  pyramide  b detrahatur  larerata  pyramis  fibi  xque  alta.cuius  bafis  (Tr  quadratum  inferiprum 
circulo  b,&  exrefiduo  cius  detrahantur  pyramides  ciufdem  altitudinis  confiftctes  fuper  trigonos 
portionum  circuli  b.ftat  itacp  hoc  toties, quo uf<p  cogete  prima  io,firrefiduum  pyramidis  b minus 
corpore d,critcp  ex  communi  fcientia.larcrara  pyramis  dctralta.quam  componunt partiales  pyra 
midesdctra^ic,maiuscorporec.lnrciibaturiracp  circulo  a, polygonium  limile  illi,  quod  eft  bafis 
latera tar  pyramidis  dctraftf  i pyramide  b,&  ad  angulos  huius  polygonii  inferipti  circulo  a,demic 
te  Uneas  a cono  pyramidis  a, perficies  fuper  illud  polygonium, lareiatam  pyramidem  xquealram 
rorund*  pyramidi  a.Hanc  igitur  ftudeasdemonftrarc  eifefimilem  laterat* pyramidi  dcrralhrd 
rotunda  pyramide  b,quod  hoc  modo  tacies.In  utratp  pyramide  eriges  axem  ipfiusqui  erit  ex  dif- 
fininone  linea  conrnuans  uerticem  pyramidis  cum  centro  bafis , fiCeritperpendicularis  ad  bafin: 
de  hinc  a centris  bafium,protrahasin  urroq?  cu  culo  femidiametvos , ad  omnes  angulos  utriufip 
polygoni)  infcripri.Cumqt  ex  diffinitione  (imilium  pyramidum  rotundarum  fit  proportio  axis 
unius  ad  axem  alrcrius.ficut  diametri  bafis  unius  ad  diametrum  bafis  altcnus,ideoeria  ex  15  quin 
ti  & xqua  proportionalitate,ficut  femidiamcin  ad  fcmidiametrum.fim  aurem  utrobup  omnes  an 
guli  quos  axes  cum  femidianietris  continent  rc^b.neceife  eft  ex  ti  propofitione  texti  libri  & 4 ciuf 
dem  SC  dttfinirionc  fi  milium  luperficierum  & fimiltum  corporum  diffinitioc,  ut  larerata  pyramis 
a fit  fimilis  laterat*  pyramidi  b, quare  per  additam  ad 
8 huius, proportio  laterat*  pyramidis  a ad  larerata  b, 
eft  licut  latens  unius  ad  fuum  rclatiuu  larus  alterius 
proportio  triplicara.idcocy  8C  ficut  diametri  a,ad  dia- 
vncuum  b triplicata; igitur  quoq;  ficut rorund*  pyra- 
midis a, ad  corp*  c ex  u quinti, quare  permutarim  pro 
ponio  laterat*  pyramidis  a ad  rorudam  pyramidem 
a,ficut  laterat*  pyramidis  b ad  corpus  c.Etquia  late- 
nta  pyramis  b, maior  eft  corpore  c,erit  larerata  pyra- 
mis a, matorrorunda  pyramide  a. Quod  eft  impoffi- 
bilc,cum  fit  pars  eius. Non  eft  ergo  corpus  c, minus ro 
funda  pyramide  b.Reftatiratp probandum, quod  ncC 
maius.  Si  enim  aduerfarius  dicat  ipfum  eite  maius, 
lunc  arguatur  ex  conucrfa  proporrionalitare  propor 
tionem  diametn  b ad  diametrum  a triplicaram  efie.fl 
cur  corporis  c ad  rorundam  pyramidem  a. Sed  ex  con 
ceprione, eadem  eft  rorund*  pyramidis  b,ad  aliquod 
corpus  aliud  quod  fit  d.  Er  quia  ex  hyporhcfi corpus 
c maius  eft  rotunda  pyramide  b/equitur  ex  14  quin- 
ti,quod  rotunda  pyramis  a fit  maior  corpore  d . Iracp 
proportio  rorudf  pyramidis  b ad  corpus  quod  eft  mi 
nusrotudapyramidca.uidelicerad  d,eft  ficut  fu* dia 
metri  bad  diametrum  alterius  proportio  triplicata. 

Hoc  aurem  eft  impoflibilc.  Nam  ex  hoc  demonftraui 
mus  fequi.quod  pars  fit  maior  fuo  toto.  Cii  ergo  cor- 
pus c non  polTit  minus  elfe  neqj  maius  rotunda  pyra 
micieb.crir  neceffario  fibi  xquale,  ideocp  ex  fecunda 
parte  7 quinn.conftar  propofitum. 

Campani  annotatio.  Non  lateat  autem  nos, 
huius  dcmonftrarionisprocefTum  ad  eas  dunraxatco 
lunas  & pyramides  rotundas  coartari , quarum  axes 
filis  bafibus  perpcndiculariter  infiftunr, tales  enim  diffinit*  fuerunt  in  principio  undecimi.Cu  M 
mcnpaffio  hic  demonftrara.comunirerconueniatomnibuscolunis  rotundis  fimiiibus  pyramidi 
busqt  rotundis  fimiiibus.fi ue  earum  axes  fuper bafes  fiias  fuerint  orthogonalircrcrclhe,  fiuefu- 
per  eas  fuerinrinclinar*(&.'appellcnrurdiffcrenn*caufah*rotud*coIumn*& pyramides,  qua 
rum  bafibus  axes  orthogonalirer  fupcrftan  t erelt  f,reliqux  uero  dicitur  inclinatx)&  qma  in  prin 
ripioitnonfunr  diffinit*  columnx  aut  pyramides  rorund*,  nifi  ili* tantum  quas  ercicasuoca- 
mus,hx  quidem  per  morum  parallelogrammi  rclfanguli.illx  uero  per  morum  trigoni  rectangu 
li,  ideo  conueniens  arbitramur  diffinire  columnas  & pyramides  rotundas  diffinitionibus  com- 
munirer & uniuoccconucnienribu$,ere&is  6C  inclinatis  columnis SC  pyramidibus  rotundis. 
Cum  igitur  extra  fuperfictem  alicuius  circuli  deferipti,  fignarur  punctus  qui  cum  rircunfercn- 
.ria  ipfius  circuli  per  lineam  rectam  continuatur  , fi  linea  ipfa  (ignaro  punita  manente  fixo 
.deferipro circulo, quoufque  ad  locum  unde  moueri  inccrperir,  circumducatur: corpus,  quod 
.a  curua  fuper  firic,  quam  motu  fuo  dcfcnbit  hxc  linea  , & ab  ipfo  circulo,  cui  circumducitur. 
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conrinerur  uoco  pyramidem  rotundam. Et  circulum  cui  linea  harc  circuducirur.uoco  bafin  ipfmf 
pyramidis. Fixum  autem  punflum  extra  circuli  fuperficicra  lignatum, uotoconum  pytamidis.L* 
neamep  reffom  continuantem  centrum  bafis  cum  cono  pyraimdis.appcllo  axem  fcu  fagu  tam  py- 
ramidis.Cumiy  harc  fagura  fuerit  perpendicularis  ad  bafin.dico  pyramidem  edccrc&ani . Cu  ue- 
ro  inclinata, duo  ette  pyramidem  inclinatam. Cum  autem  fucrinrduo  circuli  xquales  deferipti  ia 
fup erhcicbus  xqutdiftanabus.quos  una  plana  fuperficies  per  eorum  centra  tranfiens  fecuerir.fuc 
nntqrcontinuatxper  lineam  refiam  dux relariux fefnones  duarum  circunferenriarum  ipforum 
circulorum , (i  linea  hxc  in  circunferenrijs  ipforum  circulorum  xquidiftanrer  litui  a quo  moued 
incceperitquoufcpad  locum  fuumredeat.circuducatur.corpus  quodicuruafupcrfictcquam  mo 
tu  fuo  dcfcnbit  hxc  linea  dC  i duobus  propolitisdrculis  continetur, uoco  coliinam  rotunda. Cum 
axis  liue  fagitta.crt  linea  re^fa, centra  duorum  circulorum  continuans . Et  hxc  fagina  fuerit  per- 
pendicularisad  fuperfidem  utriufcp  duorum  drculorum, dico  columnam  effe  erectam.  Cum  ue- 
rd  fuexit  fuper  balin  inclinat*, duo  columnam  elTe  inclinatam. Cum  fucrinr  dux  rotundx  pyra 
mides  aurcolumnxCa  quarum  axibus  egrediamur  dux  fuperficics  fuper  bafes  earum  orthogona 
liter  erc&f  )fuerintfp  anguli{  quos  axes  6C  communes  fe&iones  harum  fuperheieru  & bafium  con 
tincnt)adinuicem  xquales, & fuerit  proportio  axis  unius  ad  axem  altenus,ficut  femidiametii  ba- 
fis unius  ad  fcmidiamcrrum  bafis  alterius,  tunc  illas  duas  pyramides  adinuicem.auullas  duas co- 
lumnas adinuiccm, dico  fimileseffe.His  diffinitionibus  pofiris,demonftrandum  eft.quod  omniu 
duarum  rotundarum  pyramidum  fimilium,columnarum'ue  rotundarum  fimilium , (Tue  o«f>x 
fiue  indinarx  fuenn  t,eik  proportio  unius  ad  alteram , (icut  diametri  bafis  unius  ad  diametrum  b* 
fis  alterius  proporno  triplicata.Quod  de  folis  crc&is  demon ftiat uni  cft.Ad  hoc  autem  prxnmri- 
mus  antecedens  neceilarium. 

Si  luerint  dug  rotundp  pyramides  adinuiccm  fimiles,quaru  utran 
que  dux  planx  fuperficies  fuper  axem  fecet,  fueritep  harum  duarum 
fuperficicrum  altera  in  utraq?  pyramide  fuper  ba(in  eius  orthogona 
ter  crcifhijSC  arcus  bafium  interdias  duas  fuperficics  contenti  , fimi- 
les  erunt  anguli  quos  axes  8C  communes  fecftioncs  bafium  & carum 
fupcrficierum  qup  fuper  bafes  non  ponuntur  orthogonaliter  eretflg 
continent, adinuiccm  xquales. 


Sintdua  rotunda  pyramidesabSf  cd,quaru  ba- 
fes funtcirculi  e fg8th  KI,St  axes  dua  linea  abSCcd 
St  diam  ori  bafium  c g St  h I,  centra  baii  nm  funt  duo 
puncta  b 8Cd.com  pyramidum  a St  c, fundes  adinuicc 
St  abcarumconisadfupcrfiricm  bafium  protrahan- 
tur, ut  docet  II  undecimi  libri.dup  pcrpcdiculares  qua 
funt  a m St  c n,8t  continuentur  pufta  m St  n cum  cen 
tns  bafium, proiraftis  lineis  b m St  d n.eritipex  tS  un 
decimi  fuperficics  a b m quar  egreditur  ab  axe  ab.ere- 
fla  fuper  balin  pyramidis  a b orthogonaliter.  Eodem 
enodo  fuperficies  c d n , qua  egrediturab  axee  d , erit 
erefb  fuper  balin  pyramidis  cd  orthogonaliter.  Sint 
itaqi  duo  arcus  f g 8t  K 1,  fundes  St  intelbgantur  dupfu 
perficies  a b f.c  d K,  egredi  ab  axibus, St  fecare  pyrami- 
des a b St  c d limilcS.Dico  igitur  duos  angulos  a b f.c  d 
K.efieadinuicem aqualcs.Protrahantur enim  duali- 
nex  f m St  K n . Opia  igitur  dua  pyramides  a b 8t  c d, 
funi  fimiles.SCdua  fuperficies  a b m.c  d n.ftarcs  ortho 
gonaliter  fuper  bafes,  cgrediunrur  ab  earu  axtbus,  erit 
ex  diffinitione  fimilni  pyramidu, angulus  a b m aqua 
lisanguloc  d n.Er  quia  ex  diffinitione  linea  fupra  fu- 
perfidcmperpendicularirercrctla.utcripduoruangu 
lorumamb.c  n d.rff  reflusicrant  ex  ji  primi  St  4 fex 
ti,duo  primi  trianguli  a b m 8f  c d n , laterum  propor- 
tionalium . Vt  proportio  linea  ab  adlinramcd  , (Tntt  bmaddn  , St  (Icut  a m ad  c n . Etquia 
ex  diffinitione  fimilium  pyramidum , proportio  axis  a b ad  axem  c d cftlicutfcmidiametrib  fad 
femidiametriun  dK,  erit  ex  undecima  quinti, proportio  b f ad  d k licut  b m ad  d n.Cumip  fin  t duo 

anguli 
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. anguli fb  m#Kd  n «quales , eoquodduo arcus fg#  K l funt fimiles  exhyporhcfi.erirexts# 
4 Texti, proporno  f ra  ad  K n, ficur  b m ad  d n.idcoqj  licut  a m ad  c n.Et  quia  iterum  ex  diffinitione 
llncx  fuper  Tupcrhcicm  perpeii  culari  ter  creflx  uterqj  duorum  angulorum  a m f,c  n K,eft  reflus, 
erit  ex  6 Si  4 Texti, proportio  a f ad  c K, licut  a m ad  c n,idco  per  u quin  ti,  licut  a b ad  c d,&  ficur  b f 
ad  d K. Igitur  ex  j Texti, duo  anguli  a b f Si  c d K.funr  adinuicem  «quales. Quod  eft  propofrtu  .Id* 
probabis  leutter  de  rotundis  columnis  (imilibus.Hoc  ita.p  demon  ftrato, dico  quod  omnium  dua 
rum rotundarum  pyramidum  iimilium  quxeun- 
que  fuerint  huc  creflx  fiucinclinatx  eft  propor- 
tio unius  ear  um  ad  alteram, ficur  diametri  fu«  ba- 
fis  ad  diametrum  alienus  balis  proportio  triplica- 
ta.Sint  enim  ut  prius  dux  rotundx  pyramides  a 
&.  b,quaru  bafes  funr  circuli  a Si  b,&  Irorum  circu 
[orum  diametri  finr  etiam  a Si  b.litq;  proportio  py 
ramidis  a ad  corpus  c.ficut  diametri  a ad  diametru 
b proportio  triplicata.Non  enr  igitur  corpus  c,mi 
nus  necp  maius  rotunda  pyramide b.Sir  enim  pri- 
mo(fi  poiTibileeft)  minus  .quantitate  corporis  d. 
ira  quod  duo  corpora  c et  d pariter  accepta  (iniqui 
tu  rotunda  pyramis  b.  Ab  axe  igitur  pyramidis  b, 
prodeat  fu  perficies  qux  fit  orthogonaliter  crcfla, 
fuper  circulum  b.fitty  comunis  fe«f  iio  huius  fuper 
ficici  Si  circuli  b, linea  c f trahens  per  centru  b .qux 
erit  diameter  circuli  b, linea  c f tran  fiens  per  centru 
b,qux  erit  diameter  circuli  b Si  protrahatur  incir 
culo  b , alia  diameter  fecanshanc  orthogonaliter, 
ouxfitgh.ficq?  in  feribatur  circulo  b.quadratu  eg 
f h,#  a rot uda  pyramide  b.inrelligarur  detrahi  U- 
terarapyrami$,cui*bafiscft  quadratu  circulo  b in 
feriprum  qux(ur  probatu  eft  fupra)maius  erit  di- 
midio rotundx  pyramidis,#  ex  refiduo  eius  detra 
hantur  pyramides  eiufdem  altirudinis.cofiftenicj 
fuper  trigonos  portionu  circuli  b , fiarip  hoc  toties 
quoufqj  refiduum  rorundx  pyramidis  b fit  minus 
corpore  d ex  1 decimi.Eririp  ex  conceptione  latera 
ia  pyramis  derrafla  quam  componur  lateratx  par 
tialcs  pyramides  detra  vix, maius  corporee.  Tunc 
ergo  prodeat  ex  axe  pyramidis  a,  Tupcrficies  alia 
ux  fit  orthogonaliter  erefla  fuper  circulum  a,  Si 
r communis  fcibo  huius  fuperficie  Si  circuli  a , li 
nea  k l,qux  ob  hoc  erit  diameter  circuli  a.prorraha 
tur  autem  in  circulo  a, alia  diameter  fecans  hanc  or 
thogonalirer,qux  fit  m n.fuq?  inferibatur  in  circu 
lo  a, quadra  rum  K m l n , Si  dmidedo  arcus  portio 
num  circuli  a per  «qualia, perficiatur  in  circulo  a ,polygoniu  fimile  illi  quod  eft  tnfcriprtl  circulo 
b,#  ad  lingulos  angulos  huius  polygonii  demitte  lineas  reflas  a cono  pyramidis  a, perficient  fu- 
per illud  polygonium  larerata  pyramide  «que  altam  pyramidi  a.Hanc  autem  lareraram  pyrami- 
dem.probabis  effe  fimilem  lateratx  pyramidi  detra  Ax  a rotunda  pyramide  b.quod  hoc  modo  fa 
cies. Duces  axes  cogitatione  uel  aflu  utrimque  in  utrifque  pyramidibus  a Si  b,#  a centris  bafium 
protrahas  lineas  reflas  ad  omnes  angulos  inferiprorum  polygoniorum. Eruntcp  ex  prxmilfo  att 
recedenteomnesanguli quos continetaxis pyramidis a,cum  Ungulis  lincisduflis  a centro  circu- 
li a,ad  angulos  polygonq  fibi  in  fcripti.xquales  Tuis  relariuis  angulis  quos  continet  axis  pyrami- 
dis b, cum  fingulis  lineis  duflis  4 centro  rirculib.ad  angulos  polygonrj  fibi  inferipri.  Et  quia  tx 
diffinitione  rotundarum  pyramidum  fimilium,proporrio  axis  pyramidis  a ad  axem  pyramidis  b 
eft  ftcut  (emi diametri  circuli  a ad  femidiametrum  circuli  b,fequirur  ex  6 Si  4 fexri  Si  diffinitioni- 
bus fimilium  fu  perfici  erum  Si  fimilium  corporum  quod  dux  lateratx  pyramides  a & b fint  fimt- 
les. Cxtera  argue  ficur  prfus  in  dccima.Conftatitatpdeomnibusrorundispyramtdibusfimilibus 
quod  proportio  earum  fit  ficur  diametrorum  Tuarum  bafium  tripbcata.Et  quia  omnis  coluna  ro- 
tunda eft  rripla  ad  fuam  pyramidcm(hoc  enim  fuificienrer  eft  demon ftratum  fiticcolmnnf  Si  Tuf 
pyramides  fuerint  ereflx  fiuc  inclinatx)fcquirur  ex  if  quinti  ut  etiam  quarumlibet  columnarum 
rotundarum  fimilium  fit proportio  ficut  Tuarum  diametrorum  triplicata. 
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CEOMETR.  ELEMENT.  BVCL1D1S 
Eucl.ex  Cmp.  P rcpofitio  t » . 

Mncs  duas  rotundas  pyramides  fiue  columnas  srqucal* 
tas,fuis  bafibus  proportionales  eflcncccfle  eft 

Campas  vi. Supra  duo*  drculos  a & b . rta  ruant  ur  u r prius  dux  rotunde  py 
ramides  xque  altae  qux  dicantur  fimilircr  a & b , 6£  dux  rotundae  columnae  «que 
aliae  eifdetn  lireris  aferiptx  a & b.  Duo  iracp  quod  proportio  duarum  pyramidum 
a & b.duarumtp  columnarum  a fi i b.eft  ficur  duorum  drculorum  a &C  b.  Quod  de  columnis  mani 
fcftumcrir,fi  hoc  prius  de  pyramidibus  d f demon  rtrabituromnis  enim  rotunda  coluna.tripla  cft 
ad  fuam  pyramide.  De  pyramidibus  autc  conftabitindire^bdcmonftrarionc  l»ocmodo.Eu  enim 

ex  communi  frientia,  proportio  rotundx  pyramidis  a ad  aliquod  corpus,  ficur  circuli  a ad  circuiii 
b, illud  corpus  lit  c.Dico  itatp  quod  corpus  c.non  poteft  elfe  maius  necp  minus  rotunda  pyramide 
b.Sitenim  pnmo  minus, quantitate  corporis  dJgirur  circulo  binferibitur  quadratum,  fiedetraha 
tura  rotunda  pyramide  b, pyramis  laterara, cuius  fit  balis  quadratum  circulob  inferiptum  ,fiC  ex 
portionibus  pyramidalibus  detrahantur  pyramides  fuper  ni 
gonos  portionum  drcuUconfiftenrcs.fiatcplioc  toticns.quo 
ufep  lir  ex  pyramide  b.refidutrm  minus  corpore  d.eritq?  late- 
rata  pyramis  derratfta , quam  componunt  partiales  pyrami- 
des detrafbe.maior  corpore  c.Infcribarur  ergo  circulo  a.poly 
gonium  (smile  illo  polygonio  quod  eft  bafis  lateratx  pyrami 
dis  b,ct  perficiatur  fuper  ipfum  pyramis  larerata  duflis  lineis 
a uertice  pyramidis  lateratx  a, ad  angulos  polygonrjinfcrip- 
ti.Erumqjduf  lateratf  pyramides  a 8C  b.^quealtx. Hoc  enim 
cftpropofnum  de  rotundis.Quare  proportio  latcrarx  pyra- 
midis a ad  later aram  pyramidem  b.eft  ficut  bafis  eius  adba- 
fin  illius,  uidelicct  ficu  t polygonii  a ad  polygonium  b . Hoc 
enimdcmdftrarucft,infextahui*.Aruer6polygonnaad  po 
lygoniumb  eft  ficur  circuli  a ad  circulum  b,  quodmanifeftu 
cft  ex  prima  & fecunda  huius.Iracp  lareratf  pyramidis  a ad  la 
teratam  pyramidem  b.ficutrorundx  pyramidis  a ad  corpus 
cquarc  p cr mutarim  lateratx  pyramidis  a ad  rotundam  pyra 
nudem  a.ficpr  lateratx  pyramidis  b ad  corpus  c.  Cumcp  fit  la 
terara  pyramis  b maior  corporee,  fcquirur  lareraram  pyrami 
dem  a elfe  maiorem  rotunda  pyramide  a.  Hoc  autcimpoifibi 
le,eftenim  pars  cius. Non  erit  ergocorpusc, minus  rotuda  py 
ramideb.Si  uero  ponat  aduerfanus  quod  fit  maius, demon- 
ftrabimus  rurfum  idem  impolfibileconfequi . Erit  enim  per 
conuerfam  porporrionaliratem  proportio  corporis  c ad  rotu 
dam  pyramidem  a, ficut  circuli  b ad  circulum  a.  Sit  quotp  ea- 
dem rotundx  pyramidis  b,ad  aliquod  corpus  quod  fir  d.  Cu 
igitur  corpus  c fit  maius  rotuda  pyramide  b per  hypothefin, 
erit  ex  14  quinti  rotuda  pyramis  a maior  corpore  d.  Itaqj  pro 
portio  circuli  b ad  circuiii  a, erit  ficut  rotundx  pyramidis  b ad 
quemdam  corpus  minus  rotunda  pyramide  a.  Sed  hoc  demo 
ftratu  eft  prius, elfe  impolfibilcfic  enim  fequirur , quod  pars 

(it  maior  fuo  roro.Non  cft  igitur  corpus  c.ncq*  minus  neqj  maius  rotunda  pyramide  b,ftd  ritum 
xquale.Iraqt  ex  fecunda  parte  7 quinri,condude  propofirum.  Vt  aure  fadlius  inconculhustp  dc- 
monftraretur  quod  fcquitur,ad  ipfam  cft  antecedens  utile  prxmittendumtquod  cft, 

Zdni  it  ^perfides  quaedam  rotudam  columna  f quidiftanter  bafi  eius 
fecueric,erut  duo  partialia  corpora  qua;  ad  illam  fccan  te  (uperficiem 
terminantur,portionibus  axis  columnx  proportionalia. 

Simile  eft  lux,  ei  quod  propolim  n undecimi  libri  de  (olidi*  parallelogrammis  . Nec 
lotum  utrum  eft  liocde  columnis  rotundis , immo  (impliciter  deomnibus  columnis  fiue  la- 
tcraix  fuerint  fiue  rotundx.  Quod  qui  argumentationem  primx  Texti,  uel  uigefimam  quintam, 
undedtm  firmiter  tenuerit,  fctctic  demonfttare  poterit : hiccmm  non  aliter  quam  ibi  ex  ditfini- 
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rioneincontinux  proportionalium  qux  polita  ed  in  procrmio  quinti  libri, arf.uendii  cltp  ropo- 
iitum.  Attendere  autem  oportet, quod  qujcun.p  fupertuies  fecat  columnam  pquidiliantcr  b:(T  ip 
fius.fecatetiam  eam  xquidiftanter  fupcrliciei  bafis  eiusoppofitx.nl  quxcunqi  fupcrficies  uni  l'u- 
perfieiei  funt  xquidi liantes, ipfx  quoqi  funt  xquidiftantcs  adinuiccm , ut  ex  i)S  qux  difla  liint  ex 
'17  undecimi  didictfti.Quare  manileftum  ell, quod  omnes  rotundx  columnx  quarum  iuntbafcj 
xquales, altitudinibus  fuis  funt  proportionales.  Idem  quoqjdelateratis.Idem  quoq;  de  pyramidi- 
bus rotundis  Si  etiam  de  lateralis, quod  de  pyramidibus  conftabit.fi  prius  de  columnis  probetur. 

Eft  enim  omnis  columna, triplaad  fuampyramidem: rotunda  quidem, ex  nonahuiusdaicratauc 
ro  ex  qs  qux  fuprd  in  oc  tau  a demonflrata  funt. 

Euclid.exZamb.  Theorema  1 «.  Vropofitio  11. 

„ Sub  codc  faftigio  exiftetes  coni  & cylindri,admuice  Icfc  hnr  ficut  bafes.  Cawp.  ili 

T H E O N ex  Zimb.  Sintfub  eadem  altitudine  coni  er  cylindri, quorii  bafes  quidefunt  *(•>*,'[• 

> circuli,axes  autem  fint « »,«  *, dimetientes  uero  bafium  fmt « >,•  ".Dico  q,  ed  ficut  •*  ‘>  * circulus  ad  </ 

» ■>  circuli!, fic  cd  * \conus  ai  conii « i-.St  autem  non  efl  ficut  * / circulus  ai  >/»  t»  circuliljic  * scor.ui 

ai , *•  conum, erit  ficut  circulus  ai'/’  3 circulum, fic  m * conus  ad  aliquod  foliium,minus  ipfo  • r, 

cono  ueladmaius-Sit  prius  adminus,hocefl  ai  /.Et  quo  minus  eft/  follium  tpfo  > ' cono , ei  equum  e/lo 
V folidum,igitur  conus « r,eqm  efl  ipfuf/.fdiiu  .Dcfcribatur 
(per  6 quarti)in  circulo  > /*  o,quadratum < /•  r, quadratum  igitur 
maius  ell  quam  dimidium  circuli.  Excitetur  ab  ipfo  •/»  0 quadra- 
to,pyramis  eque  alta  ipft  cono.  Igitur  ipfa  pyramis  excitata,  ma- 
ioredqudm  dimidium  ipfius  coni,quomd fi  circunfcribamus  ipft 
orbi  quadratum, cr  ab  ipfo  excitemus  pyramida  cono  eque  altam 
infcnpra  pyramis  dimidium  ell  circunfcriptjc,adinuicc  enim  funt 
ficut  bafes.  Conus  aute  minor  efl  pyramide  circunfcripta.  Pyramis 
igitur  cuius  bafis  cd  '>/*  0 quadratum, uertex  autem  idem  ipfi  co- 
no,maior  quam  dimidiu  coni.  SccenturCpcr  30tertifi'/J’,’  t,*', 
circunfcrcntie  diuiduc  infignis  < *t e,conneflanturq;  ipfe  > *,»  >, 

• >■  Vnumquodq;  igitur  ipfori!  ><  >,>  */Jtv ' 
trianguloru,maiuieHqudm  dimidium  apud  fefe  fegmeti ipfius  citr 
culi.  Excitetur  ab  unoquoq;  ipfori!  > > */Jt  «,*'  -triaguloru, 
pyramis  eque  alta  ipfi  cono.  Vnaqueq;  igitur  ncitatarupyrami- 
dum, maior  eft  quam  dimidia  pars  apud  fefe  fegmenti  coni.  Secatet 
igiturlpcr  jo  tcrtifireliquas  circuftrctiat  diuiduc, connecitntcsq; 
redas  Irneas, cr  excitantes  ab  unoquoq;  triangulorum  pyramides, 
ipfi  eque  altas  cono.cr  hoc  femper  facientes,rclinqucntcs  quedi 

coni  fegmenta  que  erunt  minora  ipfo  dfolido.Rclinqudtur,fintqi 

que  111  a • y */,//  ’,**>.  Reliqua  igitur  pyramis  cuius  bafis  qui- 
dem ell ^ •'■*//’ i,multangulum,faftigium  idc  quod  cono, maior 
esi  ipfo  / foUdo.Jnfcribatur  cr  in  circ  ulo  • (y  *,  ipfi  3 • ‘ * //  • 
multangulo  fimite  cr  fimiliter  pofitu  multanguli!  /r  mu  4 t y r,ex 
citcturq ; ab  ipfo  pyramis  eque  alta  ipft  • Jcono.  Quonia"  igitur  efl 
ficut  quod  ex  *y  ad  id  quod  ex ' ’ fic  s ’ I e ? 1.  multangulum  ad 

ipfum  }•%*//**  multanguli!, ficut  autem  quod  ex  *y  ad  id  quod 
rx'a,ficafr^orbisad'/'dorbcm,crficutigitur(pcr  it  quin- 
fi)*  £,>  e, orbis  ad'/’0  orbe, fic  y, multanguli ! ad>‘ 

• u/fa  rtm  ultagulu.  Sicut  aute  aCr/  orbis  ad'/'1  orbe, fic  a aco 
mu  ad/folidu.  Sicut  autem  dixrf.f,  x, multanguli!  ad 
a multangulum,fic  pyramis  cuius  bafis  t&4***  Pty  xanultdgu 
Ium,  uertex  autem  » /ignum,ad  pyramida  cuius  bafis  quidem  ed  » 

multangulum,fafligium  autem  rfignum.  Et  ficut  igitur 
(per  1 1 quinti > » conus  ad / folidmjk  pyramis  cuius  bafis  quidem  * 1 rn/ppy  xmultangulum , uertex 
autem  a fignum,ad pyramida  cuius  bafis  quidem  edo**  »//  * -multangulum, uertex  autem  * fignum.Vi 
cifiim  igitur(per  1 6 quinti)e  d ficut  a*  conus  ad  ea que  infe  ipfo  pyramida,fic  / folidiiad  ea  que  in'* 
cono  pyramida.  Maior  aute  edax  conus  ea  que  in  fe  ipfo  pyramide, maius  igitur  efl  e 7 f [olidum, e a que 
in  < r,eono  pyramide,fed  cr  minus, quod  abfurdu  efl.  No  igitur  cd  ficut  - f.  y a circulus  ad  >/»  >'  circu  'n, 
fic  * x conus  ad  aliquod folidii  minus  ipfo  > r cono.  Similiter  id  dembjlrabimut,qucd  nejficut  </•  0,0 rbu 
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ad*  (>  A orbcmfic  > * conu<  ad  [olidum  aliquod  maius  ipfo  * » cono.  Diro  iam  yioi  nej;  eA  ficut  *f 'y  A 
orbis  id  <!*  f orbem,  fic  conus  ‘i  id  aliquod  fohdu  mnui  ipfo  < r cono.  Si  enim  poffi bile,  efioid  nuiusf. 
Comurfim  igitur  eA  fient  < [ t,orbis  id  * C>A  orbe, fic  eA/ [olidum  ad*<  conum.  Scdficutffolidumid  * 
uconum, fic  eA  • r conus  ad  aliquod  folidu  minus  ipfo  « * cono.  Et  ficut  igitur(pcr  1 1 quinti)'  1 • r circulus 
ad*  It" < circulum  Jit  conut'*, id  aliquod [olidum  minus  ipfo  • * cono, quod  abfurdum  tjfc  patuit.  No  eA 
igitur  *0}i  orbis  id  orbem, fic  ■> » conus  ad  [olidum  aliquod  maiui  ipfo  > r cono.  Patuit  nite  quod 

ncq;  id  minut.  EA  igitur  ficut  *(>  Sorbis  id'/">  orbem, fic  * » conus  id  • * conii.  Sed ficut  conus  ad  eo - 
numji  e cylindrus  ad  cylindrum,triplus  enim  eA  alter  alterius.  Et  ficut  igitur  (perit  quinti)  */yA  orbis 
id'/*o  orbem, fic  qui  in  ipfis  cylindri  eque  alti  ad  conos  .Sub  eodem  igitur  fajtigio  [ubfifientes  coni  er 
cylindri, [e  idtnuicem  habent  ficut  bafestquoderat  oftendendum. 

Euckd.exZamb.  Theorema  i».  Propofitio  11. 

Similes  coni  8C  cylindri,ad  fe  inuice  in  tripla  funt  rationcJ(icut  dime 
dentium  quae  in  bafibus. 

T H E O N or  Z ib.  Sint fimiles  rom  er cylindri.quoru bifes quidl*ty *,'! • >, orbes dimetietes ut 
ro  baftu  fint  f.Sfl,  er  ixes  conorii  fiue  cylindroru  fintn\*r.  Vico  q,  conus  cuiut  bafis  quidem  cA*$>A 
circulus, fiftigium  omen i a fignum,ad  conum  cuius  quidem  bafis  eA  >/«  *,ucrtcx  autem  ‘fignii  triplam  h 4 
bet rationem  quim A A ad  ) o.  Si nite */sySacomsad'f* > e, conii 
triplam  rationem  non  habet  quim  AS  id!  >, habebit  conus  *(y  An, 
uel  id  [olidi!  aliquod  minus  ipfo '!’/'■, cono  tripli  rationem,  uel  ad 
maius.  Habet  prius  ad  minus/.  Defcribaturq,(per  6 quarti)in  circu 
to>/‘  0, quadrat  ii  '/*>.  Igitur  < /»  0 quadratu, maius  cfl  quim  dimi 
diu  circuli  • /*  O.  Ex  citetur  ab  ipfo  <f*o  quadrato,pyramis  eque  al 
ti  ipfi  cono.  Igitur  pyramis  excitata, maior  eA  quim  dimidia  pars  eo 
ni  Secantur  iam(p  s o terti/  jipfce' >,>'  circii  ferentia  diuiduc 
in  ’ *,r  *,fignis  coneflanturq; ' >,•!,!*,*  ','tj  >,>  *,*'.Vnuquodq; 
igitur  ipforum  • •!J”  »,*  r 0,0  ' 1 .trianguloril, maius  eA  quam  di' 
rnidii  pars, que  apud  fefe  figmenti  circuli  >/»  f.Confiituatur  ab  uno 
quoq;  Ipforum  i’!J”,'/  0,0  • ', triangulorum,  pyramis  ide  habet 
fajhgui  ipfi  cono,unaqu!eq;  igitur  ipforum  excitatarum  py 
rami  dii,  maior  et  fi  quim  dimidii > eius  quod  apud  fefe  fegme. 
ti  circuli.  Secantes  igitur  ( p ;otati/)reliflas  circii ferentiat 
diuiduc.cr  conne  flentes  reflas  lineas,excitantesq;  ab  uno - 
quoq;  trianguloru  pyramides  fa/ligium  ipfi  cono  habentes, 
idem  crbocfcmper  efficicntes,relinquemus  quadi  coni  fe- 
gmenta  qua  erunt  minores  cxcefju  quo  excedit  'f*o*,  co- 
nus ipfumjfolidum,relinquantur,cr  fint  ini', 

U 1,0*,* ', reliqui  igitur  pyramis  cuius  bafis  quide  cA'‘[ 

* » ile  Mtanguli!,ucrtex  au  te  • fignii, maior  cfl  ipfo /foli 
do.  Defer ibatur  in  circulo  * iy  A Jp) fi,i{**fo  ’, multat igu 
Io  fimile  fimiliterq;  pofitum  multanguli!  * r Ce  >r  A x,cr« 
citetur  ab  ipfo  pyramis,  idem  habens  ipfi  cono  fafiigium.Et 
comprehendentium  ipfam  pyramida  cuius  bafis  quidem  eA 
trCvffA*  multangulum,uertex  autem  a fignu,  unu  trian 
gulum  efio  a 0 r,comprehendentium  autem  pyramida  cuius 

bafis  quide  ',/*  a /O*  multanguli!,fafiigiu  autem  * fignu  unu  triagulum  -p 

efio  r/',crconncflantur  *’,u‘.Etquonid*SyA\conus  fimilis  eA  ipfi ' / / 

/*  / ’ cono.eA  igitur(per  i o undecimi  diffinitionem)ficut  OAadf/,fic*a 

axis  ad  a*  axe.  Sicut  aute  a A ad!  ‘,fi‘(per  i s quinti)  y * ad fu.  cr  ficut  igi  / 

tur(p  ii  quinti)f’ad/*,fic &>-adM*,ttuicifiim(p  i6quinti)ficut(*ad  I 

* ' ,fic  ! *,ad  a’ . Et  circis  equos  angulos  ’*',!**  latera  funt  propornona  y- / 

lia.  Igitur  ( p i fexti  diffinitione ) trianguli ! A S a, fimile  tA  ipfi!*’  tridgu- 

lo.  Rurfus  quonia  eA  ficut  A*, ad*  r,fic!*,ad*  >,et  circii  aquos  angulos  ( * ’J  * ‘,quonia  qualis  pars  efi 
angulus  tur  eoru  qui  ad  S centri!  quatuor  reflorH, talis  pars  e A et  angulus  f n >,eoru  q ad  * cetrii  quatuor 
refloru.quonia  igitur  circii  aquos  angulos  latera  funt  proportionalia,igitur  trianguli!  y * * fimile  cfl  ip 
fi  [n  i triangulo.  Rurfus  quonia  patuit  ficut  fihad*  rjicf/i  ai  r Mtaqualis  aute  cA/s*  ipfi*’,  cr!*  ipfi 

*',cA 


y 
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r <,(/1  igitur  pcut  mtii  «,/it  • ndur.Etcircu  equos  ungulos *«*/*  tiftM  (re/ii  mu»)  /imt 

pr oportiotulu.  igitur  x * rjrisnguludpp  * e 'JriSgulo  pmtle  e/i. Et  quonis(p  6fexti)et  propter  pmilitts 
iuK  ipfarii x ■ *V  * {drunguloru  eft  ficut*  A,sd  A*,fic  ,/>f  /*,©•  propter  fimihtudini  ipforS  (L  *J  * 
s,triJgulorucilficut  isbeiffic  f,{sd{',ex  equuli  igitur  (per  » quinti  )pcut  xfsdt  *,fic  -{udis.  Kwr 
fui  quonij  ab  pmilitudinc  ipforS  * * * u.tnsnguloru  eftCper  6 fcxtl  (ficut  ’■ 1 sd  T -,fic  * ‘,sd * i‘,prO' 
pter  sute  pmilitudinc  ipforS **{,•*  /.tiiiguiorS  eft  ficut  **sd  r A,pc  /n,sd'{,ex  equuli  igitur  (per  ii 
quinti)pcut  t*sd*A  Jic  r * si  *{.  Putuit  uutemer  P‘ut  r « u d ( xjic*{si{*,ex  equuli  ergo/per  1 » quin 
tifteut , u sd*(,pc > i sdr{.  igitur  ipforS x*A,e i{,trisnguloru,proportionslisfunt luteru . I pfu igitur 
Art,e./,triungulu,equiunguUfunt,quure  crpmilie(per  j fex  ti)Et  pyrumts igitur  cuius bufis  quide  eft 
tflfuT  trisngulS, uertex  tut  t pgnS.fimilis  efl  pyrsmidi  cuiwt  bsps  quide  cft{Mitrisnguin,ucrtcx  suttm 
t pgnSfub  fimihbus  enim  plenis  eque  multiplicibus  c Sprehendumur  Stmiles  suti  pyrsmides,trisnguU- 
res  bufes  bibentes  in  triplici  fu nt  ritionc  eiufdc  rutionis  Ut  erum  (per  g duodccimi)pyramis  igitur  ' * » 
ed/u  ‘ r pyrunudu, tripli  rutionc  bebet, quum  ( « ud/u.  Similiter  umeonnedentet  ub  ippt  *>,dr,>  *,in 
M reduc  lineus ,er  ub  ipjis  > */(,’  *,in  M.cxcitentescp  in  triangulis  pyrumides  eudi  hub entes  fuftigiu  ippt 
tonis, ojiendemus  quod  c r unuqueq;  ipfurii  eiufdc  ordinis  pyr  umidi  ud  unumquunep,  eiufdem  ordinis  py 
rumidu, triplum  hub  et  rutionc  que  r»  f«  eiufdc  retionis  lutus  ud  tu  eiufdc  rutionis  lutus,  hoc  eft  quum  £* 
ud  {‘.Sed  pe  ut  unumuntcccdcntiusd  uni  fequentti,pc  omnis  untecedcntiu  ed  omnis fequentiu.  E p igitur 
crpeute.rr  pyrumts  si;*  e*  pyrumids,pe  «/i  tot, i pyrumis  cuius  bspftgry  fSxmuIrungiili,  uer 
tex  sit  1 Pgnum,  sd  tote  pyrumidem  cuius  quide  bspt  eft  > e {***,£  *,muhsngulS, uertex  ueri  - pgnum. 
dusrc  c r pyrumts  cuius  bsps  quidem  eft*'/ -,r  r/  x multsngulijsftigii  sit  u pgnu,sd  p yrumids  c u 
ius quidem  bsps  < >{**/»' mulrunguli,fuftigii sit  > pgnum,triplu  bebet  rutionc quem £/sd ;‘.Sup' 
ponitur  uut  cr  conus  cuius  bsps  quide  *t,u  orbis,fsftigium  sit  rfignu.sd/ fohdu, tripli  rilicr,  em  he- 
bens quum  A /,sd{‘,eft  igitur  peut  conus  cuius  bsps  qutdi  •(  r*  circulus, uertex  tutem  c pgnum  sd/fo 
liiSJic  pyrumis  cuius  quide  bs  fis  cd*rA*>fst  tmultungu’i,uertcx  sit  r ud  pyrsmlducuius  bsps  qui- 
dem  eft  •</*«/  ‘ ',multungulum,uertex  sit  r pgnum-Viaftim  igitur(per  1 6 qutntijpcut  conus  cuius  be 
fit  quidem  eft  *A>“  orbis, uertex  uut  u pgnum  udes  que  infe  pyr  umide  cuiusbsfitcft*’ A’>f>  ymul- 
tsngulum, uertex  uut  efigum  Jicfoltdtsmfsd  pyrsmids  cuius  bsps  spsidem eft  >•  {*  •/ ‘ '.multungulum 
uertex  sit  r pgnum.  Unor  sit  eft  predidus  conus  es  que  infe  ipfo  pyrsmidcjpfum  enimjotinetdgftur 
{folidum,'muius  eft  ipfs  pyr  umide  cuius  bsps  quidem  eft ••{**/  * ' muhengulu,ucrtcx  uut  - pgni.Sup' 
ponebatur  aut  quod  cr  minui, quod  cjl  ab  fur  dii  Non  igitur  c onut  A><*d  aliquod  corpui  minm  ipfo 

t {-  O -,cono  triplu  ruiion?  hubcbit.quum  £ -<  ud/c.Simililcr  iu  demolbubimus,quoJ  neq;  \ {'0  conus  ud 

folidi  uliquod  minus  ipfo  *£>£*  cono,triplu  rutionc  babct,qusm/‘sd£A  D ico  is  quod  neq;  *£>  ‘ \ 
conus rtd  eliquo  J folidi  rnsius  ipfo  *{*  ‘ * cono,tripti  hebet  r stione, quum  £dsd{‘. St  enim  pofiibile,  hs 
beet  ud  muius  {Conucrpm  igitur  {folidu.sd  *£>-**■  cdnum.mplJ  hebet  rutionem.qudm/Osd  t ‘.  Sicut 
sic  {folidi  sd*£ytr  coni,pc  >/■•><'  conus  sd  uliquod  folidi  minus  ipfo  *fiy‘x  cono.cr/r  J ' igitur 
conus, ud  folidi  uliquod  mimis  ipfo  *<y*t,  cono  (rip(i  rstionemhubet,qus{‘sd£  *,  quod  im  pofiibile 
elfe  putuit.  Igitur  *!>**  conus, sdfolidum  uliquod  muius  ipfo  •/*'*■  cono.triplu  rone  »5  hebet, quum  4 
* si  {‘,pstuit  sit  quod  neq;  sd  mimu.Conm  igitur  *tr-t',ed  conum  > {^‘rfripls  rutionc  hsbet,qu  im 
S -tsd  {‘(per  i j quinti)pcut  sit  conus  sd  conum,pc  cylindrus  sd  cylindruitriplm  mira  eft  eyhndrus.ip- 
pus  coni  qui  in  cude  eft  bsp  er  fub  equuli  fsftigio  ippeono.  Openfum  eft  sute 
(in  t o duodecimi )quod  omnis  conus, cylindri  tertis  pjrs  eft  emiem  eidem  bs'  , 
fin  hebentis  (per  %aduoJccimi)cr  equule  fsftigium.Et  cylindrus  igitur, id  cy^ 

Undrurn  triplum  hebet  rstionem  quum  (• ‘sd{‘ . Similes  igi lur  coni  cr  cylindri 
edinuicc  in  triplici  puti  rone  dimetUtu  que  in  bspb.quod  often dere  oportuit.  r 
Euclid.ex  7-tmb.  Theoremsu.  Propoptio  ij. 

» Si  cylindrus  plano  fccetur,  parallelo  exiftenti  eis 
qux  ex  oppofi to  planis.crit  ficut  cylindrus  ad  cylin  • 

«Irum,  ficaxis  ad  axem. 

T H E O N ex  Zumb.  Cylindrut  enim  * ‘,plsno  • > fccetur  fsrsUclo  exi'  y 
flente  e is  que  ex  oppopto  plenis, hoc  eft  ipfis  *£'  d.Dico  q,  eft  ficut  A • cylin- 

drus sd*  A cylindrum,pc eft  ** exis sd»fsxcm.  Extendetur  exis  *{cxutrsque  ^ 

psrtcpn  x is  ftgns,exponsnturq:  ipp  > » exi  equulei  quilibet  utcunq;  < s ,r  *,ip- 
fimtem {*, quilibet utcunq; !{,!*,e~ extenduntur pcT*rJ 'figiu: plens  ps-  . 
rsUeU  • 4>>  st,er  intdligsntur  in  ippt  prr  x rff.plsnis  circi  centrs  » ’{ t*,cir 
culi  * V V ».f  'i.equla  ipfu  • f,>  *,<J  inteUiguntur  cylindri  * m V*  V * * 
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Et  fui) ilii  ipfi  *,axts  adinuicem  fiunt  aqualesfipfi  igitur  */j  cylindri  adinuicm  fiunt  ficui 

bajetlp  1 1 duodecimi)Bafies  auti  fiunt  aquales.  Igitur  cr  ipfi * * eylindri.fiunl  aquales  ■ Qgonii 

igitur  ipfi  * v v “,«n  adinuice funi  aquales  fiunt  aut  cr  ipft  *tj  (,(- «,  cylindri  adinuice  equulei , cr 
multitudo  ipfioru  » v >,i  *,aqualts  cflmultitu  dini  ipfioru  *rsf,A  *,quciuptex  igitur  t /T«  x axis,ipfiw> 
« axis,totuplex  erit  e t » t cylindrus  ipfiusfi  * cylindri.  Et  ii  id  .ppterec  qvotuplex  c /lui  ais  ip/iut « /4» 
xis,tctuplex  cjl  ct  cylindrus  x-ipfius * 4 cylindri. Et  fi  * X4XK  aqlis  t fi  ipfi  « * axi,aquus  ejl  et  cylindrul 
» » ipfi  • I.  cylindro.  Si  aut  exit * < miior  rfi  ipfo  * * axcjnaior  rrtl  ©• » » cylindrus  ipfo  » ycyliniro.  E tfi 
minor, minor( per  t quinti,  Quatuor  iam  cxi)lcntibutmagnituiinibut,axibus  qutdem *,*!,cylindris  et» 
tem  I -,-  e acceptu  {per  diffinitionem  6 quinti  }funt  eque  multiplicia  ipfim  quidem  axit  cr  A'  cylindri, 
ipfe  axis  * »,cr  » * eylin  drut.  tpfiut  aut  e * ! axis, c • <*  cylindri,*  /-  axis  cr  * > cylindrus.  Et  patuit  quod 
fi  * '■,0X11  excedit « * axem,  cr  * ■ cylindrus  ipfum  excedit  * x.  cylindrum, cr  fi  equatit,equalis,  c fi  «si- 
nor,minor.  E/i  igiturlper  6 diffinitionem  quinti )ficut  - * axu 44«/ exemfic A * cylindrus  ad’  ' eylin' 
drumiquod  oflendere  oportuit . 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  14.  Propofitio  14. 

In  xqualibus  balibus  exiftentes  coni  & cylindri,  adinuice  fefe  ha- 
bent ficut  feftigia. 

THE  O N rx  Zab.  Sint  enim  in  aqualibus  bafibtts  *A,r  ',cy 
liniri ! -t,-  (.  Dico  q,  e/l  ficut  cylindrus  > It  ad  cylindrum  !',fic  eil 
« < axis, ad  » x axe, extendatur  enim  i saxis  in  e fignum, ponatur  q- 
ipfi  -Oaxi  aqualis  x i ,CT  arcum  axem  x r,intdligatur  cylindrus 
y t-.  Quoniam  igitur ' A ■ ■■  cylindri, fub  eodem  fimt  faftigio,adin- 
nicem  fiunt  ficut  bafcsCper  a 1 duodecimi  )Eafcl  autem  imuce  fiunt 
aqualcs.igttur  cr  cylindri  - A,y  /-fiunt  aquales. Et  quoniam  cylin 
dras !>-, plano  quodam  fieeatur  y ', parallelo  exijlete  eis  qua  exop 
pofitoplanit,ejligitur(,pcr  nduodecimi)fieut '/-cylindrus  ad  {d 
eylindrum,fic  efi  x /■  axis  ad « » axem, aqualis  autem  e fit/-  cylin- 
drus ipfi  • f cylindro, &■'/■  axis  ipfi » laxi.  Efi  igitur  ficut  -e  cy- 
lindrus ad! / cylindrum,  fic  efl*o  axis  ad  a s axem.  Sicut  autem  1 
A cylindrus  ad! 'cylindrum, fic  » > A conus  adyti  conum , tripli 
enim  fiunt  cylindri  i p forum  conorum  (per  > o duodeeimi ) cr  ficut 
igitur! p er  1 1 quinti ) • Oaxis  ad**  axem, fic  a!*,  conus  ad  y -tu, 
tonum  cr  * 0 cylindrus  ad  f ' cylindritiquod  erat  oftcndcndm. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitio  u. 


w 


dux  pyramides  rotundp  iiue  columng  fuerint  jcquales,  ,» 
fes  * 


/T\ 


fuac  bales  SC  altitudines  erunt  mutux.Si  ucro  fu^bafes  & 
altitudines  mutuar  fuerint,ip(as  pyramides  fiue 
columnas  arquales  efle  rtcccflfe  eft. 

Campa  mvs.  Alrirudinempyramidum.determinanrlinexdconijadbafesper 
pcndicularitcr  defcendentes.columnaru  aurem, a fupremis  earum  fuperficiebus  ad 
bafes.Smr  ira<p  dux  rorud*  pyramides  a b & c d xquales,du*l$  rorund*  columnae 
a b SC  c d xquales,(ini<5  communes  bafes  ram  pyramidii  quam  columnarii  duo  cir- 
culi a 6C  c.comunes  qtioq?  altitudines  ram  pyramidu  quam  coliinarii  dererminarae 
per  lineas  a b & c d.  Dico  quod  proportio  circuli  c ad  rirculu  a , cft  iicur  alrirudinis  a 
b ad  alrirudinem  c d,&'  cconuafo.  Hoc  a jt  fi  de  colunis  pro 
baru  fuerir.de  pyramidibus certii  erir.quonia  omnis  coluna 
rorunda  nipla  eil  ad  fui  pyramide.  Si  iracp  dux  alrirudinesa 
b & c d .fuerim  ^quaies.ex  prfmifia  conitar  propoliiu. Si  aiit 
in(quale5,lTtab maior, fumarurrpaexqualisad,  fccerur 
coluna  a b,a  fupcrficic  exquidiillrer  ba(?  eius  a.enrip  ex  prx 
milfo  antecedenrc , coluna  a b ad  colunam  a e.ficur  almudo 
a b ad  alrirudinc  a e.ideoqj  ex  prima  parre  7 quinti  colunam 
c d ad  colunam  a c fu  ur  almudo  a b ad  alrirudii 


unem  ac, quare 
per  fecudl  parte  7 quinti  .ficut  altitudo  a b ad  alrirudine  cd, 
cx  prxmiifa  aut  eil  coluna  c d ad  colunam  a e.ficur  circulus  c 
ad  circul  u a,ita<p  per  1 1 quinti  cft  altitudo  a b ad  altitudinem 

c d fi 
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c d,  ficut  bafts c ad bafin  a. Confiat  igitur  prima  pars.Secunda  conuei  fo  modo  confiabir.eadc  dif» 
politione  manentc.Sir  enim  ut  balis  c ad  bafin  a, fic  altitudo  a b ad  almudinc  c d.Dico  quod  du( 
columnr  a b & c d funt  xqualeserir  enim  ex  fecunda  parte  7 quinn  altitudo  a b ad  alritudincm  a 
e, ficu  t bafis  c ad  bafin  a. Er  quia  ex  pnrmifTa,columna  c d ad  columnam  a e eft  ficut  bafis  c ad  ba~ 
fi n a & ex  pnemiifa  antecedente  columna  a b ad  columnam  a c,  ficut  altitudo  a b ad  altitudinem  t 
c/equirur  ex  u quintt  ur  columna  c d ad  columni  a e fit  ficut  coluna  a b ad  eandem  a c.  Igitur  ex 
prima  pane  9 quinti  dux  columna:  a b fiC  c d.funr  ar quales. Quare  conftar  etiam  fecunda  pars.  * 

E uclii.  ex  Z mb.  Theorema  1 $ . P ropofitio  1 f . 

Aequaliu  conorii  8£cylindroru,reciprocac  funt  bafcs  uerticibus.  Et 
coni  8C  cylindri  quorum  reciprocae  funt  bafcs  ucrticibus/unt  aequales. 

THEONa Zdb.  Sint aquales coni <y cylindri, quorii bafcs quidc * A ydt>[*l orbtsjimctienlct 
autem  ip forum  « >,»  *^xcs  autem  b V*  ',qu*  cr  altitudines  funt  conorum  c r cylindrorit.  Et  compleant 
turipfi  «/,'•  *,  cylindri.  Dico  q,  ip  forum  */,'  •, cylindrorit , reciproca  funt  bafis  uerticibus , hoc  c i quod 
ei  ficut  afy/  baps  ad  •/«  I bafin,  ftc  eft  n ’ uertex  ai 

• » uerticc.  Tafiigium  enim  b s,ipfi  * ,,  fafiigio  aut  ci 
aquale, aut  no.  Su  prius  aquale.  Efiautcer  *fcylin' 
irmjpfi  > • cylindro  aqualis,  fub  eodem  autc  fafiigio 
txifientes  coni  ejcylindn,adinuice  funt  ficut  bafeslp 
t « duodecimi)  Aequalis  eft  igitur  *tr/ bafis, ipfi  > /« 

A bafi.  Quare  cr  reciproca  funt, ficut  *(•*  bafis  ad 
cfa>bafin,fic/t'fafiigiumad  Hitfafiigium.  Sedium 
non  fit  uertex  sbipfia*  aqualis  Jed  efio  maior  « ',et 
aufer atur(pcr  j primi)ab  ipfa  w altitudine , ipfi  * a 
aqualis  * M,ponaturq-(pcr  i primi)ipfi  * * unrticia- 
qualis  * per  * fignii  fetetur  ( pe  r 1 1 duodecimi ) 

cylindrus  > < , plano  ***  parallelo  exiftete  eis  qua  cx 
oppofitoplanis,hoc ei!  i/«  -V  ’,circuloru . Et  a bafi 
qmdeipfius'/  • t circuli, fafiigio  u ero  a* , cylindrus 
inteBigatur  >*.E  f quoniam*  f cylindrus  aquus  eft  ipfi 

• * cylindro, alius  autem  >*  cylindrus, tfi  igitur  (per  7 

£inti)ficut  f, cylindrus  ad • /cylindru,fic  tfi  > > cy- 
drus  ad  > ' cylindri.  Sed  ficut  qde  */  cylindrus  ad 
< * cylindri  fic  ei  * /*  r * bafis  ad'/ *>  bafin.  Sub  ca- 
de enim  funt  altitudine,!  pfi  * *,>/,  cylindri.  Sicut  autem  cylindrus  1 • ad  cylindrum  < *,fic  a r altitudo  al  U 
a altitudinem,cylindri  namq-  in  aqualibus  bafibus  exifientes,fe  habent  ficut  faftigia.  Eiigitur  ficut*  fy 
d bafts  ai' /*>  bafin, fu  ei  ur  uertex  adr*  uerticc.  Aequalis  autei*r  uertex, ipfi  * » uertiei.  Ei  igitur 
ficut  * Ay  d bafis  ad '/*  tbafinficefir’ altitudo  ad  a^altUudiuem-Aeqiuhi  igitur*/,' 'cylindrorum, 
reciproca  funt  bafcs  altitudinibus.  Sed  iam  ipforum  */'<  cylindrorum  reciproca  fmt  bafcs  altitudini - 
bus.eioq ; ficut  * A y d bafis  ad'/"'  bafin, fic  uertex  r r ad  uerticem  b\Dicoq,*(  cylindrut, aqualis  ei 
ipfi  > 1 cylindro.  E ifdem  namq;  di jfo filis, quonid  ei  ficut  * A r d bafis  ad’/*b  bafin, fic  r r fajligium , ad 
* * fafiigium,aqualis  autem  ejl « » uertex  ipfi  * r uertiei, ei  igitur  ficut  aAyd, bafis  ad'/yO  bafin  ,fic  « 
r uertex  ad*  r uerticem.  Sed  ficut  quidem  *byd,  bafis  ad  >/•  >, bafin, fic  cylin  drus*  f ad  > 1 cylindru: fub 
eodem  namq;  ei  fafiigio.  Sicut  autem  rr(per  14  duodecimi)uertex  ad*r  «ertieem , fic  < < cylindrus  ad  > 
• cylindrum.  E fi  igitur  ficut  */ cylindrus  ad  > • cylindrum,fic  ei  > • cylindrus  ad  < *, cylindrum . Aequalis 
igitur  efi  • t cylindrus, ipfi  • • cylindro.  Sic  etiam  cr  in  conis.  Aequalium  igitur  conorum  cr  cylindrorum, 
cr  qua  fequunturrcliquaiquod  ofiendere  oportuit. 

Euclid.exCamp.  Propofitio  i(. 

Vm  propofici  fuerintduo  drculiab  uno  cctro  circundu<fli,fu 
pcrficie  multiangulam  xqualiu  laterum  circulum  minore  mi 
nimetangcntium.intra  circulum  maiorem deferibere. 

Campaxvs.  Sintduodrculiabcdaief.jbunocommuni  centroquod  (Trg 
circudufii,dico  quod  intra  maiorem  qui  (Tr  a b c d,po ffibile  eft  un  um  polygonium  quod  (icarqui 
laterum, dcfaibi  minorem  circulum  qui  eft  e f,nutlo  Tuorum  larerum  rangens.  Quadremur  enim 
id  eft  in  quadrantes  diuidanmr  hi  duo  circuli  duabus  diametris  fuper  centrum  ipforum  orthogo- 
nalirer  fc  inuiccm  fecannbus.qui  ftnr  a c & b d,li  tip  e f diameter  minoris, pats  diametri  acqu^cit 
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' diameter  maioris. Sicfp  igirur  a punito  e , ducarur  urrincp 
uf.p  ad  circunfercmiam  maioris  linex  orthogonaliter  fu- 
per  diametrum  cf,  qux  occurrar  circunfcrcnttx  maioris, 
hincquidc  in  punito  h.indcuerd  in  punftoK,  enttpcx 
corrchrio  i$  rertij  linea  h e k, contingens  circulum  mino- 
i cm.foitca  ucro  quadrante  a b maioris  circuli  diuide  per 
ecqualia  in  punito  l,fccundum  doitrina  29  tertii , dehinc 
rurfusarcua  l.pcrxqualiaadptiftumm.Cumqj  hocplu  1 
nes  fece*  is.necelfarid  tandem  deucnies  ad  arcum  qui  mi- 
nor erit  arcua  h.fttqj  hic  a m.  Hoc  autem  idcirco  nccc  (fa- 
num c it, quia  cum  fuerint  dux  quantitates  inxqualcs.fi  i 
maiori  earum  dematur  cius  dimidium  , itemqja  refiduo 
dimidium.polfibile  eft  hoc  toties  heri  quoufqj  tande  mi-* 
nor  minore  carum  relinquetur, quemadmodum  in  i deci 
mi  dcmonftratu  eit.Cu  igitur  ficdiuidendo.ad  arcu  quS- 
tulumcunqt  minorem  a li, fuerit  dcuenrum.cuiufmodi  eft  hic  arcus  a m, fumatur  arcus  a n.xqul- 
lis  arcui  a ni.ducanturip  dux  iinexa  m n m.  Qjiia  igitur  arcus  a K eft  xqualis  arcui  a h.  quod  ex 
fecunda  parte  terttx  terti]  & quarta  primi  8C 18  rertij  manifeftum  eft , & quia  arcus  a n eft  xqualis 
arcui  a m.cnc  ex  communi  (cientia,  arcus  n k xqualis  arcui  m h.  Ergo  duxlinexmn&kh,  fune 
$ quniiftanresicrgo  linea  m n.non  poterit  tangere  circulum  c f, quare  multo  fortius  nety  linea  a m 
poteft  ipfum  tangere. Quoniam  igitur  conftat  circulum  a b c d diuifibilem  etTc  per  arcus  aquales 
arcui  a m.ideoq?  per  2 s terti]  (imul conftat  intra  ipfum  circulum  poftechordulas  xquales  chordu 
lx  a m continue  coaptan  circulum  ipfum  polygomx  chordantes, manifeftum  eft  intra  circulu  ma 
iorem  poife  unum  polygonium  ; quilaterum, cuius  unu  larus  eft  linea  a m infcnbi.Er  quia  linea  a 
m non  connngir  circulum  minor  em, paret  ex  prima  parte  ij  tertij  & diffinitione  lineatu  a centro 
circuli  xqualiter  xquidiftantium.quod  infcnptum  polygonium  nullo  laterum  fuorum  tangit  cir 
cutum  minorem. Quod  eft  propoli  tum.  At  quid  dubitas  duas  hneas  m n & k h , effe  xquidiftan- 
tes.cum  fuit  duo  arcus  n k&  m h xquales:  Hoc  autem  inconcuffam  ucriratem  forrirum  eft, quod 
dux  linex  circulum  unum  non  autem  fem uicemfecanres.fi  ex  circunferentia  xquales  arcus  hinc 
inde  lineis  iplis  inrerfinr, erunt  xquidiftantes. Duc  quidem  a centro  g.lineam  g p perpendiculari 
ad  lineam  m n ,qux  fecet  lineam  h K in  punito  q,&  protrahe  lineas  g nr.g  n.g  k,g  h,&  duobus  ar 
cubus  n K Si  m d.fubtendcduas  chordas  qux  etiam  dicatur  n K & m 1 1,  er  fu  qt  ex  2 8 tertij  hc  chor- 
dx  xquales  n k 8i  m h,eo  quod  arcus  xquales, & per  fecudara  partem  3 eiufdcm  tertij  erit  linea  n 
p, xqualis  linex  m p.Cum  igitur  utertp duorum  angulo 
runvqui  funrad  p,«itreifluscx  di  «finitione  perpendicula 
iis,  entex4piimi angulus npgxqualis  angulopgm. 

At  uerd  per  8 primi  angulus  k g n eft  xqualis  angulo  hg 
m.  Iracp  per  communem  fcienhamCqux  eft, (i  xqualibus 
aqualia  addas, rota  erunt  xqualia)eritanguIusKgqx- 
qualis  angulo  qgh.ideoq;  per  4 primi  linea  K q,  eri rx- 
qualis  linef  q h, quare  per  primam  partem  j tertij , linea 
gq  erit  perpendicularis  ad  linea  K h. Igitur  ex  prima  par 
re  28  primi  du$  lines  n m & K h.funt  squidiftarcs.Et  hoc 
eft  quod  dubitare  conqucftus  es.  qHoc  enim  idem  aliter 
dcmonftrare  eft  poffibile.  Ducarur  enim  linea  n h , eritqj 
ex  ultima  fexti  angulus  h n m, xqualis  angulo  n h k , eo 
quod  arcus  h m eft  (qualis  arcui  n k,idco  ex  27  primi  linea  m n erit  jquidiftas  linexh  K.  Conuer 
fam  quocp  fi  libuerit, con  uerfo  modo  probabis.Si  enim  linea  m n eft  xquidiftans  linex  h k.erit  ar 
cus  n K xqualis  arcui  m h.Erut  enim  ex  prima  parte  29  primi.duo  anguli  h n m & n h K squales. 
Ideo!]}  ex  ultima  fexti  duo  arcus  n k & m h, erunt  etiam  squales. 


Euclid.ex  Zmb.  Thcorcnut.  Tropofitio \6. 

Binis  orbibus  circu  idcccntru  cxiftentibus.in  maiori  orbe  multangulu 
arquilatcru  & parilatcru  infcribcrc,no  tagens  orbe  minore  in  fuperncic. 

THEONrt:  Zj  mb.  Sint  bini  orbes  /» circum  idem  centrum  n. Oportet  in  miiori  circulo 

• >y  <',multin?ulum  xquiliterum  ty  piriliterum  inferiberej non  Ungens ipfum  >/ * circulum.  Exciten- 
tur per  L centrum, refle  lina  H o,cr  4 [igno  * ipfi  * ( reUe  lineo  ti  mgulot  reflos  excitetur ( per  1 » pru 

tui)”  •,& extendetur  in  >.]eitur  * > tingit  ipfum'  * orbem.  Scania  imfpcr  10  tertij  )ipfjm(*  o cir 

tunf er  entium  iiuiiue,ey  ipfiw  dimidium  bifiriim,crbcc  femptr  efficientes  ( per  ■ deeimi)relinquemiu 
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fundant  eireunfrentiam  minori  ipft  * * reiinqiijtiir.cr  e (Io 
u/crabipfotmi'  //perpedieuUru  exciteuerlper  1 1 primi) 
x * nctcnd.au  j;  ia  ,cr  conncUrntur  ipft » -W  Igitur 
x Jtjpft  / *,ejl  tipulis.  Er  quonia  partUclul  til*'tpfi  ‘ e,fei 
m r tangit  ipfum  •/'*  orbem:  igitur  x u non  tangit  ipfum  orbe 
*{•>, multo  minui  igitur  ipft  r, tangunt  ipfum  >/»■><«■ 

ic tu.  Si  igitur  ipft  x /,rcftr  linet  aquales  m e otinuum  aptabi 
m ut  in  orbe  •<  f > Ajefenbetur  in  orbe  <7  J,multaguli!  equi 
laterum  c r p trilaterum  non  tangent  ipfum  orbem'/*  .',mino 
rem:  quod  facere  oportuit. 

CORRELARI  VM*  Etindecft manifejlum.quoi per 
penJicularii  qutex  » in  1" u, unum  circulum  non  tangit. 

Euclid.exCamp. 

Vabus  fphxrls  unum  centrum  habecibus  propoficls,  in 
tra  maiore  carum  folidu  multaru  baiium  fuperficiem  mi 
noris  fphxrx  minime  tangentium  figuraliter  ccinftituc- 
re. Quo  cSftituto  fi  in  minori  fphcra,fiuc  in  qualibet  alia 
fphxra  fimile  corpus  inteiligibiliter  coftituatu^erit  proportio  cor- 
poris multarum  bafium  intra  maiorem  Iphpram  coftituti  ad  corpus 
multarum  bafium  intraminorem  fphxra  ucl  altam  conftitutu,ficue 
diametri  maioris  Iphgrxad  diametrum  minoris  ucl  altcriuspropor 
tio  triplicata. 

C a m r*  n v Sint  propofit  j du  j fpharrj , a b t 
dii  ef, unum  atqj  idem  centrum  quodfirghabcti 
tes,8ifit  maior  carii  fphera  abcd.mmor  utrd  fph{ 
racf.uolumusauicm  tmra  maiorem  tarum  unum 
corpus  multarum  bafium  coltituere.de  quibus  no 
inrcndimus  quodipfxbafesfint  xquales  aut  fimi 
les , fcd  qudd  nulla  carum  tangat  fupcrfictcm  mi- 
neris fphxrx.CumigiturhOcudluentnus  facere, 
fetabimus  fimul  utranqt  propofitarum  fphjrarum 
una  plana  fuperfirie  per  commune  ectrum  carum 

rranfeunte.cruntipex  diifinitione  fphxrx  8<  diffi- 
nitione circuli.communcs  fedtiones  huius  fccantis 
fuperficici  8i  fiipcrfidcrum  fptixrarum  propofita- 
rum, linep  continentes  citculos.  Sint  itaqt  duo  circu 
1,  a b c d SC  e Equorum  cctrum  eft  centrum  fphxrx, 
de  quo  propofitum  cll  quod  ipfum  fit  g.  Quadra- 
bimus igitur  hos  duos  circulos  duabus  diametris 
fe  fupra  communecentrum  eorum  orrhogonalirer 
fecantibus.qux  finta  c Si  d b.poftca  maion  circulo 
fecundum  prxeepta  prxmiflx  infertbemus  unum 
polygonium  xquitaterum, nullo  fuorum  laterum 
tangens  minorem  circulum.Et  fufficiatcxcpU  cau 
fainfcnpfifledodecagonum  xquilateru  , ita  quod 
in  quadranteipfius  maioris  circultquitftcd.fint  tria  latera  huius  dodecagoni  qux  fintcliordx  d 
h,h  k,&  kc, quxeum  fintxquales, erunt  quoqt  ex  prima  parte  17  terni  arcus  carum  xqualcs.Dc- 
hinc  a duobus punSlis  h fit  kquxfunt  extremitates  medixchordx.produccmus  duas  diamen os 
quxfunthmdCkl,8C  fuper  cemtum  g erigemus  lineam  gn  perpendicularem  ad  fuperficiem  cir- 
culi a bcd.quam  producemus  quoufipobuict  fuperficici  ipllxne maioris  fuper  punctum  11  Dem 
de  intelligam  quatuor  fuperficies  fecantcs  fphxras  propofitas.quarum  unaquxqi  fccet  eas  fupe» 
lineam  gn.icilicer  prima  caru  fupra  lineam  gn  Si  diametru  d b , fecpnda  lupcr  lineam  gn&  dta- 
menii  h m.tertia  utro  fuper  linea  gn  Si  diametru  k l.quarraautfuper  lineam  g n St  diametru  c ai 
eruicpex  diffininonibus  fplifrp  Si  circuli,cocs  fefliocs  haru  fuperficieru  & fuperficici  fphjrf  maio 
ris, linep  cotincres  circulos, 8i criit  porriones  inferiptp  urinter  piiiiij  n Si  qtuor  puSia  qup  lunt  d ll 
Isc.quadrates  horia  circulorii  ,qui  quadrares  funi  d n,h  n,K  n,S{  c n .Hoc  autc  ideo  cuenit.qd'  oes 
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anguli  quos  continet  linea  gn  cum  unaquatpdiametroru  protra^aru  in  fu  perfide  circuli  abccf, 
funr  re&i  ex  ditfinirione  linex  perpendicularis  ad  fupcrficie, refti  ucro  anguli  in  cctro.quarrxrir- 
cun  ferentia:  fubrendanrur,quod  ex  ultima  fexti  euiden ter  apparer, Ex  diftm itione  autem  circula» 
rumxqualiummanifcftumcft.quod  umifquiftp  horum  quatuor  circulorum eft  arqualis  circulo 
a b c d,tu  diameter  omnium  ipforum.cft  diameter  fphxrxmaioris.Igitur  per  »;  quinti  quadran- 
tes coru  fun t (quales.Quarc  quincp  arcus  qui  funt  d n ,h  n, K n,c  n,&  d c.funt  (quales. In  unoquo 
queergo  quatuor  quadranrium  drculorum  creatorum  coaptentur  hyporhenufales  chorda:, qua- 
rum qua: libet  fit  zqualis  chordg  circuli  proftran.qux  funt  latera  polygomj  fibi  inferipti  St  eft  una 
earum  chorda  d h,fint<p in  primo  quidem  d q,qr,&'  r n,in  fecundo  uero  h ffr,&.'  rn,m  tenio au- 
tem Ku.ux, & xn.SC  in  quarto  fintco,op,&pn.  Er  protrahantur  coraufti  coniungentes  capita 
hypothenufalium  chordarum  quxftnt  qf,fu,u  o,8t  r r,r  x,x  p.  Vides  igitur  quarta:  parti  fuperio^ 
ris  hcmifpharnj  maioris  fph(rx  ou(  quidem  quarta  pars  eft  d n c,infcnprum  e fle  corpus  p baftum 
quarum  tres  quz  coeunt  in  puncto  n.funr  triangula:, carterx aurem  funr  quadrangutx,  funttp  ha 
rum  quadrangularum  fuperfiderumhypothenufalia  latera  xqualia.lcd  non  xquidiftantia.Co- 
raufti  autem  inter  quoftp  duos  circulos  intercepri.funt  xquidiftanres  adinuicem  Si  chorda:  circuli 
proftrati, fed  non  funtadinuicem  xqualcs.Hoc  autc  fdes.fi  perpendiculares  a corauftorum  exrre 
mitaiibus  ad  fuperfidem  circuli  iaccntis  dimifcris.de  quibus  conftat  quod  ipfx cadet  fuper  diamc 
tros  circulorum  quos  coraufti  continuanr,quod  exdemonftratisin  13  undecimi  facile  deprehen- 
des. Verbi  graria.Sint  a duobus  terminis  coraufti  q f.demifTx  dux  perpen diculares  q y & fx,  cadc 
tes  in  diamemsd  b Si  h m,&  protrahantur  linex  q g Si  y z.erunttp  ex  quarta  fexti  duo  trianguli  q 
y d Si  f x Ii  fTmilcs, quare  propot  tio  duarum  perpendicularium  q y Si  fz,crit  ficut  duarum  chorda 
rumqdfif  fli.Cumipfintchordxxqualcs.erunteriam&pcrpendicularesxquales.  Atipfx  funt 
xquidiftanres  ex  6 undecimi, ergo  ex  33  primi, corauftus  q feft  zqualis  Si  xquidiftans  linex  y z.Et 
quia  ex  fecunda  parte  fecundx  fexti  linea  y z eft  f quidiftans  chordxd  h,&  ideo  minor  ca.fequitur 
cx  p undecimi, ut  corauftus  q f, fit  etiam  gquidiftans  chord(  d h,&  minor  ca  ex  conccptionc.Cum 
itacp  chordxqux  funt  latera  polygomj  inferipri  in  circulo  lacct i(Si  ipfx  funr  omnes  xqualeschor 
dx  d h)non  tangant  fphxram  minorem, ncceffe  eft  ut  nullum  latus  harum  bafiu  corporis  inferip 
ti  (Tue  quadrangutx  fint  fiuc  trigonx, tangat  eandem  minorem  fphxram,  cum  omnia  hxc  latera 
fint  ipfis  chordis  (qualia  aut  minora. Simpliciter  autem  dico  quod  nulla  criam  harum  bafium.de 
quibus  omnibus  manifeftucft  ex  fectida  parte  z undecimi,  quod  ipfx  funt  tot(  in  fupcrficie  una, 
poreft  aliquo  fui  puncto  contingere  minorem  fphxiam , eo  quod  omnis  linea  refla  dutfia  fuper 
quemlibet  punitum  cuiufcp  carum  xquidiftantercoraufto , minor  eft  neceffario chorda  proftrati 
circuli. Si  igitur  conuexiratcsaliarum  quartarum  maioris  fphxrxta  fuperioris  hemifphxrij  qunra 
inferioris  ad  eius(fimilitudinc  quadrilareris  trilateris^  fuper ficiebus  I ubtexan  tur.erit  maiori  fphj 
rx corpus  72  bafium  fupcrficiem  minoris  fphxrx  minime  tangendum,  quemadmodum  propoli 
rum  fuerat inferiprum.  Dico  infuper quod  fi  in  alia  qualibet fphxralimilccorpusftaruatur, erit 
proportio  unius  ad  alterum, ficut  diametri  unius  fphxrx  ad  diametrum  alterius  triplicata.  Erunt 
enim  ex  72  bales  utriufqt  corporis.bafes  totidem  latcratarum  pyramidum, quarum  omnium  ucr- 
tices  erunt  in  centris  ipfarum  fphxrarum.Has  autem  pyramides  perficies, fi  a lingulis* angulis  in- 
feriprorum  corporu  qux  funt  extremitates  chordarum  Si  corauftorum  lineas  ad  centra  fphxram 
produxeris. Stude  ira  q?  ex  diffinitione  fimihumcorporu  probare  cifnllas  pyramides  unius,  cfle  fi 
miles  fuis  rclatiuis  pyramidibus  alrerius.Quo  probaro  erit  ex  8 huius, proportio  uniufcuiuftp  ea- 
rum unius  ad  fua  rclariul  alterius, ficut  pro porrio  femidiametrorum  fplijrar  u ipfarum  triplicata: 
funt  enim  femidiamerri  fphjraru,  latera  cunctorum  pyramidum.  At  quia  femidiametrorum  eft  ex 
i;  quinti  una  proportio, ex  13  eiufdem  facile  concludes  propofitum. 

E uclid.  cx  Zmb.  Problema  1.  P ropofitio  1 7. 

Binis  fphxris  arcu  idcccntru  cxiftcntibus.in  maiori  fphera  folidum 
polyhedru  inferibere , non  tangens  fphxram  minorem  in  fupcrficie. 

THEONa Zmb.  Jnteiigentur bine fahere circum idc centri  •■Opcrtctuminmeiori  faberd 
foUdi  polyhedru  infcribcre,ntm  Ungens  fahere  minori  in  fupcrficie.  Scccntur  fahere,  pU no  eliquo  per 
centri  erunt  igitur  fciliones  eireuli:quonie(p  n diffinitione  undecimi)ntenete  dimetro  ty  circuiu&ofc 
micirculo  fede  cfl  faber  d.  Qture  in  qtuhcunq:  pofititme  inteUigemut  bmityclimegui  per  ipfum  tdu- 
tiu  pleni, efficiet  in  fuptrficie  faber  d circulu,cr  menifejiu  quod  c r meximi , quonie  faber  e dimeter 
que  etij  e!}  hmicycli  dimeter,cr  perinde  circulijniiorcfKper  i j tcrtij)emnibiu  in  circulo  uel  faber  e 
duRis  reflis  linet!.  E/lo  igitur  in  meiori  quidem  fahere  circuitu  fiy*  ‘,in  minori  ettte  circulus f • fi,exeite 
turq  ipfori  dimetri  edengulos  refloi  jibi  inuieem  (Aj  '.CT  bini  orbibut  circe  idi  centri  eriflentibm, 
boc  c&fiyAxJt  »,in  maion  circulo  (y*  >,  multangulum  equihterum  cr  perileteri  dcfcribatur(per  pre 
cedent  cm)non  Ungent  faber  i mmorefe  t, cuius  Utere  fint  in  fi'  querUperte,fi  «,« V <V*  *»c r connexe 
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* »r tfla  Uaex,extc!atur  in  r,rrexcitetur(per  11  uniecimi)db  ipfo  « figno.ipfi  ipfiu  A > *'•  ciresdi  pla- 
no ad  angulos  reflos  «/,er  incidit  ipfi fuptrficiii  fphere  infcrper*f,crpir  ulranq-  ipfirum  A A,  4 
r,pUiu  producitur,  facient  iam  per  predifla  in  ipfiu  ffbtre  fuperficie  nuximos  orbcs,cfficunt,  quo 
nwn  hemicyclia  fini  in  fi  /,«/•,  diametris, ipfa  f/s,*/ e. Et  quomamf*  refla  eft  ad  ipfius  (yA%  planum, 
C r omnia  igitur  que  per  ( *,ptanajrcfla  fiuu  id  ipfiu  *AyA  i circuli  planum,quare  ©•  A f A,*fr,hmi 
cycita, refla  funt  ad  ipfim  A> ,A.  circuli  p Unum.  Et  quoniam  hemicyclii  /t  , (A,* /e, funt  equalidftn 

equahbus  nanq,funt  dimetris  A A,u  e ,ej  A '.*/,»  /.quarte  partes  inter  fe  funt  eqiule i.  Qs°t  igitur  U 
ter  a multanguli  funt  in  ( • quarti 

parte, tot  quoq;  funt  in  ipfis  A {,  [ 

m/, quartis  partibus  ipfis  » A,'  >, 
x > ,reflis  lineis  equales.  Dt- 
faribantur,<yfint  < v ‘,*t,rl, 
h «y  »,»  f,<yccnncflxntur  ip 

fe  • >,*  n.r  f.  Et  ab  ipfis  • r,in  ip 
fius  AyA  >,circuh  planum  perpe 
ditulares  excitentur.  Cadunt, in' 
quam, in  communes  fcCltoncs  pta 
norum  A A,U  r,quoniam  cr  ipfo- 
rum  (/  A, * t r, plana  reda  funt 
ad  ipfiu  AyA,, circuli  planum, 
cadant,  cr  fint  • f ,•  x,cr  conitC' 
dantur  />.Et  quoniam  in  aquali 
bus  bemicychjs  A/A,,/, , equa 
tes  re  de  linee  funt  A i,  4 ',  cr  p' 
pcndicularesdudefunt  > f,'  x, 
equalis  igitur  eflifipft'x,(T 
At, ipfi “ X,cfl  autem  c rtota  A », 
toti»  « equalis, cr  reliqua  igitur 

f a, relique  X « ejl  equalis.  Eft  igitur  ficut  A t ad  t «, fic  eft  « x ad  x «,  parallelus  igi' 
tur  eft  t X,  ipfi  » A.  Et  quoniam  utraque  ipfarum  • t x reda  eft  ad  ipfius  As  A-  circuli 
planum, parallelus  igitur  tfl  < t ipfi  ' x:  patuit  autem, quod  cripfi  e qualis, ipfe  x r >' 
igitur, equales  et  paralleli  funt. Et  quonia  xt.ipfi  • ‘ parallelus  eft.fed  t x.ipfi  « fparal 
Idus  eft,<y  a i igitur  ipfi  alparaMuseftjCyipfasconedunt, ipfe  »',a',  igitur  Ae, 
quadrilateri!, m uno  eft  plano.  Q gonia/ p 7 undecimi) fi  fuerint  bine  rede  linee  parat 


nexas  redas  lineas, co/htuetur  qurda  figura  folida  polyhedra  inter  / /,*  f,circulirctixt,cx  pyramidibus 
eopofita, quarti  bafes  quile  funt  a f * ,,r  ,,  „,quadri  hiera, eyu  , /trugulfiucrlex  ailt  efignu.Si 
«t  crin  unoquoq-  ipforu  " » ,lateru,  ficut  in  s » cade  c obruamus, et  infup  in  reliquis  trib.  quartis 

partib.  cr  in  reliquo  bemift>herio,coftituctur  figura  folida  polyhedra  deferipta  tnftihera,eotentaexpy 
ramidib.quaru  bafes  funt  predida  quadriUtera  cytrijgulti  r r /,et  que  ineode  ordine  eis,uetrtcx  aut  a /j 
gnit.Dicoq,predifla  polyhedra  no  t aget  minore ffiherd  in  fu  per  fi  at, in  qua  ejl  circulus  /*  I. Excitet  uf 
( p 1 1 undmmijab  ipfo  » figno  in  ipfius  •(<’  quadrilateri  planu, per  pedicularis  * v',rf  incidat  ipfi  plano 
in  d figno,cri  oie  flatur/  d,d ».  Et  quonia  a d refla  eft  ad  ipfius  * , * ' plxnii,et  ad  oct  igitur  ipfd  txgetcs 
reflas  lineas  <y  exifietes  in  ipfius  quadrilateri  plano  refla  ejl  a C' per  1 diffinitione  undeeimi)lgitur  « d, 
refla  ejl  ad  utraq;  ipfaru  'd.d  *.Ft  qucniai  pcr  ij  diffinitione  primi) af  ipfi  * » eft  equalis,  equii  eft  cr 


y' »,  similit  cr  ia  dembftrabimus  qf  et  que  ab  d ad’  • conexe  re  fle  Unee,equales  funt  utrtq j ipfaru 1 d. 


qu  idrilaterii  eft  a Ce  fiet  r, equales  et  minor  * e, et  ex  cetro  circuli  eft  ‘'v, igitur  qd  ex  » fico  qd  et 

t/ maius  eft  q duplis  Excitetur 'p  ■ 1 primi )ab  ipfo  ‘fiin/f  ppidicularit « ••  Etytomi  (A  ipfa  A «minor 


eftquans 


4.if  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCL1DIS 

eft  qutm  duplj,tfl<j;  ficut  A/ad**fic  quod  ex  * A, A •M  id  quod  fub  * *y  a, defcripto  tutem  ab  ipfa  C 
» quadrato, complcioq  quod  in  paraQelogrammo,cr  quod  fub  * A,A  •, minus  e jl  quum  duplum, cr  eou* 
nexi  * A, quod  fub  S f/*,  equum  eft  ei  quod  ex  A *,quod  uero  fub  ' *,•  fi,equum  efl  ei  quod  ex  * •.  l$f* 
tur  quod  ex  * f,co  quod  ex*»  minui  quum  duplum . Sed  quod  ex  «A,  eoauod  ex  A 4 maius  eflquim  du - 
pium, mutui  igitur  ejl  quod  ex  * »,e o quod  ex  A 4.  Et  quoniam  ( per  1 5 diffinitionem  primi)  (*,tpfi*  * efl 
equalis, equum  ejl  cr  quod  ex  A*  ei  quod  ex**.Et  autem  quod aute  ex  * ‘( per +7  primi) aqualia  funt 
* que  cx  ( 4,4  *■  Ei  autem  quod  ex  • *(per  47  primi)equafunt  que  ex  * *,•  *.  Qa*  igitur  ex  A 4,4  V" 
qualia 'funt  eu  que  ex  * »,»  * ,quorum  quod  ejl  i*  * manu  efl  eo  quod  ex  A 4.  Reliquum  igitur  quod  ex** 

minus  eft  eo  quod  ex  4*.  Maior  igitur  eft  *4,ipfa**,multo  igitur  maior  eft*  4,  ipfa  * *.  Eft  % ipfa*  4 

in  unam  ipfiui  polyhedri  baftn,cr  " * in  minoris Jpherefupcrficicm.  Quare  cr  polyhedrum  no  tangit 
faberam  in  fupcrficie:quod  facere  oportebat.  Offendendum  iam  cr  aliter  ac  expeditius  quod  maior 

eft  * 4,ipfa  * ».  Excitctur(pcr  1 1 primi  )ab  ipfo » ipfi  ••ad  angulos  reflos  »,cr  comte  flantur  * >.Seca* 
tes  iam  (per  jo  tertipipfam  > A circunftrentiam  diuiduc,cr  dimidium  ipfiui  diuidue,crhoc  femper  facien 
tes,rcljnquemui  quandam  circunftrentiam  que  eft  minor  quam  circunftrentia  Ay*  circuli  quefubtendi 
tur  ab  equali  ipfi  * *,relinquatur,cr  efto  * A circunftrentia.  Minor  igitur  tfter*  A refla  linea,ipfa  • \ 
Et  quoniam  in  circulo  eft  (»  • * quadrilaterumf(j  equales  funt  • A,t  *,*  /,cr  minor  eft  * 'pinguius  igitur 
qw  fub  fi  4*  obtuftis  efl, maior  igitur  eft  A *,ipfa  A 4. Sed  ipfa  * (■  maior, eft  quam  ipfa  * *,multo  maior  i» 
gitjir  eft  • *,ipfa  A 4, maius  igitur  eft  & quod  «'*,«>  qnod  ex  (4 'Et  quoniam  (per  1 $ diffinitionem  pri 
mi)**  ipft*  A eft  equahiycr  quod  ex  **,igitwr  ei  eft  equum  quod  ex*  A.  Sedeiquodex * \equafunt 
que  ex  * »,•  *:ei  uero  quod  ex*  A equa  funt  que  ex  ( 4,4  *.  Que  igitur  ex  * *,*  >,  equaliafunt  eii  que 
ex  A 4,4  *.  Qjtoru  quod  ex  f 4,minui  eft  eo  quod  ex  • \c T reliquit  igitur  quod  ex  4 *,  maius  eft  eo  quod 
ex**.  Maior  igitur  eft  * 4, ipfa  * *.  Binis  igitur  faberis  circum  idem  centri*  exiflentibus,in  maiori  fake* 
ra  folidum  polyhedrum  defer  iptum  ejl  no  tangens  minorem  faberam  in  fnperftcie:  quod  facere  oportuit • 


CO  RRKLARIVM, 

Si  uer6  cr  in  altera  fahera  ei  quod  inAy*  *,fahera,folido  polybedro , fimile  folidum  polyhedrum 
infcribatur,in  ipfa  Ay/ *, fahera Jolidum  polyhedrum  ad  id  quod  in  altera fahera  folidum  polyhedrum 
triplam  habet  rationem, quam  ipfiui  Ar*  faber  e dimetiens  ad  ipfiui  alterius  faber e dimetientem.  Di* 
flributis  nanqt  folidis  in  numero  equales  cr  * qualis  ordinis  pyramidas, pyramides  fimiles  erunt.  Simi " 
| es  uero  pyramides(per  8 duodecimi  ^adinuicem  in  tripla  funt  ratione  eiufdem  rationis  Uterum.  Pyrami t 
igitur  cuius  bafis  quidem  eft*  A**  q uadr ilater  um,uert  ex  autem * fignum,ad  eam  que  in  altera  faber  a fi 
milis  ordinis  pyramida  triplam  habet  ratione, quam  fimilu  rationis  latus  ad  fimilis  rationis  latus  Jjoc  eft 
qutm  * fi  que  ex  centro  eius  eft  faber  e que  circum  * centrum, ad  eam  que  ex  centro  alterius  fahere . Si 
militer  cr  un.tqueq;  pyramis  que  in  faber  a que  circum  centrum  *,ad  quamlibet  pyramida  eiufdem  or 
dinis  inaltera  fahera  triplam  habebit  rationem  quam  * (ad  em  que  ex  centro  alterius  fahere.  Et  ficut 
imum  antecedentium  ad  unum  fequentiumfic  omnia  antecedentia  ad  omnia  fequentia- Quare  totum  [o* 
Udum  polyhedrum  quod  in  fahera  que  circum  centrum  totum  folidum  polyhedrum  quod  in  alterd 

fahera  triplam  rationem  habebit  quam  *Aad  eam  que  ex  centro  alterius  fahere, hoc  eft  quam  A * dias 
meter  ad  alterius  fahere  diametrum.quod  offendere  oportuit. 


Euclid.ex  Camp.  Propofitioif. 

Mnium  duarum  fphsrrarum  eft  proportio  alterius  ad  al 
teram, tanquam  (uc  diametri  ad  diametrum  alterius  pro 
portio  triplicata. 

Campa nvI.  SintduTrphamcab&cd,quarumdiamcrri(intab6^id.Di 
co  quod  proportio  carum, eft  (icut  Tuarum  diametrorum  proportio  triplicata. Cuius  dcmonftra- 
tio  eft. Quoniam  neqj  ad  minorem  fphxram  quam  firfphxrac  dnecp  ad  maiorem  eft  proportio 
fphxrxa  b.ftcur  diametri  ab  ad  diametrum  cd  triplicata. Efto  quidem  proportio  fphrrar  a bad 
fphxram  e f, ficut  diametri  a b fplurne  a b,ad  diametrum  c d triplicata. Dcmonihabo  itaq; , quod 
fphacra  c f non  poreft  effe  minor  nccp  maior  quam  fpharra  c d.Si  enim  affirmet  aduerfarius  eam 
effe  minorem,  imaginabor  eam  includi  a fpharra  cd,£Kcircunduri  ab  eodem  centro,&.'  infcribam 
fphamccd  iuxta  pnrcepra  prrmtffx.unii  corpusmultaru  baiiu  no  rangenriu  fupcrficic  fphrrar  e 
fm  inoris,dicaturcp  lftud  corpus  nomine  fphjrsr  cui  inferibitur  c d.Poftea  fimile  corpus  m utrarii 
bafiu  infcribl  fphxrar  a b.qcf  cti:1  nomine  fuse  fph*rx  dicatur  a breoftat  itatp  cx  fecuda  parte  prj- 
«niflj  dC  undecimi  quinti,  qd’  proportio  fphxrar  a b ad  fphacra  c f,cft  ficut  corporis  multar  u bafiu 

quod 


LIBER  DV0DECIMV1  4‘fP 

quod  cft  a b,ad  corpus  multarum  bafi u quod  eft  c d.urracp  enim 
cft  (icur  diameter  a b ad  diamerru  c d triplicata.  Hxc  autem  , ex 
hyporheftilla  uero.ex  fecunda  parte  pnrmiifar . Quare  permu 
tarim  proportio  fphf  nc  a b ad  corpus  muiraru  bafium  a b.cft  fi 
cut  fpiiit  ra  e f ad  corpus  multarum  bafium  c d.  Cii  igitur  fphae 
ra  a b fit  maior  corpore  multarum  bafi um  a b.crit  etiam  fphfra 
e f, maior  corpore  multarum  bafium  c d.Hoc  aure  cft  impolli- 
bilc.nam  ipfa  eft  pars  eius.Non  eft  ergo  fphxra  e f minor  fphar 
ra  c d.Si  autc  dicat  aduerfarius  eam  effe  maiore, confutabimus 
ipfum  hoc  modo.  Erit  enim  per  couerfam  proportionali  ratem 
fpharra  c f ad  fphxram  a b.ficut  diameter  c d ad  diametrum  a b 
triplicata. Sit  ira<$  eadem  fphrrar  c d,ad  fpharram  g h , eri ttp  ex 
14  quinti  fphfra  gh, minor  fphjra  a b.eo  quod  fphara  c d pofi 
ta  cft  minor  fpharra  e f.  Quare  proportio  fphf  r{  c d ad  aliquam 
fpharram  minoru  fpharra  a b.eftficut  diametri  cd  ad  diamerru 
a b triplicata.  At  hoc  eft  impo(fibile,nam  ex  hoc  fequirur,quod 
pars  fit  maior  fuo  roro,  ut  demonftrarum  cft  prius.  Iraq;  fplix- 
ra  e f.non  eft  maior  nety  minor  quam  fphjra  c d.Igirur(ex  7quinri)co~ 
dude propofiram  condufionem.quar  imponit  fine  libro  duodecimo. 

E uclid.  ex  Zmb.  Theorema  1 6.  Propofitio  1 $ , 

Sphaerae  adinuicc.in  triplici  funt  ratione  proprio  , , . 

rum  dimetientium.  | ( ) 

T H H O N « Zamb.  InteBigantur fahere*(y,A*  [diametri uero ipfa  \ \ c / , 

rufmtAy,'[dico  q,fabere*AyadfaeramA>[,triplahabetrationequam 
A yad'[Si  autem  no,hobebit  igitur  *(yfahera  ad  minore  aliqua  ipfaAifa 
faber*  triplam  ratione.uel  ad  maiore, qui  <yad'[  Habeqtpnut  ad  minore  1 

* } Scr  inteHigatur  A i [fphera,ipft  • 3 ..circum  ide  centri,  dtfcribaturq. 

(per  precedcntejtn  faber  a maiori  A <f,folidu  polyhedrii  non  tanget  mi 
nore  fabera  *f*in  fupcrficie.  D eferibatur  aute(per  eadem)  cin*Ar 
fabera  ei  quod  in  A iffolido  polybedro  fimile [olidum  polyhedrii.  I gitur 
p eorrelarui  eiufdcjblidu  polyhedrii, quod  in  fahera*  ( yj d idfolidupo 
lyhedrii  quod  in  A > [[tripla  habet  rationem  quam  A > ad  >}.  Habet  autc  et 
« ( yfabtera,ad  • >*  faber  am  triplam  rationem  quam  Ayad>[,eS  igitur 
ficutfahera  *At  ad faber am « '*Jicfolidum  polyhedrum  quod  in  *Ay 
fabera,ad f 'olidum  polyhedrum  quod  in  A \ [fabera.  Vicifaim  igitur(per 
' t 6 quintiffteut  *A  > faber  a ad  id  quod  in  ipfa  polybedrujice  t -fahera 
adid  quod  in  A ‘[fabera [olidi  polyhedrum.  Maior  autc  e!l  * r.y  fahe- 
ra  • . quod  in  fe  polybedro.  Maior  igitur  er  * 3 * fahera,eo  quod  in  A . /, 
faber. t polyhedro.  Sed  et  minor, ab  ipfa  niq;  coprebenditur,  quodeftim  r 

pofiibilc.  Sphera  igitur  • A y,  ad  minorem  ipfa  A > ! faber  am,  triplam  ra- 
tionem non  habet  quam  A y,  diameter  ad  A /diametri.  Similiter  iam  demonftrabimiu,qucd  ntq:  A . 'fabe- 
ra,ad  minorem  ipfa*  A>  fabera,triplam  habet  ratione  quam  > [ad  A y.  Dico  iam  quod  neq;  faber  a * (y, 
ad  maiorem  aliquam  ipfa  A ./ faher a tripla  habet  rationem  quam  fy  ad '[Si  enim  pofiibile  habeat  ad  ma 


tore  au  •.  Conue rfim  igitur  fabera  Mr  ad  faber  am  *Ay  triplam  habet  rationem  qua  diameter  i [ad  dia 
metrum  A r.  sicut  autc  ».»  fabera  ad*  Ay  faberam,ftc  A < [faher a ad  minorem  aliquam  ipfa  *Ayfahe 
r a: f cut  antea  patuit,quoniam  maior  ci!»u  ripfa  A/.er  fabera  A ,[*d  minore  ipfa  'Ar,faberatripll 
babet  rationem  quam  > [ad  A y.quod  rfl  impofftbile. Igitur  fabera*  A y,ad  maiorem  ipfa  A,  ( fabera , tri- 
plam rationem  non  habet  quam  A > ad' [Votuit  autem  quod  neq;  ad  minorem.  Ipfa  igitur*  A y fabera,  ad 
A '/faheram,triplam  habet  rationem, quam  A>ad'  [quod  offendendum  fuerat. 

tuchd. 
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elementorum  > Liber  tertiusdecimus . 

ExOonfun  o.  trcpoptioi. 

Vm  diuifa  fueritlinca  fecundum  propor- 
tionem habente  medium  duocp  extrema,  fi 
maiori  portioni  linea  in  longu  addat  aequa 
lis  dimidio  ipfiuslineaeproportionaliterdiui 
fse.quadratu  lineae  ex  eis  duabus  copoGtae, 
quadrati  medietatis  eiufdc  linee  diuiiae  quin 
tuplum  efTenecciTe  cft, 

C \ m r a m v s.  Sitlineaabdiuifainpun&oc, prout  docet 
29  fexri  ,&  (Tr  maior  portio  eius  linea  b c,cui  b c direfte  adi  un 
garur  linea  b d,qux  fitzqualis  medietati  totius  a b.Dico  quod  quadratum  linex  c d , erit  quintu- 
plum  ad  quadratum  linei  b d.Quadrabo  enim  lineam  b d,&  fit  cius  quadratum  d e,8 C circumpo 
nam  huic  quadraro  gnomonem  fecundum  quanriratc  linei  bc.protra&a  diametro  fbg,litqjcir- 
cupolitus  cnomo  e 0 d,ei itep  ex  u fexri  fuperficies  indecompofita.qui  fit h k tanquam  quadra- 
tum linei  c d.Dico  igitur  quadratum  h k.quintuplum  effie  ad  quadratum  d e.Sit  igitur  c 1 quadra 
tum  circupofiri  gnomonis.fibitpcircuponatur  alius  gnomo  ad  quanrirarc  linei  a c prorrafta  da- 
«netro  f b u fqj  ad  m.fitqj  hic  gnomo  c m l,&  protrahantur  Unci  c n SC  p I itjuidiftanrer  lateribus 
oppofins.fccantes  fe  fuper  diametrum  f m in  punfto  g.Manifeftum  cft  aure  cx  ix  fexri.quod  com 
po  ntum  ex  hoc  fecundo  gnomone  &C  quadrato  c 1(&  ipfum  quadratum  lita  q}cft  quadratu  lineae 
a b.quod  ex  quarta  fccudi  nccefTe  eft  e fle  quadru 

plu  ad  quadraturi  e.eo  quod  linea  bdeft  medie-  - * 

tas  linei  a b.Cumtp  fitex  prima  parte  itJ  fexti  fu 
perficiesa  n , ideoqj  per  41  primi  fuperficies  m 1 
xqualis  quadraro  c l(prouemrenim  a n.ideocpfif 
m kex  b a in  a c,&  c l prouemr  ex  c b in  fe)&  cum 
ex  pnma  fexri  fir  a 1 dupla  ad  l d.ideotp  xqualis  I 
d & c e pariter  acceptis  ex  4?  primi, ent  ex  hac  co- 
rnum fcientia  (fixqualibusxqualia  addas  tota 
fient  xqualia)quadrarum  a q {quale  gnomoni  e 
gd.Hic  ergo  gnomo  quadruplus  eft  ad  quadra- 
tum d e, quemadmodum  erat  quadratu  a q.Iracp 
totum  quadratum  h k,cum  ipfum  confter  ex  fim 
pio  & quadruplo, erit  ex  communi  fcientia  quin 
tuplum  adidem:quod  eft  propofiium. 

* 1 d e m aliter.  Ex  quarta  fecundi  conftat, quod 
quadrarum  linexab, eft  quadruplum  ad  quadra 
tum  Ii  nex  b d.  At  per  fecun  dam  eiufdc  quod  fir  ex  a b in  b c fif  in  a c,eft  iquale  quadrato  a b.quod 
aurem  ex  a b in  b c,xquum  eft  ei  quod  ex  b d bis  in  b c.quod  ex  prima  fccudi  mamfcftum  eft,  cum 
a b fit  dupla  ad  b d.  At  uero  quod  ex  a b in  a c eft  ex  prima  parrcid  fexri  iquale  quadraro  b c.  Itaqt 
per  comune  fcienriam  quod  fit  ex  b d.bis  in  b c.er  quod  ex  b c in  fc.cft  (quale  quadrato  a b,&  ideo 
cft  quadruplum  ad  quadrarum  b d.Qjiare  fuperaddiro  quadrato  b d.erir  totum  aggregat  u, qui  n- 
tuplum.uidclicer  illud  quod  fit  ex  b d bis  in  b c cum  quadrato  b c 3C  quadrato  b d.  At  quia  ex  quar 

• ta  fecundi  hoc  totum  eft  iquale  quadraro  c d,conftat  ucrum  cife  quod  diximus. 

Euclid.ex  Zamb.  Tbcorenui.  Tropofitiou 

I refta  linea  extrema  8C  media  ratione  fecetur,maius  fegmentu 

admittes  totius  dimidiiijquintuplSpotefteiusquodex  totius 

dimidia,  theon 
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T^HE  ONccZJfc.  Refta  enim  linea  * fi.extrema  cr  media  i > 

ratione  feeetur  in  > figno,crfit  maius  ftgm entum  cr  extida 

tur  in  redam  lineam  y *,«  «f;  cr  pon  aturipfius  « /5 , dimidia  « /. 

Dico  $ ^uo  i cx  > •',«'«  yitorf  rx  4 *, quincupli  potcfl.Dcfcri- 
bantur  enim  (per  4.6  primi )ab  ipfis  *A,J  y, quadrata  «1,'V.cr 
in''/ defcribatur  figura,  extendatur $ /> in  ■ .Ef  quoniam  « <",« 
freme  cr  mr/ie  renone  Aai/e  </l  in  >,igificr  quodfub  a f,A  y,a- 
quum  ejl  ei  quod  ex  a y.Efl  autem  id  quod  fub  * A,  A y,  ipfum  > <, 
ywii  autem  ex  « y,ipfum{0.  igitur  y ',ipfi{*efl  aquale -Et  quo- 
niam A « ip/iw  * / dupla  ejl, aqualis  autem  ejl  A «ip/i  » «,cr  « <* 
ipfi*>,igiturcy**,ipfius*  0 duplaejl.  Sicut  autem  " a ad  a 0, 
fic  y *ad>1.  Duplum  igitur  ejl , -,ipfius  yf.  Sunt  autem  cr  ipfa 
* >,/y, dupla  Ip/iw  r fupplementa  m nq:  adinuieem  funt  aqua 
lia  per  4 j primi; Iginir  ? -jpfis » >V’  y, ejl  aquate.demoJIraiuM 
autem  efi.quod  C r r 'jpfijtcfl  aquale, totum  igitur  - • quadra- 
tum,aquum  ejl  ipfiur  / gnomotu  ■ Et  quoniam  A « ip/iw  « erfn. 
pia  eft,quadruplum  eft  quod  ex  A a eius  quod  ex  « <»,  hoc  ejl « 1 ip 
ftua -tt.Efi  aut  *',ipfiM*f gnomoni  aquale  zth  uf,igiturgno-  * * * 

non,quadruplus  efltpfiut  a t.Totu  igitur  *f, quincupli  efl  ipfius  * I.  Eflj;  Sfquod  ex  y *,&*>,  quod 
tx  * a-.quod  ex  y «f  igitur,quineuplum  efl  eius  quod  ex  a*.  St  reda  igitur  linea  extrema  cr  media  ratione 
feeetur  unaius  fegmentum  totius  admittens  dimidiam, quincuplum  efl  flue  potens  eius  quod  ex  dimidia  qua 
dratitquod  erat  oflendendum. 

Euelid.ex  Camp.  , Propofitio ». 

I cuilibet  Iinex  bipartitae  cuius  quadratu  quadrati  alter 
u trius  fuaru  portionu  fit  quintuplu.in  logu  fibi  linea  ad 
datur.doncc  eidem  portioni  reliqua  portio  cum  addita 
linea  fiat  duplex5cadcmduplcxlinea fecundum  propor 
aentem  medium  duocp  extrema diuiia erit,  maioreppor- 
tio  cius  erit  linea  media. 

Campanvj.  Hac  eft conuerfa pramifta.duplici quotp modo ficurilla demonftrabitur  uia re 
trograda,eadem  prorfus  manenredifpofirione.  Verbi  gratia,  fir  quadrarum  h K quintuplumad 
quadratu  d c,  & linea  a b dupla  ad  linea  b d.  Dico  quod 
linea  abdiuifaeftm  punftoc  fecundum  proportionem 
habentem  medium  SC  duo  extrema, &'maior  portio  «us 
eft  linea  media  utefte  b.Coftatautcex  4 fecundi, quod 
quadrarum  a q eft  quadrupiu  m ad  quadrarum  d c.Iraq; 
gnomo  d g e, aqualis  eft  quadraro  a q . Cumqj  duo  fu  p-  p 
p lemenra  I d & c e pariter  accepta  finr  quanrum  gnomo 
c m l,arcp  eadem  fupplcmenra  pariter  accepta  finr  ex » fe 
xti  quanrum  a l,ideocp  quantum  c q.fequirur  quod  c q, 
fit  aqualis  gnomoni  c m 1.  Dempta  igitur  ab  urroty , fu- 
pcrfkiel  n.crit  quadratum  cl  aquale  fupcrficiri  an. Cii 
igitur  fiat  fuperficies  a n ex  a b in  a c.fitaurcm  quadratu 
cl  quadratum  lineacb.erirex  fecunda  parte  16  fex ri  pro 
porrioabadbc.ficurbcadca.  Ex  diftinirione  ergo  li- 
ne* fecundum  proportionem  habentem  medium  8C 

duo  extrema  diuific,pofitam  in  principio  fexti  libri, con  jj  e . £ 

clude  propofitum. 

t p e « aliter.  Cum  quadrarum  c d fic  ex  hypothtfi  quinruplum  ad  quadrarum  b d.quadrarum 
u ero  a b fit  ex  quarta  fecundi  quadruplum  ad  idem, at  quadratum  c d fit  ex  eadem  aquale  quadra 
ro  c b & quadrato  b d,  & ei  quod  fir  ex  b d bis  in  c b.fequitur  ur  illud  quod  fit  ex  d bis  in  c b cu  qua 
drato  c b.lir  *quale  q uadraro  a b.  Sed  ex  b d bis  in  c b.rantum  eft  quantum  quod  ex  a b in  b c , eo 
quod  a b dupla  eft  ad  b d.Ergo  quod  fit  ex  a b in  b c cum  quadraro  b c.eft  aquale  quadrato  a b.Et 
.quia  ex  fecunda  fecundi  quod  fit  ex  a b in  b c QC  a in  a c eft  aquale  quadraro  a b, fequirur  ex  comu- 
ni  Lien  na  ut  quadrarum  line*  b c fit  aquale  ri  quod  fit  ex  a b in  a c.  Igitur  rx  fecunda  parte  »6  fe- 
xti & diiTiniribricconftat  propofitum. 
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Buclid.cxZmb.  Tbeoremtu.  Propofitiot, 

Si  redla  linea  fui  ipfius  fegmcnto  quincuplu  potuerit.dupla  predi 
<5ti  fcgmenti  extrema  & media  ratione  difietfta,  maius  fegmentu  reli- 
qua elt  pars  cius  qua:  in  principio  re&x  lineae. 

THEONncZifc.  Rt  di  enim  linet « i,[iu  ipfiui  fegmento  -y  quincuplum  poftit, ipfiui  tuli  • y lu- 
pit jit ' t.  Dico  quod  ipft  y i extremt  er  medu  rttieme  diuift.mtimftgmentu eft>A.  Dtfinbiiur  emm 
ex  utrtq;  ip/trum  -'^utUrtU  >/,>  •.crdefcribetunn  ipfo  -f figura  cr  extendatur  A/in  -.Et  quo- 

nitm -/tpfiuA  - •'•quincuplum  eft.qutdruphu  igitur  eft  n r/gnomon,ipfim  « '.Et qutmltm  A} ipftmy* 
duplteft,qutdruplum  igitur  eji  quod  exi  > flui  quod  ex  > -,boc 
e{l>  * ipfiui  - I. Pttuit  tutem , quod  m r f.gncmo  ipfiui  - » qua- 
drupliu  eft.Acquul  gitur  eft  nr/  gnomon  ipti  y *.  Et  quonit  l y 
ipfiui  > J dupli  eft.equtlu  tutem  cftAy  tpfiy  sC7  -yipfiyA, 
duple  igitur  r/i  c « >, ipfiui  y o, duplum  igitur  eft  ey^t,  ipfiui 
t o.Sunt  tutem  cr  e A.duplt  ipfiui  A >.  >g“ur  « Aftpfii » V ' 
eftequtle.  Ojtrnfum  tutem  eft  quod  cr  totut  u • /gnomon  toti 
y eeftequtlH.cr  reliquum  igitur  i/ftpfi  A -, efl  equtle.  E/1  $ ip 
fum  ' >,id  quodfub  y 1,1  A.equalu  enim  eft  yl ipft  l •,<¥<’ /ip 
fum  qnodexy.i-  Igttttr  quod  fubyA,lA,equum  eft  ei  quod  ex  y 
A.  Elt  igitur  ficut  A ytdy  A,  fi e y Atili.  Maior  «ite  eft  A y,ipft 
y fi.mmor  tgi.ureftcr>AipftAA.  Igitur  > •>'  reftt  linet  extre- 
mi cymedit  rjtionediuifxmtiutfegmentumeft  y A.  Sinfttigi 
tur  Unet  fui  ipft  ut  fegmento  quincuplum  potuerit,  duplt  difti  fe 
gmmu  extrema  cr  medu  ratione  di)[cftt,mtiutfegmentum  reli 
qu  i peri  eimque  in  principio  redi  linee.  Qjqod  tutem  lupit 
ipft  tu  •>  maior  fit  quam  ipft  < y, fl  c oftendmdum  eft.  Si  tute  no, 
filo  fi pafkbileeft)A>  duplt  ipfiuey  quadrupli!  igitur  eft  qdf 
qx  y,rtiu  quo.l  ex  y-  ,que  igitur  exA>,y  -,nul  qd’  ex  y, quin 
cupit  funt  Supponitur  autem  cr  quod  ex '-.quincuplum  eiiu  quod  ex  y -.  Qgod  ex  t-  igitter^quum  efl 
tif  que  ex  A y,y  -.quod  eft  impofiibile.  Igitur  A », ipfiui  - y duple  non  eft.  Similiter  itm  oftendemui,quoi 
neq,  minor  quam  ipft  Ay,eft  duplt  ipfiui  - y, multo  enim  tbjurdim.  Ipfiui  igitur -y,duplt  maior  eft  ipft  ( 
ytquod  dtmonjlrtjfe  op  ortuit. 

Euclid.rxCtmp.  Propofitto  t. 

Vm  diuifa  fuerit  linea  fecundum  proportionem  baben  * 
tem  medium  8c  duo  extrema.fi  minori  portioni  tanqua 
dimidium  maioris  diretfte  iungatur.eritut  quadratum 
lineae  iride  compofitf  quintuplum  Gt  quadrati  quod  ex 
ipfa  maioris  medietate  portionis  deferibitur. 

O a m i*  a n v $.  Sic  linea  a b diuifa  in  punftoc , fecundum 
proporrionem  haberem  medium  &C  duo  Cxoema,  (Ttq?  eius  ma 
i ox  portib  linea  c b.qux  di uidarur  per  xqualia  in  d . Dico  quod 
• qtiadrarum  linea:  ad,  eft  quinruplumad  quadratum  lineare  d. 

Defcribatur  enim  quadratu  a b.quod  (ira  e, in  quo  prOrrahan- 
tui  diameter  b f 61  lmex  g c & d Ii, itemur  K 1 SC  m n.jquidirtan- 
tcr  lateribus  oppofiris.fccantrsfc  muicem  fuper  diametrum  in 
duobus  punfbs  p & q,K  extra  diamerrum  in  duobusaliis  locis 
rdt  fi M.inifeftum  igitur  eft  ex  22  fexri  uel  ex  correlatio  4 fecun- 
di,quod  omnes  fuper  ficies  cxiftenrcs  in  quadraro  a e, quas  dia- 
xnerer  diuidir  per  medium, funt  quadratp  .Qiiaruor  autc  fuper- 
ficiesquxfunrar.mp.ph  &fe;conftanrex  4; primi  fit^rima 
fexriefTeadinuicemxqualeSnam  dux  poftremfcph  &fe, funt 
adinmcem xquales ex  1 fexri. Qponiam  igirur  ex  prxfenri hypothefi 8C dilfinirionelinef  fecundi! 
quod  proponitur  diuiff  6C  prima  parte  1 6 fexri  quadratu  c \ Cft  fquale  fuperficici  a g.ideoip  et  gno 
moni  r f f propter  id  quod  fuper ficicS  a r eft  aequalis  fuperficiei  p h,fif  quoniJ  ex  4 fecudi  quadra- 
tu c 1 eft  quadruplu  ad  quadratu  r f quod  eft  taqua  quadratu  line*  c df  (equitur  <x  co®  uni  faenru 
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atiod  quadrarum  mh  (Tt  quinruplum  quadrati  rf,  Condar  enim  ex  gnomon  e quadruplo,  & r f 
nmplo.  Hoc  aurem  eft  propofirum. 

i d r rt  aliter . Cum  (it  linea  b e diuifa  per  arqualia  in  pun&o  d,&  addita  eft  ei  linea  a c , erit  ex 
fecundi  quod  fit  ex  ab  in  a c.cum  quadraro  cdintcriacenris.arquale  quadrato  ad.  At  quia  quod 
fit  ex  a b in  a c eft  yquale  quadrato  c b ex  prima  parte  1 6 fexn.hoc  autem  eft  quadruplum  ad  qua- 
drarum c d.manifefte  patet  ueritas  dus  quod  dicitur,  f Potes  quoqj  fi  libet.duplici  modo  ex  confe 
quenre  huius  fuum  antecedens  concludere  proce  (fu  rerrogrado.SitenimCeadem  difpofitionema 
nente)  quadra  tum  m Ii  quinruplii  ad  quadratu  r f.critqj  gnomo  r f f.arquale  quadrato  c 1.  Vtrunqi 
enim  c(l  quadruplum  ad  quadrarum  r f.  At  quia  fuperfkics  a g eft  aequalis  gnomoni  prardifto,ne 
celte  eft  ut  fuperfides  eadem  fit  aequalis  quadrato  prardnfto.Qjtare  ex  fecunda  parte  16  fexti  dif 
finitione  linea  a b eft  diuifa  in  pun&o  c fecundum  proportionem  habentem  medium  & duo  ex» 
rrcma,&  maior  portio  eius  eft  linea  c d. 

i d c m alirer.  Cum  (it  ex  hypothefi  quadrarum  linef  a d quinruplum  ad  quadratum  lincf  c d, 
SCa.6  fecundi  idem  ipfum  quadratum  fit  arquale  ei  quod  fit  ex  a b in  a c cum  quadrato  c d.fequi- 
tur  ut  id  quod  fit  ex  a b in  a c cum  quadraro  c d, fi  t quinruplum  ad  idem  quadratum  cd.  Idcoip  eo 
dempto, erit  refiduum  uidelicet  quod  fit  ex  a b in  ac, quadruplum  ad  ipfum.Et  quia  etiam  ex  4 fe 
eundi  quadratum  linear  c b eft  quadruplum  ad  idem,nece(fe  eft  ut  quod  fit  et  a b in  a cffic  xqualc 
quadrato  cb.Qpareiteru  ex  fecunda  parte  16  fexti  6C  diffinitione, linea  a b eft  diuifa  fecunda  pro- 
portionem habentem  medium  & duo  extrema, in  pundio  c,&  maior  portio  eft  linea  c b. 

Euclid.  cxZamb.  Tbroraiu  j.  Vropofxtio  j. 

Sirc<!talincamediaS£  extrema  ratione  fccctur.ininusfcgmetu  ad 
mittens  dimidiam  maioris  fegmeti,  quincuplum  poteft  cius  quod  a 
media  maioris  fegmenti  fu  quadrati.  * 

THEoHa  Zib.  Rtfln  enim  quedam  litui  « fl,medii  er  extremi  ntione  fecctur  ia ' figuojitip 
miim  fegnetum  « yjeceturfiper  1 2 primi)»  > biferum  in  4.  Dico  q,  quod  rxf,S  quincupli, poteft  ciut 
quo. Ut.  Dcfcribituriper  4 6 primi  )cx  • A,quidntum  » ser 
dtferibitur  figura.  Et  quoniam  •<  i, dupli  eft  ipjiu  / ',  quidru 
pium  igitur  eft  quod  ex  ‘reiui  quod  ex 'y, hoc  cS/  'ipf\ut[‘ 

Et  quonii  quodfub  ‘A,  A y,equu  eft  ci  quodex.y,  eft  j,  quod 
tubuf/ y,ipfiun  y.crquodcx*  t,id  quod/  > figitur  rupfi/' 
eft  equule.  Quadruplum  autem  eft/rfipfmfe,  quiJruplu  igi 
turiftert'  ipftus  1 r.Kurfut  quoniam  equilis  tft  •*  ipfi  * •, 
equiltt  t fter*  ‘,ipft  ‘Aquare  et  •fqtudratum.equum  eft  ip 
quadrato,equaln  igitur  eft  “ ipfi “Jboc eft  ur  ipfi t> 
quire  er  u tfipfil'  tft  equile -Sed  u ffipfi  t‘tftequik,ery‘ 
igiturfipfi /1  efl  equile. Commune  ippomtur  r r.  Ifftur/ee, 
gnomon, equuieil  ipfi  r <:ftd  y t quadruplum  oftenfumeUefe 
ipfiuf  Aer /“figitur  gnomon  ipfiuffquadnplut  efi.igi 
tur  quadratum^  r, quincuplum  c&ipfiut  /•  quidriti,  eftcb  * e 
id  quod  ex  * A,er  • {quod  ex  * r.  Qtjoi  ex  * (igitur, quincuplum  _ 
re  oportuit. 

Eucl.ex  Camp.  Tropofitio 4. 

j I fecundum  proportionem  habetem  medium  & duo 
extrema  qua-libct  linea  fuerit  dtuifa.eicp  in  longum  di 
redlc  tanquam  maior  fecboadrjciatur.erit  totam  linea 
inde  compofitam  fecundum  proportione  habentem 
! medium  SC  duo  extrema  diuilam  efle,  8 C erit  eius  ma- 
ior portio  linea  prima.  b 4 

Camoahvs.  Sitlincaabdiuilaqua  fupponirurpro-  * * 

portione  in  punito  c,&  ITtcius  maior  portiocb.tontpab 

adqciarur  direltc  linea  b d qutc  Iu  trqualiic  b.  Dieo  quod  rota  a d eadem  proportione  diuiia  eft  in 
punito  b.8t  maior  eius  portio  eft  linea  a b qua:  eft  linea  pnma.F.ft  enim  ex  diffinitione  a b ad  bc, 
ficui  b c ad  c a At  quia  ex  7 quinti  a b ad  bd,  litui  ad  b c, igitur  ex  undetinu  eiuCdcm  a b ad  b d,(T- 
cutbcadca,quarepcr  conuertam  proporttonaUtatcmbdadba  iicuracadeb,  Siconiultunda 
Nn  a 
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ad  a b.lTcur ab  ad  b c. Cumcp  (Ttex  7 quinti  ab  ad  b c.ficut  ad  b d,crir  cx  undecima  eiufdem  d a ad 
a b, ficut  a b ad  b d.Itacp  cx  diffinitione  linea  a d diuifa  eft  in  punito  b fecundum  proportione  ha- 
bentem medium  &duo  extrema  . & maior  porrio  eius  eftlinea  a b.Quod  eft  propoli  tum.  Eodem 
quoq;  modo  fi  ex  maiori  ponionc cuiuslibet  linea:  fecundu  przdilU  proportione  diuifz  ranqui 
minor  portio  detrahatur, erit  maior  ipfa  portio  fecundu  eandem  propornonem  diuifa.eritcp  ma- 
ior porrio  ctus  linea  dcrralb.  V erbi  gratia . Sit  linea  a b ficut  proponitur  in  punito  c diuifa , fitip 
maior  porrio  a c,a  qua  detrahatur  c d zquatis  c b.  Dico  quod  a c eft  diuifa  fccudum  proportionem 
eande  in  punito  d,&  quod  maior  poi  tio  eius  eft  linea  d c.Cu  enim  fit  ex  ditfiinirione.b  a ad  a c,  ff 
cut  a c ad  c b.at  ex  7 quinti  a c ad  c b ficut  ad  c d , erit  ex  undecima  eiufdem  b a ad  a c, ficui  a c ad  c d, 
ideocppertpquinrificurcbrcfiduuaddarefiduum.Scdexfe  4 d c b 

prima  eiufdl,c  b ad  d a, ficut  c d ad  d a , ira<p  a c ad  c d, ficut  c d,  • 

ad  d a. Ex  diffinitione  ergo  conftar  quod  diximus.Nec  igitur  ea  quam  auror  proponit  addi  tio, nec 
ea  quam  ex  oppofiro  proponimus  derralfio.quantumcunqi  utralibet  in  prolixum  tendat,  a pro- 
prietate diuifioms  Ii  near  primi  ti  ua:  difeordar. 

Euclid.  cx  Camp.  Propofitio  s . 

I fecundum  proportione  habetem  medium  &duo  extrema  * 

quclibct  linea  fuerit  diuifa,quodcxtotalineaquodcp  exitii 

nori  portione  produdtur  ambo  quadrata  pariter  accepta, 

triplu  iunt  eius  quod  ex  maiore  portione  quadratum  deferibitur. 

Campanv».  Sir  linea  3 b diuifa  per  f*pe  dictam  proportionem  in  punito  c,fittp  maior  por 
tio  cius  linea  cb. Dico  quod  quadrata  duarum  linearum  a 

b&ca  pariter  accepta,  n iplum  funt  ad  quadratum  lincte  t c ‘ 

b.IIarc  enim  duo  quadrata  patiter  accepta, funt  ex  7 fecun 

di  quantum  quadratum  cb.&duplum  eius  quod  fit  ex  a bina  c.Itciy  quia  quod  fit  exabinaccft 
aequale  quadrato  c b ex  diffinitione  SC  prima  parte  1 6 fexti, manifeffum  eft  propoiitum. 

EuclilexZmb.  Theorema^.  Propofmo  4. 

Si  reda  linea  extrema  mediacp  ratione  fecetjquod  ex  tota  & quod  4 
ex  minori  fegmento  utraque  quadrata,tripla  funt  eius  quod  a maio 
ri  fegmento  ht  quadrato.  f 

THEONexZib.  Sit refla linea « f feretur q extrema cr me-  * 

dit  titione  in  >Jitq;  maiutfegmentum  * '.Dico  quod  que  ex*(,(y, 
tripli  funt  eiut  quod  ex  ipfa  *'.Dif vitatur  (per  4 6 primi)  ib  ipfa 
« * quadruum  «d*£,cr  deferibitur  figura.  Qtjoniam  igitur  «fex 
frenu  er  media  r itione  fefla  c/l  in  y,cr  maiui  (egmaitu  efl*>,quod 
igitur  fub*(,fi  y, equum  e&  ei  quod  cx  * y,eflq  idquodfub  *(,(y 
id  quod*  ..quod  autem  ex  a r, id  quod equum  igitur  eft  *• ipfi 
/ ‘.Sed  a f, ipfi  f>,equum  eft, apponatur  commune  > U .totum  igitur 
« «,toti  y • e/i  aquale.  Igitur  >>,«  tjpfiut « b dupla  funt.  Sed  «*>>, 

funt  id  quod  ' wgnomon.cry  quadratu.  Igitur  a»r  gnomon  cr  * * • 

> * quadr atum.duplafunt  ipfm*b.  Sed  quod  « «,ip/t  d a fit  equale.ofienfum  efl.  Igihtr  a ur  gnomon  cr 
y « quadratu  dupla  funt  ipfxu  •>  *, quare  x urgnomierx*,1-  quadrat  a,tripla  funt  ipfiu  > •.quadrati. 

Ef « « » gnomo  cr y V •>  quadrata, funt  toti  •>,  cr>  ", que  funt  ex  *t,ty  quadrata, cr  * s ipfum  qf  en 
« y quadrati, que  igitur  cx*(,fy  quadrata  Jripla  funt  eiut  quod  ex  « y quadrati:  quod  oftedere  oportuit. 

Euclid.  ex  Zamb.  Theorema  t.  Propofitio  j. 

Si  reda  linea  extrema  8C  media  ratione  fccetur.apponatur  quae  ei 
de  Ecqualis  maiori  fegmento, tora  reda  linea  extrema  & media  ratio 
ne  fecatur,&  maius  legmentum  eft  ea  qua:  in  principio  reda  linea. 

T H E O N ex  Zamb.  Refla  enim  quedam  linea  « ( extrema  cr  p , t V 

mediaratione fetetur  inyfigno.crfitmaiutfegmcntum  «>,er  ipfi 
«>  e quala  ponatur  « /.  Dico  q refla  linea  extrema  rt  media  ra 

tione  fecatur  in  scr  mamfegmentum  eji  ipfa  que  in  principio  re- 
fla linea  « C Defcnbatur  enim  (per  46  primijex  « f, quadratum,* 
er  deferibatur  figura.  agonum  enim  * (..extrema  cr  media  rati, 
ne  fecatur  in  y,quodfub  « ^•■y,equumefleiquodex*y,tfiq  quod 

fui 
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/»i  • A.fyftd  quod  Y',tJ  id  quod  ex  * >,ipfum  y >:eqiuim  igitur  efl  e ,,ipfi  > AJfed  ipfi  quidcy equi  eli 
/ i-.ipfi  aut  y >, equum  eflA>;eyJ  figitur  ipfi  0 icit  equule. Commune  uiijtiutur  > A, totum  igitur  A *,to 
U*'C&  equlctcjlipi  uiiqtf  fub  A A,  A *,equela  erum  rft  * A, ipfi  A »,rt  « ',ei  qtf  ex  * A:  quod  igitur  fui 
A V *,  equum  efl  ei  quod  ex*  A.  Efl  igitur  ficut  A A ,ad  ( *,fic  ( * ai  * A.  Maior  uutem  tflA  (ppfe  A*, me 
ior  igitur  et  fu, ipfi  * Afipfj  igitur  (A  extreme  et  meiiu  rone  fccutur  in  «,cr  mutui  fegmetu  efl:  quod  er  ut 
ofttndendum  Quid  fit  reioluna, 

RESOLVTIO,  <■/! ulfumptio quefiti tuqui cocefii p eu quef tquuiur in uerii uliquod  eoceffum. 

Quid  fit  compofino. 

COMPOSITIOutro,  eil uffumptiocoecfH p eu quefequutur in  quefiti  terminatione  flue  occupatione. 

RESOLVTIO  prtmi tbeorcmutis.  Refla  enim  quedam  linee  *A,extrcmecrmcdiuretiO’ic  fecctur 
in  >,(itqy  mutui  fegmetu  * Y,et  dimidii  ipfim  * A, equula  apponatur  * A,  D ico  q,  qi’  ex  y J,eim  qi'  ex  * 
U quincupli  eil.  Qijonia  enim  qi’  ex  > A eiui  quod  ex  A*  quincupli  eUtutqi’  ex  yA  efl,ea  que  ex  y*,* 
*,  un-ieutoqd’ bisfitfkby*,-,A,queigiturexy*,*A,unacueoqi’  e * y A 
tu  fub  y *,* quincupli  efl  eim  quoi  ex  <■  *,iiuiicio  igitur  qi1  ex 

r * uni  ei  eo  quoi  bif  fub  y *,*  A, quadruplum  eil  aut  quoi  ex*  A.  Sei  ei  quod  bli  fub  y *,*  Apequ  u cfl  ei 
quoi  fub  y v*  A, duple  enim  efl  a * Ipliui  * A,  Ei  uit  quoi  ex  « ',equi  eli  quod  fub  * t,A  r,ipfa  enim  'A, 
extreme  <y  mrdia  renone  fccutur:  qi  iguurfub  ?*,*>,  uni  ci  eo  qffub  * f,fy,quudrupli  eil  e:ut  qd ’ fit 
ex  « e.  Sei  qd’  ex  * A,quudrupli  eai  itu  quod  fit  ex  *A,fed  quod  fub  a v >,und  ci  eo  qd’  fub  « A,A  j ,rfl 
ii  quoi  ex ‘A.  Q Jfod  igitur  ex  • feiui  quoi  ex*  A quudruplum  efl,cfl  uerotduplu  enim  e fi  * A ipfim*  A. 

COMPOS  I TIO  primi  tbcoremuM.  Qgome  igitur  quoi  ex  <*  eiuc  qi"  ex  * d quadrupli  rft.fed  qi’ 
ex  A *,eft  ii  quoi  fub  >*,*  y,un*  ci  eo  qd’ fub*  f,Ay, quod  igitur  fub  A *,*y,una  cum  co  quod  fub  *?,  A y 
quadrupli  efl  eius  quod  nc*  A.  Sed  quod  fub  A*,*  y, equu  efl  riq/  bis  fub  A*,*  ytquod  aut  fub*  f,fy,ei 
eil  equi  qd’  ex  •J,qi’  igitur  ex  *y  une  cieo  qi’  bis  fub  A *,*  i, quadrupli  efl  eim  qi' ex  A*.  Quare  qd? 
ex  A*,*  y,macucoqt  bis  fub  A *,*  y, quincupli  eH  eim  quod  ex  A*.  Que  uit  ex  A *,*  y,una  cieo  quoi 
bis  fub  A *,*  Y,efliiquoiexy  A, quod  igitur  ex ' A, quincuplum  eH  eim  quoi  ex  A *:qt  ojledere  oportuit 
RESOLVTI O fecundi  tbeorcmutis.  Refla  enim  quedili-  t , 

neu  y A,fui ipfius  figmento  A* , quincuplum  poftit, ipfius  uutem  • J 

A*, duple  fit  * A.  Dico  quoi  * f extreme  cr  medie  ratione  fccutur  in  y figno,cr  muim  fegmetu  cft*y  quo 
eil  relique  puri  aut  que  ir.  principio  rcfle  linee . Quoniam  enim*  Aextreme  cmcdterattonefciuiur 
in  Y,c T maiuifegmentum  ei  * y,quoi  igitur  fub  *A,A  y, equum  cici  quoi  ex  * y.  Ei  uutem  Crqucdfub 
i V y, equum  cici  quoibn  fub  A *,*y, duple  enim  cflA*,ipfim*A.  Quod  igitur  fub  * a,{>  , unucurn 
eo  quod  fub  ^*p*>yquod  cHid  quod  ex  « fi,*quu  eH  ei  quod  bti  fub  * *,«  >>unicu  eo  quod  ex  * >.  Quod 
tutem  ex  * \eiul  quod  ex  A*  quudruplum  eitquedruplum  igitur  ei  cr  quod  bis  fub  A *,«  y,uni  eum  eo 
quod  ex  Uy.eimquod  ex  * A. Quare  que  ex  A *t*  J,ima  eumeoquod  bnfubA*,*y , quod  cfiid  quod  ex 
r A quincuplum  funt  eius  quod  ex  A *:funt  ucro, propter  bypecbefin. 

^COMPOSITIO  fecundi  theorematis.  Quoni  igitur  qi  ex  y A quineuplu  ei  eiui  quod  ex  A-, quod 
tutex>AeiidquodexA*,*ytunecueoquodbis  fubA*,*y,queignurexA*,*y,uneeueoqd’btifub 
A*,*  y^quincuplefmt  eiui  quod  ex  A *:dtuidendo  igitur, quod  bis  fub  A *,*>, une  cu  eo  quod  ex  y*, qua- 
druplici eiui  quod  ex*A,ei  ucro  crquadcx*‘  quudruplu  eiui  qd’  ex  * A, quod  igu  urbis  fub  A*,*  >. 
qd  eil  d quod  fub  A *,*  y,femel  uni  cuco  qd’  ex  * >,equu  ei  ei  quod  ex*  (.Sed  quod  ex*  A,ei  id  quod 
fub  *,A  y,uni  eum  eo  qd’  fub  A*,*y, qd’  igitur  fiibA*,*y,unicumto  quod  fub  *?/>,equumeia  qd’ 
fub  A *,*yjtni  eu  eoqd’ex*  y,crfublato  renium,»  qijub  A *i*YSehqufi igitur  qd’ fub  * A,A  y,equi 
ei  ei  qd  ex*  y.Eft  igitur  ficut  A*ed*y,fie*ytdyA.  Maior  ent  ei  A * ipfe  * y pneior  igitur  ri  cr  fip 
fe>  A-  Igitur  * A extreme  cr  medie  ronejccelurtn  y,CT  metui  fegmentum  ejl  * yt  quod  er  et  often  itndu  t*. 

RHSOL  VT  J O frrfy  theorematis.  Refla  enim  quedi  linei  * A, extremi  ty  m edie  rbne  feretur  in  > /i 
gno,fitq:  maius  fegmetu  *y  cr  ipfius  * y, dimidie  efio  y A.  Dito  $ rx  A A ip/im  y A quineuplu  cft.  Quo illi 

enmquodexAA^uiquodexyAquincuplumeflquodautexAApflii  * * y f 

quodjub  *(,A  r.unjrumco  quodncAy  , quodiguurfub*A,A>,  une 

tum  eo  quod  exAy , quod  iguurfub  * A,  Ay , una  tum  re  quod  exAy,  quincuplum  ei  eiui  quod  exAy , 
diuidedo  igitur  qd’ fub  *A,Ay,  quadruplum  efl  eim  quod  ex  Ay,  Ei  autem  quod  fub  *A,A',  equum  cfl  id 
quod  ex  * ytipfe  enim  * A , extreme  er  media  ratione  fecetur  in  y,quod  igitur  ex  * Y,  quadruplum  efl  eiui 
quod  ex  A ytejl  ucro,  ipft  erum  *'eftdupUipfiuA  y. 

C OMPOSITIO  terti/  theorematis.  Qtjonia  igitur  * y ipfim  A y duple  cfl,  quadruplum  efiquodcx 
«>,  «m  quod  exAy.Sed  ei  quod  ex*  >,*quumcfi  quod  fub*  A,A>,quod  igitur  fub  *A,f  Y,eiut  quod  ex  A 
y quadruplum  efl. Componendo  igitur  (per  t g quinti  quod  fub*A,(y , una  cum»  quod  exAy,  quod  efl 
id  quod  ex  a a, quincuplum  ejl  eim  quod  ex  A y.  quod  often dert  oportuit, 

• Nn  • 
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RESOLVTIO  qturti  theorematis.  R e(la  enim  lina  • A , exirem t ac  meiid  ratione  fceetur  in  > , cr 
fit  maius  fegmentum  ;.  Dico  quii  qua  ex  * A,  A y,lripla  funt  eius  quod  ex  a >.  Quoniam  enim  qua  ex  * 

A,  A •, tripla  funi  eius  qd'  ex*  y.fed  qua  exafi.fi  ..funi  ii  quod  bis  fub  « ? A 

• fi.fi  l, una  cuco  quod  cx  a y,  quod igitur  bisfubafi,fi>.unscucoqd'  - - 

cx  •«  efl  tiat  quod  ex  a y.dtmdendo  igitur  quod  bis  fub  t (,fi  y, eius  quod  exay  duplum  ei!.  Quare 

qd’fcme  I fub  a A,  A ei!  ei  quod  ex  « >:efi  uero.  Ip/i  enim  •<  A, extrema  er  mc  dia  rbnefeda  ei!  in  >. 

COM  POSI  TIO.  Quoniam  igitur  a fi,extrema  cr  media  ratione  in  y, fecatur  maiusq-  fegmentum  efl 

• r, quod  igitur  fub  « a,Aa,«'  efl  equum  quod  ex  a},qu  od  bis  igitur  fub  a fij, duplum  cjl  eius  quod  ex* 
yXomponcndo  ( per  t a qumtt)quod  igitur  bis  fub  a fi.(,.una  cum  eo  quod  ex  • r, triplum  ei!  eius  quod  ex 

• y.  Se  d quod  bis  fub*  fi.fi  y.unacum  eo  quod  ex  a r.cftea  qua  ex  a ,funt  quadrat t.  Qij a igitur  ex  * 

(,(j,quadrata,tripla  funt  eiutquodex  •>  y.quod  oflendere  oportuit. 

RE  S OLVr  i O quinti  theorematis.  Reda  enim  quadi  linea  * /t.  extrema  er  media  ratione  fetatur  in 
y fit  fi  maius  fegmentu « >,cr  ipfi  • , aqualis  ponatur  a a.  Dico  $ / A , extrema  cr  media  ratione  fetatur 
in*  cr  maius  fegmentu  ed*fi.  Quoniam  enim  fi ( extrema  ermedia  ratione  fecatur  in  *,cr  maius  fegmen 
tum  e&afi.efl  igitur  ficut  fi  fi  ad  fi  *Jit  fi  *ad*  fi.  Aequalis  aut  efl  a a,  a « y t 
ipfi  * y.  'Efl  igitur  ficut  4 fi  ad  s ajic  eflfi  a,ad-'>Xonurrtendo  igitur  fi  " 

c ut  (A  ad  '",fic  • l \ad  ( y.dtuidendo  igitur  cr  ficut  fi  a ad*  fijic  . y ad  y fi.  Aequalis  aut  efiafi.ipfiay,  ' 
•fi  igitur  ficut  (’aad*y,ficayadyf,eft  uerotipfd  enim  * (,  extrema  cr  media  ratione  feda  efl  in  y. 

COMPOSITIO  Quonia  « f, extrema  cr  media  ratione  in  y fecatur, efl  igitur  ficut  fi  a ad  a '.frc*,. 
ad  > Aequalis  ait  cjl * , ,tpfi*',cfl  iguur  ficut  fi  a ad  a fi Jic  a ,.ad  >A,coponrdo(p  18  quinti)  ficut  fi  A 
ad  r *.fic  a fi  ad  (y.Cbuertcdo  ficut  at  fi  ad  fi  *Jic  A*  ad*  y.  Aequalis  autefiuyfipfiaat.efi  igitur  ficut  at 
fi  ad  fi  a,fic  fi*.ad*fi.lpfa  igitur  a (.extrema  cr  media  ratione  fecatur  in  *,c T maius fegmctuefi  afitqdf 
ojlendereoportuit.  Euclid.exCamp.  Vropofitio  6. 

Mnis  ronalis  linee  fecudiipportione  habete  mediu  etduo  ■ 
extrema  diuifx,utraqj  portione  refiduum  effe  ncccfle  eft. 

C r m p A n v s.  Sit  linea  a b feciidii  (blita  proportione  diuifa  in  pufto  c,rationalis 
dico  quod  utracp  portio  eiusellrefidliit . Su  enim  maior  cius  portio  ac,  cui  dircili 
adiiciarur  a u xqualis  dimidio  totius  ab.ericiy  etiid  a rationalis  cx  6 decimi  libri , R diffinitione. 
Coftataut-oc  pnma hmus.quod quadratu  liuexd  c, quinruplii  eflad quadratu  linex  da. Igitur  lf 
nc.i  d c.dtcoimintcas  linexdain  potctiarxdtifinitione.fcd  no  in  logirudineex  ultima  parre  7 de 
cimi, quare  per  tis  decimi  tinca  ac,eft  refiduu.cu  dux  lincxc  dR  da  finrambp  rationales  potentia 

liter  tantucomunicantes.Er quia  iteriiliad  linea  rationale  ab adiu  d a c b 

gatur  fuperficies  (qualis  quadrato  iineea  c quae  efl  rcfiduu.crit  latus ; 

eius  fccundu  linea  c b ex  prima  parte  i«  fexu.neccflc  efl  ex  pi  deeimi  ut  linea  cb  fir  refiduu  primii, 
quare  conitar  propolim.  qjAuipiius  aurfi  linex  fic  diuifx  ur  proponirur  maior  portio  fuerit  ratio 
nalis.erit  minor  refidu  ii.  Verbi  gratia,  fir  ut  prius  a b diuifa  in  c fccund  u dicla  proportione, R'  ma- 
ior eius  pomo  qua:  cita  c.fif  ranonalis.qilx  diuidaiur  per  xqualia  in  d.eritcji  ex  terna  hui*  quadra 
tii  d b.quinruptii  ad  quadratu  d c.  Ar  qui  a d c cil  rationalis  cu  ipfa  fir  dimidtu  a c/equitur  ut  dup  U 
nexdb.RbcfinrraiionalcspotctialiterrittiicSmunicanres.Qiiare  a d c b 
utpnus.lincaRbetlrcfiduii.^Acucrdfilincarationalisin  poteria  — 1 
tantii  fccudu  proportione  habete  mediu  R duo  extrema  diuidaiur, adhuc  Recede  ell  ut  utraqt  por 
tio  ei  iis  fit  refiduum.  Sit  enim  ab  rationalis  in  potentia  tantii,  diuifa  fient  proponitur  in  pun  Aoe, 
R fumatur  aliqua  rationalis  in  logitudinc  qux  fit  d c.qux  etii  diuidaturin  f fccundu  prxdi  Aam 
pro  portione, manifeitii  efl  igitur  ex  i quarridecimi  qux  fine  adminiculo  alicuius  eorS  qux  fequti 
cur, inc5cufTadcmdilrarione  roboratur  quod  proportio  a b add  e, efl  ficutacad  d f,R  ficut  c b ad 
f c.  Cii  ergo  a b communicetcu  d e in  poteria, fcquitui  ex  pri 

ma  parte  io  decimi  quod  accbmuniccrcudf,  Rc  b cum  fe,  « ( ' h 

in  potentia.  Et  quia  ntncp  portio  linex  d e efl  refiduu.ut  pa-  , , 

tet  ex  prxdiflis, fcqumirex  ps  decimi  urutraqiporliO  linex  . - 

abfiteriamiefiduii.fednociufdcfpccici.utibide  dcmoflra  | ' r 

tumefl.Quareconllat.quddomnislinexrarionalisin  lon-  1 

gitudine  uel  in  potentia  tantum, fecundum  proportionem  haberem  medium  R duo  exrrema  di- 
uifx utraq;  portio  ell  refiduum. 

C»»t«  I annotatio.  Et  nota, quod  prima  parsprxfentis  demoflrarionisqua  demofiraturqd’ 
maior  portio  linex  diuifx  lectidu  .ppornone  habete  mediu  R duo  extrema  firrefiduu,fi  tora  linea 
fir  ranonalis.procedir  cxfuificictibusfiue  rota  Unca  ponatur  rationalis  in  logitudinc, fiucin  po- 
teria titu.Sccuda  iierd  pars  qua  demoftratur  hoc  de  minori  porrioc  quod  ipfa  quoqi  fit  refiduuf! 
rota  efl  ronalis, nd  procedit  ex  fuflicicnb',nifi  tota  fir  rationalis  in  logirudinc.Tcrtia  aut  pars  qua 

*,  proba 
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probatur  quod  minor  portio  eft  rcfiduum.fufficienter  procedit, (Tue  maior  portio  (Irrationalis 
in  longitudine  fiue  in  potentia  tantum.  Ad  concludendum  igitur  de  maiori  porrionc  linex  pr(- 
difto  modo  diuifr  quod  ipfa  (it  rcfiduum.fnfticir  ponere  totam  lineam  dimfam  c(Tc  larionalcut 
in  potentia  rantum.fcd  ad  concludendum  qudq;  hoc  de  minori  portione  mediante  maiore,  fuffi 
cit  ponere  portionem  maiorem  (imilirer  rationalem  in  potentia  ranrunrad  condudendii  aurem 
hoc  de  minori  portione  mediante  tora.necelTe eft  ponere  toram  lineam  efTe  rationalem  in  longi- 
tudine,aut  utendum  eft  1 quamdecimi, quemadmodum  ditium  eft. 

E udii.ex7.Amb.  Theorema  6.  Propofttio  6. 

« Si rcfta linea rationaIis,cxrrcma& media  ratione  fccfta  fuerit, u. 
trunqj  Tegmentorum  irrationaliscfleaquxappcllaturapotomc. 

T H E O N ex  *Zdb.  Sit  refla  linea  rationalis  * (,fcceturq:  extrema  c r media  ratione  in  ; , fiu j maius 
figmenti  -*  y.  Dico  a,  utraq;  ipfxri  * >,y  tyrron  1 Jis  efl  ea  qux  appellatur  apotome.  Ext  edatur  enim  * f9 
C r ponatur  ipjius  i *,dimidia  a A.  Quonid  igitur  refla  linea  * fy extrema  cr  media  ront  fecaturin  >tma~ 
iortq;  figmento  * y apponitur  « A dimidia  exijlens  ipfiut  * f,quod  igitur  ex  > A^tim  qiyex  A « quincupli 
r/?(p  1 dccimitertij)  Quod  ex  y A igitur, ad  id  qd’  exS*jonem  habet  qua  nurnim  ad  numeri.  Quod  igi 
tur  ex>A>eiqd*exA*fcomen[urabilceji.Q£odautexA*jro'  A * > 4 

flale  ejljpfa  enim  A*,ronalts  eff, dimidii  exijlcs  ipfiut  * ( rona-  V~t 

lisexiffcns.  Ronale  igitur  effer  qf  « > Agonalis  igitur  yA,&  quonid  qd*  aJidqJ'cxAaroncm  no  ha 
bet  qua  quadratui  numerus  ad  quadrati  numeri,incomefurabiUs  igitur  effy/  ipfi  S*  logitudinc.  I pfx  i - 
gitury  AyA  .t, ronalcs  funt  potetia  tanti  comen  fur abiles.  Igitur  * ^apotome  eff.  Rurfus  quonid  * f rxfrc 
ma  & media  ronefccatur,cr  manus  figmenti  eff  * y,igitur  qd*  fub  ei  qi'ex  * > equi  ejl  Igitur  ex 

* apotome  ad  • < ronalc  coparati  latitudine  prima  efficit  ( y,qi'  ex  apotome  uno  f/ ronalc  coparati  U 
titudine  prima  efficit  apotome.  igitur  y prima  eft  apotome (p  9 7 decimi,  Ojlefum  ait  cff,qi’ 
potome  ejl.  Si  refla  igitur  linea, cr  qux  jcquuntur  reliquaiquoi  oportuit  offendere. . 

Euclid.exCamp.  * Tropo fitio  7-. 

I quis  petagonus  tres  aequos  angulos  habes,  fuerit  a:qui 
laccrus,xquiagulus  quocp  idepentagonus  efleprobat- 

Campasvs.  Sit  petagonus  a b c d e,  xquilarerusjmtcp  quilibet  tres  eius  an- 
gul^fiuccotinuefumiturjadinuiccf quales, & fint  priMncotinucfumpri.finity 
anguli  a c d,illi  tres  qui  ponurur  adinuice  xquales . Dico  torii  penragonu  cflex- 
quianguIii.His  angulis  fubrendatur  chord(  b e,b  d e c,6C  totus  pentagonus.diuidatur  in  trigo 
nuA  quadrilateru  cuius  dux  diagonales  finrchordxduoruproximoru  xqualiti  nnguioru  fecan 
tes  fe  intra  quadrilateru  ipfum  in  puvlo  f,erit’qj  per  4 primi  bafis  b e (qualis  bafi  b d A angulus  a 
e b xqualis  angulo  c d b.Ciicp  per  j primi  angulus  b e d (irxqualis  angulo  b d e,  eo  quod  duo  la 
tera  b e & b d funt  xqualia.erit  ex  coi  fciccia  totalis  angui*  e xqualis  torali  angulo  d.Similiter  pro 
babis, totale  angulu  b e(Te  «rquale  angulo  totali  c.eft  enim  per  4 primi  bafis  b c (qualis  bafi  c c,& 
angulus  a b e (qualis  angulo  d c c,  per  quinta  aut  ciufdc  lcilicet  primi  eft  angulus  c b c (qualis  an 
gulo  ec  b.igirur  ex  coi  fcicria  rotalis  angulus  b.eftxqualis  torali  angulo  c.Sint  iratp  tres  anguli  b 
c d.connuc  lumpti, xquales A (Tc  quoqt  erit  petagonus  atqui Igulus.  Erit  enim  cx  4 pnmi  balis  b 
d xqualis  bafi  ceAanguIuscbd  angulo  dcc,d(  angulus  b d c 
angulo  e c d, quare  per j primi  dux  line(  c f & f d er  ut  (quales, cii 
duo  angnli  triaguli  f c d qui  funt  ad  bafin  c d,(int  (quales, igitur 
cx  c3i  (cientia  erit  linea  f b,  xqualis  linc(  f e, erat  enim  rora  b d,x- 
qualis  toti  c e.ideotp  per  ; primi  em  angulus  f b e (qualis  angulo 
f e b.  Per  eande  aure  eft  angulus  a b e, xqualis  angulo  a e b.Itatp 
per  comunc  (cienti!  angulus  b toralis, eft  (qualis  angulo  c rotali, 
ires  enim  partiales  anguli  coponenres  unii, funt  xquales  tribus 
partialibus  coponennb.aliii.unufquifcpfuo  relatiuo.  Manifcftu 
eft  igirur.quod  tres  anguli  e bc, no  cotinue  fumpti  in  propoftto 
petagono  funt  (quales. Cii  autem  (Tcidcmoftratu  ci!  totu  perago 
na  clfc  (quiangulum,  utrolibet  e go  modo  conftar  propofttum. 

Euclid.ex  Zamb.  Theorema  y.  Tropo  fitio  7. 

7 Si  quinquanguli  xquilatcri  tres  anguli  ordinatim.aut  non  ordu 
natim.xqualcs  hicrintjXquiangulum  erit  ipfum  quinquangulum. 

THEONnrZj.  Qsinquiguli  ^uiUieri  <,trri  tnguli  priiu  ordinttim  qui  ud.  (yji^n^intiicc 
fint  equulei.  Vico  $ qnquugulil s,eqjgulu  eft.Conedutwr  enim  Ef  quenu  k:n*,{,<* 

imi.  t*,*  *Jmt  equites  il/iri  alteri,  cr  angulus  qfub,futiqfukfa>tft  equalii.kafis  igitur  *,(p  4 

Nfl  4 


Zamb.is. 
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pnmi)bafi  A < efl  aqualit,cr  triangulum  • A y,triangulo  « A <,efl  aquale, & reliqui  anguli  reliquis  angd 
gulis  aquales  erunt  fub  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur,qui  fub  Ay*ti  qui  fub  A'*,  qui  autem  fub  a 
A<eiqutfuby*A.  Qujrc  cr  latus  *f,ipfl  S ! lateri  efl  aquale, patuit  autem  quod  eytota*  >,toei  A i efl 
aqualis,crrcliqua  igitur/ yjreb qua/'  efi  aqualis.  E fl  autem  cr  y A, ipfi  * • aqualis.  Bina  iam/  y,  > a, 
duabus 1 A,funt  aquales, er  communis  ip ferum  bafis,ell  /A.  Angulus  igitur  qui  fub/  y a,  angulo  qui 
fub /i  a efi  aqualis.  Patuit  autem  quod  cr  qui  fub  Ay*,ei  qui  fub  * > A,ejl  aqualis, totus  igitur  qui  fub  A 
y a, loti  qui  fub  a,  a efi  aqualis.  Sed  qui  fub  A 'A,  aqualis  fupponitur  eis 
qu  I ai  a A.cr  q uifub  * ■ a, igitur  eis  qui  ai  * t, angulis  efl  aqualis.  Simili • a 

ter  iam  ojieniemus,quoi  cr  qui  fub  y a < angulus,eis  efi  aquus  qui  ai*  A, 
angulis.  Aequiangulum  igitur  efi,*  fyA>  qumquagulum.  Sei  iam  non 
fint  aquales  ordinarim  ipfi anguli Jei fint  aquales  quiad*y  A,figna. Di- 
co quod  cr/ic  quinquangulum  * A y A • aqulagulum  efl.  Condiantur  enim 
A A.  Er  quoniam  bina  A*,* ',  duabus  A y,y  A,  funt  aquales,  cr  aquos  com- 
prehendunt angulos,  bafis  igitur  t' (per  A-  primi  )baft  A A, efl  aqualis, cr 
triangulum  « A <,triangulo  A A,, efl  aquale, cr  reliqui  anguli  reliquis  an- 
gulis erunt  aquales, fub  quibus  aqualia  loterafubtenduntur.  Aequalis  igf- 
sur  efl  angulus  qui  fub*’ A, ei  qui  fub  yAA.Efl  autem  cr  qui fub  A’ A an- 
gulus,ei  qui  fub  A A • aqualis, quoniam  cr  latus  A • lateri  C A efl  aquale.  Totus  igitur  qui  fub 


A angulus, 
vhts  igitur 
* y A, angulis.  Ae 


toti  qui  fub  yA,tfl  aqualis.  Sed  qui  fub  y A,, eis  qui  ad  • y, angulis  fupponitur  aquus,  cr  angulus  igitur 
qui  fub  * ’ A,eiseft  aquus  qui  ad  « y.lam  iipropterea  cr  qui  fub  * ( y, aqualis  eis  qui  ad 
quiangulum  igitur  efl,tyipfum*Ay  * ' quinquangulum:  quod  oflendere  oportuit. 

Euclid.ex  Camp.  Propofitios- 

Mnis  trianguli  cquilatcri  quod  alatcrc  (iio  quadratum, 
deferibitur,  triplum  efi:  quadrato  dimidiae  diametri  cir- 
culi a quo  triangulus  ipfe  circunfcribitur. 

Campakv?.  Sittnangulusabcxquilarcrus.cui  rircunfcribarur circulus 
a b c fupra cenrrum  d, quemadmodum  docet  f quarti, & prorraha  ^ 

tur  in  eo  diameter  a de.  Dico  ergo  quod  quadratum  linex  a b, tri- 
plum eft  ad  quadratu  femidiamerri  a d.  Ducantur  enim  duar  lineae 
bd&dc,&arcuibc,fubten  datur  chorda  b e, erirq?  ex  8 primi  an- 
gulus b a d, {qualis  angulo  c a d, quare  per  ultimam  fexri  arcus  b e, 
cft  xqualis  arcui  e c.Er  quia  ex  27  tertii  tres  arcus  a b.b  c c a.funt 
adinuicem  xquales.eo  quod  eorum  chordxquxfunt  latera  trigo 
ni, fun  t xquales  ex  hyporhcfi, erit  arcus  b c fexra  pars  circunferen- 
tix.idcoty  chorda  b c.erit  larus  hexagoni  arquilateri  ipfi  circulo  in- 
feripti, quare per  correlarium  1;  quarti,  linea  b e,  eft  xqualis  femi- 
diametro  a d.Manifeftum  eft  aurem  ex  prima  parte  jo  terni  > quod 
angulus  a b c efl  re£his,ideoip  quadrarum  linex a e, eft  xquale  qua  e 

dratis  duarum  lincarii  a b & b c pari  ter  acceptis, ex  penulrima  pri- 

mlAtuero  quadratu  a e, quadruplu  eft  ad  quadratu  b e ex  4 fecundi  cum  linea  a e fit  dupla  b e, 
relinquitur  ergo  quadratu  a b rriplu  e fle  ad  quadratu  a b,&  ideo  ad  quadrarfl  a d:qd’  eft  (ppofitu. 

Non  lateat  aurem  nos, quod  linea  b c.qux  eft  larus  trigoni, diuidat  femidiametrum  d e, per  {qua 
lia.Efto  quidem  pun  ftus  diuifionis  f.CSftat  igitur  ex  4 pri  mi,  quod  b f eft  xqualis  f c,  idcoq?  per 
primam  partem  j terrrj, omnes  anguli  qui  funrad  f.funrrelti.quareex  penultima  primi  quadra 
tum  b d « eft  xquale  quadraris  duarum  linearum,  d f dC  f b : quadrarum  uero  b e,  xquale 
quadraris  duarum  linearum,  qux  funr  b f 6C  f e.  Er  quia  b d,eft  xqualis  b e,  erunt  ex  com- 
muni fcientia, duo  quadrata  duarum  linearum  bf  & f d pari rer accepta, xquali a duobus  qua- 
diatis  duarum  linearum  bf&fe  pariteraccepris.  Dempto  igitur  urrinque  quadrato  b f.eritex 
communi  luenda  quadrarum  f d refiduum,  xquale  quadrato  f e re(Tduo,quare  8C  linea  f d,  linex 
f c,ex  hac  communi  fcicnria,quarum  quadratum  funt  xqualia  eas  lineas  cflir  xquales.  Ex  hoc 
ifarp  manifeftum  cft,quod  perpendicularis  du^h  a centro  circuli  ad  larus  trigoni  xquilateri  libi 
in  A ri  pri,  xqualis  eft  dimidio  linex  du&c  i centro  eiufdem  circuli  ad  ipflus  circun  ferent  iam. 

I Euclii.cx  Cdntp.  Vropcfitio  9. 

I I latus  hexagoni  xquilateri , latusq)  decagoni  xquilate 
! ri.quos  ambos  unus  idemep  circulus  dreunfiribit,  libi 
j inuicent  in  longum  dircchimque  coniungantur , tota 

linea 


I 
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linea  cx  eis  compolita , fecundum  proportionem  habentem  me. 
dium,8C  duo  extrema  diuifa  erit.maiorquc  eius  portio  latus  he. 
xagoni. 

Campanvs.  Sit  circulus  a b c,  cuius  centrum  d.flf  diamerer  a d c.firip  arctis  c b 
quinta  pars  arcus  femidrculi  abc.crn  fubtendatur  chordae  b.qunmcon  flat  efle  larus  decagoni 
xquilateri.propoiito  circulo  infcripii.adiungarurtp  linere  b in  continuum  & directum  linea  b 
c,qux  ponatur  efle  xqualis  lateri  hexagoni  xquilatm  prrdiifto  circulo  inferipri.  Dico  toram  li- 
neam c c.diuifam  eflein  punftob, fecundum  proportionem  habentem  medium  & duo  extre- 
ma,& maiorem  eius  portionem  dico  efle  lineam  bc.qux  cft  larus  hexagoni. Ducantur  enim  in 
centrum, dux  Unex  e d St  d b.entcp  angulus  c xqualis  angulo  b d e ex  r primi  .propter  hoc  quod 
linea  e b cft  xqualis  linex  b d,ex  correlarto  if  quarti, angulus  quoq?  d b ceflt  xqualis  angulo  c cx 
S primt.quirc  cx  fx  primi  angulus  a d b erit  duplus  ad  angulum  d b c.  Er  quia  per  eandem  angu 
lus  d b ceft duplus  ad  angutum  c, fcquitur  ur angulus  a db  (Tr  quadruplus  ad  angulu  ccftcnim 
cx  communi  (cientia  quadruplum, quicqutd  fuerit  duplum  dupli.  Cumlp  fit  etiam  idem  angu- 
lusa  db  quadruplus  ad  angulum  bdcexulrima  fexri, eo  quod  arcus  a beft  quadruplus  ad  ar- 
cum b c.neccfleeft  ex  communi  fcicnria,ur  angulus  e (it  xqualis  angulo  b d c.Si  igitur  intelli- 
ganrurduo  trianguli  d ec  toralis, St  b dc  partialis, cum  angulus  c totalis  trianguli  fu  xqualis  an 
gulo  b d c partialis, St  angulus  c (it  communis  urriuf<p,nccc(fc 
cft  ex  i » primi  ut  ip(T  finr  xquilguli, quare  per  4 fexri  propor- 
tio duorum  laterum  ec&cd  conrinenrifi  angulum  c in  totali 
triangulo, efHTcur  duorum  larcrum  d c St  c b continentium 
eundem  angulum  in  partiali  triangulo . Quia  ergo  proportio 
c c ad  cdeftilcut  ad  cbex  fecunda  parte  7 quinti, &'  d c adeb 
cfc  (Tcur  eb  ad  eandem  ex  prima  parte  ciufdem , fcquitur  ex  u 
quinti  ut  (it  proportio  c c ad  e b.ficurc  b ad  b c.  Igitur  a diffini 
tionc  cocludc  propoli rum, lineam  c c cflediuifam  fecundum 
proportionem  haberem  medium  St  duoexrrcma,&  maiorem 
portionem  ciusrifc  latus  hexagoni : quod  opottuit  nos  de- 
mon ftrare.  • 

Campanvs.  Conuerfam  quocp  demon  ftrare  conucnir, 
quod  facile  Het.uiarerrogada, eam  enim  aftumir  ProIcm(uscapitu- 
lo  9 primxdivtionis  Almagcfti.ad  demonfrrandum  quantitatem 
chordarii  arcuu  circuli. Dico  iraqj  quod  (i  linea  quilibet  fecundu  <p- 
porrionc  habentem  medium  St  duo  extrema  diuidatur.cuius  circuli 
maior  portio  fuerit  latus  hexagoni, ciufdem  minor  erit  larus  dreago 
ni.at  uero  cuius  minorent  lanis  dccagoni.eiufdcmaiorcrirlatusne 
xagoni.SitenimCpriori  difpofitiocmancre)iincaecdiuifainpudo 
b (ecudu  prfditti  .pporrion  e,&  maior  cius  portio  (it  c b,  dico  quod 
cuiufcuqj  circuli  linea  e b cft  lari  hexagoni, eiufde  eft  linea  b c lari  dc 
cagoni,&  cuiufcucp  circuli  linea  b c eft  larus  decagoni,ciufdcm  cft  li- 
nea e b larus  hexagoni. Inrelligo  aurem  hoc  de  hexagonis  St  decagonis  xquilatcris.Si  enim  fit  e b 
latus  hexagoni  circulo  ab  c inUripri.crit  per  correlanu u quarti  e b xqualis  d c.Et  quia  .pponio* 
eadebeft  (icute  badbcex  hypotlie(i,critex7quinticcaddc,(Tcutd  cadc  b. Igitur  ex  6 fexti 
duo  trilguli  c dc  St  d c b.funt  xquiaguh: angulus  ergo  e.eft  xqualis  angulo  b d c.ipfos  enim  late 
ra  .pportionalia  rcfpitiur.Cuqj  fit  angulus  a d b quadrupl*  ad  angulu  c ex  ji  primi  bis  aflumpta, 
St  quinta  eiufde  bis, fcquitur  ut  eris  idc  angulus  a d b (it  quadrupl9  ad  angulu  b d c.ldeoqj  ex  ulti 
ma  fexti.arcus  a b, quadruplus  cft  ad  arcu  b c. Linea  igitur  b c,eft  latus  dccagoni  circulo  a b c inferi 
pci.Quod  (T  linea  b c fuerit  latus  dccagoni  circuli  a b c,erir  e b larus  hexagoni  eiufde.  Sit  enim  e b 
latus  hexagoni  circuli  f.eririp  ex  prxdiftis  b c, latus  decagoni  ciufde.Intelligantur  igitur  inferipti 
e (Te  decagoni  (quilareri  duobus  circuli  a b c St  f,quoi  u omnia  latera  erut  xqualia  Unex  b c.Et  $a 
omnis  figura  xqui latera  circulo  inferipra  eft  xquiSgula  ut  ,pbatu  cft  in  n quarti  Ubri.fcquirur  u- 
trolqj  decagonos  efle  pquiagulos.Cuqt  oes  anguli  unius  pariter  accepti  fint  (quales  omntb.angji 
lis  alterius  pariter  acceptis.ficureuidcnter  apparet  ex  demoftratis  in  ji  primi, ncccfle  eft  ex  hac  coi 
fcieriaCquoru liber  f quali  w decimas  aut  quotaslibct  partes  eiufde  denommatiois.elfc  xquales)ul 
unus  horu  decagonoru  (itxqui3gulusalii,ideo<p(imilis  exdiffinirioeiimiliu  fupcrfirieru.Etqa 
fi  du(  figurj  fimiles  duob.circulis  infcribatur.eritjjporrio  duoru  rdariuoru  latrru  illaru  figuraro 
ficurduaru  dtamcrroru  illoru  circuloru,  ur  apparer  ex  correlario  18  fexri  libri  SC  t duodecimi,  cu  la 
«ra  decagonoru  ftmiliuin  inferiptorum  duobus  rirculis  a b c & f,(Tnr  ^qualia, fcquitur  ut  diame- 
tri 
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tri  eorum  firitxqaales.idcoip&fcinidiamcrri  etiam  xquales.  Sunt  aurem  fcmidiamrrri  larus 
hexagoni, (qualia  cx  correlario  15  quaru.£rir  ergo  Iinea<b,latus  hexagoni  circulo  a b c inferipd, 
ficut  ipfa  cftlatus  hexagoni  circuli  ffibi  xqualis.  Hocautem  cft,quod  dcmonftrnie  uoluimus.^ 
Ex  hac  aurem  nona  huius  dedmirtrtp  noucris  exortam  clfe  to  quarti  libri,quxduum  xquali» 
laterum  proponit  tngonum  deicribedum.cuius  urerqjduorum  angulorum  quos  bafis  obtinet, 
ad  ternum  duplus cxiftar.talis enim  eft  urerq?trianguloru  ed  c&  d c b A ftmplidter  omnis, cu- 
ius duo  latera  ftwr  xqualia  maiori  portioni  alicuius  lineardiuif(  fecundum  proportione  habena 
tem  medium  duocy  extrema, & tertium  quod  eft  bafis  eft  aequale  minori  portioni  linear  eiufdem, 
uel  cuius  duolarera  funt  xqualia  lateri  hexagoni  xquilaren  alicui  circulo  in fcnpu, bafis  Utt^ 
eft  xqualis  Uteri  dccagoni  xquilatcri  eidem  circulo  infcnptriquod  eft  propofitum. 


'EMclrxCmp.  Propofttio  10. 

Zmbert.  10. 


Mne latus  pentagoni  arquflateri  tanto  potentius  eftlate  * 
re  hexagoni  arquilatcri.quantum  poteft  latus  dccagoni 
aequilaterali  fint  in  eodem  circulo  ambo  inferipti. 


C a m p a n v s.  Sit  circulus  a b c, cuius  centrum  d,& 
diameter  a d c,infcriba  rurcp  ei  peragonus  arquilaterus, 
qui  fit  a b e f g ,8C  a centro  d protrahatur  perpendicula 
nsadbtusab.qux  producatur  ufquequoobuictcir- 
cun  ferenti?  in  pun&o  h.iirip  d Ii  A'  protrahantur  du{ 
chorda- a h & b b.qux erunt  xquales  adinutcem  ex fe- 
eunda  parte  j terti)#  4 primi,  ideoqj  etiam  duo  arcus  ^ 
a h & h b, xquales  adinuicem  ex  27  terti).  Eft  igitur  u- 
iracp  duarum  chordarum  a h # h b, latus  decagoni  se- 
qui larrrt  propofito circulo  inferipri.  Dicoita^  quod 
quadrarum  line*  a b qu*  eft  latus  penragoni.eft  *qua 
Je  duobus  quadrans  duarum  linearum  b d & a h pari- 
ter acceptis, quarum  prima  eft  xqualis  lateri  hexagoni 
ex  corrclario  u quarti , & fecunda  eft  larus  decagoni, 
protrahatur  enim  a centro  d,  perpendicularis  i linea  ah  qu*  eft  latus  decagoni,  qu*  producatur 
uftp  ad  circunfercnriam,ftt(y  d K,qu*  fccet  lineam  a b qu*eft  larus  pentagoni  in  punfto  l,#  pro 
n abatur  linea  hl.Conftat : aurem  ex  fecunda  parte  j terti)  & 4 primi  8i  17  terti), quod  linea  d K 
qu* eft  perpendicularis  aci  chordam  a h, fim ul  diuidit  per  xqualia  chordam  # arcum , idcoq?  ar- 
cus a K eft  xqualis  arcui  K h, quare  ex  ultima  fexri  angulus  a d l,cft  xqualis  angulo  1 d h.idcoqj  er 
4 primi  bafis  a I, bafi  Ih, igitur  ex*  prtmi  angulus  l a h.xquahs  eft  angulo  I ha.Cumip  etiam  fic 
ex  eadem  angulus  Ii  a b xqualis  angulo  h b a.fequirurut  angulus  1 h a fit  xqualis  angulo 
h b a,ergo  ex  rrigeftmafccunda  primi  duo  trianguli  b a h & a h 1,  funt  xquianguh : eft  e- 
nitn  angulus  b, maioris,  xqualis  angulo  h,  minoris, dC  angulus  a,  communis  eft  utrique. 
Iraque  per  quartam  fcxti  proportio  b a ad  a h , eft  ficut  a h ad  1 a : quare  ex  prima  parte  deci- 
mxfcxtar  fexti  ,quod  prouenit  ex  b a in  a 1 , eft  xquale  quadrato  line* a h.quxeft  latus  dc- 
cagoni . Cum  Iit  aurem  femidrculus  a e c xqualis  icmirirculo  2 f e,  & arcus  a c arcui  a f.eril 
arcus  e c/efiduus  xqualis  arcui  f refiduo, quare  arcus  e c,  eft  medietas  arcus  e f.ideoip  xqua- 
lis arcui  a h ,#  duplus  ad  arcum  h K . Er  quia  arcus  c b eft  duplus  ad  arcum  b h , em  ex  1) 
quinti  totus  arcus  c e b duplus  ad  totum  arcum  b h K , ideoqj  ex  ulnma  fexri  angulus  c d b, 
eft  duplus  ad  angulum  b d 1 . Cumip  etiam  angulus  c d b duplus  fit  ad  angulum  b a d,ex  jt 
6Cf  primt.funrenim  duo  latera  d a & d b xqualia, erit  angulus  b d 1 xqualis  angulo  b a d. 
Itaque  per  is  primi  «it  triangulus  b d l,xq triangulus  triangulo  b 2 d.eft  enim  angulus  d, 
minoris,  xqualis  angulo  a,  maioris,  & angulus  b eft  communis  utrique, ergo  per  4 fexri  pro- 
portio ab  ad  b d,  eft  ficut  b d ad  I b,  quare  per  primam  partem  16  fexri, quod  prouenit  ex 
a b m b I , eft  xquale  quadrato  db.Ar  utro  probarum  eft  prius, qudd  illud  quod  prouenit  ex 
a b in  1 a eft  xquale  quadraro  a h.  Itaque  quod  prouenit  ex  a b in  a l & in  1 b,  eft  xquale 
duobus  quadraris  duarum  Uncarum  a h & b d.  Et  quia  ex  fecunda  fecundiquodprouenircX 

a b in 
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t b In  U & in  I b eft  aequale  quadrato  lincx  a beftautcm  linea  a b latus  pentagoni  xquilateri  pro 
polito  circulo  infcnpti, linea  ucro  a h eft  latus  decagoni  xquilatet  i ,dC  linea  b d clt  (cx  correlano  t( 
quarti  )xqualis  hexagoni  xquilatcri  propolito  circulo  infcriptorum,inconcuifa  dentonftrationc 
adruitur  hoc  quod  dicitur. 


ZudilcxCitmp, 


Vrcpoplioti, 


j I duobus  propinquis  angulis  pentagoni  xquilatcri  Zmt.t. 
intra  circulum  deferipti,  a terminis  iuorum  laterum 
\ duae  rccffcclinetcfubtendatur,  utraque  alteram  fecun 
; dum  proportionem  habentem  medium , duoqj  ex- 

| trema  fccabit,  maiorcp  ipiius  portio  lateri  ipfius  peo. 

tagoni  xqualis  erit. 

C a u p a h 7 1.  Sit  pentagonus  xquilaterus  a b c d e, inferiptus  circulo  cifdem  literis  lignato, 
t£  d uobus  eius  propinquis  angulis  qui  funr  a & b,fubrend5rur  d ux  retf  x lincx  a c & c b c,  fccan 
(es  fe inuicem  in  punfto  f.  Duo  itacp  urranqj  harum  e(fe diuifam  in  punita  f,  fecundum  propor 
nonem  habentem  medium.duoly  extrema, & quod  maior  porrio  utri  ufqj  eft  xqualis  lateri  pen- 
tagoni. Manifcftum  eft  enim  ex  27  terti], quod  quintp  arcus  circuli  pentagonixm  propofirum  cir 
cunfcribcntis,  quorum  latera  ipfius  pentagoni  funtehordx,  funradinuicrm  xquales  ,idcoty  cx 
ultima  6 quaruor  anguli  a e b,a  b e,b  a c,8C  b c a, funr  adinuicem  (quales, nam  arcus  a b,a  e.fit  b c, 
funr  adinuicem  xqualcs.Cumip  fit  arcus  ede  duplus  ad  arcum  b c.erir  quoqj  ex  ultima  fexti  an- 
gulus c a c duplus  ad  angulum  c a b.  At  uerd  cx  27  primi  angulus  a f e,duplus  eft  ad  angulum  c 
ab.  At  uerd  ex  27  primi  angutus  a f e,  duplus  eft  ad  angulum  f a b.  Igitur  angulus  a f e,  eft  (qualis 
angulo  f a c, quare  per  6 primi  linea  a e.eft  xqualis  lincx  f 
c.Sunt autem  duo  trianguli  abc&  a f b,xquianguli,per 
ca  quxdi&a  funr  & per  32  primi,eft  enim  angulus  e, maio 
ris, xqualis  angulo  a minoris, & angulus  b,  ccmunis  utri- 

S turper  4 fexti  proportio  cb  ad  b a,  licut  b aadf  b. 

ftr  c f, xqualis  a b,«o  qd’  ipfa  (ut  probatu  eft)eft  x- 
qualis  a c.fcquitur  ex  7 quinti.ut  (it  proportio  b e ad  e f,fi  - 
cute  f ad  f b.Qjiare  per  diffinitionem  linea  c b eft  diuifa/c 
eundum  proportionem  habentem  medium  duocp  extre- 
ma, 6C  eius  maior  portio  eft  xqualis  lateri  iplTus  pcnrago- 
ni.Si  autem  hoc  eft  ucrum  de  linea  e b,crir  quocp  ex  7 quin 
ti  8C  quinta  eiufdem  8C  diffinirionc.idcm  uerum  de  linea  a 

c:nam  tota  b e eft  xqualis  rori  a ccx  4 pririH,& portiones  portionibus  ex  6 primi  6C  communi 
frictia,  portiones  enim  a f&b  f.funt  xquales  ex  6 primi  ,idcolp  f c & f c re(idux,eruntadinuicem 
xquales  ex  conceptione.  Vel  potes  fi  libet  & farilius,dc  linea  a c d cmonftrarepropofitum,ncgo- 
riando  circa  ipfum.ut  prius  circa  lineam  c b. 

Eucliln  Cmp.  Vropofitio  t u 

I circuli  pentagonum  xqudaterum  circunfcribetis,  diamc  zoA<i,' 
ter  fuerit  rationalis.eius  latus  petagoni  erit  linea  irrariona 
lis.ea  fcilicet  qux  dicitur  minor. 

CAMPAMvs.Sit  pentagonus  xquilaterus  a b c d c inlcriptus  circulo  eifdi  lireris  alcripto.cuiu» 
ccntrii  f,  & du* diametri  b g 8t  a h.ITtip  utratp  harum  diametrorii  linea  rationalis  in  logitudine. 

Dico  tunc  quod  latus  pentagoni  inferipti, erit  linea  irrationalis.illauidelicetqu*  dicitur  minor. 
Protrahatur  enim  linea  a c,qur  fccct  dumettii  b g,in  punite  k.entij  ex  ultima  fexti  Si 4 primi  li 
nea  a c.diuifa  a diametro  b gorthogonabter  SCper  xqualia  in  punito  k.quia  cum  frmicirculus  b 
a gfit  xqualis  femicirculo  bcg.K  arcus  b a arcui  b c.lkur  conitar  ex  17  terti), erit  arcus  a grefi- 
duus.xqualts  arcui  c g refiduo.idcoip  ex  ultima  fexti  angulus  ab  g.trquaks  etiam  angulo  cb  g. 

Cusa 
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Ciim  iraqp  duo  latera  a b fl£  b K trianguli  a b K (in  t aequalia  duobus  lateribus  c b & b k trianguli 
c b k,&  angulus  b unius  angulo  b alteri us,erit  ex  4 primi  bafis  a k xqualis  bafi  k c,&'  omnes  an- 
guli qui  funtad  k,  funt  refrica  prima  pane  y tmii.  Diameter  autem  ah,fcccclatuspetagonic  d, 
in  punc  to  l.Eritip  linea  c d diutia  a diametro  a ii  orrhogonalitcr,#  per  (qualia  in  punflo  i.Crim 
enim  lint  duo  arcus  a d h &.  a c h xquales,&  arcus  a c,fi  t (qualis  arcui  a d, erunt  duo  refidui  femi 
circulorum  qui  funtch&d  h.sequales,  quibus  fi  fubtendanrurduxchordxquxfuntc  h&d  h, 
ipfx  quocp  ex  28  tertij  erunt  xquales.  Et  quia  arcus  a c eft  xqualis  arcui  a d.ent  ex  ultima  Texti  an 
guluschlxqualis  angulo  dhI,idco<p  per  4 primi  bafisc  1 eft xqualis  bafi  d 1,& omnes  anguli  * 
qui  Tunt  ad  l,rcfh  ex  prima  parte  j tertn.iracp  duo  nianguli  a c 1 & a f k funt  xquianguli  ex  jx  pri 
mi. Eli  enim  angulus  l,maioris, xqualis  angulo  k, minoris, eo  quod  urercp  eft  reftus , &C  angulus 
a eft  comunis  utritp, quare  ex  4 Texti  .pporrio  Icade  a, eft  ficut  k fad  T a.  Sumatur  igitur  ex  diame 
tro  b g,  linea  f m xqualis  quan(  parn  femidumerri,critcp  per  xquam  proportionali  ratem  propor 
no  c 1 ad  quartam  partem  Unex  a c qux  fit  c q .ficu  t k f ad  quanam  partem  line(  f a qu(  eft  fm  .Et 
quia  per  1 y quinti  propomo  c d ad  c k eft  ficut  c 1 ad  c q(fic  enim  eft  duplum  ad  duplum  ficut  fim- 
pium  ad  fi  mplum  )erit  per  u quinti  d c ad  c K, ficut  k f ad  f m ,8C  coniunftim  line(  confiatis  ex  d c 
& c k,ad  k c, ficut  k m ad  m f ideo  per  primam  partem  21  Texti  proportio  quadrati  linex  com- 
pofitx  ex  d c & c k.ad  quadrarum  linex  c k, ficut  quadrati  linex  k m ad  quadratu  linex  m f.  Con- 
fiat autem  ex  prxmilfa.quod  fi  linea  a c diuidarur  fecundum  proportionem  habentem  medium 
duotp  extrema.maior  poitio  eius  erir  xqualis  linex  d cjgitur  linea  conftans  ex  d c & ck,compo- 
nirurex  maiori  portione  diuilx  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoqj  extrema,  QC 
ex  medietarc  totius  linex  fic  diuifx.eft  enim  c k, medietas  a c.Itacp  per  primam  illius  ij  hbn  qua- 
drarum linex  compoti  tx  ex  d c k,  quin  rupium  quocp  eft  ad  quadrarum  linepe  k.idcoip  qua- 

drarum linex  km.qutntuplumquorpcfi  ad  quadratum  linex  m f,cum  fit  horum  quadratorum 
SC  illorfi  una  propomo. Eft  autem  linea  b m,  quinrupla  ad  lineam  m ferat  enim  m f, quarta  pars 
femidiamem  piopofiri  circuli. Ergo  quadrarum  linex  k m ad  quadrarum  line(  m f.eft  ficut  linea 
bm  ad  lineam  mf.Et  quia  ex  fecunda  parretS  Texti  quadrarum  linex  k m ad  quadrarum  linex 
m f.eft  ficut  linex  k m ad  lineam  m f duplicata, erir  ex  u quinti  linea  b m ad  linea  m f, ficut  linea 
k m ad  lineam  m f duplicata . Igitur  linea  k m , eft  medio  loco  proportionalis  inter  duas  lineas  b 
m & m f.Quod  ficconftar.  Sit  enim  linea  n p medio  loco  proportionalisinrer  eas,  fumpra  fccun 
dum  dofcruiamp  fexn:entqj  cx  diffinitione  proportionis  duplicatx.quxpofira  eft  in  principio 
quinri,proportiobmadmf,ficutbmadnpduplicata.Etquiabmadn  p, ficut n p ad  m f,eric 
etiam  ex  u quinti  proportio  b m adm  f, ficut  n p ad  m fduplicata:igirur  ex  prima  parte  9 quinti» 
dux  lineg  k m &C  n p,funt  xquales, ideotp  ex  prima  parte  7 quinri,& ex  fecunda  parte  eiufde.linca 
k rn.eft  medio  loco  proportionalisinrer  b m QC  m f.  Quare  ex  correlatio  y fexri.proporrio  quadra 
ti  linex  b m ad  quadratu  linex  m k,eft  ficut  linex  b m ad  lineam  m f.Et  quia  linea  b m eft  quin- 
cupla ad  lineam  m f.erir  quadratum  linexb  m.quinruplum  ad  quadratum  linex  m k. Linea  au- 
tem b m.cft  rarionahs  in  longitudtne.ergo  per  ultimam  partem  7 decimi, linea  m K eft  rationalis 
in  potentia  tantum  .Er  quia  linea  b m eft  potenrior  linea  m k.in  quadrato  Unex  Tibi  incommcn- 
furabilis  in  longirudine,urin  continuo  probabitur, erit  Unca bk  refiduum  quartum  cx  diffinitio 
ne  refidui  quarti.  Qyod  aurem  probandum  affiimpfi- 
mus,  fic  patet : Sit  numerus  r quintuplus  ad  numerum  s, 
fintep  t di  t quantu  r,ac  fi  efier  r quincp.s  unum.t  quatuor, 

& fit  linea  bm, potenrior  linea  m k in  quadrato  Unexx. 

Ciim  igitur  fit  quadratum  linex  bm  ad  quadratum  linex 
m k ficut  n umerus  r ad  n umerum  s,  erir  per  eu  er  Ia  m pro- 
porrionalitatem  quadratum  Unex  b m ad  quadratu  Unex 
x,ficutnumerusradnumerum  r,  quare  per  ultimam  par- 
tem 7 derimi,  linea  eft  incommenfurabtlis  line*  b m in 
longitudine, non  eft  ergo  dubium.quin  b k fit  refiduum 
quartum. Manifeftu  uero  eft  ex  34  tertij, quod  illud  quod 
fitexbk  ink  g.eftxqualeeiquodfirex  a kink  c.ideocp 
etiam  ipfum  idc  eft  xqualc  quadrato  K c,  eo  qd'  a K eft  x- 
qualis  K c.ergo  quadjrato  b K addito  umqj.eritex  penulti- 
ma  primi  quod  fit  ex  b k in  fe  & in  k g,  xquale  quadrato  b 
c.Et  quia  ex  prima  fecundi  quod  fit  ex  b Kinfc.Siinkg, 
eft  xquale  ei  quod  fit  ex  b K in  g b,erit  linea  b c latu!  .rrago- 
nicum  fuperiiciei  conrentx  i duabus  lineis  gb  & K b.Et  quia  linea  g 
b eft  rarionalis.linea  uero  b K eft  refiduum  quartum, & quia  Unca  po 
tes  in  fuperficiem  linea  rationali  refiduoty  quarto  contenti  eft  linea 
minor  ut  coftat  ex  89  decimi  Ubri.nccefie  eft  lineam  b c.qureft  latus 
pentagoni  jcquilatcri  propofito  circulo infcripri.cffe  Unca  minorent 

quod 
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quod  erat  cx  principio  demon  Arandum.  Hoc  ergo  modo  fcquirur.quod  larus  pentagoni  xquila 
ten  circulo  in feripri  fit  linea  minor.fi  dtamerer  circuli  cui  infcnbarur, fuerit  ranonalism  longiiudi 
ne.  qAr  uero  fi  diameter  circuli  fuerit  rationalis  in  porenna  tantum, adhuc  nccefic  eft  ur  latus  pe 
tagoni  xquilateri  fibi  mfcnpti  fit  linea  minor.Efto  enim  linea  a,rarionali?  in  potentia  tantum , fu 
pra  quam  defcribatur  cn  culus, ciq;  deferipto  inferibatur  pentagonus  arquilatet  u$,  cuius  unum  la 
rus  fit  b c.dicanturcp  pentagonus  6C  circulus  a.  Dico  quod  linea  b c eft  linea  minor. Sumatur  enim 
aliqua  linea  rationalis  in  longi rudine.qux  fit  d,&  fuper  eam  lineetur  circulus  cui  inferibatur  pen 
ragonus  xquiiarcrus,&  fit  unum  latus  ipfius  linea  c f.dicanrurq?  pentagonus  & circulus  d.Con- 
ftar  igitur  ex  hac  u,quod  c f eft  linea  minor, cum  diameter  d.fir  rationalis  in  longitudine.Quonil 
uero  proportio  pentagoni  a ad  pentagonum  d eft  ficur  quadrari  linex  b c ad  quadrarum  linexe  f 
(urraepenim  eft  ex  fecunda  parte  18  fexri.ficut  linexbcad  lineam  e fduplicata)penragoni  autem 
aad  pentagonum  d , eft  ficut  quadrari  diametri  a ad  quadrarum  diamem  d ex  prima  u , erit  ex  u 
quinri  quadrarum  lincx  c b ad  quadrarum  li- 
ne(  e f.ficur  quadrarum  diametri  a ad  quadra- 
tum diamerri  d .Cumqj  quadrata  duarum  dia 
roerrorum  a & d fint  communica  ria,qui.i  am- 
bo funt  rarionaha  cx  hyporhcfi.erur  quocp  ex 
prima  pane  to  decimi  quadrata  duarum  linea 
rum  bcKe  f , communicantia : ergo  linea  bc 
communicat  in  potentia  cum  lineacf.Er  quia 
linea  e feft  minor, fcquirur  ex  io  decimi, quod 
etiam  b c fit  linea  minor, quod  eft  propofiru. 

S i uc ergo  diameter  alicuius  circuli  fir  ronalis 

n logitudine.liue  in  poteria  raru,nccc(Tc  eft  ur  lar*  petagoni  ^lateri  fibi  infcripti,fir  linea  minor. 

E uclii.  ex  Z mb.  T heorema  8.  Propofitio  8. 

' Si  quinquaguli  gqiiilatcri  & gquiaguli  binos  ordinati  angulos  re  camp. 
ftaclineae+cxpliciut  excrema  & media  rone  fefc  inuice  difpcfcunt , St 
maiora  earum  (egmenta  ipfius  quinquanguli  lateri  funt  xqualia. 

THEON»  Z ab.  Quinquanguli  enim  equi Ultri  c r equianguli • f y a sfcinot  ordinatim  ungulos 

qui  di  m A ,rdls  linee  «>0,4  explicit,ftfe  inuice  in  I figno  difpefcctes.  D ico  q,  ipfaru  utraq;  extremae  

media  ratione  [ecatur  in  ofigjio3e?  cari  maiora  [egmenta  funt  equaha  ipfius  quinquanguli  lateri.  Circii  fu^'lcr:jMC 
fcribatur(per  14 qiurtiftpfi quinquangulo a(ye ‘.circulus • (yJh.Et quoma bme retie  Unce  1 /, 

duabus « /i,i«  >3funt  equales.e angulos  squales  cbprchcdut.bafcs  igitur  A <(p  4 primi )bafi *>eft  equa 
lis.cr  triangulu  * A*  ipfi  triangulo  « />  y eft  equile ,e  reliqui  anguli  reliquis  angulis  er  ut  equales  alter  al 
teri  [ub  quibus  equaha  Utera  fubtedetur.  Angulus  igitur  quifub  A*>3ei  qui  fub*  ft  eft  equulis.  Duplus 
igitur  eft  quifub  a 0 i,  eius  qui  [ub  A « 0 anguli:  cetra  enim  elt  ipfum  triagulu.  Ed  aut  cr  q [ub  A * t, 

duplus,eius  q[ub(‘>  quonia  cr  circuferentia  1 Syjpfius  y A arcu 
ferentia  ed  dupla.  Angulus  igitur  qui  [ub  te  >,ei  quifub  *>'  t& 
equulis.  Qu-irc  et  0 1 rekalincajpfi  • *,hoc  eft  ipfi  . A eft  equulis. 

Et  quoniam  A • retia  linea  ipfi  a > eil  eqUdlis,equaUs  id  cr  angu- 
lus  quifub  * ( ‘,ei  qui  [ub  ■>  • A.  Sed  quifub  « f .,ri  qui  [ub  (*  t,  pa' 
tuil  quod  equalis:  qui  igitur  [ub  Am.ci  qui  fubAaOcd  equulis. 

Et  ipforum  duorum  triangulorum  *A',cr-'At,  communis  ed  an- 
gulus  quifub  a A',  reliquus  igitur  quifub  f**  angulus , reliquo  qui 
fub‘/ A c& equahs.Triangulum igitur *A’,ipft*A0 triangulo  e' 
quiigulii  eft:proportionaliter  igitur  eft  ficut  ■ A ad  A a, [te  *(adA>. 

Aequalis  aut  ed  A a,ipfi . t.  Sicut  igitur  f<*d*  >Jie  \>  ad  > f, maior 

autem  ed  a • ,ipfa  A a, maior  igitur  ed . >,ipfa  »A.ipfa  igitur  A >,  extrema  et  media  ratione  in  >[ecatmr,  cf 
maiusfegmentum  0 . equum  eft  ipfius  quinquanguli  lateri.  Similiter  iam  ofttndemus,quod  • y extrema  cr 
media  ratione  in  > fecatur , cr  ipfius  maius  fegmentum  y t ipfius  quinquanguli  lateri  eft  equalc.quod  oft eil 
dere  oportuit. 

Euctid.exZamb.  Theorema  9.  Propofitio  9. 

> Si  fcxanguli  S C decagoni  latus  in  eodem  circulo  deferiptoru  com- 
ponatur,tota  re<fla  linea  extrema  S C media  ratione  fecatur,  8c  maius 


vmtrxitmtnf 

fubtcndont 


vntr 


fegmentum  eft  ipfius  fexanguli  latus. 
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TH  E O N ex  Zab.  Sit  circulus"  A y, er  in  ipfo  circulo  • f yjefcri- 
p Urii  figurari  decagoni  quidc  latui  tfio  A y^fcxanguliy^crfint  in 
rcilu  lineas.  Dico  $ tota  A /.extrema  c r media  ratione [ccatur  in  y,tT 
maiui  ipfius  fegmentu  cii  > /,  Ajfimatur  enim(per  i tcrtljjcctru  circuli 
/ignit concidantur  < (,> y,>  ',ej  excedatur  i « in  «.Et  quonia  decago  * 
ni  aquilateri latui  cdf,  >, quincupla  igitur  cft-yA  circunferltia  ipfiusj 
( circit fercti*.  Quadrupla  igitur  eft"y  circujerctia,ipfiut  y A .Sicut  aut 

• y cire  u fer  entia  ad  y A > f'c  anguUu  quifub  « > y a d a ngulu  quifub  y * A:  * 

quadruplus  igitur  eft  qui  fub  « . y, citu qui  fub  y > (.Et  «juonu  quifub  > A 
y angultu  ei  qui  fub ‘y  A angulo  ed  aqualis, qui  igitur  fub  « • ' angului, 
duplus  ed  eius  qui  fub  ty  A.  Et  quonia  < y reda  linea  aqualis  ed  ipfi  y /, 
utraep  enim  ipjarii  aqualis  ed  ipftui  fexangult  lateri  in  • A y c irculo  dt'  a 

fcripti,cr  angulus  qutfubys  /,anguloqui  fub  y/ 'eft  aqualis , igitur  an 

gulus  quifub  * y Ayduplus  ed  eius  quifub  * at  y.  Sed  cius  qui  fub « y fduplit  e/Jc  demoftratu  ed  eu  quifub"! 
y.  Igitur  qui  fub  •<  y, quadruplus  ed  eius  qui  fub'/y.  Ojlenfum  cil  autc  quod  cretus  quifub  A > y ,qiudr» 
plus  ed  qui  fub"'  r, aqualis igitur eil q fub » d y.eiqfub  C» y.Comunis aut ipforu  binoru  triagulont,hoc 
ejl  a >y  et  A « ',eft  ungulus  quifub , <V,cr  reliquus  igitur  qUifubf'  A, ei  qfub<y(e/ 1 aqualis.  Aequtdgulft 
igitur  ejl  triagulu  > A /,ipfi  > r y triagulo-.proportionaliter  igitur  edficut  A'adA'Jic'AadAy  Aequalis 
aut  ed  • (.ipfi  y E/i  icitur  ficui  (/  ad  * , Jic  * y ad  y A-  Maior  ait  e d A ->,ipfa  * VC r* 

yftpfa  y f.  igitur  ipfa  ( /,reda  linea  extrema  cr  media  rone  /ecatwrin  yfigno , cr  maiusfegmetum  ed  / yt 
quod  ojlcndcrc  oportuit.  Euclidex  Zamb.  Theorema  io.  Propo/itioio. 

Si  in  circulo  quinquagulu  acqlatcru  defcriptufucrir.ipfiusqnquagil 
li  latus  pot  Si  (exaguli  ct  decagoni  latus  in  codc  circulo  deferiptoru» 

TH  E O N cx  Zab.  Sit  circulus " A y ' ',cr  *n  ipfo"( y'  » * 

t(p  1 1 qrnyqiiinquagulu  defcnbatur  "(y*  «.Dico  eqipfius 

• Ay/'  quinquaguli  latus, potefl  crfexaguli  et  decagoni  U 
tus  in  ipfo  ".sya i • circulo  deferiptoru.  Affumaturlp  i ter- 
tq)<ciru  circuli,crfitf,crconexa  « {.extedatur  in  ‘fignit 
CrconedaturfA,crab  ipfo  {in  "A  p pedi  cularis  excitetur 
(p  i s pnm),'*,et  extedatur  in  »,ct  conedatur  * «,«  (,et  rur 
fusab  ipfof.in  " " exciletur(p  ti  primi)perpedicularis  fa, 
cr  extedatur  in  u,cr  conedatur  • e.  Et  quonia  cmbjeretia 

• Ayipft"'/ ‘ circii fer  etia  ed  aqualis,  quaru  "(yipfi"' 

/ ejl  aqualis, reliqua  igitur  y • circufcretia  reliqua  d • circi 
feretia  ejl  aqualis.  Quinquaguli  aut  y •'.cr  decagoni  igitur 
y «.Et  quonia  /« ipfi  {A(p  * s diffinitione  primi  jcfl  aqualis 
cr  per  pedicularis  efl/t, igitur  angulus  qfub"{",eiqfub" 

{A  ed  aqualis:  quare  cr  circufcretia  « « ,ipfi"Aejl  aqualis. Dupla  igitur  ed"f circii  fer  etia,  ipfius  A"  ei* 
cuferentia.decagonilatus  igitur, eft  reda  linea  * «,©•  id,ppterea  c r " ", ipfius  "uefl  dupla  Et  quonia  dm 
pia  ed  etteu feretia"  A tpfius  circufcretia  A ",aqualis  aut  edy  'circii feretta  ipfi  « A circii  feretia , dupla 
igitur  ejlyd  circufcretia  ipfius  A L circufcretia.  Ejl  aut  y ' circi  fer  ctiajpfius  y dupla:  igitur  circufereit 
tia  y t,ipfi  A L circii  feretia  ed  aqualis.  Sed  A"  ipfius « m dupla  ed,quonid  CT"",ety‘  igitur  ipfius  "r-efi 
dupla.  SeicryA  circiifrrctia,ipfiui  A « ebreun  feretia  dupla  ed:  aqualis  enim  edy  A circufiretia.ipfi  (• 
cr  tota  igitur « A circuferctiajtotim  Auefl  dupla.  Quare  cr  angulus  qui  fub  * f (.anguli  qui  fub  A fu  dis 
plus  ed-Edaiit  qui  fub  "fA.eiut  qui fitb{"Aduplus.  Aequalis  enim  ed  quifub  f"A,ei  quifub"  Af.  Qui 
fub  (!’  igitur, ei  ed  aqms  qui  fub!"  A-  Binarii  alit  trianguloru  " a!  cr  A[a,cois  angulus  eft  quifub  • C/. 
Reliquus  igitur  quifub  "fA,rcliquo  quifub  A ’ fc  d aqualis.  Triagulu  igitur  « (/jpji  At’  triagulo  a quii 
gulu  efl.proportionaliter  igitur  edficut  • ( rtda  linea  ad  Afifie  fA  ad  A ’,qd'  igitur  fub  •(,(’,  ei  quod  ex 
({ed  aquale.  Kurfns  quonia  aqualis  edaxipfi*  ", eomunis  aut  cr  ad  angulos  redos*’,  bafts  igitur  « " 
(p  4 primi)bafi  "ecd  aqualis, cr  angulus  igitur  quifub  s « e,ei  quifub  *"'ed  aqualis.  Sed  quifub  » • " 
ei  qui  fub  b A ’,ed  aqualis, crqui  fub  sar  igi  tur.et  quifub  "Ar  eft  aqualis, cr  ipforu  tridgulorii  binorS 

• "Ac r • * ',coe  eft  qd'  fub  r"".  Reliqui < igitur  ql'  fub  " * A, reliquo  ql' fub  * r • ed  aquale.  A equi agu* 

/5  igitur  eft  triagulu  " a « ,ipfi  bea  tnagulotproportionalircr  igitur  ed  ficut  A • reda  linea  ad"  ",fic  •• 
ad  "f.  Quod  igitur  fub  A «,«  r.aquS  ed  ei  qf  ex  Oftenfim  eft  aut  q qd ’ fub  • A/r, aquis  ed  eiqifex 

A/.QSodigilurfub"(,('pindcSeoqubdfub(","r^J’iftidqd'  ex  i",eieftaquuqd’  ex  A {una  cieo 
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quod  ex  «*.er  * « quide  eR  Utut  ipfiut  quinquiguli.ty-  0 Zfexiguli,cr  • L dee  agoni.  Qtinqneguli  eno 
Utm polea cfixanguli  c r decagoni Utut  ii»  eodem eirculo  defcriptorua.quod  oftendert oportuit. 

Euelid.ex  Zemb.  Theoremati.  Propofitiou. 

**.  Si  in  circulo  r5nalc  habete  diamecru.quinquagulu  a-quilatcru  iri  amp  , 
farbaqquirjquaguli  latus  irrationalis  cft  ea  qua:  appellatur  minor.  ** 

THE  O Na  Zib.in  eirculo  enim  * I y/  >, rotule  hebete  diametri,  quinquigulu  infer  ibetur  - A r / 

'■  Dicoqipfi-Ayl.  qumjuunguh  Utut - A inetionelk  cR  ea  qua  appellatur  minor.  A frumetur  enim(p 
t ttrtij)arculi ectru  /fignu,crcincRentur  -/,{  A V exteditur  m » i,figna  er  concfletur  . , .ponat ur<L 
ipfiue  -/.quarta  parf /-.Rationalis  aut -/satianalis  igitur  c r/-.  Eri  ait  cr  A /rationalis.  Tota  igitur  A 

* retioneli!  rR.Et  quonie  circSferetu  -y.tpfi-a.  ctreifiritia  cR  aqualis, queri  -fy  aqualis  cft  et  ip 

fi  * » Sjrtliqua  igitur y * relique  * **  c#  equdif.  Et  fi  concfimiu  * **  ducuntur  refli  qad*  anguli , cr  du  ***>•**•* 

* * pkcfir*  ipfiut  y crid  propterca  crquiadi*  redi  funt,cr  dupla  e&*>  ipfiue  y m.  Q gonia  igitur  angu 
Imqptb-eycieft  aquus  q fub  •*/,  coit  eut  ipfori  trienguloru  binoru  - » y,-*/jR  quifub  *-y,  rei  i- 
quut  igitur  qui  fub-,*  dcRaquelu  quifub  * /..aquienguliigUur  eS  tneguli- y \ipfi . * /triangulo, 
proportioneliter  igitur  cR  ficut  - y td  y -,fic*/ad;e, cr  entee editui  dupheie.  Sicut  igitur  duple  ipfiue  e 
y id  ye,fic  ipfiue  e/ duple  ed  /-.  Sed  ficut  ipfiue  m /duple  ed/-,fic*/ad  ipfiue /-  dimidie.  Sicut  igitur  ip 
fiutny  dupU*td  y -,fic  cR*/ed  dimidie  ipfiue  fe.crfequctiu  dimidie.  Sicut  igitur  ipfiue  e y duple  ed  ip 
flue  y -.dimidie, fic  */ed  quarta  perte  ipfiue /•  ct  ipfiue  * y duple  cR'  y, ipfiue  ucro  y dimidie  cftyuip 
fiue  eitf-.qrte  peri  cft/-  .Eft igitur  ficut  a,edy  *,fic  * /ed  /k  CBponcdo(p , s quintt)cr  ficut  Iram 

‘tyt‘ade*,fic*yed/'tcrficut(.piiqmnli)qfexiitraq;ipfiruAy*1adidqfexy*,ficqd'cx*-ed 

id  qf  ex-[.  Et  quonii/  p s dceimtttrtij)ce  que  fub  duobue  letcribue  petegoni  fiibtife  ut  - y , extreme  cr 
medie  rittefi/UmnM  figmenti  cft  equule  ipfiut  pentegoni  leteri.boc  eS  ipfi  d y.mairn  eut  figmenti  td 
tiue  admittes  dimidii quincuplipotcRco  quod  ex  totim  dimidie(per  i decimitntq)  cr  totius  e , dimidie 
eRy  *,quod  igitur  ex*  y*tiduiex  una,qtuncuplu  t R eiue  qf  ex  y *.  Sicut  eut  qf  ex  A y * ficut  une.ed 
id  qf  ex  y -fit : oftenfum  eft  effi  id  qf  exui  ed  id  quod  ex  -/.quincupli  igitur  cR  quod  ex  * -,ciu<  quod 
ei  -/sonate  eut  quod  ex  4 /.rationalis  enim  cR  dimeta.  R etionele  igiturcRcrquodcx*-.Rorefis  igi 
turcR*  ..ratione  enim  hebet  que  numerut  td  numeri  quod  ex  m i, ed  id  quod  ex  -!.  Et  quonie  quedruple 

t&r/ipfiutJ.,quincupUigitwrcRC-ippui  -/.Vigintiquincuplcx  igitur  eRquoiex  (-.ciutquodex 

Qgincupluuut  eflid  quod  ex  * uuim  quod  ex  - /.quincupli  igitur 
tRtjUodacA  b,eiut  quod  ex -n.  Quo  d igitur  ex'  -,edld  quod  ex  e 
u ronc  no  hebet  que  quxdretm  numerut  ed  quedretu  numeri.  Ineo- 
menfur ebitit  igitur  cR(pcr9  decimi)»  - ipfi — in  logitudinc,  cr  ip 
feri  utre  q retioneht  eR.lpfic  igitur  f.retionelci  funt  potetit 

leti  comifurebilet.  Sieit  i retioneli  ronelit  eufaetur  politia  te n 
Iu  comifurebihs  fubfiflrns  toti , relique  imtienelu  tR.uocetureut 
apotome(pa  Sj  decimi  figitur*  l epotome  eR.  Cogruens  eutc  cicR 
u-.Dicoqey  quarte.  Quo  enim  meiui  eR  id  quod  ex  A - e o qf  ex 

• Mtd  a qui  efto  quod  ex  r. Igitur  ipfe  A-,ipfe-h  meiui  pottR  ipfo 
r.Et quonielper  1 6 decimix Bmcfurebihs  eR -!ipfi/(&  copone- 
do  (per  1 8 quinti)  comenfurebilit  eR-Aipfi  A/.fidA/ipfi  A 0 logi * 
tudinccR  comcfitrebdu.cr  A « igitur  ipfi  (o  comenfurebilis  eR.  Et 
quonie  quod  ex  f- eiue  quod-*  quincupli  e R,qf  igitur  exi -id  id 

quOd  ex.*  ronc  bebet  qui  quinq;  ed  unu.Couatedo  igitur/ p correi 'urii  1 8 quinti)qf  cx  A -ed  id  quod 
tx  yonc  hebet  qui  quinq;  ed  quetuorjio  qui  quedretm  numtrui  edqiudretum  numerum.  1 ncomifurt 
M«  fgifur  eft J -.ipfi r.  luitur  A11, ipfi-*  meiutpoteft.eo  mtod  ex  fibi incomefitrebili  Quonii  igitur  tota 
A -.ipfe  i * cogruitc  meiui  poteft  eoquodehfibi  incomefureblli  .tytoteA  ..ipfi  A t retioneli  expofite 
ecmcfitrebiUl  eR.  A potome  igitur  quarte  eR  ipfi  * A.  Q god  eutc  fub  retioneli  cr  epotome  quarte  loorc 
hefm  rtRiguli.trronelc  eR  cr  ipfum  potes  irratione Iu  efl.minorq;  eppeOetur(pa  4 decmi)Pot  eit 
qd' fubAA.fi  *,ipfi  - A, quonii  opta  conexione  ipfiut  - Afiriigulu  -(A  equiegulufit  ipfi  - A*.  Et  eft  fi 
cut  AI  ei  A -Jic  eft-AedA  *Jpfe  igitur  « Aqulnquiguli  letwftrronelu  eft  minor  eppeSetetqfaet  ofteti 
dendum.  Euelid.ex  Zemb.  Theoreme  1 i.  Propofitio  11. 

«»  Si  in  circulo  triagulii  scquilatmi  deferiptum  fucrit.ipfius  triangu 
li latus  potentia  triplum  eft  cius  quas  cx  centro  circuli. 

T H E O N ex  Zemb.  Sit  circuitu  - A y.cr  ineo  triangulum  aquile  terit  deferibetur -Ay.  Dico  q ip 
fiuA  • Ay  trianguli  Utm  potentia  tripli  cft  eiut  qua  cx  centro  ipfiutcirculi-iy.Affumetur  cntm(pai 
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tcrtij)<tntnm  ipjiut  circuli  <',cr  connexu  « A extcdstur  i«  s er  tonetis- 
turti.El  quonis  trijgulu  ■<  A>equiUterum  eS, igitur  A > >,ctnunfcrciuu 
tertis  fers  cHipput  ctrculi  • t • circufercntietigitur  A • circmfcrcntiajc- 
xts  p<trs  eji  clrcuferentie  ipfnu  circulijicxsgoni  igitur  Isttutft  ipfs  A • rt 
ile  lutes, eqiulis  igitur  ejl  ei  qui  ex  centro  hoc  ejl  ipfi  A .Et  quonium  • > 
ipjiut  A , Jupls  eS,q:udrupli  rft  fiod  ex  • eiut  quod  ex  A i , hoc  rfl  eius 
quod  ex  A'.  Aequi  sute  e/ltd  quod  ex  s',eis  que  ex  - A,-  \que  igitur  ex  * 

(,A  i,quxdrupls  funt  eius  que  ex  A i,diuidendo  igitur  quod  quod  ex  « A,tri  > 
pium  ejl  eius  quod  ex  A •.  AequsUs  sutem  ejl  A ',ipfiA<,  quod  ex  s A igitur 
triplum  ejl  eius  quod  ex  A \ Trisngult  ergo  Utut  potastis  triplum  ejl  o ut 
que  ex  centro  circuli:quod  ojlendere  oportuit.  Euciex  Csp.  Prop.if. 

Yramidcm  quatuor  bafium  triangulariu  8C  arquilateru 
ab  alTignata  lpha'ra  circunfcriptibile  fabricare.Huius  cr. 
go  fphaerx  diametros,  ad  latus  ipfius  pyramidis  fcfquial 
teram  proportionem  potcntialitcr  habere  probatur. 

C a * ^ a n v s.  Su  tinea  a b diameter  a ifignaftt  fpharx.qux 
diuidarur  pQifto  c.ira  quod  a c fit  dupla  ad  b c , SC  lineetur  fuper 
ca  fcnwirculus  a d b,&  producatur  lmca  c d orrhogonalirer  fu 
per  linei  a b.&  producantur  lineae  b d & d a.  Poti  ea  liat  circulus 
f gh fuper  cenrru e, cuius  lemidiamerer  fit  xqualis linrxc  d.cui 
cx  x quarri  libri  in  fcribarur  cri  Jgulus  rquilaterus  qui  fit  f g It, ad 
cuius  angulos  protrahantur  a cctro.Uncx  e f,e  g.e  h, deinde  fu- 
per  cenrru  e,engarur(fecudu  quod  docer  u undecimi)  linea  c K 
qux  ponatur  (qualis  a c, perpendicularis  ad  fuper  ficic  circuli  fg 
h,&  demittantur  a puncto  K liypothcnufx  K f,k  g,k  h.eruiy  co 
plera  pyramis  quaruorbaliurnigulanu&  xquilareraru.quam 
dico  efle  ab  aflignata  fphxra  circufcriptibile.fi:  dico  quadrarum 
diametri  propoli  tx  fphxrx.ltfqniilterum  elfcad  quadratu  lare 
risfabricara:  pyramidis. Confiat  enim  ex  prima  parte  correlarij 
8 fcxri.quod  linea  c d efi  medio  loco  proportionalis  inter  a c & c 
b, quare  ex  correlario  1 6 etufdcm, quadratu  lincx  a c ad  quadra- 
tum Ii  near  c d,eft  ficur  linea  a c ad  c b.ergo  coniumfiim  quadra- 
tum ac  dC  quadrati!  c d,  ad  quadratum  cd,ficut  linea  a badbc, 
ideoqj  ex  penultima  primi  quadratum  a d ad  quadratum  d c,fi- 
cur  a b ad  b c.  Cum  ergo  linea  a b fit  rripla  ad  b c.erat  enim  a c du 
pia  ad  eam, erit  quoip  quadratu  a d triplum  ad  quadratum  d c. 

Efi  autem  ex  8 hufus, quadratum  fg  triplum  ad  quadratum  e f, 
quare  cum  ex  liypothefi  d c fit  xqualis  e f, erit  ex  communi  fcienria  a d xqualis  fg.  £r  quia  ex  dfffl 
nirione  line*  perpendicularis  ad  fuperficiem,linea  e K conti  rtet  cum  fitigulis  liiicxs  e f,eg,e h, an- 
gulos rectos, quarum  quaelibet  efi  xqualis  linex  c d ,8C  quia  ipfil  eadem  efi  xqualis  lineae  a c . ST  an 
gulus  c efi  reiftus, erit  per  4 primi  unaqurrp  trium  linearum  Kf,Kg,K  h.xq  ullis  line*  8 d.Mani 
nftum  efi  igitur  fabricaram  pyramidem  efTe quatuor  bafium  triangularium  xquilatcrarum. 

^Ipfam  autem  e (T«  circunfaipnbilemab  aifignatafpha^a.fichabeto.Lineare  K i ntel ligatur 
adijei  fecundum  retfitudinem  Ifnex  e 1 xqualis  Iinexcb.ut  rota  KI  fit  xqualis  ab,  qux  eftdiame- 
teralfignarxfphxrx.Hancaurem  lineam  inquam,  climagincris  efle  fub  cuculo  f gh,  perpen- 
dicularem quoque  ad  ipfius  fuperficiem  ex  parte  inferiori,  ficuteft  cK  exparte  fuperiori , cnrfp 
unlquxquerrium  linearum cf, e g.eh.fif  fimpliciterquxlibetfemidiameter  circuli  fgh,  medio 
loco  proportionalis  in  ter  Ke  fif  e f,  quemadmodum  efi  dc  inter  ac  &cb,  nam  hxfunt  xqua- 
les  illis,  unaquxquefuxrelariux.  Si  igitur  fuper  lineam  1K  defcribarurfemicirculus.rircumdu- 
caturtp  quoulque  ad  locum  unde  moucri  ccrperar.redcat,  erit  ex  diffinitione  fphxrarum  xqua- 
Iium » fphxra  defcrfpta  motu  huius  femicixculi , xqualis  fphxrx  a Ifignatxi  fu  nr  enim  fphxrx  x- 
quales . quarum  funt  xqualei  diametri, quemadmodum  de  circulis  m principio  tertii  difhimefi. 
Hunc  uerofemicirculuneceiTcefitranfire  per  tria  punftafgh,  qux  funt  anguli  folidx  pyrami- 
dis fabricarx.  Similiter  autem  dico  quod  femicirculus  hic, quoniam  fuper  lineam  K1  fuerit  de- 
feriptus , fi  rircunducarur  quoufquead  locum  redeat  unde  moucri  cceperar,  continget  circulum  ( 
gh,  fuper  omnia  putufht  circunfercnrixipfius . Qjiod  exhacuerufta  u eri  rate  probatur.  Si  linea 
recta  fuper  lineam  reftam  perpendicularirer  fteterit, qux  inter  partes  riuscutfuperftatuelrircun 
fiat  medio  loco  proportionalis  ponarur,fucnt<p  fuper  eam  lineam  cui  perpendicularis  fuperfiat 
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fcmicirculuc  defcriptus.circuferctia  ipfius  pct  extremitate  Uner  medio  loco  proportionalis  polire 
perpfdiculariter  necclTano  rranfibit.Cii  igitur  cufbe  femidiametri  circuli  f g Ii  finr  perpendicula- 
re! ad  lineam  K l,ac  medio  loco  proportionales  inrer  partes  ipfius  qu*  funt  K e SC  ei , ftquitur  ut 
femidrculus  defcripius  fuper  K l,fi  drcuducatur.trifat  per  omnia  puAadrcuferen  tir  fg  li.&per 
omnes  fobdos  angulos  pyramidis  fabricar;  .Iraqj  a diffinitione  eius  quod  eft  figuram  infcnbi  figu 
r*ipyramis  fabricata  eftinfcriptibilis  illi  fpharrsquS  femidrculus  per  lineS  K1  lineatus  motu  fuo 
defcnbu . Et  quia  hfc  fphxra  delci  ipta.eft  aflignars  fphrrr  atqualis  per  diffinitionem  squalium 
fphsrarum.fcquitur  ex  communi  fdentia  ut  hst  pyramis  fabricata,  fit  ab  affignata  fphsra  circun 
fcripnbihsquod  eft  propoli  tum. 

CuaaiLAaivMauicm  patet  fic.  Cum  enim  a b fit  tripla  ad  b c.per  euerfam  proportionalia 
tceritab  fefquialteraad  a c.ideoipex  fecOda  parte  correlarij  8 fexti  correlario  17  ei  ufd  e, quadra 
tu  lines  a b erit  etii  fefquialteru  ad  quadratu  lmesa  d.Erquia  Unca  a d eft  squalis  lateri  fabricati 
pyramidis, at  uerd  a b crt  diameter  Iptisr; .conftat  uerii  efle 

quodpercOrrelariumdiritur.lfNeautcquicquddruetuftx  * 

uentare  propofitahsfitarecontingat.es  uolumus  hoc  mo 
do  demonftratione  firmare.Sir  igitur  fuper  UneS  a b linea  c 
dperpendicularis.quf  ponatur  medio  loco  proportionalis 
inter  panes  lines  a b,qux  fulta  c & c b, ira  quod  fit  propor 
rio  a c ad  c d,(icutcd  ad  c b.  Et  fuper  lineam  a b.defcribatur 
femidrculus  a eb.  Dico  quod  huius  femicirculi  circun  fere- 
tia  nanfibit  per  punctu  d,  qui  eft  extremitas  perpendicula- 
tis.Sin  aut  aut  fecabit  linea  c d.aut  fupertranfibit  eam  toti 
ipfam  tranfiens  Si  includens  Si  non  contingens . Secet  er- 
go primo  eam  in  punfto  e,S ( ducantur  lines  e b dc  e a.erittp  ex  primu  pane  jo  tertii  totalis  angd. 
lus  a ebreffus.itaqtex prima  parteconelarii ! fexti  proportio  eft  ac  adce.ficutceadcb.aut  ue- 
rd ex  fecfida  pane  8 quinti  proportio  a c ad  c e.eft  maior  qui  a c ad  c d,eo  quod  c eeft  minor  quam 
cd.Cii  igitur  fite  ead  c b, ficutacadce,jfcd  adcb.ficut  acadcd.erit  per  u quinti  e cadcb.maior 
qui  c d ad  c biideofp  per  primi  parrf  10  quinti  ec  eft  maior  quid  c.pars  uideticcr,  quam  fuii  roru, 
quod  eft  impoflibile.No  ergo  fecabit  circunferena  femicirculi  lineicd.Supenrifear  igitur  & pro 
cluatur  cd  ilfip  ad  circunfercnrii,firty  tota  c e,K  promhantur  Iinese  b Kea.fequeturtp  ut  priu» 
lineam  c d efle  maiorem  qudm  fit  linea  c e, quod  eft  etiam  impoflibile.  Conflat  ergo  propoli tum. 

Similireraiit  dicimus, qudd  fi  fuerit  aliquis  angulus  reflus,cui  bafis  fubtendarur  fuper  qui  fe- 
midrculus lineetur, ipfius  circunfirrenciam  per  angulum  rectii  tranlire  necefle  eft.  Conuerfam  hu 
iu!  proponit  prima  pars  so  tertii. Qjiod  aut  dicimus, licconftar.Sit  enim  angulus  abcredhis , cui 
fubtendarur  bafis  a c.flc  fuper  eam  lineetur  femiarculus.duo  qudd  ipfius  circunferenna  nanfibit 
per  pucftu  b,in  quo  coeut  lines  conrinetcs  angulu  redfu.  Cuius  demonftratio  eft,  quod  netp  rranlt 
bit  lupra  nctp  infra. Sin  aut  tanfeat  primo  infra, iitep  a c c,&  ab  angulo  b producatur  lina  b d per 
pendicularis  ad  bafin  a c,qux  fecet  drcii ferendam  femiorculi  in  punffo  e , fle  protrahantur  luicae 
e a SC  e c.eritip  angulus  a e c.terfius  ex  prima  parte  j o tertij, 
at  ipfeeft  maior  angulo  a b c per  11  primi, hoc  aute  eft  im- 
poflibile ex  tertia  pctitione.cum  uterqt  fit  reflus,hic  quide 
exhypotheli.illeuerd  ex  prima  parreio  tertii. No  ergo  trf 
fibitrircuferentia  femicirculi  infra  angulu  b.Tranfeat  itatp 
fapra.&l  (ita  f c,producamr  aut  perpendicularis  d b , quo- 
ufep  obuiet  dreunfer entis  femicirculi  a fein  punfio  f,  SC 
producantur  lines  f a,f  c.erittp  ex  prima  pane  jo  terni  an- 
gulus a fc  rectus.Cumip  etiam  eflet  ex  liypothrfi  angulus 
a b c recf  us.fcquiturimpoflibilc  per  u primi, ficur  in  prin- 
dpio.Relinquitur ergo  quod  diximus.  Hoc  autem  ncccfla 
rium  eft  ad  cognitionem  eorum  qusfcquuntur. 

EuclilcxZamb.  problemat  Vropofitio  ij. 

Pyramide  coftituere,8d  data  fphera  coprehedere,  & demoftrare  q> 
ipfius  fphere  dimeties  poteria  fefqualter  cftlateris  ipfius  pyramidis. 

THEONnt  Zamb.  Expotufxr  iit  e fphere  dimeties  « ajeceturip  iit ' fimo, ut  • 7 ipfius  H 7 dupli 
fit.  Definiatur  j;  fuper  * ffmicirculm  - * fexciteturqfiper  tiprim/abipjo 

s.  Y — entrn—  XI  — . — . — J * l-1-  - ! # it  - . *. 


PHP  .>/»  rfignoad  angulos  retfoi 

> conneflatur  a *,exponalurj:  circulus < habens  eam  e/ue  ex  citro  ipfi  * r,  defiribalurq j 

inipfo  '/»  circulo  trianguli!  eejUiUteru^f  ’,cr  accipiatur  (per  1 tertij)catrumeirculi,fit  j; /fignum,<y 
eonnedantur . VAer 1 •■Etconfiituatur(per  1 1 undeeimi)ab  ipfo  figito  ipfius  circuli  plano  ad  angU 

los  reUos  reda  * «,c r ponatur  ipfa  > « ipfit  «7  rede  linee  equabs,cr  comedantur  « i,«  /,«  r.  Et  1 juonia 
redacti  ad  ipfim  > / » circuli  planum,  cr  ad  omnes  igitur  ipfam  lugentes  reflue  lineas, cr  in  eo ii  ipfiul 
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/»  circuli  plui#  exiftentet  reflot  efficit  angulot(  fer  t undecimi  dif- 
finitione^ agit  aut ip£» unaquaq; i f feri #«,#//».  Igitur • *, <4 
unaquaq;  ipftr*  «rfflj  eft . Etquon id  aqualis  e(i*'ipfill‘ 

C7>/if7'/.0'  rrrtot  coprekidit  angulos, bafit  igitur  A * (p  4 pri 
tti)bafi  * 1 eft  aquatis, & id  propter  ea  c r utraq;  ipfari  //,«  »,  ip/t  -1 
« c S aquabs.Tres  igitur  * >,«/,«  ‘jnuiccfunt  e quales. Et  quonii  du 
pia  rft  ipfiut  > t, tripla  igitur  eft*  A ipfiut  (y.  Sicut  aut*  AadAy 

fic  qd'  ex  * r!  adidqd'  ex  A , fic ut  ojlcdetur.  Quonii enim  eft  ficui  (• 
ad*>,fic  qd’  tx  A * adld  qiex*  >,cbucrtcdo  (p  torre  lanii  19  quin 
toficut  *AadAyJicqd’tx*Aadid  qd’  ex  * y.  Sicut  demoftrabilur. 

Triplu  igitur  eft  qd’ ex  *A,eiutqd’ ex  A y.  Eft  aut  er  qd’  rx  f'  ,eius 
qi  ex  • tripis.cr  aqualis  eft  * > ipfi  • >,aqsuUt  igitur  eft  A*  ipfi  <{ 

Sed t*  unicuiq;  ipfari  * ',«/,« ',oftefa  eft  aqualis.  Vnaqueq;  igitur 
ipfari  • /,/','  '.unicuiq;  ipfarS  * >,£/,«  » efl aqualis, aqudattra  igi- 
tur funtipfa  quatuor  truguU,hoc  c/i  • / *,  >/»,“/*,«  * f.Pyr.mtj5  igt 
fur  cojhufla  ctl  ex  quatuor  tridguhs  aquahb.et  aquilatms  cuiusba 
fis  eft'/*  tridgulS.faftigiS  uero  eft  figni  *.  Oportet  ia  ipfam  data  l 

fpbara  cdprehedere.ofte  lcreq;  q l’  ipfiut  fp  ara  diameter  potilia  la- 
teris ipfiut  pyramidis  fefqualtcra  eft.  Exte datur  enim  in  reflat  lineat 
ipfi  L t, refla  linea  t » & ipfi  {r  aq udis  ponatur  (KEt  quonii  eft 
fient .'  ,ai,A,ficrAadr t, aqualis  aSt eft tpfit  quidi* > ipfi*  A, 
cr>Aipft>',CT>Hpfi  3 \eft  igitur  ficui  U>  ad  # s fic  >)  ad  A a; 
q i'  igitur  fub  ipfis 4 v \aqui  eft  eiqd’  ex  < •.  Etreflut  eft  uterq- 

T"  ."i  i ...... 1 et  i t ti  r Irata  ia  ttrr  ei  tu/  /talari  nh  ea  fu  tnaAF  b A 
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t quia  triigulu' ab  utria  ipfc 

guiifit.Siii  manete  « » drcSlucaturfemictrculut.u  in  ide  unde 
duci  incapit  rurfus ftctcrit.uenict et per  figna/ '.conexis  ipfis/* 
x*,c treflit / militer  faflu  ijs  qui  ai/', angulis  pyramis  data  fpha 
ra eoprthcfa  erit,ipfa enr~  ->■ — -n—G- 

f.  data  fpbara  diametro, 
ipfi  ait  . i ipfi  i*.  Diri 

pyramidis  potitu  fefqualter  ek.  Quonii  etenim  dupla  eft  * - ip-  ~ 
fiat  > f, tripla  igitur  eft*  i ipfiut  Ay.  cBucrtedo  igitur(p  correlariu  1 8 quinti  )[efqualtera  c9*A  ipfiut « 
y. Sicut  aut  f*  ad  * y,fic  qd/ext*  ad  id  qd’  ex  * A, quonii  conexa  ipfa  A A,eflficu  AAai*Ajic  A,  ad» 
y,propter  ipfori  A*A,A*  y.triaguloru  fim’.!ltujinc,cr  eo  quia  eft  ficu!  prima  ad  tertii  fic  qif  ex  pnm» 
ad  id  q fex  fetida.  Sefiqualteru  igitur  eftqf  cx/*,eiutqtf  ex*  A.  Et  A*  quidc  c/i  ipfiut  datafphara  di* 
mrfrr.rt  * Aaqualit  eft  lateri  ipfiut  pyramiditftpfint  igitur  lpbaradumetcr,tpfiim  pyramidis  laterts  fiefiql 
tera  cft.Quoderatofteiedi.  ofitedcdji  ii  y eft  fiicut  * (ad  (>,fic  qi’  ex  * A ad  id  qd’  ex  A y,  Exponatur 
ipfiut  fiemicirculidefiriptio,crab  ipfa  » y drficnbatur(p  48  prtmtjquadr atu  > y,ty  topleatur/  paralii 
logramu.  Quonii  igitur  triaguluA*ai[pA*ytriaguio  aqmiguli  eft  aft  fient  <*ad*AjicejiA^ad*r 
Igitur  qd’ fub  A *,*  J ,aquu  ei  qd’ ex*  A.  Et  quonii  eft  ficui  *<*AA  yjfie  eft 'A  ad  tflqde  p/iim  » 

A idqi’fiub  A *,*  y (aqualis  enim  eft  * *ipfi  * >,CT  A/, i.qd’fiuh*y,y  Oficut  igitur  * (ad  (y  Jtcqd"  fub  ip 
fit  A *,*y, adidqd’  fub  ipfis  ■•>,>£  Et  qd’fiub  A *,*y,aquu  eft  eiqd’  ex*  A,qd’  cule  fub  • y,>r,aquu  eft 
eiqitexA  rftpfi  enim  A y prrpcdiaUaru.bafis  figmetoru  * V f.media  eft  pportiiahs.quonii  q fub*  At 
refluteft-Sicutigitur*AadAr,ficqd’ex*Aadidqd/ cXAy.q/ oftedere oportuit.  Eue.exCi.Prcp.i 4. 

B adionata  fphfra  circiifcriptibile  cubu  coftituere.  Eiulde 
aut  fpha:rx  diametru  lateri  ipfius  cubi  potentialiter  tripli. 


i ccmefl'emanifefhimcrit, 

C a m r.  A ifignatx  fpharrx  diameter  (Tr  ab,fa> 
per  qu3  lineetur  lVmicircul*a  d! b.diuiJarur^  dumererin 
c, pror^rccuducoditioncprvmilT^uidfliccr  ut  linea  ac  fu  dupla 
ad  Iine3  c b,er  producatur  c d per  pedicularis  ad  a b.et  prorrahan 
tur  d b 6C  d a.Poftea  fiar  unu  quadratu  cui*  omnia  larcra  finr  x- 
qualia  b d,(ir<p  e fg  h,fuper  cui*  quatuor  agulos  erigatur, ut  do 
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tttu  undecimi, quatuor  lincx  pcrpcdicularcs  ad  fuperfitic  ip 
fius  quadrati,  quaru  quarlibct  ponatur  ena  xqualis  linea*  b d, 
finrqj  e k,f  l,g  m,h  n.eruntip h«c  quatuor pcrpcdicularcs.fin- 
gulx  lingulis  xquidiftSres  ex  6 undecimi , & anguli  quos  con 
nnent  cu  larcnbus  quadrati, recti  ex  ditiinitione  nnex  perpedi 
/ cularis  ad  fupcrficic.  Deinde  coiungantur  extremitates  iftai  ii 
perpcdtculai  iiiuprra<ftis  lineis  K 1,1  ni,m  n,n  K.cntcp coplerus 
cubus, fex  fupcrlicicb*  quadratis  cotcnrus.cdftar ex  34  primi, 
quod  quatuor  fupcrficies  iplum  ambures  (&  ipfxfunr  quaru 
oppofira  latera  funt  4ppcdiculares;funt  ocs  quadratp.de  baft 
aur.lioc  politu  crt,ar  uero  de  luprema  eius  superficie  qux  cft  k 
1 m n,quod  ipfa  quo >5  Iit  quadrata, cottat  ex  34  primi  io  un 
decimi, ideocp  ex  4 undecimi  manifcftu  cft,  (Tngula  latera  ciuf 
dccubiduab9ipliusoppofxtisfuperficicb.orthogonalirer  in  fi 
flere.  Vt  aut cubfi  hfit  ab afsigtura  fphxra circufcripubilc cfie demofirrinus,  in  una  fuaru  fupe* 
ficieru  .pnahatur  diagonalw.uerbi  grana  in  bafi  cius.firip  e g , 6C  ab  huius  diagonalis  altera  extre 
mitate*tptraharur  diametercubt  e m.entcp  ex  penuir.primi  quadratu  e g , duplu  ad  quadratu  fg* 
ideocp  bC  ad  quadratu  gm,co  quod  gmeft  squalis  fg.funt  enim  omnia  latera  cubi  ad  intuc?ar* 
qualia. Er  qa  rurfus  ex  pcnub.pnmi.quadratu  cm  cft  rqualc  quadratis  duaru  linearu  cg  & g m, 
propter  ivoc  quod  angulus  c g m cft  regius  cx  diffinitione  iinex  perpf diculans  ad  fuperfidc,erii 
quadratu  e m rriplu  ad  quadratu  m g.cdftar  enim  ex  duplo  & fimpio.  Cuip  cx  fccuda  parte  corrt 
lari)  8 fexti  & cx  corrclario  17  ciufdc  quadratu  quoepab  fit  tripi fi  fcd  quadratu  b d,co  quod  linea 
a b tripla  cft  ad  linei  b c, fit  aut  b d arquaiis  f g.lequitur  cx  coi  Uicda.ut  c m qux  eft  diameter  cubi 
fir  p qualis  a b qup  cft  diameter  Ip Uprp .Icacp  (ifuper  e m Uncetur  fcmicirculus  circuducarurcp  quo 
ufiy  ad  loeu  unde  fuit  imtiu  m o tus,  rcdeatfph  arra  defcnpra.crir  cx  diffinitione  fphxraru  xqualiu 
xqualis  fphxrx  afsignatx.  At  uero  quia  hic  fcmicircul  us  rranfml  faciet  per  punitu  g,eO  quod  an 
gulus  e g m eft  rewius.eadcip  ratione  per  exteros  fingulos  reftos  angulos  cubi,qd‘  ex  anteccdcte 
ante  hac  14  immediate  pr$milfo  manifcftu  cft.coftaccoftirurfi  cubu  ab  afsignara  fph{ra(co  quod 
i fua  xquab)circufcnptibilc  efTc:qd’ demoftrarc oportebat.  Correlarij  uero  demoftrario  in  iltaul 
demoftrationis  proccifu  prxpatuir.  H uchd.ex  C mp.  P ropojxtio  if. 

I Orpus  odio bafiu  triangulariufid xqmlarcraru ilphprapfo  Zmb-ts. 
polita  circunfcriptibilcjcoponcrccritcj  palam  ciufdc  fphar. 

I ra:  diamccru  lateri  ipfius  corporis  duplicc  effc  po  ten  rialiccr. 

C a m a k v f.  Diameter  fphxrx  tppofitr  fir  a b.quxdiuida  turper  xqualia  in  puiflo  c A fuper 
el  lineetur  fcmicircul  us  a d bA  .pducarur  c d pcrpcdiculai  is  ad  a b A i figatur  pu&us  d cu  a & cii 
b.dcfcnbaturip  unum  quadratu  cuius  lingula  latera  fint  xqualia  li 
nex  b d,fir<9  quadratu  hoc  e f g h,in  quo.prrah irur  diametri  duj  e 
g 3C  f h.fecires  feinuicc  in  putto  k.Coftat  igitur  tx  4 primi, quod 
unracp  iftaru  diametron'»  fit  xquahs  linex  a b qux  eft  diameter  fphj 
n,A  angulus  d fit  reftus  ex  prima  parte  jo  tertii  A finguli  quocp 
anguli  e tgh.refh  cx  diffinitione quadrati.Coftat  rurfus.qudd  ex 
de  diametri  e g8£  i hdiuidut  feinuicc  per  xqualia  in  pufloK.Hoc 
aut  ex  f primi  6f)i6f<S  ciufdc  facile  eft  elicere.Erigarur  iraqj  fuper  _ 
punitu  K, linea  K I perpendicularis  ad  fupcrficic  quadrati, qux  po 
narur  xqualis  medietati  diametri  cguelf  h,&  demittatur  hyporhenufe 
1 e,l  f.l  g,l  h.crutip  ex  his  qux  pofira  funtA  penuir.primi, quoties  opor- 
hierit  repetita, fingulx harS  hypothcnufaru  xquales  fibijnuicc  & trqua 
les  lateribus  quadrati. Habes  ergo  pyramide  quatuor  arquilareraru  trrJ- 
gularifiq;  bali  ii. fuper  quadratu  conftiruta.Huic  itarp  fub  fpfo  quadraro 
Smile  pyramide.hoc  modo  appone.LincI  I K producas, pcrforSdo  qua 
drarfi , u fqt  ad  m.ira  quod  k m exiftes  fub  quadrato.fit  xquahs  I k exift5- 
»i  fupra  A'  iunge  pun^lu  m cft  lingulis  angulis  quadrati, producendo  4 
alias  hypothenufas  qux  funt  m e,m  f.m  g, mh.de  quibus quoqj  manife 
ftu  eft  cx  penulr.pnmi.qucadmodfi  dcalqs  qux  funt  in  fuperiori  parte, 
qd' ipfxfint xquales  adinuicc  &Iaterib.quadrari.CopIcuim,igiturcOr 
p9  8 bafiu  tnlgulanu  fiC  f^lareraru.Hocautabafsignata  fphjra  circufcii 
pribile  effe,fic  habeto.Cbftar  enim  qd’linea  1 m eft  xqualis  diametro  afri 
gnarx  fphxrx, na  urratp  earu  cft  xqualis  diametro  quadrari. Igitur  fi  fu- 
p l m lineetur  fcmicircul9  qui  circiiuoluatur  quouftp  ad  loeu  fuu  redeat, 

1 pii  arra  qua  motu  fuo  dcfCTibei,erirxqualisafsignarxfphacrx,  ut  cx  dif- 
finitione a^qualiu  fphxraiu  coUigimr.Hicucrd  fcmicircul  us  trifibit  per 
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qua  tuor  angulos  quadrati,  8C  (impliciter  per  omnia  punita  circunfcrcnrix  circuli  circunfiriberis 
quadrarum , eo  quod  iemidiameter  quadrari, ut  linea  f k,&'  portiones  linex  I m.qux  fun 1 1 k 8C  K 
m, funt  adinuieexquales, quare  ex  diffinitione  eius  quod  eft  figuram  unamaln  figurx  mfcnbi, 
fabricatum  corpus  infcriptibile  eft  fphxrx  motu  huius  fcmicircuUdercriprar.Iracp  8C  fphxrx afsi- 
gnarxex  conceptione, cum  ipf*  finradinuicemxquales  ex  diffinitione.  Correlarium  uero  ma- 
nifefteconftat,funtenim  duxlincxdb&daarqualesex  quartam  primi :tdeocp  quadrarum li~ 
nex  b d,duplumcftad  quadratum  li  nex  b d,expcn  ultima  primi,  latus  autem  fabricati  corpo- 
ris.cft  «quale  hnexb  d uerum  eft  ergo  correlariu.  EuciexZib.  Problema  i.  Propofitio  14. 

Ocftahcdrum  conftrucre,  &C  data  fphara  comprehendere  ea  qua 
pyramidem,oftendcrccp  quod  ipfius  fpharne  dimetiens  potentia la 
teris  ipfius  ocftahedri  duplus  eft, 

THEON  cxZi b.  Exponitur data  fphara diameter « ffrecturrrlper i o primi)diuidue in y,et 
deferibatur  fupcr*fi  fcmicirculus  « * A.  Excitcturip  (per  i o primi ) ab  ipfo t ipp  *(  ad  re  A 01  angulos  > 

*,  cr  conne  flatur  -J  /l  Exponatur % quadratum  > /•  3, aquum  habent  unumquoda  latus  ipft  f /,c rcon- 
n eilantur //,<  •.  Excitetur  f(per  1 1 undccimi)ab  ipfo « ftgno  ai  ipfius  '!•>  quadrati  planum  adangu- 
’ tot  re  flos  refla  linea  • »,cr  extendatur  in  alteram  partem  plani  tuutipfab  u, aufer aturi^  ab  utraq ; ip- 
ftrum  a \ < M,uni  ipfarum  « «,«  A»  «»*  '.aqualis  uiraq;  ip forum  * S«  *,&  conne flantur  a >,»AX  ,,»  3, 

* V'/,"  *>“ 3.  E'  quoniam - < ipft « > efl  aqualis,ey  angulutquifub  > 

b 3 reflui  e/l,igitur  quod  ex  3 t dupli!  efl  eiut  quod  ex  > «.  Rurfui  quo - 
ttiam  » < ipft  - • efl  a qualis, ey  angulus  qui  fubx*'  reflat  eft, quod  igi- 
tur ex  > »,  duplum  eft  eius  quod  ex  > b.  oftenfum  aute  eft  quod  V quod 
ex  3 1, duplum  eft  eius  quod  ex  ■ «.  Igitur  quod  ex  » quod  ex  <3  eft 
aquale.  Ipft  igitur  » > ipft  • 'eft  aqualis.  Idq:  propterea  iam  cr»  >Jp- 
fi  / 1 eft  aqualis. Idif  propterea  iam  cr  * s,ipft 1 • eftaqualis.Vrian-  « 

gulum  igitur  » > 3 aquilateru m eft. Similiter  iam  dcmonftrabimusqi’ 
unumquoJq;  reliquorum  triangulorum,quorum  bafes  quidem  funt  ipft  < f 
» t quadrati  later a,faSigta  uerZ  a f*,ftgna,aquilaterum  eft.  Oflahedrum  igi 
tur  conflitutum  eftjitb  oflo  triangulis  aqualia  habentibus  latera  compre- 
henfum.  Oportet  iam  cr  illud  fphara  data  eomprehendere,oftenderec^ 
quod  ipfius  fphara  dimetiens potentiaduplm  eft  Uteris  ipfius  o flabedn. 

Quoniam  enim  ipfa  tres » «,«  u,"  'Junicem  funt  aquales, fuper  » m igitur 
defcriptusfemicirculus  ueniet  syper  ’,cr  id  propterea  ft  manente  rp,cir- 
cunduc  oturfemiarculM.v  in  idem  undeeircunduci  coepit  flet  erit, ueniet 
Crpcr/»  > figna,  cr  oflahedrumff  hara  erit  comprehenfum.  Cieo  q, 
ty  data.  Quoniam  nanq;  aqualis  eft  » * ipft  * a, communii  autem  « <,C  an 
gulos  reflo  t comprehendunt,bafts  igitur  » '(per  4 primi ) baft  ■ u eft  aqua 
Iis.  Et  qaonid  angulus  qui  fubw/t  reflui  eft, in  femi circulo  enim, quod  igi- 
tur ex  » r, dupli!  eft  eius  qd'  ex  » '.Rurfus  quonid  •>  ipft,  t eft  aqualis, dts 
pia  eft  a ('ipfius >.  Sicut  aut*  (ad  ‘>jic  qd’ex  'f.adidqd’  ex(x.  Dup  lit 
igitur  eft  quod  exaf,  eius  qd’  exi/.  Oftenfum  eft  aute  qeyqd'  ex  du- 

pium  eft  eius  q d'  ex » >,cr  q d'ex  ei  eft  aquum  quod  ex*  >,  aqualis  enim 

ponitur  > t,ipft  -s  (.  Quod  igitur  ex  « (,  ei  qd’  ex  » f eft  aquale,ipfa  igitur 

• ( ipft  \urjl  aqualis, eft  q;  a ( dalajfhara  dimetiens  Jpft  igitur » n,aqua 

lis  eft  data  fphara  diametro.  Coprehenfum  eft  igitur  oflahedri  data  fphara, sypmuloftcnfum  ejl  quod 
ipfius  fphara  diameter  potentia  dupla  eft  ipftus  oflahedri  latens-.quod  facere  ty  oflendere  oportebat. 

Eueltd.exZamb.  Problema}.  Propofitio  ij. 

Cubu  coftrucre  8C  data  fpharra  coprchedere  ea.qua  priora,oftede  '* 
rccp  q?  ipfius  fphenr  dimetiens  potetia  triplus  eft  lateris  ipfius  cubi, 

THEON  a Z amb.  Exponatur  data  fphara  diameter  * 
bfeceturqi  in  x,ut  • r dupla  fit  ipfius  > P.Befcrtbatq;  fuper  * t,fe  — ^ * 

micirculus « 3 t,ey  ab  ipfo  5.  ipft  a f.(per  1 1 primi  'ad  angulos  re 
flos  excitetur  yJ,ry  conne  flatur  x (.  Ex  ponatur  q;  quadratum 'f 
‘f, aquum  habens  unumquodq ; latus  ipft  A ftyab  ipfts  >/ » 3,ft. 
gnitytd  ipfius  >/*•>  quadrati  planum  ad  angulos  reflos  excitetur 
(per  ti  undecimi)'  aja,’  m,I  r,cy  auferatur  ab  maquaqueipft- 
rS '*/».'  0,3  r,uni  ipfaru  'fjv  V 't*qualu  maquaep  ipfo-  , 

rwn> 
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rm ' “yf  *,*  '.comctlMipfy  ipfe  « vv  * : rui»» 

Igitur!  r,  conftrullus  eftfubfex  quadratis  aqualibus  compre- 
itnfise.  Oportet  iam  fpbara  Jute  comprehendere,  c r 
dcrcquod  ipfius  ftbere  dimetiens  potentia  triplex  e/l  ipfius 
tubi  Uteris.  ConneSantur  enim  ipfi  «»,'».  Et  quoniam  angu- 
lus quifub  4 ' t reflui  ejl.eo  quia  4 . retia  eft  ad plinuni  > *,  ui 
delicet  cr  id  retiam  linam  > r, igitur  fuprr  * « deferiptusfemi 
circulus  ueniet  u-pcr  < • figna.Kurfus  quoniam /■  retia  cfltd 
utranqj  ipfirmf »,  / ',cr  ad  f* -.igitur  planum  retia  eft  ipfa  [ 

«.  Qs«re  cr  fi  tonneilamus  tpfam  ! -,ipfa  « /reflu  erit  id  ip- 
fm ! «,«  prr  hoc  rurfusfuper  * * defcriptus  fcmicirculusjrd 
fiet  cr  per  /,  fimiliter  cr  per  refcjua  figna  ipfius  eubi  ueniet. 

Si iam  nunente  ipfi  « ‘,circundutlus  femistr  culus  in  idem  Re- 
terit unde  circundua  caeptt, cubus /pht-racomprebctifut  erit. 

, Dico  iam  quod  cr  dttt.  Qijo  tuam  enim  equilis  eft- f ipfi />,cr  angulus  qui  ad  Mus  eft, quod  iptxb 
tx > «,  duplum  eft  eius  quod  exsf.  Aequalis  autem  eft  >/ ipfi ' « ,quod  igitur  ex  > r, duplum  eft  eius  quod  ex 
'!■  Quare  quod  ex  • v L,triplum  eft  emi  quod  ex  • E t quoniam  a /.  ipfius  A > triplex  cfl.ficut  autem  « t 
•i  4 */?c  quod  ex  i A ad  id  quod  ex  A S.trtplis  igitur  eft  quod  ex  a Attius  quod  ex  AS,  patuit  autem  quod 
ey  quod  ex  . •.triplum  eft  eius  quodex*  ',<y  aqualis  pofita  eft  . yp/J  > -‘.aqualu  igitur  efter-  -,ipfi 
• f.Eti  ( eft  iste /fiber e dimetib,^  • igitur  equilis  eft  ipfi  date  /fiber  e diametro  Dati  igitur  jfihe 
ri  comprehenditur  cubus, Cfun.s  oftenditur  quid  /fiber e diameter  potentia  tripla  eft  ipfius  cubi  lateris: 
quod  facere  cr  ofiendrre  oportebat.  Euclid.exCamp.  Vropofitio  1 6 . 

Orpus  uiginti  bafium  triangulariu  arqj  arquilatcrarum 
a data  fphjra  diametrum  rationalem  habente  tircunfcri 
ptibile/abricarcteritcp  palam.latus  ciufde  corporis  effe 
lineam  irrationalcm.eam  fcilicct  qua?  dicitur  minor» 

Ca  m pa  nvS.  Sithicquoqjdiamcrerafsignanrfphx- 
tt  a b.qux  ponatur  e fle  rationalis  fiue  in  longitudine  It 
ue  in  porf  ria  ranrum,&  diuidarur  in  punito  c,  ita  quod 
a c fit  quadrupla  ad  cb,& lineetur  Tupeream  femicircu- 
lus  a d b ,8C  .pducarur  c d perpendicularis  ad  a b,  flfpro- 
fraharur linea  db.ddndefecundu  quantitate  lincvd  b 
lineetur  circulus  e f gh  k fupra  centrum  l,cui  inferibarur 
pentagonus  arquilarcrus  eifdcm  literis  annotarus,adcu 
ius  angulos  a centro  I ducStur  linear  I e,l  f,l  g,l  h,l  k.Rur  4 
fus  in  codc  circulo  in  feribarur  decagon*  arquilatcr*,diui 
datur  enim  culti  arcus  quoru  chordae  funr  latera  petagoni 
per  «qualia,&  i pullis  medijs  ad  extremitates  cunltoru  la- 
rcrii  inferipu  petagoni  Une*  relbe  dirigitur.  Itcip  fuper  fin 
gulos  angulos  petagoni  erigatur  cathetus,  fectidii  qd’ docet 
u undecimi, quoru  quilibet  fit  etiS  «qualis  line*  b d SC  coti 
nuentur  extremitates  horu^nq?  ca  rhetor  u.quincp  corauftis, 

«rutq?  ex  6 undecimi  quin qj catheti  erelti.adinuicezqdiftJ- 
tes.cucpipfi  fint  f quales.eruf  quoqr  ex  jj  primi  qnqj  contuiti 
«oru  extremitates  lugeres  «quales  laterib*  pctagoni  Demit- 
teigirur  i fumiranb*  lingulis  finguloru  carhetoru, binas  8C 
binas  hypothenufas  ad  duos  circufilres  angulos  inferipti  dc 
cagoni,&  harfi  dece  hyporhenufani  a quinq;  cxrremirarib* 
carhetoru  ad  quincp  pulta  qux  funt  finguii  anguli  medij  in 
feripri  decagoni.defcendenh u extremitates  connua  aliu  pen 
tagon  u rurfus  ipfi  drculo  infcnbendo.qui  quoqj  erit  «quila 

ter*  ex  ij  rerrq.Cii  hoc  iraqt  feceris,  uidebis  re  perfeci  Ife  decem  nilgUloS.quoru  brera  funr  decent 
hyporhenuf*  &.  quinip  coraufri  8C  quin  cp  brera  huius  fecundi  pentagoni  in  feripri.  Hos  ergo  de* 
triangulos, «quilateros  e ite,  fic  collige.  Cum  enim  tam  femidiametcrdefcnpridrculi  quam 
quilibet  ereltorum  cathetorum  fir  «qualis  line«  b d ex  hypothcfi.erit  excorrebrio  tf  quarti, qui- 
libet  cathetorum  «qualis  lateri  hexagoni  atquilarcri  drculo  cuius  femidiamerer  eft  aequalis  lineae 
„ / bdin« 
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h dinfcripri.Quia  utro  cx  pcn  ultima  primi  unaquxq;  decem  hypothenufanxm  tanto  eft  poren- 
tior  catheto  quantum  poteft  latus  decagoniiat  ucro  ex  io  huius,latu$  quocp  pentagoni  eft  tanto 
potentius  eodem  quantum  poteft  idem  latus  decagoni, erit  ex  communi  fcicnria  unaqurquelu 
rum  hypothenufarum  aequalis  lateri  pentagoni . De  corauftis  autem  tam  patuit , quod  ipfi  fine 
aequales  latenbus  pentagoni.ltatp  cunela  latera  horum  decem  triangulorum.aut  funt  latera  pea 
ragonixquilateri  fecunda  uicc  circulo  infcripti.aut  illis  xqualia,funr  igitur  aequilateri  trianguli. 
Amplius  aut  fuper  centru  circuli  quod  eft  punctum  1(  erige  alium  cathetum  «qualem  prioribus 
qui  fitl m.ciusqj  luperiorem extremitatem  quxcfl m.iungc cum  fingulis  extremitatibus prtoru, 
per  quintp  cora  u flos, eritip  cx  6 undecimi, hic  centralis  carhetus.fmguliscathctorum  angularium 
xquidiftans,ideo<p  ex  jj  primi, hi  quinep  coraufti  erunt  femidiametro  cuculi  «quales, & ex  corre 
lano  $ quarri.quxlibet eorum  tanqui  larus  hexagoni. Centrali  ergo  catheto  cx  utraip  parte  adq- 
ciatur  linea  una  «qualis  lateri  decagoni , fupra  qui- 
dem ad  tjciatur  ei  m n.deorfum  autem  fub  circulo  ad 
ijciatur  fibi  a centro  circuli  p.poftea  demittantur  i 
pundto  n,i  hypothenufxad  j fuperiores  angulos  de 
cem  triangulorum, qui  funt  in  circuitu, fi£  a punito 
p,alixjadaUoSjinfeiiores.Erunthxdeccm  hypo- 
thenufx  «quales  adinuicem  lateribus  inferipti  pen- 
tagoni cx  pcnultima  primi  fi C io  huius,  quemadmo- 
dum dcahjs decem  prius  demonftTatum eft.  Habes 
ergo  corpus  xo  batium  triangularium  artp  xquilate- 
raru  cuius  cunila  latera  funt  «qualia  latenbus  pen- 
ragoni.eiusuerddiamerereftlinea  n p,  horum  au- 
tem 20  manguloru  decem  confiftunr  in  circuitu  fu- 
pra circulum  ,quin<p  autem  confurgunt  furfumad 
punftum  n cocurrenfes.attp  quincp  rebqui  deorfum 
emergunt  fuper  punllum  p coeuntes.  % Hoc  autem 
icofcdron  corpus  a darafplizra  drcufcriptibilccfTc, 
fic  erit  manifeftum.  Cum  linea  l m fit  «qualis  lateri 
hexagoni,&  m n lateri  decagoni  xquilareroru  quos 
circulus  e fgctrcunfcnbit, toni  nerttex  phiiiusdiui 
fa  fecundum  proportionem  habentem  medium  fi C 
duo  extrema  in  punito  m,fif  maior  portio  eius  erit  U 
nea  l m.Diuidat  ur  itaqj  1 m per  «qualia  in  q.eritqj  ex 
communi  fcicnria  p q, «qualis  q n.nam  p 1 polita  eft 
aequalis  lateri  decagoni, quemadmodum  m n, quare 
q n eft  medietas  n p, quemadmodum  eft  q m medie- 
tas mi.Cum  ergo  quadratura  n q.ffek j huius  quili  ^ 

rupium  ad  quadratum  q m,erit  quoqj  ex  tf  quinti  quadrtrum  p n quinruplum  ad  quadratum  1 
m,eft  enim  CX4  fecundi  quadratum  p m, quadruplum  ad  quadratum  q n, quadratum  quoqr  I m, 
quadruplum  ad  quadratum  q m ex  eadem, quadruplum  autem  ad  quadruplum,  eft  ut  fimplura 
ad  fimplum,tefte  quinri  ,at  uero  quadratum  a b,quintuplum  eft  ad  quadratum  b d ex  fecunda 
parte  corrclarij  8 fexri  fif  ex  correlario  17  eiufdcm.eft  etiam  a b.quintupU  ad  b c,eo  quod  a c fuit 
ad  eandem  quadrupla.  Opia  ergo  I m ex  hypothefi  «qualis  b d.erit  ex  comuni  fcicnria  a b «qua 
lis  n p.Iracp  fi  fuper  lineam  n p fcmicirculus  dcfcribatur.qui  tandiu  quod  locum  primum  repetat 
circunuoluamr.fphzra  ipfius  motu  defcripn.erit  a diffinitione  fphxrarum  «qualium , «qualis 
fphxrx  propofirx.Er  quoniam  linea  1 iri  eft  medio  loco  proportionalis  inter  I n fi C n m.ideog»  in 
ter  l n fif  p l.crit  quoq?  qu«libet  femidiameter  circuli, medio  loco  proportionalis  interi  n fit  1 p.Et 
cum  lm  fit  «qualis  femidiametro  circuli.itaqj  fcmicirculus  fuper  p n deferiptus  tranfibit  perom 
nia  punita  circuferentix  circuli  e f g.idcotp  fi C per  fingulos  angulos  folidi  fabricari,in  illa  circum- 
ferentia confiftentcs.  Et  quia  eadem  ratione  finguli  coraufti  continuantes  extremitates  angula- 
rium carherorum  cum  extremitate  centraltS.funt  medio  loco  proportionales  inter  p m & m n. 
eo  quod  quilibet  eorum  eft  «qualis  I m.fequitur  ut  idem  fcmicirculus  trifeat  etiam  per  reliquos 
angulos  figur«icofedr«  ftatutx.  Eft  igitur  corpus  hoc  inferipribile  fpharrx  cuius  diameter  pn, 
ideoq?  fit  fphxrx  cuius  diameter  a b.qfLarus  autem  huius  folid«  figrirx  dico  efle  Uncam  minore. 
Conflat  enim  quod  linea  b d eft  rationalis  in  pOrcn ria.cum  eius  quadratum  fi  1 fub  quincuplum 
ad  quadrarum  lmexa  b qu«  pofita  eft  rationalis  fiuein  longitudine  fiue  in  porenna  rantii.Iraq? 
femidiameter  arfpdiaraeterdrculi  e fgeftctumranonalis  in  potentia, nJm  eius  femidiameter  eft 
«qualis  b d.  Igitur  cx  tx  huius  larus  pentagoni  «quilareri  huic  circulo  inferipti  eft  linea  minorat 
ucro  (ficur  in  huius  demon  Arationis  procellit  patuit)  latus  huius  figurx  eft  quantum  latus 

pentagoni* , 
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pemagoni,ergo  liras  huius  figura  »o  alchaidarum,id  eft  bafium.eft  linea  minor:  quemadmo- 
dum proponitur. 

EucliJ,  ex  Z amb.  Problema  4.  Propofitio  1 6. 

Icofahcdrum  conftruere.Sf  data  fphscra  comprehendere,  qua&' 
ditflas  figuraSjOftcndcreq!  quod  ipfius  icofahedri  lacus  irrationalis 
eft  ca  quae  appellatur  minor. 

THEON  exZamb.  Exponatur  date  fiber  e dimeter  * ffecelurq:  in  >>ut  • > quadrupla  fit  ip' 
fius  > t,cr  dejertbatur  fuper  ubfemicirculm  « d t,cr  excitetur  (per  1 1 pnmijtb  ipfo  f,ipfi • Aadangu 
los  rtdos  reda  linea  rd,connedalur^  * 

/ (,  ponaturf;  circulus  >/•  > «,r  uius  que 
e*  centro, «eipta/n  efto  ip(i  a b,cr  in  ip- 
|o  circulo  defenbatur  Cp  1'  tjtwr 

ti  J quinquangulum  equilatcrum  cr  *' 
fu ungulum'/ ‘At-.Eifccentunf,/ », 

• 0,0  «,« >,  cireunftrentie  bifariam  in  fi 
gn«»u»/--,co!mcftm(urj;  *rv<  v/a 
fi,  •»,<»,  <fu  iltterum  igitur  eft  quin' 
quangulum  *■  u e t ',ct  dec agoni  latui  eft 
t ‘refla  knca.Con{htuantur(pcr  1 1 un- 
decimi) cilp/il  »/« t « , fignh  ad  ipfiut 
circuli  planum  ad  rrflot  angulos  rede 
Unce  > V V »» aquales  exiften- 

tci eiqueexcentroipftus'/rti  cirri» 
li,cr  ronneflunfur  ipfa  *t,t  V v V 

vvww»,i,vA/vw 

Et  quoniam  utraq;  ipfarii  * »,«  e, eidem 
plano  ad  angulos  eft  redo  i , parallelus 
igitur  r/ICprr  <s  undecimi)'  * ipfi  «*-,  r/J  autem  cr  r/  equalis,e' 
quales  autem  CT  parallelos  connedent es  ad  cafdcm  partes  rede 
linet  aequales  cr  parallelifper  > j primi)funt.  Igitur  » f ip/?  1 « 
tquahs  cr  parallelus  eft,  pentagoni  autem  equilateri  latus  eft  ip 
fa  1 *, pentagoni  ergo  equilateri  tft  cr  "".in  */*/«  circulodc- 
fcriptiyCr  iam  id  propterea, cruttaquxq:  ipfarum  *tj  v »,»  », 
pentagoni  eft  equila  teri  in  circulo  ■ / * t « defcripti,pcntagonum 
igitur  *frr*  equilaterum  eft.  E/  quoniam  * » hexagoni  eft,  dec  a 
goni  autem  * <,cr  anguliu  qrifub*"  reflur  eft, pentagoni  igitur  ' 0 

eft  w,  petagoni  enim  latus  poteft  c hexagoni  crdccagoni  in  eode  circulo  deferiptorii  latuslper  1 0 deef 
tnitertif)lam  id  propterea  cr  • • pentagoni  latus  eft, eft  etiam  » •-  pentagoni  latus.  Aequilateru  igitur  ed 
triangulum.  Iam  id  propterea  c J-  ' — |J-'  — — 


_ Ipfirum  ar  a t, tua, ••  r,rf  aequilateru  eft. Et  quo- 
niam oftenfum  eft  turantfc  cr’xcr”  pentagoni  efje.eft  autem  cr  » » pentagoni,equilaterum  igitur  eft 
m » < triangulum.  Iam  id  propterea  cr  unumquodq;  ipforum » r «v  rr>»»/,f  r e trungulorum,equilate 
rum  eft.  Ajjumaturipcr  1 trrtij)ccntrum  circuli  >/•  t •,0’ fit  tfignum.cr  ab  ipfo  t ad  ipfius  circuli  ple 
num  ad  reflor  anguloslper  11  undecimi  )excitetur  r ‘,extendaturq;  ex  utraq;  parte  ut?  4,  craufiratu* 
ipfius  quidem  hexagoni  * x,  decagoni  autem  utrunq;  ipforum  t /,x»,C r connedantur  »»,»*,>- «,»  x , • 
r,k  f 4,4  quoniam  utraq;  ipforum  r x,»  'M  circuli  planum  ad  redos  angulos  eft , parallelus  igt' 

tureji  Pxipfi  ’ ' Sunt  autem  e quales  cr  ipfe  igitur  > r,»  x,*qualcs  cr  paraUclt  funt.  Hexagoni  autem 
eft  < r, hexagoni  ergo  cr  * X-Et  quoniam  hexagoni  quidem  eft  w x,deeagoni  ueri  x“,c r reflui  eft  qui  fui 
» X » angulus, pentagoni  igtur  eft  * am  id  propterea  cr*"',  pentagoni  eft.  Qgoniam  fi  conneflamu* 

ipfas  f «,x  ^equalet, aquales  cr  ex  oppofito  erunt. Eft  autem  ipfa  f « ex  centro  cxifles,htXagoni:bexa • 
goni  igitur  eft  cripfax  Decagoni  autem  cr  x*,cr  quifuh  » x*  redus  eft, pentagoni  igitur  eft  ipfa  ► *. 
E/i  autem  cr  » ‘-.pentagoni.  Igitur  triangulum »»•  equilaterum  eft.] amid  propterea  (r  unumquodqs 
reliquorum  triangulorum  quorum  bafes  fient  * rj  *,*  t,t  r,redelinee,fa(Hgium  ueri  • ftgnum,aquilate 
Irum  eft.  Rttrfus  quoniam  hexagoni  quidem  eft  ipfa  e \dec agoni  autem  ipfa  t4,cr  redus  eftquifub  > f4 
angulus , pentagoni  igitur  eft*  4 . Iam  id  propterea  fi  comedamus  ipfam  >•  e,que  eft  hexagoni, 

% iuceturift 
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«»*»»“  *duceturq;  ipj and  pentagoni, efi  autem  eyxn  pcnHgoni,trimgulum  igitur  » n d aquilatcrm  tfLsi* 

colligitur,  militer  iam  ofiendctur  quod unumquodq-  reliquorum  triangulorum  quorum  bafes  funtu  y /i/V  *» 
falhgium  autem  v'  fignum,  aquilatcrum  efi-  Conjlrudum  igitur  e/i  icofabedrum,fub  uiginti  triangula 
aequalia  latera  habentibu  comprchenfum.  Oportet  iam  tUud  quoqj  dita  ff  hara  comprehendere , ac 

demon/ Irare  quod  Utut  icofabedri  eft  irrationalis  ta  qua  apptllaturmmor.  Qgoniam  emm  hexagom  efi 
ipfa  t xadecagoni  autem  ipjata.ipfa  igitur  r * extrema  cr  media  ratione  fetatur  in  x » CT  «p/i«*  itum* 
figmentum  e/l  e x.  Eft  igitur  [icut  » t ad  p x,ftcp  xad  x “laquahs  autemeftcrp  xipfl  * SC r x” 
ipft  f d,eftigiturfieut  » f ad  / *,ftc  r » ad  r d.cr relhfunt anguli, qui [ub  « e >,x  f d.Si  cante' 
fiamus  igitur  tpfam  y re  fiam  hncam,rtfius  erit  angulus  quifub  d x »,  propter  ipforum  d » »,  f*  **» 
triangulorum /imilitudinem-Semicirculut  igitur  fuper  d drfcnptut,ucnie!  cfp er  » iamidproptere* 
quoniam  ejl  ficui  agadr  xjtc  t xad  x*, aqualis  autem  ipft  quidem  • t ipp  dx , eff  X ‘pfi  X igitur 

ficui  dxad  x»,/ic  wxadx-.Ac  per  hoc  rurfus  fi  connefiamm  ipfain  • d , reflor  erit  qui  ai  » angutut. 

Igitur  fuper  x * defiriptui  fimicirculus,uenict  cr  per  *,CT  fi manented  a.circundu/hufemicircuUum 

illud  idem  unde  circumduci  coepit  ftctcrit,uenict  cr  per  *,U  per  reliqua  ipfiut  icofabedri  figna,eyfjma 
ra  comprehenfum  erit  ipfum  icofahedrum.  Dico  quod  cr  data.  SeceSur(per  i o primi)  f xdiuidne  m*. 

EI  quoniam  reda  linea  r • extrema  c r media  ratione  fecatur  in  x,er  minus  fegmentum  iUiut  eft  ’ x,  ipft 
• igitur  • xadmittens  dimidium  maioris  fegmenli  x”, quincuplum  potefl  eius  quod  ex  dimidia  maioris  fig' 

menti  (per  j huuu)Quincuplum  igitur  eft  quod  ex  » a, eius  quod  ex  * x ■ Ipfim  autem  » « , dupla  eft  m 
d.ipfius  autem  ‘x,duplaefi  xr  • Qgod  igitur  ex  *d,  quincuplum  efi  cius  quod  rx  ex  Ut  quomd*  yip' 
filus  > t e l quadrupla,  quincupla  igitur  efia  A ipfiut  4 y.  Sicut  autem  « 4 ad  A },fic  quod  ex  « Aadidquoi 
ex  /i  * , quincuplum  igitur  cftquodex*  A,eiu  quod  ex  Ad.  Patuit  autem  quod  quod  ex ‘d,  quincupli 
efi  eius  quod  extxE t «*  f aqualis  e fi  ipft  t x.utraq-  enim  ipforum,  aqualis  efi  ei  qua  ex  centro  ipfim  » 

/*  4«  circuli,  aqualis  igitur  cjlty*  4 ipfid  *.Et*  A efl  ipfiut  dataffbara  diameter, crd  * igitur  d** 
ta  fbhara  diametro  rftaqualisData  igitur  ffbarajcofabcdru  comprebefum  efi.  Dico  iam  auod  ipfiu» 
icofabedri  latui  irrationalis  efi  ea  qua  appellatur  minor.  Quoniam  enim  rationalis  efi  ipfiut  faber*  di* 
meter, cr  potentia  quincuplum  efi  eius  qua  ex  centro  circuli  */»  >jrationalu  igitur  efi  crea  qua  ex  ce» 

Iro  circuli  < /»  >.  Qwrr  cr  diameter  iQiut,rationdlit  eft.  Si  utro  in  circulo  rationalem  habente  dume tru, 
quinquangulum  aqmlaterum  deferiptum  fuerit,  latus  pentagoni  irrationalis  eft  ea  qua  appellatur  nsinor 
(per  1 1 huius)  Latui  autem  ipfim  • /■  * « pentagpnfiefi  quod  cr  icofabedri.  Icofabedri  crgeflatm,  inac 
tionale  efi,minor  appellatum : quodfacere  eroftendere  oportebat. 

CORftlLAKIVM. 

Ex  hoc  igitur  efi  manififtum.quod faber*  diameter  potentia  quincuplum  efleiutquaex  centro  at' 
tuli  a quo  icofahedrum  defcribitur,cr  quod  faber*  diameter  componitur  c ex  fexanguli  e rexbinit 
decagom  in  eodem  circulo  deferi piorum  lateribui. 

Bulifcx  Camp.  Propofitio  t^. 

Orpus  duodecim  bafium  pcntagonarutcquilatcrarum  *r 
atqp  arquiangularium  ab  afsionata  fphxra  circunfcripd 
bilejConftitucrccritq)  palamlatus  ciufdem  corporis,ir- 
rationale  cfle  id  quod  reliduum  dicitur. 

Campakvs.  Fiatcubus  fecundum  quod  docet  14  huius, circunfcriptibilis ab afsignan 
fplixra.fmtlp  huius  tubi  duxfuperficies  ab  & a c,  imaginemur  autem  nunc,  quod  ab  fit  fu- 
prema  fuperficies  cubi.K  a c fit  una  ex  lateralibus, fitip  linea  a d , communis  iftis  duabus  fuperfi- 
ciebus.DiuidJtur  itatptn  fuperfidc  a b duo  oppofita  latera  per  (qualia.uldelicet  d b St  latus  ciop 
pofitu.SC  puncta  diuifionis  continuentur  per  lineS  e f,latusx)uo<p  a d,&  illud  quod  fibi  opponi 
rur  in  fuperficicac,diuidaturperxqualia,&  pu^tadiuifiontscorinuenruriineare^ta  cuius  me- 
dietas fitgh.fitqtpuftush.mcdiuspuftuslincxadjfiimlitcr  lineae  fdiuidarur  per  xqualiaink. 

SC  .ptrahatur  h K.QjiSUbct  igitur  tnii  linearu  e K,K  f.St  gh.diuide  fccundu  .pportionc  haberem 
«nedifi  SC  duo  extrema  in  trib’  pufhs  I m q.finttp  maiores  portioes  exru.l  K.K  m,SC  gq,  quas  itu 
nifeitu  eft  efie  xquales.cu  tota*  Imcj  diuifx  fint  xqualcs,uidelicet  quxlibct  earfi  medietati  lateri* 
cubi.  Deinde  a duob.  piletis  I SC  m .erige  ppcdiculares,ut  docet  12  undecimi, ad  fupficie  a b.quaru 
utraqt  ponas  (quale  Unc(hl,finti]|  I n 8C  m p.fimilitcr  i pufto  q, erige  ppcdicularircrqr  ad  fupfi 

demae. 
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demi  c.quam  ponas  «qualem  g q,  protrahe  iraqj  lineas  a l,a  n,a  m,a  p,d  m,d  p,d  I,  d n,a  r,  a q,d 
r,d  q.Manifcftum  cft  igitur  cx  quinta  huius, quod  dux  linex  k c & e 1 poren  na  Uter  fun  r triplum 
ad  lineam  k l.idcoqj  etiam  ad  lineam  l n.cumkl&nl  finr  xquales.  At  ucrbke.eft  xqualis  ea, 
igitur  dux  linej  a & c,3C  c I.funt  poteria  triplum  ad  lineam  1 n.  Quare  ex  penuluma  pr;mi  a l.eft 
potentia  tripla  ad  1 n , ideoip  per  eandem, a n cft  potentia  quadrupla  a e 1 n . Cumcp  omnis  linea 
fit  potentia  quadrupla  ad  medicratem  fui, fcquirur  cx  communi  (cientia  quod  a n Iit  dupla  in  16- 
girudin  c ad  1 n.  Et  quia  1 ra  dupla  cft  ad  1 luat  k l,&  1 n,  funt  xquales,  erit  a n xqualis  1 m:  funr  e* 
nim  carum  dimidia,xqualia.Er  quia  cx  j j primi,!  m cft  xqualis  n p,ent  a n, xqualis  n p . Eodem 
modo  probabis, tres  lineas  p d,d  r,&  r a effc  xquales  fi- 

bi in uicem  SC duabus  prxdiftis.  Habemus  itatp  ex  his  c 

f lineis, pen tagou  ura  xquitarerum  qui  cft  a n p d r.  Sed 
fbrtafte dices ipfum  non  effit  pentagonum , quia  nec 
forfan  cft  totus  in  fuperftcic  una, quod  clTct  neccifanu 
ad  hoc  utclTerpenragonus. Quod  ergo  fi  t torus  in  fu  - 
pcrficie  una,  fic  habeto . Prodeat  equidem  a punita  k 
linex  k f.  perpendicularis  ad  fuperficiem  a b,  qux  fit  x- 
qualis  1 k,  eritq;  ob  hoc  xqualis  umqj  duarum  1 n 6C  m 
p.  Cumcp  ipfa  fit  xquidiftans  utriqj  earum  ex  fexra  un 
decimi.tdeotp  cum  ambabus  in  eadem  fuperftcic  ex  dif 
finitione  linearum  xquidiftanrium.necefic  cft  ur  pun- 
£lusffirtnlincanp,&quod  diuidaream  per  duo  x-  4 
qualia.  Protrahantur  igitur  dux  hnexrh&hfifunc 
itaque  duo  rriangulik  f h &qrh  fuper  unum  angu- 
lum.uidelicet  k h q con  (lituri, & cft  proportio  k h,  ad  q 
r,  fic  ut  k f ad  q h,  nam  ut  g h ad  q'r,fic  k h ad  q r ex  7 g 
quinri,&  ut  r q ad  q h,fic  k fad  q h cx  eadem,fcd  g h ad 
qr,ut  q r ad  q h ,co  quod  q r eft  xqualis  g q.crgo  per  jo 
fexri  linea  r h f,cft  linea  una.Quare  ex  fecunda  undect- 
mi, torus  penragonus  de  quo  difpuramus,eft  in  fuper* 
fide  una.  Ipfum  quoqj  dico  cfie  xquiangulum . Cum 
enim  c k fit  diuifa  fecundum  propornonem  habentem 
medium  dubcp  extrema, HC  k m fit  xqualis  maiori  por- 
doni  nus,erit  quotp  ex  4 punitis  tora  c m diuifa  fccun 
dum  proportionem  habentem  medium  duotp  extrema, maior  quocp  portio  eius  linea  ek,  idcoffl 
(per  t)dur  lincxc  m SC  m k(idcoip  dux  e m,  & m p,nam  m p eft  xqualis  m k)funr  potentia  tri- 
plum ad  lineam  a e, nam  a e cft  xqualis  e k.Iraquc  tres  linex  a e, e m,&  m p.funt  potnria  quadra 
pium  ad  lineam  a e. Condar  autem  per  pcnultimam  primi  bis  a(Tumpram,qudd  linea  a p eft  po- 
tentia xqualis  tribus  lineis  a e , c m , & m p.itacp  a p,eft  potentia  quadrupla  ad  lineam  a e . Latus 
ucrb  cubi  cum  fit  duplum  ad  Uncam  a e,  eft  potentia  quoqt  quadruplum  ad  ipfam  cx  4 fecundi, 
igitur  ex  communi  fcienria  a p,cft  lateri  cubi  xqualis.Cumip  a d fit  unum  ex  larenbus  cubi, erit  a 
p xqualis  a d.  Idcocp  ex  8 primi  angulus  a r d,cft  (qualis  angulo  a n p.  Eodem  modo  probabis  an 
gulum  d p neffexqualem  angulo  dra.quia  probabis  lineam  d n elfe  potentia  liter  quadruplum 
ad  mcdictarem  latens  cubi.Cum  igitur  ex  his  pentagonus  fit  xquilarcrus,&  habeat  tres  angulos 
xquales,  ipfe erit xquiangulus ex fepnma pnrfraris libri.  Siiracphacuia  rarionctp  confini  ili, 
& fuper  unumquodep  reliquorum  laterum  cubi  pentagonum  xquiiatrrum  8C  xquiangulum  fa 
bricemus,  perficietur  folidum  n fuperficicbus  pentagonis  xquilaiens  6C  xquianguhs  cb  tentum, 
cubus  enim  habet  ia latera. Reliquum  autem  eft  demonftrare, (olidum  hoc  elfe  a data  fphxra  cir 
cunfcripnbile. Protrahantur  igirur  ii  linea  fk dux  fuprrficies  fecantes  cubum , quarum  una  fecet 
ipfum  fuper  lineam  h k,  & aliam  fuper  lineam  e f.cnrlp  ex  40  undecimi,  ur  communis  feliio  ha- 
rum duarum  fuperficierum  fecer diametrum  cubi.&fcceruruiccucrfaab  ipfa  diametro  perxqua 
lia. Sit  ergo  communis  fe&io  carum  ufep  ad  diametrum  cubi  linea  k o,ira  quod  o fit  cenrrum  cu- 
bi,# ducantur  linexo  a.o  n ,0  p,o  d,o  r.Conftar  aurem, quod  utraque  duarum  linearum  o a # o 
d eft  femidia  meter  cubi,  ideotp  xquales,  delinea  autem  ok,conftar  ex  40  undecimi, quod  ipfa 
cft  xqualis  ck,uidelicct  medietati  lateris  cubi.Er  quia  k feft  xqualis  km,  criro  fdiuifain  punita 
k,  fecundum  proportionem  habentem  medium  duotp  extrema,  6C  maiorporrio  eius  ent  linea  o 
k qux  cft  xqualis  c k . Itaque  per  j huius  erunt  dux  Imcxo  f&  f k ( idcoip  o f 8t  f p,  eo  quod  f p, 
ad  quos  hxc  demonftrario  non  extenditur,  eft  xqualis  k Q triplum  in  potentia  ad  lineam  o k,  8C 
ideo  ad  medietatem  latenscubi.Qpare  per  pcnultimam  primi  linea  0 p,cft  potentia  tripla  ad  me- 
dietatem lateris  cubiXx  correlario  aurem  14  huius  conftar,  quod  femidiameter  fphxrx  tripla  eft 
in  potentia  ad  medietatem  lateris  cubi,  quem  circunfcnbir  eadem  fphxra. Itaque  o p , eft  quanta 
fcmidumcrcr  fphxrx  circunfcnbcntis  cubum  propofirum.Eadcih  ratione,  cunltx  linex  dulta  4 
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punita  o,  angulos  (inguloi  penragonoru  ommu 
fupcr  latera  cubi  dcfcriptorum  ad  linguios.inqua, 
qui  propri]  funt  pentagonis,  non  autem  commu- 
nes eis&  lupcrikicbus  cubi, quales  Tum  in  penta- 
gono rtatuto  tres  anguli  n,  pr,  dei  lis  autem  lineis 
qux  uctuunt  4 puncto  o ad  angulos  fingulos  pen- 
tagonorum qui  funt  communes  pentagonis  61  fu- 
perficiebus  cubi, quales  funt  in  pentagono  pnrfen 
ti  duo  angu.i  a Si  d.conftar  ^ubd  ipix  tunr  (quales 
(emidtame.ro  fphxrx  circunknbenns  cubum,  ipfat 
enim  funt  femiuiametri  cubi  ex  40  undecimi,  ar  uc 
ro  lemidiamc.er  cubi  eft  unquam  Icmidiamcrer 
fphxrx  ipfum  circunicnbentis  quemadmodum  ex 
ratione  i4apparcr.Igiruromne>a'ixdultx  a pun 
Ito  o ad  lingu  os  angulos  dodecedn,  fiunt  x quales 
adinuicem  Si  ficmidiametro  Iphxrx . Semicirculus 
iratp  fiuper  rotam  diamerru  fphxrx  uel  cubi  iinca- 
tus.lic  ctrcundiuarur , rranfibtr  t er  omnes  angulos 
«i  us.  Quare  per  diffinitionem  ipfum  eft  ab  afsigna- 
ta  fiphxra circunuriptibi.e. Dko i-erum  quod  latus 
huius  figurx  eftlinea  irrauona.is.iua  uidelicer  qux 
rciiduum  dicirur.fi  diameter  fphxrx  ipfum  circun- 
fcribcnns  fuerit  ra.iona  isin  longuudme  uel  in  po 
tentia . Cum  enim  diameter  fphxrx  lir  ex  1 4 Iiuius 
tripla  in  potentia  ad  lams  cubi. em  larus  cubi  ratio- 
ra e in  porcntia.fi  diameter  fphsnr  fuerit  rationalis  ln  longitudine  uelin  porenria . Conflat  au- 
tem ex  11, quod  linea  ^diuidir  lineam  a d qux  eft  latus  cubqfecudum  proportionem  habentem 
tnedtu  duoq;  extrema, & quod  portio  cius maior  xqualis  eft  lateri  pentagoni. Et  quia  maior  eius 
portio  cftrefiduum.ex  fcxra  huius,  mani.cftum  cft  latus  figurx  duodecim  bafium , cfTcrcfiduu: 
quod  demonftrare  uoluimus. 

Campanvs,  Fabricata funrfgirur per u & quatuor eam fequemes, quinque  corpora x» 

quilareraarquexquiangula,  quorum  unumquodque  eft  circunfcnptibileab  alsignata  fphxra. 
Sunt  aurem  hxc  folida  primum  quidem  quatuor  bafium  triangularium , & dicitur  tetrahedron. 
Secundum  eft  fex  bafium  quadratarum  & dicitur  cubus  fi  uehexaedron  . Tertium  060  bafium 
triangularium ,&  dicitur  Owtacdron.Qparrum  aurem  eft  folidum  icofedron , Si  eft  uiginri  bafiu 
tnangulanum.Qyinrum  ueroexixbaiibus  pentagonis  confiftir.dicirurtp  dodecedrcn. Hxc  au- 
tem quinrp  foiida, regularia  dicuntur, quoniam  ipfa  xquiangula  funt  atey  x tui’arera,&  i fphx- 
ra a rqj adr nuicem  circunkripubilia, plura  uero  his  quincp  xquiiarera  qux  lunr,  xquiangula  effe 
cft impoiubiie.  Ad  conftirutione  cuiuthbcr anguli  folidi.necefteeft  ad  minus  ttes  fuperficiales  an 
gulos  concui  rere.Ex  duobus  enim  foiis  Aipcrficialibus,  nequit  folidus  angulus  compleri . Quia 
«rgo  tres  anguli  cuiuslibet  hexagoni  xquiiaren  Si  xquianguli  funt  aequales  quatuor  angulis  re- 
llis.ar  uero  heptagoni  Si  cuiuslibet  plurium  laterum  figurx  xquilarerx  atq;  xquiangulx  tres  an 
guli  funt  maiores  quatuor  angulis  rclbs,  quemadmodum  e-  »»  primi  euidenter  dmtur,  omnis 
aurem  angulus  folidus  quatuor reiffis  angulis  minor  eft.refte  21  undecimi.impolfibile  eft  tres  an 
gulos  hexagoni  atque  heptagoni  Si  (impliciter  omnis  piunlatcnr  figurx  xquilarcrx  tarne  atque 
xquiangulx, folidum  angulum  conftituerc.Ideo  nulla  folida  figura  xquiiarera  atque  xquiangu 
la.poteftcx  i uperficiebus  hexagonalibus  aut  plurium  laterum  conftitui . Si  enim  tres  anguli  he- 
xagoni xquiiaren  arcp  xquianguli  quenrp  folidum  angulum  excedunt  quatuor, Si  piures  multo 
fornus  eundem  excedunt.  Tres  aurem  angulos  peragont  xquiiaren  atrp  xquianguli  minores  efle 
quatuor  rectis  angulis  matufeftum  cft,&  quatuor  ctfe  maiores  quare  ex  tribus  angulis  penrago 
ni  xquiiaren  arqj  xquianguli  poftibiteeft  folidum  angulum  conftitui , ex  quatuor  aurem  aut  ex 
pluribus  impoflfibile,  ideocp  unum  dunraxar  folidum  ex  pentagonis  xquiiatms  atque  xquian- 
gulis  coii fti  rurum  cft  illud, uidelicer  quod  dodecedron  dicitur.in  quo  anguli  pentagonorum  tri- 
ni & trini  lolidos  angulos  perfktunr.Eadem  quoque  eft  rano  in  quadnlarens  figuris  xquilatcri* 
Si  xquiangulK.quxin  pentagonis. omms enim  quadrilarera  figura  fi  xquiiarera  xquiangula- 
que  fuerit,  ipfa  em  quadrara  a diffinitione , nam  oes  eius  anguli  erunt  refii  per  $x  pnmi . Ex  tri- 
bus igitur  angulis  talis  fuperficialis  figurx,  pofiibile eft  folidu  angulu  conftitui,  ex  quatuor  aut 
aut  ex  p:  unbus  impolTibile eft.-propterea  quod  ex  talibus  figuris  fupcrficialibus  ( qux  cum  qua- 
dnlaterxfinripfxxquilaterxarquexquiangulx)unicum  folidum  quod  cubum  dicimus.fabri- 
utum  cft.  Triangulorum  autem  xquilatcrorum  fex  anguli , funt  xquales  quatuor  rclbsex  j* 

pnmi. 
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primi.  Ex  tribus  igitur  angulis  talis  fiipcrfirialis  figurat, pofsibileeft  folidum  angulum  conditui, 
«x  quatuorautem  aut  ex  pluribus  impofsibilc  cd:propterea  quod  ex  talibus  figuris  fuperficiali- 
bus(quarcumquadrilatcncf)nripfarxquilarcnrarqj;rquiangulf)unicum  folidum  quod  cubum 
dicimu$,fabricarumcd.  Triangulorum  autem  a qmlatcrorum  fex  anguli, funt  aquales  quatuor 
reftis  ex  j2  primi,  pauciores  ago  minores,  & plures,  maiores,  igitur  ex  fex  angulis  talium  trigo- 
norum aut  ex  p lunbus, impofsibilc  ed  angulum  folidum  fieritex  quinque  & ex  quatuor  &C  ex  tri 
bus  pofsibile.  Cum  itaqt  tres  anguli  trigoni  scquilateri  efficiunt  angulum  folidum , perficitur  ex 
triangulis  arqtnlareris  corpus  quaruorbafium  triangularium  atque «tquilatcraium.  Cumuero 
quatuor  conlurgunt.corpus  octo  bafium,  quod  otfoedron  diximus.  At  uero  fi  quinque  rnangtt 
iorum  xquilarerorum  anguliifolidum  angulum  contineant,  fiet  corpus  icofedron  uiginti  badu 
triangularium  &C  xqtulatcrarum. Quare  ergo  tot  & talia  funt  folida  regularia, dC  quare  plura  his 
non  fint, dictum  ed. 

Kuclid.exZmb.  Problaru  $.  Propcfitio  17. 

Dodecahedrum  confirucrc  & data  fphacra  comprchcndcrf,qua  & 
pracdiiftasfiguras,oftcnderccj!  quod  dodccahcdri  latus  irrationalis  cft 
ca  quae  appellatur  apo tome. 

THEONa Zamb.  Exponatur pradidli cui biru plent inuicem td angulos rtdos,* (yS,'A'\ 
fceetur^(pern  primi)unumquodq;  ipjorum  laterum*  t,Ay^  A,/. • a,  />, diuducin 
i,C  connedantur  ipfa  • *,*  *,ftfc  feeantes  m / igno  • Cr:>,r  ifeinuieem  feeantes  in  figno  *,  fecetur^ 
un-tqurq  ipfirum  r v *,ex tremt  c medit  rdtionc  in  r, *,• /ignit , fintq;  ipferum  nuiort  fegmen- 
tt/ V ',*,*,C  eonftituantur(per  1 1 undcctmi)ab  ipfis/,  *,*, /ignit  td  ipfius  cubi  pUnt  td  angulos  rt - 
dios  ad  exteriores  partes  ipfius  cubi  ipfa/ ***t,*x,  exponantur ij;  aquales  ipfis/  •,•’,**,  connedtn- 
turcp  ipfe  * A Jtx,xy,r*.  Dico  quod  *dxrr  pentagonum,  equilaierum  eft,  c in  uno  plano,  c r infuper 
eqaungulum. Connedantur eum  f x,-  A,y  A.  Ei quoniam  rcCialinct  • • extrema c mediarattone  feca- 
tur  in/, emam  frgmentu  cft  / >,qua  igitur  cx  e v/>tripfc i funt  eius  quod  ex/  •.Aequalis  aut  tft  • r,ipfi 
r A,c/ipfi /*.  Que  igitur  cxAtj  >, tripla  funt  eius  quod  ex/*.  Eis  autem  que  ex  A *,r  / equum  cft 
quodex  d / , quod  igitur  ex  A/,  triplum  cft  eiul  quod  ex /*,  quare  que  ex  A/,/*,  quadruplum  funt  eius 
quofi  ex /*. E n uero  que  ex  f/j  e, equum  cft  id  quod  ex  A -,quod  igitur  ex  A *, quadruplum  cft  cius  qd * 
ex* /.Dupla  igitur  cft  A ",tpfius  e *.Eft  tute  ce*  dupla  ipfius  r 
/,  quoniam  cr * dupla  iplius  */,  quoniam  c * l,  ipfius  • /,boc 
cft  iplius/ * dupla  eft.  Aequalis  igitur  eft  ( *,ipfi  * r. Similiter  iam 
oftendetur,  quod  c unaqueq ; ipferum  Ag,xy,y/,  utrique  ipfa- 
rumA*,"  t,  eft  aqualis, quinquangulum  igitur  4*  ty  X, equitate- 
rum  ed.  Dico  quod  c in  uno  eft  plano.  Excitetur  enim  (per  ji 
primi)ab  ipfo «,  ulriij;  ip furum  /*,*/,  parallelus  ad  exteriores 
partes  cubi,»  4,c  connedantur  4 A, A x.  Dico  quod  ipfa  4>xre- 
dia  linea  eft.  Qgoniam  enim  2 *, extrema  c media  ratione  fccd' 
tur  in  * c maius  fegmentum  eft  * *,eft  igitur  ficut J *,ad  *’,fic 
••ai*  t,equaht  autem  eftl * ipfi  t>>,c*’  utriq;  ipftrum  * x,' 

<l,eft  igitur  ficut  t ',ad  * 4,fic  x*,ad**,c  cft  parallelus  quidem 
> • ipfi*  x,utraep  enim  ipfi  t a pUno  ad  angulos  redios  eft , c 
ipfa ‘f  parallelus  eft  ipfi  iil,ulraque  enim  ipferum  plano  ad  an - 
gulos  redios  eft.  Qgando  autem  bina  triagula  eompofita  fuerint 
ad  unum  angulum  (ut  funt  ipfa  4-Aclrx,)  bina  latera  binis 
proportionalia  habentia.utipforum  ctufdem  rationis  latera  fint 
parallela, relique  redi  e linee  in  rcdla^lincas  crmt(pcr  j 1 /otii. ) 
igitur  4 /,ipfi  > xin  redam  lineam  eft . Omnis  autem  reda  linea, 
in  uno  eft  plano.  In  uno  igitur  plano  cftipfum*Axyr,  quinquan- 
gulum.  Dico  tam  quod  c equtangulum  eft . Quoniam  enim  re- 
dia  linea  • • extrema  c media  ratione  fteatur  in  /,c  maius  fegmentum  eft  •/,  eft  igitur  ficut  utr  aque  r • , 
•s,fimulai'  rjic  trade/.  A/qualts  autem  eft  • /,ipfi « *.  Eft  igitur  ficut  *rad’i,ficnad>*.ipfa  igitur 
er,  extrema  c media  ratione  feeatur  ine,c  maius  fegmentum  eft ••,  qua  igitur  exr*,r  •,  tripla  funt 
eius  quod  exn.  Aequalis  autem  eft  r tjpfi  rf,c*'ipfi*r,  qua  igitur  ex  r r,rf,  quadrata  tripla  funt 
eim  quod  ex  r A, quare  que  exr','t^>  A, quadrupla  funt  cius  quod  rxr  A.  Eis  autem  qua  ex  ••,•  C,aqua 
k eft  (per  47  pnmi)id  quod  ex  • d, qua  igitur  ex  A',' f,boc  eft  quid  ex  A rlrcdus  enim  eftquifubt*  A, 
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angfdm)fuiruplu  cAeiul  quod  rx  • fi, dupla  igitur  eA  fi  r,ip/iut  f '.E [i  auti  cr  fi  VpptU  fi  » lufia.eipu 
lis  igitur  cA  < rjpfi  fi  r.  Et  quoniam  bine  fi  *,■'  t, duabus  fi  h\>,funt  equalcs,cr  btfis  ci  baftfyeft  equa 
hs, angulus  igitur  qui  fub  fi- r angulo  quifub  C y>(per  g primi) cA  equ ahs.  Similiter  iam  demoflrabimus, 
quod  cr  angulus  qufkb-r  >,equahs  eA  ei  quifub  fi  % y.Tres  igitur  anguli  qui  fub  fi  *>/»  f ,*  f >,  iniuee 
fiint  aquales.  Si  autem  quinquanguli  equilateri  tres  anguli  equales  inuicem  fuerint, equiangulii  eritfpcr 
f decuni  terti)  )quinquangulum.  Quinqiungulum  igitur  fi"  fu  >,equiangulum  eA.  Patuit  aut  em, quod  ey 
eqmlaterum.  Igitur  pentagonum  fi*r>r  eqiulaterum  et  equiangulum ed.ejlqjuper  ty  uno  cubi  latere. 

St  igitur  ab  unoquoq  ip/ius  cubi  duodecim  laterum  eadem  conjlruamus.conjhtuetur  figura  quedamfoli- 
ia  comprehenfa  fub  duodecim  quinquanguhs  aqualia  habentibus  latera  cr  angulos  equos.  Oportet  iam 
ipfum  jj/bera  data  comprehendere, cr  demonftrarc  quod  dodeeahedri  latus  irrationalis  e A ea  qua  appfl 
latur  apotome.  Extendatur  4 -,crfil  4 u,coincidit  igitur  4 "Jpfi  cubi  diametro  cr  bifariam  fe  inuiee  ii* 
fpefcunt.koc  enim  patuit  in  penultimo  undecimi  theorematejecentur  in  » -Igitur  » coi  irum  eAfphere  esi 
tum  comprthendentis,cr  dimidia  eA  4 • lateris  cubi.  Conneflantur  autem * *.  E(  quoniam  refla  linea  r c 
extrema  cr  media  ratione  fecatur  in>,cr  maius  illius  fegmentu  e A r ',que  igitur  ex • *,»  «.triple  funi  aut 
quod  CX".  Aequalis  autem  eA  r rjpfl  4 quoniam  tr  ipfa  r 'fipfl  • • eA  aqualis, cr  4 ‘,ipfi ' ',fed  • • ip 
ft  4 ", quoniam  err  ',que  igitur  ex  * 4,4  ■'.triple  funt  eius  quod  ex»  e.  Eis  autem  que  ex ‘4,4  u, aquati 
e/Kper  47  primi)quod  «er*.  Qgod  igitur  ex » «.triplum  ei?  eius  quod  ex  • «.  Ei?  autem  cr  que  ex  cen- 
tro /pbere  cubum  ipfum  comprehendentis  potentia  triplex  dhmdtj  ip/ius  cubi  lateris, antea  enim  oftefum 
tA cubum  conftrutre,ac  fpbera  comprehendere,  ac  demonftrare 
quod /pbere  dimetiens  potentia  triplex  eA  lateris  eubifin  i>  de- 
cimi  terti/)  Si  autem  tota  totius,a-dimidia  dimidia.  Et  1 1, dimidia 
tA  lateris  cubi.  Ipfa  igitur  * » aqualis  eA  ei  que  ex  centro  fphera 
cubum  comprehendentis.  Sphera  autem  cubis  coprehendentis  cc 
trum  cii ».  Igitur  * fignum,ad  fuperfieiem  eA  ip/ius  ffikere.  Simi 
liter  iam  o/lcndemus,quod  cr  unufqiufq:  reliquorum  ipfirn  dode 
cabedri  angulorum, eA  ad  ipfiiufpbere  fuperfieiem.  Igitur  dode 
cabedrum.data  /f  hara  comprehefum  eA.  Dico  iam  quod  ip/ius 
dodeeahedri  latus  irratioalis  e/i  ea  qua  appellatur  apotome.  Quo 
n um  enim  ipfa  r • extrema  cr  media  ratione  diuifa  maius  fegmen 
tum  eAr‘,tpfa  autem »/,  extrema  cr  media  ratione  diuifa  maiu 
figmentum  eA  • *,tota  igitur  e / extrema  cr  media  ratione  diuifa 
matus  fegmen  lume/lfi.Et  quoniam  eflfieut"  ad'/,V'/ad' 
cr  duphcu(partes  enim  eque  multiplicium  eandem  habent  ratio 
ncm)/icut  igitur  r f, ad t * Jic  /e, ad  utranq;  ipfarum  r r,t  /,fmuL 
Maior  autem  eA  r f, ipfa  r ",utre<j  ipfarum  c /,tfjtmttl . Igitur  e 
f, extrema  cr  media  ratione diuiditur,cj maius  fegmetum  eA/'. 

Aequalis  aute  eA/  -,ipft » f . 1 pfa  igitur  e/, extrema  cr  media  ra 
tione  diuifa^naias  fegmentum  eA ' c.  Et  quoniam  rationalis  eftip  " * “* 

pus  fphera  diameter ,potentiaqj  triplex  eA  ipfius  cubi  lateris, ra- 
tionalis igitureA-  f, latus  cubi  exi/lens.  Si  aut  rationalis  linea  extrema  cr  media  ratione  fefla  fuerit, utri 
que  fegmentorum,irrationalis  eA  ea  que  appellatur  apotomclpcr  6 decimi  terti/.  Igitur  * r, latus  exiflent 
dodecahednarrationalis  eft  ea  que  apotome  appcBaturiquod  oftendere  oportuit,  cr  fieri  po/lulabatitr. 

CORR.ELARIVM.  Ex  boc  inquam, eft  manife/lum  quod  cubi  latere  extrema  cr  media  ratio- 
ne diuifo, maius  fegmentum  cA  dodeeahedri  Ictus:  quod  erat  oftendendum. 

Euelid.exCamp.  Propofitio  tg. 

Atcra  quincp  corporu  prarmifioru  ab  eade  fpbfra  arcu  >■ 
fcriptibiliu,  cuius  fphgrp  fola  diametros  nobis  propofi- 
tafucrit.pcr  ipiam  propofitam  diametrum  inucnire. 

Campanvs.  Sit  ab  diameter  alicuius  fpliarrx, nobis  propofira.ex  qua  iu- 
?!¥r:23S!!  bemur  latera  quincp  prxmiflbrum  corporum  clu  ere.  Diuidamus  igitur  hic  dia 
metrum  in  c,ita  quod  a c (it  dupla  ad  c b,&  per  xqualia  in  d,&  lineamus  fuper  eam  fcmicirculum 
a f b.ad  cuius  circunfcrenriam  protrahantur  dux  line*  perpendiculares  ad  lineam  a b , qux  (inte 
e &C  d f ,8C  iungamus  e cum  a 6C  cum  b & f cum  b.  Manifcftum  ergo  eO  ex  demonftratione  u quod 
a e eft  latus  figunt  quaruor  bafium  triangularium  & xquilatctaru,&  ex  demoihationc  z 4,  quod 
c bcftlaius  cubi  6C  cx  demonftratione  i;,  quod  fb  eft  larus  figuncofto  b alium  triangularium  SC 
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rqullarcrarum. Prodeat  itacp  a punito  a, linea  a g perpendicularis  ad  a b,SC  «qualis  eidem  a b , SC 
»ungaturgcumd,firf$h  punftusinquogdfctautrcuiiferenriamfcniicirculi.&ducaturhKpcr- 
pcdiculans  ad  a b.Et  quia  g a eft  dupla  ad  a d.erit  ex  quarta  fexri  h K dupla  ad  K dtfunt  enim  duo 
trianguli  ga  d di  h K d,*quianguli  ex  32  pruni, eo  quod  angulus  a, maioris  eft  arqualis  angulo  K 
minori, nam  utenp  reftus.fiC  angulus  d.eft  communis  utri<p:igiturex4  fecundi.b  K eft  perenna 
quadrupla  ad  K d.crgo  ex  penulnma  primi  h d, eft  potentia  quincupla  ad  K d.Cumty  d b lit  «qua 
lis  h d eft  enim  d centrum  femicirculi.ait  quocp  d b potentia  quincupla  ad  K d.  At  uero  cum  tota  a 
b fit  dupla  ad  totam  b d.quemadmodu  a c detra&a  ex  prima  a b eft  dupla  ad  c b detraflam  ex  fecii 
da  b d.ent  ex  19  quinti  b c refidua  primar, dupla  ad  c d refiduam  fecundx.ideoq?  rora  b d,  eft  tripla 
ad  d c.  Igitur  quadratum  b d eft  noncuplum  ad  quadratum  d c.Er  quia  ipfum  erat  quincuplu  rari 
tum  ad  quadratum  Kd.enrex  fecunda  parte  decimxquinri.quadrarumd  eminus  quadrato  K d, 
ideocp  d c minor  K d.Sir  g d m «qualis  K d , &i  prodeat  m n uiqr  ad  circun  feren  riam  ,qux  fit  perpen 
diculans  ad  a b & iungarur  n cum  b.Cu  igitur  d K & d m funt  *quales,crunr(cx  diffinitione  eiuS 
quod  eft  aliquas  lineas  a cerro  xquidiftarc)dux  linex  h K & m n «qualiter  diftates  a cerro , ideorp 
«quales  adin iiicem  ex  fecunda  parte  13  terti]  5C  ex  fecunda  pane  rem*  eiufdem.ltaqj  m n eft  (qua 
lis  m K,nam  h K erat  «qualis  ei.  At  quia  a b dupla  eft 
ad  b d,&  K m dupla  eft  ad  d K,&  quadratu  b d quiri 
cuplum  ad  quadratum  d k.erit  ex  1 j quinti  quadratu 
a b fimilirer  quincuplum  ad  quadratu  K m , eft  enim 
quadrarum  dupli  ad  qliadrarum  dupli, licur  quadra- 
tum fimpli  ad  quadratum  fimpli.  Ex  dcmonftrqrio- 
ne  aurem  16  mani  tertum  eft,  quod  diameter  fphxrc 
cftporenriatircr  quincupla  ad  latus  hexagoni  circuli 
figurx  20  bafium.ergo  K m eft  (qualis  lateri  hexago 
ni  circuli  figurx  20  bafium, na  diameter  fphxrx  quz 
eftab.eftpotenrialiter  quincupla  tam  ad  latushcxa 
gom  circuli  illius  figurx,  qui  ad  Km.  Rurfus  quocp 
ex  demonftrarione  eiufdem  manifeftu  eft,quod  dia- 
meter fphxrx  conftat  ex  latere  hexagoni  & duphei  la 
teri  decagonicirculi  figurx  20  balium.  Cum  ergo  K 
m fit  tanquam  latus  hexagoni, ar  uero  a K fit  (qualis 
m b.nam  ipfa  funt  refidua  «qualium  demptis  xqua 
libus  ,cnt  m b tanquam  latus  decagoni.Quia  igitur  m n eft  tanquam  latus  hexagoni, nam  ipfa  eft 
«qualis  K m.erit  ex  penulnma  primi  dC  10  huius.n  b ranqu 3 latus  pentagoni  figurx  circuli  20  ba- 
fium.Er  quia  ex  demonftratione  16 apparet  quod  latus  pentagoni  circuli  figurx  30  bafium  eft  la- 
tus eiufdem  figurx  20  bafium. Conftat  lineam  n b ciTe  latus  iftius  figurx.  Diuidarur  iraqj  cb  qux 
eft  latus  cubi.ab  affignara  fph(ra  circumfcriptibilis,fecundum  proportionem  habentem  medium 
duoty  extrema  in  punfio  d,fu<9  maior  porrio  eius  p b.  Conftat  igitur  ex  demonftrarione  prxmif- 
fx.quod  p b eft  larus  figurx»  bafium.  Inucnta  ergo  funt  latera  j prxmilfbrum  corporum  ex  dia 
metro  fphxr(  nobis  propofira:eft  enim  a e larus  pyramidis  4 bafium  e b latus  cubi  f b.  Ia  tus  o<fto« 
ciri.at  uero  n b, latus  icofedri,linea  aut  p b larus  dodecedri.Qux  autchoru  lareru  fint  maiora  aliis, 
fic  habetur:coftat  enim.quod  a eft  maior  fb:nl  arcus  a e,eft  maior  arcu  f b.Ir?  f b,eft  maior  eb,&  t 
b maior  qu2  n b.ar  uero  n b.dico  erii  clfe  maiore  quam  p b.  Cu  enim  fit  a c dupla  ad  c b,  erit  ex  4 
fecundi  quadratum  a c quadruplii  ad  quadratu  c b.  Conftat  aure  ex  fecunda  parte  correlarij  8 fex 
ri  8C  ex  correlario  1 7 cui  fd  em,  quod  quadrarum  a b triplum  eft  ad  quadratum  b c . Sed  per  21  fexri 
quadrarum  a bad  quadratum  b c,eft  ficur  quadrarum  b e ad  quadratum  c b,ex  eo  quod  propor- 
tio a b ad  b e, eft  ficut  b e ad  b c ex  fecunda  parte  correlarii  8 fcxti.Itaqj  per  t quinti  quadrarum  b e 
triplum  eft  ad  quadratum  c b.Et  quia  quadratum  a c quadruplum  eft  ad  idem  quadratu,  ut  often 
fum  eft, ut  ex  prima  parte  10  quinti  quadrarum  a c minus  quadrato  b t , ideocp  linea  a c maior  eft 
linea  b c.ideofy  a m, multo  maior  b c.Manifeftum  uero  ex  9 huius , quod  fi  linea  a m diuifa  fuerit 
fecundum  proportionem  habentem  medium  duoip  cxtrema.er  i t maior  portio  eius  linea  K m qug 
cftxqualism  n.At  uero  cum  b dntidirur  fecundum  eandem  portionem  uidelicct  habentem  me- 
dium duotp  extrema, maior  eius  porrio  eft  linea  p b.Cum  itnqj  a m rota  fit  maior  tora  b e, erit  m n 
quxcftxquahs  maiori  porrioni  a m,maior  quam  p b qux  eft  maior  porrio  b e.  Hoc  aurem  mani 
feftum  eft  ex  2 derimiquarri,qux  fine  auxilio  alicuius  earum  qux  fequuntur  firma  demonftrario- 
ne  folidarurergo  per  19  primi  a fortiori  n b,maior  eft  quam  p b.Quare  paret  latera  horum  f cor- 
porum prxmiflorum  fere  eo  ordine  quo  corpora  fcinuicem  fequuntur,feinuicem  excedere.In  cu 
bo  enim  dunraxar  & o«f  ioedro  habet  hic  inftirias.nam  larus  o&oedri  excedit  larus  cubi,  quamuiS 
cubus  antecedat oftoedron. Cubum  aute  prxmirtunt  idcirco  oiftoedro.quia  eadem  diuifione  dia 
metri, alfignatx  fphxrx, larus  pyramidis  4 bales  triangulas  habenris,&  latus  cubi  in  ucnirur . Eft 
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latus  pyra 
mtdis. 
latut  cubi 


Utut  oda 
bedri. 
Latut  icofi 
bedri- 


litui  iode 
cabedri- 
Coparalio 
i laterum. 


igitur  1 e larus  pyramidis, maius  lateribus  cxttroru  corporu , poft  ipfum  aut  eft  f b latus  ofioedri 
maius  liquentium  torporu  lateribus.  lenio  ordine  liquitur  in  magnitudine  e b, latus  cubi.Quar 
to  uero  1010  eft  n b latus  icoicdri  Minimum  autem  eft  omnium  p b.iaius  dodecedii. 

UucUd.exZamb.  Problema  S.  Propofiuo  iS. 

Latera  qutnqj  figurarum  exponerCj&Tadinuiccm  comparare. 

THEONa  Zamb.  Exponatur  date  /j  here  diameter  • t,fcccturq;  in  >,IU  * y ipft  y t,  fit  aqualis, 
CT  in  A, ut * * ipftut  * A dupla  ftt,a-fupcr  a ( deftribaturfemieirculut * > A,c?  “b  ip/is  yA.ipfi*  Alper 
> I prmi)ad  angulos  redot  excitemur  y ',A/,c r comedantur  *{Ja,  A ' . Et  quonia  dupla  eft  a*  ipftut 
A 1, tripla  i guur  eft  abi  pftutA  'iconuertcndo  igitur(pcr  cone  larium  a 8 quinti)  fefquiallera  eft  A • ipftut 
« A.  Si  cut  autem  A *,ai  *Ajic  quod  ex  f a ad  id  quod  ex  *foquiangulum  enim  cft*  fi  triangulum, ipft  m 
[ J triangulo,  fefqmalterum  igitur  eft  quod  ex  A*, eius  quod  ex*/.  Ejl  autem  cr  ipftut  fphara  dume' 
ter, potentia  f /quialtera  Utens  pyramtdis,cr  * A,ipftus  fphara  diameter  eft . Igitur* /aqualis  eft  lateri 
ipftut  pyramidis.  Rurfus  quoniam  dupla  eft*  A ipftut  A f, tripla  igitur  eft  ‘fjpfim  A A,  Sicut  autem  * A, 
al  A A,ftc  quod  ex  a A ad  id  quod  ex  A,triplum  igitur  eft  quod  ex  * A,eim  quod  ex/ A.  Eft  autem  et  ipftut 
fpbare  dumeter.potentia  tripla  lateris  ipfiiu  cubi  (peni  deciimlertij)cr/l’bara  diameter  eft  * figitur 
A /.cilii  eft  latui ■ Et  quoniam  aqualis  tjl*y  ipft  y f,  dupla  igitur  eil  * (ipfim  y f Sicut  autem  *Aady(, 
fic  quod  ex*  A,ad  id  quod  ex  A '.Duplum  igitur  eft  quod  ex  * A,eius  quod  ex  A '.Eft  autem  cr  ipftut  ffba 
ra  diameter, potentia  dupla  lateris  ipftut  odahcdri.o-  * A data  ff  hara  diameter  eft.  igitur  A ' , odahe  dri 
eft  latus.  Excitetur  iam(pcr  1 1 primi)ab  ipfo  « ftgnoipft  * ! retia  linea  ad  angulos  redot ,««.  Porumr^ 
ipfa  * • aqualis  ipft  *A,cr  connedatur  *},fecetq; « - circunferentiam  fmicireuU  in  ftgno  >,cr  ab  ipfo  a, 
in  ipfam  * i (per  1 1 primi  )pcrpediculans  excitetur  Ai.Et  quonia  dupla  eft  t *,ipftm  * y (aqualis  enim  eft 
e*  ipft*  A)ftcut  autem  >*ad*yftcA  *,ad  b y, dupla  igitur  eft  er  A*  ipftut  *y.  Quadrupli!  igitur  eft  quod 
tx  > i, eius  quod  ex*y.  Qua  igitur  ex  A «,« y, qua  idem  funt  ei  quod  ex  A y,  quincuplum  eft  eius  quod  ex  * 
y.  Aequalis  autem  ejlfy  ipft  y >,  quincuplum  igitur  eil  quod  ex  A y, eius  quod  ex  y «.E  t quoniam  dupla  eft 
« A ipftut  ( y, quarum  * A ipftut  A /t  dupla  eft, reliqua  igitur  A A jr eliqua  A y eft  dupla.  Tripla  igitur  eil  A y, 
ipftut  y A,nonicuplum  igitur  eft  quod  ex  A eius  quod  ex  y A, quincuplum  autem  ejl  quod  (y,  eius  quod  ex 
y *, maius  igitur  eft  quod  ex  y *,eo  quod  ex  yA  maior  igitur  efty*,ipfay  A,po  natur  (per  a primi ) ipftr  * 
aquatu  y\CT  ab  ipfo  » ipft  * A a I angulos  redo  s excitetur  'm, 

Cr  connedatur  u A.  Et  quonia  quod  ex 'A  eius  quod  ex  y a quin 
cuptum  eft,c r ipftut  A > dupla  eft*!,  ipftut  autem  y * dupla  eft 
« »,  quincuplum  igitur  eft  quod  ex*  A eius  quod  ex  « ».  Eft  autem 
fpbare  diameter  potetia  quincupla.eiui  qua  ex  citro  ipftut  eir 
culi  a quo  icofaktdrum  dtferibitur,efta  * A, ipftut  Ipbara  dia - 
meter, ipfa  igitur  i sex  centro  eft  circuli  a quo  icofabedrumde- 
feribitur.  Ipfa  igitur  * y, bexagom  eft  ladut  didi  circuli . Et  quo - 
niam  fpbare  diametrr  componitur  ex  hexagoni  cr  binis  dee  ago 
ni  in  dido  circulo  def  tripiorum  lateribuiCpcr  correlariu  i6dc 
cimitertifieftqi  ipfa  quidem  * A , ipftut  fpbare  diameter,cr  * » 
hexagoni  latut,  cr  aqualis  cft**  ipft  \ A,utraqj  igitur  ipfarum 

• *,t  A,dccagoni  latut  eft  deferipti  in  circulo  a quo  icofabedr uni 
ieferibitur.  Et  quoniam  deeagoni  quidem  tA,hexagoni  autem  n • 
yfaquahs  enim  eft  ipft  b s, quoniam  cr  ipft  * Aequaliter  enim  diftant  a cetro)CT  utraa  ipfaria  > «,«  »,d» 
pia  eft  ipftut  b y,quinquaguh  igitur  eft  u A.  Quod  aut  petagoni eft,cr  iccfahedri.lcofahedri  ergo  eftyf. 

Et  quonia  /A  eft  latut  cubi,  fetetur  extrema  cr  media  ratione  in  r,fttq-  maiut  fegmentu  r A Igit  urrfdo 
dccahedricftlatut.  Et quonia  oftenfum  eft  quod  ipftut  fpbare  diameter  potentiaeft  fefquialtcra  ipftut 

* /lateris  pyramidis,ipftus  autem  A ■ lateris  odabtdri  politia  dupln,ipfiusaiitf',cubi  potetia  triplatqtu* 
Ilis iftitur  Iphar  e diameter  potentiafextalium  ipftut  quidem  pyramidis  latut  qiutuor,odahedri  uero  latui 
triu.cubi  uero  duoru.  latut  igitur  ipftut  pyramidu /Utens  odahedri potentia  eft  cpiirituXubi  autclatc' 
rit, potetia  eft  duplis.  Odahedri  aut  latut  lateris, cubi  potetia  efthemiolii!  Ipfa  quide  igitur  pradida  t ni 
figuraris  later  a,boc  eft  pyramidis  crodahedriercubi  admuiceftn  ronibus  ronahb.  fubftftut.  Reliqua  ne 
ro  duo  et  icofabedri  et  dodecahedri,neq;  adlniucc, ncq;  ad  pradida  in  ronib  ronalibut  exiftut,irranbalit 
fimt  etenim,hoc  eft  minor  crapotome.  Quod  aut  maius  eft  icofabedri  latus /*  A,dodecabedri  latere  » ifte 
qftedemus.  Quonia  triagulu  /A  Aftpft  triagulo  {*  ( aquidgulu  eft,proportionaliter  eft  ficui  A A, ad  A /Jtc 
•/aiA-.Et  quoniam  tres  reda  linea  proportionale!  funt , eft  igitur  ficut  prima  ad  tertiam  Jic  quod  ex 
prima  adidquoiexfecunda.Eftigitur  fiesu  A A ad  A */tcqf‘ ex  A (ad  id  qi’ ex  (f.Coucrfim  igitur  pe  ut 

•A  ai 
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mfialffi,ficqd’exffiadidquode)cfifi.  Tripla  autem  efl  * fiflpfim  fi  '.triplum  igitur  qfexffi^m  qd" 
IX  f fi. Efl  iit  <yqd’eX‘  fi.etut  qd’  ex  fi  fi,quadrupium,dupla  111»  efl  • fi,ipflus  * f bUt  w igiiur  efl  qdf 
n-'.to  qd’ ex 't.crmaicr  igitur  efl ‘fi,ipfaif.,mult6igiiurmjicrefl‘S,ipfa:fi.Etipfaquid,m‘'t 
rxtrrmu  c r media  rone  dimfafinam  lrgmmti  rji*  fi.quoniiipfa  qutde  » u heXigc « efl.cr-  « dccagcmt 
ipfi  ait  i fi  txtrtmi  et  mtdu  toni  di uijs  maius  fegmenti  t fl  > t.Mator  igitur  tjl  nfijpfi  r (.ktq/udtt  ait 
efl  i i.ipli  a e.naor  igitur  t)i » n, ipft  rfi.lpfa  iit  ‘ n,m  uicr  eflpf.multo  igitur  muter  t/l  h fi  latus  txi 
flens  icojahedri,tpfa  r < Utere  txt/lentc  tpjiut  dodeoabedri-.quodfaeire  c r cfuitdirc  epcr.uit. 

Aliter, quod  n uicreft  b fi  ipfi  r fi.  03«"'“" '»«  duplaeft  « / tpfttu  fi  f, tripla  igiiur  tflafi  ipfmi 

A (.  Sicut  iit ‘fi  adf.fi,fie  qd’ ex ‘f  id  id  qd'  ex  fif.quMu  triiltguli/‘  f ipfi  f'  fi  triigulo  aquunguli 
eft.qd’  igitur  ex  • fi.eim qd 1 ex  < /tripli  ejt.  Putuit  aute  qd’ ex ‘t  eius  quod  efl  ex  ‘ », quincupli.  Quir.tfr 
iguur  que  ex  « »,  tritui  que  exffi.funt  aqualia.  Sed  tria  quam  exffijex  que  ex  e '.furit  matcra.crqnq; 
igiiur  que  ex ‘X  fex  que  exi  fi  funt  maiora.  Quare  er  uni  qd’  ex  « Mino  qd’  < x r fi  ma  tui  eft.maicrtgi 
tur  ejt . >jp[i  r fi, equilis  aut  tjl « ‘.Ipfi ‘e, mater  igitur  ejt  cr  a n.ipfar  f, mullo  igitur  maior  b i.ipfi 
, fitqd’  ojlendere  oportuit.  Quod  ait  tna  que  exffi.fex  que  ex  ’ (funi  maicra.fic  cfledemm.  QoomJ 
enim  mnorefl  (f  ipfa  r f,qi’ igitur  fub  fi  f,(r  maius  efl  eo  qd’  (X  f fcr,qdigilurfub/<'/i  ,una  i i eo  qf 
fub  fifj  r.maius  ejl  quam  dupli  euu  qd'  fub  filJe.Sed  qd’  fub  fi  f,.'  ',una  ei  eo  qd’  fu  b fif.fr,  id  ejl.qi 
ex  fi  f,qd’  uero  fub  fif,fe,tqui  efl  ei  qiTexr  t, extrema  itiq;  cr  media  rooefecnur  ipft  fif  in  »,cr  quod 
fub  extremis  equi  ifl  ei  qd1  i media  (p  t7fextt)Quodigitur  txffi,eoqd’  ex  fit  maius  efl  quam  dupli, 
uni  igitur  qd’  tx!  fi, duobus  que  ex  fi  • manu  t fi, quare  cr  tria  queffi.fex  que  ex  fi  r, funt  maiora:  quod 
cflcdcrc  oportuit.  Dico  tam  q,  preter  pr  edi  flai  quinq,  figura,  non  ecf  ruetur  alta  figura  coprekenfi 
fub  equilatens  cr  equiangulii  tnuiee  equilibus.  Sub  binis  nanql  tndgulis,neqifub  duobus  altjS  planis , 
folidus  angulus  no  conftrultur.  Sub  tribus  triagullt, que  pyramis, fub  quatuor.que  cdabedri.fub  quinq; 
que  uofakedri.Sub  fex  tnagulis  equllatcris  ey  equianguhs  ad  uni  Jlgni  eoliltutis.no  erit  folidus  angU 
lus,exijlcle  nanq;  equilateri  triaguli  angulo  duari  p arui ridU.irit fex  qualuojrrcfhs aqualis :quod efl 
impofiibile.  Omnis  niq;  folidus  angulus,fub  paucioribus  quam  quatuor  rrflll  co  prehenditur  (pieur.de 
chnifii  id  fpterea.ncq;  fub  pluribus  quamfex  planis  angulis  johdui  e oflruitur  angulus.  Sub  quadratu 
tribus, cubi  anguluscoprehenditur.Sub  quatuor  efl  impcfiibilc.erunt  enim  rurfus  quatuor  refli.  Sub  pen 
tagonis  equilatens  cr  equianguhs  tribus, dodecahedn.  At  fub  qtttuor,mpof.tbilc,<  xi/iete  ntnq;  quina 
quanguli  equilateri  anguli  angulo  reflo  & quinto,  erunt  quatuor  anguli  quatuor  reflis  maiores:  quod  efl 
mpoflibile.  Nrq,  fub  polygonis  alijs  figuris  eoprehendetur  folidus  an 
guttis, quoniaabfurdi  effit. Igitur  preter  predifln  qnq  figuras  alie 
figura  fohda  no  conflrueturjub  equilatcris  cr  equiangulii  i oprehen 
faiquod  erat  offendendum.  Quod  autem  equilateri  cr  equlanguli 

quinquanguli  angulus  reflus  efl  cr  quinti:  fic  oftendendum.  Sit  enim 
quinquangtili  equilateri  cr  equianguli  ‘fit  fi  •.crciriunfcribalur 
(p  14  quarttdecimi)eicirculus  * fi  > ' ‘,cr  accipiatur  (p  1 tcr.ij)  i!~ 


Inu  centri.fitq-  f, cone  flantur  q;  [•JfijrJfiJ'.  Bifaria  igitur  fccant 
ipfi  ut  pentagoni  angulos  ad  ipfam  ‘fiyfi  '.figna.  Et  < 


,r,,„  r ,.£ r, , „.f..a.Et  quonia  quinq;  an 

guli  qui  ad  f, quatuor  reflis  funt  equales.crfuntequales,  igitur  unus 
’ ipfori  (ficut  qui  fub  ‘ff  junius  refli  efl,  t qiup  quinti  reliqui  igitur 
qui  fubf‘fi,‘  fi  f.unius  funt  refli  cr  quintum.  Aequalis  autem  efl  qui  fub  f‘  t.eiquifubffi  y, totus  igitur 
qfubafiy  phagoni  angulus, unius  refli  efl  cr  quinti:qd'  oflendere  oportuit.  FINI  S. 


EVCLIDI  MEGARENSI  CLARIS' 

SIMO  PHILOSOPHO  M ATHEMATICORV  MQVF.  F A- 
cileprincipijdcputatus  liber  Dcrcgulariumcorporfi  proportio 
nc  Campano  comentatore,qui  in  ordine  eft  dccimufquartus. 
Eudid.cx  Camp.  Propofitio  1. 

Mnispcrpedicularisacecro  circuli  duda  ad  latus  pe 
tagoni  itra  circulu  ip(u deferipti  dimidiu.latcris  dcca 
goniatep  dimidio  lateris  hexagoni  Itra  circulu  cude, 
deferiptoru ambobus  dimidi}sinlongu  directu^  co 
iu<flis  p qualis  efle  probat.Patct  igitur  q>  pcrpcdicula. 

Pp  + 


ira/i  ari/ia 
*s'epretet 
quintum, id 
efl  quinta 
parte  mi e 
nor  reflo. 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLIDIJ 
ris  du&a  a centro  circuli  ad  latus  pentagoni, eft  cqualis  perpcndicd 
lari  duftsc  a centro  ad  latus  trianguli  dimidioq?  lateris  dccagoni  in. 
tra  eundem  circulum  deferipti  dirccfte  coniun<ftis. 

Campa  nvs.  Sit  linea  a b latus  penragoni  xquilareri  inferipri  circulo  cuius  cenrrum  c,&Tdu 
carur  a ccnnro  e, perpendicularis  ad  tincam  a b.quat  per  fecundam  parrem  tertia;  terni  diuider  ip- 
fam  per  arqualia,&  arcum  eius  etiam  per  xqualia  ex  4 primi  SC »7  terti],  fitq;  harc  perpendicula, 
ns  linea  c d.fccans  a b in  punito  c,& arcu  cius  in  punito  d.  Eft  igitur  ut  diximus  linea  a c.arqua. 
bs  Itnex  e b,&  arcus  a d, arcui  d b.protrahaturq?  linea  d b,de  qua  conftat  quod  ipfa  eft  latus  deca 
goni  xquilareri  propoftto  circulo  infcripti,cum  ipfa  fubrendarur  medietati  quinti  totius  circunfe 
reun.tr  . L)ko  itacy  quod  linea  e c.eft  xqualis  medietati  lineare  d SC  medietati  lineae  d b,in  longum 
dircltumcp  coni  unitis. Compleatur  quidem  diameter  dc, fitep  d cg,fi£  fit  e f xqualis  e d , SC  pro- 
trahatur b f.cnrqj  ex  4 primi  b f xqualis  b d.ideoqj  per  s ptimi  angulus  b d f erit  xqualis  angulo 
b f d.  Conftat  aurem  ex  ultima  fexti,quod  angulus  gc  b,  quadruplus  eft  ad  angulu  b c d,  eo  quod 
arcus  gb  quadruplus  eft  ad  arcum  bdratucro  angulus  g c b 
per  jipnmi  duplus  eft  ad  angulum  b d c.namipfeeftextrin 
fecusduobusquifuntbd  c&db  c.aripfi  luntxqualesex* 
pnmcigitur  angulus  b d c, duplus  eft  ad  angulum  b c d,qua 
rcangulus  quoqj  b f d, duplus  eft  ad  angulum  b c f . Sed  an. 
gulus  b f d.duplus  eft  ad  angulu  b c f.Scd  angulus  b f d.eft  5- 
qualis  duobus  intrinfecis.qui  funt  b c f SC  c b per  jx  primi. Ita 
qucduoangulibcf&lcbf.funtxquales.ideoq; per  6 primi 
cfeft  xqualis  bf,ideo<p  etiam  cf#eft  xqualis  b d,&  nam  bd 
& b f.funt  xquales  adinuicem. Quare  dimidium  c d cum  di- 
midio b d.eft  quantum  dimidium  c deum  dimidio  c f,  at  ne- 
ro dimidium  c d cum  dimidio  c f,  eft  quantum  dimidium  c f 
bis  cum  dimidio  f d, dimidium  aurem  c f bis, eft  quantum  c f, 

SC  dimidium  f d.eft  quantum  e f.Iracp  c c,  eft  quantum  dimi- 
dium c d cum  dimidio  c b & d bquod  eft  propofitum. 

Correlarium  autem  fic  conftat.  Manifeftum  eft  enim  ex  8 rredecimi  libri  quod  perpendicula* 
ris  dulta  a centro  circuli  ad  latus  trianguli  fibi  111  fu  ipt  i,  eft  xqualis  dimidio  hnex  dultx  a centro 
ad  circun ferendam.  Hoc  quidem  ibi  dcmonftratu  eft,&  quafi  correlarium  condufum.  Ciim  igi- 
tur ex  hac  prima  iftius  14  libri  patear  ejuod  perpendicularis  dulta  a centro  circuli  ad  latus  pcnra- 
goni fit  xqualis  dimidio  linex  dultf  a centro  ad  circunfercnriam  SC  dimidio  lateris  decagoni,fe- 
quitur  quod  perpendicularis  dufta  a centro  circuli  ad  larus  pentagoni  fit  xqualis  perpendicula- 
ri dultx  a centro  ad  latus  rrianguli  dimidioq?  lateris  dccagoni  intra  eundem  cu  culum  deferipti  . 
Et  hoc  eft  quod  ex  corrclario  proponitur. 

C v m p a n 1 annotatio.  Nunc  ergo  explicandum  eft  quod  ait  Ariftxus  in  libro  inrirularo, 
Expofirio  fcienrix  quinqj  corporum:nccnon  SC  Apollonius  in  dono  fecundo  in  propornonalita 
te  figurx  11  bafium  ad  figuram  xo  bafium.dicens  quod  proportio  fuperficierum  figurx  haben- 
tis ubafes  ad  fuperficies  figurx  habentis  10  bafes.efttanquam  proportio  corporis  12  bafium  ad 
corpus  xo  bafium, linea  etenim  dulla  a centro  circuli  pentagoni  figurx  12  bafium  dodecedri  ad* 
circunfercnriam  eius  eft  quafi  linea  prodiens  a centro  circuli  trianguli  figurx  uiginti  bafium  ico 
fedri  ad  ciruinferenriamdus.Hxcfumipfius  magni  Apollonii  uerba . Inrelligenda  autem  fune 
dc  figura  12  8C20  bafium  ab  una  eademip  fphxra  circunfcripribilium.Eft  enim  proportio  corpo- 
ris dodecedri  ad  corpus  icofedron.cum  ambo  una  eademip  fphxra  circun  fcnbit  fic  ut  proportio 
omnium  fuperficierum  dodecedri  pariter  acceprarum,ad  omnes  fuperficies  icoiedri  pariter  acce- 
ptas , quemadmodum  Apollonius  pnrmifiorum  uerborum  prima  parte  commemorat,  quod  SC 
10  huius  decimiquarri  libri  folida  demonftrarione  ftabilitur.Et  fcft  circulus  circun feribens  penra 
gonum  dodecedri  xqualis  circulo  circun fcnbenti  trigonum  icofedri  cum  dodecedron  SC  icofc- 
dron  eadem  fphxra  circunfcnbir, quemadmodum  ipfe  Apollonius  fecunda  parte  prxmifTorum 
uerborum  commemorat, quod  etiam  $ huius  libri  demonftrarione  firmatur . Prxmirtcnda  funt 
igi  tur  an  tecedenria.ad  tantorum  uirorum  eloquia,inconcufia  ueritate  corroboranda. 

E uclid.  cx  C amp.  Propcfitio  t . 

V icquid  accidit  uni  lincg  diuife  fecundu  proportionem  » 
habentem  mediuin  8 C duo  cxtrema.omni  lineae  fimiliter 
diuifxprobatur  accidere. 

Campanu», 
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Campa  m vf.  Sit  unracp  duarum  linearum  a b & d e diuifa  fecundum  proportionem  liaben 
tem  medium  duocp  exrrema.hsc  quidem  in  c,illa  uero  in  f.fintip  maiores  portiones  huius  qui» 
dem  a c, illius  autem  d f.Dico  itacp  quod  ambarum  ad  fui  maiores  portiones  e(b  una  proportio, 
ifcmqj  ambarum  ad  fui  minores  pornones  eft  proportio  una , at  quoqt  maiorum  portionum  ad 
maiores  una,&  ccontrario  SC  permutarim  &coniun<fum  &difiun6im  & euerfim,  nihil  enim 
aliud  cft,quicquid  uni  carum  accidit  idem  quotp  alq  accidere, conftar  enim  ex  diffinitione  lineat 
fecundum  proportionem  medium  duocp  externa  diuifar  SC  ea  parr*  i6  fexti  quod  illud  quod  fic 
cx  a b in  bc, cft  squale  quadrato  a c,codcmcp  modo  quod  fit  ex  d e in  e f.cft  squale  quadrato  d 
fideocp  proportio  cius  quod  fit  ex  a b in  b c,ad  quadratu  a c eft  ficui  cius  quod  fit  cx  d c in  c f ad 
quadratu  d f.urracp  enim  cft  proportio  squalitatis.  Igitur  qua- 
druplum eius  quod  fit  cx  ab  in  bc  ad  quadrarum  a c.ficut  qua  a c b g 

druplum  eius  quod  fit  ex  d e in  e f ad  quadrarum  d f.quod  ex  i j-  1 1 1 ■ 

quinti  SC  permutata  SC  jqua  proponionalitatc  mani  fertum  cft.  d f e h 

Quare  coniunlhm  quadruplum  cius  quod  fit  ex  a b in  b c cum  1 

quadraro  a c,ad  quadrarum  a c.ficut  quadruplum  ciu$  quod  fit 

exd  e,in  e f cum  quadraro  d f,ad  quadratum  d fi  Adiungarur  autem  fecundum  reltirudinem  ad 
lineam  a b.una  linea  quae  fit  squalis  bc.qus  dicatur  b g.&add  cadiungantur  squalis  e f,qu« 
dicatur 


geum 


reh.Manifeftumeftigirurexolhuafecundi.quodquadruplumeiusquodfircxa  b in  b 
_ quadraro  a e, eft  (quale  quadraro  lines  a g.  At  uero  fimilircr  quadruplum  eius  quod  fit  ex 

d e in  c h cum  quadraro  d f,  eft  squale  quadraro  d h.  At  uero  ex  communi  fcicnria  quadruplum 
cius  quod  fit  ex  ab  in  besquu  eft  quadruplo  dus  quod  fit  ex  a b in  b g,  eo  quodb  c&bg  fune 
squales, fimilircr  quocp  quadruplum  cius  quod  fit  ex  d e in  c f,  squum  eft  quadruplo  dus  quod 
fit  ex  d e in  e h,co  quod  e f SC  e h fun  t etiam  squales.  Igitur  ex  prima  parte  7 quinti  SC  ex  1 1 quin  - 
ti  quadrarum  a gad  quadrarum  a c.ficut  quadratum  d h ad  quadratu  d f. Quare  ex  fecunda  par» 
te  at  fexti, proportio  lines  a gad  lineam  a ceft  ficut  Unes  d h ad  lineam  d f ,SC  coniunftim  a g SC 
acadac.ftcutdh&dfaddt.Acuerdag  cumac.funttanquam.dupluma  b,&  deumd  fitan- 
quam  duplum  d e.  Qyare  dupla  ab  ad  a c.ficut  duplum  d eadd  f permutarim  duplum  a b ad 
duplum  d e ficur  a cad  d f.Sed  duplum  a b ad  duplude.ficur  ab  ad  de  ex  ifquinti.Igtrur  a b ad 
d cicuta  cadd  f.  Itacp  perm  utatim  &eucrfim  &conucrfim&  difiumftim&coniumftimiquod 
oportebat  oftendere. 


Euclilcx  Cmp. 


Vropofuio  J. 


Iuifo  latere  hexagoni  fecundum  proportionem  habeil 
tem  medium  duocp  extrema , maior  eius  portio  erit  la* 
tus  decagoni  circulcripti  a circulo  iplum  hexagonum 
circunfcribcnte. 


C a m p a n v f.  Sit  linea  a b larus  hexagoni  alicuius  circuli  diuifa  fecundum  proportionem 
habente  medium  duoip  extrema  in  pulto  c.fircp  maior  proportio  eius  b c.  Dico  quod  cuitifcunqj 
circuli  a beftlarus  hexagoni, eiufdcmbc  erit  larus  decagoni.Adiungatur  enim  ad  linei  a b, linea 
d b.qux  fit  latus  decagoni  illius  circuli  cuius  a b eft  larus  hexagoni, eririp  ex  9 tredecimi,  linea  a d 
diuifa  fecundum  proportionem  haberem  medium  duocp  extrema  SC  maior  portio  eius  erit  linea 
b.Ctimigirur  utracp  duarum  linearum  a b&a  d fit  diuifa  fecundum  proportionem  habentem 
medium  duocp  extrema, igitur  erit  per  prsmiffam  amba- 
rum ipfarum  ad  fui  maioris  portiones  una  proportio,  a « b J* 

Iracp  da  ad  ab  qux  eft  eius  maior  portio, ficut  a b ad  bc,  f g e 

qus  eft  etiam  eius  maior  portio.fed  d a ad  a b, ficut  a b ad  ■ »—  . ■ - ■ « 

bdex  diffinitione  linesdiuifs  fecudum  proportionem 

habente  medium  duocp  exrrcma,&  maior  portio  cius  igirur  ex  undecima  quinti  a b ad  b c.  Qua- 
re per  fecundam  partem  9 quinti  b d & b c,  fun  t squales.  Cum  ergo  d b fit  latus  decagoni,  erit 
quocp  ex  communi  fcientia  b c larus  decagoni. 

Vel  aliter.  Ad  lineam  a b adiungarur  b d squalis  b c,  eritep  ex  quartam  tredecimi  tota  a d 
diuifa  fecundum  propornonem  habentem  medium  duocp  exrrema,  & maior  portio  cius  linea  a 
b.  Iraque  pcrconucrfam  nonam  rredecimi  quam  continue  poftipfamdemonftrauimus , cuius 
circuli  linea  a b cft  latus  hexagoni, ciufdem  linea  b d(idcocp  linea  bc  fibi  squalis  ) eft  larus  deca- 
goni. Poffumus  iterum  idem  alia  uia  ( fi  liber  ) dcmonftrare . Sit  enim  e f squalis  a b, 
qus  etiam  diuidarur  in  g fecundum  proportionem  habentem  medium  duocp  extrema,  & fi* 

maiof 
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maior  portio, tfus  linea  fg.  Conftarigiturtx  prxmiiTa  quod  quemadmodum  a b eft  xqualis  e f, 
fic  a c.eft  xqualis  e g,8i  c b, xqualis  g f,  Cumip  fuerit  b d adiunfta  ad  a b, latus  deragoni  illius  eir- 
culi,  cuius  a b efflatus  hexagoni, erit  ( ficut  pnus  diftum  eft)  ex  9 tredecimi  tota  a d,  diuifa  fetun- 
dum  proportionem  habentem  mcdiu  duoqt  extrema , & maior  cius  porrio  erit  linea  a b .Itaqtper 
prxmiiTam  a b ad  b d , ficut  f gad  ge , quare  per  primam  partem  1;  fexti  quod  fttex  a b in  g e.x- 
quum  eft  ei  quod  fit  ex  b d in  f g.  Cumip  a b fit  xqualis  e f,  & erit  quod  fit  ex  e f in  g e,  xquum  d 
quod  fit  exbdin  fg.Sed  quod  Htexefinge.xquumeftquadratof, ex  diffinirioncliiiet  diuifxfe 
eundum  proportionem  habftcm  medium  duoip  extrema,  8i  ex  prima  parte  16  fexti,  igitur  quod 
fit  ex  b p in  f g,  eft  xquale  quadrato  f g,  tdeoip  ex  prima  fexti  hnea  b d,  xqualis  f g . Et  quia  f g eft 
xqualis  c b.erit  quoqt  c b aequalis  bd,&  latus  decagpniiquod  oportebat  offendere. 


Euclid.ex  Ctmp. 


Propo/?(io4. 


«HPANVS. 


Vadratum  lateris  pentagoni  intra  circulum  deferipri, 
quadratunicp  lineae  quae  illius  pentagoni  angulo  fub- 
tcnditur.ambohxcquadrata  pariter  accepta,  quadrae 
ti  medietatis  diametri  eiufdcmcirculiquincuplum  efle 
J pronuntio. 

Sirincirculoabc,cuiuscenrrum.d,  infiriprus  unus  pcnragonusxquilate- 
rus, cuius  unum  larus  firab,&'  probatur  diameter  cd  c,  diuidcns 
lineam  a b tSC  cius  arcum  per  cquaha.Eft  iguur  arcus  a e, medietas 
quintx  partis  circunfercntur  illius  circuli , quare  arcus  a c eft  dux 
quintx  totius circunfcicnrix.  Protrahantur  iraqtduxlincxae  & 
a c.eritip  a e, latus  decagoni  xquilateri.co  quod  eius  arcus  eft  me- 
dietas quintx  parris  circunfcrenhx,  linea  uero  a c,  erit  qux  fubten 
ditur  uni  ex  angulis  petagoni  prxdilti,eo  quod  arcus  a c,  eft  duae 
quintx  partes  circunfercntix  circuli.  Dicoiracp  quod  quadrata 
duarum  linearum  a b & a c, pariter  accepta , quincuplum  funr  ad 
quadrarum  Imex  d e.Eft  enim  cx  4 fecundi  quadrarum  linexe  c, 
quadruplum  ad  quadratum  linexd  c.  Cum  autem  angulus  c a e, 
fit  re&us  cx  prima  parte  io  tcrtq.erumqj  ex  penulrima  primi  quadrata  duarum  linearum  c b 
e, quadruplum  ad  quadrarum  d e , igitur  quadrata  trium  linearum  ca  8£a  e&  de,  quincuplum 
funt  ad  quadratum  linex  d e. Et  quia  ex  10  tredecimi  quadratum  a b.cft  aequale  quadrans  duarS 
linearum  a e 8C  d e.fequitur  ut  quadrata  duarum  linearum  a b flf  c a,fint  quincuplum  ad  quadea 
tum  d cquod  eft  propofitum. 

CORRBLARlVH. 

Manifeftum  eft  ergo  qudd  quadratum  duarum  lateris  cubi  attp  quadratum  Iareris  ftgurxduo- 
dccim  balium.cum  cubum  SC  figuram  duodecim  bafium  eadem  fpharracircunfcribir.ambo  qua- 
drata pariter  accepta  quincuplum  funt  quadrari  medietatis  diametri  circuli,qui  circunfcribit  pen 
tagonum  eiufdem  figurae  duodecim  bafium. 

Iftud  correlarium  ucre  manifeftum  cft,conftar  enim  ex  demonftrarione  17  rrcdecimi.quod  Ia 
tus  cubi  fubtcnditurangulo  pentagoni  dodecedri,cu  cubum  dodecedron  unacadcrocp  fphx- 
ra  tircunfcnbit,ita<p  per  hanc  4 fine  obice  conftat  correlarium. 

Euclid.nCmp.  Propofuio  5. 

J Entagonus  figurae  duodecim  bafium , trianguluscp  figu- 
rae  uigintibafium,  quos  eadem  Iphxracircunfcribit.uno 
codcmqj  circulo  circunfcribuntur. 

Hah  ha  NvS.Sitfphxracuiusdiameter  ab, circunfcribcns  * 

duas  folidas  figuras, uidelicct  dodecedron  cuius  unus  ex  duode 
cim  pentagonis  firc,&  icofedron  cuius  unus  ex  xo  triangulis  fit 
d,  pentagono  autem  c,&  trigono  d.fupcr  duo  centra  d&c.cir- 
cunfcribantur  duo  circuli, huic  quidem  f c ex  14  quarti,  illi  uerd 
f d,ex  s eiufdem . Dico  itaque  quod  hi  duo  circuli  fpharrxpro- 
pofirx, quorum  alter  drcunfcnbit  penragonum  c, alter  uerd 
trigonum  d , funt  xquales . Signentur  enim  duo  latera  pen- 
tagoni c,  unum  ex  fuis  angulis  continentia,  literis  c f&  fg,  8C 
protrahantur  linea  c g.qux  fubtedatangulum  f,&  femidiame- 
tcr circuli  qux  fit cf.  Vnum  quoque  cxUtcribus  trigon  id.fi- 

gnctur 


/ 
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gnrtur literis  k h.fif  protrahatur  femidiame.er  lui  circuli  qux  fit  d k.Dchinc  fumatur  linea  1 ro.ad 
quam  Iit  iinea  a b quar  eu  diameter  fphxrx  afsignatx.quincupia  in  ^oientia, quar  quidem  1 m du 
ui datur  in  ii  lecundum  proportionem  habemem  medium  duoq;  extrema , liiip  maior  ponto  eiuf 
lmca  i ii  A fecundum  quanntarem  totius  i m lineetur  circulus  p q . Itacp  lemidiameier  urcuii  p q* 
ent aequalis  lineae  1 m.eutcp  ex correiano  15  quarti, .mea  1 m,  tanquam  latus  hexagoni  xquilareri 
circulo  p q iniaipn.idcoijt  per  ternam  huius,linca  i n,cm  tanquam  iauis  dccagont  xqunateri  ei* 
demcircu  oinferipn.  igitur  ex  11  quarn.innnbatur  penragonus  xquiiaterus  circulo  pq, cuitU 
imum  latus  Iit  pq.eritcp  ex  lotredectm^brt  quadrarum  linexp  q.xquale  quadratis  duarum  U- 
nearum  l m & 1 n pariter  acceptis. Con  A.  autem  ex  demon  lira  notie  18  tredecimi.quod  h k ert  x- 
quauspq.ergo  quadratum  hk.eft  aequate  quadratis  duarum  meatum  l m & I11  parirer  acceptis* 

' At  ueTo  ex  clemonftrationc  17  rredecimi, mamfertum  ert  quodeglatuscubi  ab  e.idcm  fphxra  cif 
cun fu ipubi  is,  quare  percorrelanum » 4 rredecimi  a b qux  ert  diameter  fphxrx,  potentia  lirer  ert! 
tripla  a degquxeftlaius  cubi.  Si  autem  egdiuidatur  fecundum  pro-  a b 

portionem  habentem  medium  duocp  extrema,  paret  ex  demonrtrano-  * 

ne  rredecimi  quod  e fert  tanquam  maior  portio  ei  us.igiur  ex  lecun- 
dahuius.egad  Im.licurcfad  m, nam  urrora  ad  totam,  lic  maior  por- 
no  ad  mjiorem . Itacp  per  n fexri  quadratum  e g ad  quadratu  I rtt 
ficur  quadratum  e t ad  quadra,  um  I n:  quate  per  ij  qumn. quadra 
ta  duarum  linearum  eg&  e f parirer  auepra,  ad  quadrata  duarii 
linearum  1 m &C  l n, pariter  accepia.fkur  quadrarum  e gad  quadri 
rum . m.  Ergo  peri*  quinti & permutari  propornonali ratem  , dC 
* uam , triplum  duorum  quadratoru  duaru  linearum  eg&  ef 
parucr  acceptorum  ad  quadia. a uuaium  tinearum  Im  &'tn,  pa- 
ritor accepta,  lic  ut  mplum  quadrati  egad  quadrarum  I m . Triplu 
au. em  quadi  ari  eg.ertranquam  quadrarum  ab  ex  correlarid  14 
tr  edectmi.ar  quadra  tum  a b.eft  per  hyporhelin  quincuplum  ad 
quadrarum  Im.ergo  triplum  quadrari c g, quincuplum  . uoqj  ert 
quadrati  i m. Quare  etiam  mplum  quadratorum  duarum  li- 
nearum c g&'  e f parucr  acceptorum, ert  quincuplum  ad  qua- 
drata duarum  lineatum  I m 8C  l n,  parirer  accepta.  Er  qiua  prd 
barum  ert  quod  quadratum  hk  ert  xquale  e quadraris  dua- 
rum linearum  l m & I n, pariter  accepns,  fequitur  ex  commu- 
ntfeientia  ut  triplum  quadratorum  eg&  ef,  fu  quincuplum 
ad  quadratu  h k.Conrta<  au:em  ex  8 rredecimi, quod  qumcu 
plii  quadrati  h k ert  quindecuplu  ad  quadratu  d K.nam  fim- 
piu  ert  triplum.  Et  ex  quarta  huius  coftat.quod  mplum  qui 
dratorumegSC  f,  ert  quindecuplum  quadrati  e f,  nam  (im- 
pium ert  quifuuplum. Itacp  quindecuplum  quadrari  c fert  af- 

qualequmdecuplo  quadrati  d k.ideocp  per  i;  quinti  quadratum  c f.eft  xquale  quadraro  d k qua 
re  etiam  lineae  f, ert  xquahs  lineard  KErgo  ex  diffmmone  circulorum  xquaHum, circulus  circuri 
feribens  penragonum  c,  ert  xquahs  circulo  circunlcribenMrrigomim. nam  femidiamcrrt  liorunt 
cirotl|rufunr  (quales, uidclicetcf&d  KtquoJ  erat  ex  principio  demonrtrandum. 

E uclul.  ex  Cmp.  Propofhio  4. 

Vadratum  quocp quod  dTlriang.ilum  alias  trtgincti» 
pium  tetragoni.qui  fub perpendiculari  du<Tta  a centro 
circuli  circunfcribcntispctagomim  figurae  du»decim 
bafium  ad  latus  prntagoni.atepfub  latere  ipfius  penta. 
goni  Continetur  .omnibus  fu- 
perficicbus  corporis  duodecim  bafium  pari- 
ter  acceptis  die  acquale.ex  necefsitatc  conuin. 
dtur. 

Cimpinvi.  Sit  penragonus  a «»ni  ex  ubafibus  figunt 
dodecedti.&unu  ex  eius  lateribus  fub  c,  fibiipex  14  quarti  cir- 
cunfcrihanir circulus fupra cen  ruma,& protrahantur  hnexab 
& a c &'  b d,  perpcdiculans  ad  b c.  Dico  ergo  quod  mgincuplutn 
ciusoudd  fitexa  din  bc,ert  xquale omnibus fuperfreirbus  do- 
dcccdri  pariter  acceptis.  Conftai  enim  pentagonu  d,c  fTc  duufibtlc  in  quincp  triangulos  xqualet 

triangulo  f 


1 n m 
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triangulo  ab  ccx  s primi.  Iiaqi  omnes  u pentagoni  dodctedri(cum  omnes  fint  squalet  81  Enti, 
les  pentagono  a )dmifibilesiunt  in  do  triangulos, quorum  quiftj  per  8 primi  eft  aqualis  trian. 
gulo  a b c.Quod  aut  fit  ex  a d in  b c, eft  duplum  per  41  primi, ad  triangulum  a b c.  Ergo  trigincu. 
pium  eius  quod  fit  ex  a d in  b c,cft  lexagintuplum  ad  triangulum  a b c,  nam  ut  fimplu  ad  fimpIS 
ficdupluad  duplum.  Cii  itaque  omnes  dodccedrirupcrficiespariteraccepM  fint  etii  fexagincu 
pium  ad  migulum  a b c.fequuur  ut  trigincuplum  eius  quod  fitex  a d in  b c,  fit  squale  omnibus 
fupcrficiebus  dodcccdn  pariter  acceptis.  Quod  eft  propofitum. 

Eurli.rx  Ctimp.  ® Propo/ttro  7. 

I Vadratumquoqi  quod  cfttriangulum.alias  trigincu- 
plum tetragoni.qui  fub  perpendiculari  dudia  a centro 
circuli  ad  latus  libi  inferipti  trianguli  figuras  uiginriba- 
fium,atque  fub  ipfo  latere  trianguli  conti netur,asqualc 
eft  omnibus  fuperficiebus  figura:  uiginti  bafium  pari' 
teracceptis.  ^ * 

Campa  nvs.  Efto  enim  hic  trigonus  c.una  ex  ao  bafibusfigu 
rxicofedn,&  unum  ex  cius  latmbus  fit  f g.fibiqt  cx  j quarti  circun- 
feribarur  circulus  fuper  centrum  e,&  protrahantur  lineare  f, e g,  & e 
h perpendicularis  ad  fg.Dico  igirur  qd’  trigincuplu  cius,  qd‘  fitex 
« hin  f g.eft  xquale  omnibus  fupcrficiebus  icofedri  pariter  acceptis. 
Coftatenimmgonucficdiuiiibilcmin  tres rrigonos,quoru quili- 
bet per  oftaua  primi.eft  squalis  trigono  e fg.Iiaqueomnes  io  tri- 
goni icofedri  pariter  accepn,(cu  cunfti  fintxqualcs  & fimilcS  trigo 
no  cjfunt  tanquam  fcxagtncuplum  trigoni  e fg.Et  quia  per  41  pri- 
mi, quod  fit  ex  e h in  f g eft  duplum  mgom  e t g , ideoqj  trigincu- 
plum huius  eft  arquale  fcxagincuplo  illius , fcquitur  ut  trigincuplu 
ch  in  c ffir  xquale  omnibus  fupcrficiebus  icoledri  pariter  acccptis:quod  erat  demonftrandum. 

correlarivm.  Manifcftum  igirur  eft,  quod  proportio  fuperficierum  figurx  duode- 
cim bafium  in  aliqua  fpharraconrentarad  fupcrficies  figunt  uiginti  bafium  in  eadem  fphxra  co- 
du far,  eft  tanquam  proportio  tetragoni  contenti  fub  latere  pentagoni  ipfius  figurx  duodecim 
bafium  & fub  perpendiculari  dulia  a cenrro  fui  circuli  ad  ipfum  latus  pentagoni, ad  tetragonum 
contenrum  fub  latere  rrianguli  ipfius  figurx  uiginti  bafium  & perpendiculari  dufla  a cenrro  fui 
circuh  ad  ipfum  latus  trianguli  corporis  uigintialchaidarum.  Quod  p cr  i 11  udcorrclanum  con- 
cluditur uerum  cffc.fTuc  figura  duodecim  bafium  & figura  uiginti  bafium  finrabcadcm  fphxra 
circunfcnpnbiles  ut  proponirur,  fiue  etiam  fuci  in r circunfcripnbtles  adiuerfis  fphxns,  proponi- 
tur aurem  prout  hx  figurx  funtcircunfcriptibilesabeadrm  fphxra, quoniam  hoc  modo  ualctSC 
fufficir  ad  propofirum.Eius  ergo  cois  ueritas  fic  patet . Cuftat  enim  ex  6 huius,  quod  rrigincuplu 
a d in  b c,  {quum  eft  omnibus  fupcrficiebus  dodcccdn  pariter  acceptis  cuius.pctagonus.a  eft  una 
cx  u fupcrficiebus . Er  cx  hac  7 con  ftar  fim  ili  ter.quod  rrigincuplum  e h in  f g , xquum  eft  omni- 
bus fupcrficiebus  icofedri  pariter  acceptis.cuius  trigonus  e eft  una  ex  20  bafib(is,fiue  illud  dode- 
ccdron  & iftud  icofcdron  eadem  fphxra  rircunfcribar,fiuc  diuerfc, iraque  proportio  rrigincupli a 
d in  b c ad  omnes  fupcrficies  illius  dodecedri  pariter  acccpras,cft  fic  ut  rrigincupli  e h in  f g ad  om 
nes  fupcrficicsicofcdri  parita  acceptas,  utrobiq?  enim  eft  proportio  xqua  lirans.  Quare  permu- 
tatim  rrigincuplum  a d in  b c ad  tngincuplum  ch  in  fg.fi  cur  omnes  fupaficicbus  illius  dodece- 
dri ad  omncsfupafkies  huius  icofedri,  & per  15  quinti  rrigincupli  ad  trigincuplum,  eft  ficut  fim 
pii  ad  fimplu.  Conftar  igirur  pati  quinti  quod  proportio  omnium  fupafkierum  illius  dodac 
dri  ad  omncsfupcrficics  huius  icofedri.cft  eius  quod  fitex  ad  in  bc,ad  id  quod  fitcxchin  fg.Et 
hoc  eft  quodex  corrdario  proponirur. 

E uclid.cx  Camp.  Tropo  filio  8- 

Roponiocuncftarum  fupcrficierum  corporis  duodecim 
bafium  pariter  acceptarum  ad  eundi  as  fupcrficies  corporis 
uiginti  bafium  pariter  acceptas,  quae  ab  una  fphxra  am- 
bo circunfcribuntur , eft  tanquam  proportio  lateris  cubi 
quem circunfcribit  eadem  fphxra,  ad  latus  trianguli  ipfius  corporis 
uiginti  bafium. 

CAMP- 
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Cahvamvi.  Vt  ab  huius  oflaux  dcmonftTarionis  14  libri  proccffu  ambiguitas  omnis  ab- 
fc  edar, illud  pradcircoportcr.Qudd  fi  aliqua  linea  fecundum  proportionem  habentem  medium 
duo^  extrema  fuerit  diuifa,  ex  medietate  eius  tanquam  dimidium  luat  maioris  portionis  de- 
trahatur,ipfa  quoqj  medietas  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoip  extrema  diuf- 
fa  enr,8(  eius  maior  portio  eft  tanquam  dimidium  maioris  fuz  duplat.  V erbi  grana, Sit  a b diuifa 
fecundum  proportione  habentem  medium  duotp  extrema, 
inc,&nuiorciusportiofitac,6iftrd  e tlquam dimidium  a c 

a b,S£  d f tanquam  dimidium  a c.  Dico  ergo  quod  d e diuifa  ■■■■■■  » 

cft  in  f fecundum  proportionem  habentem  medium  duoig  d c f 

extrema, & maior  portio  eius  cft  d f,  condat  enim  ex  ij 
qd’  ,pportio  a b ad  a c,eft  ficut  d cad  d f.uidclicct  du- 


plum ad  duplu.tanqui  fimplu  ad  fimplu.  Quare  permutarim  a b ad  d e, licui  a c ad  d f, igitur  per 
•9  quinti  c b ad  f e, ficui  a b ad  d e.Eftqt  c b, dupla  adfe.iicefnmcftabadd  e.Ctim  igitur  tota  a b 
fit  dupla  ad  totam  d e ,Si  (Tngulat  partes  a b ad  lingulas  partes  d e.erit  ex  i;  quinti  & prima  eiuf- 
dem  Si  diffinitione  lincte  dtuifat  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoqi  extrema, li- 
nea diuifa m f, quemadmodum  proponitur. 

N ane  igitur  dcmonrtrationi  cius  quodpropofitu  eft  infiftamus.  Ad  cuius  exemplum  lita  bc 
circulus  cuius  centrum  d.circunfcnbens  pentagonu  do 
drccdri  Si  nigonum  icofedri , qua:  ambo  pariter  eadem 
fphtcracucunfcnbit  Si  condudit.nam  ex  s huius  mani- 
feftum  cft, quod  idem  circulus  huius  pentagonum  & il 
lius  trigonii  drcunfcribit.Sit  autem  linea  a b, latus  pen- 
tagoni.SC  linea  a c, trigoni,  fitiy  linea  h , tanquam  latus 
cubi  ab  eadem  fpharra  circii fcnpti.  Dico  inup  qucid  pro- 
portio omnium  fuperficicrum  dodecedri  panter  acce- 
ptarum ad  omnes  luper fiues  icofedri  pariter  acceptas, 
eftlicut  linea  h ad  lineam  a c,  producatur  quidem  aceti 
Ito  d, perpendicularis  ad  a b,qute  tranfeat  ufq;  ad  circun 
ferentiam.fecans  .1  b in  punflo  e,& arcum  eius  in  pun- 
fio  f.hanc  autem  perpendicularem  conftat  diutdere  per 
zqualia  tam  lineam  a b quam  eius  arcum.chordam  qui 
dem  a b per  fecundam  partem  j tertii,  arcum  uno  cius 
per  4 primi  Si  17  rcrtq.Eft  igitur  arcus  fa  decima  pars 
circun  ferentia:.  Subtendatur  itaqj  fibi  chorda  a f.qux  e-  , " 

rit  latus  decagoni  xquilaten  eiufdem  circuli , erit  igitur 
ex  9 rrcdccimt  linea  conftans  ex  d f,fa, diuifa  fecundum 

proportionem  habentem  medium  duoqi  extrema,  Si  maior  portio  eius  erit  linea  d f.Ar  liero  rt 
prima  huius  d c.eft  (qualis  dimidio  f.dirmdioqj  fa  in  longu  dirediiitp  cbiunflis.Sit  igitur  d g per 
pedicularisadac,rriripex  corrciario  8 tredecimi  gd,tanqu3  dimidium  d f.Itatp  Ii  ,i  Imra  d c que 
eft  tanquam  dimidium  d fa.cum  d (81  f alltlinea  una,denahaturxqualtsdg  qux  eft  ranquam 
dimidium  d ferit  pn  illud  quod  ante  hoc  probarum  eft,linea  d ediuifa  fecudum  proportionem 
habentem  medium  duoqi  extrema, &;  maior  portio  erit  tanquam  g d.Ex  dcmonftranone  autem 
»7  tredecimi  conftar.qudd  fi  linea  h.qux  eft  latus  cubi  diuidatur  fecundum  propomonem  liaben 
rem  medium  duoip  extrema, maior  portio  cius  erit  ranquam  a b,  qux  eft  larus  prntagoni  figut  e 
nbafium.Itatp  ptr:  huius, proportio  h ad  a b,cft  ficurd  eadgd, quare  per  pnmi  pariem  t;  fex- 
ti.quod  proucnit  ex  h in  gd.xquum  eft  ei  quod  fit  ex  a b in  d r.  Ex  corrciario  autem  pt  xmiflie 
manifolium  cft, quod  proportio  omnium  fuperficierum  dodecedri  cuius  latusa  bpariter  accepta 
rumadomnesfuperfidesicofedri,cuiuSlatusac,paritcracceptas,eftficuteiusquodfir  ex  a b in 
d e, ad  illud  quod  fit  ex  a c in  g d. Igitur  ex  prima  parte  7 quinti  Si  11  eiufde,  proportio  eius  quod 
proucnit  ex  h in  g d,ad  illud  quod  proucnit  ex  a c in  g d,cft  ficut  omnium  fupcrficicru  illius  do- 
decedri adomnes  huius  icofedri.  At  uero  eius  qcf  proucnit  ex  hin  gd,ad  illud  qd’prournircx  ac 
in  g d.cft  per  1 fexti, ficut  h ada  c. Ita q|  pn  tt  quinti  proportio  omnium  fuperficicrum  illius  dode 
ccdriadomncs huius  icofedri, eftficuthadaciquodeftpropofrum.  Hoc  ipfum  aliter  probare 
poterimus, fi  ad  ipfum  huius  antecedens  necelfarium  prxmiferimus.quod  eft. 

Si  circulo  cuilibet  pentagonus  acquilatcrus  in(cribatur,re<ffangu 
Ium  quod  fub  dodrante  diametri  ipfius  circuli  &C  iub  dextate  ipfius 
linear  angulum  ipfius  pentagoni  fubtendentis  continetur,  eidem 
pentagono  «equum  efle  ex  ncccfcitate  oportet. 

Qdl 
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Maiores  noftri  unumquodque  integrum  in  duodecim  parttis  xquale$intcllc&u&  ratione 
diuiierunnomncsfy  eas  tunui, hoc  cft  iptum  rorum,  AfTemuocauerunt:undctim  uero  carum, di 
xeiunc  Deunccm:dcccmaurcm,Dcxtantcni:nouem,Dodranrem:o£U>  ucrdBefTem:at  feptcm, 
Scpramcm  uel  $eprun*.cm:fex  autem, Semiifem:quinque>Quincuncem:quatuor,Triememrtref 
aurem, Quadrantcm:duas  ucrb.Sexia nrem  unam  aurem, appcllauerunt  V ndam.  Eajiy  per  or« 
nem  talibus  dcfignaucte  hguro,quxfxpifsimcinu«niunturin  antiquis  libris. 


e 

At, 

Deunx, 

Dextnns, 

S3 

Eo< Irent, 

— S— 

Bet, 

is 

Septunx, 

s 

Semie, 

Quincunx, 

'Triens, 

Qtuttrem, 

Sextent, 

Vncit, 

Vnciam  quorp.quam  duoderimam  partem  Afsis  fore  diximus, in  alias  duodecim  fralUo« 
nes , led alia  uiadiuiferunr.Nam  medietatem  Vncix.dlx erunt Scmunriam:tcrtiam  uero.Duel- 
Um:quarrarn,Sicilicum:fextam,Sexculam:o£huam,Drachmam:duodedmam,Setni(leclam:dc- 
cimamodbuam.Tremiflem:  uigefimamquartam,Scrupulum:quadrage(imamo^buam,Obu- 
lumtfepruagefimainiccundam.Bilsiliquarmnonagefiinamfexfam  ,Ceracem:ultimam  uerd  quf 
eiiccnrclima  quadragefimaquarta  parsipfius  Vndx, Siliquam  nominauerunt.His  autem  duo- 
decim fractionibus  Vncix,pofteriorcs  adiunxerc  Chalcunveft  autem  Chalcus,ccntcfima  nona- 
gelimaiecunda  pars  Vncix.Cuius additionis  caufa  fuir.utufquead  minimum  extremum  dia- 
tciTeron  & diapente  fymphoniarum  tonorum  femtronorumep  uitcruallisdifhnftarum, harum 
frac  tion  u m denominatio  confccndcret  uel  contenderet : & ipfas  omnes  TccundcUn  ordinem  ta- 
libus annotaucre  figuris, 

v.  0 0 9 o « «e, , 

Stnwti,  DuctU,  Sicilient,  SexcuU,  , Dreebnu,  SemjjceU, 

H ^ ^ W Z C117 

TrcwpH,  Senpnhu,  Olutiu,  lijWifU,  Ccucts,  SilifM. 

Q. 

Chdlcuft 

Eius  ergo  quod  dicitur, fen  Tus  efbQuod  (i  in  aliquo  circulo  pentagonus  xquilaterus  Inferia 
batur.i.lud  quod  fit  cx  tribus  quartis  diametri  circuli  in  quintp  Textas  Uncas  Tubtendcntis  unum 
cx  angulis  infcriptipentagoni.xqualeeft  pentagono. Verbi  gratiaiSitcirculus  a bc,ficucccn«_ 
trum  d.cicpcx  undecima  quarti, inferibarur  pentagonus  x- 
quilarcrus, cuius  duo  arcra  unum  ex  Tuis  angulis  continen- 
tia fint  a b&b  c,&  angulo  b TubtendaturUnea  a c,8C  pro- 
trahatur diameter  b d c Tccans  Uncam  a c per  xquaba  in  pun 
60  g. fucp  d f medietas  d e,&  g h dupla  ad  h c,critip  b f do- 
drans dtamcrrheft  enim  tres  quartf  ipfius,&  a h erit  dex- 
tans uel  fextans  ac  :eft  enim  ouintafextj  cius, protraharur 
aurem  linea  a d:dico  quod  illua  quod  prouenit  cx  b f in  a h, 
cft  (quale  pentagono  inferipto  circulo.  Crim  enim  a g fit 
perpendicularis  ad  b d.erit  ex  quadragefimaprima  primi, 8C 
iUud  quod  prouenit  ex  b d in  a g.duplum  ad  triangulum 
a b d.idcocp  quod  prouenit  ex  b f in  a g, triplum  erit  ad  eun 
dem  manguluml&  quod  proucnircx  b f in  h g duplum, &C 
ex  b f intorama  h quincuplum. Cum  iraque  totus  penra- 
gonus  quinruplus  fir  ad  eundem  triangulum, confiat  quod 
iftud  quod  fit  cx  b f in  a h.cfi  (quale  pentagono.  Et  illud 
crardemonfhrandum.  Quod  igitur  ex  principio  propofitum  cfi.n  une  alia  uia(ficur  promifi- 

mus)  demonftremus.  Sinr  iracp  circulo, cuius  centrum  h infcripti.penragonus  figur(  duodecim 
bafium,&  trigonus  figurx  uiginn  bafium.quas  eadem  fphxra  circunfcribir  .Condar  enim  cx 
quinta  huius,quod  huius  dodecedri  pentagonus, 8C  illius  icoTedri  mgonus, ab  eodem  circu- 
lo urcunduccMu^firtp  pentagonus  ab  c d e,fic  trigonus  a f angulo  a pentagoni  Tubtenda- 

cur  linea 
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tiir  linea  b e.qux  ex  demonfb  irion  e 17  rretjpcimi  erit  latus  cubi  quem  eadem  Tpfcxra  concludit, 
protrahatur  itaqr  diameter  a h k.fecansorthogonahrer  # pcrxqualu  utranq?  duarum  linearum 
b e#  fg,hanc  quidem  in  punito  I, illam  uero  in  punito  m.Dico  ergo  quod  proporrio  omnium 
ftipcrficierum  dodecedri  ad  omnes  icofedri , quorum  pcnragonus  # rrigonus  propofito  circulo 
fnnr  inferipri  ,cft  ficui  linex  b e.qux  eft  larus  cubi  ab  eade  fphxn  cddufi.ad  linei  f g qup  eft  latui 
trigoni  icofedri. Conftar  enim  ex  corrcbrio  Srrededini.quod  linea  h m eft  dimidium  linea:  a h, 
ideolp  a n erit  dodrans  diametri  a k , eft  enim  eius  tres  quarta*. 

Sit  ergo  1 n dupla  ad  n e.enrqt  b n dextans  b c , eft  enim  quinq?  * 

cius  lexrf  lta  quod  per  prxmi ifum  anrecedens.quod  prouenit 
cx  a m in  b n.erir  xquale  pentagono  a b C d e,  quod  aurem  pro 
uenir  ex  a m in  m f,cft  xquale  triangulo  a f g . Igitur  ex  i fexri, 
proporrio  pentagoni  ad  trigonum,  eft  ficutbn  ad  m f, quare 
dito  decupli  illius  pentagoni  ad  uigincuplum  iftius  trigoni,  fi- 
cut  duodecupli  linear  b n ad  uigincuplum  linex  m f,  quod  ex 
15  quinri  SC  arqua  proporrionaltrate manifieftum eft . Duodecu 
j Ium  aurem  bn, eft  tanquam  decuplum  b e, nam  12  dextantes, 
coxquanr  10  a fles, hoc  eft  10  tora: uigincuplum  uero  m f.eft  tan 
quam  decuplum  fg.nam  fg  eft  dupla  ad  m f.  Igitur  duodecu* 
pii  iftius  pentagoni  ad  uigincuplum  iftius  trigoni,  eft  ficut  de- 
cupii  b e ad  decuplum  f g. Er  quii  duodecuplii  illius  pentago- 
ni eft  omnes  fu  per  fici  es  dodecedri , uigincuplum  autem  huius 

rrigoni  eft  omnes  fupcrficies  icofedri , # quia  per  \$  quinri  decupli  b e ad  decuplum  fg.ficutbd 
iimplxad  f gfimplam, erit  per  m quinri.proporrio  omnium  fuperfirierum  dodecedri  pariter  ac-* 
ceprarum  ad  omnes  fupcrficies  icofedri  pariter  accep  tas.fi  cur  b e ad  fg:  & hoc  eft  quod  oportuit 
hol  demonftiare. 

E uclil  ex  Cmp.  Propofitio  9. 

luifa  qualibet  linea  fecundum  proporcioncm  habetem 
medium  duoqj  extrema,  erit  proportio  linea:  potentis 
fupra  totam  lineam.ciuscp  maiore  portionem  ad  linea 
potetem  fupra  totam  eiufdemcp  minorem  portionem, 
tanquam  proportio  lateris  cubi  ad  latus  trianguli  corporis  uiginti 
bafium  una  cum  cuboipfo  in  eadem  fpharra  contenti. 

C a h p a n v f.  Sit  linea  ab  diutia  fecundum  proportionem  habentem  medium  duocp  extre- 
ma,# maior  porrio  fit  linea  a c ,#  fuper  centrum  a fecundum  quannrarcm  linex  a b defcnbatur 
circulus  d b e.eicp  inferibatur  ex  it  quarti  pcnragonus  xquilaterus  cuius  unum  latus  fit  d c . SC  ex . 
fecunda  eiufdem  triangulus  xquilaterus  cuius  unum  latus  fit  d f ,&  uni  ex  angulis  petagont  qui 
ficd.fubrradatur  linea  e g.  Confiat  igitur  cx  s huius, quod  fphxra  circunfcnbcns  dodccedron  ai 
ius  pentagoni  btus  eft  d c.circunfcnbir  fimul  icofedron  cuius  manguli  latus  eft  d f,#  cx  demoti 
ftranone  17 tredecimimanifeftumeft.quddead.m  fphxra  circun  ^ 

fcnbit  cubum  cuius  latus  eft  e g.Sumatur  ergo  linea  h potes  fuper 
loram  ab#  cius  maiorem  pornonem  a c,&  fumatur  K potens  fu 
per  totam  ab#  minorem  eius  portione  b c.Dico  itaq;  quod  pro- 
porno  egad  d f,hoc  eft  lareris  cubi  ad  brus  trianguli  icof  edri  uni 
cum  ipfo  cubo  ab  ipfa  fpharra  conrenri.eft  ficur  h ad  k.Coftar  qui- 
dem quod  ex  correlatio  tf  quarti, quod  a b eft  tanquam  brus  hexa 
gont  xquilarcri  circulo  b d e infcripti.Igitur  ex  j huius.a  c eft  tan- 
quam brus  decagoni  eiufdem  circuli.Itaq;  per  h tredecimi.d  c po 
tens  eft  fuper  rotam  ab#  eius  maiorem  pornonem  a c,  quare  d e 
eft  xqualis  h,nam  quadrarum  umufq;  earum, tantum  eft  quitura 
quadrata  duarum  linearum  a b & a c pariter  accepta. Patet  autem 
exStredectrni.quoddfefttriplaporcnrialirerad  ab,  aruero  ex  f 1 . 

eiufdem  paret, quod  K quotp  mpla  eft  porenrialirer  ad  a c . Ergo  — • 

ex  fecunda  parte  21  fexn.proporrio  d f ad  a b.eft  ficut  k ad  a c,  qua 

re  perm  urarim  d fad  K, ficut  a b ad  a c . Et  quia  ex  demonftranone  i7  ittderimi , mantfeftum  eft 
qudd  fie  g diuidarur  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoty  exrrema .maior  portio 
eius  erit  rfquam  d e.erir  per  fecunda.huius  propomo  e g ad  d e, ficut  a b ad  a c,quare  per  u qur n- 
ti  etir  quocp  e gad  d e, ficur  d fad  k,#  perm  urarim  egad  d f,ficut  d e ad  K.Et  quia  per  primi  par 
lem  7 quinn,  A t ad  Kjficur  had  K,  eo  quddd  c#  h iunt  xquale*, ent  per  u quinti  e gad  d facili 

0.4  * 
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h ad  Kquod  ed  propofitum.  Non  folura  aurem  ed  proportio  e g Ureris  cubi  ai  d flatus  triangt 
li  icofcJn  ficut  h ad  k,immo  fimplicitcr  ficut  quarumlibet  duarum  linearum  unius  ad  alteram, 
quarum  altera  poicft  fuper  rotam  quamlibet  lineam  diuifam  fecundum  proportione  habentem 
medium  duoqj  extrema  SC  fu  per  cius  maiorem  portionem.alrera  uero  fupef  totam  X eius  mino 
rem  portionem, nam  lingularum  linearum  talium  ed  proportio  una.  Vnbi  grana, maneant  prio 
rcsUypo.hel‘cscircaUnea>a  b,h&  k,8C  fumatur quo^  quxiibct 

a.iaiincaqux Iit Im.diuifa fecundum  proportionem  habentem  l * m 

medium  duoqr  extrema  in  n , X portio  maior  fit  1 n,li  tq*  iinea  p . 1 

poiens  lupcr  totam  l m 5C  cius  maiorem  portionem  1 n , X linea  t ‘ t 

q Iit  potens  fuper  totam  lm&  cius  minoi em  poitionemmn. Di-  y 

<o  ergo  qu  >d  proportio  p ad  q,ed  ficut  h ad  k.Confta:  enim  cx  i • 1 

Imias.quod  b a ad  a c.eftlicut  1 m ad  1 n, ergo  per  primam  partem 

ai  fexri, quadrati  b a ad  quadrarum  a c,eft  ficut  quadrati  m 1 ad  quadrarum  n Aquare  coniun  Alat 
quadrari  h ad  quadratu  ac,  ficut  quadrati  pid  quadratum  ln,fl£  permutarim  quadi  ari  had  qua* 
(irarum  p.ficur  quadrari  ac  ad  quadratu  in.  Eodem  argumentationis  genere  fcquirurquddprd 
portio  quadrari  kad  quadratum  q,eft  ficut  quadrari  c b ad  quadratum  n m.Er  quia  ex  i huius  X 
prima  parte  ii  fexri, quadrarum  a c ad  quadratum  I n.licur  quadratum  c b ad  quadratum  m n.errt 
cx  tt  quinti  quadratum  h ad  quadratum  p, ficut  quadratum  K ad  quadratum  q,quarc  per  fecun- 
dam paftcm  n fexri  !t  ad  p, ficut  K ad  q.Et  pa  mutarim  li  ad  K,(icur  p ad  qrquod  erat  dem  oftran- 
duro.  Er  ne  quif^uam  dubitationis  locus  ea  qua:  demondranda  redant  obfufeer , prxmmcnda 
adhuc  ducimus  quxdam, quibus  fequeria  firmo  dcmddrationis  robore  incoculfa  permaneant. 

Si  aliqua  plana  (upcrficics  fphteram  quamlibet  fccct,  communi* 
fc frio  plani  fupcrficiei  fecantis  SC  curux  fupcrficiei  Iphxrx  erit  cir. 
cunfcrcntia  continens  circulum. 

Sirigirur  aliqua  plana  fupcrficies  fccans  fphxram.&f  (Tt  li- 
nea a b communis  feclio  fupcrficiei  fecantis  X ftipcrficiei  fphx 
rx,dico  qudd  linea  a b ed  circunferentia  circuli.  Aut  enim  cen- 
trum fphirrxedtn  plana  fuperficitfecan  e, aur extra.  Quod  (i 
furni  tn  ea, ponatur  ubicanipconri£rrir>&  fit  c.Qpia  ergo  ro- 
ta linea  ab  cd  in  fuperficicfphxrx,&  quia  omnes  linex  duplae 
a'cemvo  fphxrx  ad  ipfius  circunferentiam  funt  xquales.quem 
admodum  condarex  diffinitione  fpharne.fequirur  uromnes  U 
nc7  du<fix  d pun  fio  c ad  lineam  a b fuit  xqua.es.  Ed  igitur  ex 
dirtinirione  circuli  fuper  ficies  quam  continet  fihea  a b circulus, 

&'  rinscenrrumedc.uidcliceridcmquod  cennum  fphxrx.  Si 
aurem  centrum  fphxrx  fiterir  extra  fuperficiem  fecantem , po- 
natur ergo  ubilibet  quod  fit  d,i  quo  fecundum  dolhinJ  tt  un 
rfeJmi, dtuarur  linea  d c perpendicularis  ad  fuperficiem  fecan- 


tem, & prdrralunrur  ab  eodem  ccntTod,du.r  iinrxreltpquo- 
^odocunc^  contingar  ad  lineam  a b,qux  firit  d a X d b,&  iun 
gatur  c cum  a & cum  b.cruntqj  dux  lirie*  d a & d b xqualrt, 
eo  quod  ipfx  funt  i cenrro  fphxntad  fuperficiem  eius.Ex  difR 
nirioneautem  linex  perpendicularis  ad  fuperficiem  manifed3  eft, quod  anguli  dcaaddc  b funi 
rclti.ideolp  ex  penulrima  primi,  X i da  comuni  frienriafqup  (qualibus  funt  xqualia  inter  fe  fune 
xquahajerunr  quadrara  duarum  linearum  c d X c a pariter  accepta,  xqualia  quadraris  duarunt 
linearum  dc&cb  pariter  accepris, dempto  itaqjurrincp  quadrato  d c.erit  quadratum  c a xquale 
quadraro  c b, quare  X Unca  c a.linex  c b. Eodem  argumetarionis  genere  necelfe  ed  omnes  lineas 
ductas  ipun&oc  a J lineam  a b.efTe  xquales.  Ergo  ex  diffinitione  circuli,  fupcrficies  quam  conti 
net  linea  a b.ed  circulus, X eius  ctntrum  eft  c.quocf  ed  propofirum.  Ex  hoc  ira<p  manifeftu  eft, 
quod  ctim  fupcrficies  ftcat  Iphxram  fupercenrrum  eius,fcflor  proucniens  in  fuperfieie  fphxrae 
ed  linea  continens  circulum, cuius  centrum  ed  centru  fphxrx.  Ctim  aurem  fupcrficies  fecar  fphz 
ram  non  fuper  centrum  eius,  feltor  qnofp  proucniens  in  fuperfide  fphxne , ed  Unea  continens 
circulum  cuius  centrum  ed  punitus  ille  in  quo  incidit  perpendicularis  dulta  i cenrro  fphxrx  a4 
fuperficiem  fccanrem.Amplius4utrm  dico, 

Si  in  fphxra  aliqua  fuerint  circuli  gqualcs,pcrpcndicularcs  dutflg 
a centro  fphprg  adfuperficies  illorum  circulorum  erunt  adinuiccm 
fquales. 

Simio  fphxra  cuius  centrum  i,  (igniti  duo  circuli  b & c «quila, quotum  fuper  fuirt 
i . prott»* 
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protrahantur  i centra  fphamr.uidrficet  a punflo  a.perpendicutarrt.fieundu  qudd  docet  tt  un- 
decimi,ad  hunc  quidem  a b,ad  illum  autem  a c.  Dico  qudd  du*  Ime*  a b SC  a c funt  cquald.Pto- 
trahantur  enim  i punftis  b « c fingulj  Une*  reft*  ad  circunfcrcmias  iUorum  circulorum  prout 
nbuent.in  hoc  quidem  b d,in  illo  aurem  c c.&tungarur  a 
cum  d Si  cum  c.erirrp  ex  diffinitione  linex  fupra  fupcrfi- 
ciem  pcrpendicularitcr  ftanris.uicrrp  duorum  anguloru 
a b d,a  c e refius.  Ar  uero  ex  fecunda  parte  prxmifsi  corre  / 
larrj  manifeftum  eft, qudd  duo  puncta  bflf  c funt  centra  | 
circulorum  b c,idcoty  dux  linee  b d & c c funt  femidia- 
metri  eorum, qui  circuli  cum  ponantur  jquales.fcquitur 
ex  diffinitione  xqualium  circulorum  has  femidiamerros 

effc xqualcs.Et  quia  dux  lincxad&  a e funt  xquales,  quia  funt  dulhr  i centro  fphxrx  ad  eiuJ 
fuper  hciem,  erunt  ex  petiult.primidux  perpendiculares  a b&a  c xquales ; quod  oponebatdtJ 
monftrare.Nunc  igitur  ad  propofitum  redeamus* 

. Tuclui.cxCmp.  Tropo  fuio  10. 

Roportio  corporis  dodecedri  ad  corpus  icofedri,  qug 
ambo  una  eadem®  iphxra  includit,  eft  Gcuc  ommuirt 
fuperficierum  eius  pariter  acceptarum  ad  omnes  iuper 
fides  illius  pariter  acceptas. 

Campanvs.  Hoc  eft  quod  fuperius  poft  demonftrarionem » huius.autorirate  Arifbri  SC  A- 
poMonij  commemora uimus.cuius  demonftrario  ex  ijs  qu*  prxmiifa  funr.cuidenrer  elicitur.  Etf 
f quidem  buius  manifeftum  eft, qudd  circuli  quorum  alter  circunfcribit  peragonum  dodecedri; 
reliquus  uero  trigonum  icofedri, qux ambo  corpora  fphxra  una  cocrcer/unradinuice  xquales. 
Itaqj  eninr perpendiculares  a cenno  fphxrx  ad  fupcrficies  omnium ciiculoru  circunfcnbcntium 
pentagonos  huius  dodecedri  SC  trigonos  illius  icofedri  in  eorum  centra  cadentes,  adinuicem  x- 
quales,  ficut  ex  pracmifsis  manifeftum  eft,nam  omnes  hi  circuli, tefte  $ huius  ficut  diflum  eft , x- 
quates  funt  fibiadinutcem.  Pyramides  igirur  quarum  funtbafespentagonidodccedri,  SC  conica 
rum  fimiliter  cenrrum  fphxrx, ac  pyramides  quarum  bafes  funt  trigoni  icofedri  &C  coni  earum  fi 
militet  centrum  fphxrx,  funt  Xquc  altx. Cunctarum  quidem  pyramidum  altitudinem , menfu- 
« : rant  uel  determinant  i conis  ad  bafes  pcrpcdicularcs  cadentes.Pyramidcs  aurem  xque  altas.fui* 
bafibus  proportionales  cfie  oportet,  quemadmodum  ut  6 duodecimi  probatum  eft.Iracp  propor 
tio  pyramidis  cuius  pentagonus  dodecedri, ad  pyramidem  cuius  bafis  trigonus  icofcdri.cft  ficui 
iftius  pentagoni  ad  hunc  trigonum, ideocg  per  24  quinti, proportio  duodecupli  illius  pyramidis 
cuius  bafis  pentagonus  dodecedri  ad  pyramidem  cuius  bafis  tngonus  icofedri,  ficut  duodecupU 
illius  pentagoni  ad  hunc  trigonum, hxaurem  u pyramides  quarum  funt  bafes  u pentagoni  do- 
deccdn.funt  ranquam  rorum  corpus  ipfius dodecedri.atis  pentagoni  tanquam  omnes  fuperfi- 
cies  eius.inug  proporrio  corporis  dodecedri  ad  pyramidem  cuius  bafis  eft  trigon  us  icofcdri.cft  fu 
cur  proportio  omnium  fuperficierum  dodecedri  ad  trigonum  icofedri. Qparerurfus  ex  24  quiri 
ti,  proportio  corporis  dodecedri  ad  utgincuplu  illius  pyramidis  cuius  bafis  eft  trigonus  icofedri, 
eft  ficur  omnium  fuperficierum  dodecedri  ad  uigincuplum  rrigOni  icofedri.  Cum  igitur  uigincif 
pl uni  Inuus  pyramidis  fit  tanquam  rotum  corpus  icrifedri ,ar  uigincuplum  iftius  trigoni  ranquf 
omnes  fupcrficies  ipfius  icofcdn.erir  proportio  corporis  dodecedri  ad  corpus  icofedri.quxambd 
una  eadem fpharra  concludir, ficut  proportio  omnium  fuperficierum  corporis  dodecedri  pati* 
ler  acceptarum  ad  omnes  fuperficies  corporis  icofedri  pariter  acceptas.  Hoc  autem  eft  prxdifto- 
rum  philofophorum  de  proportione  horum  duorum  corporum  fcnrentia,fixa  folidacp  demon- 
V Statione  roborata. Cui  quoepadijeiendum  efthoc.nam  cum  proporrio  latens  cubi  ad  latus  triari 
gali  corporis  icofedri  und  cum  tpfo  cubo  ab  eadem  fpharra  conclufi,firficur  proportio  omnium 
fuperficierum  corporis  dodecedri  pariter  acceptarum  ad  omnes  fupcrficies  ipfius  icofedri  in  ea- 
dem fphxra  condufi, ficur  ex  8 huius  dcmonftrarum  eft,erit  ex  11  quinti  proporrio  corporis  dode 
cedri  ad  corpus  icofedri  qux  ambo  fpharra  una  circumuoluit,  tanquam  proporrio  lateris  cubi  «- 
demq?  fphxrx  inferipribilis  ad  (arui  ipfius  trigoni  icofedri.  Amplius  autem  quia  diuifa  qualibet 
linea  fecundum  proportionem  habentem  medium  duoip  extrema  eft  proportio  line$  potentis  fu  * 
per  totam  SC  eius  maiorem  porrionc,ficut  lateris  cubi  alicui  fphxrx  inferipti  ad  latus  trigoni  cor* 
poris  icofedri  ab  eadem  fphxra  ctrcundufti,  ficur  ex  9 huius  demonftTatu  eft,crit  etiam  ex  u quiri 
ti.ut  diuifa  qualibet  linea  fecundum  ptoporrtonc  habentem  medium  duofy  exrrema  fit  propor- 
tio linex  potentis  fuper  totam  Si  eius  maiorem  portionem  ad  lineam  potentem  fuper  totam  & 
dus  minorem  portione, ueluri  proportio  corporis  dodecedri  ad  corpus  icofedriqux  ambo  una 
eadem  fphxra  circufaibit,  Exdnfu>  igitur  manifeftum  eft  qudd  proportio  latens  cubi  alicui 
; . . Qa  f 
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fphxrxinfcripri  ad  latus  trigoni  icofcdri  ab  eadem  fphxra  circunfcripn.item  proportio  cnnlhifi 
fuperficicrum  dodecedri  ad  cunflas  fuperficies  icofcdil.qux  ambo  eadem  fphxra  circunfcribit,flC 
nlrfus  proportio  lirtdr  potentis  fuper  quamlibet  lineam  diuifam  fecundum  proportione  haben 
tem  medium  duoqj  extrema, & fuper  cius  maiorem  portionem  ad  lineam  potente  fuper  eandem 
8C  fuper  eius  minorem  porrioncm.itatp  iteru  proportio  corporis  dodecedri  ad  cOrpus  icofedron 
quxambo  una  cademcp  fphxra  cofrcet.cft  proportio  una.  Mirabilis  itatp  eft  potentia  linex  fe- 
cundum pVoportionem  habentem  mediu  duoqj  extrema  dtuifx.  Cui  cum  plurima  phitolophan 
tium  admiratione  digna  conuenianr.hoc  principium  ucl  prxeipuii  ex  fuperiorum  principiorum 
inuariabili  procedit  narura,ut  tam  diuerfa  (olida  tum  magnitudine  tum  balium  numero  tum  c- 
tiam  (igura, irrationali  quadam  fymphonia  rationabiliter  conciliet.  Quippe  dcmonftratum  eft 
quod  proportio  dodecedri  corporis  ad  icofedron  corpus  quxambo  fphxra  una  coambit.eft  qua 
Ii  proportio  linex  potentis  fuper  quamlibet  lineam  fecundum  pr(fatam  proportionem  diuifam 
SC  fuper  cius  maiorem  partem,  ad  quamlibet  lineam  potentem  fuper  eandem  fi C eius  minorem 
partem.  Quoniam  uero  de  tribus  exteris  corporibus  regularibus  nihil  adhuc  diximus , ftudea- 
mus  de  ipfis  aliquid  dicere.  Eiicfidex  Camp.  Propofitto  tu 

N omni  triangulo  arquilatero  fi  ab  uno  anguloru  cius  u 
perpendicularis  ad  bafinducatur,  latus  ciuTdcm  trian-  i» 
ouli  ad  ipfam  perpendicularem  potentialiter  felquiter 
tiumeflcconucnict. 

C rt  m i-  a n v ; . Sir  enim  triangulus  xquilaterus  a bc,ducarurl|r 
ab  angulo  a, linea  a d.perpcdiculansad  bafin.Dico  quod  a b eft 
potctialiter  fefquiternum  ad  a d.Sunt  quidem  ex  y pnmi.dao  an 
guli  b & c x quales.  Er  quia  anguli  ad  3 funr  rcfli, erit  per  x6  pri- 
mi, linea  bc  diuifa  per  xqualia  in  pun&o  d.Itacp  ex  4 faudl  qua 
drarumbc.quadruplum  ad  quadratu  b d.ideocp  etiam  quadra- 
tum a b, quadruplum  eft  ad  quadrarum  b d,  eft  enim  rrianguluS 
xquilaterus. Quare  per  penulr.primi.quadrata  duarii  linearum 
a d 6C  b d pariter  acccpra.quadruplfi  funr  ad  quadratu  b d.lratp 
quadrarfi  a d.triplu  eft  ad  quadratu  bd-.conftatiergopropofitu.  * 

Euclid.cc  Camp.  Propofithii. 

Mnis  trigonus  sequilatcrus  cuius  eft  latus  rationale,  fu  •» 
perficies  medialis  ede  probatur. 

Cam  pa  nvs.  Sit  ut  prius.rriangulus  a bxqui 
__  laterus.fif  (Tt  latus  eius  ab  rationale  (iue  inion-  * 

girudinefiucin  porentia  tantu.  Dico in$  quod 
fpfemJguluseft  fuperficies  medialis. Ducatur  enim  perpcdicula- 
ris  ad  a b, angulo  aad  bafin,erit<y  ex  prjraifTa  3C  ex  6 decimi, fi£dif 
finitione  fuperfidd  rationalis, quadratu  Iinc(  a d ratioale,&  Unci 
a d rationalis  in  porentia.Ipfa  aurem  ex  ultima  parte  dccimx  me- 
diante prxmi(Ta,eririncomenfuiabilislinexab,ideoljj  5 ( linea  b 
d,qux  eft  ranqu j eius  dimidium.Sunt  iraqj  dux Unexa  d 8C.  b d ra 
tionales.porctialirer  tantum  comunicantes,igitur  ex  19  decimi,  fu 
perficies  unius  earum  in  alteram  eft  medialis . Cumtp  fuperficies 
unius  caru  in  altera  fit  xqualis  trigono  a b c.coftat  ucru  efle  qd’  di 
ximus.  E uclidcx  Camp.  Propofltio  »j. 

j Vncftf  fuperficies  utriuslibet  duoru  foh'doru,quorum 
alterum  eft  pyramis  quatuorbafium  triangularium  & 

| cquilaterarum.reliquum  uero  eft  corpus  o<fto  bafium 

| triaqgillariu&gquilatcraru  pariter  acceptf.fi  diameter 

• rphfie  ea  circufcrujetis  ronalis  fucrit,coponunt  fuperficic  mediale. 

Campanas.  Nam  fi  dmmerer  fphxra alrcru  duorum  propofiroru  corporu dreuferibentii  fiie 
rit  ronalis  liut  In  logirudine  fiue  in  poteria  tantum,  erit  ex  eorrelario  ij  n edecirnUat*  pyramidi» 
ronalein  poteria.ercx eorrelario eiuldc u, larus  quocp corporis bafiu  ronalein  potctia.qua 
re  per  prxmitfam.triSguli  qui  fu  nt  bales  utriuslibet  corpons.crunt  fuperficies  mediales.  Et  quia 
nriiguli  utriuslibet  corii  fibi  ad  inuicc  funt  xquales, erunt  ex  21  decimi, omnes  fuperficies  utriuf- 
libetcoriun  pariter  acccptx  componentes  fuper fiucm  medialem, quemadmodum  proponitur. 

• EMrfr4.cs 
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Euclid-exCmip.  Pnpoptio  14. 

1 tctrachedron  & octoedrouna  cadcmcp  fphxra  circurt 
fcribac,  erit  una  ex  bafibus  tctrachcdri  felquitertia  ad 
unam  ex  ballbus  ocftocdri . Omnes  autc  bafes  octocdri 
pariter  acccptas.ad  omnes  bafes  tctrachedri  pariter  aece 
ptas.lciquial  teram  proportionem  habere  necefle  eft. 

C a u 9 a h v s.  Sit  aliqua  fphxra  cuius  diameter  a.circ  u nfcnbens  pyramidem  cuius  latus  b.fiC 
ofloedron  cuius  latus  c.Dico  ita<p  quod  triangulus  xquilaterus  cuius  latus  b , fefquirernus  eft  ad 
triangulum  «quilatcrum  cuius  latus  c,&  quod  fuperfictes  quam  lompon ut  ofto-tnanguli  «qui~ 
latericuiuftp  quot  u eft  latus  c,fefquialtera  cftad  fuperficiem  quam  componunt  quatuor  trtangu- 
li  xquilateri  cuiufq;  quorum  eft  latus  b.Conftar  eliim  ex  correlariO  u tredecimi.quod  quadratum 
1 ad  quadratum  b.eft  licut  6 ad  4,igirur  econuerfo  quadrarum  b ad  quadrarum  a.ftcut  4 ad  6.Ex 
correiario  uero  is  ciufdem  mamfeftum  eft, quod  quadratum  a ad  quadratu  c, licut  6 ad  s .Itaqj  per 

«quam  proporrionaliratem  quadratum  b ad  quadrarum  c,(icut4adj.  Quadratum  aurem  bad 

quadratum  c,cft  licut  trigonus  xquilaterus  cuius  latus  b,ad  trigonum  «qui laterum  cuius  latus  c, 
urrobicp  enim  eft  licut  b ad  c proportio  duplicata  ex  fecunda  parte  18  fexti^igitur  trigonus  «quila 
terus  cuius  latus  b,ad  trigonum  vquilaterum  cuius  latus  c.ficut  4 

ad  j.Qpareconftat  prima  pars  propoliri.  Ex  quo  euidenrcr  elici  , 

rur  fecunda.Erir  enim  perconuerfam  proporrionalirarem  rrigo-  b 

nus  xquilaterus  cuius  latus  c,ad  trigonum  xquilaterum  cuius  la-  1 1 

rus  b.licut  tria  ad  quatuor, ideoty  octuplum  trigoni  xquilatericu 


Ifts  latus  c,ad  quadruplum  trigoni  f quilateri  cuius  larus  b.eft  licut 

oftuplurti  ternarii  ad  quadruplum  quatcrnanj.hoc  autem  licut  sj.  3d  1 tf.Er quia  o&uplum  rrigo 
ni  «qui lateri  cuius  latusc,eftomnes  bafes  otfocdri  cuius  larus  c,&  quadruplum  trigoni  xquila- 
teri  cuius  larus  b.eft  omnes  bafes  pyramidis  cuius  larus  b,&  quia  proportio  24ad  16  eft  fcfquial- 
rera.fcquirur  ut  fupertteies  quam  componunt  omnes  bafes  octocdri  cuius  larus  c,  ad  fupetneiem 
quam  compotiunt  omnes  bafes  pyramidis  cuius  latuS  b,fcfquialrcra(ficut  diximus)  in  proportio 
ncrcfpiriar. 

EmcM.cx  Cump.  Propofitio  ij, 

Yramide  quatuor  bafium  triangularium  atque  jrquilate 
rarum  intra  (pharram  quamlibet  collocata , fi  a quolibet 
angulorum  . eius  per  centrum  (phante  re<fta  linea  ad  ba- 

_ fin  ducatur.in  centrum  circuli  bafin  circunfcribetis  eam 

cadcrc.atquc  eidem  bafin  perpedicularitcr  infiftereneceflario  cora» 
probatur. 

C * X P A N V «.  Sit  pyramis  a b c d, quatuor  bafium  rriangii 
larium  aiipxquilatcrarum , inira  fpharram  aliquam  cuius  ern- 
trum  lit  f, collocata , 6C  cum  quilibet  quatuor  angulorum  iftius 
pyramidis  polfirclfe  conus  eius.dC  quilibet  quatuor  triangulo 
rum  elfe  bafis, imaginemur  nunc  eius  folidum  angulum  a elfe 
conum, & rriangulum  bed  imaginemur  elfe  bafin  ,arq»  lioicba 
IT  intclligamus  circunfcriprum  elfe  circulum  b c d, dehinc  a pun 
t\o  a, quem  imaginari  fumusconu  pyramidis, ducamus  ad  ba- 
finbcd,  lineam  retfhm  rranfcuniemperpun£lumf,qui  efteen 
trum  fphxrxcircunfcnbenris  pyramidem  de  qua  difpuramus, 

6C  occurrar  h{c  linea  fuperficiei  b c d quam  imaginati  fumus  ba 
fin  pyramidis,fupcr  pun&um  e.  Dico  igitur  quod  pumflum  e £ 
eft  centrum  circuli  bcd,&  qudd  linea  afetft  perpendicularis 
ad  fuperficiem  b c d.  Producam  enim  lineas  f b,  f c.fd . Er  quia 
quatuor  pun&a  a b c d.funt  in  fuperfirie  fphxrj  cuius  centrum 
f.proptcr  hoc  quod  illam  fphxram  politum  eft  circunfcribere 
hanc  pyramidem , erunt  omnes  quatuor  line«  f a , f b , f d,  ad- 
inuicem  «quales,  funt  enim  duftx  a centro  fphxr«  ad  eius 
fupcrlicicm.  Ergo  quia  duo  latcraaf,  6C  fb,  trianguli  afb, 

Qj\  4 
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funt  xqmlii  duobus  lateribus  af&fc  trianguli  a.fc,  81  bafis  abba  Ita  e, nam  pyramis  pofira  eft 
grqui  latera,  erit  ex  8 primi  angulus  a f b aequalis  angulo  a fc.ideoip  per  u primi, angulus  quocj  bf 
'c.erit  xqualis  angulo  t f e.F.odem  modo  probabis  angulum  dfeelle  aequalem  angulo  c fe , neqtf  r 
feeft  enim  ex  8 primi,  ut  angulus  a f d fit  aequalis  angulo  a f c Quare  per  u primi  angulusquoip 
cfe.erri  aequalia  angulo  d f c.Sunt  igitur  eres  anguli  c f e,d  f c.adin  uicem  (quales.  Prorralhs  tgirur 
lineiseb,ee,&ed,t'equiturex  4 primi  bisaiTumptaeas  cfieadinuiccm  xquales.ideoip  per  9 tertif 
'punitus  e, eft  centrum  circuli  b c d.Et  quia  perpendicularis  ducta  a centro  fplixT*  ad  filperficietu 

cuius  libet  circuli  eam  lecantis, cadit  fupercentrumeiufdccirculi,ficut  ex  iis  quae  prarmifiai'unt,ui- 

delicet  ex  ijs  qux  10  huius  immediate  prxccdunt  didicifti.conuincitur  lineam  a fe  eflir  perpendicu 
larem  ad  fupcrficiem  circuli  a b c, quemadmodum  proponitur.  Sin  aut,  erunt  ciufdem  cuculi  duo 
centra,quod  natura  tanquain  impofiibile  exhorruit. 

Eaclii.cx  Cmp.  Propoptio  itf. 

Olida  octo  bafiu  trianoulariuatqj  ajquilateraru  quod  a a 
ab  aliqua  (pharra  circulcribitur.diuifibilc  cft  in  duas  py 
ramides  eque  altas  quarum  altitudo  cqualis  eft  femidia 
metro  fphcrf.bafis  autem  utriufqj quadratum  quod  eft 
tubduplum  quadrato  diametri  Iphaa-ae. 

Cahpxkvi.  Efto  corpus  ollo  bafium  uiangularium  atqt  xquilateraru  cuius  icxanguli  fine 
ab  c d c f.circunfcripta  d fplttrra  cuius  centrum  g.Conitatitaqi  quodfex  punltaabcdefTfuntin 
fuperfiticfphxrx  cuius  centrum  g.Si  igitur  cen  irum  giungatur  cum  quolibet  horum  fex  punito 
rum.crunr  dux  line*  iungentes  ipfum  eisadinuiccm  *qualcs,cu  tpf*  fint  a centro  fphxrf  ad  fu. 
pcrficiem.Cum  autem  ex  corTclario  tr  nedecimi.fi  t diameter  fphzrx  potentialiter  dupla  ad  latus 
huius  corporis,erit  ex  4 fecundi  latus  huius  corporis  potentialiter  duplQad  femidiametrum  fphe 
fx.Qjiadratumergoe  f.duplum  eft  ad  quadratu  tpfius  c c.ideoqt  (qua-  * 

le  duobus  quadrans  duarum  linearum  e g Si  g f . Itaqi  per  pcnultimam 
trimi  angulus  c g f,  cft  reltus.eadem  ratione  quiftp  angulorum  f gd , d 
ge.efegc.eft  reltus.quare  per  14  primi, 81  c g d,et  f g e cft  linea  una.igi 
fur  ex  2 undecimi  quinqtpunltacf  d cg,funt  in  fuperfide  una . Manifc 


»• 


ftum  eft  autem  ex  s primi  SCjx  eiufdem  qudd  quilibet  quatuor  angulo- 
rnm  c e.d  e.f.eft  reltus.igitur  ex  diffinitione  quadrati,  fuperficics  c e d f,  / 
eft  quadrata. Et  quia  latus  eius  eft  latus  propoftti  corporis, conftat  ex  cor 
tclario  tt  tredecimi.iftud  quadratum  elic  fubduplum  quadrato  diame- 
tri fph*r*.Confimilt  quotp  ratiocinatione  coftat  urranqt  duarum  linea 
lum  a g 81  gb, cum  qualibet  quatuor  linearum  c g,fg,d  g,cg,continere 
angulum  rcltum.ideotp  ex  4 undecimi  urranqt  rarum  efie  perpendicu 
(aremad  fuperficiemccdf,8lambasfcilicctag8lgbpcri4primicom  C 
ponere  lineam  unam.Diuifum  eft  igitur  propoficum  corpus  in  pyrami 
dem  a c f d e,  cuius  bafisquadratum  c ed  f,quod  cft  fubdupjum  quadra 
to  diametri  fph(r(,8l  etiam  altitudo  linea  agqu(  eft  femidiameter  fph( 
r*,8l  in  pyramtdrm  b c f d e, cuius  bafis  cft  pr(dilfum  quadratu,  81  eius 
altitudo  linea  g b qux  eft  femidiameter  fph(rx.Ethoc  cft  quod  oporte- 
bat oftcndcrc.  , 

E MclilctCmp.  trepoplie  tf. 

I Yramidem  quatuor  bafium  triangularium  atep  fquilate  ** 
rarum  Iphaera  aliqua  drcunfcribcte.crit  proportio  tetra 
goni  qui  fub  linea  potentialiter  fubfefquitertia  ad  dodriE 
tem  lateris  ipfius  pyramidis  S£  fub  linea  fupcrquincupar 
tiente  uigcfimalTeptimas  cius  dodrantis  continetur,  ad  quadratum 
diametri  fpha?rg,ficut  corporis  iplius  pyramidis  ad  corpus  odio  ba- 
fium triangularium  atque  £quilatcrarum,qug  ambo  eadem  (phpra 
circumducantur. 

Campam  v s.  Sit  l^hrra  cuius  diametera  b 6C  centrum  h , arcunferibens  pyramide  quatuor 
bafium  triangularium  attp  zquilitcrarum  ac  d,&'  corpus  otflo  bafium  triangularium  atqj  srquila 
r erarum  quod  fit  e.firip  linea  1 m pqten  taliter  fubfefquitatu  ad  dodrantem  Une*  a c qu$  eft  latu* 

pyra- 
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pyramide?  , BC  linea  m n contineat  dodrantem  prxdirtum  BC  g 

eius  qHinq;  uigefimaiTeptimas , ficp  quadrarum  diametri  a b. 

Dico  ira  $ quod  proportio  pyramidis  a c d ad  oltoedron  e,  eft 
Cicur  fuperficiri  1 m in  m n , ad  quadratu  p . Imaginemur  enim 
(olidum  angulum  a elfc  conum  pyramidis  A balin  pyiamidis 
cuius  unum  latuseftdc.lecare  diametrum  fpharnr  in  pun£co 
f.critipCqurmadmodum  ex  ratiocinatione  it  ircdeamt  maniie 
ftum  eft)a  f dupla  ad  t b.Cumqj  etiam  a b fit  dupla  ad  b Ii,  erit 
ex  ip  quinti  b t dupla  ad  fi  i,idco<p  a f, quadrupla  ad  f Ii.  lmagi 
nemur  igitur  fuperficieni  fetantem  pyramidem  ac  d.lupcr  ce- 
rrum fphxrxxquidiftamcr  bafi  ipfius.fiicy  linea g K commu- 
nis lectio  huius  fuperficiei  BC  trianguli  a cd.critip  ex  17  undect 
miproponiocaadag.ficurfaada  h.igiiurcaadag,  ftcut  4 
ad  j,fic  enim  eft  ex  cuerfa  proportionalitate  fa  ad  a h.Conftat  etiam  ex  fecG 
da  parte  19  primi, 8C16  undecimi  A 1 a eiu  idem  A pnma  parte  1 fexti,  BC  dif 
finitione  limiiium  fuperiicierum  BC  fimilium  corporum,  quod  pyramis  a g 
K eft  fimilis  pyramidi  a c d.tdeoq?  ex  8 duodecimi  proportio  pyramidis  a c d 
ad  pyramidem  a gk, eft  ficurc  a ad  a gtri plicata, quare  ticut  4adj  triplica- 
ta.Conftat  autem  ex  2 odtaui.quod  proponio  4 ad  j triplicata , eft  ficur  64 
ad  X7.1tacp  proportio  pyramidis  a c d ad  pyramide  a g K , eft  ficur  6 4 ad  17. 

Fiarergomangulusarquilarerusqrfcxiinearqualiag.qiiam  conftat  t(Tc 

dodrantem  linexacA  producatur  linea  qr  perpendicularis  ad  rfenr  ex  u 
huius  linea  q t potenrialirer  CubfefquKeina  ad  lineam  qr.ideoip  pquaiis  l m. 

Adqciatur quoqj  linex  r flinea  fx.ita  quod  proporrio  rx ad r f , fit  ficut  54 
ad  27,diuidarurcp  r x per  xqualtain  u,ut  fit  r u 32  de  par 
tibus  iliis  de  quibus  r feft  27, aut  r x 64,erircp  r u xqua- 
lism  n. Et  ducantur  Un ex  qu  BC  qx  em  j:  ex  1 fexti, pro 
portio  trianguli  q r x ad  triangulum  q r f.ficur  4 ad  ij 
Cum  9 per  eandem  triangulus  q r x fit  duplus  ad  trtan 
guluni  q r u.at  ex  41  pruni  quod  ftr  ex  q t in  r u , duplu 
quocp  fit  ad  rriangulii  q r u.crir  quod  fit  ex  q t in  r u (BC 
ipfum  eft  xqualc  fuperficiei  1 n)xquale  triangulo  q r x, 
quare  proportio  fuperficiei  1 n ad  triangulum  q r feft  fi 
cut  6 4 ad  27:ideotp  ftcut  pyramidis  ac  d ad  pyramidem 
a g K.Manifeftum  eft  aurem  cx  t;  huius, quod  lirica  a f eft  perpen- 
dicularis ad  bafin  pyramidis  a c dpdeoqr  F*r  '9  undecimi  linea  a h 
eft  etiam  perpcdicularis  ad  bafin  pyramidis  a gk.  Igitur  altitudo  a 
gKj.yramidis.eft  femidiamercrfphxrf.Diuidaruriracpo^ocdro 
c, quemadmodum  proponir  prxmilfa.crir  inq;  utraq; duat  um  py 
ramidum  in  quas  ipfum  e diuidirur.xque  alta  pyramidi  a g K,  na 
fingi  larum  altiru  Jo.cft  femidiameter  fphxrx.Quia  igitur  omnes 
larcrarx  pyramides  seque alrp  ,fuis  bafibtts  funt  proportionales, ut 
in 6 duodecimi demonftratum cft,erir  proportio  pyramidisagK 
ad  urranrp  earum  in  quas  diuidiruro&oedron  e, ftcut  ba fis  eiusad 
bafes earum  .Quare per 24 quinti  proportio  pyramidisagKad 
totum  c<ftoedron  e, eft  ftcut  fuxbafts quam  conftat  efTexqualem 
triangulo  q r f,ad  bafes  ambarum  pyramidum, in  quas  diuiditur 
epantcracceptas.quascoftarelTexqualesquadrarodia 
metri  fphxrx  per  prxmiftam.uiddicer  p. Quoniam  er- 
go proportio  pyramidis  a c d ad  pyramidem  a g K,  eft  fi 
cutipfius  tetragoni  In  ad  trigon  fi  q rf , uidelicer  64  ad 
»7  A pyramidis  a g K ad  otfoedron  c, ftcut  trigoni  q r f 
ad  quadratu  p.eritpcrxqua  proporrionalitate  propor- 
tio pyramidis  a c d ad  o&oedron  e,  ficur  fenagoni  1 n ad  quadratu  p.Er  hoc  erat  demonftrandum. 
CORRELARIVM. 

Exprxmiffis igitur manifeftum  eft.quod perpendicularis  uenies 
i centro  (pharrf  ad  pyramidem  quaruorbafium  triangularium  atep 
pquilaterarum  circunfcribctis  ad  quamlibet  bafin  ipfius  pyramidis, 
pquafiscftfextpparti  diametri  (phprp. 

Cum 
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Cit mi#  perpendiculares  ad  circulos  balTum.ftnr  quoqt  perpendiculares  ad  bafcs.fcqimitr  ur  per 
pcndicutares  a centro  fph xrx ad  firi gulas  bafcf,adinuiccmftnr  xqttalcs. Si  ergo  qubddicimuf 
de  perpendiculari  ad  unam  Tuarum  bafium  probetur, relinquetur  un  um  efTe  quod  proponirur. 
Sit  iraqj  ut  prius  triangulus  a b c.una  ex  balibus  o^oedricircunfcripri.a  Tphxracuius  centrum 
d,&  extera  quoqj  fiant  ur  prius.  Cum  igitur  ex  correlario  decimxquintx  n edecimi, diameter 
fphxrx  fit  porenhaliter  dupla  ad  larus  oltoedri.fcquirur  ut  larus  o&ocdrifirporentialitcrdu- 
pium  ad  Temidiamemim  Jphxrx,idroip  ciim  quadratum  linex  b c eft  duodecim, quadratum  Ii- 
nex  d c.qux  eft  Temidiamerer  fphxrx  lex.ex  undecima  aurem  huius, ctim  quadratum  b c eit  dito 
decim,  quadrarum  c f eft  nouem.Er  ex  prxmifTo  antecedente,  ciuadratum  ce  eft  quaruor.Jraqui 
cdm  quadrarum  d c.qux  eft  femidiameter  fphxrx  eft  fex.quadratum  c e eft  quatuor.Et  quia  ex 
penulrima  primi, quadi atum  dc  eft  xquale  quadraris  duarum  linearum  c e 6C  e d.fcquirur  ut 
quadratum  c d fit  a uo,  prout  quadrarum  d e eft  fcx.Conftat  ergo  quod  diximus. 

Euclid.  ex  C *mp.  Propofitio  i g. 

| V pium  quadrati  quod  ex  diametro  fpharrx  cubum  cir-' 
i cunferibentis  deferibitur,  arquurn  eft  omnibus  fupcrfi 
cicbusipfius  cubi  pariter  acccptis.Pcrpcndicularis  que* 
I que  quje  a centro  fphamc  ad  quamlibet  ex  fupcrficie- 
bus  cubi  producitur.mcdktati  lateris  cubi  eiuTdcm  aequalis  effe  ex 
necelsitatc  conuincitur. 

Campahvs.  Manifeftum  eft  enim  ex  correlario  dcrimxquarrx  rrederimi.qudcj 
diameter  fphxrx  cubum  indudcntis.rripla  eft  in  potenria  ad  larus  cubi.Ctim  igitur  quadratum 
diametri  fphxrx  triplum  firad  quadratu  lateris  cubi.duplum  quadrati  diametri  fphrrx  xquum 
erit  fexcuplo  quadrari  lateris  cubi.Sunr  aurem  omnes  fuperficies  cubi, fex  quadrata  qux  ex  late- 
re cubi  in  fe  producuntur, itatp  duplum  quadrari  diametri  fphxrx, xquum  eft  omnibus  fuperfi- 
riebus  cubi.Conftat  igitur  prima  pars. Secundam  aurem  partem, cx  dedmaoftaua.decimanona 
GC  quadragefima  undcciny  libri  facile  probabis. 

CORRELA  RlVN. 

Ex  his  ergo  euenire  necefTe  eft,  ut  ex  medietate  lateris  cubi  in  befTc  quadrati  produfti,ex  dia- 
metro fpljxrx  ipfum  cubum  ambientis,  cubi  foliditas  producatur. 

EVCLIDIS  MEGARENSIS  GRAECI 

PHILOSOPHI  GEOMETRICORVM  ELEHENTORVM 
deputatus  liber  Dc  regularium  corporum  proportione, 
traditore  Hypficlc  Alexandrino,  ac  Bartholomxo 
Zamberto  Veneto  intcrprcte,qui  in  or- 
dine eft  dccimufquartus. 

FtOOEMIVH. 

A s i l I D E s T yrius  Protarchcjcum  Afcxandr/3 
pcttjflict,patricp  noftro  ob  Mathematicas  difei- 
plinas  familiaris  fubftitiiTctjCum  co,ipfo  petii- 
Icntii  tempore  diu  ucriatus  cft.Et  quandoque 
difcuticndo , id  quod  ab  Apollonio  feriptum 
cfl  dc  dodccahcdri  & icofahcdn  in  eadem  fphe 
ra  dcfaiptonim  comparatione,  &C  quam  inter 
fc  figurae  huiufmodi  habeant  rarioncm:uideba 
tur  nanque  Apbllonius  haec  rcdlc  minime  con- 
Mj  fcripfiiTe,ipfi  uero  enucleantes  (quemadmo- 
dum pater  meus  dicebat ) pcrfcripfcrant.  Ego  uero  pofterius  alium  compcri 
librum  ab  Apollonio  confcriptum, qui  rcifie  compledlcbatur  cius  quodobq 
ciebatur  dcmonftra tione:gauififunt,inquam, illi  ualdc,in  problematis  inda- 
gatione. Ab  Apollonio  nanq;  editum  uidetur  cGmunucr  confidcrai  c,nam  fic 
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Ccnp.t. 


W Idt 
editione 


rftfXfM. 

W. 


4<«  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCL1DIJ 

circumfertur. Quod  ucrd  a nobis  rurfus  laboriofe  cofcriptum  uifum  cil,ea  qtne 
ex  commentatione  deprehendi,  ribitdifcurienda  efle  cenfui, propter  eam  quat 
in  omnibus  difciplinis,&  in  Geometria  praecipue  promotionem  adhibetur:  ut 
que  dicentur  poliis  iudicarc,tum  propter  bcncuolcntiam  erga  pan  em, tum  ob 
prompte  ea  amore  erga  nos.  Benigne  igitur  audies  ea  quae  tibi  trademus»  Sed 
tepus  iam  edo  prooemio  fupcrfedere,&  conftructioncm  exordiri. 

Euelid.cx  Zamb.  Theorema  i.  Propofitios. 

Que  ex  cerro  alicuius  circuli  in  petagoni  latus  in  code  circulo  de» 
feripti  perpendicularis  afta,dimidia  e(t  fimul  urriufcp  & eius  quae  ex 
centro,&  eius  qua:  decagoniin  eodem  circulo  deferipti. 

H Y P51CLE5  ex  Zib.  Sit  circuitu*  Uy.crittipfo  circulo  jatut  pentagoni  xquilatcrifitUy 

xffumantHrqtCper  i tertijjccntrXipfiMcirculiJitqiStCrinipfamf  flper  n primi)perpendiculirnex 
citetur  S ',atcnditurq;  in  redae  lineat  ipfiut * < reda  linet  x</.D  ico  j ipfa J < dimidii  efi  c r bcxigotd 
er  decigoni  Uterum  in  eodem  circulo  deferiptorum.  C onnelUntur  enim  * >,>  / cr  ponitur  ipft  > fxqua* 
Iu  *>,  crab  ipfo  • in  > comedatur  * > . Quoniam  quincupli  ed  totiuc  cire  uli  circunferentii  ipfiut 
cunfercntix.crtotiuiquidcmcircunfirentixcirculidimidued  circunferentii *> IfippM lutem fiyfdi* 
mihi  cjlfy, igitur  cr  circunferentii  * r !’pfm!y  eircufercntix  quin 
cupii  ed.  Q«  tdrupli  igitur  eft*>  ipfiut  />.  Sicut  iit  ■«  > idfy,fic  qui 
fub  * Z y angulus  ad  eum  quifub/ JyangulHquadruplut  igitur  edqui 
fub  i * y.ctus  q uifub  /i  r . Duplut  autem  qui  fubalj  ,eiuc  quifub . / 

>,dupUs  igitur  edqui  fub  '/y.tius  quifub  • !>.  Ejl  autem  quifub  '/y 
ei  l quiit  qui  fub  i • >, duplut  e(l  igitur  it  quifub  > » ; ,eiut  quifub  «a., 
cequiht  igitur  cd  i ,,ipfi , ,.sed  * y ipfi/y  cd  xqualu : xqualis  igitur 
eii  * • ipfi['.Edautc  ’<ipfi  > /xqualis : xqualis  igitur  ed  c Tipfa  * 
fimul  Utriq;  '/>. Cornutus  aut  apponatur  er  ipfa  * •.  Vtraq;  igitur  fi - 
mul  d/y, dupla  ed  ipfiut  a \ Ed  autem  d /xqualis  quidem  ipfiut  hexi 
goni  Uteri.  At  /y  r qiulis  ei  quod  dengoni . Igitur  * • dimidii  cd  cr 
dut  quod  hexigoni  cr  eiut  quod  decigoni,  in  eodem  circulo  deferipto 
rum.  SUni fcjlum  nempe  efi  ex  ijt  qux  in  tcrtiodccimo  libro  ibeorcml 
Sibus, quod  cx  citro  circuli  in  Utut  triinguli  xquilateri  perpidicuhrk 
uda, dimidia  ed  cius  qux  ex  centro  circuli. 

Euelid.cx  Zimb.  Theorema.  Tropofitiot. 

Idem  circulus  cSprehcndit  & dodecahedri  quinquangulu,& ico 
lahedri  triangulum  in  eadem  fphscra  deferiptorum, 

HYPSICLESor  Zib.  Hoc  inquam, ab  Ariflxo  defcribitwr 
in  co  libro  cuiut  index  etl  quinq.  figurarum  compintio.ab  A poBo 
nio  lutem  in  feciidi  * triditione  comparationis  dodecahedri  ad  ico 
fihedrum.quo  i etl  fieut  dodecahedri  fupirficies  ad  ieofahedri  fu' 
ptrficicmffic  cripfum  dodccabidrum  ad ipfum  icofabedrum,  quo- 
niam cx  centro  ff  hera  in  dodecahedri  pentagonum  (yin  icofiebe- 
dri  tnagulu  perpendie  utaris  atfa  eidi  etl.  Dcfcribidu  quoq;  i no 
bis  ed.qd’  idi  cir cuiut  coprehidit  cr  dodecahedri  petagoni!  eticofi 
hedri  triangulis  in  eadi ffhara dcferiptoric.  Hoc*  defc riptoji in  cir 
culo  quinquingulum  equitatarum  deferiplum  fuerit  quod  ex  latere 
pentagoni  cr  quod  ab  ea  qux  fub  binis  pentagoni  lateribus  fubtenfi 
efi  reda  linea, quincuplum  erit  eius  quod  fit  ex  eiqux  cx  centro  cir 
culi.  Sit  circulus  * A >,c rinipfi>*t>  circulo  fit  latus  pentagoni  « y, 
iffumalicrq^per  i tcrtij)ipfim  circuli  centrum  cr  fit  d,crinipfm*y(ptr  n primi)  perpendicularis  a 
crctur  d/:ry  extendatur  in  i <,cr  eonnedatur  * t.  Dico  quod  qux  or  A*»">  quadrata,  quincupli  fut 
cius  qnodcx-i'  quadrati . Comedatur  « < , igitur  « > deeagoni  eS . Et  quoniam  < > , ipfiut  * ' dupla  rft, 

quadruplum 


f 
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quadrupli  bftureftquoiexfi',eiusquodex  ■><.  Ei  ait  quod  ex  fi  ( 

>,equi  funt  que  ex  fi  *,*  > : qiulrupla  igitur  fu nt  qie  ex  fi  • .eius  . 
quod  ex  * tquincupli  igitur funt  que  ex  •>  fi,*  >,cr  **  ‘,aut  quod 
ex  e eque  autc  cxe<,<  *,e  qualia  et  quod  ex  * >:quincupla  igitur 
fun:  que  ex  fi  *,*  tupsod  ex  fi  <.  Hoc  oftenfo  demonjtran' 
dum  eft  quod  a radit  idem  coprehendit  cr  dodecchedri  pentegp- 
num.cr  icofehedri  triangulum,  in  eadem  fahera  deferiptonm. 

Exponetur  ipfius  faber  e iiemeter  * 4,cr  in  eedem  fa  here  defert 
batitr  dodecabedru  cr  tcofthedru,cr  fit  qutde  unum  dodecebe.lri 
pentagonumj  * <!*ftcofabedri  nero  trugulum  ejio  4 » >.  Dico  9 
que  ex  cetris  circulari  qui  circum  ipfe,funt  equelcs.boc  eji  quod 
Ide  circulus  coprcbcndtt  cr  quinquegulum  > * >/*,cr  ipfum  * a S 
truguiumConacfiuiur  e '.Cubi  igitur  latus  eft  fi  * (per  1 7 deei- 
Wtertij  CT  eius  corrclariu)Exponatur  cute  que  di  redi  linee  u r, 
ut  qumeuplu  fit  quod  ex  * f,ciiu  quod  ex  n ’.Eft  cuti  cr  ipfiut  fab* 
te  diameter, potetia  quincupli  eius  que  ex  centro  circuli,  i quo  ico - 
febedrum  defiribiturteft  igitur  u r,tc  que  ex  citro  circult.i  quo  ico 
fihedrii  deferibitur.  Secetur(per  3 0 fexti)*  • extreme  cr  medie  rotie 
in/Jitq;  metus  [egmctuni  m /.  deccgoni  igitur  ipfiut  circuli  eji  ipfe  u 
l(per  9 decimitcrtij)Et  quonii  quod  cx  * A,  cius  quod  ex  t-  r quutcu 
pium  cjl, triplum  autc  qd’  ex  fi  *,n*  qd'  ex  i ‘(per  corr  elenii  1 ; de- 
ctmitcrtij ) trie  igitur  queix-t-  eque  funt  qumq;  que  ex  » r.  Sicut 
citmaquecxfi-ad  quinq ; que  ex  * ’,fic  tru  quecxya,cd  quinq; 
que  ex  ulterii  igitur  que  ex  > r, quinq;  que  ex  -ffunt  equaUc.Q§inq;  cute  que  ex  « i,quinq;  que' eH  * 
e - crquinq;  que  ex  u/ funt  equalla(per  10  decimiterti/)Quinq;  igitur  que  ex  * >, equa  funt  trib.  que 
ex  fi  >,ey  tribus  que  ex  > ».  Sed  tric  quideque  ex  * *,c rtric  que  ex  > a, funt  equula  dece  crquinq  eit 
que  ex  ec  que  ex  citro  circuli  ipfi  > * • {•  petegono  circunfcnptr.patuit  neq;  qd’exlr,unicumeoqd‘ 
ex  > e, quincuplum  eft  eius  quod  ex  eu  que  ex  citro  circifcripti  ipft>fi'[*  petagono.  Quinq;auti  que 
ex  * aquula  funt  dece  cr  quinq;  c»  que  ex  eu  que  ex  citro  circuli  ipfi  *On  trtigulo  circurifcnpti,p4 
tfut  equtdi  (pe ru  decimitcrti/)q,  quod  ex  « \tnplum  eji  cius  quod  ex  tu  que  ex  centro  circuli  ipfi  * » * 
trtigulo  circifcripti.  Quindecim  igitur  que  ex  ec  que  ex  cet uro,equc  funt  eit  1 5 que  ex  ec  que  ex  e en 
Iroiunum  igitur  q f ex  ec  que  ex  citro,equum  eji  uni  corii  qd’  ex  ec  que  cxictro, dimetiens  igitur  ipfi 
diametro  eft  equilis.  Idi igitur  circulus  coprebidit  cr  ipfiut  dodecchedri  quinquagulum,cr  ipfiut  ico- 
febedri  triagulum  in  eadem  fpberc  deferiptonm.  Eucl.exZab.  Tbeorj.  Prcp.;. 

Si  fuerit  pentagonuajquilatcru  & cquiangulu.&f  circu  ipfum  circu 
Ius, Si  ex  centro perpedicularis  in  unu latus  adia  fuerit, qd’mgcfie3 
fub  uno  lateruSC  ppediculari,fquu  eft  ipfius  dodccahedri  fupfideu 

H Y PSIC  LES  ex Z ab.  E/io petagonum equilatrru 
er  equiagulum  eff*  i,er  ‘ircu  quinquegulum  fit  (per  14 
quarti  circulut)cr  capialur(per  1 tertij  centrum ) fitij;  !,ey 
ab  ipfofm  > fi  perpedicularis  cgatuH per  11  primi)/».  Dico 
9 quod  fub  > l,’ftrigefies,equum  eft  1 1 pentagonis  que  ad 
rc%.  Cone/iitur  > l,fl.  Ononii  quod  fub  r 4, • /,  duplum  efi 
ipfiut  tridguli  r -tftqd'  igitur  quinquies  fub  > J,f-,decetric- 
gula  funt  equclic.Vice  uero  triagula,binc  funt  quinquangu 
la,cr  omnia  fexies:qd’igitur  trigefies  fub>e,’  f, decem  quin 
quaguhs  equum  eft.  Duodecim  aut  quinqudgula  funt  ipfim 
dodecchedri fuperficies.  Quod  igitur  trigefies  fub  '*Jr,e- 
quum  eft  ipfius  dodecchedri  fupcrficici.  Similiter  quoq  dl 
moftr abimus  o,  c rfi fuerit  triagulum equilateru  ficut  »4>, 

CT  circum  ipfum  circulut,cr  ectrum  circuli  -<,pcr pedicule 
rit  utri  Si,quod  trigefies  fub  fit  i equum  eft  ipfius  icofakedri  fuperficiei.  Quonii  enim  rurftu  quo4 
fubi‘,H),duplumeft  ipfius  i A',  bina  igitur  triagulc  equa  funt  ei  quod  fub  omnia  ter.  Set 

igitur  triagulc  4 fi  y,equa  funt  tribus  eit  que  fub  a ijs  e.  Sex  uutc  triagulc  * fi  > * equa  funt  binis  efi  r- 
Tria  igitur  que  fub  at  >,  fi  aqualia  funt  duobus  • fi  >.  Et  oramJ  decies.  Qfl»  d igjtur  trigtfiesfub  *'rfi>a 

»r 


■ \ a 


47» 


GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLID1» 


equum  efl  uiginti  triangulis  * f.y.hocejl  ipfiusicofahednfuperfi*  -» 

cui.  Qgareerit  ficui  dodeeahedri  fuperfides  ad  icofahedri  fuperjb- 
ciar.Ju  quod  fub  y *J’jd  idquod  fub  A y,d,. 

Corrcltrium.  E*  hoc  nempe  mnifeftum  efi.qubd  fieut  ipfius 
dodicahcdrifupcrficies  id  ipfius  icofahedri  fupcrficic,  fie  quod  fub 
latere  pentagoni  crfubeaqueex  centro  circa  quinqudgulum  circa 
li.lnipfam  perpendiculari  afla,ad  id  quod  fub  latere  icofahedri, er 
fub  ea  qua  ex  centro  circa  triangulum  circuhjn  ipfam  perpendteu 
lari  afla.in  eade  fihera  dcfcnptorum  icofahedri  cr  dodeeahedri. 

Eucl.cx 'Zamb.  Theorema 4.  Prcpcfttio  4. 

C amp.3.  Hoc  demonftraro  offendendum  c(t,qj  erit 
ut  dodeeahedri  fuperfides  ad  icofahedri  fu 
pcrficiem,fic  cubi  latus  ad  icofahedri  latus. 

H Y P Sex  Z amb.  Exponaturfper  t tbeorema)circulut  com 
prehendent  er  dodeeahedri  quinqudgulum  CT  icofahedri  Iri  an. 
gulum  in  eadem  Jfihera  dcfcriptorvm.fitq;  d f,  y,y  in  ipfo  dpp 
defcnbatur trianguli  equtlateri  lamys.quinquaguli  uerd  *yt 
er  a/[umatut(pcr  1 tertij ) centrum  circuli, cr/it  ',yab  ipfo  > in 
ipftt  >,>  *,pcrpendicularei  excitentur  1 /,•  »,cr  extendatur  in 
reflat  lineat  ipfi“  reda  linea  ■ t.y  connedatur  A y.ponaturqf 
cubi  latae « 0.  Dico  quod  eft  ftcut  dodeeahedri  fuperfides  ad  ico- 
fahedri fupcrficic, jtc  eflOaty  d. Quonia enim utraq;  ftmul  'Ay 
extrema  y media  ratione  diuifa, maius  ftgmeiumejl  A>  (per  9 

iceimitertij)ey  efl  quidc  utriufq;  ftmul  • f r dimidia  “(per  1 de-  __ __ 

cimiquarn  }ipfius  tuli  A'  dimidtaejl  > fyipfa  igitur  1 «exfre - * 

tna  cr  media  ratione  diuifa,maius  fegmetum  th  > /.  E fl  aute  er  ipfius / extrema  cr  media  ratione  diuifil 
maius  fegmentum  > "Jient  in  dodecahedro  ojlefum  efl: fieut  igitur  * ad  r ",flc  < • ad  \[: equum  igitur  eft 
quod  fubo/.,ei  qdf  fuby  »,> ».  Ei  quonia  efl  fieut  >•  adydjic  quodfub  ■>  1/, ad  id  quod  fub  y d[\ci  au* 
tem  quodfub  0.  f, equum  ejl  quod  fub  ‘:y fieut  igitur(per  1 1 quinti)!  nady  a, fu  quodfub  r • • ■, 

cr  ad  id  quod  fub  ydf  '.hoc  eft  fieut  dodeeahedri  fuperfides  ad  icofahedri  fuperficiemjic  tcaiyd. 

Camp.s.  Aliter  oftcndcre.quod  eft  fieut  dodeeahedri  fupcrficies  ad  icola 
hcdrifupcrficiem.fic  cftcubilatus  ad  icofahedri  latus  fiedeferipo, 

Efto  circulus  a A y , er  in  ipfo  anulo  "A",  deferebantur  quinquan- 
guliequilatcri latera  a A,«  >,y  conneflatur  A y.ajjumaturfi  ( per  1 
tertifieentrm  ipfius  circuli,  cr  fitd,yab  ipfo  a in  d conneflatur  re - 
. fla  linea  •>  d,  cr  extendatur  in  reflas  lineas  ipfiud  refla  linea  f s po* 

naturq;  ipfius  * /jrefle  linee  dimidia  dj,  y.  yjpfiua  <>,ejlo  tripla,  p 
Dico  quod  fub  « 4 A c.equum  ejl  ipfi  quinquangulo.  Ab  ipfo  enim  A,  1 
in  a conneflatur  A d.  Quoniam  dupla  ejl  * dfipfius  a/,hemiolia  igitur 
efl «! ipfius  a d.Rurfus  quoniam  tripla  ejl>y  ipfius  y o.dupla  efi"t  ip 
fius  > y.hemiolia  igitur  efl » yjpfius  0 *.  Sicut  igitur  f *ad*d,ficy"ai 
equum  igitur  cjlquod  fub  *!,» »,e< quodfub  * a,y  *.]pfa autem  r 
•Jpfi  A "ejl  equalis.quod  igitur  fub  « d, A", equum  ejl  fl  quod  fub  • !, 
r r.  Quod  autem  fub  *d,A-,bina  funt  triangula  fieut*Ad,yquodi' 

giiurfitb*',r/,btnafunt*A  d,quin$  igitur  que  fub  decem  funt  triangula.  Decem  utro  triang» 

la.bina  funt  pentagonaiquir.q^  igitur  que  fub  • /,•  binis  pentagonis  funt  equalia . EI  quoniam  dubU 
ejl » lippus  1 y, quod  fub  «/■  1, duplum  ejl  eius  quod  fub*',ty.  Duo  igitur  que  fub  • f,yl,  equa  funt 
um  quod  fub  *{,*  ».  Et  omnia  quinquies,decem  igitur  que  fub  • [>  y,  equalia  funt  qumq ; que  fub  *{,•!, 
bocejl  binis  pentagoms.quarc  quinq  qae  fub  *f,l>,  equa  funt  uniqutnqudgulo.  Qginquies  autem  que 
fub  «J,ty, equa  funt  ei  quod  fub  *[,!  A, quoniam  quincupla  ejl  A a ipfius  dy,y  commune  fafligium  ejl  * 
J.quod  fub  * !,A  >, igitur  equum  ejl  uni  pentagono. 

Camp-t.  ■ Hoc  demoftrato,nuc  exponat  circulus  coprehcdens  dodccago 
ni  pentagonu  &£  icofahedri  triaoulum.in  cade  fphara  defoiptoru. 

Deferibatur  in  ipfo  circulo  a a r petagoni  equi  lateri  latera  A*,«>,ej  conneflatur  A y,y  ajfianatur 

centrum 
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f citrum  ebrculi.Cr  /it  ',C T ut  ipfo  * in  > connedatur  * >,er  extenda 
fur*' in/: cr  fit  ■'  - ipfius  > * dupla:  tripla autem  * > ipfius  r-'.  Ei «4 
ipfa  »,ipfi  »/<ni  jnguios  reiios  exciteturjper  i • primi)»  *,crfxt« 

«fatur  tn  rt<3a<  line as  • A ip/i  » trianguli  ergo  aquilateri  ejl  / n. 

Connedatur  ipfa*A,*r:aquilatcru  igitur  ejtipfm  a A e»  triangu 
bun.  Et  quonam  quod  fui  « »,  ■>  equum  ejl  ip fi  quinquangulo : 
quod  autem  fub  a » A,aquumefiipfi  * A u triangulo  :efl  tgmerfi' 
tut  quod  fub  * »,AA,ad  id  quod  fui  A 0 *,fic  qutnqiungulum 
ud  triangulum.  Sicut  autem  quod  fui  A ■>«  »,adidquodfubA  »«, 
fic  A >’ ad  A n.Et  ficut  igituriper  « i quinti )duodecim  s t,aj  Uiginti 
A ijic  i » quinqudgula  ad  io  triangida,boe  ejl  dodecahedri  fuperfi- 
eiet  ad  icofahedri  luperficiem.  Ei  1 1 quidem  A >,funt  io  fynam  ipfa 
A ojpfm  *>  quincupla  efttCrf'  ipfiui  > i fexcupla  efl.Sex  igitur  A 
Ajisnt  aquales  f A,  cr  duplicia,i  o uero  A »,,o  funt  A u -.dupla  na j;  ejl  f u, ipfius  A ».  Sicut  igitur  soAy 
ai  io  A e»,boc  ejl  ficut  A'adA/.Jic  dodecahedri  fuperfi  cies  ad  icofahedrifuperficie.cr  A,  quidem  eu' 
H ejl  latus  Au  ipfius  ieofahedri:cr  ficut  igitur(per  1 1 quinti)dodecahedri  fuperfieies  ad  icofahedri  fu' 
perficam  fic  A y a d A u,hoc  r/i  cu&i  Utus  ad  icofahedri  latus. 

Oftendendumiam,quod(re<fla  linea  fe<fla,  extrema  media  ra- 

tione) qualem  rationem  habet  potens  quod  k tota  & quod  a maio 
ri  fegmcnto.ad  potente  quod  a totaSC  minori  fcgmento.talemha 
bet  ratione  cubi  latus  ad  icofahedri  latus. 

E/Io  circulus  * A eomprehedens  c T dodecahedri  pentagonum 
C icofahedri  trugulttm  in  eadem  jpbara  defcriptorS,eapiatura; 

(per  i tertipeentruns  circuli,et  fit  >,<y  extedatur  quadd  ab  ipfo 
j utcuq ; reda  linea  A >,fcceturq;(per  j o fexti)extrema  c J media 
ratione  in  A,ty  maius  fegmtntum  fit  > A.Vtcagqni  igitur  e fi  latus 
ipfa > A,in  eodem  circulo  deferipti.  Exponatur  icofahedri  latus  et 
fit  i, dodecahedri  i iero  cr  ptj.cuhi  autem  cr  fit  Igitur  > tridguli 
latus  ejl  aquilaten,cr  / pentagoni  in  eodem  circulo  deferipti, ejl 
ipfius  extrema  crmedia  ratione  diuifa,  maius  eft  figmentum.  Ei 
fluonii  i aqualis  efl  ipfi  aquilateri  nriaguli  lateri, tndgult  aut  aqui  f cubi  latui 

lateri  lalus(per  n decimilertippotetia  ipfius  A > triplum  eft-.tri , dodecahedri 

pium  igitur  eft  quod  ex  ',eius  quod  ex  A >.  Sunt  autem  cr  qua  ex  A — CJuM  — I_T 

y,(A,nus  quod  ex>A  tripla.  Sicut  igitur  quod  ex 'Mid  quod  tx  y — * co/aotm 

Ajicfunt  qua  ex  >f,  A A,adid  quod  ex  > A,cruicifim(ptr . tf  quintpficut  igitur  quod  exi  ad  ea  qua  ex 
t A,  A A, fic  quod  ex  > A, ai  id  quod  ex  ' A.  Sicut  aule  quodex  A,, ad  id  quod  ex  y A,fic  eftquodexa.adld 
quodexfimaius  nann  ejlfegmctum  ipfius  ».  E t ficut  igitur  (per  1 1 quinti/quod  ex  ',ad  eaqua  ex  >A, 
fiS  tficquod  ex  *,4<fid  quodex  ftCruicifiim  (per  t6  quintfyAc  conucrfim, ficut  igitur  quod  cx  • >4djd 
quodex  xfte  quod  exj.ad  ea  qua  ex,  f,(A.  Ei  autem  quod  ex  /.aqua  funt  qua  ex  A > A,qumqudgull  niep 
latus  (per  i o decimitertippoteft  cr  hexagoni  cr  deeagoni  latus.  Sicut  igitur  quod  ex», ad  id  quodex  • : 
fic  qux  tx  fi  >y?  Ay&dtd  qu£  txySfi.  Sicut  aute  qu £ txfiy  J^td  td  qut  txy*  f,fic(rrfla  linta  txtrcmd 
er  media  ratione  diuifa  quaeunqfpotens  quod  ex  tota  c r ex  maiori  fegmentp,ad  petente  quod  ex  tota 
CT  ex  minori  fegmento:  cr  ficut  igitwr(per  1 1 quinti)quod  ex  »,aiii  quodex  <,fic(re{lajincaquac  unq; 
extrema  cr  media  ratione  diuifa  )potens  id  quod  ex  tota,cr  ex  maiori  fegrncnto.ad  potetem  id  quod  ex 
tota  cr  minori  fegmento. Ejl  autem  » latus  cubi,  cr 1 icofahedri.  Si  reda  igitur  linea  extrema  cr  media 
ratione  feda  fuerit, erit  ficut  potens  totam  cr  maius  fegmtntum  ad  potente  rotam  cr  minus  fegmenrum, 
fic  cubi  latus  ad  icofahedri  larus  in  eadem  ffhera  deferiptorum. 

Oftcndendum  iam  nunc  eft,  quod  licut  cubi  latus  adicolahcdn 
latus, fic  dodecahedri  folidum  ad  icofahedri  folidum. 

Quoniam  enim  aquales  circuli  comprehendunt  cr  dodecahedri quinquangulum  er  icofahedri  triatt 
pilum  in  eadem  jfhara  de/eriplorum.in  ff  haris  autem  aquaks  circultaqualiicr  iiftant  acentro(a  cen 
tro  nanq;  ffhara  ad  circulorum  plana  perpendiculares  duda  aquales  funt,cr  in  centra  circulorum  ea 
dunt)quarc  d centro  ffhara  in  centrum  circuli  comprehendentis  er  icofahedri  triangulum  cr  dodeea- 
bedrt  pentagonum  aquales  funt perpendiculares  inquam:  taqtuliltr  igitur  fafligata  funt  pyramides, 
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tabentes  bafes  dodeeahedri  pentagona.cr  bafes  htbtn tes  icofahedri  triangula.  Aequatis  autem  fi ftigU 
pyramides.adinuiccm  funt  ficut  bafes  (per  5 duodeemi)Sicut  igitur  quinquangulum  <t i triangulumfie 
pyramis.cuius  bafis  quidem  eft  dodeeahedri  pentagonum,uertcx  tutem  centrum  fahara,  td  pyramida 
bafm  quidem  btbemem  trungulum,uerticem  tutem  centrum  fabcrc.Zt  ficut  igftstrfper  1 1 duodecimi) 
pentagoni  adi  o tnanguUjic  1 1 pyramides  pentagona  bafes  habentcs,ad  1 o pyramides  triangula  ba- 
fes habentes. Et  1 1 pentagona, funt  dodccabedri  fuperficies,<y  10  triagula.icofahedri  funt  fupcrficitt. 
E ft  igitur  fieut  dodccabedri  fuperficies  ad  icofahedri  fuperficiemfic  1 1 pyramides  pentagona  bafes  hi 
bentes,ad  10  pyramides  triangula  bafes  habemes-Suntq;  11  quidem  pyramides  pentagona  bafes  habet I 
t et, [olidum  ipfiut  dodecahedri,io  autem  pyramides  triangula  bafes  habentes, [olidum  funt  icofahedri. 
Et  fieut  igitur  (per  11  quinti)dodccakcdn  fuperficies  ad  icofahedri  fuper ficum,  fic  follium  dojecabe- 
dri,ad  fohdum  icofahedri.  Sicut  autem  fuperficies  dodecahedriadfolidum  icofahedri,  fic  patuit  ejfe  cu- 
bi Litus  ad  icofahedri  latus.  Et  ficut  igitur(per  1 1 quinti  )cubi  latus  ad  icofahedri  latus  fic  [olidum  iode- 
cahcdri  ad  f olidum  icofahedri, cr  que  fequuntur. 

Camp  is.  Qyod  fi  bina:  re<fb:  linea:  extrema  media  ratione  fedtae  fuerint, 
in  proportione  funt  lubie(fta,fic  oftendemus. 

Sccetur  enim  (per  sofcxti)*t,refta  extrema  cr  media  ratione  in  y, maius  autem  figmentum  eiut  fit  a 
yjimhtcrquoq;  cr  * >(  per  j o fexts)extrema  er  media  ratione  fetetur  in  [,cr  maius  fegment  u eiut  efto 
^ [.Dicoquodeft  ficut  tota  * i,ad  maius  fegmentumipfim  a,, fie  , ^ 

. tota  / 1 ad  maius  fegmentum  ipfiut  <*/.  Quoniam  etenim  quodfub  »■  ■ . 7 - * 

*A>  equum  efi  ei  quod  ex  * yiquod  autem  fubd  %f,*quumeftd  * * ' 

quod  ex  rt  [:  eft  igitur  ficut  quod  fub  * A,A  y,adidquodex*yfie 

quod  fub  d y {,ai  id  quod  ex  a /.Et  ficut  quod  quater  igitur  fub  a A y,ad  id  quod  ex  *>: fic  quod  quater 
fiibd  1 f,adidquodcxA[.  Er  componendo  'per  1 g qumttficut  quod  quater  fub  » fiy.undcumcoquod 
. ex*y,adid  quod  ex  *'t  fic  quod  quater  [ubUsf.unacumcoquodcx /f,ad  id  quod  ex*[.  Quare  cr  fi - 

cut  quod  ex  utraque  ipfiut  d'f, fimul  ad  id  quod  ex  a s,cr  longitudine, fitut  utraq;  fimul  * t>ad*y.fic 
utraq ; fimul  d •/ ad  df. Componendo  (per  ■ J quinti)ficut  utraq; * fi  y,uni  cum-' ad  a fi, fic  utraq ; * 1/, 
tui  cum  d/ad  ipfam  A f, hoc  eft  bine  d , ad  A[,cr  antecedentium  dimidia,hoc  eft  ficut  * fi  ad  - ?Jic  d . 
ad  *!.  in  antiqui fiimo  codice  fic:  Qgarc  cr  ficut  quod  ex  utraq;  fimul  * fi  y^td  id  quod  ex -y, fi  e 

quod  ex  utraq  fimul  d.f, ad  id  quod  ex  d[,cr  longitudine  ficut  utraq;  fimul*  fi  >,11114  cum*  ',hoc  ejl  bi 
na  *fiad*yjic utraq;  fimuld  't,suucumd[,hoc eflbinadsaddf, crdimidia, ficut  *fiad*y,fiedi 
ai*f.  Hoc  demonfirato,quod(re(la  linea  quacunq  extrema  cr  media  ratione  diuifa)qualem  ra- 

tionem habet  potens  quod  ex  tota  cr  ex  maiore  figmento, ad  potentem  quod  ex  tota  cr  ex  minori  feg- 
mento,  talem  habet  rationem  cubi  latus  ad  icofahedri  latur.hoc  etiam  dcmoiiflrato,qu6d  ficut  cubi  latus 
etd  icofahedri  latus,  fic  dodccabedri  fuperficies  ad  ifocahedri  fuperficiem  in  eadem  fphera  deferiptorie, 
cr  hoc  quoq:  percepto,quod  ficut  dodeeahedri  fuperficies  ad  icofahedri  fuperficiemfic  ipfum  dodeca- 
bedrum  ad  icofahedrum,eo  quia  ab  eodem  circulo  compreheduntur  cr  ipfiut  dodccabedri  pentagonum 
cr  icofahedri  triangulum,  manifeflum  ejl  quod  fi  in  eadem  faber*  dodecahedrum  cr  icefahedrum  fue- 
rint deferipta  rationem  habebunt  ( reda  linea  quacunq;  extrema  cr  media  ratione  diuifa ) ficut  potens, 
quod  ex  tota  cr  quod  cx  maiori  fegmen:o,ad  potentem  quod  ex  tota  cr  minori  fegmento.  His  omnibus 
nobis  notis, patet  quod  fi  in  eadem  faber*  dodecahedrum  cr  icofahedrum  inferiptofuerintyationem  hi 
bcbunt,ficul(refla  linea  diuifa  extrema  cr  media  ratione)potens  totam  cr  maius  fegmentum, ad  poten- 
tem totam  cr  minus  fegmentum.  Quoniam  enim  efi  ficut  dodecahedrum  ad  icofahedrum.fic  dodecabt- 
dri  fuperficies  ad  icofahedrifuperficiemfioc  eft  cubi  latus  ad  icofahedri  latus, ficut  autem  cubi  latus  ad 
icofahedri  latus, fic(rella  linea  quacuq-,  extrema  cr  media  ratione  diuifa)potens  totam  cr  maius  fegmtti 
tum.ad  potentem  totam  cr  minus  fegmctumficut  igitur  dodecahedrum  ad  icofahedrum  in  eadem  Iphe- 
ra  dcfcrtptumficjrefla  linea  quacunq;  extrema  cr  medtaratione  diuifa)  potens  totam  cr  maius  fegmea 
tum  ad  potentem  totam  cr  minus  fegmentum. 


LIBRI 


X I I I 1 


FINIS. 


r 


Ati 

EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARIS" 

SIMI  PHILOSOPHI  M ATHEM  ATICO  R VMQV  E FACt- 
le  principis,  ex  traditione  Campani  .Geometricorum 
elementorum  Libet  decimus  quintus. 

EudiJ.txCmp.  tropo/itio  i. 

Ntra  propofitum  cubum.corpus  habcnS 
quatuor  bales  triangulas  xqualium  late- 
rum defignare. 

C a m i-  a n v 5.  Sitcubus cuius  bafiseft  quadra- 
tum abcd,fupicma  ueroeius  fupcrficies quadratum  ef  g 
h.Ipfum  aurem  hac  arte  fabricare  conucnict.Quadrato  ba- 
fis  fecundum  quamlibet  lineam  ex  quadragehmaquinta  pri 
mi  dcfcnpro,fupcr  fingulos  angulos  eius  ex  duodecima  un 
decimi  catheti, fecundum  men furam  lateris  ipfius  quadrati 
erigan  tur.quos  ex  fexra  undecimi  confiat  effe  f quidiftante». 
Quinque  ergo  eorum  bini  & binl.coraulto  eis  impofiroac- 
quidiftanrcr  lateribus  quadrati  continuentur. Conflat  igi- 
turciTe  compoiTrum  cubum, nam  quatuor  cius  laterales  fupcrficies  funt  quadrarar.ex  trigcfima 
tertia  primiAexrrigefimaquarra  ei ufdem  & diffinitione  quadrariide  fuprema  aurem  fuperfi- 
cie  manifeftum  eft  quotp  quod  ipfa  eft  quadrata  ex  uigefima.immo  utgefimaquarta  undecimi, 
& hac  communi  fcienria.qux xqualibus  funt  xqualia  fibi  quocp  funt  xqualia  A cx  diflinmond 
quadrati.  Si  iracp  huic  cubo  hbear  corpus  quatuor  bafium  triangula- 
rium 5 C xquilarerarti  infcnbere,in  bafi  HC  cius  fuperficic  fuprema  pio- 
trahanrurdur  diametri, quarum  una  conrinuerduas  extremitates  in- 
fimas duorum  cathetorum  A' alta  continuet  fu  premas  aliorum  duo- 
rum,quas  animo  inrelligcs  c(Te  a c & h f, dehinc  a duobus  pungis  h 8C 
f terminantibus  diametrum  fuperficici  fuprema:, demitte  hypothenu 
faliter  binas  & binas  diamerros.qux  quatuor  larerales  fupcrfkiesdi- 
uidanr.qux»  imaginaberis effc ab  h quidem  a h&lic.ar  uerdabfadt 
f c.Has  autem  diametros  in  hac  plana  figura  protrahere  contempti, nc 
multitudo  Irnearum  confunderer  mrcllelhim. Si  igimr  figuram  hanc 
ur  oporfet.alht  uel  animo  compleueris.uidebis  ex  fex  diagonalibus  Ii 
neis  fex  fuperficieS  ipfius  cubi  diutdcntibus.pyramidem  quatuor  ba- 
fium triangularium  effe  perfeltam,quam  cubo  propofito  ex  diffini- 
tione conftat  effe  inferipram, huius  aurem  pyramidis  bafes  zquilate- 
ras  effit  conftarco  quod  ex  quarta  primi, omnes  iihrfex  diagonales  funt  adinuicem  «quales. 

Euri. ex  C<tmp.  Vropofitio  ». 

Ntra  datum  corpus  habes  quatuor  bales  triangulas  at> 
q;  aequilateras, corpus  ocfto 
| bafium  triangularium  xqua 
t lium  laterum  diftinguere, 

Campanvs,  Si  intra  pyramidem  quatuor 
bafium  triangularium  8C  fquilateiarum.ofloedron  li- 
beat inferibere,  prius conuenir pyramidem  ipfam  fabri- 
care.qup  ranone  certa  hoc  modo  componitur . Sraruarur 
fecundum  cuiuslibet  linee  quanriraretn  mgonuJfquila- 
terus.qui  fit  a b c.cuicircunfcribarur  circulus  fu pra  cen- 
trum d A exeat  d e perpendicularis  ad  fuperficiem  ipfius 
trigoni, cx  duodecima  undecimi.que  ponatur  dupla  effe 
in  porenria ad  femidiametrum  circuli circunfcribcnris  rri 
gonum  a bcA  a punite  cadant  tres  hyporhenufe  fuper 
tria  punita  a b c Eft  itaque  completa  pyramis  quatuor 
bafium  trilaterarum  & sqmlatcrarunrproiralurur  enim 
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d a,d  b,d  c.Ciim  igirur  anguli  quos  continet  lineae  d,  cum  fingulis  tineis  da,dJ>,cU.ftnt  refiiex 
ditfinirionepeipendiculansad  fuperficiem,cum<pquadra>umtine{cd.fir«hypothefiduplut* 
ad  quadratum  femidiametri  arcuh  a b c.erit  ex  penuliima  primi  quadratum  uniufcuiufqj  trium 
liyporhenutarum  linearum  ca,c  b.ec, triplum  ad  quadrarum  femidiametri  circuli  ab  c.  Sed  cx 
ojtaua  tredrcimi,quadrarum  quocp  cuiufqj  mum  laterum  manguti  a b c,  triplum  eft  ad  quadra-* 
tum  femidiametri  eiufdem  circuli, igitur  omnia  latera  ftaturx  pyramidis  funradimiicem  xqua- 
lia.quare  ipfa  eft  xquila  terar  um  balium.Cdm  iracp  fibi  ollocdron  includere  uoluerimus.diui- 
demus  unumquodep  fex  larerum  eius  in  duo  medio  {qualta,&  continuabimus  medium  pun- 
itum cuiufqt laterum  medus  punitis  cunltorum  reliquorum  laterum, cum  quibus  ipfum con- 
tinet & angulum  luperficialem:uerbi  gratia.diuidam  latera  bafis  in  punitis  f,g  h,&  hypothenu 
fas  cadentes  ab  e, in  punitis  k,l,m,&  continuabo  punitum  ficum  punito  c &cumh&  cumk 
fSC  cum  l,pun  itumip  m.cum  eifdem  h & I.Ecce  iracp  perfeltum  eft  corpus  octo  bafium  triangu- 
lanum  qs  duodecim  lineis  media  punfta  larerum  fabnearj  pyramidis  iungentibus  conrenrum. 
Has  aurem  olto  bafes  ex  quarta  pnmi, quoties  oportet  repeura  pquilarcras  efte  manifeftum  eft, 
ipfum  quo$corp us  ltatutf  pyramidi  ex  dittininone  inlcript um, quemadmodum  iutsi  eramus, 
efficere. 


E udilcx  Cmp. 


Vropofitio  j. 


' Ntra  cubum  afsignatu  figuram  octo  bafium  trianguli-  * 
l rium  aequalium  laterum  confti  tuere. 

j Camvanvs.  Cubo  intendimus  infcribcreoltocdron.Qualirer  aurem 
I cubum  componere  oporteat,!»  prima  huiusfuthcicmcrdiltumeft.lgtturfabri 
• cato  cubo  pyramis  quaruor  bafium  triangularium  & {qualium  laterum  ineo 
cx  prima  huius  defignerur,ac  intra  ipfam  pyramidem  ex  pr{milfa  oltoedron  diftinguatur:quo 
facto,  fimul  etiam  falium  enr  quod  uolaimus. Conitar  enim  ex  ratiocinatione  prim{, latera  cuti 
lia  ipfius  inferipre  pyramidis  efte  diagonos  bafium  cubi, &cx  ratiocinatione prarntifTx  liquet 
cunllos  angulos  oltoedri  in  luc pyramide diftmlti  cflein  lateribus ipfius pyramidisrquare  ma 
mfeftum  cft.omnia  angularia  punita  huius  oltoedrielTc  in  bafibus  afsignaticubi.lgiturex  dif- 
finitione habemus  propofitum.  q[  Aliter  idem. Ccnrris  cunilarum  bafium  cubi.quemadmodu 
in  nona  quarti  fir.reprriis.a  centro  fuprcmx  fuperficict  eius  ad  centra  quatuor  lateralium  fuper 
fkicrum  quatuor  hyporhenufas  demirre.SC  a centro  infinirx,&  ad  earundem  lateralium  fupem 
cierum  centra  quatuor  alias  hypochenufaselcua.cenrraquoqj  quaruor  lateralium  quatuorre- 
Itis  lineis  conrinua:ira  uidelicet  quod  centra  earum  tantum  qux  inuicem  fccanr.conrinucj.V  er 
bi  graria.iungesccnrrum  anteriorum  cum  centro  dextrx  & cum  centro  finiftrx,  centrum  quotp 
ultima:  iunges  cum  cifdem.lioc  eft  cum  ccarro  dextrx  & cum  centro  finiftrx.  Habes  itaque  cor- 
pus olto  bafium  rriangularium.qs  duodecim  lincis,qux  centra  fuperficierum  cubi  continuant, 
complexum. Si  igitur  lias  bafes  xquilatcras  cfte.probare  uolucns.i  centris  bafium  cubi  ad  cun- 
ila perpendiculares  protrahe.quas  neccfiarium  eft  omnia  latera  ipfius  cubi  per  xqualia  diuide- 
re.ex  fecunda  parte rertix  tertq.Quod  planum  erir.fi  unicuicp  bafium  cubi  circulum  circunfcri- 
pferis.atqucideo  binas  & binas  fuper  idem  punitum  in  lateribus  bafium  cubi  conftar.concur- 
re-.easqjcx  fecunda  parte  a 8 primi, ideoljj  etiam  lingulas  efte  xquales  dimidio  lateris  cubi. Igitur 
cx  io  undecimi, manifeftum  eft  binas  8C  binas  earum  fuper  idem  latus  cubi  in  medio  eius  pun- 
ito concurrentes  reltum  angulum  conunere.eo  quod  omnes  fupcrficiescubi  funtquadratx. 
Quia  igitur  illx  duodecim  linex  centra  fuperficierum  cubi  continuanres.quj  & angulis  ouos 
h{C  Imex  fuper  media  punita  larerum  cubi  concuncnres  binx  Kbinx  continent, fubtendun- 
tur.ipfxerunrex  quarta  pnmi.ueletiam(fi  mauis)ex  penuliima  primi, adinuicem  xquales.Er- 
goeftin  propofirocubodefignatum  corpus  ollo  bafium  triangularium  SC  xquilateraru : quod 
oportebat  facere. 

EucliJ.ex  Cmp.  Propofirio  4. 

Nrra  datum  corpus  odio  bafium  triangularium  atep  4 
a?quilatcratum  cubum  figurare. 

Campanvs.  Non  dubites,  quin  corpus  ollo  bafium  triangula- 

rium arqj  xquilarerarum  certo  dogmate  fabricabis  hoc  modo.Qpalibet  relta 
, linea  fuper  aliquod  planum  furfum  orthogonalirererelta.eam  per  xqualia 
diuidc.SC  a puncto  eius  medio  duas  lineas  hincinde  perpendiculares  extrahe, quxeomponant  II 
neam  unam.eruntcp  hx  dux  linex  fcinuicem  fecantes,uidelicetprima,qux  fuper  pofitum  pla- 
num eft  orthogon  aliter  erclia,&  alia  qux  ipfam  fuper  eius  mediu  punitum  ortliogonaliterfe- 
cat  in  eadem  fupcrficic  fine  funi, per  pruni  partem  a undecimi.  Ad  fuper  fidem  igitur  in  qua  ipfc 
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fftx  funr  fapercomunem  punclum  Tectionis  earum  (ur  u docet  undccimi)ptrpendkularem  eri 
ge,  quam  facias  eandem  fuperficiem  in  urranque  partem  penetrare, SC  pone  cunilas  fex  portio-» 
nes  narum  trium  linearum  a putillo  in  quo  fcmuicem  fccant  xqualeszlic  enim  quxibet  quam-» 
libet  per  xqualia  QL  orthogonalitcr  diuider.ita  quod  cum  fint  tres  qua  que  dux  carum, fatuti te- 
ne crucis  uenerandum  fignumad  angulos  relios  continebunt.  A lupremo  igitur  eredtxlmex 
fuperpofirum  planum  punllo  quatuor  hypothenufas  ad  extremitates  duarum  iinearu  ipfam 
fccantium  demittrdeinde  ab  intimo  eiufdem  erellx  punllo, quatuor  alias  iiypotltcnuras  ad  eaf 
dem  duarum  fccantium  linearum  exrremirares  e!eua:pollrcmd  quoq;  harum  hypothen  ufai  um 
extremitates  quatuor  rc&is  lineis  quadratum  conrinentibuscontinua.Erunrenim  hx  duode- 
cim linex.uidelkcr quatuor  hyporhenufx  a lupremo  punito  erellx  perpendicularis  defccnden 
res.quaruorq;  poftrcmxab  cius  intimo  punito  furfum  eleuarx.Sc'  rcliquf  quatuor  lin ex  harum  a 
hypothenufarumextremitarej  coutinuantes,ex  penulrima  primi  fine n ugationis  peccato plu-  * 
ries  repetita  adinuicem  xquales,  quare  conflat  corpus  ab  cifdcm  terminatum, octo  bafibus  tnan 
gularibus  xquilatcrisq;  contineri. Si  igitur  huic  corpori  cubum  infcribcre  dclcltar, centra  olto 
triangulorum  i pium  ambientium  inuenire  ex  quinta  quarti  labora.eaq:  reperta  duodecim  li- 
neis reltis  hac  lege  conrinua.ut  centrum  cuiufquir  horum  triangulorum  cum  centro  cuiufque 
trium  ad  ipfius  latera  terminatorum.per  reltaitf lineam  copulctur.Non  efl  autem  huius  rei  ido- 
neum figuram  in  plano  depingereudeolp  refta t, ur  quod  dici tur  mente  concipias, ipfumqK fi  pia 
cet)allu  fif  opere  compleas.  Videbis  enim  duodecim  lineas  horum  triangulorum  centra,  pofitx 
Uge  continuantes  cubum  continere,  quem  reflat  ut  xquilatciis  reflaiiguiiscp  fuperfkiebus  de- 
mondresefTecondulum.noirenim  erit cubus,ni(i omnes  eius  fuperficies  lint  quadratx. Duci- 
to ergo  a quolibet  angulofrigonarum  fuperficierum  oltoedri, perpendicularem  ad  latus  iliian- 
gulooppolTrum , has  aurem  perpendiculares  ex  prima  quartideami, confiat  adinuicem  xqua- 
les.fil  diuidere  latera  quibus  perpehdicularirer  inii  fiunt,  per  xqualia, ideoq;  binas  & binas  faper 
idem  punclum  larens.cui  fuperftant  conuenirc.Eafdcmq;  condar  ex  his  quxin  decima  fcprima 
quartidecimi  demonftrara  funr,rranfire  per  centra  triangulorum, ideoq;  per  extremitates  late- 
rum inclufi  corporis  rrifirc.ac  eorum  portiones  qux  intra  centra  trigonorum  & latera  ipforum 
inrercipiuntur.ex  iis  etiam  quxin  eadem  demonriratafuur,conftatc(fecqualcs,angulos  quoq; 
ab  qs  perpendicularibus  binis  coeuntibus  contentos, ex  ollaua  primi  paret  efTc  xquales.Et  qui* 
hx  perpendiculares.fuxcp  portiones  inter  centra  6C  latera  interceptx  eofdcm  angulos  ambiunt* 
crunr  quoq;  anguli, quos  linexd  centris  trigonorum  ad  latera  perpcndicularircrcadcnrcsbinae 
& binx  continent  adinuicem  xquales.Cumq;  latera  illius  corporis, dc  quo  difpuramu»,hos  a 11- 
gulosfubrendunr:fequirurex  quarta  primi  frequenter  fumpta, corpus  inclufum  efTcxquilatc- 
rum:ar  quoqjrellangulum  Prorrahantur  enim  diagoni  in  lingulis  fuperftciebus.hos  diagonol 
ex  quarta  primi,  omnes  adinuicem  xquales  cfTcconuinces,mcdianribus  angulis  i duabus  per- 
pendicularibus per  ipfarum  diagonorum  rxn  emirates  tranfeunribus  contentis,  fi  prius  hos  an- 
gulos,ex  ollaua  primi.xquales  fibi  inuicemefTe  probaueris.Cum  igi tur  diameter  tetragona- 
rum  bafium  corporis  huius  fint  adinuicem  xqualesdarcra  quoq;  earundcm  bafium  xqualia, ne- 
ceffeed  cx  ollaua  primi  multories  reperira.ipfas  tetragonas  bafes  effe  xquiangulas.At  quia  ex 
duodedma  primi, omnes  anguli  cuiufque  earum  fune  xquales  quatuor  rcllis, fcquitur  eas  effe 
relhn  gulas  itaque  ex  diffinitione  quadrati, ipfxlunt  quadratx.  Igitur  in feriptum  corpus  mani 
feflum  effe  cubum, ficut  intendimus. 

E Mclilcx  Cmp.  Propofitio  f. 


Y ramidem  quatuor  bafium  triangularium  atquexqui 
latcrarum.afsignato  corpori  ocftobafium  triagularium 
quoq;  atque  a-quilatcrarum  infcribcre. 

CampanvS.  Afsignato  corpori  ollo  bafium  infcribe.fecundunl 
prxeepra  prxmiffx  cubum, cubocp  infcriproinfciibe(utdocer  prima  huius)  pyramidem  quali* 
proponitur.Cum  igitur  huius  pyramidisartguli  (Tnteriam  anguli  cubi,qucmadrnodum  ex  de'- 
monflrationeprimx.manifeilumcflicunlri  autem  anguli  cubi  fint  ex  pr^miffam  fuperficiebuJ 
afsignati  oHoedriierunr  quoq;  cunlii  anguli  pyramidis  huius  in  fuperfkiebus  corpoi  is  olloba 
fium.cuicam  iubcmurinfcnbcrrquarc  ex  diffinitione  manifcflu  eft,nos  ferifjc  quod  quxritur. 
tuclilex  Camp.  Ptopcfhio  6. 

i.  Ntra  datum  corpus  uiginti  bafium  Ot  xqualiu  laterum, 
‘ corpus  duodecim  bafium  pentagonaliu  xqualium  late- 
rum atq?  xqualium  angulorum  figuraliter  componere. 

) CaupanvS.  Corpus  uiginti ballum  non  docemus liic fabricare, quoniam  t% 

%6  rredccimi,qua  couenit  vtcjtoc  fieri/atis  cuidcns  cfl  .Eo  igitur  ut  ibi  docetur  copo  fi  to,ut  fibi 
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corpus  duodecim  bafium  penragonarum  atque  arquilatcraium  includere  delebat, liac  uia  pro- 
cedendum cft.Manifcitum  cft  enim  uiginti  triangulos, fexaginta  fuperficialcs angulos  habere, 

& quia  ad  conftiturioncm  umufcuiulquefohdi  anguli  corporis  icofedn  quinque  fupcrficialcs 
conueniunr.fTcut  ex  demonftrationedecimaiextanedeami  colli  girur,condar  illud  corpus  duo- 
decim folidis  angulis  compleri.  Inuentis  igitur, ut  in  ante  premi  tia, centris  cuntftoium  triangu- 
lorum totum  icofcdron  terminantium, ea  tnginta  redtis  lineis  continua, ita  quod  cuiufque  cen- 
trum centris  omnium  circumiaccntium,cum  quibus  communicat  in  latere  perrepas  lineas  iua 
gas.  Ctim  ergo  hoc  feceris, uidebis  ex  illis  triginta  in  eis  duodecim  pentagonos  conditui  duode- 
cim angulis  (olidis  dati  icotedri  oppofitosdios  itaque  pentagonos, quemadmodum  in  ante  pr« 
mitia  tcetfti.de  bafibus  cubi.xquilateros  e (Te  probabts.Necetic  cft  enim,  ut  quorumlibet  triangU 
lorum  duorum  idem  latus  habentium, centra  eodem  fpatio  diftentreitat  ergo, ut  eos  etiam  ar- 
quiangulos  etie  fyllogires.  Manifcftum  cft  autem  ex  ratiocinatione  decimafcxratredecimi.da- 
fum  corpus  uiginu  balium  ab  eadem  fphxra,  cuius  diameter  cft,tanquam  diameter  huius  corpo 
ns.uideiicet  linea  qux  duos  eius  angulos  oppolitos  continuat, cire  circunfcriptibile.Si  igitur 
hax  diameter  per  medium  fccctur.punffus  feltionis  erit  centrum  fpharcrcircunfcribentis.  Ab 
eo  itaque  ad  fupcrficies  cuneorum  pentagonorum  perpcndicularcs.ex  undecima  undecimi  du 
cuo  A a punvfto  in  quo  lingulis  pentagonis  obutaucrint.ad  Ungulos  eorum  angulos  re&as  li- 
neas dirigito, deinde  centrum  fphxrccum  Ungulis  angulis  ipforum  pentagonorum  continua- 
ro. Age  ergo, eos  proba  etie  arquiangulos  hoc  modo.Cum  enim  omnes  circuli  circum (crtbcnrcf 
trigonos  icofedn  lum  arquales, erunt  omnes  perpendiculares  a cenno  fphxncad  ipfos  uenien- 
tes  SC  in  eorum  centra  cadentes, xqualcs:omncs  ergo  hner  «centro  fpharnead  angulos  cuiusli- 
bet pentagoni  uenientes.funr  zquales.nam  anguli  pentagonorum  funteentra  circulorum  tri- 
gonos iplos  icofedri  circunfcnbentium  ex  hypothcU. Igitur  ex  penulrima  primi.codcm  argu- 
mentationis genere.quo  fuperius  in  decimoquarto  fyllogizauimu$,fc£lorcm  prouenienrem  in 
fuperficielpharnr.ctim  aliqua  plana  1 u perficies  fph aram  fecatnon  fuper  centrum  eius, etie  cir- 
cunferentiam  continentem  circulum, necefiecft  quinque  lineas  uenientes  a concurfu  perpendi- 
cularis duc  tx  a centro  fplurrar  ad  fuperficies  omnium  pentagonorum  ad  quinque  angulos cu- 
iufcunque  pentagoni. eiTcadinuicemaequalesdraque omnibus  duodecim  pentagonis  eti circu- 
lus circunfcripnbilis.Cum  igitur  ipfi  fint  xquilarcn,conuii»ciiur  cos  eife  etiam  zquiangulos: 
quod  oportebat  otiendere. 

LucliJ.cx  Camp.  Vropofitio  7. 

Ntra  datum  corpus  duodecim  bafium  pentagona . 7. 
ruin  xquilatcrarum  atque  xquiangularum , corpus, 
uiginti  bafium  triangularium, atque  xquilaterarum 
fabricare. 

Ciumhvi.  Qualiter  corpus  duodecim  bafium  pentagonarum  arquilaterarum 
atque  xquiangularium  componere  oporteat, ex  derintafeptima  rredecimi  rcquire.Sedqualtter 
corpus  uiginti  balTum  triangularium  xquilaterarum  ftbi  conucniat  infcribi.hic  addifee . Suo- 
rum pentagonorum  cenrristut in  decimaquarta  quani  fiOrepertis.ea  adtnuiccm  triginta  linciJ 
hac  lege  continua,  ut  uniufcuiufque  pentagoni  centro,  cuiufque  pentagoni  fecum  in  latere  com 
municanris  iungatunita  uidelicet  quod  uniufcuiufque  pentagoni  centrum, centris  quinqj  pen- 
tagonorum terminantium  uelcircumtacenrium  continuetur.Cum  igitur  hoc  feceris, obuienr  ti- 
bi uiginti  trianguliab  iis  triginta  lineis  centra  pemagonorumconniiuantibuscontenti.eruntlp 
il  uiginti  mangult  uiginti  folidis  angulis  ipfius  dodccedri  oppofm.amplttfltntcs  corpus  uigin- 
ti bafium  trtangulartum.quas  xquilateras  efledcmonftrabtmus,&  erunt  duodecim  (olidi  angu 
li  huius  corporis  uiginti  bafium  in  centris  duodecim  pentagonorum  corpus  dati  dodecedri  ter- 
minandum. Hos  itaque  uiginti  triangulos  xquilateros  cfle.fic  proba.  A centris  pentagonorum 
ducito  perpendiculares  ad  latera, eruntep  omnes  perpendiculares  xquales.  Binas  ergo  & binas 
probabis  ex  oflauaprimi.xquos  angulos  continere.  Et  quia  lincx  conrinuamcseemra  penta- 
gonorum his  angulis  a binis  & binis  perpendiculanbus  comentis  fubtcndunrur,  aim  omricS 
perpendiculares  finr  xquales, erunt  ex  quarta  primi  omnes  Iinex  continuantes  centra  pentago- 
norum xqualcs:quod  eft  ptopofitum.  t » 

Perpendiculares  aurem  binas  &C  binas  xquales  angulos  continere, ST  omnes  eas  adinuicem 

cfle  rqualeS.ficcollige.Exquinta  primi  &uigefim.ifeptimaeiufdem, confiat  fingulas  earum  di 
uidere  latera  pentagonorum  fuper  qux  cadunt, per  xqualia.easip  efle  adinuicem  xqualesdu- 
fhs  lineis  a centris  pentagonorum  ad  fingulos  angulos  eorum. Quarebinx& binx  fuper  idem 
latus  cadentes  in  eodem  ipfius  Uteris  punfto  coibunt,  eo  quod  utraque  diuidit  illud  latui 
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duobus  pmtagoms,a  quorum  centris  ucniunt  commune  per  xqualia.  Ha$  igitur  papcndicu- 
lares  binas  & binas  ufquc  ad  angulos, quibus  commune  latus  in  quo  coeunt, oppofuum  per 
centra  penragonoi  um  producito, SC  eifriem  angulis  duas  lineas  fubrcndiro.quas  ex  dcmonftra- 
rionederimalcprimatredccimi.manifeftum  eftefie  tanquam  larus  cubi  ab  eadem  fphxra,  cum 
propofiro  dodeccdro  arcunfcripnbili:idcoqj  pater  eas  efie  xqualcs,co  quod  omnia  latera  cnbl 
fint  xqualia, eafdemty  liquer  ex  nona  undecimi, clTc  arquidiftantesipropter  hoc  quod  ambx  x- 

3 Uldiftanr  communi  lateri. m quo  binx&!  binx  perpendiculares  conuemunt.  At  uero  iplas  eaf- 
cm  conftar  ex  his  perpendicularibus  per  xqualia  diuidi. Itaque  per  trigefimatertiam  primi.cun 
lix  lincxconrinuamcspunfla.in  quibus  binx  &binx  perpendiculares  fuper has  lineas,quas 
tanquam  cubi  latera  fore duimus, concurrunt, funt  adinuicem  xquales:nam  omnes  funr.ran- 
quam  larus  cubi.lgitiircxowiaua  primi, anguli  conrenh  a binis  & binis  perpendicularibus, fune 
squales. Quare  per  quartam  ctufdem, linea*  quoqt  continuantes  centra  pentagonorum  lunr  fi- 
bijnuiccm  xquales:infcriprum  ergo  eft propofito dodeccdro  corpus  uigintibafium  triangula- 
* rium  & squalium  larcrum.ficur  iulfi  eramus. 

EucUx  Cmp.  Tropofitio  8 . 

Olido  duodecim  baiium  pentagonaram  atque  a?qui* 
lacerarum  propo(ito,intra  ipfum  cubum  diftinguere. 

Campanvs.  Ciim  dodecedron  fuper  cubi  latera  fabricetur,  ut  con- 
flat cx  decimafeptima  tredecimi, nimirum  eo  fabricato  fibiconuenir  cubum 
infcribi  nam  ciim  duodecim  fint  penragoni.fi  unius  cuiufqueeorum  uni  an- 
gulo  (prourcubi  figuram  uidebis  exigere)  chordam  unam  fubtenderis.ex  fis  duodecim  chordis 
(ex  xquilareras  reflangulastg  fu  perficies  cubi  & corpus  amplevlentes  fuperfides.  Aequilateras 
quidem  eas  erte,conftat  cx  quarta  primi:rcchngulas  autem, eodem  argumetarionis  genere, quo 
in  fexta  huius  bales  dodecedri,  datoicofedroinfcripti,  dcmonftrauimus  effexquiangulas,  con- 
flat quidem  ex  decimafeptima  tredcdmi.propofirum  dodecedron  fphxrxcfic  mfcripnbile.Er- 
go  i centro  illius  fphxrx.ad  omnes  has  quadrilaterasfupcrfieies,perpendiculares,w  docer  un- 
decima undecimi, protrahe  & i punflo  concurfusad  fingulos  angulos  illarum  quadrilarera- 
hrm  fuperfiderum  refhis  lineas  dirige, ac eofdcm  angulos  quadriiaterarum  fuperficirrum  cum 
centro  fphxrxiungeerumty  hxlinexcentrumfphxrxcumangulisquadrilarerarumfuperficie 
rum  continuantes, femidiamerri  fphxrx.dc  quarum  qttadratis(quia  dempto  quadraro  perpen- 
dicularis, remanem  ex  penulrima  primi  quadrata  linearum  connnuantium  pun&um  concur- 
fus  perpendicularium  cum  angulis  quadriiaterarum  fuperfiderum  ) neceflc  cft  omnibus  his 
quadrilateris  fuperficiebus  circuloscfTecircunfcnpribilcs.ideoip  neceffeefteaseffc  xquiangu- 
las.quum  fint  xquilaterx. Er  quia  ex  rrigefima fecunda  primi.anguli  cuiufquc  carum  panrer  ac- 
cepti funrxqualesquaruor  reiflis  angulis,  fcquirureas  effe  rcclangulas.-nihilergo  dccft inferi-* 
pto  corpori  de  ratione  cubi. 

Eucl.ex  Cmp.  Propofitiop. 

| Ato  dodeccdro,  fibi  demum  ocftohcdron  Includere1. 

Campanvs,  Compofitododeccdro.utin  decimafeptima  rerrij- 
| decimi, fex  latera  fuarum  fuperfiderum, ca  uidelicet  qux  cathetos  fuper  fex  li- 
neas  oppofita  larera  fuperficierum  cubi  per  xqualia  fecanres  erectos, rjquam 
eorum  coraufti  iungunr.pcr  xqualia  diuide,ca<p  bina  & bina  adinuicem  com 
‘ pofira, continua  per  rrcS lineas, qu*  feinuicem  fupermedium  punctum  dia- 
metri cubi,  ex  quadragefimao*ftaua  undecimi,  per  xqualia  fecabunt:eritip,ut  quxque  dux  ea- 
rum trium  fcinuiccm  quoq?  ad  angulos  rc&os  diuidanr.  Si  igirur  harum  trium  linearum  exrre- 
mitates  per  duodedm  lineas  rectas  continuaucris.proueniet  tibi  corpus  odio  bafium  rriangula- 
rium  & xquilaterarum,cx  quarta  pnmi,ucl(fj  mauis  ) «x  penulrima  primi : quod  oportebat 
oilendcrc. 

Euclidxx  Cmp.  Tropofitio  10. 

Ntra  afsionatum  dodecedron,  pyramidem  quatuor 
bafium  triangularium  atque  xquilat erarum  adhuc  re- 
ftat  diftinguere. 

Campanvs.  Afiignatododtfccdroinfcribecubum.cx  oftaua 
huius, cuboip  pyramidem  ex  prima. Cum  igitur  anguli  pyramidis  lintin  an- 
gulis cubi, ut  pater  ex  fariodnationcprimx,#  anguli  cubi  in  angulis  dodecedri  exrariocin*^ 
tione  oflaux  , erunt  quoque  anguli  pyramidis  in  angulis  dodecedri,  itaque  conflat  quod 
uolumus. 

• . Euchdi 


47*  GEOMETR.  ELEMENT.  EVCLtOIt 

EurW.otCOTp.  Prcpofttio  «i. 

Ropofito  icoledro.in  eodem  cubum  figurare.  , 

Campanvs.  Icoiedro  infcribe  dodecedion  ex  lexta.ac  dodecrdro  cu- 
bum ex  oflaua.  Condat  amem  ex  demoftrauone  fextx, quod  omnes  anguli  do 
Jecedn  cadunt  luper  centrum  bafium  icoledn.K  anguli  cubi  funiin  angulis  do 
drcedriucaque  anguli  cubi  funt  m centris  balium  icofedri.  Habemus  ergo  pro- 
polirum. 

Euchd.cx  Ctmp.  Vnpofilk  n. 

Cofcdron  datum, pyramidem  quatuor  bafium  triangu  ' 
larium  atque  arquilaterarum  fibi  poftulat  inferibi. 

C a m t « i»  • t.  Si  in  datoicoredrocxprxmiifacubuminfcripfrris.cu- 
bocp  ex  prima  pyramidem  indufens, quin  poftulanoni  icofedri  farisfeceris.hxfl. 
tau  Jum  non  erit.  Scire  autem  oportet.qudd  ciim  lintquinqi  regularia  cor- 
pora,dequoum  muiua abinuiccm infcnptioncin  boc ir  hbro determinetur, Ii  unumquodepeo 
ruin  cuilibet  exterorum  eifet  inlcriptibi.e,  jo  eorundem  inlcnpfiones  acciderent. Quippe  cuili- 
bet eorum  quincp, edent  cartera  quatuor mfcripnbilia.ideolj  quater  quinqt  infcriptiones.quod 
cft  ao.necclTarid  prouen  irent.  At  ueto  pyramidi  foliim  ofloliedron  conuenicns  efi  inferibi,  non 
eninnuiitm  pyramide  bales  aut  anguli  aut  latera.in  quibus  anguli  cubi  aut  icofedri  aut  etiam 
dodecedri  polum  extrema  ipfius  pyramidis  contingere.  Cubus  quoqj  folius  pyramidis  SC  oftoe 
dn.SC  octoedron  foliui  pyramidis  fit  cubi, receptioni  fiintaptaiqualiter  enim  in  eotum  alterutro 
11  angulos  icofedn.autxo  angulos  dodecedri, ita  ut  (inguli  in  eorii  fingulis  cadant  collocabisi 
Icoiedrou  autem  cum  extera  conuenienti  ambitione  poisit  complefb, folius  ofloedri  nequit  ef- 
fereceptacu  ummam  oclolledri  lex  anguli  femidiametrali  feinutcem  bini  SC  binioppofltionere 
ipiciunijinrxtp  eos  continuantes  Icfe per  xqualiaottliogonaliterdiuidunt.itaqudd  illud  glo- 
cio,'um  lignum  ad  cuius  intuitum  confternantur  d annones,  lub  reftis  angulis  triplicatum  red- 
dant.lios  Iiaqi  triangulos  neip  bafes.nety  anguli.netp  latera  icoledti  polfunt  fub  fuo  firu  recipe- 
re,neqj  enim  in  eo  repenes  fex  bafes.aut  fex  angulos.aut  fex  latera, hac  diametrali  orthogonalirj 
oppoiitione  fe  contuentes.  Dodecedron  autem  nulli  exterorum  fur  ambitionis  denegauit  ho- 
fptoum.immo  cuuftorum  receptorium  exiftit.Vnde  non  tneonuententer  dodecedri  figuram  an 
uquxPiaionisdifcipuliafcripiere cado, quemadmodum  pyramidis  formam  tribuerunt  igni, eo 
quod  furi  um  fub  pyramidali  figura  euolet.  At  ofloedri,aen:quippe  ficut  aer  ignem  motus  par- 
uilate  fequiturific  oftoedri  fotma,pyramidis  formam  ad  motum  habilitate  comitatur.  Vigimi 
uerd  balium  figuram aquxdivlauauntinamcumipia bafium  pluralitate  plusctteris  circuletur 
in  fphxi  am, .luentis  ret  motui  magis  qudm  fcandennsconuenite  uifa  eft.Cubum  uero  figuram 
quidam  dedere  tetTxiquid  enim  in  figuris  maiori  ad  motum  uiolentia  indiget  quam  teflera  < at 
in  elementis  quid  fixius  conftantiusip  reperimr  tenaf  Si  igitur  ex  io  infcriptionibus.tres  quas  py 
ramis  non  fuibner.binascp  a quibus  natura  cubi  Si  ocioedrt  aliena  eft.rurfustp  unam  cui  repu- 
gnat icofedri  figura, reieceri", erunt  reliqux  tantum  u inferiptiones, pyramidis  quidem, fola, cu- 
bi uero  oftoednij  binx,  icofedri  autem  trcs.dodecedri  autem  quatuor.de  quibus  omnibus  (utar 
bitror)  furficienteraiiiis  dtfputatum  eft. 

Euc/tJ.ot  Cmp.  Propoftiio  i». 

Abricato  quouis  quinque  regularium  corporum.fibi  ' 
fph arram  inferibere. 

Campahvs.  Ex ti libro itaqimanifcftumcft.unumquodcy quinqi ho- 
rum corporum  effe  fphxrx  infcnptibile.Nunc  itaty  coftabit  uicruerfa  fplixram 
unicuitpipfonimerteinfcripnbilem.  A circunfcnbcnns  rnim  fphxrx  centro  ad 
bafes  uniuerfas  cuiuslibet  eorum  perpendiculares  exeant.quas  inna  centra  circulorum  bafes  ip- 
fas  rircun  fcnbtnrium  cadere.neceife  eft.Cumtp  omnes  orcub  eas  cucunfcribcntes  fint  xquales, 
eruntqi  hxc  perpendiculares  xquales.  Itatj  fi  fecundum  quautitaiem  unius  earum  circulum  fu- 
per  cennum  citcunfcribentis  fphxrx  defcripferis.eiustj  femicirculum  quoufque  ad  locum  unde 
moueri  ctrperit.redeat.circunduxerisiquia  Ipfum  per  extremitates  cunffarum  perpendiculanu, 
necelfeefttraniire.conuinces  ex  correlatio  k tertii, fphxtamiftius  femicircuh  motu  defcnptam 
uniuerfas  bafes  afsignati  corporis  in  concurfibus  perpedicularium  confingere.  Non  enim  plus 
poteft.fphxra  de  balibus  corporis  confingere.quimarcunduffus  femkirculus  (dum  moueba- 
tur)  conmigit.Qjiarc  afsignaio  corpon  conilat  bos  fphananqqucmadmoduni  propofitu  erat, 
eriaiplifit. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARIS- 

SIMI  PHILOSOPHI  M ATHEM  ATICO  R VM’Q  V E FACI- 
le  principis,  ex  HypfTclis  AIexadrini,Grxci  philofophJ  traditione* 
Geometricorum  elementorum  Liber 
decimus  quintus. 

Euctid.ixiamb.  Problema  i.  Propofttio «. 

N dato  cubo  pyramida  deferibere. 

HYPS1CLES  exZamb.ESoda 
tu  < cubui  aAydija/pnquooportetpy 
ramida  infcnbm:  conncllantur  a >,> 

■>,'  Kanifeftum  iam,quod  ipft 

* ’ >,*  * ' '.tnagula  equilatcra  funt.quadratorum 
tnim  diametri  funt Utera.  Pyrami igitur  cftipft « * > *?,CT 
dcfmbituT  in  Juto  cubo  quod  fuere  oportebat. 

Euclidcx  Zamb.  Problema  s.  Propofitio ».  1 

» In  data  pyramide  odtacdru  deicriber*. 

H r P S.  ex  Z ab.  E/Io  data  pyramis  *Af  fetetur <*  bi 
foria  ipfh  >/•■?«  xfignii  c r conclldtur  ipft  / »,•>  v fj e, 
tt  relique.  Et  quor.ii  - 1 dupla  eft  utriuf  'q  ipfarum  r a,aft 
tquslit  igitur  eft  > . ipfi . fcrparaHetiu  J militer  cr'  « ip/l 
/«  e/I  equalis  cr  paraUchistaquiUtcrum  igitur  eft  ■>«/..  Dico  quoJ 
trredagulum.Si  enim  ab  ipft « * pcrpcjtculam  agatur  ad  plana  •/ 

A e jimhtcroftiicmuiquainipjiuil-le, quadra 
II  equilatcratquod  facere  oportebat. 

Eucl.ex  Zamb.  Problema  t.  Propofttiof. 

* In  dato  cubo  ocfhhedrum  deferibere. 

H YPS.or  Zamb.  E/io  datu  cubui « Aydife,ey  capiatur  tctfa 
%ii  fidentium  quadratorum  * a u r.  Diff  o quod  a au  e quadratum  eft. 

Excitentur  per  ipft « < partBeliCper  j i pnmi)fe,w ,.  Qgonia  igitur 
dupla  eft ’t  ipftin . b,cr/’ipfiiu  • x,id  propterea  quod  ex  • *:igil«r 
fi  eft  equum  quod  exs-.cr  per  hoc  cr . • ipft » x eft  aqualis.  Quod 
igitur  tx  **  duplum  eft  tiui  quod  ex  e\.  Ac  per  hoc  cr  quod  cx  **, 
dupli  eft  eius  qd‘ex  xfiqf  igitur  ex  a \equi  eft 
ri  quod  ex  m *:equilaterS  igitur  eftUxu  e, mani 
fejtum  eft  quid  CT  rcHangulum.  A /fumatur  ipft 
Ad  • » bina  quadrata,  ty  centra  r ',ty  coneUan- 
tur/  WVS'S'V  e.manifejium  cS  quod 
triangula  ef/iciitia  oftabcdrum  equilatcra  funt, 
eadem  nanqqodendcmut  ratione.  1 

Eucl.ex  Zab,  Problema 4.  Prop.4. 

♦ In  dato  odlahcdro,  cubum 

deferibere. 

HY  PS.exZab.  Capiaturdper  prima  ter- 
tiftconm  qui  circum  • A >,•  r *,»  A •,«  d 1 trian 
V*9,  circulorum  centra » 0,. \crtonncftantur 
9 A'  *>*  V A Dico  tpioii  eOuaeft  quadratum. 

Excitentur(perj,  primi )per  ipft » 0 « x ipftt  A 
>»*’»>  V s paralleli  u v* «,» /,/ ».  Qgonin» 
igitur  eqwLterum  tii  • A r triangulum , que  ex  • in  > centrum,  cius  qui  circum  • A > triangu- 
lum circuli  (biforum  di/fcfcit  eum,  qui  ad  • ipfius  a A r trianguli:  equalis  igitur  cftty  r d ipft  * 
A.  Ac  per  hoc  ion  & A 9,ipft  retere  a, ipfi  a u eft  aqualis,  Quoniam  autem  ipfa  m >,ipft 

*",©• 


Carnp.t. 


Camp.i. 


Campi. 

irrutae. 

Sontium. 


C amp.4. 
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• *** 

*■*,©•*  • f '»  CI 

xqutln  : xqualit  igi'  ' 

Utra'•l^pfit••,a^, 
a ipfi  • '.cr*  «ip/i* 

»,qiu  jwf  fui» i e *c r 
• « r r*  di.cx  quo  ma* 
tufejti  e/l  q • ■ xqux 
lacfitpfi  > * Eiidj>- 
ptrrea  li  cr  rcu ju/. 

Qgonu  igiiw  »/»» 

piraQelogramu  _ 

’ unoefiplano  Ei  quonia  dimidii  cfi  utcr$  ipforu  qui  [ut  *•',<*  u,reditrtliqum  igitur  quijub  *•«»*• 

(ha  cfi.  Similiter  ctreliqui.Qjjxdraiuiguurcll  • o ,\,pof{ibile  ait  efi  qux  in  principio  afiupta’>  ba^ 

cetra  cr  pirillelos  cbficicttinr,’  .Vv  ^conrfkrr  Ipfa  • *,,*,SX  ■»“  *>cr  Ji<rr»  ipti  * *« A quadr* 
tu  Si  urro  aljumamut  cr  reliquoru  miguloru  cetra, conedamutq;  eade,ofiedema  reliquo  quadrata,bx 
bebumuq;  in  dato  odahedro  cubi  defcnpti.quodagedu  fuerat.  EucLexZtb.  Tbcor.  f.  Prop.j. 

C mpt.  In  dato  icofahedro  dodccahcdrum  infcriberc. 

HYPSICLES  r*Zil>  Exponatur quinquigulu 
ipfiut  tcofithedri  * t • J >,cr ‘ctra  Circulorii  qui  cvrcu  «/ 

V/'  tnaguti.fmtq;  ■(<»  *,cone&ifiir$ 

1 0,0  *,*  > ,**,“  *.Et  rttrfiu  conexe  ! •J>J*,exteditur 
in }>< bifaria,nept ipfic ' *,*  > fetabitur in ipfit l> • 

I ignit . Et  ficui  'f  id’  I,fic  ’Oado  m, equilis  igitur  efOu 
ipfi • •■Similiter  ii  cr  reliqui  ipfiut  * petagoni  U 

, _ trrj,#ifi<j/iji<™o/irik«lttr.DKo^cr^iiii^»f<.QB« 

nu  enim  dux  e(,”  *id buta  * V *,xquos  eoprebedunt 
id r/i,pt'  ungulot.etreliqmmanifefiifiint.Vitelligituribipfo  ii 

reddi.  ipfm  * ( y X i petagoni planu  prrpcdiciilara  idi  qux  ci 
iit  in  cetru  ciui  qui  circu  petigoni!  circuli.  Si  uero  ib  ipfi) 

r in  fignu  in  qd"  cocurrit  qux  ex  / perpediculins  conedt  ...  - 

miM.Jc  per  ’ paralleli  agemut  ad  ea  jninifcfiu  qi’toc unit  ei  qux  ex ! perpedicutiri,et  qux  ib  tpfos  p4 
raielaredi  cbprehcndit  ingulu.uni  eu  eu  qux  ex  [perpediculan.  Rurfu  fi  tonciUmiu  ab  ipfit!’  ut 
cetru  ciui  qui  circii  petagoni  circuli,  cr  in  fignu  ui  qf  cocunrit  qux  ex  o,ei  qux  ex  • conexi  re 

da,quo cui tidc coprchcJtt  Ex quo mmifefiu efl $ quinquigulu  ‘ fuxuinunocfi plano.  Noiueri 
(cire  oportrt,qfi  quit  not  interroget  quot  Uteri  habet  icoftbeiru,fie  dicemiuMunifefiu  $ icofihedru 
fub  10  tniguhs  coprebcditur,er  q,  uniquodf  triigulum  tribu  reto  lineit  coflit.  Oportet  igitur  not 
multiplicare  2 o tniguU  in  ipfit  trUgult  luter  a, fiunt  6 o.  querru  mtdietu  fiunt  1 o Similiter j cr  i»  dode 
cjhedro.  Rurfut  quonia  11  quinquiguU  dodecahedri  toficiit,cr  uniquodq;  quinquigulu  quinq;  coti 
net  reda  lineM.efftciemiu  duodecies  quinq;  ,ty  fiunt Jo.rurfiueoru  mediet  a fiunt  jo.Cw  au  dimidia 
elfiaimutXisu  quodlibet  Utut  etii  fi  fuerit  tnigulil  fiue  quinquigulufiue  quadratu  ut  in  cubo,*cxfe 
idefi,rcpc-  cudo  capitur  Midi  etde  difciplina  in  cubo  cr  in  pramidr.crin  odihedro  cade  efficiet  Uteri copenxt. 

Utut.  Si  urrb  uriis  rurfut  uniuffuiufq;  figurari!  anguloru  numeri!  inuenirtfurfiu  cade  efficiet  diurne  per  pix- 

e!‘,  ,u  t.  na  coprebcdtntia  unu  anguli  (olidi.  * E t quonti  icofahedn  anguli  quinq i triiguU  coprebedunt,diutde 

per  quinq;, Kt  1 1 icofahedn  anguli.  In  dodccahedro,tria  pet  agona  anguli  eoprehedit^iuide  per  tn* 
eruigintijtabcbie  dodecchedri  angulos -Similiter  aut  cr  in  rdiquit  angulot  internet.  Qyxfiru  efl  quo*  . 
modo  ab  unaquaq;  quinq;  folidaru  figurari  uno  plano  coprehedentia  quomodocuq,  datofinuemtur  cr 
inclmatio,in  qua  adinuice  inclinatur  copreheditta  plana  unaquaq;  figurari.  Jnuetio  autificut  tfidqrut 
tneiffiium  no fler  magma  magifier  enarrabat)huc  habet  modi.  Quod  quidein  et ibo  per  redi  angulu  difpefcut  ipfi 
iCftatTf*  coprehedentia  plana  adimucp.manifeflu.  In  pyramide  uero  expofito  uno  triipdo.cetrit  termina  untut 
••  **•  hfde  latera, Ipacia  uero  a uertice  in  bafin  perpedieulari  ada, ambitiones  deficript x inuicefe  fecet,  cr  ab  ipfit . 
id  efl,com^  fiedione  ad  cetra  conexa  redx  linex  coprebcdcnt  inclinatione  planoru  pyramidem  c oprehendeniiuut.  • 
prehendent  inodabedro  uero  a latere  trianguli  dtferipto  quadrato.eentra  termina  diagonij  interuaVo  autem  tti* 
ei  quo  qux  dem  trianguli  perpendiculari.dcfcribantur  circunferentix,cr  rurfut  a communi  fedionc  ad  centra  con 
fita  inclina  nexxredx  linex  *coprehendent  dcfmctem  in  bina  reda  quxfitxineUnationa  Inicofahedro  porro,* 
tio  i duob.  I aere  trianguli  deferipto  petigo  no  connedaturfub  bind  latmbut  fubtenfa  reda  linea,CT  centra  terwt 
reda  deficit  mj  eiuflcm.mtcnullo  ait  ipfm  trianguli  perpendiculari  defcnptit  ctrcifenntqt^ux  cx  communi  fe‘ 
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Aow  at centra  eonnexe.coprehendent dcfimente  fimiliter i» binas  refija inclinationis  ieofahedri plano 
eum.  in  dodeeahedro  utro  expoftto  uno  qmnqutngulo,connexa  fimiliter  fub  binis  lateribus  fubtcnfa  rt - 
As  linea,centris  terminis  eiufide,interualto  uste  aAa  perpcdtculari  4 bifiru  fcAione  ipfnu  in  paralkhim 
fi  Litus  pe ntagonijefi iribantur  circunfirentie  c r que  4 figno  in  quod  inuice  concurrunt  ad  centra  con- 
nexe,fi militer  coprebcdentadefincntc  in  binas  rcAas  inclinationis  planoru  dodecahedri.  Sic  quide  eia- 
rififimus  iUeuirde  prediAis  differuit, clari  putans  in  quouis  demon/irationc.  Sedutmanifrfta fiat  lOcrum 
dcmo'i/lratio,uifum  esi  turba  ipfius  dcclarare.primumq;  in  ppranude.  InteHigatur  pyramis  fub  quatuor 
equit  ater  is triangulis comprchcnfa*  Ayd,bafi  */s>,fa/hgio  neri ■‘.tyfeAoipfo *dlaterc(per  10 pri- 
m)bifariam  in  >,coimeAatur ( ','y.Etquonii  *d(,»d  y, triangula  equilatera  fiunt,  & * d bifariam  fie- 
catur,ipfe  igitur  A y >,perpediculares  fiunt  in  ipfiam  « d.  Dico  quod  angu 
Ius  qm  fub  A < y,efl  acuut.Quonia  enim  dupla  e/t  *y  ipfius ' •, quadrupli  * 

tjl  quod  e x * r eius  quod  ex  * '.Sed  quod  ex- y, equu  eft  cis  qua  ex  .1  y j, 

(per  4.7  primifiquoru  quod  ex  *>  ad  id  quod  ex  r > ratione  habet  quam  4 
ai  ;,tyc/l  aqualis  y > ipfi ' Aiquod  igitur  ex  ( y.minuiefteis  que  cx  A y 
yiacutus  igitur  eft  quifiub  A < y.  Qiionu igitur  binoru  planorii  < ( d,.dy, 
communis  fcAio  ena  /,&•  cornum  fie  Aioni  ad  angulos  reAcs  fiunt  re. da  U 
neam  utrocp  ipforu  planoru  aA*  A <,<y,cr  acutis  angulis  eomprebedut: 
angulus  igitur  qui  fub  Acy  inclinatio  efil  planorii,  CT  efl  datus, dat  a enim  /s 
y Litus  exi/lens  trianguli, CT  utraq;  ipfian i ( y y, perpendicularis, fiubfii fles 
aquilateri  trianguli,cauns  nimirum  \>,hoc  cA  terminis  unius  lateris, in- 
tcruallo  ueri  trianguli  perpendiculari  dcfcriputsmbilui.fcfc  inuice  in ' figno  diffiefeunt.  Et  qua  ab  ip- 
fo  inipfia  i y connexa  rcAa  linea, comprehendunt  planorii  inclmationettd  asu  cerat  diAi.  Et  quod  cetris 
quidem  A y,mtnuaUo  autem  trianguli  perpendiculari,  deficripti  circuli  adinuieem  fie  fece nt, per fine  uum 
eft, utraq;  enim  ipfarum  A y >, maior  efl  dimidia  ipfius  A centris  autem  A y flntenuBo  autem  dimidia  ip- 
ft  jsA  y deficripti  circuli, fiefie  inuiccm  tangunt.  Si  uno  minor  fuerit,  nec;  fit  tangut, net];  difpefc  unttfii  uero 
maior, omnino  fccanr.cr  fie  in  pyramide bac  cofiequens  aperte  apparet  ratio,  intelugatur  rurfus  m qua 
irato  .T  Ay  d,pyramil  uertic cm  habens  i,cripfam  comprcbidcnlia+bifaridm  bafis  triangula  aquilatna, 
nitaute-'  l yA'pyrxm:s:Jmidiioftahedn,fecctur(p,r  loprimijuttum  m ^ 

latus  uni. 11  trianguli « • bifariam  in  Acr  conntAatur  ffi,d  fi,equa  'es  igitur  ^ 
fiunt  A /,■</,©•  pnpendieulartt  in « •.  Dico  quid  angulus  qui  fub  Afid,ob- 
tufius  eft, conise Aatur  enim  A *■  E.*  quonia  quadratu  efl  « y.dimeties  autem 
Ad.quoiex  ( U, duplum  efl  eius  quoiex  d a.Qyod  autc  ex  d «,adidquod 
txdfi rationem  habet(ficut  in  precedenti diAi  ed)quam  4 4if  j ,cr  quod 
ex  d i,  igitur  ad  id  quod  ''/.Miionem  hebet  quam  0A0  ad  tru,equahs  au- 
tem efl  dfiflpfi/f,  Qjjod igitur  ex  d A,cis  que  ex  A !,!  d, maius  eft.  Obtu- 
f IS  igitur  efl  quifiub  (fi  d.Etquoniabinis  planis  fieinuicanfcc  antibus, hoc 
efl'  A',*U',  communis  fieAioefla  ',cr  ad  reAos  angulo;  ei  in  utroq;  ip- 

fioru  planoru  aAe  fiunt,  ip  fie  autc  A fi,d  fi,obtufum  coprehendentes,qui  igitur  fub  A/  d, angulus*  defint 
in  binas  rcAas  usclinatioes  ip  fioru  uf  s«  d 1 planoru.  Si  datus  fuerit  igitur  qui  fub  A fi  d, datur  quoa;  diAa 
inclinatio.  Qgomd  igitur  datur  trianguli  oAahcdri  CT  uni  latus  oAahedri  rjl  • d,v  ab  ipfia  quadrati 
deferibitur  « a,dataq;  .*  d, dimetiens  exiflens  ipfius  quadrati.  Sed  C A {Jd, ipfius  trianguli  perpendieula- 
res.  Qu  creo-quifiubAf  • angulus  datur.  Deferipto  igitur  quadrato  ex  latere  trianguli  ficut  1 j ,ej  con- 
nexa diametro  fleut  Ad, fi  centris  0 internatio  autem  trianguli  perpedieulari  circulos  dtficribamus,fc ■ 
inuiccm  in  fidiffefeent.  E/  que  ex  fi  in  centra  connixe  rcAe  linee  .comprehendunt  inclinatione  eam  que 
fub  f fi  d,*  que  definit  in  binas  rcAss( ficut  diAiim  efl ) ipforu  planorii  inclinationis.  Etbic  pcrfpuuu  efl 
quidem  ficut  utraq;  ipforu' fi,fi  djeA  dimidia  ipfm  A d maior, ac  per 
hoc  in  organica  cofiruAionc  circulos  fefc  inuice  dtffefcere  necejje  eft, 

E:  ex  demonlhatione  manififlum  fit  ficut  Ad  ad  d fi,  potentia  ratione 
habet  quem  oAj  ad  ma, dimidie  liero  ipfius  A dpotentia  quadrupla 
tfiUcr  proinde  m lior  efl  utraq ; ipfarum  i"  fijd, dimidia  ipfius  Ad.cr 
hec quidem  de oAihcdro.  Inicofahedrc  autem  intcBigatur  pentago 
num  eqnilaterum  *(yd  .,cr  in  eo  pyramis  uertiee  habens  fi, ut  trian- 
gula ipfian  comprehendentia  equilatera  fint,  erit  iam  ipfia  ufyd.py 
ramis  pars  icofabedrefigure.  Secetur  unum  lotus  unius  trianguli  fiy 

St 


ulfipra. 


JaX*  rSr  (i* 
™ turtur 
bajim. 


E/?  quofa 

fiat  4 duo* 
bmrrtftsui 
cluutio. 


utfiuprl. 


ijttrvim 

[obtendit. 
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HfarLim  in  i,er  coniuMtur  f /.aquales  cxifltnles  cr  perpcdiculares  fida  in  ipfm  f>  Diro  quU 
qui/ubfe  / angulus obtufuseft.cribidemmanififhtm e/l,rum  connexa reda linea  A /jobufim quidem 
explicat  eum  qui  fubAy-t  ipfiut  pentagoni  angulum.hoc  tutem  maior  quifub  t . <Vp/>  ntn<];  A »,»  ■», 
ip/i, n /,funt minoret: (militi r u «t m prae  edenti jpmlquifu b Atti angulus* definit in  bina  meli 
nationes  ip forum  fi  [ >,y  l s,trttngulcrum,hoe  dtto,  dttt  eru  c r meli/ uno  tpfiut  icofa bedri  planorum. 


datur  CT  quifub  t . . _ 

intcruallo  tutem  ipfiut  trunguli  prrpendiculaniirculidrfenbantur.fecabuntfeinuieemficutin  »,CT 
gi tacl'dd  ip/i  A «wwncr  reda  linet, comprehendent  defmentemfuh  binure/lit  ipforum  pknonii» 
inclinationis,  cr  hie  quidem  ex  defenptione  maniftfhm  e/l.quod  utrtq  ipfarum  A *,<  * maior  tS  i iinri- 
du  ipfiut  A >t.  lnfirmmlali  quoq-  febriet  e)}  oSendrre.  InteBigttur 
fcp.tr/lim  aquilaterum  quidem  triangulum  A * ',ab  ipfo  autem  a' quin 
quangulum  deferibatur  «f*'/Ncr<  onnedatur  h ',exateturq:  (peris 
primi )perpendieularis ipfiut  > b 'trianguli,* '.Dico quod ip/a  tenu- 
ior tfl  dimidia  ipfiut. “ ' fubrendentit  inclinationem  planorum.  Ada  ab 
ipfo « in  Ipfam  u r, perpendiculari  ip/i  « a, quoniam quifub  a "maior 
efl  tertio  redi, hoc  e/l  eo  quifub  a*  eeonfliiuatur  ei  quifub  « < > tquwt 
quifub*  ' /,ipfa  igitur  * ' .perpendiculari!  efl  rquilateri  trianguli  eu- 
iusedlatut/  c, quare  quod  til  cr  t '.adidquodex  » *,  rationem  habet 
quam  4 ad t, maior  autem  ell « »,ip/i  » f.  Quod  igitur  ex*', ad  id  quod 
tx  x *, maiorem  rationem  habet  quam  4 ad  t,  habet  autem  et  ad  id  quod 
tx  < ',quam  4*d  I.lpfa  igitur  . ',ad'  * maiorem  ratione  habet  quam 
ad  1 1, maior  igitur  eS  ‘ • ipfa  ' «.  In  dodecahed.ro  fie  inteBigatur  unum 
quadratu  cubi  a quo  dodecahedru  defcnbitur.cr  fit*f>  *,rj  bina  pla- 
na dodccahedriyhoc  cd"lf  /*y  f.Dieoiam  cr  hic  datam  ejfe , bi- 

norum quinquangulorum  Minationem.  Se- 
eeturCper  10 primi)’ « bifariam  in  *,c rab 
ipfo  «ip/i/'(p  tt  primi)al angulot  reflot 
excitentur  inutroq;  planoru « »,«  u, creon 
neflatur  m k Aio  primum  quod  quifub  *«» 
angulut  obtufut  r jl.  oHe nfum  aute  ell  in  de- 
eimotertio  Elcmetontm  uolumincfiuejlalu 
dodeeahedri.quod  que  ex  « perpendicularis 
ada  in  * <V  -t, quadratum  dimidia  r/!  lalerii 
pentagoni,quare  minor  cd  dimidia  ipfm  h » 

C- id  propterea  quifub  ub 'angulut  obtufut  e/l.  Simulqi  ofiefimeflin  eodem  theoremate  quod  cr  quot  ~ 
quide  ex",aquueileiquodex  dimidio  later»  euU  cr  ei  quod  ex  dimidio  lateris  pentagoni, quare  quo- 
n ii  cade  « ' cr  « n funi  aquales, cr  maiores  funt  dimidia  ipfiut  n':dato  igitur  angulofub  n ' », definis  in 
tinas  redas  inclinatio  erit  planorum,uidelicet  data.  Quoniam  igitur  latus  «At  a, quadrati  fubfiBens  efl 
tina  latera  pentagoni,dalur$cr  pentagonm.datur  ergo  cr* '.Datur  autem  crulraq;  ipforum  m *,m 
',perpendicularcs  etenim  funi  a bifaria  fedioneadfub  binis  fubtenfa  lateribus  in  paraBrluridtm  latm 
pentagoni  ut  f '.Datur  igitur  quifub  ' « a definensificut  didum  efl)in  binas  redas  qurf te  inclinationis. 
Bene  igitur  in  inflrumentahjabrica  dixit  quod  oportet  dato  pentagono , eonnedere  fubtenfam  fub  binit 
Utenbus  qua  aqualis  fit  ipfiut  cubi  lateri,  cr  centris  limitibus  ip/iuejntcruallo  ut ro  ab  ipfa  bifaria  ft- 
dioneada  perpendiculari  in  parallelum  eidem  pentagoni  latusjicut  in  deferiptione*  ','r, 
deferiptt  circunjcrentie.cr  ab  ipfo  commiffurx  circun/rrentiarum  figno  ad  centra 
eonnedere  redas  lineas  comprehendentes  dtfincniem  in  binae  redas  in- 
clinationis ipforum  planorum  quod  tnim  ipfa  « > , perpendicula 
rii  maior  ejl  dimidia  ipfiut  n ':didum  efl,  fi- 
cui in  Elementis  fimul  etiam 
ejlojltnfnm. 
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BARTHOLOMAEVS 

ZAMBERTV S VENETVS 

CLARISSIMO  VIRO  PAVLO  PL 
(ano,  patritio  V cn«o,  equiti  Iurato,gra- 
uiffimocp  Senatori,  fclicita- 
tcm  perpetuam. 

ICET  Mathematicae  difciplinx,  quae  pr( 
mum  certitudinis  falfigium  uno  omnium 
philofophantium  iudicio  obtinent.  Paule 
PifaneuirgrauilTimc.a  prifeis  illis  philofo 
phantibus  femper  exculta?  fuerint,  tamen 
Aftrologia  exteris  longe pra-ftare  ccnfue- 
rim.erhocfanebinis  adductus  rationibus! 
na  longe  clariora  ct  excellentiora  fu  nr.qux 
ab  aflrologis  inccclcftium  globorum  con 
uerfione,afirorumqireuolutione,traduntur:hacfiquidcm  difciplina 
cccleftia,qux  his  inlcrioribus  longe  funtprar  (tantiora  homines  intu- 
entur, aftra  fixa  errantiacp  pariter,  diftantias,  fbliscp&  Iunx  dcfetfius 
conietftant.qux  Deus  opt.max.  mira  Capientia  coftruxit.  Illud  quoqi 
acceditquodhpcdifciplina  reliquas  tres  in  fcfecontinct:nam  etimin 
Aftrologicis  theorematibus  fpccftantur circuli , anguli , quadraia, 
quae  ex  coclefhum  globorum  conuerfione  fiunt,  tunc  Geometria  efl 
opus, cum  uero numeri adhibentur.utfupputationes  accommoda, 
tius  fieri  poflint.tatn  minutorum,  quam  fecundorum  ct  reliquarum 
particula rum((icut in  magna conftrutftione  Mathematica  Claudius 
tradit  Ptolomxus,quam  imperiti  Almageftu.ne  fcio  quo  bduoio  no 
mine  appellat ) tunc  auxiliatur  Arithmctica.fi  autem  globorum  mo 
tus  alios  ce!criores,at  alios  tardiores  inucnis,  ubieos  fimul  compara- 
ucris.propOttionalibusfefemutuocorrefpoderecoperies.quas  Mu. 
ficadifeipIinaoftedit.Pythagorcusnanq?  Nicomachusingloborum 
ccrUftium  reuolutionibus  Harmoniam  fonoscp  gigni  in  Mu  ficis  rra 
dit.Cuius  difciplinx  primordia  qux  Phxnomena  (unt,hoceft  appa 
rentia,cum  Euclides  Mcgarcnfisclariffimus  mathematicus  mira  in- 
dagatione confcripferit,opufculum  illud  iis,  qui  Aflrologixdifcipli- 
nam  fibi  ucndicare  contcndunt.utileet  fciru  iucundum,  tum  forraffe 
hifce  diebus  ad  nofiras  manus  peruenifTet.ne  tanta  Utilitate  ftudetes 
carerent, illud  Latinum  ferimus.  Quod  opus  quonia  Latinis  hucuiq? 
ignotum extitit,uoluimus utfub  tuo  nomineeGrxcia  in  Italiammi. 

s»  » 


414  epistola. 

graret.fefeqi  Latinis  p raberet  legendum(ut  licet  ex  fefe  audoritatem 
uel  maximam  habeatinam  non  retfle  fentiun  t.qui  Euclidi  plurimum 
non  tribuunt)tua  au<floritate,maiorcxiftirnatio  & autfloritas  ei  acce- 
deret.Tum  ut  licette  patermeus,noscp  omnes  fcmper  excoluerimus, 
tuacpuetuftiUima fuerimus  mancipia.hancobferuationem  noflram 
nullam  ede  cenfcrc.nifi  ea  tibi  hoc  munere  certior  ficret.Quod  opus 
ubiabs  te  comprobatum  fuiflecognofcam,  communi  utilitariconfu 
lens.conaborut  aliorum  prxclarilfima  mathematicorum  opera  in  lu 
cemueniant.Tu  uero  ualein  xtcrnu.noftrisqj  uotisda  facilem  cur- 
fum.Inxdibus patrrjs  xrj.Kal.  OJtobris.in  xi.iivi.  &x ix. Ele- 
mento 4 reconciliata  diuinitate. 

EVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARISSIMI 
philofophi  Platonici  mathematici^  prxftantiflimi 
Phxnomena,  ex  traditione  Thconis.Bar- 
ptolomxo  Zamberto  Vene- 
to interprete. 

VON1AM  aftra  non  enantia  ex  eodem  oriri  loco,  in  eundemft  locum  occi- 
dere fpcdantur.queq;  /ima/  oriuntur  /ima/  fcmper  oriri,  et  que  /Ima/  occidunt 
femper  ftmul  occidere.  Ab  orfai  in  occafum  uergentia  etfdem  inuicem  inter  sui- 
lis  di/iare,ueluti  Orionis, id  quod  obtigit  i cingulo  ud  pedes  ufq-  idem  femper  eft 
interuaQu.m.ld,inquam,fitin  i /i  folis  que  in  gyrum  feruntur,quoniam  uifus  om 
nino  i circunfrreria  eque  diftal.quemadmodi  in  Opticis  odenditur.  Receptum 
(i  quidem  ejje  oportet  ajlra  circulofc  fcniftn  unoej;  corpore  reuin<lri,uifumq,4 
circunerentijs  eque  diitaretfpcdatur  /IquidcmftiBa  aliqua  inter  [ublimes  loco, locie  er  loco  non  per- 
mutoni  fe!  in  que  ejl  regione  m udem  reuotuU.  Qgmdoquidem  iu  ud  circulorum  circun ferentia»  iit 
esibus  relique  ujlru  feruntur, ubijf  eque  dijlere  uidetur.  Admittendum  eft  fune  circulos  omnes  parat- 
Wo*  ejle.cr  id  propter  eu  adra  non  errentiu  per  parallelo!  ferri  polum  habentes  ium  diddftellam.  Ha 
ram  aut  e nonnulli  neq;  orientu  nef  occidentia  jf  edantur,  eo  quia  in  fublimioribiH  circulis  fer  uter, 
quos  femper  apparentes  appellant.  Hec  pquidefunt  aftra  que  potu  apparente  fequiitur  ufe  ad  circu- 
hmerCUcu,  cr  que  polo  propinquiora  minimo  circulo  feritur, maximo  uni  que  longius  abfum.  At 
que  tnarHico  circulo  exikuntjiorizonte  radere  uidetur.  Que  uero  ad  meridie  omnia  cr  orir  i cr  oc- 
cidcrc  (peduntur, eo  quia  eori  circuli  non  funt  totifupra  terra ,fed  e ori  parsfuprajs  reliqua  fub  ter- 
ra Eori  uerofegmentoru  que  fupra  terra  unuquodq,  quo  proprius  ad  femper  apparenti!  circuli  me 
ximi  ucceffcr  it, magis  apparet, eori  uni  que  fub  terra  quo  propius  addidi  circulum  accedit,  minm 
ff  edatur.  Eo  quia  aftra  in  fegmento  orbis, quod  fub  tena  exi/lunt  inuehuntur  tepore  minimo, que  ne- 
ri in  eo  quod  fupratena  maiori  feruntur.  Que  uni  ab  ijs  longius  abfunt  femper  fupra  terra  tempus 
obtinent  minus:  que  uni  fub  tena  maius.mnumi  uni  tepus  habebit  que  fupra  tena  feritur  ea  que 
in  meridie  uergunt.que  uni  infra  tena  maius, qui  uni  intn  hos  medi/  funt  equale  tempus  habent  ei 
que  fub  tena  cil  parti.  Qjare  orbe  huiufmodi  equinodialem  appellamus.  Q31  aeni  ab  equteodiali 
circulo  equalitn  dident,  equah  tepore,  eyfegmentis  uiciftim  aqualibus  inuehuntur, ficut  que  fupra 
tena  in  feptentrione  uerguri  eis  que  fub  tena  in  meridie  tendunt.  Que  uni  fupra  tena  in  meridiem 
tendunt, eis  que  infra  trrri  ad  feptentrione  comedi, utriufqiemm  circuli  cr  eius  qui  fupra  lenam,  er 
qui  fub  tena  in  continui  tendit  ide  tepus,  apparet  pretnea  ladau  circulus  et  zodaicus  in  parallelot 
obliqui  mdentei  circulos Jefecy  inuicibs  circuuedione  difpefcentes  fempn  hemicyclia  fuper  tenam 
habere  uidetur.  ia  ex  his  omnibus  que  didi  funt  mundus  ffhericr  (feriri  effe  ftpponitur.  Si  enim  cy- 
Undroideiauteonoides  elJet.Que  in  obliquis  circulis  equinodtaleq;  bifaria  f cantibus  fteUecopre- 
benCe  m ambitu/ieutiqud  femper  in  equa1  ibus  femicirculis  prouehi  appareret,fed  quddoq;  ip.  maiori 
femicjcuh  fegmento,  cr  quando^  in  minori.  Si  enim  conus  aut  cylindrus  plano  fecetur , non  aude  ai 
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ksfim.fedio  fit exygoni reni quaelypeo  fimihs  efl. Manififlum  igitur  Maj huiufmodi  figura  in  me- 
dium fcdt  c T in  longum  er  in  latum  difitmilia  fegmeta  efficiet.  Muni  filium  nutem  quod  ef  fi  oblique 
per  mediis  fida  fuerit, er  fie  diflimilia  efficiet  figmenta.  Quod  in  mundo  nequaquam  fieri  deprehrn  - 
diturjii/s  igitur  omnibut  mundut  eftlpharicus.aqualitcrqj  circe  ex  em  uolu.tur.  Cuim  unuc  quideefl 
polm  fupre  t errem  apparens,  alter  uero  infie  terrem  occultut.  Horizon  uero  uoceiur  per  plenum  no 
firum  procident  in  mundo  circuluc  finient  q fupre  terram  (pedatu  hemijphariu.fi  fphara  nanq;  pla- 
no fida  fvcritfedio circulus  cj}.  meridianus  porro  circulus  appeOetur.qui  per (phara  polos  ty-rede 
ed  horizontem  prouenit.  Tropici  uero  funtquos  per  medium  zodiacus  orbis  tengit,qui  eo f dem  eum 
jphera  polot  habent, fed  qui  per  medium  currit  zodiacus  circulus  er  equinodu/11  maximi  funt, bt fe- 
rtam euiminMCemfefedi/pefiuntin  principio  artetis  er  libra, funtnanq;  in  diametro,  er  in  equino - 
diali  exiftentes.comugate  oriuntur  er"  occidunt, inter  ipfos  habentes  1 1 fignoru  fex  figna,equtno(lie 
lis  uero  circuli  binos  feaieirculos,quandoquide  utruncp  principii t in  aquinodiali  orbe  eXl/lcns  in  eo- 
dem firatur  tepore, ty  que  fupre  cr  que  tnfia  terre  ejt  pars.  St  enim  fp  hara  circa  ficu  aqualiter  axes» 
euoluta  fuerit, omnia  in  ipfius  jphere  circunfirentia  cofifientie  figna  in  equuli  tepore  fimilet  circun 
ferentia!  circulor  ii  per  quos  firuntur  tranfibuntffimiles  igitur  aquinodtalis  circuli  circunfercntiat 
tranfibunt,camfcilicet  qua fupratcrram.cr  eam  quain fiatcircunferenriaigitur  funt  aquales, femi- 
circulus  er  enim  utraq  t fi.  Ne*  ab  oriente  inortum,fiueeb  occidente  in  oecefum  totus  circulus  eft. 
Id  propterea  animalium  circulus  cr  aquinodialis  inmcefcfc  bifariam  dtfpefcunt.  Si  uero  in  jphera  bi 
ni  circuli  fefc  inuicebtfariam  fecuerint.uterj;  fecentiu  maximus  efl -Iguur  zodaicus  orbis.cr  equi - 
nccliahs  maximi  funt, cr  horizon  quoqi  maximus  eil.zodaicii  cr  enim  cr  equinodielf  orbem  maxi 
mos  exi  flent  es  femper  bifaria  difpejeit.  Duodecim  uero  enimeliufex  femper  fupre  terra,  cr  equino- 
ilialis  circuli  femper  fupcrnefcmicirculu  bebenttqueq;  in  eo  funt  efirefimul  cr  orientta  cr  occiden- 
tia in  eodem  tepore  aducniunt,altcru  pquideahortu  in  occafum,alliru  uero  ab  occafu  in  ortum.  E* 
bis  igitur  oflcnfis  manififlu  eft  quod  aquinodialis  eirculifcmicirculus  in  horizbte  efl.  Si  uero  1 n [fhe 
ra  manens  circulus  bifariam  maximorum  aliquem  fecuetit  femper  delatum,  crftcans  quoq;  maximus 
eft,borizon  igitur  maximus  efl.  Theorema».  Apparens». 

Erra  in  medio  mundoeft.centricp  ordinem  obtinet  ad  mudum. 

Sit  In  mundo  horizon  a b,terra  autem  fit  uifus  nofler  qui  fit  ad  djintq  orientale» paries  e, 
occidua  uero  fint  a,fp  edetur^  per  dioptram  iac  entem  ad  dffignu  cancer  oriens  in  e figno, (fe- 
llabitur igitur  eadem  dioptra  capricomut  occi- 
duus,(pedetur  per  a lignum  cr  quoniam  figna  a 
i c,per  dioptram  (pedantur,  reda  igitur  efl  li- 
nea qua  per  a d c edo  a d c,manifcflum  iam  rft 
quod  a d c dimetiens  rft  non  errantium  jphara 
CT  zodiati,quidoquide  zodiaci  fupre  horizon 
tem  fex  animalia  difeindit.  Kurfws  iam  moto  zo- 
diaco cr  dioptra  (pedetur  leo  oriens  in  h figno: 

I pedabit  igitur  eadem  dioptra  aquarius  occides, 
fptdetur  in  e figno,cr  quoniam  ed  b figna  per 
dioptram  (pedantur, reda  efl  linea  qua  per  e d bjit  e i.  Igitur  ipfa  tdb  diametros  rft,  cr  non  erran- 
tium Ipbara  cr  zodiaci  circuli, patuit  autem  quod  erade,  igitur  d fignum  centris  eff,non  errantium 
fphara.eflq  ad  terram,  finuliter  iam  oflendemus  quid  fi  illud  fignum , in  terra  effumatur  centrum  efl 
mundi, terra  igitur  in  medio  mundo  rft, ren tri  j ordinem  ad  mundum  obtinet. 

Theoremau  Apparens  t. 

IN  unomudiambitu.qui per  polos  fphacrac  circulus  bis  erit  rccftus 
ad  horizontem.zodiacus  uero  circulus  ad  meridianum  bis  erit  re- 
cflus.ad  horicontcmuero  minime  quando  polus  horisotis  fuerit  in- 
ter arftiuum  tropicum  circulum, ii  uero  in  aliquo  tropicoru  fuerit  po* 
lus  horizon  tis,zodiacus  circulus  omnino  ad  Horizontemre<5hiscrit, 
quando  autem  polus  horizontis  inter  tropicos  circulos  fuerit.zodia 
cus  circulus  ad  horizontem  bis  erit  redius. 
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Eftoborizon  circululbcc.cr  maximus  fcmper  apparentium  circulorum  eftou  d, maximus  uni 
fempcrnon  apparentium  tlio  cf.aftiuus  utro  tropicusfug  b K.hybernus  a utm  tropicus  fis  l m n,?® 
duc  ut  porro  circulm  pofuioncm  habeat  ficut  k l,poli  tutem  fphxrafml  x offigna,  defer jfiaturq;  per 
x maximus  circulus  txt  o.  Dico  quod  in  uno  fabar*  ambitu,  qui  per  polos  fah*r*  cuiulus  bu  erit 
reflui  tJ  bonzontem, zodiacus  tutem  circulm  td  menditnum  bu  erit  rtflm^d  bonzontem  ueri  m 
xime  qutnio  polus  horizontis  inter  g bk,CT‘  d,fiurit,quod  quidc  qui  per  polos  fabar*  adbc  cftio- 
rizoutem  bis  c(l  reflus  oliidilur.  Dicoiam  qubdk  Lada  0, 
meridianum  bis  erit  reflat.  Q goniam  enim  in  fabterabmi 
circuli,'  b c,g  b KjtfeinuUtm  difaefeunt,perq;  polos  ro- 
ruTl  defcribitur  circulus  mtximus  t h o^qualu  igitur  eft 
circunjncntit  k b,ipfi  h K.er  l p.ipfi  p n,efiq:  squalis  cir 
cunfcrentitg  b k,tpfi  circunfercU*  l p n, aqualis  igitur  eft 
l p.ctrcunferentit  ipft  IC  b circunfercnti*.  In  quo  igitur 
tempore  k fignum  ab  ipfo  exordiens  K,ipfam  x b,  per  cur' 
rens  circunfcrtntitm  in  b,  p eruenit  meotyl  fignum  ambi- 
tum  I p,pcrcurrcns  in  ipfum  flebit,  et  zoduciu  circulus  po 
filionem  habebit  ficut  h b,pc.Ntm  quoniam  in  fabar  a bu 
ni  orbes  tghK,b  h p e,fefe  inuicem  tangunt, ac  per  unius 
polum  sycontaflum  maximus  defcribitur  circulus  x bob. 

Igitur :p fex  h o q, orbis ueniet cr per  ipfiusbbpc, orbis 
polos, td  eumq;  reflui  er  it, quare  rjhbp  c, orbis  td  ipfiins 
xbop, orbem  reflua  e ii.  R» -fui  quoniam  ad  eircunfcrentii 
ipft  m n,cirunfereiiti*  /imi/a  efijn  quo  igitur  tempore  a ad 
d,pcrucnit  in  eodem  eynadm.cr  zodiacus  circulus  pofi' 
turiicm  habebit  ficut  ab  m e, nam  quoniam  m fabarabmi  orbes  ab  mc,t  hfefe  inuicem  tangunt, pere^ 
unius  polum  c r eontaflum  maximus  defimbuur  circulus  axo  h,refl us  igitur  eft, a xboadabm  e ,er» 
bem.quareo-tbmc.orbistda  x h o, orbem  reflui  eft.  Rurfut  quoniam  a kcirtunfrretiaipfi  lm,cir 
cun  ferenti*  finulis  eft.ln  quo  igitur  tempore  a,  peruenit  ad  k,  in  eodem  er  m td  l uenlt , zodiacusj; 
circulus  pofitionem  habebit  ficut  k hin  quo  igitur  tempore  k incipiens  a k.ipfamq,  k b.percurrens  ctr 
etsnfcrentiam  ad  h peruenit, quod  temporis  interuallum  eft  unius  faber*  ambitus,  ipfe  k I, orbis  td  bs 
c, orbem, bis  erit  ad  angulos  re  flos.  Etfdm  expofitis 
fit  polut  i p fi us  beck  .inter  figna  dx.Dtco  qubdk  I, 
circuus  zodiacus  adbe  c K ,horizontem  ncutiquam 
erit  rreflus.  Si  enim  orbis  kl  reflui  eft  ad  orbem  b e c 
k ,ipfitm  per  polos  di/pefclt,tranfietq;  per  polum  exi 
ftentem  interi  x,fecabitqMOq; ipfumg  hk, tropi' 
cum  quod  ell  impofiibile.idq ; propterea  k I zodiacus 
non  erit  reflui  ad  b e c k,  bonzontem.  Sit  autem  ho- 
rizontis polus  in  I mn.in  m figno . Dico  quod  omni- 
no orbis  K l,  adhorizontem  reflui  erit.  Nom  quo- 
niamk  m circunferentia.ipfi  l n circunfrrenti* , eft 
aquahs.lnquoigitur  tempore  k ,ipfam  k m, percur- 
rens cireunierentiam  ad  m,peruenit,in  eodem  I in  n, 
erit  cr  zodiacus  circulus  pofitionem  habebit  ficut  b 
k e.  Qaomj  igitur  b m.ipfum  n b c,horizoti  per  po 
losfecat  ipfumq;  bifarii  feeat  er  ad  angulos  re  flos. 

Keflua  igitur  eft  zodiacus  circulus  ad  horizontem, 

Efto  alite  polus  horizontis  inter  tropicos, fitsy  ofi- 
g-.u  Dieoqkl  circulus  fi  horizonti  bis  erit  reflui, 
defcribitur  per  polum  o maximi  orbes  fot,por,tan 
gentes  ipfum  a g m k. tanget  iam  cr  ipfum  t nr,ey 

quonii  orbis  por,  ipfumg  e k, per  polos  feeat  bifariam  CT  ad  angulos  reflo  t ipfum  feeat,  reflusergo 
eft  circulus  p o r,adg  e k.  I det  propterea  ii  orbis  fo  t,adgk  ejrcflus  eft  Et  quonii  qui  ex  k fi  mieireu- 
lus  ficut  ad  k I parta  cotaflu  nb  admittit  ipfi f fcmireulo/icut  adft, partes. Smilis  c r k f, circi  fere» 
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tiaipfil  t,eireimfirltia:in  quo  igitur  tepon  k in  s pucnit,in  eode  erlint,<ykl,  etrculm  coharet  in 
ipfo  st, circulo  d t,i  t,cir  cultu  adgeh  reflui  efi-.ey  k figitur  ad  c kyeflut  cji.  Kurfut  quoniam  smp, 
eircunfirentia  tpfi  I n r,tft  fimilis  :in  quo  igitur  tcmpotrt  i in  p,in  eodem  quo  g;  e rlinr  uenit , er  cir- 
culus  zodiacus  conuenit  in  circulo por,eypr,adgck,reflutrfl,  er  zodiacus  circuitu reflui eflddg 
t k,horizontcm,bts  igitur  zodiacus  circuitu  td  horizontem  reflui  cji. 


Tbeorrmd  j. 


Apparenti. 


AStrorum  non  errantium , ortus  occa  fu  efficientium,umira* 

quodep  iuxta  eadem  horizontis  figi 

Sitinmundo  horizon  1 6 c,  maxim  ut  cutem  femper  tppt 
rtntium  cflo  circuitu  d d e, non  apparentium  utro  maxim  ut  e- 
(loh  gt,afjumanturq ■ fgnum  h ortui  er  occaf ut  facientium, 
fintq ■ orientale t partes  c, occidue  utro  fint  k Dico  quod  h fi 
gnum  femper  iuxta  eadem  horizonta  figna  oritur,  er  occidit 
euoluta  fphsra,jit  o rbh  per  quem  fignum  h conuertitur,fitq, 
khc, igitur  orbis  k h c,  ipfum  honzontcm  fecat,efiq;  reflui 
ad  ipjtut  jfbara  axem . tpfi  autem  exi  ad  angulos  reflos  ext e 
flentes  ttrculi.hcrizontemf  diffefeentet, ortus  et  occafut  per 
eadem  borizotis  ftgna  cfftctutil.crbii  igitur  khc,  per  e figni 
oritur, er  per  h occidit.jrrtur  autem  h fignttm  in  eircunjrren 
tia  ipfiut  khc  circuli , er  h igitur  fgnum  per  fignum  c ori - 
tur,c  per  K occidit. 


Theorema 4.  Apparent  4. 

AStrorum  in  maximi  circuli  ambitu  exiftennu,maximumcp  fem- 
per  apparentium  non  tangentis,  netpfccantis,  qua:  prius  ortun 
tur, prius  & occidunt : & qui  prius  occidunt,  prius  oriuntur. 

Sit  in  mundo  horizon  a b c,maximut  autem  fem 
per  apparentium  fit,  ede  alius  amem  maximm  or- 
bis cfio  e fb, non  fecans  circulum  a de,  ne  12;  ipfum 
tangent.  Affumaturi^  in  ipfius  c fb, Circuit  circun 
fireeia  bina  eotingentia  figna  fntcffg.  Dico  quod 
ipforum  f g fionorum , quod  prius  oritur  prius  <y 
occidit, er  pnut  occident, prius  oritur.  Sint  autem 
orientales  partes  c, occidua  uerb  fint  b,  fint  i pa- 
ralleli circult  per  quot  figna  fg,inuehuntur  h K ,1 
m ey  per  f maximus  deferibatur  circulus  nf  e,  ip- 
fumad  e, circulum  tangens,  ut  tamen  non  tangat  fi 
micireuhim  qui  exeficut  ad  partes  efn.eiquiexa 
fcmiflrculo  ad  a c: partes  fimilis  igitur  cfl  K f,cir- 
tunfcrcnttd,ipfi  m n,circunferemie, reliqua  igitur 
fh  .eircunfirentia  eycontinua  ei  fub  terram  ufq;  ad 
K,fignum  fimilis  efl  ipfi  n ficircunfircntia  er  ri  continua  fub  lenam  ufen  ad  m figptum.  In  aquali  igl 
tur tempore  fn  figna,ipfaa fb,n  l.tyeu  continuas  ufq:  ad  K m.fignacireunfirentiM  pertranfeunt. 

igi{ur  f*  ftgndyfimul  oriatur,  c rg  ipfo  n priut  oritur,  cro  igitur  ipfof,  priiu  oritur.  D ico  quod 
CT  prius  occidit.defcribatur  per  f fignum  maximus  circulus  xfd, ipfum  a d e, circulum  tangent, ut  a b 
dJ’emtcirculiuadpartesdfx,ipfia,fcmcirculoadpartesah,nonconcUTTdt,fimilHigitureltfb,cir 
cunfirentta  tpfix  I.  In  aquali  igitur  tempore f fignum, ipfam  fh  circunfirentiam  tranfit,  cr  * fignum 
tpfam  n I circunfirentiam.  Igturffigno  in  h duflo,  cr  x,  in  i,  dabit.  Ipfa  igitur  f x,  figna  fimul  oeci- 
dunttey  g,  ipfo  xqsrtus  occidit,  erg  ipfo  igitur  f,  prim  occidit  tjmlstcriamdemoojlrabimm  quii 
ey  pnut  occidens  prius  ey  oritur. 
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Thm.nuf.  Apparent  f. 

AStrorum  in  maximi  orbis  ambitu  qui  maximum  femper  appa- 
rentium fccat.cxiften  tium.quj  in  frptentrione  funt  prius  oriun 
tur,poftcriusuero  occidunt. 

tflo  in  munio  horizon  ohe,  nexante  entem  fcmpcr  apparentium  fit  ait,  alitu  autem  mtximut 
circulus  efiocfb.ipfumad  e,circulum  dijfrefcau.  A\]umantwr j inipfmcf  b, orbis  ambitu  buu  con 
tingentia  fignajitq;  f pgnum  adfeptaitrioncm.  Di- 
co quod  f, pgnum  ipfo  g priue  quidem  oritur, pofic* 
ruts  nutent  occidit . Sint  orientnlct  quidem  partae, 
occidue  liero  fint  b,fmtq:  circuli  psraUtlt  prr  quot 
fg.pgna  ir.uehurtturbhj  m,dcfcnbaturq;  per  f fi- 
gnam  maximus  circulus  nfe, ipfum  a d c, circulum 
tnngcns, ut  non  tangat  eum  qui  ex  a,pmicirculu  ai 
parta  fg,ci  qui  ex  afcmicirculo.pcutadack,  par 
t;s  Simitu  ergo  e/i  f k.circunfrretia  ipfi  n m cireun 
ferentia.  R eliqua  igitur  h f,  drcunfrrcntia  cr  conti 
tua  cifub  terram  ufq;  ad  k pgnum  pmilu  erit  ipfi  n 
l,eircunjirer.tie  creicontmue  fub terram ufq: ai 
m lignum.  In  equali  igitur  tempore  ipft  fn,ligna  ip 
jat  fh,n  l,cireunfirenttat,  e r eit  continuat  ufqt  ai 
k m./igna  percurrent.  Igitur  ipfa  fn.pgna  fimul  o- 
riuntur.  1 pium  autem  n ipfo  f prius  oritur, crf ipfo 
g igitur  prius  oritur.  Duo  quod  cr  pofimus  occidit, deferibatur  prr  x pgnum  maximae  rirrulm  fii 
ipfum  a d e, circulum  tangens,ut  non  tangat  eum  itui  ex  d.femtcirtulum  lnutadpartet  d f,ci  qui  ex  a 
femicirculo.pcut  ad  ah  partel.  Similis  igitur  eflfb, ambitus  ipp  x lambitui  ln  aquali  igitur  hmpo- 
ref  ipfum fb,ambitum,cr  x ipfum  x Upnficit.  Ipfo  igitur  f in  k fgi,otxiflcnle,cr  x m I Dabit,  ipfa 
igitur  x fjigna  fimul  occidunt,  ipfum  autem  gprim  ipfo  x occidit.  Igitur  tygipjof prine  occidit, qua 
re  c rx  ipfog  pofimus  occidil,patuit  autem  quod  cr  prius  oruur.  Igitur  ipfum  f ip/o  g prim  oritur, 
pofierius  autem  occidit. 

• 

Theorema  6.  Apparent  i. 

IN  zodiaco  circuloaftra  confidentia  in  diametro  coniuga  te  oriun- 
tur & occidunt, (imilitcr  S>C  qui  in  acquinofiiali. 

Sit  in  munio  horizon  a b c.zodiacm  autem  circuitu  pp/7- 
tionem  habeat  a d b,aquine/halil  autem  eflo  efd.pnt  ipfo 
rum  quidem  figmenta  fu psr  terram  a o b.egfjn  diametro  igi 
tur  e/(  a, pgnum  ipp  b figno.a-eipft  f.  Dico  quod  ipfa  ab  cr 
t fjigna  coniugate  oriuntur  & occidunt.  Sint  orientet  partes 
a,  occidua  utro  b,  cr  fwt  paralleli  circuli  per  quot  pgna  a b 
inuchuntura  h.bc/it^fegmentuma  h fuper terram, at  bc 
infra  terram.  Quoniam  a ipft  b cr  e.ipfifefl m diametro, e. 
quatit  igitur  eft  etrtunfrrentia.e  b ipft  a f,  circun fercti*.  Sei 
c b.ipp  fc.efi  aqualis,  & a f igitur  ipftf  c,eft  aqualis,  e/l q. 
maximus  parallelorum  e fd, equus  igitur  e fi  orbis  ahippbc 
crbi.funlq;  ipforum  figmenta  que  ulcifitm  a b,  b e,  aqualis 
igitur  cft  a b,circmfirentia  ipft  b c eircunfrrentia,in  aquali  igitur  tempore  a pgnum  ipfum  a b,em- 
biti  tranpcns  in  h urmet.cr  b ipfam  b c.circunftrentia  perficient  ucnict  in  c.  Sed  a ipfam  a h,  ptreur 
reni  in  b proueniens  occidit.at  b ipfam  b c, current  in  c.quod  prouenient  oritur.  Ipfo  igitur  a occidat 
te, ipfum  b oritur,  fnuililtr  dcmonflrabimut  quod  c a oriente  b occidit.Kurfus  quoniam  uterque 
ipforum  c gf,  fi  c,fcmicirculm  tfl,  aquatu  eft  ambitui  fg  t,ipfifdc  ambitui , in  aquali  igi- 
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tur  tempore  f fignum  ipfamfg  e,circunfrrentiam efficiens  in  e ,ueniet  er  < ipfum  efficient  ambitum  a 
dfin  fueniet.Sed  f quidem  per  fge.circunfrrentiam  duftusin  c.quod  prcucniens  occidit.  At  e,  per  t 
df.ambitum  inue(huinf,quod  pcruenitnt  oritur.  I pfo  igitur  f occidente  e, oritur, fimihtcr  im  demon 
Orabimus  quod  1 ipfo  oriente  ipfum  e occidit.Similitcr  tuli  c T omnia  in  zodiaco  et  aquincdialiaftrd 
confiflentu  in  dimetro  coniugate  oriuntur  cr  occidunt. 

q Aliter  ex  impoflibili. 

Sit  horizon  circulut  ihc  d,*tiiuin  autem  tropicus  fit  ad, 
hybrrnus  uero  b c, zodiacus  porri  pofitionem  habeat  ficui  i 
gbffintqfind  g b f in  diametro  figna  f g.Dicoquodipfo  f 
oriente, ipfum  g occidit . Si  autem  cil  pofiibtle,  non  occidat, 
fcd  e/lo  h, occidens  eperf  h,para!ieh  deferibantur  circuli  n 
h,f  h,quaref  fignoorienteper  k,  ipfum  b occidet  pern,  cr 
zodiacus  circulus pofitiene habebit ficutmnlh,cr  quoniam 
unufquifq-, ipforum abcd.mnj k, maximus efl : in  diametro 
igitur  ejl  h ipfi n,fed  cr  k ipfi  f,eft  idem,crn  ipfi  h.igttur  f 
ipfi  b,ejl  in  diametro  fcd  c rg,  quod  efl  impofiibde . Igitur  0- 
riente  ipfo  f,  ipfumg  occidit. 

Tftforfm<7. 

ZOdiacus  circulus  per  omnem  horizontis  locum  inter  circulos 
tropicos  oritur  8c  occidit  quando  maximus  femper  apparentiu 
maior  fuerit  circulo  tropico.conucrfioncsqi  contrarias  fecerit  tranf. 
mutatus,quado  enim  ortus  ad  meridiem  cum  ipfo  ad  feptentrionem 
occafu  immutatus  fuerit,  tranfmutatus  apparet,  quando  uero  ortus 
(eptentrionalis  cum  ortu  meridiano  immutatus  fucritrtranfmutatus 
spparet,&  quandoqt  aliterfupra  nos  flabit. 

Sit  in  mundo  horizon  abe  d,afliuus  quidem  tropicus  fit  a d,  bybernus  uero  tropicus  b c,  zodiacut 
circulus  pofitionem  habeat  d e bfitcp  debfegmentum  infra  terram^tt  if  bfupra  terram.  Dico  quod 
zodiacus  circulus  per  omnem  horizotu  locum  inter 
tropicos  oritur  cr  occidit, eonuerfionesq;  e/frrit  op 
polite  tranfmutatus : quando  enim  orlu  meridiano 
eo  qui  ad  feptentrionem  immutatus  frerit, tranfmu- 
tatus apparet , CT  quandom  aliter  fupra  nos  ffabit. 

Sdem  partes  orientales  d c, occidua  uero  a b, 

>itur  zodiacus  quidem  circulus  per  omnem 
itis  inter  tropicos  locum  oritur  cr  occidit, 
manifrflum  efl. quandoquidem  maximos  tangit  or- 
bes,  fieri  1 autem  unus  eorum  quem  tangit  h orizon. 

Dico  autem  quod  creonuerfiones  oppofiteimmu' 
tatus  efficit,  effumantur  aquales  CT  ex  oppofito  cir 
cunfrrtntie.detbf.DefcribanturcpparaUelicircuU 
per  quos  figna  efinuehunturg  ek,kfl.  QgowVm 
circunfrrcntia  deipfibf,  circun ferent  ia  efl  aqua - 
lis, communis  apponatur  e b, tota  igitur  de  b,totit 
b f,efl  aqualis, femicirculus  autem  efl  d e b,  femicireului  igitur  efl  crebf:  in  diametro  igitur  efl  per 
pracedenlem  efignum  ipfiffigno,  cr  quoniam  circunfrrentia  e d,ipfi  d m.ctrcunfircntie  efl  aquatis, 
crb  f ipfi  bn.  Sed  d eipji  b f efl  aqualis,cr  d migituripfib  n efl  aqualis.  Communis  apponatur 
m b,  rota  igitur  d m btotim  b n efl  aqualis  .femicirculus  autem  efl  d m b,  femicirculus  igitur  efl 
m bn,  igitur  per  pracedenlem  in  diametro  efl  m fignum  ipfi  n figno,(g  quoniam  per  pracedcntcm 
Zodiaci  circuli  in  diametro  figna  exiflentia  coniugate  oriuntur  cr  occidunt.  Ipfo  igitur  dfigno  orien- 
te per  fignum  d ipfum  b,quod  ei  efl  in  diametro  fignum  occidit.cr  ipfo  igitur  e,  oriente  per  h fignum 
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f, quod ei  eft  in  diametro  occidit  per  k fenum,  cripfon  feno  oriente  per  I lignum,  ipfum  m,  quod  ei 
e It  in  dimetro  fenum, per  g fenum  occidit, cr  infuper  ipfob  feno  per  c orunteftpfum  i,  quod  et  e/l 
in  dimetro  per  a occidit.  Q tundo  iguur  zodiacus  circului  onu  mrriduno  eum  eccui  u f picntrtonuli 
immututut  fucrlt.tr jnfmutalus  uppuret . Dico  quod  cr  quundo  ortu  qui  ad  fcptentrioru  m,  occjfu  eo 
qui  j d meridiem permulutuc  fucntftmmutatus  uppuret.  Oriente  fiqutdcm  de  i femicircuto,  zodiacus 
circuitu  politionem  hebebit  ex  c.  Similiter  q:  oftendemus  quod  in  dumetro  tft  ipfum  quidem  x fenum 
ipfl  ofenocrr  ipfi  p.  Et  quoniam  feno  c oriente  per  c,quod  m dumetro  ipl i e, e/l  a.fignum  occidit 
peru.tpfo  uutem  o,pcrlfenum,orientc  ipfum  x,quod  eft  et  in  diumetroper  g fignum  occidit . I pfo 
autem  p figno  per  h, oriente  ipfum  r,quod  ei  eft  in  diametro  per  k occidit.  Et  infuper  ipfo  a ftgno,  per 
i oriente, ipfum  c,quod  ei  eft  in  diametro  per  b occidit.  Quando  igitur  zodiacus  circului  ortu  frpten- 
trionali  eo  qui  ad  meridiem  immutatus  fuerit, permutatu  apparet, patuit  autem  quod  & quando  ortu 
meridiano  occafufeptentrionabimmutatutfberit,permutatu<apparet,crmanififtum  quod  quando  f 
aliter  fupranoi  dabit.  Quando  enim  zodiaci  circuli  contaUm  /uerit  in  bifaria  fefhonc  fegmcnti,quoi 
fupra  terram  tropici  afUui  ad  nos  erit  rctius-.quando  u ero  in  bifaria  fefiione  fegmenti,quod  infra  ter' 
ram  aftiui  tropici  humilior  ad  nos  e rit,fempcrq;  longius  factus  a bifaria  feHionefegmentx  ctrcu!i,quoi 
fupra  terram  ajitul  tropici  ualdc  erit  proclmatujimillter  autem  erit  inclinatui  a que  dtjlat  ab  ulraf 
bifaria  fefti  one. 


Theorema  S.  Apparent  I. 

Signa  in  inxqualibus  horizontis  fegmentis  oriuntur.Sfoccidunr, 
3C  in  maximisquxadtrquinotfiiale.in  minoribus  autem  qua-  hyc 
iequunttuyn  minimis  ucroqux  ad  tropicos.inxqualibusqux  ab  x- 
quinoctiali  circulo  aeque  didant. 


Sit  horizon  circului  ab  c d,tropici  autem  ac,bd, 
tnaximut uero femper apparentium  fit  q u, zodiacut 
porro  circulus  politionem  habeat  e b.aqmnodhalis  cir 
culut  fit  ef.  Sectturij;  ulraq;  ipfarum  cg,gb,in  tria  a- 
qualiapernk.pt.hgna.  Dico  quid  ipfacn,n  k,kg,g 
p,p  t,t  b,  circu/fretia  in  aqualibus  horizontis  fegme 
tit  oriatur  ct  occidit.  In  maximit  ipfe  k g.g  p,in  mino 
nbm  autem  k n.p  t ,in  minimis  utro  cn,b  t,ui  aqualib. 
k gftpfig  P.crkgipftpt.vn  c.ip/i  tb.  Sint  per  quos 
inuehitur  ipfa  nk.pt,  figna  paralleli  circuli  mx,hl,o 
r, ty. Quoniam  ipfag k,kn,n  c,fmt adinuicem aqua 
lestipfa  igiturfl,!  x,x  c.admuicem  funt  maiores, inci- 
pientes i maxima  fi.  I dq;  propter  ea  ipfa  quidem  eh,b 
m,m  a,inuicem  funt  maiores.incipicntei  i maxima  eh, 

C infuper  ipfa  quidem  frjy,yd,ab  ipfa  f r, maxima 
incipientes  inwcem  funt  maiores, cr  infuper  ipfa  e o, 

0 j,i  b,ab  ipfa  e o, maxima  incipientes  inuieem  funt  maiores, V quoniam  ipfac  n,nk,h  g.g  p,pt,t  b, 
oriuntur  quidem  percx,xl,lf,fr,ry,yd  circunfrrentias.occidunt  autem  peram.m  h,h  e,eo,os,t 
b, quare  in  in  aqualibus  horizontis  fegmentis  oriuntur  cr  occidunt . Et  quoniam  in  ffbara, paralleli 
circuli  h l,or,maximi  alicuius  circuli  circun/rrcntiat  iplius  c b, hoc  eft  p g,g  k aquas  auferunt  ad 
maximum  parallelorum  e f,  aqualia  igitur  eft  circului  h I , ipfl  0 r circulo.  Quoniam  igitur  in 
ffhara  aquales  cr  paralleli  circuli  h l,o  r maximi  alicuius  circuli  circunferential  ipfnll  abe  d,tpfal 

1 f,f  r.nt  terunt  ad  maximum  parallelorum  c f,  aqualis  eft  circunferentia  I f ipft  f r circunffren' 
lia.  Simibter  autem  oftendemus.quod  circunfrrentiafx  ipfi  f y.circunfrrentia  eft  aqualis . Reliqua 
igitur  x I, reliqua  r x,per  tertiam  communem  fententiam  eft  aqualis.  I am  idpropterea  cre  x,ipfiyd. 
Signa  igitur  in  inaoualibui  horizontis  fegmentis  oriuntur  cr  occidunt : in  maximis  qu  dem  qua  ai 
aquino.ftialem,in  minori  qua  ea  fequuntur,in  minimis  uero  qua  ad  tropicos, in  aqualibus  porro  qua 
ab  aquinoftiali  circulo  aqualiter  diftant. 


Theorema 
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Signorum  circuli  femicirculi,qui  exordium  in  eodem  parallclonon 
habuerint  inarquali  tempore  oriuntur  toti,&  in  pluri  qui  cum  can 
ero, in  minori  autem  qui  fubfequuntur,in  minimis  uero  qui  cum  ea- 
pricornorquicuncp  autem  exordium  in  eodem  habuerint, parallelo 
inaequalibus  temporibus  oriuntur. 

Sii  in  mundo  horizon  abe  d,afiiuus culent  tropicus /stb cjzodiacua  uno circului  pofiticnm ha- 
beat, d cbf,fintq;  orientales  paries  quidem  e d,occidua  uero  ab  er  de  b:fit  qui  pelicanarum  [ micit 
eulus,at  bfdfit,  qui  pofl  Capricornum-  Vico  quod  ipfius  zodiaci  circuli  femicircuti  qui  exordium  in 
to  dem  non  habent  paraBdo,inaquali  telnpore  criunturjyin  pluri  quidem  qui  eum  ipfo  cancro  deb, 
in  minore  qui  h une  fubfiquuntur,in  minimo  autem  quitum  Capricorno  b f d, quit  unq  uno  exordium 
in  eodem  parallelo  babucrintaqualt  tempore  oriuntur, auferantur rquales  ctTCunfrrcntiad  c,b  f.  Dt 
feribanturq  paralleli  circuli  g e h m,kf  l n,pn  quos  inuekuntur  ipfa,cffigna.  Sinlq,  eorum  que  fu - 
pra  terram  fegmentag  m h,kfl.  Similiter  iam  oflendemusficut  m praccdinttbus  quod  m diametro  cjl 
efignum  ipfs  ffigno,cy  m ipji  n.  E t quoniam  ipfa  a d nrtunfirentiajpfa  m h circunfirentia  rfi  mater 
aut  ei/imihs.lpfa  autem  g m h,ipfa  kfl,cr  infuper  kfl,  ipfa  b c.  In  maiori  igitur  tempore  d lignum, 
incipiens  a d,  tpftm  d a circunferentiam  ambistquam  e incipiens  ab  h , 1 pfam  h mgcircunfrrcntiaam- 
til.  Et  e ab  ipfo  b incipiens  in  maiori  tempore  ipfam  h m ambit.quam  n incipiens  ab  I ipfam  l)  k, am- 
bit circunfirentijm,cr  n ab  ipfo  I incipiens  in  maiori  tempore  ipfam  fk  ambit  quam  b ab  ipfo  c inci- 
piens ipfam  c b ambit  circunferentiam.  Sed  in  quo  quidem  tempore  d fignum  ipfam  da,ambit  circun- 
ferentium, in  eocrei  exijlens  in  diametro  b fignum, ipfam  b c ambit  circmferatiam , c r femtcirculm 
deb  oritur.  In  quo  autem  tempore  e incipiens  ab  ipfo  h ipfam  h m gamb.l  c:n  unfrrentiain  into  l,ci 
in  diametro  exijlens  incipiens  a k, ipfam  k n I, ambit  circunferentiam,  c fcmicirsulus  c b f oritur  ■ In 
quo  uero  tempore  n incipiens  ab  ipfo  l,ipfam  I fk  ambit 
circunferentia.in  eo  m c rin  diametro  exi/lens  incipient 
ab  ipfo  g,  ipfam  geb  ambit,  c femicirculus  nbm  ori- 
tur. In  quo  uero  tempore  b incipiens  ab  ipfo  c,  ipfam  c 
b ambit,  in  eo  ipfum  d ei  exijlens  in  diametro  incipient 
ab  a, ipfam  ad  ambit  :c  femicirculus  b fd,  oritur.  In  ma 
tori  igitur  tempore  femicirculus  qui  chiis  cancro  oritur, 
boc  ejl ipfc  d c b, minore  ucricoquodin  dcbipfe  ebf, 

C T infuper  ipfc  nbm, in  minori  ipfo  c bf,in  minimo  de- 
mum qui  Capricorno . Dico  infuper  quod  quacunque, 
exordium  in  eodem  paraHeh  humerini  aquali  tempore 
criuntur.habeant  enim  ipji  mdn,e  bfjemicirculi  exor 
dium  in  eodem  parando,  dico  quod  aquali  tempere  ipfs 
m d n,c  b ffemtcirculo  oriunturiquonia  in  aquali  tem- 
porc  m fignu  incipient  ab  h, ipfam  h m g,ambtl  circun- 
/rr nilum, cr  c incipiens  ab  h, ipfam  hmg  ambit  circun 
ferentium,  fcd  in  quo  tempore  m fignum  incipiens  ab  b 
ipfam  b mg  ambit  fin  eodem  quod ci ejl  in  diametro  n incipiens  a k,  ipfam  knl ambit  circunfcretiam, 
c r femicirculus  mdn  oritur.  In  quo  autem  tempore  c fignum  incipiens  ab  h figno,ipfam  hmg  ambit 
circunjsrentiamjn  eodem  quod  ei  ejl  in  diametro  f incipiens  ab  ipfo  k ipfam  k n I, ambit  emunfiren- 
tiam.cr  femicirculus  c b f, oritur.  In  aquali  igitur  tempore  ipfimdn,c  bfjemicirculi  oriuntur. 

Theorema  10.  Apparens  so. 

SI  zodiaci  circuli  bini  fcmicirculi  communem  quandam  habentes 
circunferentiam  inarquali  tempore  orti  fucrint,&  ex  oppofitoeir- 
(unferentix  inxquali  tempore  oriuntur,&  eaedem  erunt  differentia: 

tempore» 
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tcpore,in  quibus  femicirculi  & circunferentia  qux  ex  oppofito  oriun 
tur, & fi  zodiaci  circuli  bini  femicirculi  aequali  tempore  communem 
quandamhabcntescircunferentiamorti  fuerint,  & quae cx oppofito 
circunferontixxqualibus  temporibus  orientur. 

Sil  horizon  circului  ab  c d, tropicus  utro  a&iuusfit a c,  hybtr 
mu  autem  fii  b d, zodiacus  pono  fit  b c.  A ijfiimanturq;  aquales  cir 
cunfirentU  c e,b  f,ipfi  igitur  femicirculi  ccb,tb  fiinaquali  tempo 
rc  oriuntur.  Dico  quod  c 7 ipfecce.bfcircufirenti * in  aquali  tem 
porc  oriuntur.  Nam  quoniam  ceb,ipfo  c b f,in  maiori  oritur  tem- 
porcccmmunis  auferatur  ipfiusef,  circunfirrntia  ortus  tempus: 

Ipft  enim  a b,  circunfrrer.ua  eade  fed in  aquali  oritur.  Reliqua  igi- 
tur c e,ipfa  b f in  maiori  tempore  oritur, ty  mamfiflu  quod  eodem 
funi  differentia  tempore,  in  quibus  ipfi  ceb,eb  f, femicirculi  oriun 
tur,cr  qua  ex  oppofito  cireunfbentia  c e,bf.  Idaniftfium  alito» 
quod  fi  femicirculi  aliqui  aquali  tempore  orti  fuerint , cr  qua  tx 
oppofito  circunfertntia  aquali  tempore  orientur. 


Theorema  it.  Apparens  st. 

ZOdiaci  circuli  aequalium  & ex  oppofito  circunferentiarum,in 
quo  temporealtcra  oritur,&  altera  occidit,  &in  quo  altera  occi 
dit,  altera  oritur. 

Sit  horizon  circulus  abed,  tropicus  autem  afiinusCtac, 
hybemus  autem  b d, zodiacus  fit  c b,af[umaturq;  in  ipfo  aqua 
les  eireunfirer.ua  ex  oppofito  c e ,bf.  Dico  quod  in  quo  tem - 
porc  c e ontur.b  f occidit.  Sint  per  quos  inuchuntur  ef,  figna 
paralleli  Circuit  g h It  l,ey  quoniam  aflra  in  zodiaco  in  diame-  , 
tro  exifientia  per  6 theorema  co niugatc  oriuntur  ey  occidunt, 
ipfo  igitur  e oriente  f occidit.  In  quo  igitur  tempore  e, incipiet 
ab  e,  ipfam  e h,  ambiens  circunferentiam  uenlt  in  h,  in  eodem  I 
C rfab  ipfo  f incipiens  fk  ambiens  ad  h uenit.  Sed  quando  e ip  \ 
fam  e h ambiens  ad  h uenit,  circunfertntia  e c,  oritur  -.quando 
uero  f ipfam  f h ambiens  ad  k uenit, occidit  b farcunferentia. 

In  quo  igitur  tempore  c e.chrcunfrrentia  oritur  in  eodem  fb, 
circunferentia  occidit . D ico  quod  cr  in  quo  tempore  bfori - 
tur, occidit  ipfa  c e.  immutetur  enim  in  b a,cafu  zodiacus  cir - 
culus , habeat q;  pofitionem  ficut  c e b.  Dico  quod  in  quo  tem- 
pore b f oritur, ipfa  c e occidit.  Quoniam  f ipfi  efigno  in 
diametro  eft.ipfo  igitur  foricte,ipfume  occtdlt.ln  quoigi 
tur  tempore  f ipfam  f l.ambiens  circunfiretiam  ad  I uenit. 

In  eodem  cr  e ipfam  e g.circunfrrentum  percurrens  ad  g, 
uenit.  Sed  quando  f ipfam  fl,circun  ferentium  ambiens  per - 
uenit  ad  l,ipfa  b f oritur.  Quado  uero  e ipfam  e g ambiens  / 
adg  uenit, ipfa  c e oceidit.ln  quo  igitur  tempore  b f, ambi- 
tus o riturfin  eodem  cr  c e, ambitus  occidit. 


Theorema  ti. 


Apparens st. 


SEmicirculi  qui  cum  cancro  aequales 
circunfcrentiac  inaequalibus  tempo* 
tibus  occidunt,  & in  maiori  qux  funt 
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ad  tropicorum  contactus,  in  minori  autem  qux  has  fub(equutur,in 
minimis  utro  quae  ad  xquinoctiale,  aequalibus  porro  qui  aequaliter 
didant  ab  xquincxfliali  circulo  & occidunt  & oriuntur. 

E/!o  horizon  circulus  ah  c d,m  aximus  autem  femper  apparentium  fi i e f,  tropicus  utro  oftiutu  fit 
t bjrybemusfit  e i,fit  porro  cum  cancro  fcmicirc ulus  tpufuper  terram  h djcquinoMalis  circuitu  fit 
hg.  Scccturj;  utraq;  ipfarum  bx,dx,in  tria  aqualia  per  figna  k l,m  n.  Die 0 quod  ipfa  b h , k I,  I x,  x 
m,mn,n  d,m  aqualibus  temporibus  occidunt, cr  in  maiori  quidem  ipft  b k,n  d,in  minoribui  ipfic  k I , 

M njn  minimis  uerb  ipft  lx,xm,  in  e- 
quahbut  porro  ipfa  quidem  l x , ipfi  x 
m,ip[a  k l,ipfi  m n,cr  b k ipfi  n d.  Sint 
per  quos  inuebuntur  ipfa  kl,m  n, figna 
paralleli  circuli  p o,fr,y  t,z  e.  Defere- 
bantur per  h I, maximi  orbes  V a,-  b,ip 
fum  tangentes  circulum  e f.  Quoniam 
ipfic  bk,kl,l  x.adinuice  fu nt  aquales, 

<Pf*‘g‘,urg  a,a  b,  b x,funtadinuicm 
maiores  incipictes  ab  ipfa  g a maximo. 

Quoniam  igiturg  a ipfa  ab  maior  eft, 
fedgaipfio  k tjlftmilis,cra  bipfiu  l 
(?  0 k, igitur  ipfa  u l maior  e fi  uel  ei  fi' 
milts.lpfa  autem  l r maior  fuerit  uel  fi' 
mitis  ok.  Sit  ipfi  ok  fimilis  Ic.in  quo 
igitur  tempore  k , fignum  incipiens  ab 
ipfok, ipfam  k 0,  ambiens  emunfiren' 
tiamad  ipfum  u fq;  peruenit  0.  In  eodem 
er l,mciptes  ab  tpjo  I, ipfum  l c ambies 
peruenietadCfCr  Zodiacus  circulus  pofitionem  habebit  ficut  cod.  Quoniam  igitur  0 k circunfiren ' 
ttu  ipfil  cfimilu  eft,fed  0 k ipfi  r u ellfimihs.crr  u igitur  ipfi  1 c cfl  fimilis finti  clufdtm  circuli.  A e 
auahs  igitur  eft  ru  ipfi  c l,commums  aufiratur  c u.  Reliqua  igitur  rc  ipfi  u lefiaquahs,cro  k ipfa  u 
l eft  maior  aut  eifimilis,  cr  0 k igt  ur  ipfa  r c maior  eft  aut  fimilis  ciftn  pluri  ctg  0 tempore  k ipfum  ko 
ctrcunfcrcnltam  ambiens  peruenit  ad  o quam  c,  incipiens  a c ipfum  cr  ambiens  circunfircntiam  ueniat 
adr.  Sed  m quo  quidem  tempore  k ipfum  k 0 ambiens  circunftrcntiam,uenit  ado.ipfa  b k circunfiren 
tiam  occidit:  in  quo  au  tem  tempore  c ipfam  c r ambiens  circunfircntiam,peruenit  adr, occidit  citcun- 
firmtiak  L In  maiori  igitur  tempore  occidit  b h quam  k I.Rurfus  quoniam  minor  eft  ab  ipfa  b xjcda 
bipfiul  ejl  fimilis, <y  ipfa  igitur  u I ipfa  b x, maior  eft  uel  ei  fimilis, multo  igitur  maior  ejt  r lipfa  b x, 
tultifimiUs.  ipfa  autem  gx  minor, uel  ei  fimilis,  fit  ipfi  r I fimilis  x e.  In  quo  igitur  tempore  X ipfam  x 
e.ctreunferentiam  ambiens  ad  e.uenit  in  eodem  cr  1 ipfam  I r.circunfirenliam  ambiens  ad  r.uimtcr 
zodiacus  circulus  pofitionem  habebit  ficut  crg.  Quoniam  igitur  circunftrcntia  rl  ipfic  x fimilis  cfl 
fedrlipfig  b eft  fimilis, erg  b igitur  ipfi  e x eft  fimi  fis,  crfunt  eiufdem  circuli,cquahs  igitur  el}  g b 
1 'r  clrcu"rrenl‘£’c0"mu"‘i  aufiratur  e b-.reliqua  igiturg  e, reliquo  b X ejl  aqualis.  Et  quoniam 
ulipjab  x.mator  eft aut  fimilis  ei,aqualis  autem  c ft  ipfa  quidem  ulipfirc.crbx  ipfi  ge,crrc  igi' 
tur  ipfa  g e, maior  eft  aut  eifimilis.  In  maiori  igitur  tempore  c ipfam  c r, circunfircntiam  ambiens  ad 
r «mi  quam  e, ipfam  e g percurrens  ad  g ueniat.  Sed  in  quo  tempore  c ipfam  c r,circunfircntiam  am - 
btens  ad r uenit, ipfis  cocircunfirentia  occidit Jtoc  eft  ipfa  k l circunftretia  occidit.  In  quo  igitur  tem 
porce  ipfam  cg, circunfircntiam  ambiens  adg  peruenit,ipfa  c r,boc  eft  I x circunfircntiam  occidit. 

Jn  plun  ergo  tempore  k I occidit  quam  I x.  R urfus  quoniam  t m ipfa  n X, maior  eft  aut  ei  fimilis  fit  ipft 
gx, fimilis  m x.  Jn  quo  igitur  tempore  x,incipies  ab  ipfo  x ipfam  xg^imbiens  circunftrcntia  ad  g per- 
uenit  in  eodem  cr  m ipfam  m x, ambiens  circunfircntiam  peruemet  ad  x.sy  zodiacus  circulus  pofitio 
nem  habebit  ficut  xgh.Et  quon  tam  in  fphora  paralleli  circuli ! y,r  I, maximi  cuiufdam  circuli  ambi - 
tus  ipfiusb  djpfoslxjc  m, equos  auferunt  ad  maximum  paratcloru  orbem  g h, equus  eft  r s ipfi  ty. 
Qgonia  igitur  infpbara  oqualss  cr  paraSdi  eirculir  s,y  t.maximi  c uiufdi  circuli  ambitus  a b c d,a  d 
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mjiimum  pjrMorug  h auferunt,aqualiseft  tg  ip/ig  r,f/i  autem  yxtl  ipfig  b aqualis.  QgMtM 

Ixipfixmeftaqitahs.aquahsigilur  eft  ty qua  ab  hin  rei  qua  ab  tmf.Eflq;  orbis  rs  ipfi  ty  orbi  a- 
qualis, aqualis  iguur  tji  circunjermtia  b r ipfi  I f,circunjircntia.Scd  ipfa  quidem  hr  ipfig  e, ambitui 
eft  limihs, yipfage igitur  ipfi tfeft  fimilss.  1»  quo  igitur  tempore  e,  incipient  ab  ipfo  e ipfam  e g,cir 
euifirentiam  ambient  aig  prrua sit.  In  eodem  yf, ipfam  ft  ambiens  adt  peruenit.Sed  in  quo  quidem 
tempore  e ad gperuentt,occiditgr  ambitui, hoc  eft  I x circunfrrenlia.  ]n  quo  autem  tepore  f ad  t per - 
uemt, occidit  fg  ambit  ut,  hoc  eftxm.  I giturlx  ambitui  ipfi  x m.circunfrrentia  in  aquali  tempore  oc- 
cidit- Simtliter  i m oftendemus  quod  eykx  ipfi  xnftn  aquali  occidit  tempore, quarum  Ixipfix  m,in 
aquali  tempore  occidit.  Reliqua  igitur  klipji m njn  aquali  occidit  tempore.  Similitir  iam  oflende- 
mut  quid  ybkipfindftn  aquali  occidit  tempore.  EI  quoniam  in  pluri  tempore  bk  occidit  quam  k 
l,cr  kl  quam  Ix.  Sed  in  quo  tempore  bk  occidit  in  eodem  crd  n.ln  quo  igitur  tempore  k l in  eodem 
gymn.l nquo  autem  I x in  eodem  xm,cr  ipfa  quidem  d n,igitur  ipfa  n m in  maiori  occidit  tempore , 
ernm  ipfa  m x.  Dico  quod  cr  ipfa  I x ipfa  x m,in  aquali  tempore  orifw.cr  k I ipfam  n,y  b k ipfa 
n d, inficiamur  j;  ea  qua  in  fecunda  deferiptione  didt  funt.ptcb  cum  cancro  femicirculm  quifub  a 
e,diuidatur q;  u traq;  ip furum  ag,g  e, in  tria  aqualia  pe  r bk  l m,figna  paralleli  autem  circulifint  a x, 
o p,i  r,t  y,quoniamfg  ipfa  k p, maior 
e n uel  ei  ftmilis.  Sit  i pfi  k p fimilisg  q. 

)n  quo  igitur  tempore  k,  incipiens  ab 
ipto  k ipfam  k p, ambiens  ad p,pcruc' 
nti  in  eodem  cr  g,  incipiens  ab  ipfo  g, 
ambiens  ipfam  g q,circunferetiam  erit 
in  q . Et  zodiacus  circulus  poftionem 
habebit,  ficut  qpz.Rurfut  quoniam  l 
s ipfag  f, maior  eft  aut  eifmilis.  Sit  ip 
pgf  ftmilis  Iu.  In  quo  igitur  tempore 
g ipfam  g fambiens  ptruenitadf.  I» 
eodem  ty  1 ipfam  I u, ambiens  penenit 
adf.  In  eodem  y l ipfam  lu,  ambient 
peruenit  ad  u,y  zodiacus  circulus  po 
/itionem  habebit Jicut  u f».  E/  quonid 
m fpbara  paralleli  circuli  o p,r  s, ma- 
ximi cuiuf lam  orbis  circmfrrentias  ip 
ftus.ac ipfas l n,g  h, aquas auferuntad 

maximum  parallelorum  e f, aqualis  eftop  ipfr  s ■ Qyoniam  igitur  in  f hara  aquales  er  paralleli  cit 
culi  o p,T  s, maximi  cuiufdam  orbis  circunjrrcntias  ipfus  ab  c d,auferunt  ipfas  sf,fp,  ad  maximum 
parallelorum  e f, aqualis  efl  sf  ipf  f p,efl  autem  yuf  ipflf  • a qualu,  aqualis  igitur  eft  cr  qua  ex  p 
in  »,ri  qua  ex  u in  s,eftq;  orbis  opipftrs  orbi  aqualis, aqualis  igitur  ejl  ipfa  pe  ipfi  us  circunjereu' 
tia.  Quoniam  autem  femicirculm  z ,non  coincidit  ficut  ad  par- 
tes zp  ipfi  * femieirculo,  ficut  ad  partes  ‘f,  fimilis  eft  circunfi- 
rentia  p » ipfi  q fcircunfirentia.  Sed  p - ipfi  u s,eft  aqualis  ip - 
fis  circulis  aqualibus  exi  flentibus.  Similis  eft  yqf,  ipfi  igitur  it 
s U quo  igitur  tempore  q ipfam  q f,  ambiens  circunjeretiam  ai 
fperucnit  in  eodem,yn  ipfam  u s percurrens,ad s perneniet. 

Sed  quando  u ad  f ficruer.n, oritur  p q eireunftrcntia,hoc  eft  kg 
eircunferentla, quando  uero  u ad  s uenit, oritur  u f drcunjrrcn-- 
tia, hoc  eftlgyk  g,igitur  ipfi  lg,in  aquali  tempore  oritur, y 
ah  ipfi  m e,in  aquali  tempore  oritur,  cum  cancro  igitur  femiebr 
culi  aqualet  circunfirentia  in  aquali  tempore  occidunt , Cr  tn 
pluri  quidem  qua  ad  tropieoru  contadus,  in  minori  autem  qua 
fubfeqiuintur.in  minimi  s porro  qua  ad  aquinoflialmfin  aqua 
hbus  qua  aqualiter  ab  aqu  nodiali  circulo  diftanl  cr  occidunt 
ey  oriuntur. 

ALITER  idem.  Eadem  manente  deferiptione . Dica 
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quod  ipfa  ab  ipfi  4 c,in  aquali  occidit  tempore, iwm  quonirn  e i ipfa  6 e mutor  efi , uti  ti  [milii  po- 
natur i pfib  e.fimilis  cf,a • zoiUcm  circulus  po fitionem  habeat  feg.Et  quoniam  aqualis  ejl  ab  ipfi 
b c, aqualis  ejl  circulus  ab  ipfi  e i circulo, aqualis  igitur  efi  a e ipfi  e d,cfi  autem  tyfeipfleg  aqua- 
Iit.  Et  quoniam  e b ipfi  bacjl  equulis, cft  autem  er  que  exg  in  a,ci  que  ex  i in  fi  equulis  igitur  ejl  cr 
ag,circunjerentia  ipfi  i fi  circvnfirentie.  Sed  ipfitug  ipfi  ebefi  fimiht,cr  e t igitur  ipfi  d feftfimilis. 

I n quo  igitur  temporeb,ineipiens  ub  ipfo  b,ipfam  b e ambiens  circujerentiam  perucnit  ud e in  eodem, 
&f, incipient  abftpftmqifd  ambiens  circunfirentiam, perucnit  ad  i.  Sed  quando  ipfum  btdc  per- 
nenti,occidit  b a, quando  autem  fi peruenit  ad  d,  occidit  f e, hoc  ejl  c b.  Igitur  ip fu  ab  ipfi  c b,in  equu- 
li occidit  tempore. 

Aliter  x ij. eadem  er  manijetiior. 

Semicirculi  qui  cum  cancro  equalet  circunjerentia  waquali  tempore  occidunt,  er  in  pluri  qui- 
dem que  ad  tropicorum  contaflusjn  minori  autem  que  fubfequuntur  hat,in  minimis  utro  que  ad  e- 
quinoflialcm.in  equilibus  pono  que  equaltier  ab  equincfliah  circulo  dijlant  er  occidunt  c r oriun 
tur.  Sil  in  mundo  horizon  abe  d,afiiuus 
utro  tropicus  fit  a djhybcmus  autem  tro 
picus  fit  b c, zodiaci  pono  femicirculus 
qui  cum  ciero  fit  fupra  terram  a c, fini  a 
partes  orientales  dc,  occidue  ueroa  b, 
eqttinoiiialts  circulus  autem  fitef.  Scce 
turq ; a c femicirculus  in  ea  que  in  ipfo  fi 
gnaperg  b h l m,figna,defcribanturq j 
paralleli  circuli  ngx,oh  p,rl  s,crt  m 
y,per  quos  inuebutur  ipfag  h I m figna. 
t}ico  quod  in  pluri  tempore  ipfe  a g,m 
c, circunjerentia  occidunt,in  minori  au- 
tem ipfeg  b,l  mjm  minimo  pano  ipfe  b 
k,lk,in  equali  autequeab  equinoiliali 
eque  dijlant.  Sit  maximus  femper  appa- 
rentium tyq.  Defcribiturq;  pergb,ma 
x imi  circuli  yd,qgu  ipfum  orbem  t y q 
tangentes,  utnoncoincidant  fcmicircuti 

qw  ab  ipfis  y q,ficut  ad  partes  u er  O A _ _ 

et  qui  extafemicirculo,ficut  ad  partes  t a.  Similis  igitur  efig  n.drcujerentia  litnq;  ipfaru  * o.ue,ar, 
b »,ip/i  u Z-  In  equali  igitur  tepore g ipfamg  n,ambit  circufrrcntiam,CT“  ipfam  ‘ o . Sed  lepus  in  quo 
g ipfam  ng^ircujnentiam  ambit, id  ejl  in  quo  circujerentia  g a occldit,crtcpits  igitur  in  quo  -ipfam 
» o, ambit, id  ejl  tempori  in  quo  ipfag  a,circuftrentia  occidit.  Rurfiu  quoniam  tempus  in  quo  h ipfam 
b o ambit, id  ejl  in  quo  ipfi  h a occidit.  A quibus  aufertur  tepus,in  quo  * ipfam  » o ambit,  idem  exip.es 
tempori  in  quo  ipfa  h a occidit  circujerentia.  Reliquum  igitur  tempus  in  quo  h ipfam  h » ambit,  idem 
ejl  tempori  in  quo  ipfag  b occidit  circunfirentia.  Similis  autem  efi  ipfa  quidem  0 " tpfiu  f,cr  * b ipfi 
u r, cr  tempus  igitur  in  quo  u ipfam  u e ambit, id  efi  in  au  o ipfag  a occidit  circunfirentia,  tempus  au- 
tem in  quo  t ipfam  t « ambit, id  efi  in  quo  ipfa  h g circujerentia  occidit.  At  q id  propterea  iamertem 
pus  in  quo  ipfum  k ipfam  k r tranfit,id  efi  in  quo  ipfa  k h circunjerentia  occidit.  Et  quoniam  infpbara 
maximus  orbis  a b c,quendam  tangit  circulum  parallelum  tyq,C  ipfum  ab  c maximi  orbes  fetam  e 
f,a  c, quorum  e f maximus  efi  parallclarum,cr  a c obliquus  ad  parallelos , crajfumptafunt  cticujercn 
tu  agg  hj}  k,in  obliqui  circuli  c:r  cur  ferentia, aquales  confequenter  ad  eafdem  partes  maximi  faral 
\dorum,ty  perg  b figna  deferipti  funt  maximi  orbes  y f,j  g u,ipfum  orbem  t y q tangciesjuaiorrfi 
ipfa  quidem  e u circunjrrentia,ipfa  u r circunjerentia, cr  u r ipfa  e 4.i*  pt“r'  'g‘,ur  tempore  u, ipfam 
u e tranfit.q  r ipfam  fu,tyuc  ipfam  t u, pluri  tempore  ambit  <]  Ii  ipfam  kt.Sed  tempus  in  quo  u ip- 
fam u e tranfit.id  efi  in  quogipfamg  n,circun/erenlia  perficit, hoc  efi  in  quo  ipfa  ag  occidit  circunfc 
rentia,  tempus  autem  autem  in  quo  t ipfam  r u ambti,id  efi  in  quo  h ipfam  b « perfieit,hoc  efi  idin  quo 
ipfa gb  circunjerentia  occidit,tempus  autem  in  quo  k ipfam  h u tranfitjd  efi  m quo  k h circunfirentia 
occidit  ]n  pluri  ergo  tempore  ipfa  ag  circunfirentu  occidit, ipfagb  circunfirentia, C g b ipfa  h k 
Dico  iam  quod  in  aqualibus  temporibus, qua  eque  dijlant  ab  aquinodtali oc ctdunt . E xifiente  iamk 
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figno  in  t,X0iun»  or  bis  pofitionem  htbett  • i t ,cr  quonu  eqi udis  eft  * e,circunferentU  ipft  et  eir - 
cun ferenti*, ptr Morum  tutem  mtximus  efteftequw  igitur  ejl  b p, orbis  ipp r l s,orbi: equilis  igi - 
turejl  0 e.arcunfirentu  ippe  r.circunprentieieft  tutem  cr  • eipp  e t,  equulis  igitur  ePcrqueex 
mino.eiquecxrin l,funtq; eqiulntirculi ipft ‘bp,rl s,pmilis igitur eP - o.anmprentu ipftrr 
drcmprentieln  equuli  ergo  tempore  r fignu,‘pftm  r rperpcit.croipfum  o ».  Sei  tempus  quidem 
i»  quo  t ipftm  t r per  fiat, id  e/i  in  quo  ipfu  r e circunferentiu  occidit  Jcmpus  uero  in  quo  o ipfum  o • 
perficit, ei  cfi  equum  tempori  in  quo  e » circunprentiu  occidit.  In  equuli  ergo  tempore  ipfe  e e, e »,c ir 
amprentie  occidunt, equulis  tutem  eftreipfilk.crc-  ipfik  h.  I pfe  igitur  l M b,in  equuli  tempo- 
re  occidunt.  Similiter  tutem  demonftrtbimiu  quod  cr  ‘pfe  mk,k  gfin  equtli  tempore  occidunt, qut' 
rum  i pfe  lk,kh,in  equtli  tempore  occidunt.  Relique  igitur  ml,hk  in  equtli  tempore  occidunt . Si' 
militer  ion  oflendemus  quod  er ‘pfe  m c,u  g,circmferentie  tempori  equtli  occidunt.  EI  quonum  iit 
pluri  tempore  tg.circunprentiu  occidit  quumg  b.ergh  quum  hk,in  pluri  ergo  tempore  occidit  c m, 
circunprcntit  quim  ml.erm  l.quum  Ik.ln  pluri  igitur  tepore ipfe  tgjm  c.ctrcunprentieoceidunt, 
in  minori  tutem  ipfeg  b,l  m,in  minimo  uero  bk,k  I,  in  equtli  tutem  que  equtlitertb  equinodUtli 
difttnt  occidunt  cr  oriuntur,  etdem  enim  mtnente  defcriptione,p  conuertumus  Zflditcum,efficitmm 
ecfemicirculum  zolitci  inpu terrum, cudem demonfirutio  cucnict.dcmonjlrubiturq;  eque  refttntet 
eb  equinoflitk  equtli  tempore  oriri  er  occidere. 

Tbcorenu  »j.  Appdrens  «j. 

SEmicirculiquicum  capricorno  aequales  circunferentix  tempori* 
bus  inxqualibus  oriuntur,in  maiori  quidem  quxad  tropicorum 
concatftuSjin  minori  autem  qux  has  fubfequuntur,  in  minimis  uero 
quae  ad  xquinocTtialem,  in  xquali  porro  qux  ab  xquinodiali  circo* 
Io  diftaiu.oriuntur  8 C occidunt. 

Sit  horizon  circulus  tbc  d,efliuut  uero  tropicus  pt  e 
b,  hybernus  tutem  tropicus  pt  c d,  fit  fi  cum  ctpricorno 
femicir culus  quifub  terre  d g.equinoflitlis  uero  circulus 
fiteh  fg.  Duu dentur  utrtq ; ipftrum  bg,g  d,in  trit  eque 
Iit  per  kl,m  n,pgnt.  D ico  quod  ipfe  bk,k  1,1  g,  g m,m  n, 
n d, temporibus  inequtlibus  oriuntur,  c r in  pluri  quidem 
ipfe  bk,n  d,in  minori  tutem  ipfe  k L,m  n,in  minimis  tute 
ipfel  g,gm,in  equtli  porro  ipftbk,ipp  n d,er  k l,  ipp 
mn,o~  l g,‘pp  n m oritur.  Sit  enim  cum  etnero  femicircu 
Ius  fuper  t errem  b h djcceturq ; utrtq-  ipftrum  bh,h  d,in 
trit  equelie  in  p r S.Qjfoniem  in  pluri  tempore  b o occi- 
dit,quem  o p,fed in  quo  tepore  b ooccidit,ipft  dg  oritur. 

In  quo  tutem  tempore  opoccidit.nm  oritur.  In  pluri  er- 
go tempore  ipft  n d oritur  quem  n m.  Rurfus  quonitm  o p 
in  mtiori  f onpore  occidit  quim  p b . Sed  in  quo  tempore 
op  occidit, ontur  ipft  nm.lnquo  tutem  tempore  p b occidit, oritur  n m.In  pluri  igitur  tempore  n M 
oriturquemmg.Iemidpropteretcripftquidcmbk,ipftkl,inmtioritemporcoritur,crkl  ipft  l 
g,cr  quonum  m quo  tempore  p h occidit  en  eodem  crbr.sedin  quo  p h cc  adit, Ipft  m g oritur.  In 
quo  tutem  tempore  h r occidit, ey  g I oritur.crmg  igitur  ipft  g IJn  equtli  tempore  oritur.  iemq:  id 
propteret  cr  ipft  quidem  k fiipfi  m g,inequtli  tempore  oritur,ey  b h ipfidn.  Rurfus  quonii  in  quo 
tempore  p h oritur, in  eodem  b r.  Sed  in  quo  tempore  p h oritur, occidit  mgfinquo  tutem  I empore  h r 
ontur,ipftgl  occidit.  Igitur  lgipfigm,equtli  tempore  occidit.  Itm  id  propteret,  cr  ipft  quidem  k 
l,ippmnfinequtlitemporeoccidit,crbkippgd.  Tbeoremt  14.  Apptren  114. 

f jt  Odiaci circuli  aequales  circunfercntip  inxqualibus  temporibus 
X ./permutant  apparens  hemifphxrium.fed  in  pluri  tempore  quas 
propecon  tadlum  xftiui  tropici  ea  qux  longius  diftat,quando  polus 
horizontis  inter  anfticum  circulum  & xftiuum  tropicum  fuerit. 

Sit 
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Sit  horizon  circulus  tht  d, maximus  autem  femper  apparentium  pie  fiafliuus  liero  tropicus  pt  b 
a.fitq;  ippuiab  c i, p olat  inter  ef,b  a.zodiacus  autem  eir 
culat  quandoq;  pofitionem  habeat  pcut  h g k,q  uandoq;  ue 
ro pcut  I m n,ajfumaturq;  n k m,maior  femicircuio . De- 
finiatur j;  per  k fignum  circulat  maximus  k n frangens  e 
f.  Quoniam  in  flihmra  nuximus  orbis  ab  c d.quendam  or- 
bem e frangit  altum  ucrb  huic  paraUelumfrcatab,efl$ 
ippus abcit,  orbis  polus  inter  abcref,  defiripticp  funt 
maximi  orbes  hgh,lm  n,ipfum  b a tangentesjnaiorefl  m 
x circunfirentia.tpfa  0 d circmfirentia  ■ Rurfus  quoniam 
inffhara  maximus  orbis  ab  c d, circulum  quendam  e f tan 
git, alium  autem  huic  parallelum  b a fecat.eflq ■ ippus  ab  c 
d,circuh  polus  inttr  ba,ef.  Dcfcribitvrq;  maximus  orbis 
f n h,ippim  ef  tangens, <y  ippus  fn  k, igitur  circuli  polus 
eflinterba  cref.  Alius  igitur  polus  ippus  eft  inter  equos 
C parallelos  ipps  efcrb  a, maior  igitur  efl  ipfa  k o.ipfa 
o m, quorum  x m oipfao  d maior  efl.  Reliqua  igitur  d k, 
ipfa  x n, maior  eft, ponatur  ipp n x equalis  d p.  Sintf  per 
quos  inuehuntur  ipfa  n p pgna  paralleli  circuli  nr.cps. 

Quoniam  noncoincidit  ei  qui  ex  e femicircuio , pcut  ad 
partes  e r, ei  qui  ex  f femicirculo,pcut  ad  partes  f n.  Simi- 
lis efl  rn  arcunprentia,ipp  c s drcunprentie.  Igitur  n r,ipfa  e p maior  efl  uel  pmilis  ei.  In  pluri  ergo 
tempore  n,incieiens  ab  n, ipfam  n r perficiens  circunfirctiam,peruenit  ad  r quam  p .incipiens  ab  ipfo 
p.ipfam  p c ambiens  circunfirentiam.peruenit  ad  e.  Sed  in  quo  tempore  n ipfam  n r,  circunfirentiam 
ambiens, ad  r uenit.  Ipfa  n x, permutat  hemifphorium  apparens.  In  quo  autem  tempore  p incipies  a p, 
ipfam q;  p c ambit  cireunfirentiam,cr  pervenit  ad  c.  Ipfa  pd  permutat  apparens  hemifphenu.  In  pl» 
riergo  tempore  ipfa  x n,  permutat  apparens  bemifpharium  quam  d p.  Dico  quod  c propior  efl  ipfa 
x n,contadui  afliui  tropici  quam  p d.  Defcribatur  per  x parallelus  x y,  aqualis  igitur  eft  x m,circunji 
retia  ipfi  d k, maior  igitur  eftdgipfamx.crxn  igitur  propior  eft  eotadui  tropici  afliui  5 ipfa  p d. 

Theorema  tf.  Apparens  if. 

Similiter  autem  & in  altero  femicircuio,  aequales  circunferentiac  in 
inaequalibus  temporibus  permutant  apparens  hcmifphp rium,& 
in  pluri  quidem  quae  propiores  funt  contabui  acftiui  tropicijea  quae 
longius  diftat.in  aequali  uero  quae  aequaliter  diftantab  a- i nuo  tropi- 
co in  utrocp  (emirirculo. 

Sit  horizon  circulus  a b cd, maximus  autem  femperap 
parentiis  e feftiuus  uero  tropicus  fit  bg  a, zodiacus  autem 
circulus  pofitione  habeat  cg  d.  Dico  q,  in  altero  femicircu 
loqui adgc partes, aquales circunfircntiano  permutant 
aquati  tepore  apparens  hemifphariu.fed  m pluri  qua  pro 
piores  eotadui  afliui tropici  ea  qualogius  diftat,in  aqua- 
li uero  qua  aque  ab  afliuo  tropico  diftat  in  utroq:  femicir 
culo . Defcribatur  per  affiimplione  parallelus  circulus  d b, 
aqualis  igitur  eftkgipfigd  prrmutelurj;  zodiacus  circis 
lni,habeatq;  poftnone  fieut  h I r.  Qnonii  conta- 

d»  afliui  tr  pici  aque  diftant,in  quo  igitur  tepore  dg  o- 
ritur.in  rodi  k g occidit, hoc  efl  kl.Scd  tempus  quidc  in  quo  d geritur  jd  efl  in  quo  g incipiens  ab  ipfd 
a, ipfam  a g.  ambiens  circunhrenlia  ad  ipfum  g uenit.  Tempus  au  tc  in  quo  h ocitdlt.ideft  in  quo  I inci 
piens  ab  ipfo  l ipfam  I b ambient  circunfirentia  ad  ipfum  uenit  b.  In  quo  igitur  tcporeg,ipfam  agant 
hient, ad  g peruenit  .In  rode  ty  l ipfam  lh  circunfire  ntia  ambie  ns  ,ad  ipfum  uenit  b.  Cornunc  appona- 
tur lepus  in  quo  d,incipiens  ab  ipfo  d,ipfam  dkh  ambiens  circunfirentia.peruenii  ad  h.tempus  igitut 
in  quo gyincipiens  ab  ipfo  ojpfam  ag  ambiens  drcunfinntia,ad ipfum guenit,cum  tempore  in  quo  d 
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incipim  ab  ipfo  d, ipftm  i b ambiens  circunftrentiaM  ipfum  uatit  b, aquale  efl  temperi  in  quo  l jit* 
cipient  ab  ipfo  l,ip[am  l b ambient  circunflrentia^d  b ueiut  em  tempore  in  ftob,  incipiens  ab  ipfo 
d.ipfam  d k b, ambiens  circunfbentid  in  h uenit.  Sed  tempm  quidem  iis  quo  g incipiens  ab  a,ipfam  ag 
ambient  cirennferentid  adg  uenit,sum  tepore  in  quo  d,incipsens  ab  ipfo  d,ipfamdh, ambiens  circun- 
ferentia  ad  b uenit.  Idem  ejl  in  quog d,circunfirentia  apparet  hemifpharium  permutat.  Tempus  siero 
in  quo  l .incipient  ab  ipfo  l,ipfam  l b,cireunflrentid  ambient  ad  ipfum  uenit  b,cum  tepore  in  quob  in* 
eipies  ab  ipfo  d,ipfam  d r h, ambies  etreunfirentia  ad  b uenit ,id  ejl  in  quo  ipfa  l h apparens  hcmijpbs 
rtum  permutat  .hoc  efl  ipfa  Kg.  m quo  igitur  tempore  h g,circunfrrcntu  apparent  bemiffh  arsi  per- 
mutat,in  coii  erg  d.  effumatur  iam  quoddafgrsum  m.utg  dipfi dmftt  aqualis.  Sitq;  per  quem  inU€ 
hatur  mjignum  parallelus  circulus  mxno.  Aequalis  igitur  efldm  ipli  Kp.Et  ipfa  dm,K  p,a  eonta- 
(lu  ajliui  tropici  aque  diflant.  In  quo  igitur  tempore  d m circunferentia  oritur  jn  eodem  ipfa  pk  oeci 
ditjnc  ejl  ipfa  b o occidit.  Sed  tempus  quidiin  quo  dia  oritur, idem  efl  in  quo  m incipiens  ab  ipfo  m i p 
fam  m x .ambiens  circunferentia  ad  X uenit.  Tempus  aute  in  quo  b 0 occidit, id  ejl  in  quo  o,  incipies  ab 
n,ipftm  n o, ambiens  circunferentia  ad  o uenit.  Tempus  igitur  in  quo  m incipies  ab  ipfom,ipfam  m x, 
ambiens  circunferentia  ad  x uenit, idem  ejl  tempori  in  quo  ipfum  n, incipiens  ab  n ipftm  n o ambient 
circunferentia  ad  ipfum  pervenit  o.  Comune  apponatur  tempus  in  quo  x incipient  ab  x ipfum  x n.ctT' 
cunfbentia  ambiens  ad  ipfum  n per  uenit.  Tempus  igitur  in  quo  m, incipient  ab  ipfo  m ipftm  mn,cir - 
confer  entia  ambient  ad  ipfum  n uenit, aquu  efl  tempori  in  quo  o incipient  ab  ipfo  x, ipftm  x o ambient 
circunferentia  ad  ipfum  puenit  o.  Sed  tempus  quidem  in  quo  m.mtipicns  ab  ipfo  m ipfum  mn,  ambies 
circunferentia  ad  n uenit,ideft  in  quo  ipfa  d m,circunfrrctia  pmutat  apparent  bcmijfberiu.  At  lepus 
in  quo  ipfum  o incipies  ab  ipfo  x.ipfam  x o ambies  circunferentia  ad  o uenit, id  efl  in  quo  ipfa  oh  hoc 
efl  ipfa  k p, pmutat  apparens  hemtflhartu.  In  quo  igitur  lepore  d m, permutat  appares  bemtfpbanu, 
in  rode  <y  k p,er  in  maiori  tepore  ipfag  d,pmutat  appares  hemijfbcrlu  quam  d m.  Sed  in  quo  qui  de 
tempore g d, permutat  apparent  bemi/fhariu.  In  eodem  CTg  K, permutat  apparem  bewiffharlu.ln 
quo  aute  d m,in  eodem  cr  K p.  In  pluri  ergo  tempore  g K,pervmtat  apparent  bemiffbariu  quam  kp. 

ALITER  idem.  Eifdc  expofitis  affumatur  e f,non  ma 
ior  exiflem  quarta  parte, eflofl;  per  que  fertur  ffignu,ipfi  f 
b b orbis, aqualis  igitur  efl  cfipfi  e k ponatur  sp/s  e k,a- 
quatis  k l,tota  igitur  feh  toti  e I efl  aqualis.  Dico  qfsquar 
ta  pars  ejl  e f,ipfafek,c  k I, aquali  tepore  pmutant  appa- 
rens bcmifflhariu.  Si  aute  minor  efl  quarta  parte  ipfa e f In  b 
pluri  tepore  fck, pmutat  apparet  hcmifpkariu.quam  ipfa 
el.  E/io  prius  quarta  pars  e fer  ek.ipfa  quarta  pars  cft,aq- 
nodiahs  igitur  efl gf  b,cr  quonia  ipfa  e K,  K l,aqualiter 
diflat  ab  eq  noduli, ut  quo  igitur  tepore  ipfa  e h occidit,  in 
eode  rt  K Lln  quo  autem  tepore  ipfa  e K occidit, in  codcc  f 
oritur, crin  quo  igitur  tepore  e f oritur, ipfa  K l occidit, co- 
mme apponatur  lepus  in  quo  ipfa  e k, pmutat  appares  bemi 
fphanuttempus  igitur  inquokl  occidlt,cutemporein  quo 
ipfa  e K pmutat  apparens  bcmifphariu.aquu  efl  tepori  in  q»o  e f oritur,  er  ipfatk  pmutat  apparent 
bemijfbarid,aquu  efl  tepori  in  quo  e f oritur,  tyipfa  e k pmuut  apparent  hcmiffhani.Sed  te piK  q- 
dein  quo  k I occidit, er  ipfa  k e pmutat  apparens  hemiffhanu,tepus.efl  in  quo  ipfael,  permu  tat  ap- 
parens hcmifpbanu.  Tcpus  ucro  in  quo  e f oritur, eu  tepore  g 

in  quo  e h, permutat  appares  h em' ffhcriii, tcpus  efl  in  quo  f 
e k .permutat  apparet  kemiffb.eriii.  Igitur  ipfafecrk  Ijn  f 
aequali  tepore  appares  bemijfbrriu  pmutat.  Sed  efloe  feir 
euferctia  minor  quarta  parte, tyipfa  e k igitur  quarta  parte 
min  or  ed, ponatur  quarta  pars  e m, ponatur  & ipfs  m k aqua 
lis  kn.  Reliqua  igitur  e n reliqua  m I efl  aqualis,  cr  e n ipjius 
afliui  tropici  cotaflu  ,ppior  quam  ml,in  pluri  ergo  leport 
ipfa  e n occidit,  quam  m I.  Idq;  ppterta  et  nk,in  pluri  tepore 
occidit  quam  k m,et  ipfa  igitur  e k,ipfa  k l pluri  tepore  ocri* 
dit.  In  quo  aut  tepore  c h occidit,ipfa  e f oritur :in  pluri  ergo 
tpeipfaef  oritur, quam  k l occidit.  Comune  apponatur  tpt 
in  quo  e k, pmutat  apparens  betmfjibarii,in  pluri  ergo  tepore  f e k, permutet  appares  bemijfbariu  } 
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ipfa  e I.  Eifdem  fisppofitk  ajfumaturefinon  maior  4 parte^jfumatirrlfi  cotingms  fignum  n Jit $ pe r 
queinuehatur n, /ignit  parallelus  circulus hk,n l, ponatur  q; ipfi  fn, e qualis k m, equulis  igitur cftctk 
t n ipfi  me  f.  D ico  q,  in  pluri  teporeipfa  ken  circunfactiu  pcrmutul  appares  hamfiberiu,qua  ipfa  m 
t f.  Sit  pa  quem  fatur  fignuparallctui  circulusgm  x, equulis  igitur  cjtkm  ipfi  c n.tyquonia  oneon 
tu  flui  iejti tu  tropici  propinquior  efi  quam  n ffin  pluri  igitur  lempon  0 n occidit  quum  nf.  In  quo  tuti 
tempore  0 n occidit, ipfi  m K oritur.  In  pluri  igitur  tepore  1»  g 
oritur  quum  n f occidit.  Comunc  apponatur  lepus  in  quo  ipfa 
en,permututsppurent  bamjfbertum.  In  pluri  ergo  tempore 
ipfa  ken  permutut  uppureni  hemiffberium  quum  ipfumef. 

Eifdem  expofitis  effumantur  equales,cr  ex  oppofito  cir - 
cunfircntie  f g,h  k,fitq:  fg  propior  contuflui  ipfius  eflisli 
tropici  quum  b k.  Dico  quod  in  pluri  tempore  fg  permutut  up 
purens  bemilfhxnum.quum  h k.  Quoniam  enim  f g, propior 
eftcontaflm  ipfius  efttui  tropici.quum  h k,muior  cfl  h e ipfi 
e f, ponatur  ipfi  quidem  f e , equulis  c l,ipfi  uutem  f g equulis  l 
m.  Quorum  igitur  ipfe  I m,fg  eque  difiant  4 contaflu  ctkui 
tropici , in  quo  tepore  I m permutut  uppureni  bemiff  burium 
in  eodem  cr  fg,in  pluri  jutem  tempore  I /n, permutut  uppu- 
reni  hemilfhenu.quam  b K ,in  pluri  ago  tempore  vfgper 
' mutat  apparens  bemiffherium,quamhk.  Abtru  truditiofuper  1 4 propofitionem. 

Odiaci  circuli  aequales  circunferentiae  tempore  in  aequali  per» 
mutant  apparens  hcmifphamum, in  pluri  qux  propius  conta- 
tftuixftiui  tropici.ca  qua: longius  diftat,  quando  polus  horizontis 
interanfticum  circulum&  arftiuum  tropicum  fuerit. 

Sit  in  mundo  horizon  abc.cr  muximus  femper  up- 
purentiumfit  u d epnaximus  uutem  femper  nonuppU' 
rentiumfg  h, tropicus  uutem  efliuus  fit  k l,hybernut 
lino  tropicus  fit  b c.  Sitig  ipfius  ubc  circuli  polus  inter 
e d e,ct  k I circulos.  Sintcg  partes  orientales  l, occidue 
suro  b, zodiaci  ucro  pofitioncsfint  fcmicirculi qui  cum 
cancro  n x,o  p.  Affitmaturq ; 0 p circunfirentia  non 
minor  cxifiens  fcmicirculo,  dcfiribaturcg  pa  p maxi' 
ms  circulus  tangens  ipfium  a d e.tanget  igitur  cr  ip' 
fum  fgh.  Ium uut pero fignutr.ftucfupra 0 fignum ca- 
dit, defaibatursfitq ; e hp, ut  non  coincidut  qui  ex  b ft - 
micirculut,ficut adpurtes  ex  p, ei  qui  exafemicirculo 
ficut  ad  partes  akr.  C ompledturq ; ipfi  xnb,p  0 r, cir- 
culi. Q uonia  in  ffheru  maximus  circulus  cfl  ab  c,et  bi 
ni  maximi  circuli  fefe  inuice  diffefeunt  ipfibnfirotp 
CT  ipfius  u b c .circuli  polus  efi  inter  u de  crk  Icircun 
ferentUssmaior  igitur  eflfn  y,circunfiretta y t circun 
ferentia.lpfa igitur  ty,circunferentiaipfa  y nfminor 
tfl.Etquonid  in  fiber  a bini  maximi  circuli  abc,eb  p, 
eide  circuli!  a de  tagut,ty  ipfi  ad  e,ipfium  k l paralie 

Iu  exi/lente  fecunt,cr  ipfius  ab  c, polus  efi  inia  ipfos  ade.tykl  circulos, CT  ipfius  e b p figitur  potui 
tfi‘inta  ipfos  ade,crhl  orbes.  Alta  igitur  eius  polus  cfl  inta  ipfos  f g b et  b c circulos.  Q uonia  igi 
tur  in  fiheru  maximus  orbis  efi  e b p cr  ipfium  e h pfecdt  bini  maximi  circuli  rop.bn  x,et  ipfius  e b 
p, polus  cfl  inta  ipfoi  b e cr  fg  fi, orbes, maior  efi  p y,circifaetia  ipfixyn  x, circii ferctia.  Quuriyt, 
ipfa  y n f,minoreft,reliqua  igitur  tpfipfafx  maior  tfi  ponatur  ipfi  f x,circufaetia  aqualis  circi fa  e 
t ia  tu.  Ttefcributurq-  paralleli  circuli  p quos  inuehuntur  ipfa  u xjignafipfi  x z,qr.  limitis  igitur  efi 
XZ,circ  unfaciia  ipfi  q t,circunfaenlia.  Ipfa  igitur  xzfipfau  r, maior  efi  uel  ei  fimi  Iis.  In  pluri  ago 
tepore  x, (igni fip fiam  x z.eircunfaentiam  tran fit, quum  ufipfum  u e.  Sed  tempus  in  quo  x fignumfip- 
fas  x z,ctrcunfaentiam  ambit,  id  efi  in  quof x,circtuifcrenti  a permutat  apparens  bemifiberium. 

T t + 


,»o  EVCL1DIS  MEGARENSIS 

Tempus  autem  in  quo  u fignum ipfam urcircunferentiam  perficit, ii eft  in quo ipfc  t u permutet  ap- 
parens hemtffhenumln  pluri  ergo  tempore  ipfa  f x,pcmuut  apparen s hrmi/fherium  quam  t u,cr 
'jl  ipft  fx,  propior  ipft  eftiuo  tropico  quamtu.ln  pluri  ergo  tempore  permutet  apparens  hemffhe- 
rium  propinquior  ejliuo  tropico, ea  que  longius  diftat. 

Alie  triiitio  in  ij.  Theorcmi. 

Similiter  autc  &C  in  eo  qui  cum  capricorno  femicirculo  aequales  cir- 
cunferentiae  inj qualibus  temporibus  permutantapparens  hemif. 
pharriu,&  in  pluri  qux  tropico  a:ftiuo  propinquior  ea  quae  longius 
diftat,tn  arquali  autem  quae  aeque  diftant  ab  utroq  contactu. 

Sit  in  munio  horizon  dbc  d, tropicus  uero  efliuut  fit  a 
i,  zodiacus  circulus  culem  pofmoncm  habeat  b e c.Sitq,- 
ipfu  quidem  b e circunfcrentid  in  fcmicirculo,qui  cum  ce- 
p ricorno.cre  c fit  in  co  qui  cum  cancro.  Sintq ;■  orientales 
partei  d, occidue  uero  b.  Afjiimanturq-,  equales  circunfe- 
rentie  fg,g  h.  Dico  quodfg  in  pluri  tepore  permutat  ap- 
parem hcmiffhariit  quam  g b.  Dcfcribantur  paralleli  cir- 
culi  kl,mn,xo, per  quot  inuekxnlur  ipfafg  h pgna,aqua 
lis  igitur  eft  fg,circunfcrentia  ipft  p r.arcunfercntie , c r 
g hipfirf.Scdf  g ipft gh  eft xqualis.typ  rigituripfirf 
ejlequalii.  Et  quoniam  m quo  tempore  p r occidit,  ipfaf 
g ontur.Commune  apponatur  tempus  in  quo  p fignum  ip- 
fam K L,circunfcrcntum perficit, equum  exiflens  tempori. In  quoffignuipfamKl  circunfcrentiam 
tranftt -Tempus  igitur  in  quo  p fignum  ipfam  K l,ambit  circunferentia.ty  p r occidit, equum  eft  tem 
pori  in  quofgcircunfcrtmia  oritur,  cr  f fignum  ipfam  k l,circunfercntiam  perficit.  Sed  tempus  qui' 
dem  in  quo  p fignum  ipfam  K l.circunferentiam  ambit, cr  p roccidit,ideftinquoipfap  r,pcrmutat 
apparens  hcmlfphmum.  Tempus  autem  inquaf  g oritur,  tyf  fignumipfamk  I, ambit  ciri  unferen- 
tiamftd  eft  in  quo  fg, permutat  apparens  hcmift>herium.lpfe  igitur  f g,pr,in  equuli  tempore  appa- 
rens hcmlfphenum  permutant.  Similiter  iam  oftendemm  quod  tpfieg  b,rfin  equah  tempore  permu- 
tantapparens hemifphertum.cr  p r ipfa  r fpluri  tempore  permutat  apparem  hemifpberiu,cr  often 
fe  funt  ‘pfefg,p  r, equuli  tempore  apparens  hemiffihenum  permutare, cfg  igitur  in  pluri  tempo- 
re permutat  apparens  hcmifftberium  qudmghtzodiaci  ergofirculi equales  nrcunferentie,ineqiuU 
tempore  permutat  apparens  hemiffthenum.  Sed  in  pluri  que  propinquior  eftiuo  tropico  ea  que  lon- 
gius diftat,-?-  fimul  oftenfum  eft  quod  eque  diftantes  epoti  tempore  permutat. 

Aduerte.  Vniuerfalitcr  fcire  oportet, quod  precedetibus  figms  fuper  horizonte  cxiftentibut  cir 
eun ferentia  neq;  oritur  neq:  occidit,fubfequentibus  autem  fignis  fuper  horizonte  exiftcttbm,  tota  ori 
(nr  O"  tota  occidit, procedentia  nanj;  figna  prius  oriuntur  cr  prius  occidunt  per  j theorema.  Ipfuu 
igitur  p r circunfercntie  fignum  procedens  e/ip, ipfius  autem  gf  procedens  eSgtaccipiens  igitur  ip 
fampr  occidentcmftpfam  uerig  f orientem, necejjario  permutationes  earum  querens , eat  in  femper 
apparenti  bemifpheno  accepit,  lpfiut  autem  p r occafum,ipfiut  uerog  f ortum, quando  enim  p ad  ip- 
fuu luenlt,  ipfa  p r nequaquam  occidit  Jcd  adhuc  fuper  terram  eft, quare  accepit  eius  occafum,ipfum 
enim  pr,perKin  oriente  exiftctc.tota  prfub  terra  efl,motaq;  fphera  tota  fuptrfcrtur.  Quare  in  quo 
p ab  ipfo  K ad  l.uenit  c ii  occa  fu  ipfius  p r,id  eft  tempus  in  quo  p r permutat  apparens  hemifpberium. 
R urfusipfo  fper  K ,in  oriente exi!knte,ipfa  gftota  prius  oritur.  Quare  accepit  eius  orti-  F aClo  au- 
tem f per  l, tota  gf  occidit.  Quare  in  quo  f ab  ipfo  K in  l,uenit  eum  ortu  ipfius  gfjempus  eft  in  quogf 
permutat  apparens  hemifpberium.  si  autem  ficut  habetur  in  alia  traditione  ipfius  quidem  p r ortum 
ipfius  g occafum, nequaquam  accipient  ipfa  pffigna,fci  ipfa  rg,cr  tempus  in  quo  ipfum  r ipfam  r g, 
ern  ipfam  n m,perficit. 

Theoremati.  Apparens  tS. 

ZOdiaci  circuli  gqualium  8i  exoppofitocircunferentiarUjin  quo 
tempore  permutat  altera  apparens  hcmifphaeriu,altcra  non  ap' 
parens,&  in  quo  tempore  altera  non  apparcns,altcra  apparens. 

Siti • 


phaenomena. 

Sit  in  munio  horizon  a b c J.cfliuus  quidem  tropicus 
fit  a d.hyberisi it  utro  tropicus  fit  b e, zodiacus  porro  eir- 
culus politionem habeat  deb  fifiseb dtb [emit ire ulus  qui 
cum  emero  fub  terra, at  bfdfit  qui  cum  capricomo  fuper 
tcrr-im  Slntcr  orientales  partes  d, occiduo  usto  fins  b,af- 
fumantur  q^  bine  equulei  cr  ex  oppoflo  cireunfcrcntie 
dt,b  f.  Dico  quod  in  quo  tempore  d e permutet  apparens 
btmi/pberium.in  eodem  fb  non  apparens, er  in  quo  tem- 
porc  d e non  apparens.b  f apparens.  Deferibenlur  parui' 
teli  circuli  gch.Kf  l,per  qua  inuebuntur  ipfa  c f figna. 

& quoniam  in  zodiaco  circulo  afka  in  diametro  explen- 
tia comugate  oriuntur  cr  oecidunt.lpfo  igitur  e figno  oc- 
cidente per  gfignu.ipfum  fquoieieft  in  diametro  oritur 
pcrlfignum  Sed  ipfum  quidem  e, ipfam  e h perficiens  occidit,ipfum  autem  fjpfamfn  t ambient  oria 
iter  An  quo  igitur  tempore  e,ipfam  c bg  ambit  circunfcrcntiam.crfipfamf  K l.  Sed  tempue  quidem 
in  quo  c ipfam  ebg  tranfit,td  eft  in  quo  de  permutat  apparens  bemt/pharium.At  tempus  in  quo  e t p- 
famfht  tranfitjidefl  in  quo  ipfa  fb, permutat  non  apparens  bcmtff  bonum.  In  aquati  igitur  tempo- 
re d e permutat  apparens  bemtlfbarium.cr  fb  non  apparens, Itmtltter  oflendemus  quod  cr  in  quo 
tempore  ipfad  e permutat  non  apparens  bemjpbanum  ipfa  f b apparens. 

ALI  TER  idem.  Sit  horizon  circulus  ab  cd,afiiuusautem  tropicutfitb  ajkybernmucrofite 
i,Zodiacus  circulat  po fitionem  habeat  ficut  a e,c  f.Affumanturq;  aquales  cr  exoppefito  circun fe- 
rentia e g,fb.  Dico  quid  in  quo  tempore  fb, permutat  apparens  hemtfpbarium  ipfa  eg  non  appares. 
Sint  per  quos  inuebuntur  ipfa  fh,cg, figna  paraUeli  circuli  khl.mnxf,eopr,fg  t,  permutetur  q.  zo 
diaeut  circulus, cr  hi‘  habeat  pofitionem  y lq,at  alius  ipfam  ufz-Bt  quoniam  ipfaf  h,e  g,circunfe' 
retia  aquales  fmt,cr  exoppofito  aquales  funt  cr  ipfi 
m n x,o  p r,circuli,aqualium  autem  cr  parallelorum 
circulorum  ftfliones,qua  per  uices  adinuicc funt  aqua- 
les. Ipfi  us  igitur  m n x f, circuli  fegmcntumm  nxft- 
praterram, equum  cfi  ti  quod  fub  terra  ipfius  0 ter, 

. circuli  opr.  R surfut  quoniam  ipfa  fb,e g, aquales  funt 
eT  exoppofito  in  quo  tempore  fb  oritur, in  eodem  c 
g occidit.  Sed  tempus  in  quo  b f oritur,boc  eflipfa  y l, 
tempus  efl  in  quo  y fignum  ineipiens  ab  ipfo  y ipfam  y 
x, ambies  circun  fer  entia  ad  ipfum  x.ucnit  tepus  autc  in 
quo  e g occidityboc  efl  ipfa  u f, tepus  efl  in  quo  « incipi-  f 
ens  ab  ipfo  u ipfam  u o, ambiens  circii ferentia  ad oue- 
nit:  tepus  autc  in  quo  y incipies  ab  ipfo  y, ipfam  y x .am- 
bies circunferentia  ad  x ucnit.aquu  efl  tepori  in  quo  u z 
incipies  ab  ipfo  u.ipfam  u o ambies  circunferentia  ado 
ucnit.  Comune  apponatur  tepus  in  quo  y incipies  ab  ip- 
fo x.ipfam  x n m,cireuferemia  ambies  ad  ipfum  m, ucnit  aquu  exiftis  tepori, in  quo  u incipiet  ab  ipfo 
u.ipfam  u o.circufcrentiam  ambiens  ad  r uenit.Tcmpus  igitur  in  quo  y incipies  ab  ipfo  y, ipfam  yx  n 
m.circuferentia  ambies  ad  m ucnit.rquit  efl  tepori  in  quo  u, incipies  ab  ipfo  u ipfam  uop  r, ambiens 
circunferentia  adr  ucnit.  Sed  tepus  quide  in  quo  y, incipiens  ab  ipfo  y,ipfam  yxn  m, ambiens  circifc- 
rentiam  ad  ipfum  m ucnit, id  efl  inquoyl  permutat  apparens  hcmifphcnu.hoc  efl  b f.  Tepus  autem  in 
quo  u,incipiens  ab  ipfo  u.ipfam  u o,p  r, circunferentia  ambiens  adr  uenit.lepus  efl  in  quo  u f, permu- 
tat non  apparens  hcmifthrrium,  hoc  efl  ipfa  eg.  In  quo  igitur  tempore  b f, permutat  apparem  bemif- 
pbcrium.in  eodem  ipfa  eg  non  apparem. 

Theorema  17.  Apparent  17. 

ZOdiaci  circuli  xquales  circunfercntix  xquali  tempore  non  per- 
mutant non  appares  hemifphxrium.lcd  in  pluri  tempore  quae 
propinquior  cft  tropico  ea  qua:  longius  diftat.in  pquali  ueroquxab 
ucroqi  contatfiu  aeque  diftant. 


Sitiit 
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Sit  in  munio  borizomb  c,sfiiuui  quidem  tropicus 
fit  a b,hybermis  ucrbptc  t.zodaicm  ucro  circulus  po- 
fitionem  habeat  a c e, aj fumamur^  squales  circuferen - 
tixd  c,e  f. Dico quod ipfed  c,e  fsquali  tempore  non 
permutant  non  apparens  hsmi/phsruim.  Sed  in  pluri 
tempore ipfade quam  e f.  Ajjumantur  ipfis  de, e f,cir- 
ciuiferentijtsquales,crexoppofitocircunlirenlisgb, 
kk.lpfc  igitur  g b,h  k.circunfirentis  squali  tempore 
nem  permutant  apparens  hcmiifbxrutm.  Sed  in  pluri  g 
bquatnbK.  Sed  in  quo  tempore  g h permutat  apparetis 
bemiffhsrium.pcrmutat  ipfa  fe  non  apparens,  lpfs  igi 
turi  e, e ficircunfcrentix, squali  tempore  non  permu- 
tant non  apparem  hemi/pbsrium.  Sed  in  pluri  i e, ipfa 

e f.  Dico  quod  cr  in  squali  tepore  quasque  difiant  ab 

utroq;  comat Iu  tropicorum, fm  n per  quos  inuebantur  ipfa  i e f g h ujigna  circuli  paralleli  i o,ex,f 
r 1 9,  ’h  m,n  K.  1 pfs  h K,l  m, igitur  etreunferentis  in  squali  tempore  permutant  apparens  bemtlphx- 
riu.Sed  in  quo  tepore  h K apparens  hcmtjfhsriu  permutat, ipfa  de  non  apparens  permutat.  In  quo  au 
tem  l m apparent, hemifrhxriie  permutat, ipfa  x o non  apparens  permutat  tpfs  igitur  t d,o  x.cireufe 
rentis  squali  tepore  non  permutant, non  apparens  hemifjtbsnii.  Theorema  18.  Apparens  iB. 

E Arum  qua:  in  utraqj  parte  aequinoctialis  drcunlerentiaru  aequa- 
lium, & ab  xquinocliali  aequaliter  diftantiu,  in  quo  tempore  al- 
tera permutat  apparens  hemifphatriu.altera  non  apparens,  £<;  in  quo 

tempore  altera  permutat  non  apparens  hemifphacriu.altcra  appares. 

Sit  in  milio  horizon  a b c,squinotfialis  autem  circulus  fit 
b d c,zodiacut  autem  circulus  pofilionem  habeat  pe  ut  at  b. 


rc  i/a  pitinuiiM  1,4  r_r  rr  — ■ 

ponatur  enim  ipfi  f n.squalis  cr  ex  oppofito  m I cireimfren 
tia.  1 pfs  igitur  m l,h  K.circunferentis  permutant  apparens 
hemiffhxrium.  Sed  in  quo  tempore  l m apparens  bcmtffhx- 
rium  permutat, tpfa  fn  non  apparens  permutat, cr  in  quo  igi 
tur  tempore  h k.circun  ferentia  permutat  apparens  hemijfhs 
rium, tpfa  nfcircunferentia  non  apparens  permutat,  ldq,  pro 
pterea  iam  cr  in  quo  tepore  h k,circunferentia  permutat  non 

apparens  hemifpbsriumppfafn  non  apparens  permutat.  Theorema  19.  Apparens  19. 

IN  femicirculo  aflumpto  (ub  aequinotfliali  ad  aeftiuum  tropicum 

xqualiucircunferentiarucxiftetium.inpluritempore  altcraearum 

permutat  apparens  hemifphxrium  quam  reliqua  non  apparens,8£ 
contingens  contingente. 

Efto  in  mundo  horizon  ab  c,sflimu  quidem  tro- 
picus eSo  a x,hybernm  uero  fit  d o,  squinoSialiS 
autem  circulus  fit  b e c.zodaicm  porro  circulus  po' 
fitionem  habeat  a e o,c rinipfoa  0,  femicirculo  s- 
quales  cireunfirentisfmt  fg,h  k.Sc  autem  propin- 
quior sHiuo  tropico  fg.  Dico  quod  in  pluri  tempo- 
re gf, permutat  apparens  hcmiffhsrium  quam  h K, 
non  apparens  cr  contingens  ipfo  contingente  pona- 
tur n ipfi  h k,  circunferentis  squalis,  cr  ex  oppofi- 
to circunfirentia  m n,  propinquior  igitur  eft  f g, 
sfbuo  tropico  quam  mn, in  pluri  igitur  tempore  fg, 
permutat  apparens  hemifphsnum  quam  m n,non  apparens.  Sed  in  quo  tempore  m n,r  ire  unfirentis 
permutat  apparens  hemiffhsnum,  ipfa  b K non  apparent.  Similiter  iam  demonflrabimm  quid  cr 
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contingent  eostingentejn  pluri  tempore  permulti  tpptreni  hemifaharium  quim  reliqua  »0«  tppt 
rens. Similiter  tutem  c r etrum  que  in  tltcro  femicirculo  affumpto.fub  aquinodliali  ad  hibernum  tr * 
pirum  aqualium circvnfercntiarum  in  pluri  tempore  tltert  permutat , non  apparem  bcmi fabarium 
quam  reliqua  apparens, cr  contingens  contingente. 

PHAENOMENA  F1NIVNT. 

B ARTHOLOMAEVS 

ZAMBERTVS  VENETVS 

LODOVICO  MOCENICO  PATRITIO 
Veneto  equiti  furato, Scnatorij  ordinis.acOra- 
torifacundiiTimo.gaudcrcSC 

bene  rem  gerere. 

1 R T V S , dcHrina,  morum  $ Cingularium  tuorum  claritudo 
Lodoutce  uir  integerrime,quibus  in  homine  falciidius  aut  no- 
tlUntiue nihil effefapictifiimi  Graeorum  dicireeonfueueriit, 
et  femperin  teettitit,  ut  omnes  de  te  nil  mfi  elaru  aliquid, nil 
mfi  perfaicmm,nil  mfl  omni  ex  parte  gloricfum  fcrnpcr  con- 
ciperet,aut  ) perarent • I ii  j pro pleret  ego  quoa;  quem  tibi  de- 
flinahm  tu  te  fcis  fcrnpcr  habui/ji  mScipium  praclaras  animi 
tui  dotes, prcbitttcmqifmgularem comitians  anmoq.  perpeit 
dens, nil  de  te  inquam  aliud  mihi  pcrfuadircfolcbani,nifi  quod 
tibi  tucecp  familiu  praclarifimu  immortalem  gloriam  sy  bsu- 
dem  afferre  poffet.  Quod, inquam, ul  afequans  l.m  tibi  utria 
te, que  fola  ex  omnibus  poffefiiombus,  Ifoerttiea  fentetii  mor 
talitaii  minime  obnoxia  efl  adytus  comparajU.  Tatium  efl  enim  ut  buiufce  inclyte  B eipub.  Senatores 
ingem/  tui  peracuti  uires,facunditmq:  fingularcm(habcs  enim  ut  ingrati  mancipi)  fufaicione  fugiant 
in  orando  nefcio  quid  uiueuoeis,ac  latentis  energe  tibi  nature  benignitate  cone  ejfe)  tui  magni  efli 
mantes,  te  oratore  Maximtliano  Cefari,  Germania^  principibus  dcfhnauerint.  Quam  legatione  ite 
egifiijta  tradlajh,  ut  Senatorem  optimum  par  efl  facere,  cr  adi  0 ut  Regi  gratv,feel  huic  grauifiimo 
Senatui grattRimus  ext iteris.  Illud,  inquam,  munera  cquef.ria  tibi  a rege  donala,  koe  uero  Senatorius 
ordo  quem  tibi  comitia  contulerunt  exaSifime  comprobant.  Seq-  id  mirum,  quippe  quoniam  omnia 
adfun:  bona,quem  penes  efl  uirtusCut  eo  utar  Plauti  familiaris  nojtn)  hac  etenm  dudrice  tibi  nec  le- 
gationes, net  pratura  nec  caleri  magijlratus  deerunt,modo  Dei opt.max.munere tibi  utta  fuperfles. 
Verum  quid  tUud  fuerit  quod  eam  fidem , eam  obferuantiam  quam  erga  te  ( licet  exilis  ferum  )fen  per 
maximam  habui , idepgaudt) , quod  ex  dignitatibus  tibi  tollatis  concepi  hucufque : p feire  cupis , tibi 
non  aperuerim,  illud  ,'lnquam,  fuit  quod  hoc  4 me  feri  oportere  cenfcbam  aliquo  argumento,  & eo 
fani  quo  tibi  hac  fieri  poffent  explicatiora.  Cumq  id  propterea  [api  entium  Gr  acor  ii  uolttmina  revol- 
ucrem,  fefe  Catoptrica  Euclidis  Hegarenfis  praflantifimi  mathematici  obtulerunt  opufculum  certe 
ajiuum,Tarifitmii,CT  Latinis  bucufq;  aut  ex  toto,  aut  magna  ex  parte  ignotum, ffeculari  nar.cp  cr  in 
degere  uoluit  fapientifiimus  phllofophul  qua  in  faeculis  imagines,quai  mirabili  quada  difciplina  pa- 
tefacit,dum  humanum  uifum,ey  oculi  potentiam  accommodat.  Quod  opus  fic  reliqua  Euclidis  epuf- 
eula  excellit, ficut  ceteros  humanos  fenfus  uifus  , qui  rationi  crinteSetlui  in  eo  quod  fuh  fcnfu  cadit 
obfequitur.exuperarecognofcitur.  Taceo  de  Elementis , ni  ex  opere  iBoquod  non  minoribus  uigilift 
quam  Uboribus,quos  per  multos  dies  ei  aeeomodauimus,  «ni  eia  Theonis  acuti  fimi  mathematici  tradi 
tione  Latinum  fecimus.nec  minus  Euclidi  qui  iUa  compegit, quemadmodum  Pro  cius  (inquit  )Diado- 
chus,quam  rorum  inventoribus  tribuojicet  netus  fit  adagium,!  nuentis  addere  facillimum  effe.  Sed  cui 
bue  aut  inventoribus  ,aut  ipfi  Euclidi , fiue  etiam  interpretibus  magis  tribuendum  fit.  bonam  homi- 
num pariem  ignorare  crediderim.  Id  igitur  opufeuli  quod  Catoptrica  nuncupatur  , i me  La- 
tinum faciendum  effe  cenfui  , tuoq  nomini  deffinandum  , ul  ex  eo  tanquam  ex  planis , ccrur- 
xis , cauisqi  faeculis  Rartbolomai  Xamberti  tui , cr  quidem  veterrimi  mancipi) , fidem  infUeiae, 
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cbferuantiam  fieUet, ameris  erga  te  fui  magnitudinem  uideas,  cr  demum  benevolentiam  in  Ir  maxU 
mam  intuearis.  At  firtaffe  diceres  quid  fic  id un  mathematicis  buiufmodi  difcipUnk  aperire  i Nr  id 
propterea  tutrcm  uclim.ob  id  fcidt  Lodoiuct  uirgrauifiime,d  meidconfultofjdlumfinjTe.  Nam  cum 
nubi  pl  compertum  tcdifcipUnai  fmpcr  dmaffc  c r colmfie,earumq;  ornat  orem  exiuiffe.facile  prepte 
rtd  mihi perfuaferim  tc  CM  in  primis  diligere, cr  colercqua  prmum  certitudinis  omnium  philofo' 
pbdntium  decreto  gradum  obtineant.  H« , inquam,  junt  mathematice  dtfciplm*,qu*  uno  icJtmip 
modo  femper  fefe  babcnt,qucmadmodum  Ammomus  interpres  Anfiotclicus,philofophU  diffinitioni 
Ariftotehcam  interpretans  nos  docuit.  Haseertc  difciplinas  naturales  fcquuntur,ficut  Aumcts  Ve* 
npatetieus  Ariflotelem  nobis  aperiens  fenfijje  uidetur.  Quot  qui  ignorant  (ficut  Euc Udis  interpres, 
Proetus  Lycius,inquiOiciunas  uoluplates  capiunt.  Hoc  igitur  argumento  amorem  erga  te  meum  tibi 
tffecxplicadum  fum  arbitratus.lnqua  interpretatione  licet  flaccus  noRer  Horatius  dixerit,  N«  utr- 
bum  uerbo  curabis  reddere  fidus  interpres:  nihil  tamen  ex  noftra  officina  adiunximus , ac  etiam  nihil 
fubfecuimus,fed  ficut  leHio fefe  habet  Grecajic  ueritatem  colentes, nuda, pura.fynccra,  cr  fideli  fu' 
mus  interpretatione  interpretari-  Notuimus  enim  eos  imitari, qui  ex  aufloribus  aliqua  decerpunt, 
aliqua  omittunt  c T aliqua  permutant , c r fic  hinc  cr  inde  fumpta  conglutinant , ut  nec  pes  nec  caput 
uni  reddatur  forme,  cr  perinde  citm  fic  auHorum  illorum  ueterum,quos  uetuftas  ueritat is  indagatrix 
mira  quadam  religione  coluit, fame  er  fidei  plurimum  detraxerint,  falfam  cr  furto  comparatam  fibi 
gloriam  uendicare  fiudeant.  Sed  hij  tandem  funt  quot  unufquifq;  pofitt  deridere.  Nam  fi  forte  fum  re' 
petitum  uenerit  olim  Grex  auium  plumas , moueat  cornicula  nfum.Turtiuis  nudata  coloribus.  Stulti 
funt  qui  aliena  pluma  fefe  obtegere  querunt.  A ccipias  igitur  uir  clarifiime  opufculum  buiufmodi  iam 
in  nulla  fede  reeeptum,ut  tuo  nomine  in  lucem  prodeat  :quod obfecro  legere  uelis,ubi  quid  tibi  ocijfu- 
pcrfuentiuidcbis  etenim  quanto  fiierit  ingenio  preditus  is  philofopbus,  cuiwsfi  idopufculi  tibtpla' 
euijje  cognofcamjunt  in  manibus  illius  cr  alia  opera:  Phenomena  quidem.  Optica  cr  D ata,quu  quan 
doq;me  interprete  e Gratia  in  Italiam  uenient,  crficfe  Latinis  legenda  tradent, cr  itaullor  prifeam 
auctoritatem  pene  amiffam,philofe»hatium  fcholas  petens  fibi  comparabit.  Verum  ne  pluribus  quam 
par  efi,uerbutecum  agere  utdearfiupcred  iam  ut  ipfum  audias  Euclidem  De  fi seculorum  imaginibus, 
fic  per  nos  Latine  loquentem  Vale  etemum  nofiri  memor,equcftril  ordinis  rarifiimum  ornamentum, 
cr  btjt  audacibus  annue  coeptis.  Venetijs  X 1 Calendas  OHobrssfin  IXII.  IIIVlI.crXIX.Eie 
mcnto,rcconciliata  dtuinitatis. 
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philofophi Platonici  mathematici^  pracftantifli- 
miSpccuIaria.BarptolomxoZam- 
berto  Veneto  interprete. 

I S V M lineam  redam  efle,  qua  media  eunda  extremis 
corrcfpondet,qu;rcp  indentur  per  redam  fpedari  lineam, 
planum  ac  receptum  efle  oportet.  Speculo  in  plano  collo- 
cato , infpcdotp  aliquo  fublimi , quod  & ipfi  plano  ad  an- 
gulos redos cxiftat , fiant  proportionalia, ut  inter  fpccu- 
lum  & fpedantem  reda  linea  ad  cam  qua;  inter  fpcculum 
& id  quod  ad  angulos  redos  faftigium , fic  afpcdi  faftigrj 
ad  id  quodadangulos  redos  in  plano  faftigium  obicdum  cft.ln  planis  nan- 
que  fpeculis  loco  aflumpto,in  quem  ab  infpedo  perpendicularis  cadit,  non 
amplius  (pedatur  uifibilc.In  coucxis  uero  fpeculis  aflumpto  loco  per  quem 
ab  infpedo  in  centrum  fphxrae  ducitur,  uifibde  non  amplius  (pedatur,  id 
quoquein  cauis  euenit.Si  inuas enim  quidpiam proiedum  fit, acccpcritcp 
interu alium  ut  minime  uideatur, eodem  exiftente  intciuallo  fiaqua  infunda 
tur,iniedum  fpedabitur. 
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Theoremaprimum. 

APlanis.conuexis.cauiscp  (peculis  uifus  inaequalibus  angulis  re- 
fringuntur. 

Sit  oculu  bfficculum  autem  pLmum  Jit  a e, uifus  utri  fatur  b 
K er  refringatur  in  d.  Diro  q angulus  e ipfi  angulo  feli  aqualis. 

Excitentur  per  u primi  elemtntorum  perpendiculares  insecutum 
bc  da: efl  igitur fient  beade  K ,fic  efl  d a ad ak, hoc  inquam, in  dif 
finitionibus  patuit.  Simile  igitur  efl  triangulum  bcK  triangulo  d i 
ffrnfer  diffinitionem  primam  6 elementorum.  Igitur  angulus  e an' 
gulus  e angulo  f efl  aqualis, nam  qua  fimi  lia  aquiangula  funt. 

Inconuexis. 

, Sit  iam  connexum  ffieculum  a K c, uifus  utro  fit  b K.refraHut 
UI  d.  Dico  quod  angulus  e h+rqiuhs  efl  angulo  f l^tppofui  planum 
fpeculum  n m,aqualts  efl  angulus  e angulo  f per  pracedcntcm. 

Sed  cr  b ipfi  Ifconneflitur  nan$  m K.,totus  igitur  ehjotilf efl 
aqualis. 

Ineauis. 

X . » Sit rurfus canum fpeculum aKc, ui 

fus autem  b K refraftusind.Dico 
‘ ' juod  angulus  e, equus  efl  angulo  f, 

colluto  enim  plano  ffieculo  mna - 
qualis  efl  per  primam  angulus  h e 
angulo  fl.  Aequalis  auteeft  b ipfi 
I : reliquus  igitur  e reliquo  f eH  a- 
qualis. 

* * Theorema  fecundum. 

TN  qualiacuncp  lpeculaindderit  uifus  aequos  efficiens  angulos.ipfc 
Aper  fefe  refringetur.  r 

Sit  planum  fbeculuni aKe, oculus  autem  fit  b,uifusuero  fit  bk,ea-  . 

datq;  equos  efficiens  angulos  fh. Dico  quod  bkrefraflusinfcipfum,.  * - * * 

hoc  efl  in  b reuertetur.  Non  emmfedfipofitbile  efl  agatur  in  d.cr  quo 
mam  per  primam  uifus  in  aqualibus  angulis  refringuntur , angulus  t 
aquus  efl  ipfi  angulo  h.oflenfum  queuq  efl  quod  e f angulus  ipfibefla- 
qualis,  cr  angulus  igitur  e f.ipfieangulo  erit  aquus  maior  minori, 
quod  efl  impofrtbile.  Igitur  b kinfe  ipfum  refringetur , eadem  quoque 
demonflratioin  eonutxis.cr  in  cauis  /feculis  eonueniet.  1 

Theorema  tertium.  y 

INqualecuncpfpeculumproddens  uifus  f quales  effidens  angulos, 
in  fe  ipfum  non  refringetur, nccp  in  minori  etiam  angulo. 

. Sit  planum  ffieculum  a kc.tu  fus  autem  b h procidat  maiorem  ° 

efficiens  angulum  fipfo  b l.  Dico  quod  b KrefraOm.mm  refringe-  ‘ ' 

trn  infcfc,neq;  in  angulo  b t,fi  emm  uctiiet  tn  b k angulus  f,  ipfi  bl 

efl  aqualis, quod  eftimpofiibile.maior  enim  fupponitur.  Igitur  bk 
in  maiori  refringetur  angulo  f:a  maiori  nanq;  minori  aquale  ab- 
fcindi  efl  pofribile  per  j primi  elementorum.eademcg  demonSratio 
efl  cr  in  conuexiStCr  in  cauis. 

Theorema  quartum. 

Vlfus  in  planis  fpeculis.&T  conuexis  rcfracTti,ne<j  concurrunt  ad- 
inuicem.necp  funt  paralleli. 
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SitpUnumfif>eeukmac,os»lusfitb,mfius uerirtfraOifimt.b  e 
i,b  a e.  Dito  1*odc  4,eja  e.neque paralleli  fiunt  .nequecosi' 
currunt  inde.Ham  quoniam  angulus  f aqualis  ejl  angulo  hc r* 

ipfi  m, maior  autem  eft  per  ,6pnmielemen.  f ipfio  k,quonumefl 
extra  ipfum  triangulum  bkc, maior  autem  fiunt  h quam  m.  Igitur 
t i ipji  a e, parallelus  non  tfi^ieq;  in  e 4, concurant. 

Strr«fM 

Dico  quii  ipfi  fd,g  e.ntq-  in  e 4 concurrunt  jteo;  fiunt  paralletl.cr  comedatur  en uigfseda  Irnea, 
Zenturieluuai  pL+oniam  aqualtt  jkbJpfiLcoqma  tn  aqu*  anguis  »» 

ior  fuerit qttt  Imipfok  er  k ipfio n x eft  ma.ou.fied n X ipfio  p o ma,or  efl.Kurfas  ‘tf 

o p [maior  igitur  eft  t m ipfio  o p.multo  igitur  maior  eft  I m ipfoomon  concurrunt  tgttur  tpfiaf  i&e, 
retia  linea, neque  funt  paralleli. 

Theorema  quintum.  _ 

IN cauis fpeculis fi  ad  centrum,  fiue  ad  circunferenoam.fiueottrB 
circunferetiam  oculus  extiterit.hoc  eft 
inter  centrum  &i  circuferentiam,uifus  re- 
fratfti  concurrent. 

Sit  cauumfpeeulum  a c 4, centrum  autcffihtra  fit  h,pona' 
turq.  oculus  in  b cr  procidat  ex  b ui  fiut  in  cire  iiftrentta  ba.b 
c.b  d, aquales  igitur  fiunt  qui  ad  ligna  a c d, fiunt  angutifemi' 
circuli  enim  fiunt  ptr  n terti)  clrmm.uifiui  igiturrtfradl  per 
fieiplot  refringentur  ba.bcj)  d.hoc  cute  patet  quod  in  b con- 
currunt. 

Oculus  in  circunjerentia. 

Sit  rurfiut  conum jpeculum  a t c,oculu  autem  efto  bjpo* 
e natur  q;  in  eius  circunferetia, 

er  jb  ipfio  b, incidant  tufim  b 
c.b  a,refradi  in  4 e fignss. 

Qjonum  maius  eUacbfieg- 
mentum  ipfio  b e.fiegmento, 
maior  eft  angulus  f,  angulo  b 
per  st  terti/  elementorum  ej 
g per  c igitur  ipfio  b, maior.  Ipfit  igitur  fKipfis  h h,  fiunt  ma~ 
ioro.  Kcliquus  igitur  l reliquo  m minor,  multo  magis  igitur: 
qua  enim  concurrunt  igitur  ipfiac  dae,in  f fimi  Uter  ofitendi r» 
tur,er  fi  extra  circunftrcntiam  ceciderit  oculus, ficut  infer 
quenti  theoremate. 

Theorema  fextum. 

jN  cauis  fpeculis,G  ad  medium  centri  & circunferentiae  pofitusfue 
jLrit  ocuIus,quandot$  uifus  refraifli concurrent, & quandoque  non 
ocncurrent.* 

Sit  fibeculum  comma  c.eentrua  autem  fiit  i.oeulusueri  ponitur  b,intra  centri  medium  cr  cirem 
frrcnlta.uifiu  autem  b a,b c, refringantur  in  g f.extendanturq,  uifusufiq; cdffeeuhnc  b,e  k.  Ipfia4 
b Um  ipft  c K.aut  maior  eft,aut  ei  *(jiulu,4ut  ea  minor.  Siquidem  uiJMtah  tqualu  eft  ipfi  c Kt*qu4 
hscflcrae  h.crcunfirentia  ipfil , h K.circufirentu  Quare  <y  m angulus  ipfi  x angulo.aqualtum 
circunferentiarum  anguli  inucem  fiunt  aquales  per  if  terti)  dement  orum, V angui t m /.igitur  ip/n 
n xjl  aquales  per  refradhnem  per  pnmum  theorema,  er  reliquus  tgltur  angulusoangulo  p eft  a > 
qui : maior  igitur  ed  angulus  r ipfio  angulo  o.  Qgonii  cnm  per  ,*  primi  elcmentoru  angulus  r^b 
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p maior  efijuia  etterior  efi.  m angulus  p ipfi  o.ongulum  efi  oquoUs.  igitur  angulus  K‘pfo  angulo  a 
tornor  cS,communis  apponatur  quifubor  figitur  ipfe  cf, 
ag,concurruntficut  adgf.ldemquoqi  erit  er  fi  maior  fit  ui 
[ut*  h,ip[o  c k,maiores  enim  erunt  ipfi  l m anguli  ipfis  n x, 

C r angulus  p angulo  o maior  efi.crr  ipfo  o.  Siuero ab  rt' 

Saline*  minor  fuerit  ipfacK,idpropterea  maior  erit  *ngu 
lut  o angulo  p : eft  autem  er  angulut  r ipfo  p maior.  Nihil 
enim  prohibet  angulum  r ipfio  effe  aqualem  uel  ipfo  o mino  fi 
rem,er  non  concurrere  a g ipfi  f.Hanifeftumefiauti  quod 
crp  maior  fuerit*  b.circmferentiaipfac  k .Sitj;  aquali! 
coincidentia  refaSionum.neq;  in  circuli  arcunferenti*,ne 
que  extra  uti$  fietfid  intui  tantum. 

Tbeoremafeptimom. 

/'"'t  Elfi tudine s & eradi  tudines  a planis 
.V_y  fpeculis  conucrfae  uidencur. 

Sitfaftigium  quidem  * ejfeeulum  autem  planum  fit*!, 
oculm  uerb  fit  b.uifus  porro  fini  b c,b  d,  refradifin  e K.  Igi- 
tur oportet  dedudis  utfibui  in  redam  lineam  e.quide  fupr* 
efJe,ipfo  h infra  exijlente.cr  K tnfi-a  exifiens  in  f, quod  fit' 
fr*efi,*c  perinde  conuerfafunt  in  phantafi*.  i 

In  crafiitudiiubus- 

Sitrurfuscrafiitu-  \ 
do  quidem  e ajfiecu 
Ium  autem  plani  fit 
ac.oculutuerbfitd,  h 

uifiu  porro  fint  d c,d  brefaSi  ine  ffimiliter  eituflif  uifibut 
*db  K.apparct  quadi  e infra  exiftem  fuper  h fuperiut  txiflen - 
‘e.crfjupr*  exifiens  fuper  K infa  exiftente. 

■ . ■ . Theorema  otitum. 

*rjiAftigia  & crafll  t 
, JT  tudines  a conuc-  y 
xis  fpeculis  conuerfa 
uidencur. 

Sit  celptudo  * e,fi>eculum  autem  conurxum  fit  adcjmfut  uero  fint 
hd,bcp-ef*Siineh:patetqu6dncncccummt,reliqu*uer6  ficui  er 

m planis. 

lncrafiitudinibut.  _ 

Sitrurfutcrifiitudo  a e.ffeeulum  uero  connexum  fit  a dc, oculus  autem  fit  fi  uifiu  autem  refaSi 
in  e hjtnl  bcejid  h,rehqu*  uerb  ficutcrin  planis.  , 

theorema  nonum. 

✓~v  Bliquae  logi  tudines  a planis  fpeculis  ficut  le  ha 
bent.fic&uidentur. 

Sit  oculus  b longitudo  autem  obliqua  fit  i e,  ffeculum  uerb  fit  a c figitur1 
refodis  uifibut  ludentur  quidem  d in  a er  e, fuper  cficffi  habet  in  phanta- 
fiajicut  uerb  fi  h*bet,propiut  propius.crremotiosremotw. 

Theorema  decimum.  f 

Bliquat  longitudines  a conuexis  lpeculis  ficut 
V_/  fune  uere.fic  ipedian  tur.  * 

r»  * 
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Sit  longitudo  t l,oeiiut  autem  b.freculum  utro  conuexum  a c,  efrc' 
dm  porro  rcfrodl  ine  d.finU  d.b  cjcliq  ua  utro  eodem. 

Theorema  undecimum. 

y^Elfitudines  & craHitudincs  a cauis  fpeculit 
V^/qafcuncpfunt intra  coincidentiam  uifuum, 
conucriauidentur:  quemadmodum  in  planis  &C 
conucxisfpeculis,quxcun<f  aute  extra  coinciden 
tiam  ficut  (unt,fic&:  (pedantur. 

Sit  eauum  ffeeudum  d e,ocu 
luc  eu  fit  b,  ui/ut  uero  refrafli 
fint  ba.be  eorum  coincidentia: 
porri  fit  f cclfihtdo  fit  de,crk 
n.tyk  n quidem  intro  f coincidentiam  fit  at, d e fit  aetrd  e» » 
ineidentiem:igitur  produdii  uifibtu  ficut  in  pleni!  er  ron» 
urxn  fpeeull!  opporet  K fuper  m,ej  n fuper  liquere  i ouer » 
fa  uidentur,  rwrfm  fuper  exteriorem  coincidemiom  celfitw 
dinu  opporet  quidem  ifuper  g.eye  fuper  bjicutfe  hebet, 
fic  jl  cttotur. 

Jnerofritudinibui. 

R urfm  erofiitudo  qui 
demfitde.ty  k h, eauum 
tutem  Ifeculum  fit  d c, 
ocuhu  uero  fit  b,  uifud 
auti  rtfratti  fint  ©-c on 
currente!  in  fba,b  e,ip 
tu r produflt!  uifibuo  fi- 
militer  K b,conuerfe  op 
^ pd  et.K  quidem  per  ccr 
hpe r d.  Sicut  efl  in  pUnit  er  con  utxis  frecul»  td  d ejiatt  ipfim 
quidem  e, infra  ptrttyd  fuper  e. 

Theorema  du  tdeeimum. 

OBliqux  longitudines  k cauis  fpeculis, 
quxcuncp intra  coincidentiam  uifuum 
iaccn  t,ut  funtrfic  fpcdantur.quxcuntp  uero  cxtra.conuerfx. 

Sint  inquam, longitudine!  oblique  e d,h  k,eauum  ueri  fpC' 
culum  (it  e (, ocuhu  autem  fitb,ulfm  refrefh  cr  concurrentes 
ingfintb  a d.b  c c.cripfa  quidem  h K,  oblique  longitudo 
fit  intra,  igitur  h K lurfj  noturam  epptret, ficut  cr  in  plent! 
er  eonuexis  /peculii.  Sed  e d.conuafe , mm  tpfum  quidem  d, 
fuper  a opporet,  cr  e fuper  c. 

Theorema  deeimumtertium. 

IDem  fpedare  pluribus  planis  fpeculis, 
eftpolTibile. 

Sit  quod  uidendu  eft  d.oeulu!  ueri  fit  b, frende  autem  tria  fint  e i, i ere  f,  excitetur  per  i « primi 
elementorum  perpendiculari!  ab  ipfobin  e dfreeulumb  c.equelH  autem  fit  b c,tpftcfcr  rurfut 
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rop 


per  eandc  ab  ipfo  alni  fiperpcdicularis  excitetur  a f er  ipfi  a f aqualis  efio  f h,cr  ptr  eide  ab ipfo  h, 
i» fpeculum  i e, perpendicularis  natetur  b k,fitq-  ipfi  b k, aqualis  k l,cr  ab  ipfo  l inf comedantur 
I m x f,ab  ipfo  autem  m in  b connedatur  mr  b.  Conne-  j 
dantur  autem  c Tara-bx.  Quoniam  igitur  aquatu  e/i  b 
e ipfi  cfetquiadc  anguli  redi  funi: bina  igitur  b c,e  qjp  ■ 
fis  binis  f c,c  q,funt  altera  alteri  aquales, ty  angulus  qui 
fubbe  q.ecdus  exi/lens, angulo  qui  fub  fc  qptedo  exiften 
ti  efi  aqualis  per  4 pojlulatum,  cr  reliqui  anguli  reliquit  U 
angulis  erunt  aquales  fub  quibus  aqualia  latera  [obten- 
duntur per  quartam  primi  elementorum.  Angulus  quidem 
qui  ad  b angulo  qui  ad  fer  angulus  x angulo  t.  Sed  t ipfi  n 
efi  aqualis  per  is  primi  elementorum  ad  uerticemenim. 

Quare  0- angulus  n angulo  x.  Igitur  utfus  b x in  m refiin 
gitur.  Rurfus  quoniam  aqualis  efihh  ,1  pfi  K !,©■  qui  ad  k 
redi  furit, angulus  0 aqualis  efi  ipfi  p.  Refringitur  ergo  ^ 
idem  uifus  bxmin  r,cr  id propterea tam  cr  m a, quia  a- 

qualis  efi  qui  fub  fra,  angulus  ei  qui  fub  e r mfinuliter  cr  in  reliquit  iemofirationibut. 
ab  ipfo  b oculo  uifut  a,pertriajpeeula  plana  cxtdtntia  cd,d  e, e f. 

Theorema  decimumquartum. 

E St  au  tem  & in  quibuslibet  fiquis  conibtuatfpcculisideminfpice 
rc.oportct  autem  iuxta  fpcculorum  numerum  polygonu  aequi, 
laterum  8c  aequiangul  u confhtucre  binis  latcrib  us  excedens  Ipec  ula. 

Edo  enim  quod  /pedari  debeat  a, oculus  autem  fit  b a1 
comedatur  a btyabipfoa  b,defcribatur  polygonum  a- 
quilaterum.cr  aquiangulum  binis  lateribus  excedens  ipfa 
/fecula,  cr  fit  a b d polygonum, cr  fumatur  per  primam 
tertij  elementorum  centrum  circuli  ipfi  polygono  circun- 
fcripti,crfit  h,0-abip[oconnedantur,bc,bc,h  d,h  b,b 
a,inangulis,cr  proponantur /fecula  plana  dd  angulos  re - 
fltmlp/is  conuexis.  Quoniam  igitur  per  quartum  podula- 
tum  aqualis  efifl,angulus  ipfi  n K angulo:utcrq;  enim  re- 
diit efi, quorum  n ipfi  I efi  aquahs,rcllquus  igitur  fiipfi  K 
efi  aqualis.  Qgxrcrefrddioipfiutbuifuscritin  d,pera- 
quos  enim  angulos  rejradiones  fiut  per  primum  theorema. 

Similiter  iam  ofiendetur  quod  qui  ad  de  figtsa  ad  omnia  f fecula  HenJetlt  in  ii 


Theorema  decimumquintum. 


ILlud  idem  quocp  & in  coti 
uexis&in  cauis  Ipeculis  ui 
deripoteft. 

Si  nana  ffedare  oportet  a, oculus  nero 
fit  b, er  fimiliter  dejeribatur  polygonum 
aquilaterum cr  aquiangulum  abcdc,cr 
ad  fignac  d e,fint ) fecula  plana  a quibus 
f pedatur  a , ficut  ofienfum  efi , adijcian- 
tur  his  (fecula  aut  eaua  aut  conuor^  ad  ui- 
fuum  eontadus.  Igitur  aqualis  efi  f ipfi  b, 
et  k ipfi  l,totus  igftur  k f, aqualis  edipfilh 
refringetur  trgfi  uifut ajptculo  conuexoc 
VM  » 


/ 
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fin  d,&thipfo  d in  e,crtbip[oe  indtmdntjeftum  igitur  ejl  quid cofiuextt  Htt cmid exdflntibun 
emmbutcr  mixtu, illud  idem  uideri  poteft. 

4 Tbtortm  dcdmmfactm. 

IN  planis  fpeculis  unuquodcp  eoruqux  <■ 
fub  afpccfhim  cadut.pcrillius  quod  fub 
afpedtum  cadit  perpendiculare  uidetur. 

Sit  /feculam  planum  c d.oculm  talem  [it  b,m  utro  uift 
fitdjitf  perpendicularn  h,re  uift  in  [peculii  i c-.igitur  quo 
nii  [apponitur  in  Phunomcntt  quid  ifftmpto  loco  c,ipsie 
u non  uidetur , ergo  <t  uidebitur  in  linet  ret dd  de.  Seder  in 
redtt  linea  ipf  i b d,mfu  per  e igitur :pof itum  ndnf  eflno 
bu  redum,  ciuut  medium  extremi  correfpondet.  Q tture* 
e er  b e redi  linet  erit. 

Tbeorenu  decimmfeptimum. 

IN  fpeculis  conurxis.unumquodcp  eorum 
qu  x fub  afpedlum  cadunt,per  cam  qux  a 
rc  uifa  in  fphxrx  centru  deducitur,re<fiam  li 
neam  fpccflatur. 

E/io  conuexumfpeculum  e d,oeulut  eutem [it  b,uifu  itero /Tf 
b d,refradut  in  ^ajpicuturj;  d,  centrum  iutcmfphrre  [ itf , er 
connedttur  d f extenditur $ b d in  etigitur  quonum [apponitur 
in,Phdnomemt  quod  affimpto  e ipftm  t non  uidetur, uidebitur 
igitur  mredatlineim  d c,  per  id  quod  euenit  ex  b d uift, er  ib 
ip[o  dcine,[uuter  in  p lanis. 

Theorenu  dccimumpdiuum. 

INcauis  fpeculis  unuquodq)  eorum  qux 
fub  afpedum  cadunt.peream  quxi  reui. 
fa  in  centrum  fphxrf  ducitur,re<3am  lineam 
fpe&atur. 

Sit  Citum  /peculum  c d^fpeduc  tutem  refradutft  bcjnd  SI- 
[u m, centrum  tutem fphurrft  e.conedttur  redilined,  er  exten 
ddtur  igitur,  quoniim  in  Pbnnomenis  deprehenditur  quid  tffunt 
pto.loco  d,tp[um  dnon uidetur:  quare  agetur  in  redamlinedm* 
e,ijfncictur  ergo  per  cangrejfum  ipfiut  d d rede  linet  er  bcui- 
lutperf. 

Theorema  decimumnonum- 

IN  planis  fpeculis  qux  dextra  funt.finiftra 
apparent,&  qux  finiftra  dextra,  & (imula 
erum  xquum  cft  rei  uifx,8i  diftantia  a fpecu 

lo  aequalis  eft. 

Sit  pltnum /peculum  d c,o culat  tute  b.uiftu  ueropnt  b d,b  c, 
refrjdtm  de:  quod  tuti /pedatur  [lt:d  e,c rdbipfts  e d, per  tu 
primi  elementoru  infpeculu  pcrpendicularci  excitetur  efdbc' 

exi  edantur.  Exteduitury  crbc,b  i, ut [ut  cr  cocurrtnt  pdrdUelh  inkl,cr  cSneddtur  l K Igitur  e tp 

pene 
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paret  fuper k,crd  fuper  Ithoc  enim  prini 
ofttnfum  ed.ergo  finiftra  dextra  apparet, 

C r dextra  fmiSratcr  quoniam  aqualis  eft 
qui  [ab  k cf, angulus  eiquifubfce  angu- 
lo.cr  redifunt  qui  ad  f,  aqua  igitur  etiam 
fuerit  fkipflfe.ldq;  propterea  crdb.ip- 
fi  h /,  aquum  eft  igitur  interuaHum  quod 
abeft  i/pecutoedjpfi  a abeft  fimulacrum 
k l cr aquumeft utfum e d fimulacro  h I, 
quoniam  aqualis  tflefipfi  fk.crdhipfi 
bl,  communis  autem  v ad  redos  angulos 
ipfabf. 

Theorema  uigefimum. 

IN  cbnuexis  fpeculis  finiftra  dextra,  & 
dextra  finiftra  fpc<ftantur,et  interuaHum 
a (peculo  fimulacro  minus  abeft. 

Sit  /petulum  conuexu  a c, centrum  autem  [phera  fit  h,oc u- 
lui  porri  fit  b, uifus  autem  fint  b a,b  c.refradi  in  d e, quod  /pe- 
datur fit  d e, cr  ab  ipfo  b centro  excitentur  in  deipfiehd.be, 
er  extendantur uifus  ai  f g,cr  coimcdatur  f g fimulacrum 
' Igitur  ipfiim  quidem  d apparet  fuper  g,  Ve  fuper  f, dextri 
igitur  finiftra,0-  finiftra  dextra  /pedantur . Dico  quod  maior 
eftelipftl  f, excitetur  per  a ipfam  tangens  circun/trentiam  r d 
h,quoniam  igitur  ba,ae,ad  ipfam  circunfirentiam  aquos  effi- 
ciunt angulos,propter  refiadionem  tangit  Ipfaka  r, bifariam 
fiaerit  fcdus  qut  fub  e a fangulut.vobtufus  eft  angulus  k,  ma- 
ior igitur  efl  e k,ipfa  kf, multo  maior  igitur  e l ipfal  f.  minus  igi 
tur  abeft  fimulacrum  fg  a /peculo:  nugu  autem  quod/pedatwr 
edfiicutinfequenti  patet. 


Theorema  uigefimum  primum. 

INconuexis  fpeculis  fimulacrum  fpecftatis  minus  eft. 

Sitfpeculumconuexum  a o c, oculus  autem  fit  b.uifusuerorefiadifint  b ajbcja  defigitur  i 
conucxo  /peculo  ajpicitur  e d in  angulo  qui  fub  a e b, apponatur  ia /peculii  plani  a c tangent  , ju fui 
in  ac.  Igitur  uifus  utfurus  t 

a plano /peculo  non  eft  b i , 

e,non  enim  equos  efficit  an 
gulos  ad  planum  fptculum, 
neq;  refringetur  intra  a c, 
refingatur  fipofiibile  eft, 
cr  cjlo  b f, uifus: aqualis  igi 
tur  efl  angulus  g angulo  h 
propter  refiadionem,  cr  h 
maior  eft  ipfo  netmipfog: 
quare  et  m ipfo  n maior  eft, 
quod  eft  impofiibile . Ipfe 
natu  » ipfo  m maior  eft.  Ac 
qualis  enim  eft  totus  ei  q ad 
eircufirctia: extra  igitur  ip 
fumma  rcfringaturjefrin. 
gatur  ejlobke.  Similiter  aut 


V»  4 
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CT  i c d.extrX  c adit.  Igitur  t d in  maiori  angulo  far Baturd  faeculo  plano  cemprebenfo  fut  h b l.qua 
i conucxo, equum  autem  patuit  apparens  in  plano , manifrjtum  igitur  quoddconuexofaiculofimuU 
erum  minui  apparet  re  uifa. 

Theorema  uigefimum  fecundum. 

IN  conuexis  fpcculis,a  minoribus  Ipeculis  minora  fimulacra  ipe* 
dantur. 

Sit  fahera  maior  a e, minor  uero  e l, circa  idem  centrum  b,oculul  uero  fitbty  comedatur  b a b,CT 
ab  ipfa  fahera  refringatur  utfus  b c d,dico  q,  uifui  refraflui 
4 minori  faber  a in  d,neq;  P C ,ncq.  extra  ipfum  c cadit ■ Ca- 
dat enim  pniH  fi  pofiibiU  eft  per  c cr  refringatur  a mineri 
faber  a in  d,cyfitbe  d,CT  cone  flatur  abhinc  cr  refringo. 
i ur  I n k.  Igitur  b c k,bifandm  fecat  eii  qui  fubbe  d, anguli!: 
quoniam  ip/os  bed  angulos  equos  ad  circunfrrentiam  pro 
pcerrefraflionem  efficit.  Idqi  proptcrcaiam  que  ab  bine 
connexa  refla  linea  crcxtcnja  angulum  fub  bed  bifariam 
fecjt.Secct  fitq;  hcf.  Quoniam  angulus  comprcbenfu  fub 
b c d, angulo  comprehenfo  fub  bed,  maior  eft,  cr  dimidiat 
dimidio  maior  eft  qui  fub  bck.eo  qui  fub  b e f:  eft  autem  cr 
minor, quod  eft  impoflibile: uifui  ergo  a minori  fahera  refra 
flui  per  ipfum  c minime  urniet.  Supponatur  rurfui  eadem, 
cr  a minori  fahera  refraflui  uifui  bed,  extra  ipfum  c ca- 
dat,eyb  e fecet  maiorem  faheram  in  f.  Vi  fu  iam  ab  ipfo  f, 
refraflui  in  bfk,non  eoincidet  ipfis  c d,hoc,inquam,patet. 
lpfi  igitur  e d,coincidat  in  Jt.lgiiw*  b fk,  uifui  refraflui  a 
maiori  faeculo  ipfum  afaicit  kc ripfebc  kirefr aflui  a ma- 
iori faeculo  ipfum  afaicit  kfttoe ,inquam,fuperius  impeftibi 
k patuit.  Intra  igitur  c a, cadit  uifui  refraflui  d maiori  faeceo  in  d.  Similiter  quofy  oftendetur.crque 

ab  altera  parte  idem  efficiens.  Sub  minori  igitur  angulo  fac  a . 

flatur  eo  qui  ad  b faflo  d minori  faeculo  quam  4 maiori jni  / 1 

nsu  igitur  apparet  fimul  aerum  d minori  faeculo.  | / 

Theorema  uigefimum  tertium. 

IN  curuis  fpcculis  fimulacra  conuexa 
fpciflantur. 

Sit  euruum  faceulum  a q,ocului  autem  fit  e,uiful  uero 
refrafli  ea,ec,indb,atfe,  fit  in  feipfum  refraflui,  hoc  eft 
in  e.  Igitur  utfus  iam  maiores  funt  qui  longiorei-.minimi ue 
ro  qui  circa  medium, hoc  eft  f e:  fae  flatur  igitur  propina  a 
faeculo  magis  e, longius  uero  b, cr  d,  quare  totum  c uruum 
fae  flatur. 

Theorema  uigefimum  quartum. 

IN  cauis  fpeculis  fi  in  centro  oculus  poli 
tus  fucrit.ipfe  tantum  oculus  fpedlatur. 

E fto  cauum  faceulum  a c d, centrum  autem  ipfiui  fit  b,  ui- 
fui uero  fint  b a.b  c,b  d.  Igitur  angulus  e aqualis  eft  ipfi  f,  igi- 
tur uifui  b c refraflui  ueniet  in  bifimiliter  quo<^  cr  reliqui,ip  £ 
fum  igitur  tantum  b, fae  flatur. 

Theorema 
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Tiwoiu  uigeftmum  quintum. 

IN  cauis  fpcculis  li in  circunferentia  aut 
extra  circunferentia  oculus  politus  fue- 
ri  t.orulus  non  (pedatur. 

E/Io  ejuum  fricuit ia  acb.cr  ocului  ponitur  in  eireunfi - 
ren tu  iprm,crft  b.afredut  autc  procidant  ba,be,cr  refrm 
gmturugitur  inguluimb  angulo  k initor  r/l,et  eltpfof.  Q ut 
« re  non  refringuntur  b a, b c u:Jin  tn  b oculum.  St  in  oculum  re- 
fr.ngllltur, mgull  equi  id  i pfi  i c,  figm.  O/i edetur  lutem  er 

quod  ji atri  ctrcunfcratiam  fu  ocului, idem  eucnut : fc:  licet  . 

quod  non  fre fabitur  ocului,  quippe  quoniam  in  ipfumnon 
fiunt  refradiona. 

Theorema  uigefmum  fertum. 

IN  cauis  fpeculis  fiextendatur  dimetiens  fpharnr,  cx  centro^  ad  an 

gulos  redos  ducatur,  & inaltera  parte  pofitus  fuerit  oculus,nihil 
eorum  quae  infunt  partein  aqua  oculus  fpedabitur:  hoc  eft  ne<f  eo- 
rum  qua?  ad  diametrum,  nc<$  eorum  quae  extra  diametrum,neqi  eo- 
rum  quae  in  diametro. 

Sit  cauifreculi  t c d.dimeties  aute  ejio  ipfiui  frhere  t deyippa  J 
»S  ungulos  excitetur  redo s ib  tpfofipfi  fc  an  uiM,aut  cmeftob  ex - 
traipjum  diametrum, utfui  autem  fit  b t.  Igttu r uifut  b e,refradui  non 
uemetinb.neqjin  f.  m equilibus  nir.quc angulis  rrfr.nguur.  Vmet 
igitur  ftcut  e b . Similiter  quoq.  cr  fi  mtrarfum  cadit  ocului  ficut  bji- 
u<  in  diametro/icut  m,rcfradt  juto»  uifus  ftcut hk,m  n.ueniet  enim 
ftcut  k l,nx  Igitur  eorum  que  in  ea  funt  parte  inqu  i o ultu  fredatur 
stlbtl.neq ; eorum  que  in  diametro  ,ntq  eorum  que  extra  diametrum, 
tteep  eorum  que  intror fum. 

Theorenu  uigefmum  frptinum.  * 

IN  cauis  fpcculis  fi  in  dimetiente  ponanturocufiacqualitcrdiftarv 
tes  a ccntro.nullusipforum  oculorum  fpedabitur. 

Sit  ciuumfreculum  a c J,  dimetiens  uero  frt  a d.centrum  autem  fit  fM  redos  angulos  fit  fc,  oculi 
porro  fintbe  a centro  equaliter  iiftates,utfus  autem  b c, igitur  refridui  uentet  in  r.ui  equilibus  enim 
ungula  refrtngttur.ahui  autem  nuddui  ibit  ut  b h.  Comedantur  b e,h  figitur  angulus  qutjubbbe  bifa 
nam  friabitur  ab  ipfa  fh,ey  proportionale  erit  ftcut  bbadbejkbf 
adfe,quodellimpofitbilc.Nambh,ipfobe,maiorefl,<yb  fiipfi  fi  ' 

ejl  equaUs,nuUus  igitur  rtfradus  u niet  e xb  in  e.unui  igitur  tufa  re- 
fringetur in  utroq;  oculorum, cr  ipfenon  fredab  tur.  Nam  b c.exten 
[a  ipfi  bd,non  concurrit  ad  parta  c d. apparebat  autem  uriumquodq ; 
propter  fredatorum  congrejjum.neq-  e c, ipfi  e a ad  parta  c a,concur  I 
rit.  In  cauis  ne  $ freeuhs  unumquedq,  fredatorum  per  ex  frei dato  in 
centrum  frhere  dudam  redam  lineam  fr  edatur. 

Theorema  uigefimm  odauum. 

IN  cauis  fpeculis  fi  eam  quae  ex  centro  bifariam  fecas,^  ad  angofos 
redos  educens  quis  ponat  oculos  xquediftanres  in  ea  qua?  rx  cen 
tro, ponatur  autem  ucl  per  medium  diametri  & eius  quj?  ad  redos  an 
gulos.uel  in  ipfaquaead  redos  angulos,  ipforum  oculorum  nullus 
pedabitur. 


Aliter. 

Sunto  rurfut  eadem,  in  fuperiori  t uri  ipfim  bifaria  fe- 
dionit  ponatur  oculi  bc.aque  dijlantcs  ab  ea  qua  ex  ce et' 

Iro  hoc  eflfa.Dico  umbc,ip[otfo  eduri,  cr  ea  qua  [uni 
dextra  [mifhra,cr  qua  funi  [miihra  dextra,  cr  fimulacbri 
miim creer  intervallum  a foeculomaiut  habent  [imula - 
erumtefto  enim  b a,ui[ut  refralhu  cr  conndlxntur  a rm- 
trofadbc ipfej b,fc,er  extendatur  b a.  Quoniam  igitur 
bifaria  fedio  eftg  maior  eflbfipfaba,cr  angutut  k anna. 

Io  e: aqualis  autem  efl  < ipfi  d : maior  igitur  eflcrd  ipfo  e 
eoincidunt  igitur  ipfcf  b,  c a,  extenfa  coincidant  inp.ld 
propterea  iam  ba,fc  concurrunt  in  hjfedabitur  igitur  ip 
fa  quidemc,inh,erb  in  per  dextra  quidem  [mi fora,  er 
fini/hra  dextra  apparent.  Sed  maior  efto  h p ipfa  b c. paral- 
leli enim  [unt : [imula  erum  igitur  maius  apparet,  er  magia 
4 foeculo  dijlans, maior  efl  enim  m a ipfa  a L 

Theorema  luge fimum  nonum. 

SI  uero  extra  diametrum  ponantur  ocu- 
li.caquscdextra  funt  dextra,  & quas  fi. 
niftra  funt.finiftra  fpe(Ttatur,8i  fimulacru 
minus  fpe<fiato,&  in  eo  quod  mediu  inter 
fpccfiatum  & fpeculum. 

Eflojnquam,oculi  b e, centrum  autem  fit  fipfim  foeculicr 
ipfi  diametro  ad  angulos  redo s efto  a f d,  er  huic  ad  angulos 
redot  beer  ipfi  ba,aqualit  efto  a c.eruifus  fit  bd.refiadus 
in  e, cr  per  centrum  ipfa  bfk,cf  e,c rab  ipfis  e k, comedatur 
e Kagitur  b in  K apparet  c rcine.  Igitur  qua  dextra  fimt  dex 
tra,erqua  fini  fora  funt  [mifora  foedantur, er  [imulacrum  ek,b 
minut  ejhpfo  b c, foedato, paratelus  nanque  efl  e k ipfi  b c, 
er  citrea  medium  foeculi , cr  foedate  apparet  [imulacrum. 
Dedudo  autem  foedatu , cr  eu  minus  apparet  fi  mula'  m 
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si i 


erm  fepofitum  ab  ipfo  b f,  poplum,  fimihtrr  igitur  ab  ipfo  m in  fettllmt  mndea  tyetctenfa  fupe- 
nmcaditinkpeutUquauerbtbninffuperiiiame^fqfh.lgitttrmnlfedaturfictit  tl  crmmsefi 
bljpfotk  crffreculo  propinquius.  , 


Theorema  trigefimum. 

* i 


SPeculum  conftruerc  eft  pofsibilc,  ut  in  ipfo 
fpcvftetur  plurcs  faciesJ&  maiores^  mino. 
res,&  aliquae  propius,& aliquxI5gius,&  alig 
dexcerx.&f  alia:  finiftrx. 

Sit  enim  planum  a m.igiturinhocfieri  poffunt  eonuextffiecula 
ficut  ab  c,hkl.  Cana  autem  qualia  funted  e,fg  b,  plana  porro  qualia 
funt  ef,l  m,pofita  uero  facie  jie  ut  g ffedantur  a planis  aqualia  fimu- 
lacra  aque  difiantia.d  canueris  uero  minora  crtmnus  di/tantia,d  ca- 
nis porro  omnino  ficut  manifijlum  e fi. 

Theorema  trige fimum  primum. 

EXeauis  fpeculis  ad  folcm  poliris  ignis  ac- 
cenditur. 

Efio  cauumjfretuluma  b cfol  autem  fit  e f, centrum  autem  ffeculi 
fit  b,cr  -i  quodam  figno  d connexa  quidem  in  b centrum  d h.extcnda- 
tur  in  b.  Incidat  autem  dead*  c T refiada  tn  kjrtfiingetur  autem  fis 
per  h centrum.  Angulus  enim  qui  ad  p,  circunfirentiam  minor  cd  eo 

?ti  ad  circunfirentiam  fubbcd.sy  fit  ab  circunfirentia  aqualis  ipfi 
c,c r ab  ipfo  d alia  alia  cadat  d ajnamfiflum  igitur  quod  refiada  a 
i ada  cadit  in  kopuppe  quoniam  circunfirentia  a b aqualis  efi  ipfi  b 
tfmilitcT  autem  oflcndctur  quod  omnes  ab  ipfo  d incidentes  in  ffiecu 
Ium  e 7 aquos  fufeipientes  in  idem  coincidunt  ipfi  bkfuper  ipfo  b. 

Aliter. 

E/Io  rurfus  cauum  ffeculu  a b c,fol  autem  fit  de  fera  figno  quod- 
iameperb  centrum  fit  eb  b crab  df.fintd  bc.fh  a.  Igitur  demon' 
ttraui  quidem  quod  qua  ex  e ada  concurrunt  in  fe  ipfas  per  p r.angu 
los  aquos  exiftentes, diametri  enim  funt. Qua  uerd  abfinha.perkl 
eigulo(.  Qua  uero  ab  d in  h c,quonid  n x anguli  funt  aquales,  quod 
autem  omnes  in  fe  ipfas  refiinguntur,manififtum  ex  centro  nan$  exi- 
Sentes  femicirculos  faciunt, qui  uero  in  femicireulis  anguli  fun  t aqua 
lis, per  17  tertii  elementorum, per  aquos  enim  angulos  fiunt  re fiadio 
nes  an  fe  ipfos  igitur  rcfringuntwr,omnes  igitur  coincidunt  qua  ab  om 
Ilibus  fignit  in  eat  qua  per  centrum  c r in  centro  aguntur , bijs  igitur 
adis,  calefadisj;  circa  centrum  ignis  colligitur,  quare  ibi  dupaappo 
fit*  accendetur. 

Catoptrices.hoc  eftdc  imaginibusquxinipeculis 

finii. 


BARTHO. 


BARTHOLOMAEVS 

ZAMBERTVS  VENETVS 

IOANNI  ZAHBERTO  VENETO 
Fratri  Kumanifsimo  falutcm 
perpetuam. 

vvm  meiam  pluribus  annis  hifce  mathemaddsdifoplims 
mirum  in  modum  dclcdtari  tibi  cxploratifsimum  cflct  Ioan- 
nes  frater  charifsime,cumq;  fa-pius.mc  quafi  ad  pugna  pro- 
uocans  aliqua  abs  te  mechanico  artificio  ftrufta  oftenderes, 
qua:  optices, hoc  eft  pcrfpedfiuae  fpeculatiombus  compadta 
plunbus  linds  fefe  inuicem  difpcfccntibus,multiph'cibustp 
angulis,  mirandam  ingcnijtui  folertiam  altamcp  indaginem  prarfe  ferrent: 
efficere  non  poteram  quin  etiam  theoremata  maxime  non  comprobarem: 
quandoquidem  niteris  lineis  flf  angulis  efficere , ut  ea  quae  plana  funt  quan- 
d oqr  conucxa,at  quandoqj  fefe  in  intima  penetralia  extcndcre,aliquado  ue- 
ro  folida  & tribus  dimenfionibus  conflare  uidcantur.Cuius  quidem  difdpli 
na;  rationem  quando®  cum  apud  Socraticum  Euclidem  in  uetuflifsimis  dC 
tincis  ac  cane  cotrids  Gracris  codicibus  legerem, quodam  fiupore  perfufus, 
hominis  ingenium  arduum  8C  (irblime  inde  dnudicans,  opus  illud  mira  foler 
da,fed  maximo  fhrdio  non  legi,fed relegi tranfcripficR  paritcr,u t tata  doctri- 
na quoqj  inter  noftros  codices  fumma  ueneradone  1'eruata  repereri  poflet. 


ingurgitant,  perijfti,  ut  illud  tibi  Latinum  efficerem, exiftimans  eflc  aliquid 
catteros  homines  quos  diucrfa  inutilia  obledbmenta  iuuant  difdplinis  excd 
lerc.Quod  fane  uttuis  uods  frater  charifsimc  farisfadum  cfTet:quafi  odo  de- 
ditus ex  Eudidca  interpretauonc  illa  laboris  plcna,fedulb  curaui  opuscp  ip- 
fum  fublimfSc'  mirando  iudido  ab  Eudideipfo  exquifitum  Latjnum  feri, ut 
tibi  fatisfadcdo,communi  quoqj  ftudcntiuutrlitari  confulerem.  Quod  fane 
opufculumtibi  id  proptcrca  dcftino,ut  tibi  nccefsitudinis  noflrar  amoriscp 
& bencuolentiac  fit  explora tifsimu  pignus,  tum  quia  hifce  ihrdijs  & fpccula- 
tionibus  deledarisadep  propterea  iurc  quodam  tibi  id  opus  deftinari  debet, 
quandoquide  ea  illis  funt  dededa, qui  eorum  pendam  tcncntSub  tuo  igitur 
nomine  Perfpcdhua  Euclidis  in  luce  uenier,cx  Gratcortf  illis  difciplinaru  in- 
geniorii  8C dodlrintc  mud.e  cafligarar  plenis  ferinijs  em  ta.  Cactcrum  tu  fra- 
ter charifsimc  heclcgcs,uidebiscp  quantu  fuerit  Euclidis  iudicium,  quantum 
ingeniu, quanta  do«rina,ut  ha:c  optica  theoremata  eo  examine  ftruxerit,  ut 
eorum  nullu  rcdfe  fentr  entes  negare  pofsimus,in  quibus  fi  quid  fortaflecom 
peries  minus  obuium  8C  tibi  notum, teftarim  ad  elcmaitoriJ  fpecularia  & ap 
parentium  Euclidis  dodlrinam  conferes, inde  nanque  omnia  tibi  plana 
fient,&  luce  meridiana  cIariora,uerum  nemecrifpinifcri- 
nia  lippi  compilafTc  putes,  uerbum  non  amplius 
addam.  Valexuv.xix.elemcnto 
condliatg  diuinitatis. Venetijs 
vi.Calcnd.Odobr. 


HVCLIDIS  MEGARENSIS  CLARISSIMI 
philofophi  Platon/ci.infignisqt  mathematici.inci- 
piuntoptica,ex  traditione  Thconis:Bar- 
tholomxo  Zambmo  Vene- 
to interprete. 

STENDENS  ea qua per uifum confiolationis  gratia  non- 
nullos induxerunt,  ratiocinatus  e /I,  quid  omne  lumen  in  reda 
lineas  protenditur  feta  buiufimodi  argumentum  uel  maximum 
ejje  ex  corporibus  umbris  edudis,deq;  feram  indui  <y  affcdi 
bus  lucemdelatam.  Horum  cr  enim  unumquodq;  neuliqua  fie- 
ret ficut  y nunc  fiadum  ffedatur,mfi  i fiole  delui  radi/  ut  re- 
dae lineat  extenderentur.  Itidem  quoq;  ex  ignibus  noftris  tmifi- 
fiam,inquitjtuem  caufiam  effi,qua  corporum  adiaectium  aliqua 
sBuftrantur, indeq;  umbra educuntur,  aliqua  quidem  fitbiedet 
aquale t corponbut.  Alia  uero  maioret : alia  porro  fuppe filis 
corporibus  minoret.  Aequales  quide  emittit  umbrat  quacunq; 
lucentibus  iUufir antibus  q;  ignibus  fiunt  aqualtafxtremi  nanq; 
radijin  bijt  in  piralldic  conueniunt , file);  ut  umbra  neq;  concurrentes  imminuant , neque  bqs  um- 
bra creficantjed  ficut  fie  babet  ofjenfio  corporis, talem  quoqi  umbra  commcfurationem  obtineat.  Mi- 
nores uero  corporibus  umbra  fiunt , quando  iBuftrantes  ignes  maiores  fuerint : extremi  nanque  ra- 
di) in  ipfits  concurrunt , id  que  propterea  umbrae  imminuunt . Maiores  porro  torporibus  umbra 
fiunt , quando  illuminantes  ignes  minores  flurint : extremos  nenque  radios  in  his  rotundi  contin- 
git, inumbratam  que  maiorem  partem  perficere.  Id  minime  fieret,  mfi  ab  igne  delati  tadij  in  redae 
lineae  protenderentur  . Clarius  quoque  hoc  y olljs  e jfr ilibus  deprehendi  Contingit.  Lucet  na  c renmt 
utcunque  iacente  fi  appofita  fuerit  portula  fubtilcm  habens  rimulam  ut  fera.proueniatj-  rimula  ex 
oppofito  lucerna,  tpfi  autem  portula  in  alteram  partem  propior  apponatur  portula,n  quam  , per 
runutam  lux  delata  procidat , omnino  procidentem  lucem  in  tpfam  portulam  redis  contentam  Uncis 
inurinemus, connedentemfi  interuaBum  medium  inter  rimulam  portulamq  in  eandem  redam  lineem 
txiftcrc.  C«i»  igitur  maniftfium  fit  quod  omne  lumen  in  redam  lineam  pro tenditur,er  omnibus  con- 
dat in  redi  affedum  euenirc  ab  ipfio  erumpentes  radios, eiufidem  efferationis, hoc  ejl  per  redae  proteli 
di  lineae, hoscy  in  interuaBis,idq:  propterea  ea  qua  ff  edantur Jtmul  tota  afific i non  pt>f]c,praccptto- 
nem  attulit  huiufmodi.  Acu  fiq-idem  fime  alio  huiufimodi  eorpuficulo  fiapius  in  pautmentu  delapfio  ali 
quibus j accuratius  inqutrentibitsjocumq ; ipfium  fiapius  nullo  corpujculum  quafittum  prohibente  tan 
gentibus , deinde  rstrfius  uifum  proficientibus  ad  locum  in  quo  erat  corpuficulum,  acum  perfiixerurt. 
Manififium  nempe  quod  id  quod  muentum  efi.neq;  etiam  locus  (n  quo  erat  uidebatur  proinde  quxfi- 
to  fiub  affedum  expofito,  loci  partes  omnes  non ) pedantur . Si  enim  uideretur.CT  quafitu  queo:  affi- 
ceretur,non  afficitur  autem -itidem  quoq;  k>1  qui  libris  accurate  afliflunt  neq;  omnes  liter  as  lumargi 
ne  exifientes  intueri  pofifie  dixit.  Septus  n anque  coados  oflendere  raro  dtficnptas  lueris,  minime  ip/ac 
oftendere  pofifie, eo  quia  ad  omnes  liter  at  uifiut  non  efferuntur, fie  d per  interuaBa  ipfos  exifiere^e  perin 
de  ordine  expofitarum  Hierarum  plures  percipi  non  poffunt : proinde  manififium  efi  quod  nsq:  totus 
marginis  locus  afficitur.itidem  quoq-,  in  olfis  ffedaculis  cuenit, quare  quacunq;  ff  edantur  fimultota 
non  ffedantur,utdentur  tomen  affici  o b nimiam  uifiuum  celeritatem,  mhilq;  relinquentium,  hic  efi  m 
continuum  delatorum,mimmeq;  felientium.  Sub  uifum  nanq;  cadi  ff  edita  rei  imago, ut  inde  motus 
uifius  rem  uifiam  peipiat,caufiasq;  b ts  attulit.  In  quefito  naq;  corpore, ty  in  eo  q accurate  libro  Rudet, 
dubium  fiumitur  ut  dicatior.  Si  imaginibus  procidentibus  paflio  uifiuagignitur,  y fi  ab  omni  corpori 
continue  imagines  profluunt  qua  noflros  fenfiut  comouent,qua  dccaufa  fit  ut  quarens  acum,itidemqp 
librum  accurate  legens  omnes  literis  non  perfifieit.  Eo  quia  quondoq;  intcBedu  eleuantur  nihil  minue 
ratiocinantes  qseruntfied  omnino  non  inueniunttfepius  autem  cumalfisrstiocinanles.inteBiduqat 
trahentes,  celerius  inuemunt.  Sed  non  omnes  imagines  per  afifedum  iicdiccntur.y  quinam  eaufa  .udi 
cqta  permanent, dixerunt. inquam  naturam  effie  tuxta  animalia.Eorum  neri  quo  fenfiut  habent  aliqua 
ad  ree  cptaculum  reda  linea  fiunt  cdfihuda,aliqua  uero  non,ouditum  cr  enim  cr  pullum  ty  olfiadum 
conuext  confinxit  intrinfccus,ut  extrinfieem  procidentia  corpora  eifidem  fienfiutbuiufimodi  moneret, 

xt' 


«■I  BVCLID1S  MEGARENSIS 

auditui  fiquidan  un  procidens  locum  aptum  inuentrc  debet  ut  permaneat, ac  ne  ut  obtigerit  e ucfiigi* 
tranfihat.fcd  fenfum  immobilem  [eruet, ac  delatam  uocem  confundat.  Similiter  quoq;  er  olfi/ttlm,  at 
de  gufiu  aliquid  dicere  oportet, er  maxime  quomodo  ip/i  fenfus  conuexi  er  in  ffclunca  ftmihtudtnsm 
fini  conftrudfiadhoc  ut  procidentia  corpora  plurimo  tempore  pcmaneant,cr  in  tufa  quoq;  igitur  fi 
extrinfeciu  eidem  ceciderint  ipfum  corpora  mcucntu,cr  non  ab  ip/o  in  eadem  aliquid  fit  enullam,  il* 
Itus  confkuftioncm  connexam  bencq;  compofitam  ,ad  recepta  culum  cirporum  procedentium  efje  o. 
portuit:nunc  autem  fpcdlaturhocnon  ficfefe  habens, fed  potius  /pharicus  ut  fui  apparet,  fidem  j;  hu- 
iufmodi  efficiunt  in  prafaitia  radtj  effufi  pafiionemf  utliuam  monentes  At  de  bumfmodl  falisdtdum 
uidetur.  Cur  autem  uifui  in  eodem  exifienti  plano  fuperficies  iacetes in  redam  lineam  appareant,  bat 
afjcruirtquippe  quoniam  in  eodem  plano  exiflens  uifus  rei  uifie  idem  efi,neq;  fubl:mior,neq ; humilior, 
toquiatn  eodem  fitus  e fi  plano,  fi  igitur  neq-  f 'ublimtor.neq humilior  e fi  ut  fui  in  eodem  exifiente  pia - 
no  circunferentia.  In  paries  aliquas  fub!tmtores,cr  in  partes  aliquas  humiliores  radios  minime  tranf- 
fiindit.  Sed  omnibus  cirfunferentio  partibus  aquoi  per  planum  delatos  radios  tranfmittit.  Quare  hae 
decaufa  fit  IU  planum  redas  per  phantafiam  lineas  relinquat,  et  in  plano  dtferiptam  circunfirentiam: 
planum  etenim  m redas  uiftu  lineas  iaeens,inmfib.le  fiqudsm  efieo  quia  in  illud  nnCut  ab  mfu  emifio- 
rum  r aliorum  cadit, at  iStus  finis  /pedatur,  qua  linea  eft  Inquit  enim  quod  eo  quia  in  uifu  linea  manet, 
qua  reliqui  plani  partibus  adieda  inuifibile  planum  efficit.  Eadem  quoqi  caufa  afferitur  de  plano  in 
redas  luteas  pofito  ad  oeulum,efficit  nanq:  redas  lineas  relinquere  phantafiam,  eireunfircntianmqs 
in  eodem  plano  ad  oculum  expofitaru  apparere,  ut  maior  pars  appareat  quando  pilares  uifus  emittun- 
tur,aqualis  usto  quando  aquales,  minor  autem  quando  minorts,  fiunt  utftbus  ficui  anguli  quidmai 
oculum. 

Suppofitio  prima. 

Supponatur  ab  oculo  uifus  emiffot  in  redas  lineas  ferri,  interuaBumf  quoddam  inuicat  efficien- 
tes,&lub  wftbus  figuram  eomprehenfam  effe  conum  uerticem  habentem  ad  oculum,  baftm  uab  ad  fi 
nes  rerum  wfarum, 

Suppofitio  fecunda. 

Ea  uidentur  ad  qua  uifus  pmsemunt. 

Suppofitio  tertia. 

Ad  qua  uifus  non  perueniunt^a  non  foedantur. 

Suppofitio  quarta. 

Sub  maiori  angulo  /pedata, maior  a apparent. 

Suppofuo  quinta. 

Sub  minori  angulo, minora  uidentur. 

Suppofitio  frxta. 

Aequatu  uero  uidentur /pia  aqualibus  angulis  /pedantur. 

Suppofitio  feptinu. 

Qj/afub  fitblimioribus  radijs  /pedjntur.fubhmiora  apparent. 

Suppofitio  odaua. 

• Q&auerofub  humilioribus  radijs  uidentur,  humiliora  apparent. 

Suppofitio  nona. 

Et  fimiliter  qua  fub  dexterioribus  /pedantur  radiji.dexteriora  apparet, 

Suppofitio  decima. 

Qua  uero  fub  fmifierioribua  radqs  /pedantur  Jinifleriora  udentur. 

■ Suppofit  o undecima. 

Qua  fub  pluribus  angulis  /pedantur,  expeditius  uidentur. 

Tbeortmaprimum. 

EOrum  quae  fub  afpe<flum  cadun  t.quicquam 
(imul  totum  afpiriminimepoteft. 

Sit  nanqi  ufile  quoduis  a d, oculus  i iero  fit  b,a  quo  procidant  uifus  b 
a,b  c.bh.b  d.  Igitur  quoniam  in  interuallo  feruntur  procidente!  uifus  no 
prociderem  i ori  nui  ad  a d, quare  fient  quoq,  gyada  d,intcrualla,ad  qua 
uifus  no  umnint,ea  no  fpedatur  per  , fiippofitioncttotu  igitur  a d.ftmul 
minimi /pedabitur, udetur  autem  fimul /pedari  uiftbm  ederrime  delatis. 

Tbtorem 


» 
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Theorema  fecundum. 

AEquatibus  magnitudinibus  intcruallo  po(i. 
tis.propiuspoiitxcuidcntiusfpetffcintur. 

Sit  oculus  b,quod  tutem  foedatur  Jit  c djr  k Itoportet,  inquam , ipft 
aqualia  cr  parallela  effe, propius  utro  fit  c d.procidanta  uifusb  c,b  i,b 
k,crbl,non  utitj;  dixerimus  quid  ab  ipfo  b, oculo  adip/amk  I proci den 
tet  uifut  ueniant  per  c d,figHa,fueril  nanq-  trianguli J>  k l,cr  b c d,ipfum 
k Intuitu  quam  ipfum  c d, atqui  politum  e/lquod  et  aquale,  igitur  fub  plu 
ribut  uifibus  foedatur  c < i, quim  k l,cuidcntius  igitur  apparebit  cd,qkL 
Theorema  tertium. 

EOrum  qux  fpectan  turunumquodque  longi 
tudincm  intcrualli  habet  aliquam,  qua  aduen 
tante, non  amplius  fpetfiatur. 

Sit,  inquam,  oculus  nfoedatum  uero  c d,fitq;  in  aliqua  di/Untiajion 
ampliusfoedabiturfiat  nanq;  c dfinter  uifuum  intcruallu  in  quo  k, igitur 
ad  k nullus  ab  ipfo  b uifut  procidet, id  uero  ad  quod  uifut  no  addunt  non 
foedatur.  Eorum  igiturqua foedantur,  unumquodq;  longitudine m diftan 
lia  habet  non  aliquam.qua  aducntantc.ampUus foedatur.  b 

Theorema  quartum. 

AEquatibus  interuallis,in  eadem  re<fla  Ii 
nea  exiften  tibus.qug  ex  pluri  diftantia 
fpetftantur,  minora  apparent. 

Sint, inquam, aqualia  b c,c  d,d  f,  oculut  utro  fit  k,ex  quo  pro - 
cidant  uifut  k b,k  c,k  d,CT  k f,c rkb,  ad  redos  fubfiflat  angulos 
ipfibf  quoniam  igitur  in  redangulo  h bf, aquales  funt  b c,c d,d 
f, maior  efl  quidem  angulus  e angulo  g,crg  angulus  ipfo  angulo  h: 
maius  igitur  apparet  bcipfocd,crc  d,ipfa  d f. 

Theorema  quintum. 

AEqualcs  magnitudines  inpqualiterexpofitp, 
inxqualesapparenc,& maior  (emper  ea  qup 
propius  oculum  adiacet. 

Sit  aqualis  c d ipfi  K foculus  uero  fit  ba,quo  procidant  uifusbe,  b k, 
bl.crb  d,igitur  d c,fub  maiorifoedatur  angulo  quam  ipfi  k l:  maior  igf- 
tur  apparet  cp  ipft  kl. 

Theorema  fextum. 

PArallela  intcruallo  in  diftantia  fpedlata  inequa 
lis  latitudinis  apparent. 

Sit, inquam  .bcipfidf parallelum  internatium,  oculut  ueri 
fit  K.  Dico  quid  b r.cr  dfinaquali  latitudine  apparet, cr  ma 
iut,  inquam,  propius  interuaB um  remotiore,  proc  idant  nempe 
radij  kx,kp,kb,kd,kn,crk  l,cr  conncdantur  reda  linea 
xl,pn,CTpd  Quoniam  igitur  angulus  qui  fub  x k t,maior  efl 
eoanguloqui fub  p Kn,maiusigitur apparet  ipfumx  I ipfo p 
n ,atq;  id  propterea  n p,reda  linea  maiorapparet  ipfa  b d,  re- 
da linea  non  amplius  foedabuntur  parallela  interuaOa,fed  mi- 
nor a,  cr  inaquatis  latitudinis : parallela  igitur  interuahoru  ex 
diftantia  fi  foedetur,  inaquatis  latitudinis  apparent.  Sic  nempe 
jn  eodem  plano  foedato  fiterit  oculus  fic,eflo  enim  h,  c 7 excite 
iur  per  undecimam  undecimi  elementorum, ab  ipfo  K adfubie- 
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Htm  planum  perpendicularis  k atab  ipfo  autem  a in  fl.ipfa  am.per  duoieehttdm  primi  elementerut 
fy  extendatur  per  fecundum  po/htUlum  in  o,procidantq;  radifk  b,kg,kf,kdji  n,  tyk  1,0 ' eonne- 
fantur  per  primum  poftulatum  km,hx,crk  o.  Quoniam  igitur  ab  ipfokJMimi  iu  ipfum  m anne- 
flitur  km, perpendicularis  igitur  rftin  ipfem  m l,per  duodecimam  primi  elementorum : fimiliter  iant 
kx,intpftgn,0’  ipft  k o,in  ipfab  d.  Igitur  triangula  k ir  l,k  xntko  d,reflangula  funt , er  equa 
Iu  e/l  ipfa  quidem  x n ipfiml,ptraUclogrammum,inquam,cft  (,  o 4 

ipfum  m n,utraq;  ipfarum  xk,k  n, maior  eft  utraq:  ip forum  m 
k,k  l, maior  igitur  eft  ey  angulut  qu i fub  mkl,eo  qui  fub  xkn. 

Qg are  e T tota  f l, tota  gn  maior  apparet,  idq j propierea  er  1 
s,ipfa  b d, inaquatis  igiturlatitudims  tpfe magnitudines  ap- 
parent. 

Theorema  pptimum. 

IN  eadem  refla  linea  xquales  magnitu- 
dines remotius  inuicem  pofitx,  inaequa 
les  apparent. 

Sint  eque  magnitudines 
b c,et  dfocului  ucrbfitk, 

Cfabipfo  k. oculo  proci- 
dant tufui  k',hc,kd,hf, 

reflui  uero  fit  angulut  tjuifub  k fb, igitur  angulut  I angulo  q ma- 
ior e jl, quare  <y  dfipfaeb.maicrapparet.lgituripftdfobt 
magnitudine 1 inaequat,  1 apparent. 

Theorema  0 fanum. 

AH  quales  magnitudines  inaequaliter  ex- 
pofitx  interuaIlis,proportionalucr  mi 
niinefpeflantur. 


Tfto  enimbeippd  fequalil, ey  n' paraUetui apponatur, x oeulut.eyab  ipfo procidant  radij,  K f 
e,Kbb,Kf,a  Ked.QgorumK  e,ipp  b c.efto  ad  angulo  1 refloi.Dico  iam  quod  ipft  bc.ydfma 
gnitudines  ipfii  ck.eyk  f,  interuallu  proportionaliter  mi- 
nime apparent.  Qjjonum  enim  angulut  qui  fub  d f K, reflue 
eft.aeutu,  igitur  efl  angulut  qui  fub  fk  h, quare  cripfa  hkip  i 

fa  k f maior  ejl.cetro  igitur  k,  interuatlo  uero  k h,pcr  terti» 
poftulatum  eireulut  deferiptus  extra  ipfam  k f cadit, deferi- 
batur  <y  efto  c b g:<y  quoniam  h d k,  triangulum  maiorem 
babet  rationem  ad hk  e,feflorem,eruam  fh  k , triangulum  ad 
g h k,feflorcm:uicifim  igitur  h d k,triangulum  adfh  k,  tri- 
angulum maiorem  babet  rationem, quam  e t k.frflor.adg  h 
k fe  florem  ■ Componedo  igitur  per  dccimamoflauam  quinti 
elementorum triangulumfd  k, triangulum fhk, maiorem 
b-bet  rationem,  quam  egk  fellor,  ad  ghK.fc  florem,  fed  p- 
cutfdk  triangulum.ad  fb  k triangulum.fic  d fadj  k-.pcut 
autem  ge  k, f flor  ad  gh  k.fcflorc.fic  qui  fub  dK  f angulut, 
ad  eum  qui  fub  hkf  angulum.  In  maiori  ergo  ratione  eft  d f 
ad  fh.quam  t r anguli u adr  angulum ■ Sicut  autem  d fad  f h, 
ficck,adK.f,cyk  c, igitur  ad  k f,in  maiori  eft  ratione  quam 
t r angulut  adr  angulum.at  ex  angulo  $ r,  fpeflatur  dftex 

r uero  angulo  fpeflantur  b e.  Igitur  magnitudines  interna tk  proportionaliter  minime 
tur. 


Theorema 


PERSPECTIVA. 


M 


...  Theorema  nonum. 

RE<ftanguIg  magnitudines  ex  interuallo  (peda 
tx.circundudf  apparent. 

Sit  redangula  magnitudo  b c ex  intcruallo  foedata,  igitur  eorum  qua 
foedantur  unumquodq;  longitudinem  habet  aliquam  interualli,  quu  udum 
tante  non  amplius  foedat ur, fient  per  j theorema  apparet,igitur  angulus  e 
non  foedatur.  At  pgna  df.folum  apparet.  Similiter  etiam  cr  in  unoquoj; 
reliquorum  angulorum  hoc  eucnict, quare  totum  ctrcunduflu  appareb tt. 
Theorema  decimum. 

SVb  oculo  pofitorum  planorum, qux  re- 
monora.fublimiora  apparent. 

Sit, in  quam, oculus  bfuper  ipfo  c k plano,  4 quo  oculo  proci' 
dant  radij,b c,b  d,bf,crbk:  perpendicularis  autem  efto  per  1 1 
undecimi  elementorum  b k adfubleflum  planum.  Dico  quod  c d 
ipfo  d f [ubi  imius  apparet.  Igitur  ipfo  quidem  c d,ipfo  d fjubli - 
rnius  apparet.&fd  ipfo  fk,qua  uero  fub  fublimioribus  radijs  foe 
flantur, fublimiora  uide  nturjicut  per  fuppoptionem  feptimam  perfoe 
fliua  apparet. 

Theorema  undecimum. 

PLanorum  fuper  oculo  pofitorum , qux  re- 
motiora,humiliora  apparent. 

Sit  oculus  bfub  ipfo  d f plano  poptus,a  quo  exeuntes  radij  procidat 
ut  b c,b  d:cr  bfhumilima  omnium  qua  ex  b ad  ipfum  d fprodunt.pla . 
numcjlipfabd,crbc  etiam  ipfo  b f humilior  ejl.  Sedpcrbd.cr  b c,ra 
dios  foedatur  ipfum  d c,c r perbeey  b f .foedatur  ipfum  cf, ipfum  igi 
turde  humilius  ipfo  c [foedatur. 

Theorema  duodecimum.  d 

QVx  obqduntur  longitudinem  habentium 
jqux  funt  in  dextris.in  finiftra  procedcrcui  % 
denturrqux  uero  in  finiftris,in  dextra. 

Sint  enim  foedata  b c,d  foculus  uero  ptktaquo  procidant  uifus  K 
cjtajtb,kf,kg,crkd.  Igitur  ipfum  d in  pniforam  magis  quam  g fini 
Uter  quoq-  b dextrorfum  magis  quam  a uidetur  procedere.  Quare  qua 
obijc iuntur  longitudinem  habentium  qua  in  dextris  pniprorfum  crqua 
i»  finiforis  dextrorfum  uidentur  procedere. 

Theorema  decimumtertium. 

AEqualium  magnitudinum  fub  oculum  po- 
(itorum,qux  longe  pofitx  funt/ublimiores 
apparent. 

Sint  enim  aqua  magnitudines  bc,df,Kl,  fub  oculum  n popta.cr  ab 
ipfo  n oculo  procidat t radij  nb,nd,nK,  igitur  fublimior  cftnb,  reliquis 
radijs, quare  cr  b pgnum.  Igitur  bc  ipfa  d f, fublimior  apparet,  tyd  f ipfa 
K I:  aqualium  igitur  magnitudinum  fub  oculum  poplorum, qua  longe  po- 
ptafunt.fublimiores  apparent. 

Theorema  decimumquartum. 

AEqualium  magnitudinum  fupra  oculum  po 
fitorum.qux  longe  pofitx  funt,humiliores 
apparent. 

Sint  aqua  magnitudines  k njlf,  e d,  fuper  oculum  popta.qui  fit  cr  ab 
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QVa-cuncpIdcinuicecxceduntjOCU-. 

___  Io  pofitomreda  linea  minori  mi 
gnuudine  exiftente,  adhaerente  & rece- 
dece  oculi  xquali  femperfuperius  (peda, 
tum  minus  uidebitur  excedere. 

Excedat,inquam,b  d ipfum  bg ipfo  beer connexi  c b 
per  i populatum  extendatur,  fit  q,  oc ulutinf.  Igitur  ab  ipfo 
fradm  procident  per  fc,annedetur.  Kurfiu  iarn  permutc' 
t UT  oculiu  in  k, igitur  per  hoc  ab  ipfo  k oculo  radiu  proci- 
dent per  kc  annelietur, eodem  igitur  excedet  b d,  ipfum  bg 
er  adb  urente  er  recedente  oculo. 

Theorema  decimum  oHauum. 

Atam  altitudinem  cognofeere  quanta  fit. 

t Sit,in</uam,tjuam  oportet  cognofeere,  quanta  fit  data 
altitudo  b c, cadat q radtutfolis  ab  ipfo  but  b d, igitur  um - 
braerit  ut  c d,capemagnitudinem  quampiam  notam, fitq  k fannt 
flaiq;  per  trigepmam  primam  primi  elementorufub  angulo  d,pa- 
rallelum  b c.  Igitur  eft  ftcut  deade bjic df,adfK,crnotaeft ra- 
tio ipfitu  df,ad \pfamfK,nota  igitur  eft  tpfim  deadeb  ratio.  Sed 
dc  umbra  non  eft  ipfaftgitur  c b altitudo  nota  eft. 

Theorema  decimum  nonum. 


D 


^fl 


SOle  non  apparente  datam  altitudinem , quanu  Ct  cognofee- 
re. 


SPECVLARIA. 


»«» 


Sit  quam  cognofeereconuenit  quanta  fit  data  altitudo  b c,exponahtr^  foeeulum  k d,ocnlus ueri 


fit  derui  ipfo  procidat  radius  d b, refringatur^  ut  b b, fi- 
niens,zr  ab  ipfo  d oculo  perpendicularis  d f igitur  per  duo  ^ 
decimem  primi  dement  orum.  Igitur  anguli  qui  ad  h fiunt  *- 
quales  adinmcem.hoe  enim  ojtenfum  eft  per  primum  theo- 
rema foecula  ritjedangulus  ad  c,eo  qui  ad  f, eft  equalit  per  , 
4 podulatum,rcdus  enim  eft  torum  utcrcfc.  Reliquus  igitur 
ungulus  qui  ad  k, reliquo  qui  addejl  aqualis.  Quire  trian- 
gulum bcbjpfi  d bfi,  triangulo  fimileefl  per  primam  diffi- 
nitionem 6 1 elementorum.  E/}  igitur  ficui  b cad  c kftch  f 

~ n igitur  b 


ad  f d.  I pfi ut  autem  fb,adfd  ratio  nota  eft,zr  ipfius  igitur 
c ad  c b, ratio  nota  ejhat  nota  ejl  ch,nota  igitur  creb  altitudo. 

Theorema  uigefimum. 

DAtam  profunditatem  quanta  fit  cognofcere. 

Edo, inquam,  profunditas  quam  oportet  quanta  J fit  eo- 
k 1 a radius dlkin 


inquam, 

' gnofeere  bh,ponati 

deicAum.exciteturq;  per  J i primi  elementorum  ab  ipfo  dadipfam 
b K ipfadf, quoniam  parallelus  cftbK ipfi d fiprociditq,  dk^ngu 
los  igitur  per  uigefimimnonam  primi  elementorum  b K l,crldf, 
inuice  efficit  uqualet: fiunt  autem  qui  ad  l ad  urrticc  inuicem  aqua 
les  per  decimamquintam  primi  dement  orum,  reliquus  igitur  angu- 
lus reliquo  angulo  eft  aqualis,  aquiangulum  igitur  eftbkl  triangu 
hmipfi  Idf, triangulo, eftigitur fieutlfiadf djicl  b adb  k.Data 
autem  eft  ratio  ipfius  I f ad  Jd.  Data  igitur  eft  ratio  ey  ipfius  l b ad 
bk.  Data  autem  eft  l k.Data  quo^eftipfia  b K. 

Theorema  uigefirnmprimm. 

DAtam  longitudinem  quanta  fiteognofeerr. 

Eft  o enim  quam  quanta  fit  cognofcere  oportet  data  longitudo 
k c, ponatur  oculus  d,d  quo  procidant  radif  d b,d  c,g-akipfo  f, 
excitetur  per  trigefimamprimam  primi  dementorum ad  ipfam  k c,ipfa  f 
kitgitur  ejl  ficut  f K ,ad  k d,fic  beade  d, nota  autem  eft  ratio  ipfius  fk  ad 
k d-.neta  igitur  ey  ipfius  beade  d ratio, <y  nota  eft  c d,nota  igitur  eft 
C rcb.  e 

Theorema  uigefimumfecundum. 


SI  in  eodem  plano.in  quo  & oculus.circuli  ambitus  poGtus  futrit, 
rcAa  linea  ipfius  circuli  ambitus  apparebit. 

Eftoftnquam,ambitus  k c, oculus  i sero  fit  d.  In  rode  exi- 
flens  plano  ipfi  bcaquo  procidant  radi/  d k,dfey  d c.  Igi- 
tur quoniam  per  primum  theorema  eorum  fuk  profoedum 
cadunt  nihil  fimul  foedatur, nequiquam  apparebit  fk,am- 
bitus  ipfia  igitur  fb,figna  in  redam  effe  laneam  uidebutur , 
fimiliter  quoq^  ejfejioti  igitur  bc  cire un ferentia  reda  li- 
nea uidekitur. 

Theorema  uigefimumtertium. 

SPharra  utcuncp  infpecftaab  uno  oculo  minus  femperhemifphar- 
rio  cernetur,ipfum  uero  fpeaatum  fub  fphaerx  circulo  compre- 
henfum  apparet.  v 
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Sit  mim  fobtra  eui  ut  cctrum  fit  k,oculut  cutem  fu  b, cr 
connt detur  per  primum  poffulatum  b h, cr  per  «i  primi 
elementorum  ei  ad  ungulos  excitetur  refles  p,r  k ipfa  cki 
er  extenditur  p er  b k.planum  e k d,cjficiet,inqua,in  fobe 
m circulum, efficiet  Um  ipfum  cdln  f, circum  uero  k b di' 
metientem  circuitu  dcfcnbatur.cr  per  primum  poffulatum 
comedantur  kf,fb,b  1,1  k,<y  I figitur  quoniam  per  j i ter 
tif  elementorum, unguli  tjuifub  kfb,b  I K, redi  fisnt, quoni- 
am in  femicireuhs  funt,o ' ex  centro  kfcrklinuno  ligno 
tangunt  b l,bfupfamfoharam.  Igitur  tbipfob  oculo  pro- 
cidentes radi/  m ipfas  b f,b  I, procidunt.  Et  quoniam  utcrq; 
qui  ad  b,funt  ungulorum  reftus  eff  eo  qutu  c d,ipfi  fl,paral 
Idus  cjl,a-  fh.ipli  h l,ejl  equulis  per  tertium  tertij  elemen- 
torum, fi  ium  munente  ipfa  h b ipfum  h f b,triangulumcir' 
cunduatur  in  idcmjrurfut  reuoluetur  unde  caperet  circim 
duci.  AI  bf, circum  afia  m urar  ligno  fober e ambitum  [an- 
git  per  correlunum  ,6  tertij  elementorum,  boc  eji  in  f,c  circulus  erit  defcriptusperfl jigna, quare 

jub  circulo  id  fobrrxquod  foedatur  contentum, mdetur  cr minus  bemifobmo:  ipfum  nanq;  fm  I,mt 

nus  rft  bxmifobxrto.Quarccrab  oculo  foedatum  minus  e&hemifobeerio. 

Theoremu  uigciimumquurlum. 

OC  ulo  ad  fphxram  propius  accedcnte/petftatum  minus  eft,pu- 
tabitur  autem  maius  uideri. 

Eflo  enim  fohxra cuius centrum  fit  k,<yaboculo  din  centrum conncdatur  i k,crperk,pern 
primi  elementorum  excitetur  b c, circum  uero  d K circulus  de - 
fcnbutur,per  s po[tulatm,c,-  per  fecundum  poffulatum  eon- 
nedaiur  d n,n  k,d  U K,igitur  rcfli  funtqui  ad  I n, anguli:  quo- 
niam I n femictrculus  funt  per  1 1 tertii  elementorum.  In  unum 
igitur  eonluflum  tangunt  tpfe  dl,d  n,ipfam  fober  am  per  cor' 
relarium  > 6 tertij  demotorum.  Ipfi  igitur  ab  ipfo  d, oculo  pro- 
cidentes radij  ptrdlv in  cadunt.  Ruafus remouealur oculus, 
er/it  in  r cr  circum  ipfum  r,per  j poffulatu  circulus  deferiba 
tur.cr  per [ecundii poffulatu  comedatur r f,fk,rf,sk:igltur 
ipfo  r f,r  f,in  uno  figno  ipfam  tangunt  fober  am  per  corrcla' 
rium  1 6 tertij  elemenlorum.v  ab  ipfo  r oculo  procidentes  ra- 
dij ut  rh  f cadunt.  Quare  fub  angulo  r ipfum  ffcrfub  angu- 
lo d ipfum  n f fl,  foedatur, fed  fnf  I.ipfo  ff,maius  e ff-.apparet 
autem  minuirtngulus  enim  qui  ad  r maior  cfl.  ro  qui  ad  d eff  an- 
gulo per  io  tertij  elcmentorum,qua  uero  fub  maiori  foedatur 
angulo  per  4 fuppofitioncmopticcs  maiora uidentur,  maius 
ergo  apparet  ffffpfo  n ff  /,rfl  autem  minui. 

Theorema  uigefimumquintum. 

SPhtrra  binis  fpctflata  oculis,  (i  dimetiens  fpharrtcxquus  fuerit  re- 
&ar  lineae  diftantiaboculis,ip(ius  he- 
mifphxrium  fpeiflabitur. 

Sic  fohecra  cuius  dimetiisfit  b c ,cr  ab  ipfo  b c per  1 1 1 
primi  elementorum  excitentur  ad  angulos  redosb  f,  e 
l.vabtpfofadipfamb  c, per  31  primi  elementorum 
excitetur  f 1,0'  ponatur  oculus  unus  in  f,  alter  uero 
in  I,  ab  Ipfo  uero  centro  d per  j 1 primi  elementorum 
ad  ipfam  bf  parallelus  d K,  igitur  fi  manente  d Kip/um 
b k par alldcgrammum,  circumagatur  in  idem  rur' 

fui 
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futunjt capit dglconltltrl.&circiinpriptubipfi  b d.figicra circuhtt erit,<fui pn centrum erit  ip' 
fim faber*.  Quare  bemifaberium  tan t umipfius  faber e faedabiturfubfl  ocula. 

Theorema  uigcmumfcxtum. 

v—^Vm  oculorum  difhiuia  Iphxrsc  diametro  maior  fuerit  hemi. 
Vv  rphxrio.maius  id  quod  ipfiusfpharrae  fpe 
«flabitur  apparebit. 

E/!o  enim  faber  a cuiui  coitmm /it  K, oculorum  urri  interuaBum 
maius  rftoipfim  faber*  diametro, <-j-  ptr  K c r b c,e xtrndatur  plt' 
num,tffittatq;  infahara  circuli  d fnprocidanlir;  radij  b d,ef,in  uno 
figno  tangentes, igtur  producit  inutcem  congrediuntur.  Quotum  b 
e tpfuu  faber*  dumetro  maior  eit, congrediantur  ium  in  h.fignum. 

Igitur  quoniam  ub  ipfo  ftgno  h ipf*  b f,h  d,per  unum  ftgnum  tungen ■ j 
/es cudunt,  minor efiipfrfnd.ambitusfcmicirculo per  uigtfimumtcr-  J_ 
ttumthcorcme.unguh  erum  h fk,h  d kfunt  refl*  Ipfius  uerb  faber*  ^ e 

rtbquum  faber e hemifaberio  muius  faedotur  fubbdcf. 

T hcorcmu  uigcfimumfcptimum. 

SI  oculorum  interuallum  nunus  fuerit  fphaerx  diamctro.id  fpha> 
rxquod  fpcctatur.hcmifphacrio  minus  fpedabitur. 

Eilo,inqium,fahera  cuius  centrum  /it  k 
oculorum  intcruuBum  fttbc  minui  exijient 
Mus  faber*  diametrota"  per  K cr  b c, 
extendatur  planum,  efficiat^  in  faber*  cir 
culum  fgn, excitentur  autem  per  dcc.mam- 
fcptimm  trrttj  dementor  ii  ab  ipfis  b c ocu 
lis  in  uno  fig  o tangentes  b f,'jc  g.que  in 
b inuiccm  ■ ongredientur.  Quoniam  bc,ty 
ipfius  faber  e diameter  funt  inetjuales.  Igi- 
tur ab  ipfo  h figno  proci  deles  in  tpfam  fabertm  minorem  hemifaberio  ambitum  capient , per  uigefi* 
tnumtertium  theorema.  Igitur  ambitus  f g n.bemifaberio  minor  qt.  Qnarc [ub  b e oculis  fatdaiutu, 
hemifaberio  minus  erit. 

Tbeorcaa  uigefimumodauum. 

CYlndro utcunque  infpeiflo  ab  oculo 
uno,  minus  hemicylindro  fpeiflabit. 

E/io  nanfy  cylindri  circa  bafim  circuli  centrum  K ,ab  ipfo 
n.oculo  excitetur  ad  k ipfa  nk,  per  primum  poilulatum.et  per 
k:[ ter  fecundam  primi  elementorum  excitetur  bc,& circ  um  k 
n.dcfcribatur  circulus, comedantur  j n ffa  K,n  d,d  K.  Igitur 
qui  adfd.redifimt.ln  uno  igitur  figno  f n,n  d, tangunt  per  cor 
rdarium  decimamfextam  tertii  elementorum.  1 pfi  igitur  abip* 
fo  n oculo  cludi  radi/  per  n f.o  d procidunt.quare  ipfi  ambi' 
tus  f 1 d, tantum  factabitur: fcd  f l d.minor  c fi  ipfo  c tb.fcmi- 
arculo- 1 giturf  I d fimi  circulo  minor  uidciilur.boc  efi  cylin' 
drus.  Similiter  enim  bafi  per  omnem  fiperficiem  cylindri  dc' 
mfihabimus.quare  totius  cylindri  dimidio  minus  faedabitur. 

. Theorema  uigefmumnonum. 

Culo  propius  ad  cylindru  pofito,  minus  quidem  erit  aflurtt- 
peum  cylindri  fub  ipfis  afpedtibus,uidebiturautctnaiusarp'ri. 

Sfi» 
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Eflo enim  cylindri  circi  bafim  circulicatruM  k,crab  ipfo k oculo in  k ccntru  per  i poduletUM 
conticetur  b k,crperk,per  1 1 primi  elementorum  ii  angu 
lot  exciteturredos  e d,et  circum  k b circuitu  defcnbstur.pcr 
3 pojlulitum  er  connedantur  b n,n  k,b  1,1  ktiamper  ea  quo 
prodidi  funtlf  njninus  ejl  femicirculo.cr  ftmiktcr  bifi  cy- 
lindri minue  ejl, er  dimidiumfficdabitur.Scd  p ropriuc  excite- 
tur ocu!  us, fitq,  q er  circum  fh, per , po/iulutum  circuitu  de- 
fcnbatur, connedantur  q;  q r,r  K,kf,erfq.lguur  qui  ab  ipfo 
qui»  procidentes  per  q r.cr  q fcadunt,  qui  ucro  ub  ipjo  b 
fcattnt, cadunt perbl,bn,mator igitur ambitus n fl.ambitur 
f,utdetur  iut  minor  r)  f,ipfo  n fljtuior  enim  ejl  ungulus  q,un 
gulo  b.peno terti/ elementorum  , quare  cylindri  mutor  pars 
pedabitur, uidetur  autem  maior  ajpici. 

Theorema  trige fimum. 

COnocirculum  balim  habete  fub  uno 
oculo  perfpe&o , minus  hemiconio 
fpectabitur. 

E/lo  enim  coni  bajis  circuitu  cuius  centrum  pth,erab  ip- 
fo b oculo  excitetur  in  centrum  per  primum  pojwlatumb  K, 
cr  per  K,  peru  primi  elemcntorrm.ad  angulos  redos  ipfl  k 
b excitetur  n l,ctrcum  ucro  k b,per  > pojlulatum  deferibatur 
circulus.  Conncdanturq;  per  i pojlulatum  bf,fkbd,dk  Igitur 
anguli  qui  at  fi, redi  funt  per , i tertij  elementorum.  Igitur  ip 
fabd,b  f in  uno  figno  tangunt  per  correlariu  6 tertijelemen 
tora,  er  Tdi»  qui  ex  b per  b d,bf, procidunt,  igitur  ambitui  f 
f d,per>fcdus  minor  rxijicnl  ipjo  nrl.  At  n r l,femicvculuc 
ejl.  igitur  ambitusf  rdfemicirculo  minor  ejl.  Quare  <y  coni 
quod  (pedatur  minus  ejl  hem iconio : fimiliter  enim  ty  in  re- 
liquorum circulorum  ipfius  coni  fuper ficte  ojlendemus. 

Theorema  trigefimumprimum. 

OCulo  propius  pofitoin  eodem  pla- 
no minor.inqua.erituifibus  aflum- 
pta  pars, at  maior  perfpicrj  uidebitur. 

Edo  coni  bajis  circulus  cuius  centrum  fit  K,oculus  ucro  fit 
ao-atipfo  aper  primum  pojlulatum  in  Kconnedaturak. 

Et  per  undecimam  primi  clemcntorum,ad  angulos  redos  ex- 
citetur  perkipfa  b b.  Dcfcnbaturq,  per  tertium  podulatum 
circum  ah  circulus,  cr  per  primum  pojlulatum co nnedantur 
a f,fk,ad  d k , permutetur  q;  oculus  a in  n,cr  circum  K.n  ,per 
tertium  podulatum  circulus  deferibatur, conncdanturq.  n r,r 
K,n  ffk.  Igitur  qui  ex  a oculo  radij  [calent  ,per  ad, a ficadut. 

Quare  ambitus  fqdapparet.  Iden  propterea  crqmab  ipfo  t 
n,ocufo  radij  fcatent  pcrnr.n  fcaduntfpedabitur  igitur  am- 
bitus rqf.Sed  maior  f qd  ipfo  r q fi  At  minor  apparet,  maior 
enim  ejl  angulus  n eo  qui  ad  a efi  angulo. 

Theorema  trigefimumfecundum. 

a^jOno  circulu  bafim  habente.fi  k contadibus  qui  ab  oculo  inconi 
V^tbafimprocidetibus  radqs  redae  lineae  deducatur  per  fuperficje 
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coni aJ ucrticc eius pcrcji  drdu(f}as,&T eis  qux  ab  oculo  fn bafin  coni 
procidentibus  plana  educta  fucrinf.in  communiqt  pianoru  fcift'0* 
ne  oculus  politus  fuerit,  id  quod  fpctfiatur  coni,ommfariam  aequum 
(pedabitur  uifu  in  plano  propolito  cxiftcn  ti. 

Sit  cornu  cuiut  bafit  qui  lem  fit  circuhU  c d.uertex  tutem 
fit  b ficuum, ocuhu  aero  fitKa  quo  procidant  redi/  h d, K 
c, tongentes  ut  c d,eonnedaturq;  ab  ipfis  i i e,figms  m uerti- 
eo»  com  db.creb.crpercb.cre  K,qi udm  planum  ex- 
tedatur  quod  tx  tp forum  d b,d  K.  Simili  ter  q;  alterum  pro* 
tenditur  planum,  igitur  ipfi  plani  ueniunt  tn  eongrejfium, 
nam  ipfit  c d b,concurrunt,cy  c K ,d  k cor  urrur.l  .ucn.ant 
in  congreffum  igitur  ipfa  plana, a"  fit  eOrum  communit /f* 

Hio  b K.  Dico  quod  ubi  in  b k.pofitiu  fuerit  ocultu,quo  fpt 
datur  coni, equum  e/l, ponatur  in  b K oculut, fitq;fi,excitt~ 

«larj  prrji  primi  elementorum  per  f ad  tpfam  quidem  K d, 
ipfa  f n,td  ipfam  autem  c k ipfaffrgtur  tpfie  fn,f  ficoniftt 
perficient  m /ignit  f f, tangunt.  Io  ipfa  enim  coni  fuprr  equi 
difiannum  anulorum  figmenta  funt  fintilu.  Igitur  in  ipfit 

b d Cytontfupcrficte  interuaOa  Ipedata  aqualia  apparent.  Quoniam  equ.lit  efi  qui  ipfit  f fi, fn  come 
prehendunt,angulut  ei  quifiub  kc,c  d, comprehenditur  angulo,  equum  apparuerit  igitur,1  n.inftn 
lum  ipfi  d c iithrtulio.  Quare  quando  oculut  ut  K b.rcfio  linea  po fit  ut  pani, e quum  fempi  effictio* 
tum  apparet. 

Theorema  trigcpmumtcrtium. 

AEqualitcr  aute  femp  oculoa  cono  di  liate,  fublimius  quideoeu 
Io  polito  minus  apparet  coni  fpe(fiatum,humilius  uero  matus* 

E/io  coni  uertex  quidem  add  fignum,ba'h  autem  circu- 
Lu.exciteturq ; per  1 1 primi  elementorum  k h,ipfi  bd  po- 
naturcp  oculut  ui  b.  Dico  iam  quod  id  quod  /pedatur  toni 
oculo  pofito  in  b min  ut  /pedabitur  quam  in  fi  Comeden- 
tur,inquam,per prtmunt po/lulatum ab  ipfo  dfitgnoin  hf 
figna  ipfie  bd,d  fi.cr  per  fecundum  po/lulatum  extedantur 
in  n I, igitur  in  n ty  Ijigno  pofito  oculo /pedata  coni  e' 
qualia  apparebunt, ty  minui  quidem  apparebit  quod  adn, 
maiut  autem  id  quod  ad  fiequu  utro  id  quod  ad  n ,ei  quod 
tdb.ldautcmquodadleiquod  ad  f,ficut  in  procedenti  pe 
tuitioculo  igitur  in  b,figno  exifl  ente  /pedatum  toni  minui 
ap  paret  quamin  figno. 

Theorema  trigefimumquartum. 

IN  circulo  fi  a centro  ad  angulos 
rc&os  quidam  agatyr  recta  H* 
nca  ipfius  circuli  plano, & in  ipfa 
apponaturoculus  circuli  dimetien 
tesxqualcs  apparent. 

E /io  enim  circului  euiiu  centrum  fit  K,c r ab  ip 
fio  K ,per  1 1 undecimi  ele.  ad  angulos  redos  excite » 
tur  ipfi  plano  circuli  ipfa  Kb.oculutuero  fit  inb: 
excitentur i diametri  e a , cr  d f.  Diro  iam  ipfium 
e e ipfid  f, equalcm  apparerc.ccnnedanturenim 
ipfie  b a,bf,b  e,bd,per  primum  po/lulatum. 

Igitur  bine  bk,k  fijutm  b K ,k  c,  funt  altera  al- 
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trri  aquales  ad  rfKfrm  cr  nn gulut  r ungulo  / aqualis, aqi ualis  igitur  eft  per  4 Pn'*>‘  eleiutnlonim  bal 
fil  b f.bafi  b e.  Ida  prcpterea  iam  cr  bd  ipfi  b a efi  aqualis,bina  Um  d b-fif,  binis  cb,b  a Juni  aqua 
les.ejl  autem  cr  d Jipfi  c a,aqualts:anguLis  igitur  qui  fub  db  f, ungulo  qui  fub  e ba.efl  aqualis.  Sedea 
qua  fub  aqualibus  ffiedantur  ungulis  aqualia  apparent:  aqualis  iguur  per  fuppofiuonem  fatum  e t, 
ipfi  df apparet. 

Tbeoremu  tr:gefimumquintum. 

ET  fi  quxex  centro  excitaturnon  fuerit  ad  angulos  redlos  ipfi  pia- 
no,xqualis  autem  fueriteiquxexcentro,dimetientes  ipfi  aequa- 
les apparent. 

Sit  circulus  cuiuscentrm  K.ernti pfo  K.exe  itetur  non 
ud  ungulos  reClos  ipfi  p Uno  ipfa  K b,  uquulis  autem  cfloci 
qua  ex  centrocirculi,cr  per  primum  podulatum  connedan 
tur  ab  ipfo  bfigno  ea, qua  prius:quoniam  igitur ipfa  d k,K 
b,kf,inuiccmfunt  aquales, rcdtueflangulus  contentus  fub  f 
b d.  I dij;  proptereu  um  cr  qui  fub  a b e, angulus  redas  cfl, 
aequales  igitur  funt  ipfi  adtnuicem  per  quartum  pofiulatum. 

Sed  que  f b squalibus)}  edantur  angulis  squaliu  apparent 
per  /uppofitionem  6.  aqualis  igitur  apparet  d f ipfi  a c.SeJ 
tam  a f,  neque  fit  aqualis  ei  qua  a centro,neque  fit  ad  angu- 
los redos  ipft  circuli  plano,aqualcs  uero  efficiat  angulos  fub 
d a fif  a e,c r c a f ejf  ab.  Dico  quod  crfit  dimetientt 
ipfi  aquales  apparent.  Quoniam  enim  aqualis  cfl  d a,ipfi 
a c,  per  decimamquintam  diffinitionem  primi  elementorum: 
communis  autem  a ficraquos  comprehendunt  angulos.  Ba- 
fis  igitur  d fiper  quartam  primi  dementor u bafi  cfiefl  aqua ■ 
lis,cr  angulus  dfa  angulo  a f c,ejl  aqualis. ! imiliter  id  oden 
demus  quod  cr  angulus  e f a.angulo  a fb  eft  aqualis, totus 
angulus  igitur  qui  fub  d f t,  toti  angulo  fub  e f e, ejl  aqualis 
quare  per  [uppofitionem  6 perffediua  tpfie  diametri  aqua- 
les aparebunt. 

Theorema  trigefimumfextum. 

SI  uero  qup  ab  ocuload  centrum  procidens  circuli,  neq>  ad  angulos 
fuerit  recflos  ipfius  circulo  plano,necp  etiam  eiqi  ex  centro  fueritx- 
qualis,  neqjxquos  cum  Hrjs  qux  ex  centro  comprehendet  angulos, 
led  aut  maior  aut  minor  ea  qux  ex  centro  fuerit,diametri  ipfx  inae- 
quales apparebunt. 

Sit  enim  circulus  cuius  centri i fitt  a,cr  ab  i pfo  b oculo  in 
centrum  circuli  excitetur  redalinea  b a,fit  autem  neq^  ad 
angu'os  redos  ipfi plano,neq;ei  qua  ex  circuli  cerro  aqua - 
lis,ncq;  etiam  cum  his  qua  ex  centro  aquos  comprehendat 
angulos.  Dico  quod  ipfa  diametri  circuli  inaquales  appa- 
rebunt, excitetur , inquam,  c f,  dimetiens  ad  angulos  fubfi- 
flens  redos  ipfi  ab.Ecd  k inaquales  efficiens  angulos  ipfi 
ab, er  per  primum  pofiulatum  connedantur  bcfb  d,b  f.CT 
b It.  Sitfinquam, prius  b a ipfa  a k maior:  igitur  maior  e(l  an 

rdus  comprthenfus  fubcb  f,eo  qui  comprchenfus  cfl  fub  k 
djficut  in  theorematibus  oflenfum  ed.  Qua  utri  fub  ma- 
iori angulo  ff  edantur  maiora  apparent.  Igitur  cfipfa  d k maior  apparet. 

--t  Theorema  trigefmumfeptimum. 

autem  b a,ipfa  a K.minor  fucri  t,maior  apparet  d K ipfa  c f. 
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PER  SPECTRA* 

E/lo  rirrnlm  cuius  centrum  fit  a,oeulus  uno  fit  b, i quo  in 
circulum  perpendicularis  adanon  cadat  in  d,fei  oimuf, 
fit  j b c.conncdaturq.  per  primum  poftuUtum  ex  e in  a,ip' 
fi  e a,infuper  ab  i in  b,ipfa  a b per  idem  pqflulatum.  Dico 
omnium  per  i adorum  redarum  linearum , ad  ipfamq;  b a 
gulos  efficientium  minimut  eft  qui  fubc  a b, excitetur  enim 
redi  linea  ia,ey  ab  ipfo  c pn  xi.xi.clcmenin  J e perpendi 
cularis  agitur  ipfi  plano  c ficonncdaturq-  b f,pn  primum 
poftulatusigitur  ipft  bffoper  d e perpendicularis  eft.  Qu°' 
ruam  igitur  angulus  c fa  redus  efi,quifub  a c f, igitur  minor 

ejl  redojnaiut  igitur  eft  peri  3 primi  elemen  latus  a c,lale'  — ^ 1 

reaf.lgiturba,adipfam  af,  muoren  habet  ratio  nem,  qudnl  ad  a c,fed  angulus  a c if&qutfubbf  i 
redi  funt,crea,a- affuse  inaequales, a-  reliquus  igitur  qui  fub  f a b,eo  qui  ub  cab  maior  cfijimt' 
litn  autem  offendetur  quod  & omnium  pn  a, adorum  redarum  lineorum  od  ipfo u 0 b, redam  lineam 
angulum  efficientium  minimut  eft  qui  fubc  a b. 

Theorema  trigefimumoftauum. 

SEd  quod  fb  ipfi  de  ad  angulos  redtas  exiftat.Gcoftendemus. 
Qijonijm  b cffpfi  circuli  plano  ad  angulos  est  redos, 
er  omnia  igitur  per  bc, plana  produda  ipfi  circuli  plano 
pn  1 diffinitioni  1 1 elcmen.ad angulos  redos  exifiunt.  Vnum 
autem  rorum  quo  pnbc  extenduntur  planorum  ejl  ipfitm  b e 
f, triangulum,  igitur  trianguli!  b c fiipfiut  circuli  plano  ad  an, 
gulos  redos  exiffit.  Quoniam  igitur  bina  plana,  hoc  eft  cr  id 
quod  ipfims  e d,iircull,cid  quod ipfius  b c f trianguli  adin' 
meem  jefe  difpcfcunt,  a"  ipfi  e f,  que  ipforum  communis  eft 
fcdio  ad  angulos  redos  eft  ipfa  f d,tn  ipfms  circuli  plano:  per. 
pendicularis  nanq;  agitur  c fin  e d,crf  d igitur  i pfimbcf, 
trianguli  plano  ad  angulos  redos  eft.  Quare  peti  diffinitioni  ■ 

1 1 elcment.  ad  omnes  ipfum  tangentes  redas  lineat,  c r i»  ipfo 

trianguli  e f b, plano  exiftentes  ad  angulos  redos  fubfidit.  Igitur  d f,ipfi  b f,ad  angulos  redos  eft. 
Theorema  trigefimumnonum. 

-r\  Vrfu.s  igitur  b fipfi  efd.dimeticnriad  angulos  rcdlos  eft. 

e3o  bina  triangula  bca.eybf  a,redos  habentia  eos  qui  ad  c f, angulos, cr  b a.adfajm*' 
^~iorcmbabcat  rationem  quam  ad  c a.  Dico  quid  angulus  f a b,  eo  qui  fubc  ab  eft,  angulo  maior 
eft.  Quoniam  enim  b aM  i f, maiorem  habet  rationi  quam  ad  caser  rurfiu  igitur  f a ad  a bjninoms 
habet  rationem  qudmca.adab , quare ca,ada b, maiorem  ha. 
bet  rationem  quam  f a ,ad  a b.Tiat  igitur  ficut  c a^tdab.ficf 
a, ad  maiorem  ipfa  a b,hoc  eft  ad  ipfam  a d.aquiangula  igitur 
funi  r langula  b e a,  cr  df  a,  quare  angulus  c a b.angulof 
4 d,  eft  aqualis.  Igitur  angulus  f 4 b,  angulo  cab,  maior  eft. 

Elio  circulus  a b,  e d.rxcitenturb  bina-  diametri  ab,c d,fefe 
inuicem  ad  angulos  redos  diffiefccntes,  oculmuero  efto  r,  4 
quo  in  centrum  connexa  e fiad  angulos  quidem  redos  efto  ip 
fi  c d,ad  ipfam  autem  a b,contingcntem  angulumcompreben - 
dat.c.ioq-  e f,utraq;  ipforum  que  ex  centro  maior.  Quoniam  igitur  c d.utriq;  ipforum  a bcr  e fiai 
angulos  eli  redos, cr  omnia  igitur  plana  pr re  d.proteda  ei  quod  per  e fera  b, plano  ad  angulot  re' 
dos  fubfi/lunt.  Excitetur  perpendicularis  Igitur  ab  ipfo  e ,figno  ad  fubicdum  planum  per  1 1 undecimi 
tlemcnsorumsin  communem  igitur  planorum  fedionem  a b e adit -Cadat  igitur  vfit  e k, extendatur  j 
dimetiens  g h, ponatur  j ipfi  dimetienti  circuli  aqualis  l mfeeeturq.  per  1 o primi  elcment. bifariam 
inn,crab  ipfo  n,ipfi  l m,prr  1 1 eiufdem  excitetur  ad  angulot  redos  in  fub  limi  reda  linea  n x.fitq;  ip 
fa  n x,ipfi  r f aqualis.  Segmentum  igitur  circum  I m,defcriptum,tranfiensq;  per  1 o f .marculo  maius 
erit. Qnornj n x.maior c[l  utraq.  ipforum I n,n  m,fit ipfuml  x m.  Conncdantvrq;ipfcx  l,crx  m, 
angulus  igitur  qui  ad  x cbprcbenfusfub  I x m,ei  eft  aquus  qui  ad  e,fignum,emprehtnfo  fub  contine» 
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ti im  ipfiatlt.crc  i.jigiM.lnfupnr  ponatur  ri  qui  fui  c[tyfg,aqsuss  I M «>*&**$ i If* 

fa  e f,  aquila  ipfi  n o.connedinturq;  ipfe  I o,m  o,defcribi!urq;  caram  I o m, triangulum  legeneuttm 
circuli  comprebenfum  fub  1 0,0  m, hoc eft  ipfum  I 0 m.Erit  iam  qut 
ai  o,fignum  ungulus  comprehenfusfub  I om  equus  ei  quifub  g c 
h.lnfupcr  ponatur  ei  quifub  e f g, equulis  quifub  I p n, aufer  a- 
turij;  e f,  equulis  ipfi  n p,contdanturq;  ipfelp.p  m.dcfcnbaturq; 
circum  ipfum  triangulum  fegmentumcirculi,eritiamangulusqu 
ad  p.fignum  angulo  coprcbenfo  fub  a C,C7  eb, aqualis.  Quoniam 

igitur  angulus  x, angulo  o,maior  eft,  fed  angulus  x,anguh [eft  e- 

qualiSyCT  qui  ad  fper  1 i primi  elerrcnl  nuiorcji  eo  qui  ad  o,eX' 
tra-cnim  tningulu  eft  lfo,cr  qui  ad  x igitur  coqui  ad  omahreft,  , 
ey  qui  ad  x,ei  rfl  equilis  qui  fub  c e d,  cr  qui  ai  o,ei  quifub  g e h,  f 
igitur  per  4 f ippojinoncm  perfpcciiua  c i,ipfag  b, maior  appa- 
rebit. Kurfus  angulus  f, angulo  g e b,eft  aqualts,CT  qui  ad  p,ci  qui 
fub  a e bimaior  autem  eft  angulus  0, angulo  p, maior  igitur  appare 
bit  perfuppoptionem  4 perfpeOiut  g hppfa  a b reda  linea. 

Theorema  quadragefmtum. 

NOnfitautem  maior  quae  ab  oculo  in  cetrum  annexa  eft  ea  qu* 
cxcentro.fed  minor,erit  iam  drea  diametros  contrarium:nam 
ipforumdimetientium  maior,minor,8£ minor.maior.apparebit. 

E/io  circulus  ab  c d,exteniaturqi  bini  iimetietes  ab,  c i, [eft 
inuicem ad redos  angulos  feeantcsfaltcraucri  quapiam exten- 
datur  n b, oculus  uerofit  e,a  quo  in  centrum  [connexa  eftotf, 
mmor  exiftens  u raq.  earum  que  ex  centro,ad  angulos  ueri  re- 
dos eflo  e [ipfi  c d, ponatur  q;  circuli  diametro  equilis  l m,que 
per  10  primi element.  fecetur bifariam  in  n, excitetur cy per  st 
eiufdc  ad  angulos  redos  ipfi  Imjpfan  x.  Dcfcnbaturq,  circum 
I x m,fegmcntum  circuli  jitep  Ixm-Erit  iam  minus  f micireulo, 
quoniam  n x, minor  efl  ea  que  ex  centro, cflo,inquam,l  x m,con 

ne  dantur  j;  per  primum  pofiulatum  ipfe  x [x  m, igitur  angu-  \ n m 

tus  qui  ad  x, comprehenfusfub  l x,x  m, equus  efl  ei  qui  ad  e,com- 

prtptufo  fub  ce.eycd.  tnfuper  poetatur  ei  qui  fub  e[fg,equalis  quifub  l nj  0, angulus,  lufrraiurq} 
e [ipfi  n 0, equilis, connedanturq;  I o,m  0 Tlcfcnbaturq;  circal  0 m,triar,gulum  fegmenium  circtui 
lom  Iam  angulus  qui  ad  0 ,fignum  comprehcnfus  fub  1 0,0  n, redis  lineis  equilis  erit  ei  qui  ad  e,  com- 
prehenfo  fub  h e n.  lnfuper  ponatur  a qui  fub  a [f e.equus  quifub  1 pj>  n,aufnaturcp  n p,ipfi  c [e- 
qualis  connedanturq;  l p.p  m.iefcribaturq;  circum  l p m, triangulum  fegmentum  arcithfilq;  I p m, 
erit  iam  angulus  qui  ad  p,fignum  comprehcnfus  fub  l p,p  m,aqualis  ti  qui  ad  e, angulo  c omprebenfq 


appani/u  1 i^m«ii«iii  wi^tnin  / I ’ t J" 

prebenfus  efl  fub  I e b, minor  igitur  per  fuppofitionem  sffecularie  apparebit  cr  n h,ipfa  a b. 
Theorema  quadrigefimumprimum. 

CVruu  rotae  quandoqt  circulares, & quadocp  cotradlar  apparent» 

E/io  enim  rota  cuius  dimetientes  fint  i [cr  b c.  Igitur  quandoq;  4 

ab  oculo  in  centrum  agitur,  ad  angulos  fuerit  redos  ftpfi  plano  uel 
equa  fuerit  ei  que  ex  centro,  equales  diametri  apparet, ficutin  precedcn 
ti  theoremate  oflenfum  eft.  Quare  rota  cumts  b ijs  exiftentlbus  circularet 
apparct,produdo  uero  curru  cr  ro  qui  ab  oculo  in  centrum  adus  efl, ad 
redos  angulos  non  [ubfiftentc  radio  ipfius  rota  plano,  neq;  equili  d que 
ex  ipfius  centro,dimctientes  inequales  apparent,  quodfimiliter  in  pr ect 
denti  oflenfum  eft, quare  rota  contradi  apparebit. 

Theorema 
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PERSPECTIVA.’ 
Theorema  quairagtfimtmfecunium. 


■Si* 


SI  magnitudo  quaepiam  fublimisad  fubiedhirri  planum  ad  angu* 
los  redas  extiterit,  pofituscp  fuerit  oculus  inaliquo  (igno  /pfius 
plani , & permutatum  fuerit  uifile  in  circuli  rircunfcrentia.uifile  fem- 
per  aequaliter  fpedabitur. 

Eflo, inqua'jpcllata  aliqua  tt sagnitudo  a b.fublimior  plane,  acu- 
lui  ttui  eflo  c.conedjturji  be,  cr  centro  c,fpacio  ucro  cb.peripo 
ftulttum  circului  deferibatur  b d.  Dica  quod  fi  in  circuli  circunfi- 
rentit  permutabitur  ipft  a b.ab  ipfo  c, oculo  equahter  fbiOabitur. 

Quoniam  enim  a b, re  fla  e»  et  ai  tpfam  b c, angulum  efficit  reflum: 
omnes  igitur  que  ex  centro  c,ai  ipfam  a b .magnitudinem  procide» 
tes  inuicem  equos  efficiunt  angulos,per  fecundam  diffinitionem  st 

elemen.equaliter igitur  uifile/peUabiturfimiliterquoepcrfiacen  

tncffiublums  excitetur  reUa  linea,  cr  in  ipfa  pofrtus  fuerit  oculus  in  paraHelum  exiUens  /bellate  mt' 
gmtudtni.commotaq;  /itent  magnnudoJpeOatum  equahterfemper  apparet. 

t Theorema  quadragefimumtertium. 

Oluero  uifile  ad  fubiedum  planum  ad  angulos  fuerit  rccfos,permu 
Oratus  autem  fuerit  oculus  in  circuli  circunfcrcntia.centrum  haben 
te  figuum  dreum  quod  conuertiturmagnitudo  ipGpIano.uifile  fem 
per  trqualirer  apparebit. 

Sil, inquam, Ipe  Itala  magnitudo  a bfublimis  cr  ad  angulos  ra- 
llos exijlcns  adfubicllum  planum, oculus  urro  fit  c,cr  centro  qui 
dem  b,fpauo  uero  b c,pcrs  populatum  circulus  deferibatur  c d. 

Dico  quod  fi  c, permutetur, in  circuli  circunfirentia  ipfa  a b,ma - 
gnitudo  equ.ditcr  femper  apparebit, hoc, inquam.ejl  mantfifium, 
omnes  enim  ab  ipfo  cfigno  ad  a b, cadentes  radii  ad  equos  angulos 
procidunt. Qtjoniam  angulus  qui  ad  b reUusejt.  Aequaliter  igitur 
ffiedata  magnitudo  apparebit. 

Tbtorema  quadragefimumquartuM.  

SI  autem  fpcdaca , a magnitudo  ad  fubiedum  planum  neuriquam 
ad  angulos  redos  fuerit,  mutatumcp  fuerit  uifile  in  circuli  drcunfe 
rentia.inaequalitcr  (emper  fpedabitur. 

E/Io  circulus  a h.crfufcipiatur  in  ipfims  circli  ferentia 
figuum,  fitq ; iOud d,cr  continuatur  non  ad  reUos  angu- 
los ipfi  circulo  ipfa  d f,ocu'us  utro  fit  e.  Dicoquodipfa 
df,fi  in  ipfius  circuli  circunfirentia  permutabitur  quan- 
do f maior, Cr  qumdoq;  minor  appartbit.  Jam  ipfa  d f, 
uclcil  maior  ea  que  ex  centro, uet  ci  equulis, uel  minor: 
fit  in  primis  maior, excitetur  j per  j i primi  element.per 
e,ccntrumipfi  d f, parallelus  e c,fitq;  equilis  d fiipfi  c e. 

Exciteturq;  per  1 1 undecimi  elcment.  ab  ipfo  c,fignum 
adfubicllum  planum  perpendicularis  c n,  cr  cadat  ipfi 
plano, in  n,fignum,cr  connexa  e n, per  ipofsulatu  ex- 
tendatur cr  procidat  in  circuli  circunfirentia  in  a,ty 
per  a, per  s , primi  element,  ipfi  c e, parallelus  excitetur  a 
b,ipfi  d f.equalntdico  quid  a b, omnibus  in  circuli  cir- 
cunfirentia fiantibus  rellis  lineis  minor  apparebit.  C on- 
neHantur  enim  per  primum  poftulatumc  f,e  f,b  c,cre 
b '.habuimus  autem  in  preterito  1 6 theoremate,quod  om 
niumper  tjignum  duUarum  rcUarum  hneanm.efficientium^  a d,e  cingulum , minimus  efi  qui  fui 
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w,  EVCtlDlS  MEfiARtUSlS 

",  Quenla  igitur  e t,ipflab,paraBelus cBJed cr  aqualis.cr f**? 
U'm ft  BeloirammS  igitur efl  b epdq;  prcpu rea  ii  cr  f efaraSetegrcmnu  efl.Ei  ruor.,  < pireet 
cji  Jcrr  moiminor apparet  a b.i pfa  d f.mamflflum  r/J  quodpnus  o lUndere oportet  quod  an guut 
L fub b factitor efl Inguloquifub  f e d.  Quomam tgttur oflenfum. rfl f Momn,umP;r'’ff/" 
lilLm  rearum  horarum  adee.angulotq  efficientium  minmus.fl  qui  fub  e e amtncr «Wifff 

jpfoccd.isquifubcca.Exponaturciriulifemiarculo.aquumfrgmcntumh  a l,a<rpuia>q;iL:M  • 
eentnmcrliin,ponaturj1eianguloquifubcea,aqua'  o f 

Us  angulus  qui  jub  k n m,ei  autem  qui  jube  e d.aqulis 
q;ti  fub  kno, ponat «rj  ipfi  d f,utraquc  ipfarum  o n.m 
n, aquali’  per  i primi  dimotorum, cr  per  mtp/ikn,,- 
qualn  crpurtUhuaciteturm  p,peru primi eleviitit. 

Conncdaturfl;  per  primum  populatum  p h, parallelo' 
orammum  igitur  ffi  n p , cr  aquum  crfimile  tpfl  b e. 

Rurfu<peroip/i  hn,pertngefmamprimam  primi  ele. 
recitetur  or.cndiicdaturrlugilurr  n.paraUelogram 

mm  aqmm  efl  crfimile  , „ pj^puti,  qui 

m; r n,p n. Quare angulm  qmfubkn  ‘ tt  rJ . ■ L ',U " , b^m  COqui  fub  i 

fubacb.grqutfubknr.meflaqualtsqulfubdefm ^ JTZTZam  ofl^dfmus  quod  b a, ip 
ef.  Quate  cr  magnitudo  a b, magnitudine  d [mmorappa  - I nquncotn 

accipiatur q:  illius  centrum,  cr  fit  n:cr  quomam  io, aqualu  jup 
ponitur  et  quaexeentro.aquahs  igitur  efl  d ojpfi  hntpotutur, 

inquam, n qui  fub  ce  a, angulo,, quali*  angulus  qui  fub  hn  k,exci 
tccurqi  ipfi  b n,paraBelogrammuiunx,cr  ipfi  b n,  auferatur  f 
quaitsk  r.connedalurih  x h,ci  autem  qui  fub  c e d,, qualis  pona 
tur  qui  /ubhnd.cr  ipji  b n,pariBelu<  per  j i primi  clcmcnUX' 
c itcilir  J o,tpfiq-  b n,,qualii  auferatur  d o,eonnedaturq;0  b:pa 
raBilograintnum  igitur  rjl  uirutiq,  ipforum  h d,h  K ,cr  funt  «' 
qualia  cr  (imlliaipfn  ef,c  b,quare  cr  qui  fub  m d,  angulus  d efl 

aqualis  qui  fub.  ed.crqulfubh  n k.efl  aqualis  d qui  fub  c e d, 

minor  autem  efl  qui  fub  c e a, eo  qui  fub  c e d,minor  igitur  eft  CT  i . , 

quifubhn  k.eoquifubh  n d,conncdanlurq,dugomix  „,on,mutor  Igitur  efl  crqui  fub  b 

qut  fub  b no,  aqualis  autem  efl  qui  fub  b n x , ei  qui  /ub 
acb.ipfo  def,minor  igitur  cr  qui  fub  a e b,eo  qui  fub  defflnt'  r ( 

nor  tgnur  /pedabitur  a b,  magnitudo, ipfa  d f, magnitudine,  \ -^7 

quod  oflendere  oportebat.  _ Sed  iam  eflo  d f, minor  ea  qua  ex 
centro  circuli, eonflruantur^eadi  qu,  fupra,ponaturq;  circu 
lifemicirculo aqualis  femkireulus.fltq;  bm,accipiaturq:ccn- 
trum  iBilufltq;  n,auflraturq,abipfai)  n,lpfl  d f aqualis  nx, 
po  naturo;  ei  angulo  qui  fub  ce  a,aqualis  angulus  qui  fub  b nk, 
ei  autem^qui  fub  c e d, aqualis  qui  fub  h n LSit  aulemutraf  ip- 
faru  n K,n  I,  aqualis  et  ipfi  d f,exciteturq;  p K.ipftn  x.prrn 
primi  ele.  aqualis  pxraBeliu  K o,concdaturq;  ox.crpcr  /,ip/J 
* n,per  eanie  paraBelus  excitetur  l p.connedaturb;  p x,( saral 
lelogrammu  gitur  efl  utrunq;  ipforu  k-x,x  l,cr  efl  quidc  ipfum  k 
xjpfl  e bfimile  cr  dquale  cr  x l.ipfi  e f.  Quare  cr  angulus  qut 
fub  b n k.aquus  efl  ei  qui  fub  eea,c r qut  fub  b n l,ei  qut  fub  ccd, 
maior  autem  efl  angulus  qui  fub  c ed.ee  qui  [ub  ce  a, maior  igitur 
eft  angulusqui  fubb  nl, coqui  fubbnk  ,conedatur  no,n  p^AngU 
tu,  igitur  qui  fub  xno.eoq  fub  x np.mmcr  efl, aqualis  aBt  efl  q^ 

fubx  n o,et  qfub  aeb.cr  q lubx  up.ci  qut  fub  de  fjninor  igitur  $ 
eft  qui  fub  a e b.dgulus  eo  qui  fub  d cfpfptcltur  ante  fub  a e b,ma 
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jmitudotb^tfubdngulol  t f, magnitudo  d [minor  igitur  frtdabitur  magnitudo  a b, magnitudini  d 
f,quod  oportebat  oj  tendere. 

Theorema  quadragefimumquintum. 

ES  t aliquis  locus  in  quo  oculo  manente  uiGle,qux  permutato  ae- 
quum femper  uifile  apparet. 

Sit,tnquam  ,frtdata  magnitudo  b c.oculut  autem  fit  f,i 
quo  peoetdanlradtf  fbtfe.fufeipiaturq  triangulum  f b c,in 
circulo  d bf.  Dico  quod  b c.magnuudo  pemmata  in  deferi* 
pticirculi  ciremferentia  cequaluer  femper  apparebit, prrmH 
tetur  emm  bc, in  c d,connedatur^d  figitur  circunftrentia 
bc.Ofta  emmftmtia  e d.tntut  per  n tertij  demotorum, 
aqualis  ejl  angulus  r.angulofqua  uerofub  aqualibus  freti] 
hir  angulis  per  S fuppoptionem  optices , aquaha^pparent, 
aquatu  igitur  apparet  b c,ipfi  e d. 

Theorema  quadragefimumfextuconuerfum  procedentia.  

EStaliquis  locus  in  quo  oculo  permutato,uiGle  uero  manente, x. 
qualiter  femper  uifile  apparet. 

E/to,inquam, quod  fredahirbc, oculus  autem  fit  f a quo  pro.  ^ 

cidant  radij  fb,fc,iy  accipiatur  b f c, triangulum  in  ipftm  circli. 
libfc,fegmento  permutetur^  oculus  f fit  j,-  in  d.proctdata  ra' 
dij  db,d  c.  Igitur  perii  terti j angulus  r,  angulo  f,  e fl  aqualis : in 
eodem  enim  funt  circuli  feglnenio.qua  uero  fredantur  Jub  aqua, 
libus  angulis  aq  talia  apparent,  aqualiter  igitur  femper  b c,ap  - 
P arei.permutato  oculo  uibd  c,circunferentia. 

Theorema  quadrageftmumftptimum. 

EStaliquis  locus  in  quo  oculo  permutato  & uifile  permanete,i 
xqualiter  uifile  apparet. 

Sit,inquam,utfilc  k d, re  fla  aute  linea  b e,inipfam 
id, procidens, accipiatur^ per  ij  fexti clemcn.ipftus  ^ 
dc,tyc  K,media  proportionalis  c fer  connedaturf 
k,a-fd  Super  autem  k d.fcgmentum  defcrtbatur,acu 
tum  habens  angulum  q,  tangit  autem  redam  lineam  b 
e.  Quoniam  ejlficut  dc,adcfficcfadc  K, ponatur 
igitur  oculus  in  b,/igno,protendalurq;  db,b  h.connc. 
datur  f d agitur  angulus  qcquahs  eS  per  1 1 tertij  ele  i 
mentorum,  an  gulo  fin  eodem  nanq;  eft  fegmento , er 

angulus  fmgulo  b, maior  cft,tr  angulus  q, igitur  angulo  b, maior  tfl, oculo  Igitur  in  fcxijlente, maior 
appara  K d, quam  fi  oculus  in  b no fisus  fuerit. 

Theorema  quadrageftmumodauum. 

I Dem  continget  Sf  fi  parallelus  fuerit  linea  ipfi  f^edlatxmagnitudi- 
ni.in  qua  oculus  permutatur. 

E/io  enim  parallelus  b c,ip/ifredato  J ffeceturq;  per 
’ ° primi  e lement.  i f,  bifariam  in  K,mitcturQ  per  1 1 
eiufdem  ad  angulos  redos  k n ponatur  igitur  oculus  init, 
connedaturq;  nd,nf,  eremum  d fdefcrtbaturfegmen- 
tum  quodfufeipiet  angulum  q I Quonia  igitur  dimeties 
e)l  k n,cr  ad  reftos  anguloub  extremitate  excitatur  k n, 
ipfib  c.  Igitur  per  correi  anum  i6,j.  elcment.b  c,ipfum 
d n fsfegmetwn  tangit, prrmutrtur  autem  oculut  in  c,cx- 
tendatur ^ c ftcd, conciatur  r f.  igitur  angulw  <jltipft 

angulor.eilaqualts.Stdangulut  r,  angulo  elator  cjl : igitur  crangftlutq  t, angulo  f, maior  tfl  AI 
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qua  fub  maiori  jf  edantur  angulo  maior*  apparent.  Igitur  magnitudo  i /'.nutor  apparet  oculo  ia 
n exiftente  quam  in  e,  oculo  igitur  in  te  permutato  parallelo  exiftenti  ipji  d fj^t  datum  inaqualt 
apparet. 

Theorema  quadragcpmumnonum. 

ESt  aliquis  locus  in  quo  gquales  magni 
tudmcsinxqu  ales  apparent. 

Sit  n a n$  aquali  t b e ipp  e d,  e cirem  quidem  b ejemieir  f 
culat  dtferibaturb  fc,e tre timuero djltjcnbalur frgmcntum  j v. 

maiut  femieireulo.Connedatur  f b,f  c,f  djgitur  angulus  qui  : \ 

infemic.nulo  per  ji  tertii  eliment  mater  rjl  eo  qui  eft  in  ma-  \ \/ J ^'•sj 

iorifegm  ento.atqua/ub  maiori  foedantur  angulo  ptr+fup  < , 4 

poptioneopricamaioraapparent,oeulo  ueropofuoin /.ma- 
ior ip  tur  apparet  b c.ipfa  e d,erat  cuti  er  aqualisteft  igitur  communis  locus  in  quo  aquales  inaqua 
I es  apparent  magnitudt  nes.  Theorema  qmnquagepmum  conuerfum  pracedentis- 

ESt  aliquis  locus  comunis  a quo  inaequa 

les  magnitudines  aequales  apparent.  ^ f 

E/lo, inquam, maio  rb  eftpfa  c d,cr  fuper  b c maiusfemicir 
culo  fegmentum  defer  ibatur,cr  pipere  d,pmile  ei  quod  fuper  b 
c,hoc  epluf  i pie  n;  angulum  aqualem  ei  quiinbf  c,connedan'’ 
eur  autem  fb,f  c,fd:igitur  quonia  p i-j  tertq  elcment.inpmili-  1 ‘ t 

bmfegm  ntis  anguli  conjliluti  inuicem  funt  aquales , aquales  quof  funterin  bfe,c  fd, figmentis 
anguli  pbi  inuicem.  Qjja  u ero  fub  aquis  /pedantur  angulis  a qualia  apparant , per  & fi uppofmonet» 
epuea, oculo  igitur  pop  oinfpgno,aqualn  apparet, b e ipp  c d.eflauummaier.E&igUurlotvsqui 
dant  communis  ex  quo  inaqualet  magnitudines  aquales  apparent. 

Theorema  quinquagepmum  primum. 

A Liqui  funt  loci  in  quibus  binx  magnitudines  inaequales  raidc 
compol7tx,utri<$inxqualiumxqualcs  apparent. 

E/io  nempe  maior  b c,ipfa  ed,ty  fuper  ippt  beer ‘A,  « 

ptmicirculi  defcribatur,fuperq;  tota  b d.  Igitur  per  j > terti/ 
element.angulus  qui  infemtcirculo  b a d^qualis  eft  ei  qui  in 
b K e.uterq;  enim  ipforia  redtts  eft -Igitur  b c ippi  b d, aqua- 
lis apparet, iride quoq^ etbdipp cd.ocules inb  ad,bKc,cf 
d.femii  inulis  poptis.  Sunt  igitur  aliqui  loci  in  quibus  bina 
inaqualet  magnitudines  in  idem  compopta  aquales  utrique 
inaqualium  apparent. 

Problema  primum.  Propoptio  5 ». 

LOcos  inuemre  a quibus  aequalis  ma 
gnitudo  dimidiu  apparet. fiuc  quar 
ta  pars,8£  uniuerfaliterin  data  ratione,in 
qua  & angulus  fecatur. 

Sit  rmm  reda  linea  l f,cr  fuper  I fdeferibatur  fegme  , 
tum  contingens, infcnbatur  in  eo  angulut  K.  Ipp  au-. 
tem  If, aqualis  eftob  c,er  fuper  b c.dejcribaturfegmen' 
tum  qtod  fufeipiet  angulum  tpftus  K^mguli  dtmiitu,igi- 
tur  angulus  h,ippus  d, anguli  duplus  eft,  dupla  igitur  ap. 
paret  If.ipftus  b c, oculis  inIKfcrbd  e,circunferenrijs 
latentibus.  Theoremasi.  Propoptio  st. 

Al:quali  celeritate  delatorum, 
in  cadcmc^  rctfta  linea  exiftetv 
uu,propinquu  oculo  poftremum 
prxire 
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prgirc  putabitur, permutatis  aute  prjcedens  fubfequi,&  fubfequens 
praecedere  putabitur. 

Deferetur  oquiceleriter  bc,df,k  l.creb  oculo  m, procidunt  redij  m c,m  f,  crm  /,  igitur  [Minior 
©■  dcxterior  omnium  ut  m.oculo  rudiorum  erumpcntiu  eft  ipfcmc.  Igitur  t c, procedere  putebitur, 
permulctu  tutem  b c,d  f,crk  l,in  n x,p  r,t  t,quo  po fuit  procidunt  rudtj  m n,m  p.cr  m e, omnium  i- 
gitur  ub  m,oculo  rudiorum  erumpentium  dcxterior  eft  ipfe  m s.  Sinifterior  utro  m n,quere  erit  pro 
cedere  putebitur, fubfequi  utro  n X.  I gitur  b c procedens  in  n x,po/itum  fubfequi  er  l k, fubfequens  U> 
i t,po/itum  procedere  putebitur. 

Tbcamusi-  Vropofitio 

SI  aliquibusdclati$,&f  pluribus  celeritate  inaequa  b 
li, conferatur  uero ad  eadem  & oculus.oculoqui 
dem  aequicelcriter  delata  ftaretquae  uero  tardius.in 
contrarium  femequar  autem  celerius,  praecedere  exi 
Rimabuntur. 

Feruntur  inoquuli  celer  itute  b e d,terdiu<  uero  feretur  b,fed  c equi  celeri 
ter  oculo  k cr  i.celeriui  ipfo : cub  oculo  uero  k,procidunt  redij  kb,k  c,k  d, 
igitur  oculo  tpfos  b c d,mfequente . Semper  c per  c deletum  Sure  putebitur.  X 

At  b dercliflum  in  contrurium  ferri,  cr  d ccleruu  ipfo  c mdebitur  procede' 
n#lw  nen^ubipfoc  diftut. 

Tfceorrmu  54.  pfopofitio  sf. 

SI  aliquibus  delatis  differat , quippiam  aliquid 
non  delatum , non  delatum  in  contrarium  ferri 
putabitur. 

Feruntur  r,inq:  b d.mmeut  autem  c,cr  eb  oeuio  [prccidentredij  f b,  f 
c,f  d.  Igitur  b quidem  deletum  propuujritjp  c.Atd  difetdere  long!us,pro' 
inde  c m contrurium  frm  putebitur. 

The oremu  ff.  Vropofitio  J C. 

* ✓"'v  Culo  prope  fpe&atum  accedente,  ipetftatum 
V/ augeri  putabitur. 

• Spefleturjnquu.b  c,oculo  in  f,pO' 
fitofub  fb,fc,rudiji,permuteturq;  ceu 
lui  ut  propimfit  ipfi  b c,fitq;  in  dffoe' 
fletur q;  idem  fubdb.crdc  rediji.  Igi- 
tur ungulus  d,  ungulo  f,  muior  efl  ■ Sed 
quo  fub  muioribut  ungulis  foedentur 
per  fuppofitionm  4 optico  muior  e ep 
pumt.  Igitur  b c,  ocula  exijlentc  in  d,  eugeri  putebitur  pottut 
quem  in  f. 

TheoremusS.  Vropofitio  S7. 

AEquali  celeritatedelatorum , quae  lon^ 
gius  didant,  tardius  ferri  uidentur. 

Ferentur  enim  oquiceleriter  bK,  fient  ed  portes  f,  c 7 eb  oculo 
e,rudif  excitetur  uc,e  d,ef.  1 gitur  k minores  bebet  ub  ipfo  oculo  ru 
dios  produflos.q  b,minus  igitur  trenpbit  inferuuIE.cr  priui  per ' 
mutuns  efuifum  celcriut  ferri  putebitur.  Aliter. 

Ferelur  bine  [igne  u b,in  perellelos  reflue  lineet  ud  b e,o  qualiter 
eque  cito  er  equuli  tempore  procedent.pnt  igitur  oqueles  u d,b  e, 
procidunto;  redij  eb[oculofuyfd,fe.  Quo mu  ungulus  qui  fubdf 
b,mmore/teoqui  fub  bfetminns  igitur  u d,interuuBum,uidebitur 
joem  b I.  Quire  e tordius  quem  b forri  putebitur. 
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BARTHOLOMAEVS 

ZAMBERTVS  .VENETVS 
doctissimo  physiologo  anto. 
nio  AbioGo  Rauennao.arrium  ac  Media- 
nae dcxSori  eximio  focero  patricp 
humanifsinric>,fcclicita- 
tem  perpetuam. 

HiLbSOPHANTES  illi  uctcrcs  Antoni  uir  dariis  ime,  eortf 
opera, aut  magnis,  aut  dodHfsimis  uirfs  deftinare  confucue 
runt,aut  quia  mde  eorum  operibus  maximam  inucm  po  e 

autoritatem  ccnfebant,  aut  quoniam  cis  eorum  oblcruan- 
tiam  explicatiorem  fieri  pofle  arbitrabantur,  aut  quod  ab  il- 
lis aliquid affequi  pofli  expeditius  cxiftimabant.ldfe  pro- 
pterea  nos  qui  cum  aliquid  ocij  lupereft,  illud  omne  Grtreorum  operibus  u 
pientium Audendis  accommodauimus , & maxime  hqs  mathonauas,  quae 
nite  fcis  qualem  nam  gradum  certitudinis  obtineant,cx  hqs®  ftudijs  pingui 
bus&  multiplici  difciplina  fcatentibus,noflris  laboribus  (ut  fas)  cduximu» 
flbus  Mcgarcnfis  Euclidis  mathematici  preflantiflimr  elementa,opnca,phg- 
nomcna,catopti  ica,&  data.Qu*  opera  eo  funt  iudicio  SC  ane  ab  mfigni  illo 
Socratico  philofopho AruiSa & compaiAa,  ut  Audentes  cis  miro  quodam 
ftupore dcrineant.Sealam enim quandamuencradus  illcuir compegit, qua 
ad  omnes  mathematicas  difciplinas  percipiendas  afcedcrc  ' 

ne  ad  eas  non  fit  acceflus.-qux  opera  cum  a mc  nonulhs  emancipata  fiicnnt, 
uctcrcmXinccram  aepuram  illam  bcncuolenua  tuam, qua  patrem  meu  no- 
ftramen  familiam  iam  plunbus  annis  complexus  es ,&  quam  poAeainuiccm 
fanximus  conciliauimusty  cum  Luciam  filiam  tuam  nuhidicaueris, fraudem 
fecifiime  perpeti  pofle  cenfercm,nifi  aliquo  noAroru  ftudioru  munere  amo- 
ris noftri  mutui  aebeneuolentiar  dcfccatac  fiaidhim  reportaret.  Quam  cum  ti 
bi  uellcm  fieri  explicatiorem, cumq?  nollem  Euclidis  opera  in  lucuti  ucmre, 
nifi  tuum  quoq;  nomen  aliquam  cius  partem  fibi  uendicaret,  oim®  ad  ma- 
nus noftras  fortafle  ex  bibliotheca  fenatoria  Manni  philofophi  ac  dialcdbci 
nraftantifsimi  Protheoria  in  data  Eudidis  conAruda  pcrtiemflct,  eam  a me 
Latinam  cfTe  cenfuifacicndam,tibiqs  dedendam:  non  ut  abs  tc  aliquid  mihi 
id  propter  ea  dari  uclim  ( nam  tute  fcis  tc&  nos  iam  unu  cfTc,  fed  ut  eam  tua 
automate  Audentes  cumulatius  exifliment,*  tu  obfcruantia  amorem*  n<* 
ftrum  fineulare  pcrpcndas,acut  bcncuolcntte  tua:  erga  nos  pari  lanie  corre 
foondeamdru tinum  etenim  fcias,qudd  f.  hos  labores  nofhos  t.b.  placuilTc, 

Marini  Piotheonam  do-ii&mw  infpiato.  Philofopht  aitrnumtp  ualna,  ni 
Xl.  1 V.  X i x.clcmciuo  faluus^oiiis  O(flobribus. 


IN  librvh  datorvm  evclidis  phu 
lofophiPIatonici.acprxftantifsimimathematici.protheo. 
rise  ex  uoce  Marini  phiIofophi,Bartholoma;o 
Zamberto  Veneto  interprete. 

Caput  primum. 

N primis  quid  fit  Datum, ponere  oporlet,poftmodu  que' nent 
huius  ex  tra  flatu  utilitas  dicendis  eft, tertium  utro  ad  quam  di - 
fciplinam  deducitur.  Diffiniunt  nempe  datum  multipliciterali 
ter  quidem  antiquiores, cr  aliter  iunioresiidc^  propterea  obti - 
git, ut  eius  uera  afiignatio  difficilis  fit.  Nonnulli  fiquidem  nul- 
lam ipfius  diffinitionem  tradunt, propriam  nanq.  dati  inuentio 
nem  tcntaucrunt.  Alij  ut ro  que  ab  illis  iamdiu  difla  funt  com- 
plicantes, ipfum  diffinire  au  fi  funt , neq  bij  cum  iUis  congrue. 
Videntur  fiquidem  omnes  es t una  eademq  fententia  ac  perce- 
ptione excitati, de  eo  aliquid  dicere : ajfumptum  enim  quid  da- 
tum effit  pcrcepcrltt.ac  per  hoc  fimpluton,  ac  una  quadam  di  fi 
firentia  datum  deferibere  proponentibus  iBu,  hi j quidem  ordi- 
natum ut  Apollonius  in  libro  Inclinalionum.cr  in  uniuerfali  trafl.uu.  Notum  ficut  Dioi lorus, fic  ete- 
nim reflat  lineas  er  angulos  dari  inquit  ,er  quicquid,cr  fi  rationale  minime  fueritftn  cognitionem  a- 
liquam  uenit.  Nonnulli  ue ro  ipfum  rationale  effie  dixerunt, quemadmodum  uidetur  Ptolcmaus,  data  il 
la  appellant, quorum  menfurajiota  efl  ad  certitudinem  ue l prope.ln  fuppofitione  autem  a proponente 
propofitum,darum  nonnulli  efje  contenderunt.  Inquiunt  autem, cr  alto  modo  in  primis  clemctarijs  da 
tum.ey  datam  reflans  lineam, hoc  eft  qualem  quis  diffiniat,  detq  reflam  lineam.  Omnia  uero  huiufmo 
di  perceptionem  quandamfignificarcuolunt.unde  maxime  iOa  diffinitiones  comprobantur,quaano- 
bis  afiumptum  maniftftc  oftendunt.  In  prafentia  ucro  ipfius  dati  naturam  nonfolum  tenui,  ej  uno  ali- 
quo afiignantium.qualem  ueri  diffinitionemefficientium,diffirentiat  exponemus  id  capitulatim, ciwt 
horum  modi  bene  enumerati  fint.  Alij  nanq ;■  ordinatum  cyporimon  datum  effie  diffiniunt.  Alij  uero  or 
dinatumfimul  er  notum.  Nonnulli  porro  ordinatum  fimuleyporimon.Htj  fiquidem  omnes  appre- 
benfionem,  fiue  perceptionem  er  inuentionem  ipfius  dati  reffiiccre  uidentur,ac  perinde  pr  adi  flo  mo 
do  diffinire.  Vt  autem  eorum  huiufmodifententiam  oftendamusftnfuperq  ut  u eram  propofita  diffini- 
tionis ex  midtis  propofitis  comprehendamus  inquirendum  prius  eft  fimplicis  uniufcuiujq;,cr  ei  oppo 
fitum  fignificatu, inordinati  quidem  dico, ignoti, cy  apori,cr  irrationalis.  Extenduntur  fiquidem  hae 
adpr  e jenta  neam  geometricam  materiam.necnon  cr  ad  res  naturales, ac  ad  alias  mathematicas  dtfei- 
phnat.  Defcribunt  fiquidem  ordinatum, quod  idem  obferuat,per  quod  ordinari  dicetur, aut  per  magni 
tudinem,uel  ifecicm, fiue  aliud  quid  piam  huiufmodi.Vel  aliter, quod  aliter  fieri  non  comprehenditur, 
fed  tantummodo  in  diffinito  aliquo  eft  lococut  fi  dicatur, per  bina  figna  exiftentia  deferipta  refla  linea 
ordinari  dicitur, eo  quia  aliter  cr  inordinate  minime  fit.  Inordinatus  eft  qui  per  bina  angulus,  multipli 
citer  fiquidem  cr  inordinate  deferibitur  maioris  fficilicct,cr  minori!  circuli  infinities  dcfcnptoru  per 
bina  figna.  Rurfiu  ordinatus  eft  qui  per  tria  figna  angulus- Sunt  autem  cr  hac  ordinata,  ficut  fuperda 
ta  refla  linea  triangulum  aquilaterum  conftttuere  “fed  ex  utraq;  refla  linea  parte  tantummodo , cr 
pr  atercoinct  dentia . E/  datam  reflam  lineam  in  datam  rationem  difpefcere, tantummodo  fiquidem  hoc 
fieretftnutraq;  bifaria  feflione.lnordinata  funt  quahijs  contrarii  fefchabgtt, ficut  fcalenum  confli- 
tucrc,cr  reflam  lineam  infinities  feeareiadiacet  autem  diffinitioni  id  ex  quo  ordinatur,  quadoquident 
linunt  quid  cr  idem  exi ft ens  quandoig  ordmatum,aliter  autem  inordinatum  effie  pcteft.fic ut  aquilate- 
rum  triangulum,fiquidem  aquilateru  eft,ordinatur:magnitudine  uero  non  omnino  diffinitur.  Notum 
autem  eft  quod  cognitum  eft, ficut  nobis  manififlum  cr  perceptum, ignotum  uero  quod  neutiquam  no. 
tum.neq-  a nobis  perceptum  eft, ficut  quadrati  longitudo  nota  effie  dicitur,  qua  percipitur  quotnam  fit 
fladiorum.cr  q u6d  trianguli  tres  anguli  binis  funt  reflis  aquales,  cr  quod  qua  ex  binis  nominibus  ir 
■rationalis  eft,infuperq;  cr  talia  nota  dicuntur, ut  unam  latum  effie  ab  exterius  dato  figno  cumam  lars 
gentem  ad  utraf T;  panes: fi  enim  cr  alia  fuerit, bina  refla  linea  areolam  comprehendent,  quodabfur 
dum  eft.  Ignota  ucro  in ationalia  non  funt, fed  que  non  funt  nota,  neq;  a nobis  percepta.  Porimon  au- 
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Ira  efi  qitodneq;efficeTe,neq:  confiruere.hoc  efi  in  opinionem  Jiunt  non  poffiumut.  Aliter  uno  rur ■* 
fut  porimon  diffiniunt, uel  quod  per  demonfirationcm  exhibetur, uel  quando  quid  piam  abfq:  demon- 
/butionc  manififlum  /unit, ficu  centro  er  interuallo  circulum  Jcfcnbm,cr  triangulum  confiunt' 
te  nonfolm  equilatcrum.fed  ey  fealenum.ey  eam  qi u ex binit  nomimbuc  inuaure,ey  redae  lineat 
tjtionalet  potentia  tantum  commenfiirabiles  indagare,  c T alia  que  infinititt  fiunt  porimala  fnnt,  fi - 
eupn  bina  figna  circulum  iefcribne.  Aporon  uerb  efi  quod porimo  ipfi fefe  contrario  habet , ficut 
circuli  tetragoni  fimus: nondum  enim  in  uia  efi, ey  fi  ifliim  exhiberi  poffi  putent: at  fcire  eum  pcjfumus, 
""  fiquidem  efi  difciplma, nondum  tamen  percepta.  In  prefientia  uerb  iam  de  eo  quot tin  uia  efi  ratio 
afitgnatur,  quare  c r proprie  porimon  id  appellant, quod  nominum  dificipline  uia  efi, quod  autem  per 
crptum  exhiberi  pol  efi, pemfion  proprie  appellant.  Aporon  autem, ut  didi  efi,  quod  tp  fi  porimo  con 
trartum  efi, hoc  efi  cuius  inquifitio  dijudicata  non  efi.  Rationale  efi,  de  quo  dicendum  efi,  magnitudo, 
uelfiiecies,fiue  pofitto,fed  diffinitio  hmufmodi  quidem  communior  efi, proprie  uerb  c r ex  feipfo  ra- 
tionale efi,quo,l  per  aliquam  dimenfionem  pofitione  cognofeimm,  aut  palefia  flue  cubito,  aut  digito. 
Hiftfic  diffinitis, quod  reliquum  fuperefi  facile  efi,  eorum  que  dtda  funt  communicandam,  cr  diffe- 
rentiam comedere.  In  primnq;  quomodo  ordinatum  ad  notum, cr  bm  oppofita  fefe  inuicem  habent. 
Eorum  que  conneduntur  eadem  no  n funt,neq;  rorum  in  quibus  alterum  altero  plui  efi.  Et  fi  eit  plure 
communia  exifiant, ficut  per  bina  figna  redam  lineam  ftribere, ac  per  Ires  circulos  triangulum  equi - 
laterum  conftruere.Sed circulum  quadrare  ordinatum  quidem, ignotum  uerb  eft.ey  quoduna  tantum 
reda  linea  curuaturam  ab  unofigno  tangit.  Ordinatorum  cr  minime  perceptori  aliter  fe  habere  efi, 
fi  qui  dem  cr  Hius  demonfiralio  cr  eonflrudio  cognofcitmr.  Rurfius  que  in  infinitum  fit  fi  dio.cr  fica* 
leni  eonflrudio  cognofc itur  quidem,  fed  nondum  ordinatur.  Qjirc  manififlum  efi, quod  ipfius  ordi- 
ltatt,aliud  quidem  notum,aliud  uero  ignotum, ey  rurfus  ipfiiis  noti:a!iud  ordinatum,.-!  aliud  merdina 
*um  'Aer  fiefe  brt  habent  adinuicem  ficut  rattonale,cr  quod  incedit  neq-  buiufmodi  codquant  fefet 
ncep  alterum  alterum  excedit.  Similiter  ordinatum, cr  inordinati  fiefie  habet , ae  porimon  cr  aporon. 
Communicant  fiquidem  bec  plurimam,diffiruntq:  ut  didum  efi . Cuneatura fiquidem  ordinatur , fei 
hifs  qui  Archimedem  precefficrunt  in  uia  erat,cr  alia  que  infinilies  fiunt, ey  inordinate,  porima  qui 
dem  fiunt quis  eorum  eonfirvdionan.ac  confiitutionem  inteBigat,non  tamen  etiam  ordinata, ut  fica - 
Icnum  triangulum  inteHigerc,in  ipfiusep  confirudioncm  iniclligentiam  ducere  ah  equilah  ro,nec  diffi- 
cile id  efi, fid  in  promptu  cr  quicquid  inordinatum  cr  infinitum.  Sic  autem  ad  rationale  cr  irratiend 
le, ordinatum  cr  inordinatum  fefe  habet:communicant  fiquidem  inuierm  admodum,diffrruntq;  medo 
fredidothee  autem  inuigem  minrini  funt  equalia,neq;  alterum  altero  percipitur, nam  que  ex  binis 
nominibus, cr  fic  affumpte  irrationales, ordinat  e quiaem  funt, fed  neutiquam  rationales, ey  que  dime 
dentis  ad  coftam  quadrati  efi  ratio.  Rationalium  quidem  plura  inordinata  fiunt,  ficut  que  multiplici- 
ter,indet  erminatea;  fiunt  poffumm  enim  cr  fcaltnum  triangulum  menfiura  diffi nita  rationali  propefi 
ta  mctiri.p-  fiquidem  inordinatum  fuerit, noti  autem  ad  porimon  fimililudinem  omnino  infriem  faci 
le  efi, differentiam  uerb  elicere  difficile : natura  nanep  prope  funt  adinuicem,  quare  fefe  inuicem  eoe- 
quare  uidentur.tamcn  bec  certe  intuentibut  que  Jam  ineffeuidebitur  differt  n lia . Quod  quidem  una 
pt  inflexionem  ah  unofigno  tangens, manififlum  ac  notum  efi.  Non  tamen  ii  proptereaiam  id  proble 
ma  porimon  efi,nondum  enim  perceptum,quare  omne  notum  non  omnino  porimon  efi:  porimon  fiqui- 
dem  omne  notum  efi.  Maius  igitur  efi  notum  ipfo  porimo.  Rurfus  notum  porimon  ey  rationale  quan- 
ioq;  communicant, at  quandotr  inuicem  differunt  modo  iam  dido.  Non  que  irrationales  dicuntur  no 
te  fiunt  ,non  tamen  rationales , numerus  enim  omnis  rationalis  quidem  efi,  nen  tamen  omnis  iwtmeft. 

Et  rationale  exfiuijpfius  more  fimilitrr  rationale  efi, nec  fic  rationalis  erit  longitudo, in  idem  fiquidem 
deducunt  dimenfionc.notafiquidem  efi  longitudo, at  quandoq:  minime, cr  fi  in  eadem  fuerint  confiue- 
tudine.  Eortaffe  autem  ey  inuenirtdifficilcefi.  Rationali  quidem,at  ignotum,uidtlur  fiquidem  cr  ra- 
tionali notum  elfie  aliquid  plus.  Quod  autem  porimon  cr  aporon, a rationali  ey  irrationali  diffirunt, 
ex  hijs efi  manififlum:  porima  enim  effie  poffunt  ey  irrationaliii  aliqua.  A t rationalium  irrationale  n ul- 
lum,a ffimtxl  autem  horum  ficut  cr  aliorum  omnino  manififla,bec  adinuicem  fic  fe  habent,  quare  po 
rimon  rationali  plui  effie  uidetur, opere  etiam  precium  efi  cr  predidari  differentiam  comedare.  R<- 
tionale  quidem  ey  irrationale  per  dimmfionis  relationem, dicuntur  ad  cognitione  nofiram  minime  ue- 
isientis,  pote  fi  enim  quidpiam  rationale  exifieni  nobis  minime  notum  effie,  quatenus  rationale  efi,  neq 
percipi  quod  rationale  fit.  Ordinatum  uerb  eyinordinatum,nonperijem,cr  iuxta  prepriam  frecu- 
’ lati  naturam  efi,  ey  fi  a nobis  minime  percipiatur,  plura  igitur  ordinata  natura  pofieriut  Archimedes 
IX  Scrini  fermonibus.quod  ordinantur  demonftrauit.  N otum  autem  crignotum,quo  ad  nofiram  rela- 
tionem 
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donem  dicitur.qiureprahda  inuieem  diffirSt. Siquidem  boc  id  nos  bibet  reletionemflUuduerb  em» 
id  neturam,  boc  nite m id  dimcn/ionem . Cum  iem  prepofuorum  focietje  cr  differenta  diffiniet  fit, 
relatuum  fuperfuerit,quid  nem  fit  ditum  indigere.  Quicunqj  in  prxfendt  t proponente  quid  perhy 
pothelim  ditum, id  ditum  cfje  putint,i  que fitoibemnt, demente  mnq;  duorum  omnu  jmul  ordia 
nentur,cr  non  de  eo  quod  per  hypotbefimjicutt  ex  hifs  que  in  eorum  traditu  funi  licet  intueri.  Qui 
re  perceptionem  buiufmodi  nos  ncgUgtntcs.tluer  diffinientium  redones  ordtnire  oportet.  Era  <«*«»• 
quod  per  hypotheftm  dttumji  quod  poff  principii  ffiecuhtur.diffiniunt  um  nominatius  diffinitioni 
lut  utentes, uno  eliquo  ditiorum  illud  cheredere  pmgetes.  Sicut  in  principio  didum  eft.omnes  tutem 
firme  ut  communem  fentetiem  de  dito  retinere  uidemtur, perceptu  enim  quid  iRudtjfe  affmplerunt, 
quemadmodum  eyipfm  isti  nomen  offendit,  cr  « primis  illi  qui  per  hypothefim  dstum  dejcnbunt. 
psonnulli  uerb  cocefiionem  retexerunt.  N os  tutem  quoq;  utentes  predida  ttnquem  emone  CT  foro, 
ip/iiM  diti  perfidam  diffinitionem  inuenire  poterimus.  Manififlum  tutem  quod  coaqueiione  tut  ton- 
uerfione  ipfum  indigeteddiffinitum.cr  hoc  fub fi  fler  e oportet  eisqturede  deU  funi  diffinitionibus, 
efl  cpropofidhec  in  illis  diffinitionibus  quefimphcius  dtdr  funi, que  ponmon  dtffinict,in  conrpU 
Citis  lutem  notum  fimul  cr  ponmon  relique  uero  omnes  imprrfidefunt,neq;  enim  ordinatum  diffi- 
stiens  euedigiotd  diti comprebenftoncm  extenditur,  eo  quii  neq;  intotum.neq ; folum  ordtnetumper 
eeptum  cflflcd  inordmitorum  nonnulli  ficui  oftenfum  efl.  tdeq;  ile  idonee  eft  que  notum  ipfum  itfft- 
mt,neq;  enim  hoc  totum  perceptum  efl,  crp  tentum  ignotum  enim  neque  quem  fuerit  perceptum, 
neque  ipfum  retionele  diffiniens  diffinitio,  perfide  erit,  nem  hoc  folum  perceptum  non  efl  ,quonum 
CT  irretionelium  ilique  fbrfiten  lutem  neque  omne  retionele  perceptum  efl,  ficut  c Tboe  di  ffinitum 
efl  prius -Deficit  iem  ut  nominetiuc  effignetis  porimon,quere  uidetur  mexime  perceptionem  offende' 
rc.nem  omne  ponmon  percipi  poltft  <y  folum.buiufmodi  eutem  diffinitione  rufus  efl  Euclides  fpeact 
omnes  deii  deferibens.  CompopUrumdiffimtionxm perfideeftqua  notum  fimul  cr  ponmon  ditum 
effe  diffinit, genere  quidem  proportionele  hebens  ipfum  notum,  diffnentie  uerb  ponmon.  Ordmetum 
eutem  fimul  cr  ponmon  dicens  imperfide  efl,  nem  non  folum  buiufmodi  detefunter  qui  ditum,  c r 
retionele  fimiliter  defidiue  detum  comprehendit.  Que  uerb  notum  fimul  cr  ordinatum, eo  que  pro* 
pofitum  excedit, neq;  fena  efl,neq;  enim  omne  buiufmodi  ditum  eft.  Soli  iem  reliquum  diti  fententie 
et  tingere  ludentur,  qui  illum  notum  effe  dixerunt,  nem  teleomne  percipi  poteft  cr  folum,  bine  eutem 
hee  fubfi flere  oportet  in  difciplineribus  diffinitionibus  detis.  Hijs  eutem  prope  funtcompofitecrfic. 
rutum  efl  cui  exhibere  pojfumus  equum  per  ee  que  e notii  in  primii  pnoribusq-,  fuppofittonibus  di- 
de funt,  predidis  eutem  Euclides  ubiq;  in  exhibendo  utens,  notum  pretermlltit , tenquem  porimon 
iuxtefequens.  Accuferet  eutem  quiffum  ipfum  retionebiliterjenqium  prius  communiter  detum mi- 
nimi diffinientem, fed  immediate  unemquenq;  ipfituffeciem.  At  qutingeometrie  demetiri  prius  fm- 
plicem  lineem  quem  hnee  ff>ecies,cr  elie  buiufmodi  diffimuijfe  uidetur. 

qQue  nem  tuditet  ex  detorum  tredetu,  Ceput  fecundum. 

Cum  fbrfiten  quoed  prefenteneum  u [um  ipfum  detum  dijudicatum  fit,  [ubfcquens  fuerit  ipfiiu  trt 
datus  utilitatem  preberetefl  fiquidem  boc  ed  eliud  hebentium  redudionem,  ed  locum  enim  qui  refotu 
tut  dicitur,  necefferie  eft  admodum  huius  cognitio.  Quantam  nenq:  potentiam  hebeant  in  methemaci' 
cis  difeiplinis.cr  elfft  ciufdcm  generis, ficut  pcrfpefltue  cr  canon ice  locus  rcfolutusm  elijs  diffinitum 
tfl,  crquod  demonftr itionis  eft  inuentio  ipfe  rcfolutio.cr  quod  e i inuentionem  demonflretioms  fim- 
lium  nobis  confert.  Et  quod  maius  eft  refolutiuem  potentiam  oblinere,  quem  plures  particulares  de- 
monjireucr.ci  hebere. 

qAd  quem  difciplinem  reducetur  detorum  traditus,  Ceput  tertium. 

Ad  omnes  fiquidem  buiufmodi  difciplin.tt,cum  detorum  ffecu  latio  utilis  fit, quandoquidem  ed  re- 
folutionem  plurimum  confert, opportunum  neutiquem  fuerit  ipfem  reduci  ed  aliquem  unem  difeipli- 
neni  dicere.Sed  ed  eam  que  in  uniucrfeli  mathematice  dicitur,ee  fiquidem  eft  que  fefe  hebet  circe  mul 
titu  Unel,'empore,cr  celeritates, hulufmodlcj;  omnie.inquentum  um  circa  renones  proportiones, er 
ubiq;  medietates  negotiatur.  HiUufmodi ergo  detorum  difciplineri perceptione  utilime  exiflente,deto 
rumuolumen  Euclides  eleboreuit,  quem  proprie  CT  dementarem  eppclleuerunl . Totius  enim  firme 
mathematice  difcipline  elementa,  cr  tenquem  introdudoria  ordinauit,  ficut  geometri  e quidem  totius 
intredecim  uoiuminibus,ey  ajbonomiein  phenomenisynuficescp  cr  perffiediue  fimiluer  elementa 
prebu.t  At  dati  traditus  in  propofito  libro  clementer  em  refolutuse  ficit.  Geometri  cus  «nim  exi  flent 
ipfe  uir  diuifim  communes  ipfim  dati  rationes  proprie  cogluttneuit . Sicui  in  uniuer felibus  rationibus 
ficit, ut  in  magnitudinibus  eas  proprie  operatus  in  quinto  de  pleno  uolumtne.Cbmunuer  quidem  quii 
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fit  datum  didS  eft,(rtd  quam  difeiplind  reducatur, ac  quod  eius  fyeculatio  uttlifiimd  tfijnjs  iam  qua 
dtdafunt,adijeiatur  qaoq;  ipfim  dejiriptio  difeiplinaierit  ea  fiqmdcm,ficuti  er  perdidit  eft  mampc- 
dum,datorii  perceptio  mxta  omnem  locum, cr  eorum  qua  eu  eueniunt -.proprie  ocri  cr  ficut  tx  pro 
pofito  uclumine  duatureffcmctbodus  tofim  datorum  difctpiina  elementa  tbprebendcnsjiabibit  au- 
tem c 7 ipfa  confequ enter  utilitatem  cr  alia  iurta  relationem  ad  ipfum  datum.  Diuiditur  autem  tpfum 
uotumen  in  dati  jfecies:cr  in  prome, primum  figmentum  ea  qua  ratione  data  funt  comprehendit,  fe- 
cundum autem  ea  q ut  pofmonc,cr  demum  ea  quaffeeie . Simplex  enim  erat  qua  de  magnitudine  da- 
tif.difjemmauit  autem  erbae  particulatim  in  alijs,cr  maxime  in  hijt  aut  fpeciedata  funt . Crfrn  au- 
tem ellabbijt  qu t ratione  c T poptione  data  funt : quandoquidem  ex  bip  qut  fpecie  dantur  conjlant. 
Aliter  foda  etiam  ipfmt  libri  duafio,  in  uniuerfalet  magnitudines  jn  lineat  cr  plana,  cr  cyelicdihco* 
Tematatpmih  nanq;  ordine  c T in  diffinitionibut  fme  uoluminis  fuppofmonibus  ufut  ejl.  Seeutut  autem 
tjl  modum  dodruia  non  per  eompofitionem,[ed  per  refolutioncm,quemadmodm  cr  Pappmfatii  in 
libri  buim  commendationibus  demonjtrauit. 

FINIS. 
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LVRES  hominum  maxima  tenet  admiratio  Marine  Ceor- 
gi  pbilofopbe  dotUfiime.quod  1 n humanis  ita  fit  comparatum  ho 
mines  abfq j dipidtjs,cbtumelij!,iurgijt,tumultibut,bch‘<q;  alro 
cibut  quafi  umere  nefeiant.  Ac  p eorum  mi  fera  t onditio  firrt  Ji 
amore  pacta  mutua  pbi  inuiccm  cone p oderent.ldq;  magit  mi 
rum  uidcrifolct,cumhijqui  ab  humanitate  nomen  pltuendica - 
runt,no n nip  inhumaniter  uitam  agere  curet.  Quod  quidem  uir 
e Uri  fime  nobis  enucleatifiimc  confiat : nam  fi  uelimui  ucti  rum 
memorias  altius  rtcenfere,quam  atatem  bellorum  Haesum  eam- 
periemustnullam.  Sed  ne  d memoria  nofira  longe  difiantia  repe - 
tamus,quid  de  nofira  elate, quam  uidimus,r.eeapud  auteres  le- 
gimus,111  qua  ea  obtigerunt, qua  fi  i nobis  fic  ficui  uifa  funt  liga 
rcntur,proculdubio  fomnia  cr  phantahica  machinamenta  tffe  putarentur.  Nam  decem  autem  aut  un- 
decim annorum  interuallo  quot,  quanta $ ac  qualia  euerfa,immutata,  fubuoluta,  radtsitusq ; eoruulft 
noftris  oculis  confptximuitTu  optime  nofii  qui  oh  fingularrm  dodrinam  tuam,rrga  patriam $ ocima* 
ximam  fidem,  d (enatu  legatus  mifius  hos  turbines  uidtdi,  cr  ingenij  tus  hhramuie  pondcraili.  ledis 
heu  teSu  eft  Neapolitana  ciuitat,quaplures  Orages  perptffa,uno  annonem  nulli!  ficulis  auditam  re- 
gale fceptrum  quinquies  commutauit.  Tefiis  heu  tefiis  1 fi  iha  Roma, qua  cum  alias  fubada  Italia : fen- 
cifitmat  inptnes  q;  nationes  domuerit.longe  latetp  fines  imperti  propagaurrit,fapius  in  prafentia  r.on 
in  I talia,  fed  apud  urbis  mwosmon  apud  muros  urbis, fed  1 n ipfa  urbe.non  hominum  tumultus,  fed  enfet 
tuaginatosinon  en (es euagtnalos,fed multa  cades.cr fitnera paffa eft.Tefies  heu  teftes funt  fluenlir.o* 
rum, Telfinenfiumq,  agri  toties  dmilitibut  difiipati.  Tefiis  demum  tota  Italia  tranfj-adara  tctlrt  bilis 
atrocibut,crdibus  mtjcrandit, ignibus  maximis  eonqua/fata . Sed  quid  de  illa  qua  ciira  Padum  tfi  Italia 
regione  dicemmtml  nifi  Uboriofum.nil  mfi  flebile,nil  nip  iUachrymabilr,cr  quod  potius  filctio  trar,- 
ftundum  fit,  quam  ea  qua  obtigerunt  connumerare.  Nam  fi  Tarrhenfes  agri  uoeem  attollere  pojTrnt,fc 
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Si  tota  Italia  loqui  pof[ct,em  adfuneflum  deplorabilcmq  flatum  perueniffe  intebigetemus . Sei  htt 
in  prxfentia  mijfafaciamus:quandoqiudem  iu  prxfentia  ht/loriam  non  confcribimus,<yqua  apud  p» 
fltros,non  paruamjed  nulhm  fidem  ob  rei magnitudinem  fit  habitatura.  Qgx  omnin  beet  quodam  ni 
Unoculi  obtigerint.non  eft  tamen  quod  perinde  nos  mirari  oporteat:  nam  fi  i caufis  exordiri  atque  ad 
kuiufmodi  r|fl«  no(  ipfos  dcuolucrc  uelimusjiue  etiam  ab  bis  e fidi bus  incipientes  caufas  altius  re - 
petere  uoluerimus.beba  huiufmodi  ex  contrari/s  gigni  uolimtatibut  compenemus,qux  ab  appetitu  di 
uerfo  oriuntur, quem  diuerfa  hominum  fortita  ejl  qualitas  A/uam  ibi  quatuor  humores  efficiat, qui  cum 
ab  ibas  elementis  toties  celebratis  [caleant  juxta  temporum  qualitatem,  fldlanmq;  in  humana  huiuf' 
modi  utres  [um  transfundentium  motum  cr  infiuxu<^ugenlur,altobuntur,  imminuuntur  ac  deprimi 
[olent.  Titq;  nimirum  ut  uniufluiufq  loci  cr  regionis  exigit  difiofitio, quemadmodum  in  / phorifmil 
medicorum  princeps  nos  docet  Hippocrates.  Alif  nanq;  fu nt  influxus  uifeptcntnonalem  plagam  uer - 
gentibm,at  alij  ht/s  qui  aufiralcm  inhabitant  jtidcmq;  ali/  orientalem  regionem  colenti  bus.  At  all/l  a- 
luerfefe  habet, c fic  ficut  regio  flpofita  fuerit.  Quare  cum  ea  qua  munem  non  conueniuntsonfint 
e qualidfeddifiideant,ficut  in  elementis  prxftanttfiimus  ibe  mathematicus  nos  docet  Euclidesiat  adiur 
fx  hominum  uoluntates  cum  inuicem  non  conueniantjed  mira  quadam  diferrpantia  difiidcantjupcr- 
tfl  igitur  ut  contraria  remaneant.  Quod  cum  ita  [efe  habeat  p priflu  i bis  temporibus  facroru  uatum 
monumenta  multa  beba,&  funera  foda  fuiffi  commemorant :fi  Aflyriorum,  Perfarum.ac  aliarum  na 
tionum  horrendos  tumultui  Dionyfim  Hahcarnaffieus,  Diodorus  f Siculus,ac  luftinM  narrat:fi Thu 
eydides  Athenienfiumifi  T.  Liurui  Romanorum  ibadeniq;  miranda  facinora  cr  tio  fine  magna  copia 
[anguinis, cy  non  nifi  totius  mundi  trementibus  quafi  cardinibus,explanant:fi  Quintus  C urt.w  Ale- 
xandri Macedonii  in  Perfarum  Darium  dehcatiflmum  regem  expeditionem  terribilem,  expugnatio 
nemq-,  ac  i ii  floriam  fubaflis  Per  fis  explicat: fi  ibe  quoq,  dicat  quod  fraterno  primi  maduerunt  [angui- 
ne murr.fi demum  quoq-  noftra  tempeftate  prifeis  iflw  temporibus  exorta  bebare  no  extinda.fld  ufq; 
in  ni  teporis  propagatam  prxfentia  horrenda  tumultibus,magnti  cedibiursrdcntibusq-  occulte  odqt 
jerueanf.non  efl  id  propterea  clari fiime  philofopbe,quod  mirari  debeamus.  Dolendum  potius  efl  ingt 
mfcendumq;  plurimum,  quandoquidem  beba  qux  inter  eos  quifub  Chnjligloriofi  uexillo  uiuunt,tam 
atrociter  fiunt, non  externa  [ed  ciuilsa  [unt,ac  fi  in  prxcordijs,in  intefhnisac  in  intimis  cordis  penetra 
libus  gererentur.  Ibud,inquam,uir  dodifiime  poffiimus  dicere:  Quis  furor  o ciues,  qux  tanta  licentia 
ferri.Grntibusinuifis  Latium  prxbertcruorem  Cumq.fuperbafiret  Babylon ffloliandatropbxil  A* 
foniji.umbraq;  errarit  Craffusinulta,Bebageri  placuit  nullos  habitura  triumphos.  Heu  quantum  ter- 
ra potuit  pelagiq;  parari.  Hoc  quem  ciuiles  auxerunt  [anguine  dextra,  Vnde  uenit  titan  cr  nox  ubi  fi 
dera  condit, Qu  aq;  dies  medius  flagrantibus  afluat  horis, Et  quia  bruma  rigens  ac  nefeia  utre  r emit- 
ti, Ajlringftfcyhicum  glaciali  frigore  pontum.  Subiuga  iam  Seres  jam  Barbarus  iffct  Araxes, U gens 
fi  qua  manet  nafcenticonfeiaSilo.Tumtbud  accedit, quod  hi/s  bebis  noui  emergunt  ritus, nouimorel: 
nam  nunc  prxtextatot  referunt  Artaxata  morn.cr  fi  quid  uffiiam  efl  bonarum  Uterorum  ibud  interit. 
Nnm  adfiunt  adhuc  in  I talia  iba  foedi  fima  Vandalorum  Gothorum  j ucfhgia,qui  poftea  quam  Italiam 
flamma, ferro, cade, rapin  ss, cr  abfs  huiufmodi  fauientium  beluarum  peruerfis  moribus  fcrdanutt,mt 
ximas  bonis  Uteris  tenebras  obiecerunt.cr  adeo  ut  ipfa  contremi  flentes  pluribus  annis  inuifajritu  fe- 
rino uiuentibus  deliteflerent  Quibus  beluis  in  uniuerfum  [amentibus  multa  pn florum  iborum  uete- 
rum  prodar  a opera  interierit, multa  obex  cata  cr  fubucrfa, multa  faediflima  barbarie  obfita  in  lucem 
exierunt.  Peti/tjnquam.tunc  perijt  iba  prifla  mathematice  difirendi confuetudo,  cr  adeo  ut  qua  pri 
fas  ibis  temporibus  adoleflentulis  plana  cr  faribima  ac  in  promptu  erant,  in  prxfentia  uelut  alta  eall 
gine  demerfa.dijficibima  nimisq;  recondita  cruditiflimis  uiris  etiam  effe  mdeantur,neqi  id  mirum.  Et 
dides  nanq;  Megare  fis  mathematicus  pTxdarifiimus,  qui  omnium  mathematicarum  aifciplinaru  unus 
efl  qui  nobis  fores  referatjn  primis  nimis  peruerfe  interpretatus /ludentium  animos  pluribus  annis  am 
biguos  tenuit.  Nam  cum  ibud  quodibius  effe  afficitur  uolumen  fiudetes  legerent, miris  laruisfomniji, 
C phantafmatibus  quibus  ibe  interpres  barbariflimus  ibud  rtfrrfit:olfrnfi,ncq;  tutori  fide  adhibebat, 
„e qi  ibi  detrahere  audebant.  Quare  ciun  nos  hi/s  difliplinis  operam  per  plures  annos  aecommodaue- 
rimusjiolentetq;  noflris  laboribus  fludentiu  communi  utilitati  confis  'ere,  ipfius  Euclidis  elementorum 
volumini  tredecim  ex  Theonis  traditione  non  minoribus  uiglijs  quam  laboribus  quibus  perfepten- 
niuminfudauimus,ex  G racia in  Italiam deduximustquibus laboribus tandcmuotofuperatis,decreue- 
Txmus.ut  qui  ex  fluduanti  proeebofoq;  mari,portum  quietum  cupit, nos  alicui  amcrnofhuho  emanci- 
pare,animumq ; hifsfludijs  fiffitm  ad  humaniora  conuertere.  Cupiebamus  etenim  ibam  fiublimis  Home 
ripocfm  uiderc,uim  Demoflhenis fu/fiicere/uauttatem  ifocratis  mira  quadam  fanfistudine  mixtam 
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gufiart,Vynlaricet  finiet  libere. Tum  illa  rudicana  Theocriti  in  prafcntia  in  aliqua  grate  umbra  a- 
Unanti  corpori  relegere.  Quandoquidem  ut  optime  nofti  in  prafcntia  fol  domum  eji  leoninam  ingref- 
[ut, radifj;  ad  redos  angjilos  procidunifidcp  propierea  inferiora  hac  vehementius  incendunt . Tamen 
habitus  qui  aut  nunquam, aut  difficulter  i Jubiedo  convelli  pote/?,  dtffofitionem  buiufmodi  difflavit, 
factum  nanq;  efl  ut  cum  me  accingcrcm,ut  ipfius  Ei ulidu  opera  feponere,ecce  ut  evenire  folet, ad  ma- 
nu* ip/iut  Euclidis  data  peruenerunt,  opus  Jane  pr  ater  id  quod  iucundum.dudentibus  etiam  neceffa- 
rium,  quandoquidem  ex  eo  facillime  datur  inteOigi,qubd  toties  Euclides  tpfe  in  elementis  datum  appel 
Ut.  Q jfod  opus  quoniam  pulchrum. utile, nec  cfjar tum, fcilu  iucundum,cr  quia  ix  bijs  laqueis  mathe- 
maticis mc  eximere, ncfiio.lum  quoniam  bucufy  Latinis  ignotum  extiut, Latinum  ili  a me  prepteret 
faciendum  cfjc  ccnfui.tuoiq,  nomint  humamfiime  phtlofcphe  delimandum.  Eofanc  argumeto  ut  meam 
erga  te  ob  [cruanlum.amorcmq,  lingularem  inde  cogr.ojccres.  Tum  quoniam  cum  hi/cc  diebus  trium- 
viratum Ktipublica  patrecinatorium  ageres , magifiratum  fani  in  duitate  grauifimum,  a quo  /Icut 
virtutes  benignifiimi  foventur  Jic  uria  cr  fcclcra  feuerifiime  uindicatur,qucm  cum  per  pauculos  dies 
mira  integritate ,fcd  miranda  te  adeuntium  fatisfidionc  exercueris, cr  adeo  ut  Brixtenfium  prafidiu 
omnium  peni  comitiorum  fuffragijs  dcfignatus  exti teris , tu  te  meo  patri  nefeio  qua  libera  litate  terne 
vel  bbenter  cognofccTe  ucllc  dixt  di. C oguofccs  igitur  mc.es  quid  lui  uctuftifiimum  mati  cipium,  quale 
varo  quis  ncfcu,incruditum,indodvmfincuUum,pbilo[opbum  tamen,  cr  eum  qui  diuini  Platonis  de- 
creta auidtfiime  fcqui  cupiat, ita  tam  e ut  quandoq.  uelut  transfuga  cr  explorator  cajlra  pbtlofophan 
Ii  um  petat.  Std  quoniam  puelis  binas  longi  inaquales  magnitudines  eomponereiid, inquam, haud  fa- 
cili fadu  tibi  juerlt,nifi  medius  quidam  fit  propofitus  limes  quo  analogico  medio  extrema  conternant, 
t0alrfcat,feq.  mutuo  pulfent.  Namfifexdetim  ad  quaternarium  comparare  uolucris,quippc  quoniam 
longe  difiant, medio  indigenltodonario  fani, ad  quem  eam  fexdeam  habent,  quam  ip/c  ad  q uatuor  ha- 
bitudinem,duplam  quidem.  Sed  quoniam  bini  dupli  quaternarium  conficiunt,  ex  ea  igitur  analogia  ip- 
forum  fexdecim,ad  odo,  erodo  ad  quatuor.ea  [calet  ratio  quadrupla  qua  cr  fexdecim , cr  quatuor 
revinciuntur.  Quod  cum  ita  fefe  habeat, cum  mea  paruitai  tuae  magnitudini  nulla  tx  parte  lohariot, 
fiat:  igitur  medium  adhtbendum,quo  tibi  uir  clarifime  fhifict  ftlilfidum,  cr  id  fani  quod  tua  iDt  ra- 
ri fiuna  dodrinr  correffondcrctit . Data  igitur  ipfius  Euclidis  ea  erunt  quibus  mcccgnofces , quibus 
meam  erga  te  fidem, cr  obferuantia  magnitudinem  intueberis.  Qua  cum  in  prafcntia  Graea  ucfterc 
pofita,Latina  induta  flnt.tc  petunt,te  adeunt,  te  uir  dcdifiimc  uidere  gediunt,  tuoq;  fublimi  indicio 
comprobata, fub  tuo  nomine  in  manus  flu ditium  ucnire  cupiunt.  Tantum  igitur  ho/pitem  phiiofopbt 
praftantifiime,hilari  fronte  ferenoq • uultu  accipies, creo  fani  quo  uiros  do  dos  afficere, cr  tibi  bene- 
volentia devincire  foles . Verum  quoniam  pnfeorum  fitit  confuetudo.ut  maximos  uiros  abfq.  munere 
adire  nulli  liceret, id  proptercajibl  no/i  orientali!  gemmas, non  Arabum  munera  uulgo  prcuofa,non 
id  quod  plures  hominum  pracUrifiimum  bonum  exiffimat^urum  fcilicet,  non  id  demum  quod  par uo 
temporis  intenuBo  exiguo  nutu  fortuna  euaneftit  affirmas.  Id  quoniam  tibi  tradere  conamur  quod 
ranfiimum  fiejdhp  propterea  omni  thefauro  fixltcii  j Arabia  dttifiimii  muneribus  longi  preciofw, 
longe  q;  pr  adori  ut, hac  igitur  nofira  lihi  erunt  tradita  munera, qua  fi  talia  fuerint,  qua  tua  excellens 
iodrina  amplexet ur^uum  illud  firax  ingenium  benigni  foueat.  Curabimus  nofirss  laboribus, praela- 
tis illorum  Veteri  operibus, cr  huic  nofira  alati  ignotis  nome  tuum  lllufirare,ut  tu  mullis  amis  etiant 
pofi  mortem  uuure  poflis.  Sei  hoc  iam  fatis  eft,hoc  libello, iam  peruenimut  ufque  ad  umbilicum, 
longaq ; nimis  ac  inculta  oratione,  qua  nequam  par  eft, prolixior  euadat,  iam  tc  adfub- 
limem  datorum  dodrtnam,philofcphe  dodifiime  tran  finit  tam.  Valeas 

aternum  philofophantium  exemplar  rarifiimum.  • . 

VcrutijS.  M.  D.  V.  Vili. 
ldib.  Sextilis. 
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EVCLIDIS  MEGARENSIS 

PHILOSOPHI  PLATONICI  HATHEMA/ 
ticicp  pracftantifsimi  incipit  liber  Datorum ,ex 
traditione  PappUiartholomacoZanL 

berto  Veneto  interprete. 

Diffinitio  primi. 

A T A magnitudine  dicuntur  areo  lina , cr  anguli  quibm 
aqualia  pojjiumu  exhibere. 

Diffinitio  fecundi. 

Ratio  diti  dicitur,  cui  an  dem  pcfTumus  exhibere. 

Diffinitio  tertii. 

Redilineepguroffecu  duri  dicuntur.quarum  anguli  di- 
ti funt  id  un:im,cr  Uterum  r itiones  adinuicemdato. 

Diffinitio  quarti. 

Poptione  diri  diditur  pjntJitua,V  unguli,  qui  eundem 
femper  locum  obtinent. 

Diffinitio  quinti. 

Circulus  mignitudtne  diri  dicitur, cuius  quo  ex  centro  mi 

gnitudine  ditur. 

Diffinitio  ferti. 

Vofrione  magnitudine  q.  circulus  diri  diatur,cuim  centrm  pofitione  ditur,  ei  quoque  ex  centro 
magnitudine. 

Diffinitio  frptimi. 

Segmenti  circuli  mt gnitudine  dari  dieunturftn  quibut  anguli  diti  funt,  cr  fegmentorum  bifes  mi- 
gnitudine. 

Diffinitio  odaua. 

Poptio  cr  magnitudine  fegmentt  dari  dicuntur, in  quibut  C T anguli  diti  funt  magnitudine,^  bi- 
fes fegmentorum  pofitione  cr  magnitudine. 

Diffinitio  nona. 

magnitudo  magnitudine  dato  maior  eft, quando  fublato  dato, reliquum  eidem  oquum  fuerit. 
Diffinitio  decima. 

magnitudo  magnitudine  dato  minor  eft,  quando  adiedo  dato  dotum  eidem  oquum  fuerit . 

Diffinitio  undecima. 

magnitudo  magnitudine  dato  maior  eft  quam  in  ralione.quando  oblito  dito  reliquum  id  idem  ra- 
tionem datam  habuerit. 

Diffinitio  duodecima- 

magnitudo  mignitudine  dato  minor  cjl  quim  in  ratione,  quando  appoftto  dato  reliquum  ad  idem 
rationem  habuerit  datam. 

Diffinitio  decimttrrtia. 

Produda  eft  quo  i dito  pgno  in  pofttioncrtdam  lineam  tdtredi  linei  in  ditm  angulum,uelin 
ditum  fignum. 

Diffinitio  decimaquarta. 

Reduda  quo  i dito  figno  id  pofitionem  redam  lineam, redi  Unet  in  angulo  dato  illi  e(L 
Diffinitio  decimaquinta. 

App optione  eft  quo  per  ditum  fignum  pofitione  redo  Uneo  parallelus  adi  eft. 

Interpres. 

q[  Qgmiam  in  eo  uolumine  ex  quo  Dita  huiufmodi  tranfcrippmus , in  Latinumq:  conuertimm, 
quod  fane  uctuftiftimum  eft, nonnullas  adiediones  comperimus.quo  licet  breues  cr  concifo pnt, quo- 
niam td  datorum  inteBigeutiem  plurimum  conjerunt,ut  fefe  habent  pe  eas  fumus  intcrpretatijluden- 
t es  uero  indicabunt.  Apud  Gratos  i d obferuatum,  inquam, inuenimus,  ut  non  omnes  interpretationes 

autorum 


Data.  • ,4, 

autorumfcribant  au  conficiant, fed  hij  tortum  qui  inter  autores  nominari  pofiint.ut  fuerunt  Home' 
nticr  PynduricUnterpretei.cralij  plurct  uiri  ftnc  grauifiimi  ia  Jifciplinis  humanioribus.  itidem 
quoq;  in  phyfiologicis  ut  funi  interpretet  Arifiotelici,  Amm  onitu,  Alexander,  iounnet  grammaticus, 
Tbcmiflius.cr  Platonicijie  etia in  mathematicis, ut  Theon,Hypficles,Pappus,HeronAlexandrinus, 
Proclus  L ycim  qui  in  Euclidem  feripferunt  ,faflum&  efi  id  propttrea  ut  apud  Grocos  non  uideamui 
qta  immcfa  nugarum  uolumiiu.quorum  nos  Latini  pleni  fumus.  Videmus  enim  unumquenq;  autorem 
tribus  crquatuor  commentationibus  effie non  interpretatum, fedlaceratum.cr  adeo  ut  crebro  fludett 
tts  nefiunt  ubi  nam  fit  incipiendum,  quippe  quoniam  funt  adeo  nugis  cr  laruis  n.fcio  quibus  obfiti, 
ut  catulientes  in  tenebris  ambulcnt:illud,inquam,  Horatianum  fi  unquam  nunc  mirum  i n modum  ue - 
rum  efi,  namfcribimsu  indofli  dolUfi  poemata  pafiimtnobm  tamen  detrahere  fame  crautoritati  Ser 
m/.  Aeronis, Porphyri/,  Donati, Lallanti/ grauif  imorum  autorum, qui  linguam  Latinam  illufirarSt, 
deilu  uero  atijs  quid  dicendum  [uperfitjgnoramus.  Eece  etiam  plurima  utdces  opufcula  in  grammati 
eu  tompofita  que  in  eum  creu  erunt  numerum  utfludentcs  fuperauerint.  Miramur  plurimum  quod  iit 
bacnofiraotatc  tanta  fit  audacia,u  quafi  P rifcianus,  Diomedes, Agretins,  Phocas,  Donatus,  v ali/ 
aut ores  grauifiimi  non  fatis  exquifite  ea  que  in  grammaticis  erant  dicenda  confcripfcrint,  nefcio  qui 
infurrexennt  conantes  ut  fue  nugmcglelHs  autoribus  bonis  tegantur , cr  hijt  affue fiant  a dole  fi  et  es, 
qui  hqs  nugis  cura  preceptorum  iudicio  carentium  findentes  fi  holis  ignoranfiimi  exeunt,fed  bos  iam 
mifjos  faciamus  cum  cuilibet  audidi  femper  equa  fiserit  patefiat  jrcieamur.ip  ad  rem  noftra.  Vbicunq: 
igitur  in  datori  theorematibus  leUor  bumanifiime.uidcbts  aliqua  di/ta  p Siholii.ea  oiaex  Grecis  ad 
itHioibus  fiumpta  effit  cefeto.  Ea  enim  aGrecis  Scholia  aucupatur, que  a nobis  Latine  po/UUa  dtcutur. 

Scbolium. 

Datorum  aliqua  pofitione,at  alia  magnitudine  data  fiunt.  Datum  fiquidem  quadrupliciter  dicetur, 
aut  enim  magnitudineatut  fpecie,aut  rattone,aul  pofitione  dari  dicitur : quid  uero  heri  unumquodq/ 
(ignificet,ipfe  Euclides  docet.  Ciimunitcr  autem  dicitur  datum.cui  idem  tnutnirecr  exhibere  cftpof 
fibile.  Datorum  uero  traditionem  in  plano  uno  pofitam  accipimus, ficut  in  fex  prioribus  libris  demeti 
torum.  Data  funi  definita,hoc  efi  quorum  finis  datur  aut  intcBcflu  autfenfu,  bqs  enim  equa  poffiumus 
exhibere,  fimiliter  autem  fiuc  mtcUigentia,  fi  uefenfiu, pote  fi  autem  rationale  cr  irrationale  datum  effie, 
ut  inquit  Pappus  in  principio  eorum  que  in  Euclidem  fir ipfit, rationale  nanq1  datum  efiifednon  om- 
nino datum  rationale  efijed  has  tres  diffinitiones  ultimat  de  magnitudinibus  aiunt  effie  A polioni i. 

Theorema  i.  Vropofitio  i. 

DAtarum  magnitudinu  rado  adinuicem  datur. 

Sint  date  magnitudines  a b,dico  quod  tpfius  a ad  b,ratio  data  efi.  i 

Qgoniam  enim  datur  a,  pofiibile  efi  per  primam  diffinitionem  ei  equam  ex  I 
hibere.exhibeaturcfeftoc  Rurfus  quoniam  data  efi  b,pofiibile  efi  per  ean'  I I 

dem  eidem  equam,cxhibcre:exhibeaturcreflod:quoniam  igitur  a efi  etjua  I ' I 
lisipfi  c,tybipfi  d:efi  igitur  ficut  a adb,ficc  ad  d.  Ipfius  igitur  aad  b ratio  4 I '•  *l/ 

data  effi, eadem  nanq;  eidem  exhibetur  ipfius  c ad  ipfam  d.  ‘ 

Theorema  s.  Vropofitio  ». 

SI  magnitudo  data  ad  aliam  aliquam  magnitudinem  rationem  da- 
tam nabucrit,&cadcm  magnitudine  datur. 

Data,  inquam,  magnitudo  a ad  quampiam  aliam  magnitudinem  b ratio'  a 

nem  habeat  datam.  Dico  quod  ipfa  b magnitudine  datur.  Qjfoniam  enim  da'  ~ 

tura,pofi  b:le  efi  eidem  per  primam  diffinitionem  eandem  exhibere: exhibea-  ■ 

turat  efio  c.  Et  quoniam  ratio  ipfius  aadb  datur, pc  enim  fupponilur.crct  t-  — , 

qualem  per  i diffinitionem  exhibere  efi  pofiibile : exhibeatur , efio  fi  ipfius  e a 

ad  ipfam  d ratio, v quonta  efi  ficut  a ad  b,ficefiead  d-.uicifiim  igitur  perit 
quinti  element.  efi  ficut  a ad  c,fic  b ad  d:  aquatu  autem  efi  a ipfi  ctoquahs  igitur  effer  b,  ipfi  d.Da- 
lur  igitur  per  primam  diffinitionem  ipfa  b magnitudo,aqualis  fiquidem  ei  exhibetur  d. 

Scbolium. 

Hoc  procedentis  conuerfum  efi  quodammodo,  fcd  non  uniuerfaliter  id  effie  conucrfum  dicendi!  efi: 
effiet  enim  uniuerfaliter  id  procedentis  conuerfum,  fi  magnitudines  inuicemrationem  haberent  datam, 
dentur  magnitudine.nonnuBi  autem  aggrediuntur  ut  offendant  effe  conuerfum  procedetis,  inquiuntq/ 
quod  fi  magnitudines  aliquo  rationem  adinuicem  datam  habuerint, dantur  magnitudine. 
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Theorcnui.  Propo/trfoj. 

SI  data:  magnitudines  qupcuntj  compofitae  fuerint,&  ex  ipfis  com 
pofitum  datum  erit.  . t c 

Componantur  enim  qualibet  data  magnitudines  a M — — ~ 

c.Dieo  quod  cr  quod  ex  a b,be  boc  eft  ipfum  ac  conflatu  d o 

idtm  eft.  Ogonum  enim  datur  d b,po fiabile  eji  perpri' 
mam  diffinitionem  aqu diem  eidem  exhibere : exhibedtur 

per  eandem  Jit  f de.  Rurfut  quoniam  datur  b e,po ftibilef  eft  eidem  eandem  exkiberetexbibedtur  per 
eandem  crfitef.  Quoniam  igitur  equalu  quidem  eji  a b,  tpji  d e &■  b e , ipfi  e f.  Tota  igitur  ac  lotii 
f,ejl  aquaht.per  > communem  fententia.  Datur  igitur  ipfa  d c-.eide m fiquidem  in  eadi  exhibeatur  d f. 
Tbeoremd  4.  Propofitio  4 . 

Slidata  magnitudine.data  magnitudo  auferatur,  reliqua  data  erit. 

A data  fiquidem  magnitudine  a b,data  auferatur  magnitudo  d f.  Dito  quod  reliqua  c b,data  eft. 

Quoniam  enim  datur  ab,  p ofiibtle  e ft  eidem  aqualem  exhibere:  ex , 

hibeatur  per  prtmam  diffinitionem  effit  d f.  Rurfut  quoniam  dmur  . e b 

4 c.pofiibilc  eft  ei  equam  exhibere-.exhibeatur  per  eandem  cr  fit  d , 

Quoniam  aqualis  eft  abipfid  f, erae  ipfi  d e reliqua  igitur  b c,  f e f 

reliquae  f,  eji  aqualis  per  terttam  communem  fentenliam  ■ Ddtur 
igitur  b c.aqatltt  enim  eidem  exhibetur  ef.  Scbolium. 

Et  id  theorema  praeedentu  quod  minime  eft  eonuerfum,  proprie  fiquidem  effiet  conuerfium,  fit  datt 
magnitudo  in  quafcunq;  diutfa  fuerit, crunaquaq;  earum  in  quot  diuiditur  data  eft, qua  eidem  eadem 
ey  ddinuicc  fiunt  eadem, hocanqua, patet  in  1 1 quinti  elementoru.  Theorema  j.  Propofitio  f. 

SI  magnitudo  ad  fut  partem  aliquam  rationem  habuerit  datam , 8C 
ad  reliquam  rationem  habebitdatam. 

Magnitudo  fiquidem  ab  ad  aliqua  fu i partem  d c satione m habeat  datmjico  quid  rrad  reliquam 
t c, ratio  nem  habet  datam,ponatur  fiquidem  data  magnitudo  df.cr  quonidm  per  primam  propofitio 
nem  ipjtut  b a ad  a e, ratio  iota  eft,  eadem  eidem  peradif  • t t 

finitionem  exhibeatur, ut  ipfiut  d e ad  d fi,  poftibile  enim  eft  * - 

trifcw  datu  magnitudimbut  quartam  proportionalem  muc-  d c V 

nire  per  1 1 fiexti  elementoru.  I pfiut  igitur  fidsatio  data  eft. 

data  igitur  eftty  fd.  Igitur  er  d e, data  eft,cr  reliqua  igitur  e f,  data  eft.  Eft  autem  cr  d fdata . Ratio 
huuripfim  d fi,ad  fe.dataeft.  Et  quoniam  eftfieut  dfaddefie  a b ddaeXonuertendoigiturpere^ 
rei.  8. quinti  element. eft  fieut  dfadfi e.fic  abadbc.  Ratio  autem  ipfm  d fiadfic.dat d eft  ut  pttiut. IU 
tio  igitur  er  ipfiut  i fi  ad  fi e,data  eft  ut  patuit.  Ratio  igitur  cr  ipfiut  abadb  c.data  eft. 

Theorema  6.  Propofitio  g. 

SI  bina:  magnitudines  compofitae  fuerint  adinuicem  rationem  ha. 
betes  datam,&  tota  ad  ipfarum  utrancp  rationem  habebit  datam. 
Componantur  enim  bina  magnitudines  a c,e  b adinuicem  datam  rationem  habentes.  Dico  quod  to 
tubad  utrj/u v ipfarum  a c,c  b rationem  datam  babetyexponatur  enim  data  magnitudo  de,  cr 
niam  per  primam  propofitionem  ipfiiuac,ad  e b data  eft, eadem  fiat quo  ipfiue  ^ fi  ad  e fratiotdata  eft 
autem  utraq,  ipfarum  d es  fdatd.  Ratio  igitur  ipfiut  de  ad  utranf  ipfari  d e,e  fi,data  eft.  B quoniam 
eftfieut  acadc  bficeftdeade  f.  Componendo  igitur  per  t et 

1 g quinti  elementorum  fieut  abadbc,ficd  f,ad  fe,ejcon  — ■ t ^ 

uertendo  igitur  prrtorrt larium, dccimaoflau*  quinti  elr*  — — — — - , 

rnentoru  fieut  b a ad  a c,ficdf,4dde,cr  quoniam  fieut  dfiad  utranq;  ipfiarii  d eief,fieab,ad  utranf 
'tpfiaria  ac,eb.  Ratio  igitur  cr  ‘Pf‘ue  ab  ad  utranq;  ipfiaru  a c,c  b data  eft . _ Scbol/imt. 

Datarii  fiquidem  magnitudtniratio  muieem  datur,  aqua  enim  ipfm  d f,adfe,exbtbemui  rationi. 
Theorema  7.  Propoftlio7.  _ _ 

SI  data  magnitudo  i data  rone  diuifa  fuerit, utru  (5  fegmetu  datuell 

Data  enim  magnitudo  ab, in  datam  rationem  ipfiut  u 

acadc  b.diuidatur.  Dico  $ utrunq-,  fegmentu  cr  acer  e * f 

i datum  eft:  quonia  enim  ratio  ipfiut  a e ad  e b data  eft,  ra 

tio 


DATA. 

tio  igitur  ipfius  di  adutraq;  ipftrum  d c,e  bdatacft.Dataeftab,  data  Igitur  utrdy  ipftrum  de.  eb. 
Theormd  8.  Propofitio  s. 

EAndem  ad  idem  rationem  datam  habeiitj,&:  adinuiccm  ratio- 
nem  datam  habebunt. 

H abeat  f quidem  utrify  ipftrum  d,c  di  b rdtionm  ditem.  Dico  quid  er  a ad  e. r itionem  habebit 
datam.Sitjnquam  ,datamagnitudo  d,ty  quoniam  ratio  ipfiuta  b diu  ejl.eadem  eidem  fiat  qu.e  tp- 
fius  d ad  e.  Datajnquam,eft  d,dita  igitur  cre.Purfusquo-  , 

niam  ratio  ipfius  b ad  c data  eft,  eadem  eidem  fiat  que  ipfius  - __  * _ 

t ad  fidata eft  e.dota igitur  eft  crf-Eft  autem crd,data.Ra  « a 

tio  igitur  ipfiutd  ad  fieft  datd.Et  quoniam  ejl  fiiutd  ad  e.fic — — 

a aiib.sy  ficui  b ad  e,fie  eflead  f,fed  ratio  ip fui  i ad  fidat  a f e 

tjlfatio  igitur  er  ipfius  dide  data  eft. 

Sebolium. 

Aequa  eft  ratio  fient  in  17  diffinitione  er  »»  propofitione  5 elementorum, palet. 

Propofitiop.  Theorema  p. 

SI  binae  aut  plures  magnitudines  inuiccm  rationem  habucrintda- 
tam.habuerint  autem exdem  magnitudines iuuicead  altas quaf- 
dam  magnitudines  rationes  datas3neq>  cafdem,& ipf*  magnitudi- 
nes inuiccm  rationes  datam  habebunt. 

Pine,inquam,fiue  plures  magnitudines  a,  b,  e adinuieem  rationem  hd - 
beant  datam, habeant  aiitipfe  a,  b,c  magnitudines  ad  ali  ttquafdam  ma- 
gnitudines d, e,  f, datas  ratior.es, non  autem  eafdem.  Dico  quod  er  ipfie  d,  e, 
f magnitudines  ad  inuiccm  rationem  datam  habebunt.  Quoniam  ipfiuid 
ai  b, ratio  eft  data,ty  ipfius  a ad  d, ratio  eft  data,cr  ipfius  igitur  d ad  b ra- 
tio eft  Idata.  Sed  ipfius  b ad  e ratio  eft  data,  er  ipfiut  igitur  d ad  e, ratio  eft 
ddta.  RurflS  quoniam  ipfius  b ad  cratio  eft  data,  ipfius  autem  b ad  e.ratio 
tft  data.cr  ipfius  igitur  eade  ratio  data  eft.  Ipfius  autem  c ad  f ratio  eft  da- 
ta,ty  ipfius  igitur  e ad  f ratio  eft  data,ipfe  igitur  d,e,f,adinsucem  rationem 
datam  habent.  Sebolium. 

■ Si  enim  defubfiantia  fe  habet  oftcnfio  quando  koefiitt  eadem,  Ue!  ratio 
propofitarum  ad  aliquas  contingentes  magnitudines  eadem , u el  quod  con- 
tingentes rationem  habebunt  datam, in  hoc  exercetur  problema. 

. Theoremata.  Propofitio  1 0. 

SImagnitudo magnitudine  dato  maior  fucritquam  in  rationc,& 
Qtracp  eadem  dato  maior  erit  quam  in  ratione,  & fi  utracp  cade  da- 
to maior  fuerit  quam  in  rationc,&  reliqua  eadem  ucl  dato  maior  eft 
quam  in  ratione,ucl  reliqua  cumconfcqucntiad  qua  altera  rationem 
habet  daram.data  eft. 

Magnitudo,inqua,a  b, magnitudine  b c dato  maior  efto  qujm  in  ratione, dico  quod  er  utraq;  a e, 
tadem  c b.dato  maior  eft  quam  in  ratione.Quoniam  enim  a b.ipfa  b e, dato  maior  eft  quam  in  ratione 

aufiratux  data  magnitudo  ad.  Relique  igitur  d b,adb  c.peru  e y j . 

propofitionem  ratio  eft  data,cr  componendo  per  1 8 quinti  cie.  . 

er  s datorum  ieftut  d e adb  e.ratio  data  eft.cr  eft  data  a d,igi- 

turipfad  aipfae  i dato  maior  eft  quam  in  ratione.  Rurfusiam  a e, ipfa  c b.dato  maior  efto  quam  in 
■ batlone.  Dico  quod  er  reliqua  a b,  eadem  bc,aut  dato  maior  erit  que  in  rationc,uel  ipfa  ab  cum  con- 
fequenti  ai  eam  ad  quam  ipfa  b e, rationem  dat  em  habet, data  eft.  Qgoma  enim  a c,ipfa  c b.dato  ma- 
ior eft  quam  in  r.mone,aujrratur  data  magnitudo.  Data  iam  aut  ip  c e b d t 


fa  a b, minor, aut  maior  eft.  Sit  prius  mmor,fuq:  a d, relique  igitur  d 


; ratio  data  eft. 
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icitur reliqua ecadcb  data  eft. Quire <y  econtra  ipfiut  bc,ade  e, ratio  datu  tft, CT  eonuerttndo per 
correlarium  iS  quinti  elementorum  ipfiut  b c ad  b c, ratio data efl,CT efl  c b,cumipfab  a,data.Tota 
enim  a c,data  eft.  Igitur  b d,cum  confequentiad  quam  b.rationem  ditum  bibet, diti  e 'fl. 

Scfaolium. 

Hocrll  componendo  maior  eft  quam  in  ratione  Jicut  magnitudo  io  er  altera  magnitudo  u di  Id 
dutem  fit  i C7  utrdtfc  u, cripfdtoin  ipfd  c d,eii  data  quam  in  ratione.  A ufir antur  ficut  a data  cap. 
io  ad  10  datd  ficui  nunc  in  fecunda  ratione  c r ficui  in  diffinitiombui  ditium  eft, ficut  magnitudo  a b, 
per  hypothefim  ij  magnitudine  b c.exijlcnte  per  hypctbejim  , oddto  maior  eilo  quam  in  ratione, 
iitq;  dati  ad  st, fi  igitur  a b ipfa a bsbfcindit  datum  a d,hoc  efl  j reliqua  d c i o ad  b c io  ratione m ha 
bet  datam, patuit  autem  iq  di/jinitiontbutjUto  enim  mnorefi  quam  in  ratione  hoc  patet , cr  mamfew 
fium  quod  er  reliqua  efl,cjtotaa  c,  maior  tft  dato  quam  in  ratione.  Si  em  m aqualis  exlitcritdataa 
b reliqua  b c dii  eandem  b e.rurfut  datam  habet  ratwn  em : pojfum  fi  quidem  eandem  eidem  exhibere,  fi' 
cut  in  diffinitionibut.  Datur  fiquidem  e c,per  4 theorema,ey  quoniam  datur  utraq^pfarum  c a, a e, 
cr ipfarim  adinuicem  ratio  dalur.per  primum  theorema  c ipfiul  a cadc  e. Sed ipfiut  a c,td  c bjie 
ipfiut  beade  e.  Quoniam  enim  cji  ficut  a daddejicc  d ad  d t,cr  uicifiim.prr  16  quinti  elemento' 

rum  ficut  ad  ad  dc.fic  e d ad  db. Et  componendo  igitur,iSqmntl  elementorum  Jicut  ac  ad  cd,ficeb, 

addbycr  uicifiim  per  1 6 quinti  elementorum, ficut  a e ad  e b,fic,c  dadd  btdatur  autem  ipfiut  a d,ad 
i bsatio.  Datur  igitur  cr  ipfiut  a cade  b,ratio.  Sed  potiat  ccnctfut  dicendum  efl,ficut  unum  antctC' 
dentium  ad  unum  fequentium,boc  eft  ficut  edadd  b,fic  omnia  antecedentia,ad  omnia  fcquentia,  hoc 
c (lac  ad  e b. 

Theorema  1 1.  Tropofitio  1 1. 

SI  magnitudo  magnitudine  dato  maior  luerit  quam  in  ratione  ea- 
dem ,&  utraq?  dato  maior  erit  quam  in  ratione,&:  fi  eade  & utra- 
que dato  maior  fuerit  quam  in  ratione  eadem,  & reliqua  dato  maior 
igitur  erit  quam  in  ratione. 

Magnitudo  enim  a b ipfab  c dato  maior  fit  quaminratione.  Dico  quod  c ipfaae,datomaiorill 
quam  in  ratione.  Quoniam  enim  a b ipfa  b e,dato  maior  efl  quam  in  ratione,eufrratur  data  magnitie, 
do  a d.  Reliqua  igitur  db  ad  d c, ratio  efl  data.cr  econrra.cr  componendo  peris  quinti  elementorum 
cr  4 datorum.  Eadem  eidem  fiat  ipfiut  a dadd  e. Ratio  igitur  ipfiut  a d ad  d t data  eft.  Data  efl  ad, 
data  igitur  ej  d e.  Qjfirc  per  quartam  propofitionem  reli 

quae  a data  edi.  Eftautemtotiuta  c ad  totam  ratio,  quare  c <%  i t d 

cripfuiteb  adac,ra’to  efl  data  er  a e, data  efl.  Igitur  b a — — — — — — 

ipfa  a c,dato  maior  efl  quam  in  ratione.  Dico  quod  eadem 

a b reliqua  b e, dato  maior  eft  igitur  quam  in  ratione  Quoniam  enim  ab  ipfa  a e dato  maior  efl  quam 
ratione, auferatur  data  magnitudo  a e, reliqua  igitur  ebada  c, ratio  data  eft.  Quare  cr  ipfiut  a c boc 
tft  econtra  a d,e  b, ratio  efl  data.  Eadem  eidem  fiat, ipfiut  ad  ad  e d,cr  ipfiut  d a igitur  ad  c d,ratiot& 
dota.  Et  conuertendo  per  correlarium  1 8 quinti  elementorum,ipfiut  da  ad  a c ratio  e$  data, & ccon- 
tra  ipfiut  e a ad  ad  ratio  efl  data  cr  data  ea  a e, data  igitur  cr  tota  ad.  Et  quoniam  tota  ac  ad  totam  e 
b,  ratio  data  eft, quarum  ipfiut  a dadd  e,ratio  data  rfl,erit  cr  per  1 9 quinti  elementorum  reliqua  c i 
ad  reliquam  d b ratio  data.  Et  diftribucndo  per  7 propofitionem  ipfiut  c b ad  b d,ratio  eft  data.  Quare 
O-  ipfiut  d b,ad  b c jatio  efl  data.  Ipfa  enim  d a data  efl, igitur  a 6 ipfa  b c maior  e&  dato, quam  muiar. 

Scholium. 

Quoniam  enim  efl  ficut  a e a d e b,fic  ablata  ab  ad  ablatam  de.cr  reliqua  igitur  e d ad  ad  reliquam 
db.eli  ficut  a cade  b,per  1 9 quinti  elanentorumtdata  autem  eftipftmacadc  b, ratio  data  igitur  et  ip 
fuucdaddb. 

Theorema  1».  fropofitio  ■>. 

SI  fuerint  tres  magnitudines,&  prima  cum  fecunda  data  fu  erit,  fue- 
rit autem  Sd  fecunda  cum  tertia  data,prima  tertiae  aut  eft  aequali» 
uel  altera  dato  maior  eft. 

Sint  tres  magnitudines  ab, bc,cd,et  a bcumbc,data  fitut  ac.  Atbcumc  d.datafitutdb.Dicoq 
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ublpfic d.aut eft equali,,uel altera altent dato moioreft. Quoniam enim  lotdeft  utrdq;ipfarum  ac, 
b d.  Data  Um  aut  funi  equdlid  aut  inequalid  Sint  primum  equahd,equdlit  igitur  eft  ac  ipfi  b d,ccm 
munisduftriturc  b, reliqua  igitur  ab  relique  c i eft*- 

qualu.  Non  fint  autem  equaha.fedefto  maior  d e,ipfab  \ e * 

d a ■ ipfi  t>  d, exhibeatur  equalif  ce, per,  primi  eltmm.  d e 

lpfa  bd.dua  eft,  data  igitur  eft  cre  e, eft  autem  c- tota  

ac,dUa,<y  reliqud  d c,ddtd  rfi.  E'  quoniam  equaUieileeipfib  d.cemmun»  auferatur  b circhqudtgj 
tur  b e, relique  cdedt  equalit.  Eft  tutem  ddtd  d r.lgttur  dbipfte  d,dato  metor  iit. 

Scbolium. 

Si  tutem  maior  fuerit  bdipfdd  c dato  d e, equum  autem  quod  exb  cr  eadem  efficiente,  demonftr* 
bimua.qubd  e d ipfa  tbddto  maior  eft, hoc  enim  puutt  in  prima.u.l  alter a,altcra  duo  meior  ejl. 


Theorema  i». 


Tropo  fit  io  u. 


SI  fuerint  tres  magnitudines, & prima  ad  fecundam  ratione  habu£' 
ricdatam/ccundauero  tertia  dato  maior  fuerit  quam  in  ratione, 

& prima  tertia  dato  maiorerit quaein ratione. 

Sini  trei  mdgnitudinei  d b,e  d e.eripf  'a  quidem  d b,dd  c bsationem  habeat  da- 
tam.at  e d ipfd  e duo  maiorfit  quam  in  ruiont.  Dico  quod  c 7 ab  ipja  e dato  ma- 
ior e&  quam  mruione.  Nam  quoniam  c d ipfa  e dato  maior  eft  quem  ui  rdtionet 
duftretur  det  e maomtudo  c f.  Relique  igitur  df.ade  ratio  data  ejt.cr  quoniam  ip 
fiui  dbddc  djrdt io  ddtd  eft,  eadem  eidem  fidt  que  ipfim  dgad  e f, ddtd  Ddtd  eft  e 
{.data  igitur.ty  d g & reliqueg  b ad  rcltquamfd,rdtio  ddtd  eft.et  ipfiu,  d I die, 
ratio  data.cr  ipfiuc  g bede  igitur  ratio  dUdift.Elt  autem  data  dg.  Igitur  ipfd  e id 
to  mior  cjt  qium  tn  ratione, 

Scbolium.  . 

Sienimfheritficut>o,umadtotum,ficabluumdiablatum,crr,liquumadreUquumer,^ 

timdi  totum,  ficut  patet  per  i j>  quinti  elemen- c r m dtffinuionibut.eomponitur  enim  duo  quod  ma- 
ior fit  quam  in  ratione.  - . 

cr  l binp  magnitudines  adinuicem  rationem  datam  habucrint,appo 

Ofitacp  fuerit  carum  utritp  data  magnitudo,totx  adinuiccmaut  ra- 
tionem datam  habebunt.aut  altera  altera  maior  eft  quam  in  ratione. 

Bin<  liauidem  magnitudines  db,c  d,  adinuicem  rUioncm  habeant  datam.cr  apponatur  tarum 
utria  data  mamitudohoc  eft  ae.tycf  D ico  quod  tote  e b,f dtadmuiecm  dut  rationem  hebtntdelam 

uria.  altera, dato mdiorefl quam  in  ratione.  Nd quoniam  - ' 

data  ejl  utraq;  ipfarumed,c  f Ratio  igitur, pfiu  e d ad  e f,  * d £ c 

data  ca,crfiqutdcm  eadem  que ipfiutdb  ad c d, igitur  crt<>/  i c s 

tuuebad  totam  f d.ratio  eft  data.  Non  auti  fit  eadem-  tufa- 

ficula  b ad  c djieg  a adef.  Ratio  igitur  tj  ipfim  g a ad  e f,daU  eft  Data  autem  c«  friata  igitur  <y 
L cr  ipfm  fcadga, ratio  iatd  eft.  EI  reliqua  igitur  e g, data  eft.Eftcp  ficula  b.adcdjlega  adfc.R* 
L tgilur  ipfiu,  g aadfc  ejl  data.  Data  aute  cr  f c.  Data  igitur  ejl  eyga.Eft  autem  Cfeadata.eT  relc 
etuaiiture  gjata  eft.  Et  quoniam  ficut  d b ad  e i.fie  g d adfe.ratto  igitur  ipfim  g b adfd.dataeft. 
Eli  aut  em  dua  cr  eg.lgitur  e b ipfd  fd, maior  eft  duo  quam  w ratione. 

^ Scbolium. 

Si  uero  efjiciemut  ficut  abade  i.fie  aeM  td  quod  ex  c, ficut  in  -,  muenicturfi  ipfa  t b.dato  ma- 
ior quam  in  ratione.  . 

1 Theoremd,  f.  Propofino,,.  , 

SIbinx  magnitudines  adinuicem  rationem  datam  habuerint,  OC 
auferatur  ab  earuutratp  datamagnitudo.rcliqux adinuiccmaut 

rationem 
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fs.im  in  r*tioHt.  Dico  tjuoJ  ipfa  ab, ad  e faut  r Hionem  hi 
bet  datam,  ucl  tlteri  alteri  dato  maior  ei  quam  in  ratione. 

N am  quoniam  cdipfa  a b,dato  maior  ejl, quam  in  ratione, 
auferatur  data  magnitudo  cg.  Relique  igitur  gd  ad  i b,ri' 
lio  efl  data,eadem  eidem  fiat  que  ipfm  cgadah.  Ratio  igi 
tlir  tpfm  egadah  data  efl-  Data  autem  eji  cg-.data  igitur, 

CfahcT  totiui  cd  ad  totam  h b, ratio  efl  data.  Rurfus  quo- 
niamc  dipfae  f, dato  maior  ejl  qu-im  in  ratione, auferatur 
data  magnitudo  c k.  Relique  igitur  Kdade  f ratio  data  e,l, 
eadem  eidem  exhibeatur  que  ipfm  c K ad  l e.  Rclio  igitur  er  ipfiut  ck,adl  e, data  efl.  Data  autem  e 
Kydata  igitur  crle,cr  totiui  cd  ad  totum  l f ratio  efl  data.  Ipfiut  autem  c d a d h b, ratio  efl  data. Et  ip 
fiut  h b, igitur  ad I f,ralio  efl  data.  Et  ab tpfit  date  auferuntur  magnitudines  baje.lpfe  igitur  a b, e f, 
autadtmuccm  rationem  babebune  datam, aut  altera  altera  date  maior  erit  quam  in  ratione, 

Theorema  19.  Propofitio  19. 

SI  fuerint  tres  magnitudines,  &C  prima  fecunda  dato  maior  fuerit 
quam  in  ratione, fuerit  autem  & fecunda  tertia  dato  maior  quam 
111  ratione,Sf  prima  tertia  dato  maior  igitur  erit  quem  in  ratione. 

Sitrtt  magnitudines  ab,c  d e.crabipfac  d,dato  maior  efio  quam  in  ratione, 

Cr  c d,ipfa  e dato  maior  f flo  quam  in  ratione.  Dico  quod  c a b ipfa  c dato  maior  ‘ 
efl  quam  in  ratione:nam  quoniam  c d,ipfa  e, dato  maior  efl  quam  in  ratione,aufe - 
ratur  data  magnitudo  c f.  Reliqua  igitur  f d ad  elatio  efl  data- Rur fui  quoniam  J 
ab  ipfa  c d,dato  maior  ejl  quam  in  ratione^ufiratur  data  magnitudo  a g.  Relique 
igitur  gb,adc  d,ratio  efl  data, eadem  eidem  fiat  que  ipfiut  gb  ad  c t.  Ratio  igitur 
ipfim  ghade  f data  efl.  Data  autem  efl  c f,data  igitur  efleyg  b, efl  autem  vgb  1 
data.cr  tota  igitur  h a, data  efl.  Et  quoniam  efl  ftcutgb  ad  e d,ftc  ejl  g h,adcf,cr 
telique  hb  ad  reliquam  fd  ratio  data  efl.  Ipfiul  autem  f d,ad  ejratio  efl  data.cr  ip  \ 
flui  b b,  igitur  ad  e, ratio  f A data,cr  data  tfl  b a. Igitur  6 a ipfa  e,  dato  maior  ejl 
quam  in  ratione. 

Aliter.  < > * 

Sint  trel  magnitudines  a b,e  d,ty  a b ipfa  c dato  maior  (it  quam  in  ratione,  cr 
eipfa  d,  dato  maior  fit  quam  in  ratione.  Dicoquhdcy  a b ipfa  d,dato  maior  efl 
quam  in  ratione.  Qjjpaiam  a b ipfa  c dato  maior  efl  quam  in  ratione, auferatur  da - , 
ta  magnitudo  a e.Rtlique  igitur  e bade  ratio  tfl  data  per  4 propofitlonem.  At  c 
ipfa  d.dato  maiorefl  quam  m ratione, cr  e b igitur  ipfa  d,dato  maior  efl  quam  in 
ratione.  Auferatur  igitur  data  magnitudo  e f.  Relique  igitur  fb  ad  d,raho  efl  dati  ^ 
per  tandem.  At  a f,dau  cfi,<yab  igitur  ipfa  d,dato  maior  efl  is  ratiore. 

Theorema  10.  Propofi  io  10.  ^ 

SI  fuerint  binae  magnitudines  datae.ab  eifdcmq)  ablata:  fuerint  ma- 
gnitudines adinuicem  rationem  datam haben tcs,re liquae  admui- 
ccm  aut  datam  rationem  habcbunquel  altera  altera  dato  maior  erit 
quam  in  ratione. 

Sint  bine  magnitudines  date  a b,cd,cr  ab  ipfis  ab,cd  aufe- 
ratur magni  tu. i.  nes  ac,c  f, rationem  adinuicem  habentes  datam , 

dico  quod  ipfe  c b.fd.adinuicem  rationem  datam  habent, uelal-  

tera  altera  dato  maior  efl  quam  m ratione.  Nam  quoniam  utraq;  1 f < 

Sirum  ab,c  d,data  efl.  Ratio  igitur  ipfm  a bade  d,data  efl,cr 

udem  eadem  efi  et  que  ipfim  a e, ad  c ferit  cr  relique  e b ad  reliqua  f d,ratio  data.Konfit  iatn  td- 
dcm.fiatq j ficui  e a,adcf,fic  ag,ad  c i.  Ratio  autem  ipfiut  a e ad  cftfl  data.  Ratio  igitur  tpfims  a g ai 
t i,  data  efl.  Ddta  autem  e d, data  igitur  cr  a g.Ejl  autem  cr  * h rtfla  linea  data  scr  reliqua  igi' 
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tur  g b.  data  eft,CT  «om<mi  eftfieutaeadcf,ficeftagadcd,cr  relique  g e,ad  reti  quam  f d ratio  eft 
data.  Data  tutent  ejlg  b, igitur  e b,ipfafd,iato  maior  ejl  quam  in  Titione. 

Sehohum. 

Quoniam  enim  effictu  i eadcfficefta  g ,ad  c d.mamfeftum  quod  cr  relique  egti  reliquem, f 
djratio  dm  per  19  quinti  elemeutoru,cr  in  ebjt  eiufmodtperfcholtum  maxime  decimi  theorematis. 
Theorema  11.  Propoftao  11. 

SI  fuerint  binae  magnitudines  datae,  eifdemcp  appofitx  fuerint  ma- 
gnitudinesadinuicem  rationem  datam  habentes.totaeadinuiccm 
aut  rationem  datam  habcbunt,aut  altera  dato  maior  erit  quam  in 
ratione. 

Sint  bine  magnitudines  dite  i b,e  d,apponanturq:  eifdem  mtgnitudinet,t  e, e f,rtticnem  hebentes 
datam  tdinuieem.  Dico  quid  cr  tote  e b,f  d,tdtmietm  ntionem  habebunt  datamtuel  altera  dato  me 
ior  eft  quam  in  ratione.  Quoniam  enim  data  ejl  utraq  ipfarum  a b, e d.  Kalio  igitur  ipfiut  a b ad  cd, 
per  pnmampropofitionem  data  eft,cr  fiquidem  eadem  ejl  ei  que  ipfiut  aeade  fertt.cr  totius  e b ad 
totam  fd  ratio  dita  eft.Stautcnon  fiat  pe  ut  a e^td  c fjic  e e f b 

gaadcd.Katiotgituripfnug  a,adc  d, data  eft.  Data  au'  , 1 — ■ 

tem  eft  e d,data  igitur  eft  erga,  Eft  autem  cr  ab  data.cr  * ( * 

reliqua  igitur  g b data  eft.  Et  quoniam  eftficute  i, id  c f, 

ficella  g,id  Cd.cr  totius  eg,ad  totam  fd, ratio  ejl  data,cr  data  efl  g b, igitur  e bjpfi  fd.dato  maior 
tji  quam  in  ratione. 


Theorema  11. 


Tropofitiois. 


qI  binae  magnitudines  ad  aliquam  magnitudinem  rationem  datam 
Obabuerint.&utraqiad  eandem  rationem  habebit  datum. 

Kine  fiquidem  magnitudines  a b,b  e,ad  aliquam  magnitudinem  d rationem  habeant  datam.  Die» 
quod  crutraq;  ac  ad  eandem  d rationem  habet  datam.  . f 

Quoniam  utraq;  ipfarum  ab.b  e, ad  d. rationem  habet  JL , 

iatamtratio  igitur  cr  ipfiut  a b ad  b c dataeft.  Etcom  d 

ponendo  per  1 7 quinti  elementorum  ipfiut  ac  ad  c b, 
ratio  eft  data-.ipfiut  autem  bc  ad  d ratio  ejl  data,CJ  ip' 
fime  a e, igitur  add  ratio  data  eft. 

Theorema  it.  Tropofitiois. 

SI  totu  m ad  totum  rationem  habuerit  datam.habuerint  autem  par 
tes  ad  partes  rationes  datas,non  autem  ea(dem,&omnia  ad  om- 
nia rationes  datas  habebunt. 

Habeat  enim  totum  ab  ad  totum  c d, datam  ratione Jrabeat  ante  cr  a e, e b, partes  adef  fd, partes 
dat.u  rationes, non  autem  eafdem.  Dico  quod  cr  omnia  ad  omnia  rationes  habebunt  datas.  Qgoniam 
enim  ipfius,ae,adef,ra!io  data  eft,eadem  eidem  fiat  ipfiut  ^ t 

abadeg.  Ratio  tg:tur  cr  ipfiut  reda  linea  a b,ad  c g,re~  . * . ■ — - - 

Sam  lineam  data  eft. Erit  cr  relique  e b, ad  reliquam  f g,  . ■ , 

ratio  data.lpfius  autem  e b ad fdratio  data  eS.Et  ipfiut  fd  d l f e 

*d  fg,ratio  data  eft  per  ts  quinti  elementorum.a ’ conuer 

tendo  per  correlarium  eiufdem  ipfiut  fd,add  g,ralio  data  eft.  Et  quoniam  ratio  ipfiut  b a ad  utrunq, 
ipforu  d c,eg,data  e ft,ty  ipfiut  d e.igitur  ad  c g.ratio  eft  data, cr  conuertendo  per  idem  correlarium 
cripfiute  d,ad  d g,ratio  eft  data.Sed  ipfiut  d ead  df, ratio  ejl  data.cr  ipfiut  c d,  igitur  ad  dfjratio 
eft  dat a:  quare  cr  ipfiut  cfiad  fd,ratio  eft  data.  Sed  ipfnu  quidem  efjtd  a e, ratio  eft  data,ipfiut  autem 
fd,ad  b cratio  efl  data.  Quare  omnium  ad  omnia  ratio  data  eft. 

Scholium. 

Keceptum  fiquidemeft, quid  ipfiut  c f ad  f d, ratio  data  eft , ponitur  autem  cr  ipfiut  e b ad 

fit' 
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i U f i,ratio  data.cr  ip/Jti!  igitur  e fM  t bjttio  cfl  itu  per  I prepofitiontm.  Rurfus  q uoniam  ipfius 

■ t e,ade  blatio  data  demon/hratur, ponitur  autem  cr  ipfius  e b,ad  f djatio data.cr  ipfius  igitur  c a, 

■ adf  i,  rttio  eft  ittt,  per  $ propofmonem.cr  quonitm  t e,e  b,adtnuiccm  rttionm  habent  datam.cr 
totum  tb,ti  itlrunr;  ip ferum  a e, e bjrationem  habet  datam.  Quate  c T fimiliter  cr  e, ai  utranfy  ip - 
farumeffd, rationem  habet  datam.  Et  quonitm  t b,ai  e d, rationem  habet  dattmtbabet  autem  cred, 
ti  utranq;  ipftrum  c f,j  djrationem  datam  cr  a b, igitur  ad  uirany  ipfarum  c f,c  i, rationem  habet 
da  tam.  Quare  omniaai  omnia  rationes  habent  datae. 

Theorema  »4.  Eropofitio  14. 

SI  rres  rciflx  lineae  proportionales  fuerint.prima  ucro  ad  tertiam  ra 
tjonem  habuerit  datam,&  ad  fecunda  rationem  habebit  datam. 

Sint  tres  reSe  linee  proportionales  t b ejiestt  a ad  b,  fu  badc.At  a ai 
t sationem  datam  habeat.  D ico  quod  cr  ai  hiationem  habebit  it  im,ex- 
tend.it ur  enim  data  reda  linea  d, er  quoniam  ratio  ipfius  a ad  e,dati  eft.  Et - 
dem  eidem  fiat  ipftua  i ad  f.  igitur  ipfius  d ad  f .ratio  data  t ji.  Data  auti  tfl 
i, dat  a igitur  tfl  ty  f, accipiatur  peris  fercti  elementorum  ip  forum  d f, me- 
dia proportionalis  t. Igitur  per  17. eiufdem quod fubdf, equum cH  eiquod 
ere  e.  Sed  quodfubd  f, datum  eft,utraq;  enim  earii  data  cfl.  Datum  igitur  cr/ 
quod  ex  e.  Eft  autem  cr  i data.Ratioigituripfniad  ai  e,data  ejl.  Et  quo- 
ni  4 eft  /itu.'  a ad  c,fic  eft  d ti  f.  Sedficut  a ti  c,fic  quod  ex  a ad  id  quod  fub 
a c, ficut autem  d adfificquod  exdad  id  quod  fub  df. Sicut  igitur  quod  ex  a, 
adidajuodfubae.ficquodcxd.adiiquodfubd  f.  Sed  ei  quidem  quod  fuba 
e, equum  eft  id  quod  ex  b per  17  |«t!  element.ipfeabc.funt  proportiona- 
les. Ei  autem  quod  fub  d f, equum  eft  id  quod  ex  e, per  eadem.  Sicut  igitur  ii 
quod  ex  a,ad  id  quodrxbjic  quod  ex  i,ai  id  quo  d ex  e,  cr  ficut  igitur  t ad 
b,fic  i ai  e.  Rallo  autem  ipfius  i ad  e data  eft.  Ratio  igitur  ipfius  aadb  data  eft. 

Aliter  idem. 

Quonitm  ratio  ipfius  aade  dati  eft, ficut  autem  a ad  c,fie  t 

quod  ex  a ad  id  quod  fub  t e.  Ratio  igitur  ipfius  a ad  id  qd'fub  — ---■  — " 1 ■ 

ac  dataeft.Ei  autem  quod  fub  a c equum  ejl  id  quod  ex  b.Ra-  ” 

tioigiturrius  quod  ex  a,ad  ti  quod  ex  b data  eft  Qjjtre  crip-  e 

pus  a ad  b, ratio  data  efhurriq-,  fiquidem  ipfarum  a b, equae  ex - — — — — — 

bibuimus  in  proprio  cuilibet  quadrato. 

Scholium. 

Quoniam  didicimus  in  diffinitionibus,  rtthlineas  figuras  ffeeiedari.quarum  anguli  dati  funi, cr 

laterum  rationes  adinuicem  funtdate.fi  efficimus  paratlctogrammum 
abe  d,redlangulumequum  habens  d,:pfts  a b fi abemus  fiquidem  angu 
lorum  unum  juenq;  datum, quoniam  refltfunr, omnis  entm  reduc  angu 
IxK^atur, redas  fiqmdcm  a retb  non  differt,  fieut  patet  per  quartupo - 
flulatum, iy  manififtum  quod  rationes  laterum  fimt  date.  Retio  fiqtsi- 
dem  ipfius  a b,ad  b c, datur.  Qjjonum  cr  ipfius  d ad  f, ratio  datur, ac 
per  hoe  quod  fub  df, datur. 

Theoremati.  Eropofitio  ij. 

Sibinae  r«flx  linex  politione  datx  fefe  inuicem  fccucrint.lignum 
in  quo  fele  inuicem  difpcfcuntpofitione  datur. 

Bine, inquam, linee  pofitione  date  ab, e djefe  inuicem  fcccnt  in  e, dico  quod 
datum  tft  ejignum.  Si  autem  non  intercidet  efignumtintercedet  igitur  cr  unius  ip 
farum  ab, e d.pofitio.non  intercidit  autem.  Datum  igitur  eft  fignum  e. 

Theoremate.  Eropofitio  16. 

SIretflx  linex  fines  fuerint  dari  po(irione,datur  ip(k 
retfta  linea  politione  & magnitudine. 

ReUe  fiquidem  linea  a bfinesa  b datifust  pofitione.Dico  quod  ipfaa  b po- 
fitione cr  magnitudine  datur.  Si  enim  manente  a intercidet  ipfius  a i rt&e  linee  aut  pofitio.aul  m*- 
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Aliter  idem. 

txeitettrpernprimielemenl.abafigno ipfi  b d ejredalintaparaUdut t i f.Qljpnimigmtt 
per  ditum  fignurn  t ii  pofitione  datans  redam  linam  b i * 

c,redalineaadaefte  i fugitur  peris  propofuionem  ip-  « 7 ( 

fici  f, pofitione  ditur,  er  quoniam  parallelus  elici  f>P°- , . 
fuionc  datur,  V quoniam  parallelus  ejlea  f,ipfi  b i c,et  in  b 
eas  tua  Jit  i aiequalss  tgimr  tjlpcn»  primi  elementorum  inguine 
t ii  angulo  i de.  Datui  igilurejtcrquifubea  d.  Quoniam  igitur 
additione  dati  redi  Ima  e i f,v  id fsgnum  in  ei  ditum  i redi  ex 
e itatur  Irnea  ad, da  tum  efficiens  angulum.igitur  per  uigefimamno- 
nam  propofuionem  pofitione  ejl  ipfa  i d.  A/ fumatur  in  ipfab  t,da- 
tum  lignum  ter  per  t fignurn  ipft  i d.per,,  primi  elementorum 
parallelus  excitetur  e f, quoniam  parallelus  efl  f e,ip fi  i d,ey  in  eae 
incidit  b e d.  Aequus  igitur  efl  per  19  primi  elementorum  quifubf 
td, angulus  ciquifuba  d c.Datusigitureft  crquifub  f e c.Qyo-- 
nsam  igitur  additione  data  reda  linea  b c er  ad  ditum  in  afignum 
e lina  excitati  efl  e f, ditum  efficiens  engulom  f c cjgitur  per  19 
pro  pofuionem  pe  f Mone  dm  efl  ipfi  tf.  Quoniam  perditum  lignum  ad  pofitione  ditam  redam  lu- 
tum delinea  excitatur  a dtigitur  periS  propofmonem  pofitione  tftipfud. 

Aliter. 

Affumatur  in  h c.eontingens  fsgnum  c,conncdaturq;  e a,quo- 
isiisn  a fsgnum:  ditum  efl  igitur  per  1 1 propofuionem  ipfi  i e po- 
/irione  datiell.pofitioneautem  erbe.  Quoniam  enim  utrafy  ip- 
(arum  a e,b  c,redarumlmearum  pofitione  datur.  Datur  qmfuba 
e d.angulut  magnitu,liiie,ficut  in  diffinitionibus, pof/iimiu  enim  ei- 
dem a quum  exhibere.  Datus  igitur  efl  qutfub  aed  angulus,c[t  au-, 
ttm  crquifub  a de  angulus  datus,  ST  reliquus  igitur  qui  e i d,ia- 
tusefl.  Qjtonii  igitur  additione  data  redi  linea  e aaradfigtuiin 

u i, reda  excitatur  lanea  t d ditam  efficiens  angulum  eum  qutfub  i e d,psf itione  igitur  efl  per  19  pro 
pofsdonemipfiid. 

Theoremati.  Propofifio  f I. 

St  k dato  figno  in  pofitione  datam  retSam  lineam.retfia  linea  pro& 
Jta  fuerit  data  magnitudine.datur  etiam  pofitione. 

Adatoenimfigno  a in  pofilione  datam  ridam  lineam  b c reda 
txtiteturlineada,data  magnitudine.  D ico  quid  diam  pofitione  da 
tur.  Centro  fiquidem  a internatio  itero  a d,pcr  3 poftuUtum  eircii- 
lus  defr-tbatur  e df, pofitione  igitur  ejl, per  t diffinitione  ipfccbr- 
eulus  df.  Datur fiqiudcm  a centrum  pofitione, cr  qua  ex  centro  a d 
magniludine.pofmone  autmer  b e.rrdxMnea.St  «ero  bina  lima 
pofitione  data  fefc  inuiccmfccuerint , datur  peri  s propofuionem 
fignurn,  in  quofe  difflefeunt  pofilione.  Cfl  aulm  et  a datumjgitur 
per  1 s propofuionem  pofitione  ditur  ipfa  a d. 

Theoremati.  Propofstio  j».  

SI  in  parallelas  pofitione  datas  retflas  lineas  f at 

redta  linea  asfta  fuerit,  datos  cfficiensangulos,  a <fta  magnitudine 
datur. 

In  par  aUelas  erum  pofitione  datu  redu  lineata  ht  d,reda  fc  'V  d 

agatur  lineae  fjalos  efficient  angulos  fub  b e f,CT*  f d.Dico— 
quid  ipfa  e f, magnitudine  datur.  A/fiumatur  enim  in  e d,  datum 
fsgnum g,cr  perg  ipfi  e f,per  1 1 primi  clement.  parallelus  ex- 
citetur g h.  Qucnia  igitur  parallelus  efl  gh  ipfi  fc,cr  in  eat  re-_ 
da  cecidit  linea  c d, equus  efl  igitur  per  19  primi  elementorum  q 
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tnguh l efl,angu'o  hg  l Ditut  auirm  efl  <jut  fub  cfdjatm  igitwcftcrqtiifub  hg  l.CtUOnlamljfi 
tur  additione  data  refla  linet  t i, cr  ad  m « dttum  lignum  g refla  linet  excitatur  g h datum  rffieienl 
ungulum  hgf  Igitur  /er  39  propofitionem,ipfa  ghpcfitionc  datur, pofitione  autem  cr  d n.DdUm 
igitur  efl  b/ignum,efl  autem  cr  g.Dataigtturcfig  h, magnitudine  per  16  propofittonm.criplttf 
ell  xqudts.Ddta  igitur  efl  e f magnitudine. 

Theorema  j/.  Propofitto  ,1. 

SI  in  parallelos  pofitioedatas  reflas  lineas  recta  linea  afla  fucrit,mt 
‘iiutuclme  data, angulos  efficiet  datos. 

iilfl pjrallclos  enim  pofitione datae  reflat  lineat  d b,c  d, refla h 
rea  excitetur  c f magnitudine  data.  Dico  quod  tngulot  datot  tffi* 
ciet  fub  b k f,e  f d.ajfumatur  emm  tn  lp[a  a b datum  ftgnumgtr 
per  gipfic  f.per , i primi  element. paraUelut  ex  citetur  g b, clua- 
tis Igitur  ejt  cfipjig  h.  Data  autem  ejie  [magnitudine.  Data  igitur 
eltgrg  b.  E/tjjg  datum.Centro  igilurg,intcruallo  utro  g b,areu- 
lut  dejeriptw  erit  politione  Defcribaturtfi:iji  K h l.po/ilionc  Igi' 
turejt  circuitu  k h l,pofitione  autem  cr  c d,datu  iguurct  hfignum, 
r,i«uilon  erg  datum  pofitione,  igitur  efl  ipfag  h, per  a 6 propoft- 
ttonem,  politione  autem  t&  e d.  Datio  igitur  e/lqmfubghd  angu- 
lut creteft  xquut  qui  fub  c f d.  Datio  igitur  efl  cr  Jube  fd,  cr 

rcliquut  igitur  qui  jub  feb, datutefl. 

Aliter.  .r  ' 

Affumatttr  in  cd  datum  fignu  g,  ponatur  q-.  per  1 primi  element. 
ipfi  e firqualu  dd,cr  centro  tjutdem gfpa cto  uerog  d, per  j pojlu- 
latum  t irculuf  dcfcribatur  d b, pofitione  igitur  ejt  ipfe  b d circuitu. 

DJjitif  fiqitdem  eiut  centrum  pofitione  cr  que  ex  centro  magntlu- 
eline, po/itione  autem  cr a b Datum  Igitur  efl  b fgnurti,  eft  autent 
tygd  alum:  pofitione  igitur  efl  ipfa  b g.per  16  prcpofuionem.po- 
f itione  autem  c r cd.  Datio,  igitur  ejl  qua  fub  bgd  angulut.  Et  fi  qui' 
dem  paraBetm  efl  efiipfig  b ir.  l.cr  qui  fub  e fg, angulut  datuetqua 
rc  cr  rrhum  qui  fub  feb  angulut  datui  efl.  Si  autem  non  concur* 
runtipfcefibgin  b.  Quoniam  aqualis  eft  e f ipfi  dg,boe  efl  Ipfig 
b,C r parallelm  efl  e b ipfi  f g.cquahs  igitur  efl  fh  ipfi  h g.  Qijan; 
cr  anguliu  qui  fub  h g f,e:  cui  fub  hfg  efl  aqualis.  Datmautequi 
fub  hgf.  Datui  igitur  crqui  fub  gfh,  quare  cr  conftqueni  qui  fub 
gf  e,datut  cJtjCT  reliquus  qui  fub  feb, datus  ejl. 


Theorema  14. 


Tropofitio  14. 


Sf  in  parallelos  politione  datas  reflas  lineas  a dato  figno  refla  linet 
acia  fuerit, in  datamfationem  fecabitur. 

In  pjrjUelot  enim  pofitione  datat  reflat  Imexs  a b,c  d,d 
dato  figno  r refla  excitetur  linea  e f g Dico  quod  ratio  ip- 
fias  c fad  f g.data  ejl, excitetur  enim  per  1 1 primi  element. 
ab  ipfocfigroin  edperpendiculanse  K h.  Quoniam  a da 
Ia  figno  r tn  pofitione  datam  refldm  lineam  c d refla  linea  J 
exeitataefleh  datum  efficiet  angufum  fub  c hg  Igitur  per 
jc  pri.pofitionrm  ipfa  r h pofitione  datur, pofitione  autem 
r iira^tpfaruma  b,c  d.Da'umigitureflutrunqueipfO' 
r ■ -r  d it.  til  nutem  cr  r ialum.Data  igitur  efl  utraq;  ipfa • 
rum  ■ k,Kh.  Ratio  igituripfiut  ekad k-h,per  primam  pro- 
f'-  iionmn data e/I.EItqi ficut e Kadkhfte  efadf  g.Katio 
tgtturtpJmefadfgdauejU  — 

In  paraB*. 
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Aliter. 
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Jn  parallelos  fiquidem  po [itione  dat  ai  a b,cd,a  dito  figito  e ,rtda  linea  igitur  feg.Vieo  quod  ip 
flui  g e id  e f ratio  diti  cjhexeitetur  fiquidem  ab  e /igno  per  duodecimum  pruni  elemntorum  in  ipfant 
c d.perpendicularis  e h,c T extenditur  mk.  Qjfonum  i dito 
[igno  e, in  pofmone  dmm  redi m lineum  c d,rcda  linei  exci 
Utur  e b, ditum  efficiens  ungulum  quifub  e b g.pofitione  igi~ 
turellipfe  h c a, pofitione  autem  ey  utraq;  ipfurum  u b,cd. 

Vutum  igitur  efl  utrunque  ip  forum  h k, /ignoram,  r/l  autem 
ey  c ditum.  D uti  igitur  efl  utraq ; ipfurum  h e,e  k.  Ratio  igi ' 
turipfiutheadeKdata:ftcutautembe,adeK,ficge,adef.  c b i b 

Ratio  igitur  ey  ipfiusgeud  ef  duti  efl. 

Theorema  ss.  Vropofitio  jj. 

SI  a dato  ligno  in  politione  datam  retflam  linram.reifla  linea  aifla 
fuerit  & fcfta  fuerit  in  datam  rationem,&  per  fedionem  ad  pofitio 
nem  datam  recftam  lineam  reifta  linea  a (fla  fucrit.datur  a (fla  pofi  lionc. 

A dito  f quidem  figno  a in  pofuione  datm  redam  linemeb,  tU  linei  agatur  ad,  fecetur^  pet 
praecedentem  in  datum  rationemipfim  d e,ea.Excitcturq;  per  tri* 
gefimamprvnam  primi  dement,  per  c fignum  ipfibc  parallelutfi e 4 

g.  Dico  quod  pop.nonccQ  ipfa  f e g.  Excitetur  enim  per  duodeci- 
mam primi  dement,  ab  ipfo  a in  ipfambc, perpendicularis  a b,quo  2 K 
numadato  figno  a in  pofmone  datam  redam  lineam  b c,rcda  ex- 
citatur  ltneaah,daium  efficiens  angulum  qui  fub  a b d,pofitione 
igitur  eft  per  trigefmamprimam  propofttionem  ipfa  t h,pofttione 
autem  tybe.  Datum  igitur  h fignum.  E fi  autem  er  a datum.  Data  c 
igitur  edper  uigefimamfextam  propofitionem  ey  ah.  Et  quoniam 
ratio  ipfiut  de  id  e a, data  eftificut  autem  de  ad  e i,fic  h k ad  k a.  Ratio  igitur  ey  ipfim  b k ad  k a, di' 
taeft.Componendo  igitur  per  decimamodaua  quinti  elementorumtratio  ipfim  ha  ad  a K.data  efl -.da- 
ta autem  ipfa  h a.data  igitur  ey  aK.Sedey  pofitione,  eftifr  a datum  alatum  igitur  ey  K.  Qnonumigi 
Hir  per  datum  fignum  K,ad  pofitione  datam  redam  lineam  b e, reda  linea  excitatur  f gpofiltone  igi- 
tur r/tcr/g. 

Theorema  1 1.  Propofitio  j i. 

SI  a dato  (Igno  in  poli  tionedatam  redlam  Iine3  retfla  linea  a(fla  fuel 
rit.proietflaqi fuerit  eidem  aliquaretfla  linea  ratione  habens  ad  ean- 
dem datam, ac  per  proieiflx  finem  ad  pofitione  datam  retftam  lineam 
fint..a<3afumt,datura<flapofitione. 

A dato  enim  figno  a in  pofitione  datam  redam  lineam  b e,reda  agatur  linea  i 3,0"  apponatur  ipfi 
ad, ipfa  a e.ratione  habens  ad  a d datam. ac  per  e, per  1 1 primi  elemen. 
ipfibc  parallelus  excitetur  fk.  Dico  quod  pofitione  efl  ipfafh,excite*  * 

tur  per  duodecimam  primi  elementorum  ab  ipfo  ainb  c, perpendicula* 
risab,extendaturq;ing.  Quoniam  a dato  figno  a in  pofitione  datam 
redam  lineam  b c,reda  excitata  eft  linea  a h, datum  efficiens  angulum  * 
b c, politione  igitur  datur  per  1 1 propofitionem  b a g.pofitione  autem 
tybe.  Datum  igitur  efl  h fignum,  eft  autem  cr  a datum.  Data  igitur  efl 
ipfa  ah  per  s 6 propofitionem.  Et  quoniam  ratio  ipfim  d aada  e, data  j 

efl.ficut  autem  d a e,ficha,ad  a g.  Ratio  igitur  eyipfiuiba  ad  g, dat  a 
efl, dat  a autem  ha.  Data  igitur  ey  ag.fed  ey  pofitione  ,t/?g;  a datum, da 
tum  igitur  eyg.  Quomd  igitur  per  datum  fignum  gad  pofitione  datam  ' 

redam  lineam  b c.reda  excitatur  linea  fg  k, pofitione  igitur  eft  per  18  propofitionem  ipfa  fg  k. 
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nem  datorum.  Kurfus  centro  quidem  fintmuBo  utro  fg,  per  idem  poftulatum  circulus  defetibatur  g 
K Upoptiont  igitur  eft  ipfcg  K l circulut  per  eundem  diffinitionem, pafittonc  autem  ej  circuli u dkh. 
Datum  igitur  ejl  cr  K ftgnum  ejl  autem  cr  utrun  j;  ipforum  tf  datum.  D<iu  igitur  ejl  unaqueq-  tpfa 
rum  K e,e  f,f  K pojitione  <y  magnitudine.  Datur  igitur  K cftriangulumjfccie,  cr  equum  ac  [aula 
eftippab  c.  Datur  igitur  ab  c triangulum  fjccic. 

Schedium. 

Qs otium  igitur  data  funt  ipfc  K t,e  f earum  adtnuiem  ratio  data  ejl  per  primum  theorema  dato 
rum  Jimiliter  autem  ty  ipfarum  cfjkretio  data  eft,eftq;  ipjarum  fk,k  cratio  data.  R urfiu  quoniam 
ipfc  k e, e f.date  funt  pofitione,eundcm  igitur  femper  locum  obtinent, ac  per  hoc  qui  fub  k c f magni - 
tudinc  datur  Jimiliter  autem  ty  qui  fub  c \ k.ittur  magnitudine, cr  infuper  qui  fub  fkr,  datur  ma- 
gnitudine. 

Theoremao-O.  Propoptt'040. 

SI  trianguli  unufquifquc  angulus  datus  fuerit  magnitudine^atur 
triangulum  fperie. 

Trianguli  enim  abe  imufquifq;  angulut  datui  fit  magnitudine . Dico  quid 
ab  c triangulum  ffecie  datur,  exponatur  enim  poftione  cr  magnitudine  data 
reda  linea  d f,cr  cojbuatur  ad  d e, ad  pgnaq;  in  ea  d e,  per  uigcfimamtrrtiam 
primi  elemcnt.  ei  qui  fub  c b a, angulo  equus  refltltncus  angulus  qui  fub  e df, 
ei  autem  qui  fub  bc  a, equus  qui  fub  d e f.  Keliquu»  igitur  qui  fub  b a c, reliquo 
ei  qui  fub  d f c, ejl  aqualis.  Dat  ue  autem  unufquifquc  eorum  qui  ad  a b cpgna. 

Datus  igitur  cr  unufquifq;  eorum  qui  ad  de  f Quoniam  igitur  additione  data 
refla  linea  de.cr  ad  ftgnum  in  ea  datum  d refla  excitatur  linea  df, datum  efficient 
angulum  d.  Igitur  per  1 9 propofitionem  d f pojitione  tft,idq j propterea  iamtye, 
f pojitione  ejl.  Datum  igitur  ejl  ffignum, ejl  autem  cr  utrun  j;  ipforum  d e datum. 

Date  igitur  ejl  1 inaqucq;  ipfirum  d f,d  e,tf,poptione  cr  magnituduu,datum  igi- 
tur df  e triangulum  ffiecie,typmile  ejlipji  ab  c triangulo.  Datur  igitur  cr  ab  c 
triangulum  fjeeie. 

Schedium. 

Qifoniam  igitur  datur  atrati;  ipforum  d e,e  f, datur  ey  earum  adinuicem  ratio 
per  primum  theorema.  Similiter  iam  ty  ipfarum  e ff  d, ratio  datur,  cr  infuper 
ipforum  fd,d  e, datur.  Infuper  cr  unufqmpf  ipforum  de  f angulorum  datus  ejl 
magnitudine.  Datur  igitur  def  triangulum  ffieciefficut  in  diffuiitiombm. 


Theorema  41. 


Propoptio  4 1. 


Q»I  triangulum  unum  angulum  datum  habuerit, cir 
l_^uro  uero  datum  angulum  latera  adinuicem  rationem  habuerint 
datam.datur  triangulum  fpede. 

Habeat  enim  triangulum  abe,  unum  angulum  datum  eum  qui  \ „ 

fubba  c,cireum  'aero  b a ejatera  b a,a  c.adinuiccm  rationem  ha- 
beant datam.  Dico  quod  a b c,  triangulum  Ifccics  datur.  Expona- 
tur enim  in  poptione  data  refla  linea  d f.conftituaturcj;  per  mgep- 
mamtertiam  primi element.ad ipfam  df  refla  lineem, ad pgnumq; 
in  ea  f ,ei  qui  fub  b ac  angulo  aqualis  angulus  qui  fub  df  e.  Datus 
autem  qui  fubba  e, datus  igitur  cr  qui  fub  d fe.  Quoniam  igitur 
additione  data  refla  linea  dftrad ftgnum  datum  in  ea  f,  refla  li-  t 
nea  afla  ejl  f e, datum  efficiens  angulum  dfc.  Igitur  per  2 9 propop 
ticnrm  ipfa  fe,poptione  eft.  Et  quoniam  ratio  ipput  baadacda- 
taejl,  eadem  eidem  pat , que.  ipput  dfadf  e,tr  conne  flantur  de.  Ratio  igitur  cr  ipput  d f ad  f e da- 
ta eft.  Data  autem  d f,data  igitur  crfe.Sed  cr  poptione, ey  f datum  eft,  datum  Igitur  cr  e,  eji  autem 
CT  utrunque  ipfarum  d f,  datum . Data  igitur  ejl  unaquaque  ipfarum  d f,  f e,  d e , popttonc  cr 
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magnitudine, datur  igtttt  ife  triangulum  fpecie.FJ  quoniam  Irini  trijltglili  ilei  ef.unum  dttgiihml 
uni  ungulo  equum  bibent  eum  fcilicctqui  fiibba  e,e i qui  fubdfe,ea  ucro  que  circum  eos  quifub  b i 
c,d[  e, angulos  Utera  proportionalia,flmile  igitur  eji  cr  equule  per  primam  diffinitionem  c r 6 pro' 
pofitionemfexti  elementorum  triangulum  abcipfidef  triangulo.Datur  autem  df  e, /periebatur  igji 
tur  cr  ab  c triangulum  fpcrie. 


Theorema  41. 


Propofitio  41, 


SI  trianguli  lateraadinuicem  rationem  habuerintdatam,datur  tri- 
angulum fpede.  « 

Trianguli  enim  a b c, later  a adinuiccm  rationem  habeant  datam.  Vico 
qubdip/um  a b c, triangulum  datur  fperie:  exponatur  enim  data  magnitu 
dmc  retia  linea  d,er  quoniaratio  ipfius  ab,adbc  data  cjl.  Fodem  eidem 
fiat  ipfius  dad  c.  Vata  autem  d.  Vita  igitur  cr  c.  Rurfus  quoniam  ratio 
ipfius  bc,adab  data  e/l,eadcm  eidem  fiat  ipfius  e ad  f.  Data  autem  e di' 
ta  igitur  er  f.  C rex  tribus  retiis  lineis  qua  aquales  funt  tribus  datis  de  < 
f, quarum  binareliquaquomodocuiiq;  ajfumpta  funt  maiores, per  11  pri 
iri  dementorum  triangulum  confhtuatur  ghk.  Quoniam  aqualis e/l i 
ipfi  gh,cr  e ipfi  h !<  cr  fipfi g h.  Data  autem  unaquaq;  ipfart  def.Dt 
ta  igitur  cr  unaquaq;  ipfarumgh.b  k,kg  magnitudine.  Datur  igitur  tri 
angulum  g b k ,ffceie,cr  quoniam  cjl  ficut  abadb  e,fic  efi  d id  e.  Aequa 
Iis  autem  ejl  d ipfi  g h,cr  eipfi  h ktefl  igitur  ficut  abadb  c,fic  g b ad  h , 
k.  Rurfus quoniam  e/l  ficut  bcadca,ficeadf  Aequalis  autem  ejl  c ipfi  b 
k:cr  f ipftg  h- Efi  igitur  ficui  beedca.ficbkad  kg.  Ofienfum  autem 
efi  ficut  abadb  c,ficg  hadhk,ex  aquali  igitur  pera  quinti  elemento  - 
rum, ficut  baada  c.ficgh  adg  k.  Simile  igitur  e/l  per  primam  diffinitio 
nem  6 elementorum  abe  triangulum  ipfi  ghk  triangulo . Datur  autem 
ghk  triangulum  Ificcic.  Datur  igitur  cr  ab  c triangulum  fperie. 


f 


Theorema 4j. 


Tropofitio  4j. 


SI  trianguli  reflanguli,  circa  unum  acutorum  angulorum  latera 
adinuicem  rationem  habuerint  datam , datur  triangulum  (pe- 
de. 

Trianguli  enim  rcflanguli  a b c.redum  habentis  eum  qui  fub  <t 
h c, angulum, circa  unum  acutorum  eiufdem  angulorum  quifub  a b 
e latera  c b,b  a,adinuiccm  rationem  habeant  datam.Dico  quddip - 
fum  a bc, triangulum  datur /pecie.  Exponatur  enim  pofitionc  cr 
magnitudine  data  reda  linea  d e.Dcfcribaturq;  fuper  i efemicircu 
luadg  c, pofitionc  igitur  e/l  dge  femicirculus,cr  quoniam  ratio  ip 
fiusebadb  a, data  ejl,eadcm  eidem  fiat  ipfius  deadf.  Ratio  igitur 
ipfius  d e ad  f data  ejl.  Data  autem  d e.data  igitur  erfier  quoniam 
maior  e/l  cb  ipfa  b a, maior  igitur  efi  cr  e d,ipfaf.Congruat  ipfi  f 
per  primam  quarti  clemcnlorum  .d g,connedaturij;  g c cr  centro 

?uidcm  d,intcruaHo  autem  dg,per  tertium  poftulatum  circulus  de- 
mbatur  bg  k,  pofitionc  igitur,  efi  circulus  bgk.  Datur  enim  ipfius 

centrum  po/iiione,crqua  ex  centro  magnitudine, pofitionc  autem  * t> 

Crdge  femieire ulus, datum  igitur  efi  crgfignum,efl autem  utrunq;  ipforum  i e,datum.  Data  igitur 
ejl,per  uigefimamfextam  propofitionem  unaquaq;  ipfarumgd,d  c,cg,pofitionccr  magnitudine. DU 
tur  igitur  triangulum  g de  fperie.  Qaonijm  igitur  bina  triangula  funt  abc.de  g unum  angulum  uni 
angulo  aquum  habentia, eum  fciUcet  quifub  b a c,  et  qui  fub  dg  e.  Circum  ucro  alios  angulos  qui 
fub  c b a,  e d g, latera  proportionalia . Reliquorum  autem  qui  fub  b c a,  d e g,ut runque  fimul 
minorem  redo . Simile  igitur  eft  per  feptimamfexti  elementorum  triangulum  ab  c ipfi  de  g,t riangu' 


CATA.  fft 

b.  Dirtar  auttm  i e g,tr  Ungulum  jpecic,daiur  igitur  cr  ab  c, triangulum  jpeeie. 

Sebalium. 

Qjo nim  enim  ponitur  d r,  pofitione  c r magnitudine  data,  mmjrflum  quod  ft  cimJut  bifariam 
fuftur,efi  centrum  circuli  pofmonc.  Dimidia  mojhoc  ejl  que  ex  centro  detur  pofitione  cr  mag bh 
ndine  fient  CT  circuluyper  diffinitionem. 


Theorema  44.  Propcptio  44. 

Ql  triangulum  unum  habuerit  angulii  datum.circum  autem  alium 
Oarigulum  latera  adinuicem  rationem  habuerint  datam,  datur  ni* 
angulum  fpecie. 

Sit  triungulum  a b c,unum  habem  ungulum  dutum  cum  qui fub  hac , 
circum  uutem  alium  anguli!  eum  quifub  ab  c latera  ab,bc,  rationem 
habeant  adinuicem  datam.  Dico  quod  triangulum  a b c. fpecie  datur.  No 
/11  autem  quifubba  c,  angulut  rediit . Sed fitpruit  acutm.  E xcitetura; 
per  1 s primi  elementorum  ab  ipfo  b pgnoin  ipfam  a c perpendiculari 1 b 
i.  Qgorium  angulut  b I a, datui  eji,ejt  autem  cr  qui  fubb  ad,  datut,cr 
reliquut  igitur  qui  fub  a b d,datut  ejl.  Datur  igitur  triangulum  a b d,jpc 
cie.  Ratio  igitur  ipliutbaadbd  data  cftjed  ipftut  ab  ad  bc,  ratio  data 
ejl,  cr  ipfrtn  b d igitur  ad  b c, ratio  data  ejl.  Redut  cute  ejl  quifub  b de. 

Datur  igitur  triangulum  b d c fpecie.  Datut  igitur  ej I qui  fub  bedangu 
lut.Efi  autem  cr  qui  fub  b a c, datut, w reliquut  igitur  quifub  a b c,da' 
tut  ejl.  Datur  igitur  c rab  c, triangulum  jpeeie.  Sed  iam  e jio  qui  fub  b a 
c angulut  obtufut.extendaturq 5 came.  Exeiteturqf  per  11  primi  elemen 
torum  ab  ipfo  b fgno  in  ipfam  ae  perpendiculari! b e.Quoniamangulut 
b ac  datut  cft,cr  confequcnt  igiturquifub  bae,datutejf.  Datur  igitur*  ^ 
triangulum  e b a, jpeeie.  Ratio  igitur  ipftut  ebadb  a, data  cfl,ipfm  au' 

temabadb  e,ratio  data  efi, cr  ipftut  igitur  ebadbc  ratio  ctl  data  Et  qui  fubb  e e, redut  efi  angulut. 
Datur  igitur  triangulum  e b c jpeeie.  Datut  igitur  ejl  quifub  b c e,efi  autem  cr  qui  fida  b a e,  angulut 
datut,cr  reliquut  igitur  qui  fub  ab  c angulut  datut  ejl.  Datur  igitur  triangulum  a b c, jpeeie. 

‘Theorema  4{.  propofitio  4*. 

SI  triangulum  unum  habuerint  angulum  datum,  circum  ucro  da- 
tum angulum  latera  utra<y,(icut  unumad  reliquum  rationem  ha* 
bucrintdatam.datur  triangulum  fpecie. 

E/t"  triangulum  a b c,mum  habent  angulum  datum  quifub  b a 
t,i  , artum bac,angulum latera utraj; hoc eflb ac tanquant 
unum  adeb  rationem  habeant  datam  D ico  quod  a b c,t riangulunt 
jpeeie  datur.  Secetur  p tertiam  primi  elementori! angulut  b a c,bifd 
ridm  4 reda  linea  a d.  Datut  igitur  efl  quifub  b a d,angulut,<yquo 
n iam  ejl  ficut  b a ad  ac.fcbd  adde,  uicifiim  etiam  per  1 6 quinti 
tlcmcntortim.fcutab  ad  b d,fic  acaded.  Ratio  utriufq;  bacadb 
e, data  efi.  Ratio  igitur  ipftut  b a ad  b d,data  ctt.  E/l®  datut  qui  fub 
bad  angulut.  Datur  igitur  abd  triangulum  jpeeie.  Datut  igitur  efi 
qui  fub  ab  d,anguhu,ed  autem  Cr  quifub  b a e, angulut  datut,et 
reliquut  igitur  quifub  acb  datut  eS  ■ Datur  igiiter  triangulum  a 
bc  jpeeie.  Scholium. 

Sicut  enim  unum  anteeedentiumad  unum  fequenlium,fc  om- 
nia antecedentia  ad  omnia  fequentia,  per  1 1 quinti  elementorum. 

ALITER.  Extendatur  b a in  redat  lineat  ind.cr  ipjl  a 
e, ponatur  aqualit  a d cr  counedatur  d c.  Etenim  ipftut  b d ai 
b c .ratio  data  efi . Et  qui  fub  a d c, datut  efi,  dimidiut  fqiiidcm 
tu*  qui  fub  b a c.  Datur  igitur  triangulum  bc  i fpecie.  Da' 
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tus  igitur  eft  qui  fub  ab  c, angulus  eft  autem  qui  fub  b a c.datus  cr  reliquus  qui  fubacb  datus  eft.  Da- 
tur igitur  a b c, triangulum  fpecie. 

Scholium. 

QgoniiW  enim  angulus  qui  ad  a datus  eft,a ’ qui  ad  a eis  qui  ad  d c jugulis  exterior  binis  interio- 
ribus ejl  equulis, cr  oppofitio  per  st  primi  element.  cr  unguli  d h,quure  cr  unguli  u cjlatifunt. 

Theorema  44.  Propofitio  46. 

SI  triangulu  unum  habuerit  angulum  datum , circum  uero  alium 
angulum  latera  utraqj  (icut  unum  ad  reliquum  ratione  datam  ha* 
buerint, datur  triangulum  fpecie. 

E flo  triangulum  u b c,unum  habens  ungulum  dutum  qui  fub  aj>  c, 
circulumueroaliumangiilumbacjhiterautra^hoceft  bueud  bc,  * 

rationem  habeant  datam . Dico  quod ipfum  abc, triangulum  fpecie 
datur.  Secetur  enim  per  9 primi  element. angulus  b a e, bifariam  i re- 
Ha  linea  a i.  E/i  igitur  utrunq;  b a c ad  c b ficui  ab  ai  b d.  Ratio  au' 
tem  Utriufq;  bae  ode  b data  eft. fUlio  igitur  cr ipfius  ab  ad bd,da- 
ta  efl.  E/i cp  datus  qui  fub  ab  d, angulus.  Datur  igitur  triangulumfpe' 
cie.  Datus  igitur  eft  qui  fub  abd,  angulus,  eft  aut  e duplus  eius  qui  fub 
bae.  Datus  igitur  ejl  crquifubbac.  Eft  dulcer  qui  fub  ab  c, datus, 
cr  reliquus  igitur  qui  fub  ac  b datus  eft . Datur  igitur  abc  triangU' 

Ium  fpecie. 

Aliter. 

Ponatur  ipfi  e ajqualis  da,cr  connedatur  i e.  Quoniam  ra 
tio  Utriufq;  bae  ode  b data  eft.  Aequalis  autem  eft  ea  ipfi  ad.Ra 
tio  igitur  cr  ipfius  dbadb  e data  eJlEt  qui  fub  d bcangulusda * 
tus  eft.  Datur  igitur  triangulum  dbc  fpecie . Datus  igitur  eft  qui 
fubbdc  angulus.  Et  eius  eft  duplus  qui  fub  b ac.  Qui  fub  bae, 
angulus  igitur  datus  eft.  Datur  igitur  abc  triangulumfpccic. 

Theorema  47.  Propofitio  47. 

T'\Ata  redlilinea  fpecie.in  data  triangula  fpecie  diuiduntur. 

J / E/lo  datum  rcdilineum  fpecie  ab  ede.  Dico  quod  ipfum  abc  < /\ 

d e.redilineum  in  data  triangula  fpecie  diuiditur.  Comedantur  enim  a e,  ' ' 

e c.  Quoniam  redii intum  ab  cd  ejpecie  datur.  Igitur  angulus  qui  fub  b a 
e,datus  eft.cr  ratio  data  eft.  Quoniam  igitur  angulus  b a e, datus  eft, erra 
tio  data  eft.  Quoniam  igitur  angulus  bae, datus  eft, erratio  ipfius  b a ad 
, 'e  a, data  eft.  Datur  igitur  triangulum  bae  fpecie.  Datus  igitur  eft  qui  fub 
a b e,angulus.  Eft  autem  c totus  qui  fub  a b c, angulus  datus,  cr  reliquus 
igitur  qui  fub  e bc  datus  eft.  Eftq;  ratio  ipfius  abadbe  datafipfius  autem 
dbadb  c, ratio  data  eft,cr  ipfius  igitur  e b ad  bc,  ratio  data  ejl,  cr  datus 
eftquifubcb  e angulus.  Datur  igitur  b ce  triangulum  fpecie . Ac  per  hoc 
141»  c rc  d e, triangulum  fpecie  datur-  Data  igitur  redtiinea  fpecie  in  data  triangula  fpecie  diuiduntur. 

Theorema  4/.  Propofitio  48. 

SI  ab  eadem  retfla  linea  deferipta  fuerint  triangula,fpttie  data,adin* 
uicem  rationem  habebunt  datam. 

Ab  eadem  enim  reda  linea  ab  bina  triangula  fpecie  data  deferi - 
bantur  abc,cr  abd.  Dico  quod  ratio  ipfius  abc  ad  ab  d,data  eft. 

Excitentur  per  undecimam  primi  elementorum  ab  ipfi s a bfignit, 
ipfi  a b.rede  linee  ad  angulos  redosae.bg.  Extendantur q;  infb, 
ac  per  cd  figna  per  j 1 pn mi  elementorum  ipfi  a b paralleli  exci- 
tentur cc,d  h.  Qgoniam  datur  a b c.tridgulum  fpecie  .Ratio  ipfius 

ac  ad 
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I i, itU  efl.  Quonia  igitur  angulus  qui  fub  c t b, datus  efl.efl  tutem  cr  qui  fui  et  b, latus . Reliquus 
igitur  quifubea  c, datus  efl,daltir  igitur  tritu gulum  tec  ffecie.  Ratio  igitur  ipfius  e a at  ac, data  efl, 
ipfius  autem  ea  ad  a l,  ratio  ejl  data.cr  ipfi us  et  ad  ac  igiturratio  data  c /t.  Idq:  propterea  cr  ipfius  f 
a, ad  ab  ratio  efl  data,eflcp  ficui  a e, ad  a fific  b gadbh.  Quare  cripliusb  gadb  h ratio  efl  data.  E jt 
qua  ipfius  quidem  ag,dmidium  triangulum  a 1 c,per  41  primi  elimi  nt.  Jp/iw  autem  a b,  per  eandem 
dimidium  ejl  triangulum  al  d,cr  ipfius  igitur  ab  c ad  ad  b.ratio  ejl  data. 

Theorema  49.  Propofitio  49. 

SI  ab  eadem  rctfla  linea, bina  rcc^ilinea  11  tcunq:  data  Ipccic  deferipta 
fuerint,adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Ai  eadem  enim  refla  linet  ab, bina  reflittnta  utcuiupfticcic  data  defcribantwr  a e cfbcadb.Di 
coqubdratioipfiusaccfb.ada  d b,efl  dataXonneflamur  affe.  t 

Datur  igitur  unumquodq;  ip forum  ecfief  a,f  a b, triangulorum fj>e 
cie.  Et  quoniam  ab  eadem  refla  linea  e fibina  triangula  fficcie  data  ef 
e,  CT  e fa,dejcribuntur.  Ratio  igitur  ipfiut  c fead  f e a, data  efl  per 
prece dentem.ty  componendo  igitur  per  1 S quinti  clcmmtorit  ratio 
ipfiut  ceafdataefi.lpfiucautem  fea  ad  fabjatiocfldata  Quo' 
it iam  ab  eadem  refla  linea  a fideferibitur.  Et  ipfiucfc  e,  e a figitur  et 
a f b, ratio  efi  data,  cr  componendo  igitur  per  1 3 quinti  element  ap' 
fuue  e ab  f ad  b f a, ratio  ejl  data.  Ipfiut  autem  fb  a, ad  a d b, ratio  ejl 
data,  cr  ipfiut  igilurceabfadad  b salio  ejl  data. 

Theorema  jo.  Propofitio  jo. 

SI  binae  retflx  lineae adinuiccm  rationem  habuerint  datam, &ab 
ipfis  rcdtilinea  fimilia,  Gmilitcrcp  deferipta  adinuiccm  rationem  da 
tam  habebunt. 

Rine  fiquilcm  refla  linee  a b,cd,  adinuiccm  rationem  habeant 
iatam,defcribanturq;  ab  ipfis  a b,c  d,fimiha  finmlittrct  pofita  rei Ii 
linea  ef.  Dico  quod  earum  ratio  data efl.  Alfumcur  enm  ipfis  a b,c 
d,per  1 1 fexti  element.  tertia  proportionalis  g.Efl  igitur  ficut  ab  ad 
c d,fic  edadg  lUtio  autem  ipfius  abaded  datajratio  igitur  cr  ip 
fiutedadg  data  Quare  C7  ipfiut  ab  ad  gratio  efl  data.  Sicut  autc 
a b adgfic  eadf.  Ratio  iguur  ipfius  e ad  f data  ejl. 

Scholtum. 

Qgoniam  enim  ipfius  ab  ad  c d, ratio  ejl  data, efl  autem  <y  ipfiut 

eia’  ratio  data,mamfiflum  efl  quod  creompofita  ex  binis  datis 
ra:  ...us  ratio  data  cji.uet  cr  per  oflauum  tbeorcma,quodcrmc ■ 

Itus  efl. 


Theorema  st. 


Propofitio  ft. 


SI  binae  retfiae  Iinex  adinuiccm  rationem  ha- 
buerint da  tam,  et  ab  ipfis  retflilinea  utcunqp 
defcripta.fpecie  data  rationem  adinuiccm  da- 
tam habebunt. 

Bine  enim  re  fle  linee  ab,e  djdinuicem  rationem  habeant  data, 
ieferibanturq;  ab  ipfis  ab  b c,reflilinea  utcunq;  fpecie  data  ef  Di' 
aoifi,ey  ipfius  eadf  ratio  efl  data.  Defcribatur  enim  per  uigefimam 
quinta  fexti  element. ab  ipfa  a b ipfifjimilefmiliter j pofitii  refltlt' 
ucuagb.  Datur  tuiffrectc, datur  igitur  cr  a gb  jfccie.  Sed  c rcjft 

cit 
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ciedatwr  CT A eadem defcribitvr refla linei 4 b.  Ratio igitur ipfiut e ad  ag  b , data  efl  .Ut quoniam 
ritio  ipfiut  abtde  djata  efl.  Dcfcribunturq;  tb  ipfis  i b,  c djimiliafimiliterq;  pcfira  i b fg,ratio  i. 
«jrijr  ipfiut  ig  b,adf  diti  efl.  Ipfiut  tuti  agb,ad  e,ratto  ejl  dati.  Et  ipfiut  igitur  e id  f, ratio  tji  doti. 
T bearem  fi.  Propofitio  51. 

SI  a data  refla  linea  magnitudine  data  fpecie  fpecicsdefcripta  fuerit, 
datur  quae  deferipta  cftmagnitudinc. 

A diti  enim  refla  linei  magnitudine  a b data  fpecie  fpecies  defcribatur  ted  e b, dico  quod  ae,deb, 
datur  magnitudine.  Defcribatur  enim  ab  ipfa  a b,per  a, .6  primi  clement-  quadratum  a f.  Datur  igitur  4 
f, fpecie  c T magnitudine,  er  quoniam  ab  eadem  reda  linea  a b,bina 
redilinea  deferibuntur fpecie  datate d e b,cr  a figitur  per 49  pro 
pofitionem  ipfiut  aedebada  f, ratio  data  efl  .Datur  igitur  cr  ipfum 
aedebjnagnitudine. 

Scbolium. 

Omne  enim  quadratum  datum  efl  fpecie  quandoquidem  ipfiut  an 
guli  dantur, omnes  erum  funt  redi.cr  rationes  quoq  Laterum.omnii 
enim  funtequalia,  cr  enim  non  fotum  inequalium  efl  ratio,fed  er 
aqualium.  Et  quoniam  exponitur  quadratumtdefcribitur  enim  pof- 
fum  cr  eidem  exhibere  idem,ac  per  hoc  datur  er  magnitudine  idem 
quadratum  creiut  unumquodtj;  latus. 

Theorema  f).  Tropo/it  ofi. 

SI  binaefpecies  fpecie  datae  fuerint,  & unum  latus  unius  ad  unum 
latus  alterius  rationem  datam  habuerit,  reliqua  latera  ad  reliqua 

lacera  rationem  datam  habebunt. 

Sint  bine  fpecies  fpecie  date, a d,e  h, ratio  autem  ipfiut  b d ad  f 
h,eflo  data.  Dico  quod  cr  reliquorum  laterum  ad  reliqua  latera  ra - 
tio  efl  data.  Nam  quoniam  ipfiut  dbadfh,  ratio  efl  data, ipfiut  aute 
dbadb  a, ratio  efl  data,et  ipfiut  igitur  db  ad  fh, ratio  data  efl,ipfiut 
autem  f b,ad  f e, ratio  efl  data.cr  ipfiut  a b, igitur  ad  cfpratio  efl  da- 
ta. \dq;  propterea  iam  cr  reliquorum  laterum  ad  reliqua  Utera  ra- 
tio efl  data. 

Scbolium. 

Oflenfum  efl  in  [ckolio  1 o propofitionisquod  fi  a ad  b,  rationem 
habet  datam:  fiterit  autem  ve, dat  ii, cr  fiat  ficut  aadbjiccad  ab ud 
quid,  wl  puta  d,non  tamen  cr  uicifiim  ratione  habebunt  datam,quo- 
niam  cr  hic  non  per  uices  efl  eorum  rationem  datam  inuemre,fed  ali 

ter  ficut  nunc.  • ■» 

Theorema  s 4.  tropofitiosA- 

SI  binae  Ipccies  fpecie  datae  adinuicem  rationem  datam  habuerint, 
3C  eorum  lateraadinuiccm  rationem  habe 
bunt  datam. 

* Binx,inqua,fpeciet  fpecie  data  a b, adinuicem  rationem  habeant 
datam.  Dico  quod  errorum  latera  adinuicem  rationem  habent  data, 
ipfum  enim  a ipfi  b aut  efl  fimtle.aut  non, fit  prius  fimile . Aceipia- 
turq  per  1 1 rjuinti  element.  ip forum  ed.ef,  tertia  proportionalisg: 
efl  igitur  ficut  cd  ad  g,fic  efl  a ad  b.  Ipfiut  aute  a ad  b ratio  data  efl.  . 

Ratio  quoq;  igitur  cd  ad  g data  efl, et  funt  c djtfg  proportionales, 

CT  ipfiut  c d igitur  ad  c f, ratio  efl  data.  Simile ^ eftaipfib.ty  reli- 
qua igitur  Utera  ad  reliqua  Utera  perpreecdcicm  rationem  datam 
habebunt.  Non  fit  autem  fimile  a ipfi  b,cr  defcribatur  ab, e fjer  1 f 
fex ti  element.  ipfi  ejimlcfmlitcr$  pofiti  t b, datur  igitur  c reh. 
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ffeeie.Ditur  lutem  & t-Rnio  igitur  ipfim  b di  c h,ditl  efljpfiutMem  b id  i,rHio  ed  liti  cr  ip- 
/iiM iidcb.  Igitur ntio  tjl iiti.cr  fimile  ejl  a ipfi  r h. Ratio igitur ipfim  e dide  fiditi  ejt.  II q;  pro - 
ptcru  UOIC r reliquorum  Ultrum  ii  reliqui  literi,per  prudentem  Titio  tjl  diti. 

Aliter. 

Exponitur redt linei ghiimi ipfi b,iut tjl fimile.sut  non.  Sit 
prwt  fimile, fiitq-  fieut  cdide  f.fieg  h id  k I.  Deferibinturifi  per 
»j ftxtielemcnt.ib tpfiigh,h  l ipfis  ib.fimtlct  fimiliterq;  pofitue 
m n,IJ>caci.  Et  quoiujm  ejl  fieut  c i id  e fific  cfighid  kl.Deferi' 
bunturj;  ib  ipfi  t c d,e  f,g  b,k  l.fimilu  fimiliterq;  pofitt  redilinei 
abm  n,e jl  igitur  fieut  ndb,ficmidn.  RjIio  tmemipfiutudbdi 
lie fi.  Ritioigitiiripfiuimidnditi.Ditumiutemm per  if  pro po 
fiiionem,i  dm  fiquidc  mignitudine  rtdtlinei  defenbitur  fpeeits. 

Ditum  igitur  ejl  cr  n.  Dejmbitur  iim  per  4 6 primi  eliment,  ex 
tpfiklquidritii x. Diturigituriplum  xfpeetc.  Kitio  igitur  ipfiut 
n td x diti.ditum  tutem ipfum  n,ditum igitur crx  Ditiigiturefl 
kl,eftiutemcrgbditi.lt.itwigituripfmghidklditielt,efi^  & A 

fieut  gb  id  k IJic  cdiief  Rallo  igitur  tpfuu  e i jdefi.hu  ejl  Si- 
mile eilep  i ipfi  b cr  Uteri  quoq;  reliqui  id  reliqui  liter  i per  precedetem  ntionem  bibebunt  ditent, 
uori  fit  tutem  fimtle^onfcquenier  um  priori  oficniltur  demonfiritione. 

Tkeor.mi  if.  Prcpof.tio  jy. 

SI  areola  fpcCic  3£  magnitudine  data  fuer.t,&  cius  Latera  magnirudi 
tedata  erunt. 

Sit  ireoli Jpeeie  cr  mignitudine  diti  i.  Dieo  quid  cr  ipfim  Id 
teri  mignitudine  hti  redi  funt , exponitur  fiquidem  pofitione  cr 
mignitudine  diti  redi  linei  b c defcribiturq-,  per  1 s fixu  eliment, 
ex  ipfi  b c ipfi  1 Ihmle  fimi  Uter q;  pofitu  d.  D itur  ii  ipfumdffeeie , 
ditwr  igitur  er  d mignitudine.  Dituriutem  CT 1,  ruito  igitur  ip - 
fuKtid  d,diti.  Simifiej;  ejl  1 ipfi  d,ntio  igitur  ipfim  eftd  bc  di' 
ti-Ditiiutem  crbe dita, igitur  cref.Et ipfmfe tde g diti efi 
titio, diti  ell  ntio.  dite  igitur  e g . Idj;  propteree  Um  cr  unum' 
quo  lql  i pforum  mignitudine  detur. 

Aliter. 

E fio  ireolehlmn  x.lfieeie  diti  cr  mtgnitudine.dieo  quoder  liter  e rim 
dm  funt  jfiecie.Deferibitur  per  4.6  primi  elementorum, ex  mn,quidntum 
m o.  Daiar  igitur  fytcie.Sed  cr/  n R itio  igitur  ipfim  Inidmo  diti  ejl.  Di 
tiiumnln  mignitudine.  DU1  igitur  crm  0, mignitudine, efttu  quidntum 
Pr™  n Ditum  igitur  ell  quod  ex  mnDiti  igitur  eftmn  mignitudine.  ldj; 
propter  ii  um  cr  nnumquod 1 pforum  ml,lk,kx,xn,iitiefl  nugmtu' 
dm  e. 


TbeoremifS.  Propc/itiojtf. 

SIbinaacquiangulaparallclogramma.adin 
uicem  rationem  habucrintdatam.erit  fieut 
primi  latus  ad  fecundi  latus , fic reliquum  fe- 
cundi latus  ad  quod  alterum  primi  rationem 
habet  datam,  quam  parallelogrammum  ad 
paralMogrammum. 

BifM  enim  equimguli  piriHelogrimi  1 b.idinuieemntionmt 
hebeit  ditim  Dteo  quod  ed  fiait  c d ad  cfific  ed  e gld  id  quod  ip 
fieb  rutiore  h ibet  ditem, qui  piriUelogrimntu  nd  pirMogri 
mu  b,cxteditur  in  redit  UncM  ipfi  t fc,  ip/u  c ft,/ui  j fieut  c dide 
1 BB 
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f,fic t gaJck.Copteilur $ c I paraBelogrammu.  Qgoniaiptta  cft  ficui  e iadeffic  egjdt  k.eqtl» 
Iit  autem  efi  c d ipfi  kl.Ejt  igitur  ficui  k Iadeffic  e g ad  c k.circii  equatci  angulot  qui  junt  fub  c k lg 
l f, latera  funt  r.ctproca.equum  igitur  cjiprr  14 ftxti dement,  k d ipfig  f. Et  quoniam ratio  ipfiul t 
ad  b ejl  data,  efi  autem  equale  b ipfi  e l.  Ratio  igitur  ipfiul  h d ad  c l data  ejl.  At  fictu  h d ad  e l,fic  b e 
ad  cK  Et  ipfiul  igitur  h c ad  cl 1 ratio  efi  data;  a ' quoniam  efi  fteutcd  ad  e fjie  egadck,atip[achad 
t k rationi  habet  datam, quam  arta  a ad  ipfam  biefi  igitur  fictu  e d ad  e fific  ejlegad  quod  b c , ratio- 
nem  habet  quam  areola  a ad  areolam  b. 

Theorema  fj.  Tropo fitio  n. 

SI  datum  ad  datam  comparatum  fuerit  in  angulo  dato,datur  latitu 
Jo  exccfTus. 

Datum  enim  a g ad  datam  f>  a,  proiedum  fit  in  angulo  dato  qui 
fubcab.  Dico  quod  ipfa  c a data  efi.  Defcnbatur  per  46  primi  de - 
ment.er  a b quadratum  e b Datum  igitur  efleb,excitenturea,fb,c 
g ad  ipfa  d h:cr  quoniam  utrunq;  ipjorum  e b,ag  datum  efi . Ratio 
igitur  ipfiul  e b ad  a gdataefi,equumautemefle  bipfia  b.  Ratio 
igitur  cr  tpfiui  ebada  b.data  ejl.  Quare  er  ipfiul  ea  ad  ad  ratio 
e/i  data, aquatu  autem  efi  e a ipfi  4 b.  Ratio  igitur  ipfiul  b a ad  a d, 
data  efi,C7  quoniam  quifub  c ab  datui  efi,  cr  qui  fubdab  datui  efi. 
Rcliquuligiturquifubacddatmeft.Daturigiiurtriangulumaed  c t i \, 

jpeete.  Ratio  igitur  ipfiul  c a ad  a d data  efi  ipfiuiautemd  a ada  b 
raiio  efi  data  ,cr  ipfiul  c a ad  a b, igitur  ratio  efi  data,  ifif  data  ipfa 
t a.  Data  igitur  tyac.cr  latitudo  ipfm  comparationi!. 

Scbolium. 

Qg  miam  binelpeeiet  ea,adfi>tciedatafunt,  admuicem  rationem  habent  Jutam  er  lp furum  Ue 
ter  a attouieem  rationem  datam  habebunt. 

Scbolium. 

}pfiiu,inquam,a  g b latitudo  paratlelui  efi ,ty  a bad  reddam  erifient  ipfi  ab, ipfiul  autem  a e g b 
compar ationti, ut  1 n quatuor  redii  lineit  a b bg,ge,ca,longitu  line  exifiente  ipfa  a b latitudo  erit  ip 
faacin  quatuor  fiqatdcm  propojitii  redit  lineu  latitudinem  quurit,  no  autem  ucru  area  latitudo  ddlu 
efi  preter  quatuor,  ficui  a e. 

Theorema  fi.  Tropofitio  fi. 

SI  datum  ad  datam  proictflum  fuerit  fpecic  deficiens  a dato  fpecir, 
dantur  latitudines  defetflus. 

Datum  enim  a e ad  datam  a d proicdum  fit  fpecie  deficiens  i dato  i c.  Dico  quod  utraq ; ip  forum  b 
e,b  d data  efi.  Secetur  enim  per  decimam  primi  elcment.  ipfa  a 
d bifariam  in  e fignoidata  igicur  efi  e d.  Deferibatur  ab  ipfa  t d 
per  1 j frxti  elcment. ipfi  c d fimile,  fimiliteri  pofitum  redtli- 
ncum  e f.  Defcrtbaturqi  c f Datur  igitur  e / fpecie.  Et  quonia 
d data  reda  Unea  e d data  fpecie  [pectet  deferibitur  e f,  datur 
igitur  ipfum  e k magnitudine, cr  equum  efiipfii  ackb.  D an 
tur  igitur, ipfa  ackb  magnitudine,cft  autem  a e datum  magni- 
tu  dtne/upponitur  enim.  Reliquum  igitur  h h,  datum  ejl  magni  J" 
tudine.efi autem  cr  Ipeeie  datum  fimile,  fiquidem  efi  ipfi  c d.  I 
tpfisK  b k.ergo  latera  data  funt, datum  igitur  k c.eyeft  equum 
ipfi  e b.  ipfa  igitur  e b data  efi.  Eli  autem  cr  f d,data,  cr  rdi - * 
qua  igitur  b d data  cft.cr  ratio  ipfiul  bdadbc  data  efi.  Data  igitur  efi  crb  e. 

Theorema  19.  Tropofitio  $9. 

SI  datum  ad  datam  proietflum  fuerit  excedens  fpecic  dato  fpecie, 
dantur  latitudines  excclTus. 


Datum 


I *t' 


4 

* f 

\ * 

i 

\ 

' •v.-.  DATA. 

Didi»  fi  quidem  ib  ad  datam  1 c proicdum  fit  excedent  frc' 
cic  dita  c b.dico  quod  utriq  ipfirumbc,ce  dati  efi.  Secetur 
enim  per  i o pnmelemenupji  d e bifaria  in  ffigno.Dcfcri- 
baturq,  per  if  fcxticlcmcnt.exe  fip/ie  b fmite  fimiliterq 
pofitumfgCirca  igitur  eundem  dimetientem  efifg  ipft  c b, 
excitentur  per  16  [extielemenleorii  dimetient  Item,  deferi - 
baturq  figun.El  quoqiqcb  ipfi  fg  efi  ftmile.  Detur  nutem 
c b facie.  Detur  igitur  c rf  g facie,  cr  defcnbitur  i diti  re 
Hi  linei  f e.  Dita  igitur  funt  ib.fgcr  ippk  s,  funt  aqualia. 

Ditum  igitur  eftbc.  Ipfiut  ergo  kalaten  funt  diti,  dita  igi  4 v 

lurefikb.trk  cditicflcripfic  faqiuln, reliqua  iguurc  C " 

b.diti  ejlcriihbrMoncm  bibet  ditum.  Diti  igitur  ejierbb. 

Theoremi  60.  Propofitio  to. 

SI  parallelogrammum  fpecic  &C  magnitudine  datum  dato  gnomo. 
neaudlumaut  imminutu fuerit.dantur latitudines  gnomonis. 

Parallelogrammum  enimub  ditum  fpecte  cr  magnitudine  augeatur  priut  dato  gnomone  ecbdfg, 
Dieo  quod  data  funt  utriq  ipfaru  ee,df.Ham  quoniam  a b datum  ejl,  ejl  autem  dfg  gnomon  datat, 
cr  totum  igitur  ag  datum  efi.  Se  d cr  facie,  fi  mile  enim  ejl  ip 
fi  ab.  igitur  ipfius  ig  lateri  data  funt . Data  igitur  ejl  utriq 
ipfirum  a e, a f,efi  autem  utriq;  ip  furum  ca^id  dita, reliqui 
igitur  utriq  ipfirum  c efdf  data  ejl.  RurfutiampiraUelo - 
grimmitm  i g , ditum  facie  cr  magnitudine  minuatur  dato 
gnomone  ce  bd  fg.Dico  quod  utriq ■ ipfirum  c ejfdata  ejl. 

Quoniam  igitur  ditum  efi  ageuiut  gnomon  ecbdfg,  ditut 
tfi : Reliquum  igitur  a b datum  ejl  Seder  Jjtccic.  1 pjiut  igitur 
a b lateri  dati  funt.  Dita  igitur  ejl  utraq;  ipfirum  ea, ad, ejl 
autem  cr  utria  ipfirum  e a,a  f,data.  Et  reliqua  utriq ; igitur 
ipfirum  e e,d  fdati  ejl. 

■ • Theorema  di.  _ 

SI  data  fpccicfperic.ad  unum  latus  parallclogramma  area  pro/etfta 
fuerit  in  dato  angulo,  habeat  autem  fpeaesad  parallelogrammu 
rationem  datam , datur  parallelogrammum  fpecic. 

Diti  enim  facie  ffecie  ifcb.adunum  latut  c b piroHelogramma  areola  proitda  fit  e d in  dato  an 
gulo  I c b.  Ratio  autem  fit  ipfiiu  a c jfcciei  ade  d parallelogrammu 
1*.  ntra  quod  datur  c dfiiecie,excitetur  enim  fiquide  per  31  pri- 
ni. clemen..-pfifc  piriHeliu  bg,crperfipfi b c,pariUelut  f g,ex 
tendantur q:  fcgh.inhk  figna.  Qgpniam  ditut  ejl  qui  fubfcb  an- 
gulut.  Et  ipfiut  feadcb  ntio  data  ejl.  Datam  ejl  igitur  ipfum  f p 
pariBclogrammum  fjiccie.  Datur  autem  facte  a f c b Ipecies.cr 
deferibitur  eidem  redi  linei  c b. Ipfiut  igitur  1 b ffecieiid  f b,pa- 
nllelogrimmii  per  49  propofitionem  ntio  dita  ejl . Ipfiut  autem 
f b id  c d.ntio  ejl  diti, quoniam  iim  ipfiut  ib,a  dfupponitur.  Ae 
quum  lutem  efi  c d ipfi  k b,per  1 5 primi  element.  ntio  igitur  ipfiut 
kbadcg,ejldita.  Quare  cr  ipfiut  f cade  k, ratio  efi  dati,ipfiut 
autem  fg  ad  c b, ratio  efi  diti,ipfiut  igftur  b c ntio  data  efi.  Et  quo 
niam  angulut  qui  fubbck  ditut  efi  er  qui  fubbcl  ditut  efi,  cr  re 
liquut  igitur  qui  fublck  ditut  efi.Efi  autem  cr  qui  fub  I k e,  ditut 
angulut, aquui  etquifub  kcb.  Reliquat  igitur  qui  fub  c l kdatut 
efi.  Difar  igitur  Ick  triangulum  facie.  Ratio  ipfiut  igitur  I cade 
k data  efi.  I pfiut  autem  c k ad  b cratio  ejl  data.  Et  ipfiut  igitur  Iciieb  ratio  ejl  daU,crqui  fub  leb 
angulut  datat  ejl.  Datur  igitur  cd,panIlelogrammum/j>ecie. 

Seholium. 

Ditur  f 6,  parallelogrammum  manijijlc , quoniam  angulut  f e b datur . Datur  igitur  crtfg 
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angulutfin  pxrMol  tnin  fg,e  b reda  eecidit  linea  c f, efficient  intrriortt  ©•  ad  eafdem  periri  Unit 
redii  tqualet.  QjorMW  quifubfcb.daiurtcmliquM  qui  fub  cfg  datur.  Quare  erreliqui  datifuntt 
er  quonim  datur  rata  e fide  b, aqualis  autem  ipfa  gbipficf  arci  ip/ifg,  <Purc  er  luterum  r*» 
(io  dicatur. 

Scholium. 

Qjjonwm enim  ipfiut  fb paraUdogrammi adafc b,fpeciem ratio  efl  data, ipfiut autem afe b,fp* 
ciet  ad  c d, ratio  tjl  data.cr  ex  aquali  perii  quinti  dement,  ipfiut  bfad  e d,ratio  efl  data. 

Theoremati.  Propofitio  61. 

SI  binae  retftaelinexadinuiecm  rationem  habuerint  datam,  deferi* 
ptagj  fuerit  ab  una  quidem  data  fpecie  fpecies,  altera  uero  area  pa* 
rallelogramma  in  angulo  dato.habuerit  autem  fpcciesad  parallelo* 
grammum  rationem  datam  .datur  parallelogrammum  fpecie. 

Bina  enim  reda  linea  ab,cd,  aiinuicem  rationem  habeant 
data  m,  c r deferibatur  ab  ipfa  quidem  a b,data  fpecie  fpecies  i 
eberab  ipfa  c d.par allelogr,mmum  f d in  dato  angulo  fe  d.  |" 

H.41I0  autem  fit  ipftuta  e b Jpeeiei  ad  fd  parallelogrammu  di- 
ta. Dico  qnod  datur  d f.parallelogrammum  fpecie.  Defcnba- 
tur  enim  ab  ipfa  a b tpfi  dfiperis  fexti  element  fimtle  finuli- 
terq;  pofitum  ag  Quinum  ratio  ipfiut  abaded  data  efl.  De 
fcrtbanturq;  ab  tpfii  abed  fimllia  ftmiltterq ; pofita  rcchhnca 
agifd.  Ratio  igitur  ipfiut  agadfd.data  ejt.  Ipfiut  autem  fd 
ad  tb  ratio  efl  dita,&  ipfiut  e b igitur  a 1 ag.ratio  data  cjll.er  y 
angulut  qui  fub  bah.dututcjl.aquaUtcntmeiquifubfc  d. 

Qijonum  igitur  data  fpecietfpecie  e b ad  unum  latui  a b proiedum  efl  a g in  dato  angulo  b a b,  ey  ra* 
tio  ipfiut  e b jpeeiei  ad a g,paraUelogrammum  data  efl.  Datur  igitur  ag  /petit,  efl  j ftrmln  ipji  fdj4 
tur  igitur  fd  fpecie. 

Theorema  6j.  Propofitio  ii. 

SI  triangulu  fpecie  datum  fuerit,  quod  exunoquocp  latere  ipllu»* 
quadratum  ad  triangulum  rationem  datam  habebit. 

E fio  triangulum  fpecie  datum  abc.  Deferibatur j 
ex  unoquoq;  tpfiut  latere  quadratum  e b,  c d,c  f Dico 
qubluiumquodq;  ipformcb,cd,cf,a4  abc.trian- 
gulum  rationem  datam  habebit.  Sani  quoniam  ab  ea - 
dem  reda  linea  b e,  redtlinca  data  fpecie  defcnbuntur 
utcunq; abed.  Igitur po- 49 prepofitionem, ratio ip 
fiutabeaded data  efl. I dtp  pro pterea  iam.cnUriufy 
ipforum  eb  er  cf ad  ab  c, triangulum  ratio  efl  data. 

Theorema  «4.  Propofitio  S4. 

SI  triangulu  ob  tufum  habuerit  an- 
gulum datum, qua  maius  quod 
obtufum  angulum  fubrendit  latus , area  lateri, 
busobtufum  angulum  comprchendetibus  ad 
tria  ngulum.rationcm  datam  habebit. 

Sit  triangulu  obtufum  habent  angulii  eum  qui  fub  abc  datu,cxt  en- 
daturcp  in  redit  lineat  ipfiut  b c.reda  linea  b i.exciteturq  pn  primi 
dement. db ipfoainc  d.ppendtcuUris  a d.Dieo  q quo  maiut  e jl  quod 
exaeeuqurcxab,bc,boctflqd'bitfubdb,bc,areaadab  c.trian- 
gulu  dota  ratione  habebit.  Q uonia  non  q;  angulut  q fub  ab  c,phypO' 
ibefm  datui  ejl,iyqfubab  d.datut  efl, efl  aut&ifubad.d  b, datui. 
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Reliquus  igitur  qui  fub  d a b, datus  ejl.  DJlur  igitur  i i b trianguli!  ftecie.  Rjfio  igifiir  ipput  ad  ad  i 

b. data  efl.cjlq;  ficu!  ad  ad  d b,ftc  quod  fub  4 d,b  c,ad  id  quod  db,b  c,qi ure  cripfiusda,bc,adld  qd’ 
fub  d b,  b c,  ratio  data  eft.  Et  eius  quod  bis  fubd  b,bc,  igitur  ad  id  quod  fub  a d,  b c,  ratio  diti  eft. 
Sed  cius  quod  fub  d a,b  e, ad  acb  triangulum  ratio  eft  data,ey eius  igitur  quod  bii  fubd  b,bc  ad  abc, 
triangulum  ratio  eft  data, eft  q : quod  bu  fub  db,b  c,quo  maiuicjl  quod 4 c,eis  quot  ex  ab,b  c,ipfa  igi' 
turarcaad  a b c, triangulum  rationem  datam  habtt. 

Sebalium. 

Excitetur  ad  angulos  reAos  ab  ipfo  b fgnoipfta  d per  st 
primi  dement. ecqua  er  parallelus  b f,&- ab  ipfo  a fignoipftd 

c, per  eandem  equa  er  parallelus  excitetur  de,  er  comedatur 

t c,  er  quoniam  per  s i primi  element.paraRclogrammum  b e 
ipfiutb  a c trianguli  duplum  ejl, fuper  nanq;  eadem  baft, er  in 
eifdem  eft  par aBclit,  comprehenditurq;  parahelogrammum  fub 
f e, e c,equalis  autem  eji  e c.ipfi  t d er  fe  ipfi  b c.  Quoniam  pa 
rallelogrammum  ad  triangulum  rationem  habet,  quare  er  p4' 
rallelogrammum  ad  triangulum  ratio  ejl  etiam  dupla.  Quod  uc  * 6 

rb  bis  fub  a d,c  b, rationem  habet  datam, ad  triangulum  quadruplam, ejl  enim  fub  d c 
mentorum. 


ebficutimele 


Theorema  Sf. 


Vmpojitio  <Sj. 


SI  triangulum  acutum  habueri  t angulum  datum,  qua  minus  po 
tcft  angulum  acutum  fubtendens  latus  comprehedentibus  Ia. 
tcribus  acutum  angulum , illa  areola  ad  triangulum  rationem  ha- 
bebit datam. 

Ejl o triangulum  acutum  habens  angulum  abc.  Exciteturq;  ab 
ipfo  aperit  primi  element.pcrpcdicularis  a d.  D ico  quod  qua  mi 
nui  ejl  quod  ex  d e,eis  qua  exab,b  c,hoc  ejl  quod  bis  fub  c b,b  d 
adabe  triangulum  rationem  habet  datam.  Nam  quoniam  angulus 
ab  d datui  ejl,cr  qui  fub  adb  datus  ejl.  Reliquus  igitur  qui  fub  b a 
ddatutejl.  Datur  igitur  a b d .triangulum  fpecte . Ratio  igitur  ip' 
fiusbd  ad  da  data  ejl.  Quare  er  eius  qui  fubcb  d,ad  id  quod  fub  c 
b, ratio  data  ejl, er  eius  quod  bis  fubcb.bd  igitur.  Sed  cius  quod 
fubc  b,b  dadeaqUJtcxa  b,b  c,quo  igitur  minus  ejl  quod  ex  a e 
eis  qua  ex  a b,b  e, ea  area  ad  ab  c.tnangulit  ratione  habet  datam. 


Theorema  66. 


Propoptio  66. 


SI  triangulum  datum  habuerit  angulum.redangulu  fub  datum 
angulum  comprehendentibus  redis  lineis  ad  triangulu  ratio- 
nem habebit  datam. 

Efto  triangulum  abc,  datum  habens  angulum  eum  qui  ad  a.  Dico 
quodquodfub  bac  ad  abc,  triangulum  rationem  habet  datam,excite 
turenimper  <•-  primielement.abipfob  inipfama  c perpendicularis 
b d.  Quoniam  igitur  angulus  b a c, datus  ejl . Eft  autem  er  qui  fub  a 4 
b, angulus  datus  Et  reliquus  igitur  qui  fub  a b d angulus  datur . Datur 
igitur  ab  djriangulumftecie.  Ratio  igitur  ipfius  ab  ad  b d datu  ejl. 

Sicut  autem  ab  adb  d.pc  quod  fub  bac  ad  id  quod  fub  bdae.  Q gare 
C eius  qui  fub  b a c.adid  quod  fub  b d ac  ratioeftd.it, t.  Eius  autem 
quod  fub  a c,b  d,ada  b c triangulum  ratio  eft  data . Et  eius  qui  fubba 
c, igitur  ad  ab  c, trianguli  ratio  eft  data. 


BB  3 


H* 


EVCLIDIS  MEGARENSIS 


Theorema  «7.  Propofttio  tr. 

SI  triangulum  datum  habuerit  angulum , qua  maius  pofsint  da- 
tum Ungulum  comprehendentia  latera  ut  unum,  caquaeexreli 
quo.area  ad  triangulum  rationem  habebit  datam. 

E/!o  tr  ungulum  a b c, ditum  bubens  ungulum  bu  e.  Dico  quii  quo  muius  eft  quod  ex  utruq  b 4 e, 
to  quod  b c,eu  ureu  ad  ab  c,triungulum  rut tonem  babet  datum.  Extendatur  enim  reflas  liniat  ipfiu  4 
b ipfu  u d,  ponatur  q ipfa  a e aqualis  ipfi  ad  pera  primi  elementorum  cr  connexa  refla  linea  de  ex- 
tendatur  tn  e,exciteturip  per  j 1 primi  elementorum  abipfoblpfiac  parallelus  be.Et  quonii  aqua- 
lis eft  ad  ipfi  ac  aqualis  igitur  efte rdb  ipfi b e,extenditurq;  quadam  b c.Quod  igitur  fub  d c e,uni 
cumeoquodexbc,aquumelleiquodexb  d.equahs  autem  eft  d a ipfi  a c.  Quod  igitur  ex  utroq^  b 
ac.equumefteiquodfubd  ce,  una  cum  eo  quod  ex  bc.Q&a 
re  quod  ex  utroq  bac,eo  quod  exbc  maius  eft  eo  quodfub  d c 
t.  Dico  iam  quod  eius  quod  fubd  ce  ad  a bc  triangulum  ratio  J 

ejl  data.  Quoniam  enim  eius  angulus  b a c, datus  ejl,  & conft'  • 
quens  igitur  qui  fubd  a c.dattts  eft,  eft  autem  cr  utcrq;  ipfo- 
rumabc.de a datus- Dimidia nanq;  funt  cius qmfub bac.  Di  ( 
tur  enim  qui  fubba  c, datur  igitur  triagulum  dac  fpccic.  Ratio 
igitur  ipfius  da  adde, data  ejl.  Quare  cr  eius  quod  ex  ad  ad  id 
quod  ex  dc  ratio  data  eft.  Et  quoniam  eft  ftcut  b a ad  a d,  jic  eft 
tc  ade  d,fed  ftcut  quidem  b a ad  a d,ftc  quod  fubba  ad  id  quod 
ex  ad.  Sicut  autem  e c ad  c d,ftc  quod  [ub  ec,c  da  d id  quod  ex 
c d,v  ftcut  igitur  per  undecimam  quinti  elemetorum, quodfub 
b a ad  id  q uod  ex  d a,ftc  quodfub  e c dM  id  quod  ex  c d.  Et  uicif!im  igitur  perdecimamfcxtam  quinti 
elemetorum  quodfub  b ad  ad  id  quodfub  e c d.fic  quod  ex  ad  id  quod  ex  d c.  Ratio  autem  eius  quod 
ex  ad  ad  id  quod  ex  dc  data  eft -Ratio  igitur  c reius  quod  fub  bad  ad  id  quod  fubecd  data  eft.  Aequa 
lis  autem  eftdaipftac.  Ratio  igitur  eius  quodfub  bac, ad  id  quod  fubecd,  data  eft,  eius  autem  quod 
fub  b a c, trianguli  ratio  eft  data, eo  quia  angulus  quifub  bac  datus  eft.  Et  eius  quijubde  e, igitur  ad  4 
b c ratio  eft  data.  Efttp  quod  fub  dce,eo  maius  quod  eft  ex  u traq;  b a c,e 0 quod  exbc.  Qijo  uero  mar- 
ius eft  quod  ex  utroq,  bac, eo  quod  exbc  ea  arca  ad  triangulum  rationem  datam  babebit. 

Aliter. 


Conftruantur  enim  eadem  que  prius, exciteturip  per  duodecimam  primi  elementorum  ab  ipfo  a in 
ac  perpendicularis  afeonneflaturj;  a d.cr  quoniam  datus  eft  angulus  bac  cr  eius  dimidium  ejl  an - 

filus  a c f, eft  autem  cr  angulus  a fc, datus.  Datur  igitur  triangulum  a f c fcccit. Ratio  igftur  ipfut  4 
ad  fc, data  eft,  ipfius  autem  f c ad  c e.ratio  data  eft.  Du- 
pla jiquidem  eius  eft.cripftus  igitur  e c,ad  a f ratio  data  eft. 

Quire  cr  eius  qui  fub  e c d ad  eum  qui  fub  a fc  d ratio  da- 
ta eft  Quare  cr  eius  qui  fub  e c d,ad  eum  qui  fubafc  d, ra- 
tio data  eft.  Du  pium  jiquidem  illius  eft  cr  eius  qui  fubecd, 
igitur  ad  eum  qui  fub  ac  d, ratio  data  eft,  equum  autem  eft 
a c d, triangulum  ipfi  a b c triangulo  per  trigefmamfcpti- 
mam  primi  elementorum, in  eadem  fi quidem  baft  a c,  cr  in 
aifdcmfunt  parallelis  ac,bd,cr  eius  quifub  e c d,  igitur  ad 
a b c, triagulum  ratio  eft  data.eftq,  qua  fubecd,  qua  maius 
eft  quod  exutro^ba  c,ea  qua  exbc, qua  maius  eft  quod  ex 
utroq:  ba,a  c,ea  qua  exci  area  ad  triangulum  rationem  babet  datam. 


Aliter. 

Angulus  a aut  eft  reflas, aut  acutus, aut  obtufus.jit  prius  re  flue, quod  igitur  ab  utroq  bac  id  quod 
exbc  excedit,  eo  quod  bis  fub  b a c cr  eius  quod  b is  fub  b a c ad  a b c triangulum  ratio  data.  Efto  au- 
tem acutus  quifub  b a c,  excitetur  q;  per  duodecimam  primi  elementorum  ab  ipfo  c in  ipfam  a b per- 
pendicularis c d,quoniam  triangulum  a b c.oxygonium  eft , cr  excitatur  perpendicularis  c d . Qum 
igitur  ex  ha  c.rqua  funt  cr  ei  quod  ex  b c,cr  eis  quod  bis  fub  b ad.  Commune  adiungatur  quod  bit 
[ubb  ac.  Qga  igitur  ex  bac,unaciiso  quod  bK[ubbac,quod  eftex  utro  $ bac, equa  funt  et  quod 
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Bt  J c er  ei  quod  bk  fub  b a J.CT  infuper  ei  q uod  bisfub  b a cjioc  eft  ei  quod  his  fui  utrolf;  t c i et  a b. 
Qjjrc  quod  cx  utroq; ,ba  c maius  eft  to  quod  ex  b c,to  quod  bis  fub  utroq;  cad,eyab.  Quarequoi 
*b  utroque  bac  maius  cftco  quod  ex  b e, eo  quod  bisfub  utroque  d i c,ey  b i,c r quoniam  angulus  b 4 
e datus  eSycrquifubadc  quoque  datus  eft.  Ei  reliquus  igitur  qutfubdca  datus  eji.  Datur  igitur  ini 
gu Ium  a d cjpccie.  Ratio  igitur  ipfius  dd,adae  data  eft, quare  c r 
utriufque  d acadac,ratioeftdata.Et  eius  igitur  quodfub  utroq; 
d a c er  a b,ad  id  quodfub  b a c, ratio  eji  data.  E t eius  quod  bisfub 
utroque  d acer  ab  ad  id  quod  fubbac  ratio  eft  data.  Eo  quia  qui 
fubba  c, angulus  datus  esi, er  eius  quod  bis  fub  utroque  d ac,  era 
b igitur  ad  a bc^riangulu  ratio  data  eft.  Sedium  efto  angulusqui 
fub  b a c obtufui.CT  produila  bain  eam  per  duodecima  primi  eh' 
mentorum  perpendicularis  agatur  c e,  cr  ponatur  per  fecundam 
primi  elementorum  ipft a t aqualis  af.  Qiymiam  igitur  angulus  b 
a c,eft  obtufus  excitaiurij ; perpediculans  c c, que  igitur  ex  ba/t  • 
c,unaeumeoquodbisfubbae,hoceH  bisfub  baf,  equafuntel 

quod  ex  bc.  Commune  proieSIum  fit  quod  bis  fub  b a c.Qye  igitur  ex  l a, a c uni  cum  eo  quod  bisfub 
b a c,hoc  eft, ex  utroq;  b a c,uni  cuco  quod  bis  fub  baf, equa  fmt  A 

ei  quod  ex  bc, una  cumcoquodbisfubbac.  Commune  auferatur 
quod  bisfub  b a f quod  igitur  ab  utroque  bac,  equum  eft  ei  quod 
ex  b c,et  ei  quod  bis  fub  bac  f.  QUarc  que  ex  utroq;  b a c,id  quod 
ex  b e, excedit  eo  quod  bis  fub  b ac  f, er  quoniam  angulus  b a c,da 
Itu  eft,et  qui  fub  e a c, igitur  datus  eft  .Sei  et  qui  fub  ce  a,  datus  eft: 
er  reliquus  igitur  qui  fub  ac  e,datus  eft.  Datur  igitur  aec  triangu 
lum  Ifecie.  Ratio  igitur  ipftuscaada  e, data  eftftioc  eft  ad  a f.  Q»  i 
reenpftuiacaJc  f,r.tio  eft  data.  Ipfius  autem  acadcc  ralioell 
data,er  ipfius  e cade  figitur  ratio  eft  data.  Qgareer  eius  quod 
fub  e c, a b,ad  id  quod  fubcfab  ratio  eft  data.  Ipfius  aut  e qd’ 
txab.ceadabc,  triangulum  ratio  e(i  data : quare cr eius  * 

quodfubcfbaadbc,  triangulum  ratio  eft  data , eft  q;  quod 
bis fubfcb a,quo maius eil quod exbcieo  igitur  maius  eft 
quod  ex  utroq;  b aceo  quod  exbc,ea  area  ad  triangulum  re  e 
tionem  habet  datam. 


Aliter. 

Excitetur  baet  ipft  a c equalis  ponatur  d a,conneflaturq;  d e. 

Quoniam  igitur  angulus  abe  datus  eft,cr  eius  uterq;  qui  fub  ad 

e,  a c d, dimidium  eft.  Datur  ergo  uterq;  eorum  qui  fub  a d c,  a cd, 
ey  relinuus  igitur  qui  fub  da  c, datus  eft.  Datur  ergo  triangulum 
ac  d jftet  .e.  R-ifio  igitur  ipfius  a cade  i, data  eft.  Et  quoniam  qui 
fub  a d c,  datus  eft,  excitetur  eidem  equus  uterq;  eorum  qui  fub  d c 
e ut  f e, per  uigeftmam  fecundam  primi  elementorum  .Et  quoniam 
angulus  b d c,ipfidec  equus  eft  Communis  autem  qui  fub  ab  c,ip 
ftusdbe  trianguli  cxiftens,cT  ipfius  dbc.  Reliquus  igitur  angft' 
lus  db  e,r eliquo  angulo  b c d eft  e qualis,  equiangutum  igitur  eft  b 
de, triangulum  ipft  db  c triangulo . Eft  igitur  ftcut  e b adbd.ftc 
eft  d b ad  e b . Quo  d igitur  fub  e b , b c , hoc  eft  quodfub  e e b,  uni 
cum  eo  quod  exebei  equit  eft  quod  ex  b d,htx  eft  ei  quod  ex  utroq; 

b a c, equalis  enim  eftdaipft  ac.  Quod  igitur  fub  e cb, una  cum  eo  quod  ex  e b, equum  eft  ei'  quod  ex 
utroque  bac  . Quod  igitur  ex  utroque  bac,  id  quod  ex  bc  excedit.eoqubd  fubb  c e . Dicoigi- 
turquod  ratio  ipfius  qui  fub  b c e ad  a b c , triangulum  data  eft.  Quoniam  equalis  eft  angulus  b 
de  , angulo  bed,  quorum  qui  fub  a dc,  eiquifuba  ed,eft  equalis  . Reliquus  ergo  qui  fub  ede, 
reliquo  qui  fub  acbeft  equalis.  Eli  autem  er  qui  fub  dee,  ei  qui  fub  a fc,  equalis  : reliquus 
rrgo  qui  fubeaf,  reliquo  qui  fub  de  e,  eft  equalis  , equiangulum  igitur  eft  triangulum  a e 

f,  triangulo  de  e. Eft  igitur  ficutcaada  fjic  dc  ad  ceier  uicifim  igitur  per  decimam  fextam  quinti 
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elementorum  pcut  eaadd  e,fic  afade  c.Ratio  autem  ipfius  4 e dic  d.data  efl.  Rdtict  igitur  ipfiui  df 
dic  e,  data- Excitetur  per  iuoieamim  primi  elemcntorum^b  ipfo  d inb  c perpendicularis  a g,cr 
quoniam  anguhtt  d fc  datui  clfefl  autem  c r qui  fub  d g (,iatui,cr  reliquit!  ergo  qui  fub  g a f,iatut 
elt.  Datur  ergo  dgf  triangulum  ffecie.  Ratio  igitur  ipfiui  fddi  a g,iatj  ejl, Ipfiui  autem  fa.a  C,C  e rd 
tio  data  efl.  Quare  & quod  faba  gb  c ai  ii  quoifub  b c,  c e,ratio  data  ejl.  E tui  autem  quod  fub  d g,b 
c ai  ii  quod  fub  a cb,trianguluratioefldata,creiuiquodfubbc,ce,ad4  b cratio  e fi  data.  E/l  autc 
quoi  fub  b c, c e, qua  «utut  efl  quod  ex  utreq-  b d c,eo  quod  cx  b c.  Qua  igitur  manu  ejl  quod  ex  utro' 
qtubd  e, eo  quod  ex  d e, ea  arca  ad  triangulum  rationem  habet  datam. 


Sebolium  fuper  prima  demonftratione  6;  prepofitionis. 

Si  In  triangulo  ifofcele  a fla  fuerit  aliqua  reUa  linea  utcunque  in  baftm , quod  ex  afla  una  cum  eo 
quoifub  bafis  fcgmentis.equum  ejici  quod  cx  uno  laterum  aqualium  gignitur.  Sit  nempe  ifofccln 
naanguld  abe,  equum  habens  latus  ab  lateri  ac,c rab  ipfo  ainbc  dgatur  quadam  reda  linea  uteiee^ 
a d.  Dico  quod  quo  I cx  aduna  cum  co  quod  fub  b d c,equum  tfl  ci  quod  exac.Ipfiddlnbc  ,aut  per- 
pendiculans  eft.aut  non.  Sit  prius  perpendicularis, crquontam  refla  linea  aliqua  b cfccatur  bifariam 
in  d.  Quod  igiturfub  c d b, equum  cfi  ci  quod  ex  b d, commune  apponatur  quod  cx  a d,quod igitur  fub 
c i b,uni  cum  eo  quod  cx  a i, equae  ei  e/l  quod  exad.db.Kt  ess  que 
exadjb  eqait  e/t  quod  cx  ab  Qgoiucro  fub  db  und  eum  co  quod 
cx  a d, equum  e/l  fi  quod  cx  a b.  Sci  iam  non  fit  perpendicularis  a d, 
excitetur/;  ab  ipfo  a, in  b c perpendicularis  a c.  Et  quonid  refla  que- 
dam  linea  fecatur  in  equalia  inc.ty  in  inequalia  in  i.  Igitwrper  no- 
nam fecundi  elementorum  quod  fub  c i b,  una  cum  co  quod  ex  d e ,ei 
ejl  equum  quod  ex  b‘e  commune  apponatur  quod  ex  a e,  igitur  quod 
fubcdb  uni  cum  co  quod  fub  a c,c  d,  equum  ejl  ci  quod  ex  a c,  c b, 
equum  e/l  autem  eis  que  ex  a e, e d,ld  quod  ex  a d-Qjiod  tgiturfub  c 
d b.una  cum  eo  quod  ex  a d,ets  ejl  equum  quod  cx  a d b,cr  eis  que 
tx  adb.idquodexa  b,efl  equum,quod  autem  fub  c d b, una  cum  eo 
quo  dexa  d, ei  quod  ex  a b. 

Scholium  in  fecundam  dcmonflrationem- 

Quoniam  autem  quodfubafcd,  trianguli  duplum  filftc  de - 
monltrabimus, excitetur  per  a ipfi  c d, parallelus  per  trigefimam 
primi  elementorum, ipfa  ag,<yptr  eandem  ipfi  a f, per  g paralie 
Ius  excitetur  g h.  Bina  igitur  funt  paralielogramma  t pfa  ab,  ad, 
fupponitur  autem  a c ipfi  d g parallelus  fuper  eadem  baft  a g exi- 
flentes  crin  eifdem  parallelis  ag,c  h.paraHelogrammum  igitur  a 

b per  trigefmamqusntamprimt  elementorum, ipfi  a d parallelo- 

grammo  equum  ejt.cr  quonia  quod  fub  af,a  g,efl  ipfum  a b,  t. 
qualis  autem  efl  a g ipfi  e d,cr  quod  igiturfubaf,cfd,efl  quod 
a h.  Duplum  autem  cfi  a h ipfiui  a c d trianguli  per  41  primi  e- 
le mentpnimtqaomam  er  ad.  Quod  igitur  fub  af,ci,  duplum 
eflipfius  ac  d trianguli. 

Item  fcholium. 

Si  enim  efficiemus  inreflts  lineis  da  ipfi  a c.ficut  d a e,c T 
per  d ipfi  d c,per  undecimam  primi  elementorum  ad  angulos  re 
flos  excitemus  d b.  Manifeflum  quod  manente  quidem  aquali  d 
4 ipfi  de, ipfa  autem  de  ipfi  a e,tpfauerob  a ipfi  d a,mantjeflii 
erit  quod  diflum  efl.  Quoniam  enim peut  fe  habent  bafesjic  c T 
paralielogramma  fub  eodem  fafligio  exiflentu. 

Super  tertia  demonftratione  fcholium. 

E lio  refla  linea  d e , cr  ipfi  quidem  d e,  ponatur  d 
a,  ipfi  autem  a c,  ipfa  ac, er  ab  ipfo  a ipfi  de  per  11  pri- 
mielement.ad  angulos  excitetur  re  flos  a b,<yipfi  ab  e- 

qualis 
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qualis  efloit.  Qtjonim  igitur  ipfiut  lue  ude  a,ratio  diti  efi,ficut  uutmdi  cjd  c a,fie  quod  fub  i 
4 C,4  b,ad  id  quodfubca,a  b,cr  etut  quod  fubiic^t  b,id  i i quod  fubcd,a  b,  igitur  ratio  efi  dataiejl 
autem  cr  eim  quod  fubc  a,abadab  c, triangulum  ratio  data  per  6 S theorema,  cr  quod  jubdac,ab: 
igitur  ad  id  quod  ex  ab  e triangulum  ratio  eft  data  per  i theorema. 

Super  eadem  ubi  agitur  de  angulo  obtufo. 

Si  enim  per  e ipfi  e b fert  i primi  elementorum  agamus  parallelos, cr  per  eandem  per  a b ipfi  e 
e.agamiu  paraBelos,manijeilum  enim  quod  quod fubec,abeft  ipfum  abcr  ag' pfiut  a b c,trianguli 
duplum  e ft,ac  per  hoc  er  ab  c.triangulum  rationem  datam  babef.fi  enim  per  c ipfieb,rt  pera  btpfi 
e c,per  eandem  parallelos  agamus, mamfijlum  igitur, quae  enim  ex  a ipfi  e e,ejl  aqualis  Jieut  mfupe' 
norifeholio  habetur. 

Super  quarta  demonftratione  6% 

QgoiMm  autem  ipfam  dee, ipfi  ad  c, equitem  eonftitucrt  p fiimmtfecrfum  ab  Apollonio  fic  de- 
monftrabimut.quoniam enim angulut ax  d aqum 
tjlanguloa  dc.maioreflquifub  b ed.eoquifuba 
d c:ponOturanquam,ipli  b c d,aquutangulutqui 
fubb  de.ty  extendatur  b c.eflauum  anguluiqui 
a d b, communis  c T i pfiut  stbc.cf  ipfiut  d b e.tri - 
anguis.  Reliquus  ergo  qui  fub  bdc, reliquo  qui  fub 
de  c eft  aqualis.  Qjomam autem uniuerfalitcrfit 
pofitbile  adatofigno  fleut  a,in  datam  retiam  Id" 
n eamb  e, deduc  ere  retiam  lineam  rquum  effit  ien' 
tem  angulum  dato  angulo  d e f,fic  ojlendemut.  An* 
gulus  enim  dcfiaut  e)i  retlut,aut  acutus, aut  obtu- 
fus.  Siquidem  igitur  retlut  eji,manifi]him,igo  enim 
ab  ipfo  a perpendicularem ag,*quus  igitur  efl  an- 
gulus cipfig.Sediameilo  angulus  d e j\  acutus, ex- 
xiteturq;  per  duodetimam  primi  elementorum  ab 
ipfo  d in  e f, perpendicularis  dh.ib  ipfo  autem  a in 
b c ipfa  a g.conjlituaturq;  ad  ipfam  a g retiam  U' 
neam  ,ad  fignumj;  in  ea  a ipfi  e dh, perit  primi  elementorum, aquus  angulus  gaK  Reliquus  igitur 
qui  fub  de  f,tl  eft  aquus  qui  fub  akg.Scd  iam  eflo  obtufut  angulus  qui  fub  de  fiextcnfa  igitur  de, ini: 
acutusigiturquifubf  e I,  perpendicularis  excitetur  per  duodecimam  primi  elementorum  d l,  cr  ipfit 
d e, aqualis  ponatur  g aK.Sic  igitur  qui  fub  de  l,ei  eS  aquut  qui  fub  a kg.  Qgare  er  ex  eonfequcnti 
qui  fub  d e f, ei  qui  fubakb,  eil  aqualis. 

Theorema  61.  Propofitio  6 1. 

SI  binaaequiangula  parallelogramma  adinuieem  rationem  dai 
tam  habuerint , unum  latus  ad  unum  latus  rationem  habuerit 
datam,&  reliquum  latus  ad  reliquum  latus  rationem  habebit  da- 
tam. 

Bina  fiquidim  paraBelogratnma  ab,cd  adinuictm  rationem  habeant  datam , habeat  autem  ef 
unum  latus  ad  unum  latus  rationem  datam.fit  autem  ipfiut  b e ad  fd, ratio  data.  Dico  quod  cr  ipfiut 
aead  fc,  ratio  eft  dataicomparetur  enim  ad  ipfam  e b , paraBelogrammum  a quum  ipfi  ed.fuqt 
per  uigeftmamquintam  fexti  elementorum  e g , ponatur cp  ut  a e ipfi  e b,ft  in  retiae  lineae , in  reflat 
igitur  tineae  eftkb  ipfi  b g.  Quonia  igitur  ipfiut  abade  d,ratio  eft  data,  aquis  rfl  autem  e d ipfi  e g. 
Patio  igitur  ipfiut  ab  ad  eg.tft  data:  quare  cr  ‘pfiut  and  e hiatio  eft  data.  Et  quanta’  atqui  eft  e g. 
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ipfic  d,e/ l iulm  cr  aquiangulum.  Igitur  per  1 4 /rati  dcmm- 
torum  /at tra  fu«  artum  «juos  auguto  /unf  reciproca,eft  igi 
turficut  ebad  fd,ftc  eft  efade  h.  Rufio  uu/rm  ip/iut  tbad/d 
data,cr  ipftut  igitur  efade  h, ratio  tjl  data,ipfiut  nutem  ehad 
■ t e,ratio  eft  data.cr  ip/iut  igitur  ut  ad  e f, ratio  eft  data. 

Aliter. 

Exponatur  data  reda  linea  k,cr  quoniam  ratio  ip/iut  a ai 
b data  e/i, eadem  eidem  fiat  qua  ip/iut  kad  I.  Ratio  autem  ip' 
puta  ad  bdata,cr  ipftut  igitur  kadl  ratio  eft  data.  D ataau' 
tem  eft  k,data  igitur  cr  l per  conuerponem  prima:  diffinitionis. 

Rurfut  quoniam  ip/iut  cdad effati»  eft'data,eadem  eidem pat 
qua  ipftut  Kad  m.  Igitur  ratio  ipftut  k ad  m data  eft.  Data  aute 
cr  k,data  igitur  cr  m,eft  autem  cr  I data.  Ratio  igitur  cr  ip - 
puti  ad  m data  ed,cr  quoniam  aquiangulum  eft  a ipp  b, igitur 
a ad  b rationem  habet  ex  latcribut  compofitam.per  ’-i  ftxti 
element.hoc  edexea  ratione  quam  habet  c d ad  e fer  h cade 
g.SedcrK  ad  / rationem  habet  compoptam  ex  ea  quam  habet 
kadm.crmad  I.  Ratio  igitur  compofita  ex  ea  quam  habet  cd 
ad  e f,cr  bcadge  eadem  efteompofita  rationi  ex  e a quam  ha- 
bet kad  m,c rmadl.  Quartum  ipftut  cade  f,  ratio  eadem  eft  ei 
qua  eft  ipftut  k ad  m rationi,reltqua  ergo  qua  ipftut  hcadge, 
ratio  eadem  eft  ei  qua  eft  ipftut  m ad  l.ipftut  autem  m ad  l ratio 

eft  data.lgitur  cr  ipftut  h cade  g,r otio  eft  data.  / 

Sehohum. 

Si  fuerint  bina  reda  linca,affumaturfy  quadam  una  reda  linea, una  priorum  ad  alteram  rationem 
habet  compofttam  ex  ea  quam  habet  prima  ad  extrinfecut  utcunq-  ftunptam,cr  quam  affiampta  ai 
alteram. 

Theorema  69.  Vropofttio  £9. 

SIbinaparallelogramma  datos  angulos  habucrint.habucrint  au- 
tem & ad  inuicem  rationem  datam,ununicp  latus  uni  lateri  ratio* 
nem  habuerit  datam,&  reliquum  latus  ad  reliquum  latus  rationem 
datam  habebit. 

Bina  ft quidem  paraBelogramma  ab,g  e,  datos  habentia  an 
gulot.eot  qui  ad  d ftadinuiccm  rationem  datam  habeant.  Ipftut 
autem  d b ad  f g,  ratio  pt  data.  Dico  quod  cr  ipftut  ad  adef, 
ratio  data  eft.  Siquidem  igitur  aquiangulum  eft  ab  parallelo » ' f,  c 
grammum  ipfidg  paraHclogrammo,mamfrftum  eft.  Siautcm 
non . Conftituatur  per  2 ; primi  dement,  ad  ipfan  d b, 
gnumtp  in  ea  d d qui  fub  e fg, aqualis  angulut  bdk.i 
turi^  i l,paraUclogrammum . Quoniam  ute 
a k d, angulorum  datuteft,crreliquiit  igitur  qiiift 
tutefl. Datur  igitur triangulumadk  fpeeie,  Igitur  ipftutad 
ad  d k, ratio  data  eft.  Et  quoniam  ipftut  deadfh  ratio  eft  da' 
ta,ftupponitur  enim  cr  eft  aquum  d c ipp  dl, peris  primi  elementorum  ■ Ratio  igitur  ipftut  dladfb 
data  eh.  Et  aquiangulum  eft  d l ipfifh,cr  ratio  ipftut  d l ad  fb,  data  eft.  E/ij,-  ipftut  dlaieg,  ratio 
data,  cr  infuper  ipftut  d b adfg  id  enim  eft  receptu.  Ratio  igitur  c r ipftut  dkad  e [data  eft,cr  ipftut 
d kad  da  ratio  eft  data, cr  ipftut  igitur  ad  ad  e f, ratio  eft  data. 

Scholium. 

Jn  uniuerfum  enimft  paraHelogrammi  unut  angulut  datu  fuerit , cr  reliqui  dati  erunt,  uno  etuM 
dato  neceftario  cr  confequentes  dabuntur,quare  cr  eeonuerfo. 

S Theorema  70.  Vropofttio  90. 

I binorum  parallelogrammorumquac  circum  aequales  angulos 
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uc!  inaequales  datos  .tamen  latera  adinuicem  rationem  datam  habue- 
rint,?^ ipfa  parallelogramma  adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Binarum  fiquiiem paraUclogrammorum  a b,cg, que  circum  ungulos  qui  ad  fc.aut  equos  aut  me 
quales  datos  semen  Utere  eimuscem  renonem  habeat  datam, hoc  eji  fu  resto  ipfius  quidem  ecedef 
slete  itidemcp  ipfsus  b c ad  fg.  Dico  quod  cr  ipfsus c d ad f h, rasio  eft  data.efto  enim  aquiengulum  e 

dipfi fh.Compareturcp  per  uigefimam  quintam fextielemen.adcb,redam  lineam  ipfi fh.paraBelo- 

grammo  equum  paralletogrammum  c m.ponaturq ; ut  a 
c ipfi cn, fit  in  redam  lineam.  Igitur  crdb  ipfi bm.rrtt  1 i d 

in  redem  lineam.  E t equum  eft  b n ipfi  / h,rjt  e urent  cr 
equiangulum.  Igitur  per  deesmemquertem  fexti  tlcmets 
torum  spforumb  n,h  f, latere  que  circum  equos  angu- 
los  junt  reciproce.  Eft  igstur  c b eJ  fgfic  f e ad  cn.  Ra- 
tio autem  ipfsus  ebedfg  date  eft.  Ratio  igitur  cr  ipfius 
efed  c n det  e eft,ipftus  euteme  f ad  i c ratio  eft  det  a:  a" 
ipfsus  igituracadcnratioeft  det  e.  Quare  cr  ipftsst  c d 
ad  c m, ratio  eft  detaseft  autem  ctnipfsf  h, equule.  Ra- 
tio igstur  CT  ipfius c dede g,deta.  N onfit  iem  equian' 

gulum  e b ipfifb.Conihuesurq:  per  i j primi  elemento  M f 

nim  ad  spfam  b caedem  lineum, udfignum  in  eae  ei  qui  * 
fubefg  angulo  equulis  angulus  b c k, compleatur  j puraUelogrammum  c I.  Et  quoniam  angulus  acb 
datus  ed,c r reliquus  igitur  quifub  a h c, datus  eti.cft  autem  cr  qui  jube  ah  catus,cr  reliquus  igitur 
qui  fubakc  datus  eft.  Datur  ergo  triangulum  ac  k ffecie.  Ratio  igitur  ipfius  acadekeftdata.ip- 
ftus  autem  ac  ad  e freno  eft  data,ipfius  autem  a cade  f, ratio  eft  data.tj  ipfius  c K,igiiurade  f,ra- 
tio  eft  data, eft  autem  cr  ipfsus  c b ad  f g, ratio  date, equum  autem  ejl  c hpfie  d.Ratto  spju  d.Ratsa 
igitur  ipfsus  c d ad  f h,data  eft. 

Scholium. 

Nam  quoniam  equiangulum  eft  ab  ipfi  e g, equulis  eft  qui  fubacbeiquiadgo ■ qui  ad  f exterior 
interiori, cr  alius  igitur  adg  ei  qui  ad  f eft  equalnfmuliter  quoq,  cr  ahj  a c b,sn  redum  igitur  eft  i k 
ipfsbm.  Qgoniam  cmm  parallelus  eft  ag  ipfi  d m anguis  qui  fub  db  c,b  tnji.uicifuntaqualci.Rur* 
fus  quoniam  parallelus  eji  m b ipfi  ac, quifub  mbc,acb  funt  inuicem  aquales, qui  jubacb.b  c r., eis 
qui  fubdbc.cbl  funi  equales.  Redi  cmm  duo, qui  fub  a c b,b  c n,cr  quifub  d b c,c  b m.  Si  autem  a4 
redam  luicam  cr  adfignum.cr  que  fequuntur.ut  in  a j primi  elementorum. 


Theorema  7«. 


Vrcpofuio  71. 


Ql  binorum  trianguloru  quae  circum  aequos  angulos,  ucl  inaequa- 
li->>-,’tostamcn,laterararionem  habuerint  datam,  &eadcmtri.;ii 

gula  adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Duorum.inquam.triangulorii  abc,crdch,que 
circum  equos  angulos, aut  inequales  datos  tamen, la- 
tera adinuicem  rationem  habeant  datam.  Sitq;ipfius 
baadd  e, ratio  data,  ipfius  ac  ad  dh.  Dico  quod 

CT  ipftusabctrianguliaddeb  triangulum  ratio  eft 
data.Complcanturenimag,df,paraIlelogrdma:quo - ^ 
niam igitur  binorum  paratlclogrammorum  ag,df, 
que  circum  equos  angulos,  uel  inequales  datos  ta- 
men, eos  qui  ai  1 d Utera  adinuicem  rationem  habent 
datam,  cr  parallelogramma  per  procedentem  ratio- 
nem datamhabebunt.  Ratio  igitur  ipfius  agaddf  da 
t a eft, ipfius  autem  ag  dimidium  eft  per  conuerfionem 
quadragefimamprimam  primi  elcmentonim.triangulum  a b c, ipfius  cute  df.per  tandem  ipfum  deh. 
Ratio  igitur  ab  c trianguli  ad  deh  triangulum  data  eft. 
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Theorema  71.  Propofitio  71. 

SI  duorum  triangulorum  bafcsindata  ratione  fuerint,&  qua?  in 
ipliisdudlx  ab  angulis  autxquos  aut  inaequales  angulos  cfficien- 
tes,datostamcn,cosquiad  bafim.adinuicc  rationem  habuerint  da- 
tam,&  eadem  triangula  adinuicem  rationem  habebunt. 

Sint  bina trungul. 1 abc,d e fcxcitcnturcp  ag,dh,aut  equos  ungulos  efficientes agc,dh  f,utline - 
quales : datos  tamen.  Pftoq;  ratio  ipfius  quidem  b c ai  e f data  ipfius  autem  ag,add  h,uidem  data.  Di- 
co quod  er  ipfius  ab  c trianguli  ad  d e f, triangulum  ra- 
tio data  eft.Copleantur  enim  ipfa  Kc,tf, paralie  logram 
ma,cr  quomam  anguli  age, ili  fiaut  aquales, aut  ine - 
quales  funt, dati  tamen,equalis  autem  e fi  angulus  age, 
angulo  K b c,crquidh  f,ei  quifub  lef.Et  qui  ad  b e, 
igitur  anguli  aut  aquales  aut  inequales  fiunt, tame  dat 
Et  quonia  ratio  ip/tus  agaiib  data  cfi,equahs  autem 
eUagipfi  Kbcrd  hfipfi  I e.  Ratio  igitur  ipflus  Kb  ad 
I e.dataeUte/}  autem  cripfiusb  c ai  e f, ratio  data , er 
qui  adb  e,(igna  anguli  aut  aquales  ,aut  inequales  funt,dati  tamen.  Et  ipfittt  igitur  e K ,paraPtlcgrm 
mi  adi  fyparaSelogrammum  ratio  ejl  data.  Quare  cr  ipfius  a b e trianguli  ad  deftnangulum  ratio 
ejl  data. 

Theorema  7%.  Propofnio  7%. 

SI  binorum  paralldogrammoru  qupdrcumtrquos  aut  inaequales 
angulos , datos  tamen,latera  (icfc  habuerint  ficut  latus  ad  aliquid 
aliud,habucrit  autem  & reliquum  primi  latus  ad  idem  rationem  da- 
tam^ ipfa  parallclogramma  adinuicem  rationem  datam  habebunt. 

Binorum, inquam, paratlelogrammorum  a b,eg,que  circum  aquales  aut  inequales  angulos, datot 
tamcn,eos  qui  ad  c flater  a fic  adinuicem fe  habeant, ut  fit  ftcut  c b aifg,ficefadc  k.  Ipfius  autem  a c 
ode  K ratio  efto  data.  Dico  quod  cr  ipfius  cd.paraHelogrammi  a eg  paralklogrammum  ratio  ejl  da 
ta.sit  enim  prius  a b ipfleg,equiangulu,  copareturj;  / j m c 

per  is  ferti  elementorum  ad  ipfam  c b,redam  lineam 
ipfi  e g paraBehgrammoequumch.ponaturqut  a e 
ipft  c k Jit  in  retiam  lineam.  In  retiam  igitur  e/l  lineam 
cr db-.ipfi b h,ty  quoniam  ch,ipfi egeftequalc,ejlau 
tem  CT  equiangulum  c b ipfi  e g.  Ipforum  igitur  e h eg, 
latera  que  circii  aquales  angulos  per  1 4 ferti  elemen- 
torum fiunt  reciproca-.eft  igitur  ficut  b c ad  fg,ficcflfc 
ad  c h.  Sicut  autem  cb  ad  f g,fic  c f,ad  quam  a c,r  at  io- 
nem  habet  datam.Atae  uerbigratiaad  dant  quapiam 
aliam  rationem  habet  datam.  Ratio  igitur  ipfius  a cad 
ckcil  data.  Quare  cr  ipfius  ab  ad  c h,hoc  efi  e g,ratio 
data  efi.  Non  fit  autem  equiangulum.  Conftituaturq; 
peris  primi  elementorum  ad  ipfam  c b retiam  lincam,ad  fignaep  ad  ipfam  e ei  qui  fub  e fg, angulo, 
equus  angulus  quifub  b c fcompleaturcp  c m paradelogrammum.  Quoniam  uterque  qui  fub  ac  b,le 
b angulorum  datus  f/i,cr  reliquus  igitur  quifuba  c I ejl  datus. Datur  autem  cr  qui  fub  cal,crreli- 
quus  ergo  qui  fub  c Ia  datur.  Qtqarc  triangulum  a e I ffecie  datur.  Ratio  igitur  ipfius  aeadcl  data  ejl. 
Pt  quoniam  efi  fiieurb  e ad  fg,fic  efi  efiad  quam  ipfa  ac, rationem  habet  datam.  Ipfius  aule  ac  adcl , 
ratio  efi  dataiefi  igitur  ftcut  cb  ad  fgjicfe  ad  c l.  Efiq;  equalil  angulus  l c m, angulo  ejg.  Ratio  igi- 
tur ipfius  c m parallelcgrammi  ad  c g,  paradelogrammum  data  ejl.  Aequum  autem  efi  c m ipfi  e d. 
Ratio  igitur  ipfius  edadhg  data  efi. 

Theorema  74.  Propofitio  74. 

SI  bina  parallclogramma  rationem  adinuicem  datam  habucrinr, 
aut  in  angulis  aequalibus,  aut  inaequalibus  dans,tamcn  erit  ficut 
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frimi  latus  ad  fecundi  latus.fic  alterum  fecundi  latus  ad  quodreli 
quuin  primi  rationem  habet  datam. 

Bimpqu.iem  pirMogrimmj  a b.eg.aiinuiccritionc  bibunt 
iiti.iut  m equilibui.aul  in  intqutlibm  angulis  dans  time , tis  qui 
cf.  Dico  q efl  peuteb  lifg.pe  e/lc  fad  quod  a e, rationem  halet 
data.  1 pfnm  inquam, a b,ipfi  eg,aut  eji  equiangulu,aut  non.  Sit  pristi 
tquimgulum,compireturq;  ad  redam  lineam  e bipptg,  parallelo' 
grammo  per  ij  fexti  demet  orum  equum  paraUelogrammum  cb,po 
naturq  ut  ac  ipft  e h ,pt  iit  redam  lineam.  In  redam  igitur  eit  lineam 
ibipjibh.cr  quoniam  ip/iutab  ad  e g, ratio  ed  data, equum  autem 
efteg  ipfi  c h, ratio  igitur  ipfiutab  ade  h,dataeft,  quare  cripfmtd 
tadch  ratio  ed  data.Et  quoniam  equum  ejlcb, ipfi  e g,ejl  autem  et 
equiangulum.  lp forum  igitur  c b,eg,per  1 4 fexti  elementorum, late 
raqueeircum  equos  angulos  funi  reciproca,  tf!  igitur  ficui  c badf 
g/ic  e fad  quod  a c, rationem  datam  habet.  Non  fit  autem  equiang  u 
lum.conjhtuaturq;  perii  primi  element  adipfam  c b redam  lineam 
alfignumq;  in  ea  c ei  qui  fub  e fg,angulo  equulis  angulus  I e b.  Com 
p’eaturq.  c m paratlelogrammu.  Quoniam  igitur  ipfius  em  adeg.ra 
tio  ed  dita, equum  ejlautem  ed  ipfi  em.  Ratio  igitur  ipftut  c m ad  e 
g,hta  ejl,ejl  autem  angulus  l c b,  angulo  c * g, equilis  ejl  igitur  flcut 

bcadfgt/icefad  quod  e I rationem  habet  datam, ip/iut  autem  ea  ade  I, ratio  ejl  data,  efl  igitur  pe  ut  t 
b ad  fg.jic  e fad  quod  a c, rationem  habet  datam. 

Theorema  71.  Tropoptio  7*. 

SI  bina  triangula  adinuiccm  ratione  habuerint  data, aut  in  equa 
libus  angulis  aut  in  inaequalibus,  datis  tamen,  erit  fcuc  primi 
latus  ad  fecudi  latus,  fic  alterum  fecudi  latus  ad  quod  rcliquu  pri. 
mi  rationem  habet  datam. 

Sint  bina  triangula  a b ctd  e f,  adinuiccm  rati o 
nem  datam  habentiat  fmtq;  anguli  qui  ad  d d,aut  # g 

squalet  aut  inr  quales  ,dati  tamen.  Dico  q,  efl  fi* 
ruta  b ai  d e,  fic  ejl  df,ad  quo  lac  ratio  ne  habet 
dati.  Compleantur  enim  agd  h,parallelogrdma, 

C r quonia  trianguli  abeaddef,  triangulum  ra 
tio  ejl  data.  Ratio  igitur  cr  ipfius  a g , parallelo 
grdmi a d,d b paraUelogrdmu  data  ejl . Quonia 

,A.t raQelograma  ag  d htadinuice  ratio 

ne  habet  data  aut  in  squalibus, aut  in  inrqualib. 
ungulis, datis  tamen.  Ejl  igitur  per  prxcedente  fi 
cutab  add  ejic  d fad  quod  a c rone  habet  data. 

Theorema  7 6.  Vropofitio  76. 

SI  a ucrtice  trianguli  Ipecic  dati  in  bafin  perpendicularis  a<fta  fui 
rit.acfla  ad  bafim  rationem  habet  datam. 

Sit  Jpecie  datum  trianguli*  a b c,exciteturq{  ab  ipfo  a in  b c,perpc 
dicul  aris  a d.  Dico  quod  rati  0 ipfius  adadbc  data  efl.  Quonia  enim 
triangulum  abe  datum  ejl  jpecie, datus  igitur  efl  cr  qui  fub  a b d,an 
gulas  efl  autem  equi  fub  bd  a, datus : e reliquus  igitur  qui  fub  b a 
d, datus  efkdatur  ergo  triangulum  a bdfpecie.  Ratio  igitur  ipfius  ab 
ad  bc  data  cjl,cr  ipfius  igitur  a d ad  cb  ratio  ejl  data. 


f Theorema  77.  P ropofitio  77. 

>1  binx  fpecies  fpecie  datx  adinuiccm  ra. 

cc 
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tionem  datam  habuerint,&  unumquoduis  unius  latus  {pede!  ad 
quoduis  alterius  rationem  data  habebit. 

Buue.inquamfaecies  abc,d  ef,  faecie  data  adinuicemra' 
tionembabesntdjtam.  Dico  quii  c r unumquoduis  latus  ip- 
fit u ab  a,  ad  unumquoduis  lutus  ipfiut  d e f, rationem  habet  da- 
tam.Drfcnbantur  per  4.6  primi  elementorum  exbc.ef,  qua - 
drata  bn,eh.  Quoniam  ab  cade  reda  liuea  bc,binafaecies  de- 
fertbuntur,  qua  utcunq;  faecie  funt  data , fcilicet  abc,<ybn. 

Igitur  per  49  propofmonem  ratio  ippusabcadbn,  dati  eS.  c 
I dtp  propterea iatn rurfut cr ipfiut def,adeg, ratio eft da-  , ’ 
ta.  Quoniam  igitur  ip/ius  ab  c ad  de  f, ratio  eft  data  ,fed  ipfitu 
quidem  abtaib  n,ratio  eft  data:quare  c r ipfiut  bcadef,ra- 
t i*  eft  data. 


A 


/\ 


Thcoremaja.  Propofitioya. 

SI  data  (pedes  ad  reftangulum  aliquod  rationem  habuerit  data, 
StC  unum  latus  ad  unum  latus  rationem  habuerit  datam,  datur 
rcftangulum  fpecie. 

Data  emm  farcies  a fb  ad  rcdangulum  c d, rationem  habeat  datam.fitq;  ipfiut  fb  adei,  ratio  da - 
ta  ■ Diro  quoded  faecie  datur.  De/cribatur  per  4.6  primi  elemet.exfb,  quadratum  fg.  Comparetur^ 
per  1}  fexti  element.ad  tpfamed,ipfi  fg, equum  paraBelogrammum  e k, ponatur  j utc  eipjttbjitta 
retiam  lineamjn  retiam  igitur  lineam  eft  crm  d, 
ipfidk.Pt  quoniam  ab  eadem  refla  linea  fb  bina 
reUdinea  qua  utcuq;  faecie  data  funt  defeributur 
afb,  fg . Katio  igitur  ipfiut  afb,adfgper  49 
propofitionem data  eft. Ipfiut  autem afbadcdra 
lio  eft  data , er  ipfiut  ergo  fg  ad  c d, ratio  eft  data. 

Sed  fhipfi  e k eft  aquale, cr  ipfiut  c d ergo  adek 
ratio  eft  data.  Quare  cr  ipfiut  ce  ad  e b ratio  eH 
■ data.  Et  quoniam  fgipfi  ek,aquum  cr  aquiangu 
lum  eft,  tft  autem  cr  reflangulum . Igitur  per  14 
fexti  elem.  ipforii  Utera  reciproca  funt,  eft  a ficut 
fbadcd.ficcbadfl.  Katio  autem  ipfiut  fbaded 
fupponitur  data.  Ratio  igitur  cr  ipfiut  ehadfl  data  eft.  Ipfiut  autem  eh  ad  c e, ratio  eft  data,cripfit* 
ergo  ceadflratioeft  data,equalis  autem  eft  fl  ipfifb, quadrati  enim.  Ipfiut  ergo  Ifaded,  ratio  eft  da 
ta, componatur  enim,ty  ipfiut  igitur  ce  ad  e d,ratio  eft  data,cr  angulus  qui  adtreSut  eft,  r «r-* 

gp  c d faecie. 

Tbtoremd79.  Propofitio  79. 

Sibina  triangula  unum  angulum  uni  angulo  aequale  habuerint, 
OC  ab  aequalibus  angulis  in  bafes  per* 
pediculares  re<5bc  lineae  a<fhc  fuerint,(ue 
rit  autc  ficut  primi  trianguli  bafis  ad  per 
pcndicularem , fic  alterius  trianguli  ba- 
fes ad  perpendiculare,  aequiangula  erut 
ipfa  triangula. 

Sini  bina  triangula  a b c,h  fg, equos  habentia  angulos  qui 
ad  fb,  excitetur  i prr  1 1 primi  element.  ab  ipfisfb,perpem- 
culares  b d,fk,fit  autem  ficut  acadb  d.ficg  h adfk.  Dico  j 
aquiangulum  eft  bc  triangulum  ipfi  h fg  triangulo.  Defcriba 
tur  per  s quarti  element,  circum  triangulum  fg  h circulat,  cit 
ius  fegmetumfit  bfg.  Conftituatur^  peris  primi  element.  ad 

ipfam 


DATA. 

Ipfamhgreftam lineam ad  fignum  % in eab  ei  qui  fub  bac angulo aquus angulus qui fubg  b 1.  Co.nne 
flanturq;  ipfifljg,  excitetur  q;  per  1 1 primi  dement.  perpendicularis  Im.  Et  quo num  angulus  hui 
angulolhgeftaqualis.crquilubhlgei  quifuba  b c,cr  reliquus  igitur  qui  fubbe  4 reliquo  quifub 
bgl.eft  aqualis. S imtle  igitur  rjl  triangulum  bcaipfihlg  triangulo  c 7 perpendiculares  duCla  funi  b 
i,l  m,eft  igitarfichta  cadb  d,f ic  bgadlm.per  jspropofitionem.  Erat  autem  ficu  a c ad  b d,  fu  bg 
adfK,fupponiturenrm.  Et  ficu  igitur  per  1 1 quinti  dement,  b g ad  m fc  /ic  h g adf  K , ecqualis  igitur 
eji  fk  ipfi  l maft  autem  ej  par  obelus  crfl  ipft  b gfjl  aqualis  cr  parallelus.  Aequalis  igitur  ejl  angu' 
imflb  tpfi  Ihgangulo.  Sed  quifub  l hg  ipfl  bacefl  aqualis  fui  uerb  fubfthipfifg  h ejl  aqualis.  Et 
quifub  b erigitur  et  quifub  lgbe&  aqualis, eft  autem  cr  quifub  a bcei  quifub  fhg,aquahs . Rc  Ii' 
quus  igitur  quifub  b c a, reliquo  quifub  fb  g,cjl  aqualis .aquiangulum  igitur  eftabc  triangulum  ipfi 
f b g triangulo. 

Theorema  So.  Propofitio  8o. 

SI  triangulum  unum  habuerit  angulum  datum,&f  quod  fub  da- 
tum angulum  coprehcndcntibus  reiftis  lineis.ad  id  quod  ex  re- 
liquo latere  quadratum  rationem  habuerit  datam,  datur  triangu- 
lum  fpecie,, 

Efio  triangulum  ab  c datum  habens  angulum  q uiad  a,cr  quod  fub  b a e ad  i d quod  exbc  rationem 
habeat  datam.  Dico  quod  ipfum  ab  c triangulum  ffecie  datur,exeitentur  enim  per  i > primi  elemento - 
rum,ai  ipfis  a b in  ipfu  bc,c  a, perpendicularis  b d,a  e.  Quoniam  igitur  angulus  b a dolatui  eft,  ejl  au 
temeyquifubadbdatus.  Datur  ergo  triagulum  adb  fpecie, rallo  igitur  ipfius  ab  adb  d,data  eft,qua 
re  cr  eius  quod  fub  acb  d, ratio  eft  data.  Ei  autem  quod  fub  a cjb  d,aquii  eft  id  quod  fub  bea  e .utrihj; 
enop  eoruqf  ipfiwpa  b c trianguli  duplum  eft.  Patio  igitur  cr  eius  quod  fubb  ac, ad  id  quod  fub  beat 
data  eft.  E liti  autem  quod  fubb  ac  ad  id  quod  exbc  ratio  eft  data, et 
«m  quod  fub  b c,a  e, igitur  ad  id  quod  exbc  ratio  eft  data.cr  ipfius 
bc  ad  a e, ratio  eft  data,ex  ponatur  pofitione,  cr  magnitudine  data 
retia  linea  fg.  Defcribaturq  fuper  ipfafg  fegmentum  fbgpern 
lertij,element  datum  habens  angulii  equum  ipfi  bac.  Datus  autem 
eft  qui  fub  bac  angulus, datui  igitur  cr  qui  infb  g,fegmento  angu- 
lui, pofitione  igitur  eft  fegmentum  fb  g, excimur  per  i,  pnml  elcm. 
ab  ipfog  ipfifg  ad  angulos  retlos  gkpofitioe  igitur  eft  g k, fiat  i; 
ficutbcadaejicfgadgk.  Ratio  autem  ipfius  b coda  e data  eft. 

Ratio  igitur  cr  ipfimfgadgh  data  eft.  Data  autem  eft  fg, data  igi- 
tur cr  g Kfedcr  pofitione, eftq;  datum  ipfum  g.datum  igitur  cr  k 
excitetur  per  <i  primi  elcmet.  per  ipfum  k ipfi  fg.parabelusk  h,po 
fitione  igitur  eft  K h pofitione  autem  ipfum  fb  g . Datum  igitur  eft 
fignum  h.ConnetUtur  fh,bg,excitelurqi  per  i j primi  element.per 
pendicu.  ns  hl.Data  igitur  eft  b l,eft  autemerb  fignum  datum.  Ef 
utrunq  ipforum  fg.  Datur  igitur  unaquaq  ipfantm  bf.fg.g  b, pofitione  cr  magnitudine: datur  ergo 
fhg.tnangulumfpecie.B  quoniam  eftfieutbc  ad  a eficfgatdg  Kaquahs  aut  e eftg  k.ipfi  h /,r/iigi- 
turficut  bcada  e.ficfg  ad  h Ueftiu  aqualis  angulut  bac  angulo  fbg,  aquiangulum  igitur  eft  per  pra 
cedentem  a b c, triangulum  ipfi  b fg  triangulo.  Datur  autem  b f g triangulum  f pecte, datur  igitur  er  4 
bc  triangulum  fpecie. 

Aliter. 

Sit  triangulum  a b c, datum  habens  angulum  qui  ad  a,  fit  autem 
eius  quod  fubb  a, a c,ad  id  quod  ex  cb  ratio  eft  data . Dico  quod 
triangulum  ab  c fpecie  datur.  Nam  quoniam  angulus  b a c, datus 
eft,  qua  igitur  maius  eH  quod  ex  utroq;  ipfius  bac,  eo  quod  ex  b 
c.eaarea  adb  ac  triangulum  rationem  habet  datam, qua  autc  eft 
maius  quod  cx  utroq;  ipfius  bac, eo  quod  exbc  fit  area  d.  Ratio 
igitur  ipfius  d area  ad  ab  c.triangulum  data  eft.  Ipfius  autem  a b 
cadid  quod  fub  bac  ratio  eft  data,eo  quia  angulus  qui  fub  b a c,  datus  eft.  Et  ipfiua  igitur  dutrea  ad  ii 
quod  fub  bac  ad  id  quod  ex  b c, ratio  eft  dat  a,cr  ipfius  igitur  d ad  id  quod  exbc  ratio  eft  data,ey  cont 
ponendo  igitur  per  i)  quinti  elcmcnt . ipfius  i arta  «im  cum  ea  quod  ex  b c,ad  id  quod  ex  b c, ratio  eft 
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Jata  Sed  area  d imi  cum  ea  que  exbceftidquodex  utraq;  bae.  Ratio  enim  eiut  quod  ex  Utraque  t d 
e ad  id  quod  ex  bc  data  eft  aptare  er  utriufque  bae  ad  b c titio  diu  eft, eft  f angufm  quifub  b a cjar 
tui:  datur  igitur  triangulum  <1  b effieeie. 

Thornuli.  Propofitlott. 

SI  tres  rcdbclincicproporcionales.exiftentcs  tribus  rectis  lineis 
proportionalibus  exiftentibus.extremas  in  ratione  data  habue 
rint.medias  in  data  ratione  habcbunt,&  fi  extrema  ad  extrema  ra- 
tionem datam  habuerit,  & media  ad  mediam.rcliquaad  reliquam 
extremam  rationem  datam  habebit. 

Tres,mquam,re(lo  linea  proportionales  exift  entes  a b e, tribui  reitu  U 
neis  proportionalibus  exiftenttbtu  def,  extremaa  in  data  r atione  bibunt , 
fitq.  ipfiui  quidem  u ad  d ratio  data, ipfiui  autem  c adf, ratio  quot*  leti.  Di 
eo  quid  ipfiui  b ad e, ratio  eli  datajnm  quonum  ipfiui  a ad  i ratio  qmdent 
di  14  r ft, ipfiui  tutem  c ad  f,re lio  quoq-  e/t  dita.  Ratio  igitur  eiui  quodfub  t 
e ad  id  quod  fub  i f, data  «•  Sed  ei  quidem  quod  fubac,  equum  e/t  id  quid 
exb.per  t 7 fextielement  ei  autem  quod  fub  d f per  cande:  eqtui  eft  id  quod 
ex  e, ratio  igitur  eiut  quod  ex  b ad  id  quod  ex  e data  eft, quare  cr  ipfiui  b ad 
e,ratio  data  ejl.  E/lo  iam  rurfui  ipfiut  quidem  t ad  d ratio  iatafipfmq-  b ad 
e, ratio  eft  dita.  Dito  quod  cr  ipfiui  c ad  f ratio  eft  data.  Nam  quoniam  ra- 
tio ipfiui  a ad  d eft  data, ipfiui  autem  b ad  e,rati 0 eft  datairatio  quoque  eiut 
quod  ex  b ad  1 d quod  ex  e data . Sed  ei  quidem  quod  ex  b equi  eft  id  quod  ex 
a 1 per  nfexti  elem.Ei  autem  quod  ex  e, per  eandem  equum  eft  id quodex 
d ftratio  igitur  eiut  quod  fub  ac  ad  id  quod  fub  dfeft  data.p-  uniui  lateris  4 
ad  unum  latui  d ratio  eft  data.cr  reliqui  igitur  c ad  reliqui  [ratio  eft  date. 

Theorema  St.  Propofitio  «1. 

SI  quatuor  rcftf  lincg  proportionales  fuerint.erit  ficut  prima  ad 
quam  fecunda  rationem  habet  datam,  fic  tertia  ad  quam  quar- 
ta rationem  habet  datam. 

Sint  quatuor  rrfte  linee  proportionales  a b,c  d , ficut  e f 

ad  b, fice  ad  d.  Dico  quod  eft  ficut  a ad  quam  b rationem  be - ■■  ■ ■ 

bet  datam.  Sic  c ad  quam  d rationem  habet  datam : efto  enim  f 

ad  quam  b rationem  habet  data  e,  fiatqi  ficut  bade,fiedad  ( 

f.  Ratio  autem  ipfiui  bade  data,ratio  igitur  ipfiui  d adf  da  _________ 

ta.Et  quoniam  eft  ficut  a ad  bjie  cadd.  F-/i  autem  cr  ficut  ' 

b ad  e, fic  dadf.exequali  igitur  per  uigefimafecunda  quin-  _________ 

tielement.fieutaad  e,  pe  e ad  f.  E/i  j e ad  quam  b rationem  g 

habet  datam.cr  fad  quam  d:  eft  igitur  ficut  t ad  quam  b re-  - 

tionem  habet  ditam,/ie  c ad  quam  d rationem  habet  datam . ^ 

Theorema  81.  Propofitio  St. 

SI  quatuor  retfbe  linea:  fic  fe  adinuicem  habuerint.ficut  tribus  al 
fumptiscxipfis  quomodocuncp.&T  quarta  eiufdem  proportio 

nali  afiTumpta  ad  quam  reliqua  caru  qup  ^ 

in  principio  quatuor  linearum  rcftarum  * 

rationem  habet  datam , proportionales  - f 

gigni  ipfas quatuor  re<fhs lineas,  eritfi  .. 

cutquartaadtertiam,ficfecudaadquam  . , * 

prima  rationem  habet  datam.  

Sint  quatuor  reflx  linet  ab,e  d,  fic  fe  habentes  diinuicem , 

Ut  tribus  ex  tpfa  quomodocuq-  ajJumptK,et  quarta  eifie  hoc  ejl  . 

r 41 i quam  d rationem  habet  dati  proportionales  fieri  ipfM  ab  ce,  reiUt  UneM.Duo  eft ficut d ode. 


DATA.  5fli 

fkbadquama  rationem  habet  datam . N4w  quoniam  eft  ficut  a ai b,ficcad e^Quod igitur  fub  a e,  ei 
equum  quod  fub  b c,per  1 6 fixu  dement.  Et  quoniam  ratio ipfius  t ad d,data  eft.  R otio  igitur  ip^ 
fitu  quod fub  ad  ad  id  quod  fub  a e data  eft.  Quod  autem  fub  a e,ci  eft  equum  quod  fub  bc.  Ratio  igi" 
tur  aut  quod  fub  ad  ad  id  quod  fub  bc  data  eft,igitur  ficut  d ad  c,fic  b ad  quam  a ratione  habet  datam . 

T heorema  8 4.  Tropofitio  84. 

SI  bine retftclinex  datam  areolam  comprehcndcrintin  datoaru 
gulo,&C  altera  altera  data  maior  fiierit,&  ipfarum  utraque  data 
erit. 

Bm  e inquamjcfle  linee  a b,b  c, areolam  comprehendant  ac  in  angulo  fubabe.  Atcb  ipfa  i d 
dato  maior  fit.  D ico  quod  utraq ; ipfarum  a b,b  c,data  eft.  Ni  quoniam  c b ipfa  b a dato  maior  eft.  Sit 
data  d c.  Reliqua  igitur  d b ipfi  a b,  efi  aqualis.  Copleatur  ac. Et  quo  ■■  ■ - 

niam  aqualis  efl  abipfibd , ratio  igitur  ipfius  abadbd  data  efl.  Da  j 

tus  autem  efl  angulus  ab  d.  Datur  igitur  a d fpecie  . Quoniam  igitur 
H c data  eji,ad  datam  d c adi  ungitur  exceden  s fpecie  dato  a d . Datur 
igitur  cxcefjits  per  s?  dator  it.  Data  igitur  efl  b d.  Sed  erde.  \gitwr  to  c 

ta  b c data  cfltejl  autem  cr*bdata:utraq;  igitur  a b9bc  data  eft. 

Theorema  8f.  Propofitiogf.  a d b 

SIbinarrcAf  lincpdat.i areolam  comprehenderint  in  dato  an cru 
lo,fucrit  autem  utraq?  fimul  data,&  ipfarum  utraq?  data  erit. 

Biti£,inquam,refleHnc£  a b,b  c, datant  areolam  comprehendant  a c in  dato  angulo  a b c,data.  Di 
co  quod  cr  utraq;  ipfarum  a b,b  cydata  erit.  Extendatur  c b in  deponatur q;  per  2 primi  element. ipfi  4 
b aqualis  b d,c  per  1 1 primi  element.  per  dipfiba  parallelus  excitetur  d c.  Complcaturq;  ad,<y  quo 
nicmequalis  eft  db  ipfi  da.  Ei  angulus  ab  c datus  efl, quoniam  crqui  f x 

ex  utraq;  parte  datus  eft, datur  igitur  e b fpecie.  Et  quonid  a b c, fimul  ■ — ■ 

data  ejl, eqiults  aut  eft  ab  ipfi  d b.  Data  igitur  eft  dc.  Quonid  igi 

tur  a e data  eft,ad  datam  d c c operatur  deficiens  fpecie  dato  e b, igitur  c . • • 

per  s 8 datorum  dantur  latitudines  de f edus.  Date  igitur  funt  ipfie  ab  b d 

b d.  Sed  c r utraq;  fimul  a b c,data  eft.  Data  igitur  eft  utraque  ipfarum  ab,bc , 

Theorema  8 * . Pro  po fit  io  8 

SI  bmxrciffcc  linea-  datam  areolam  comprchenderintfn  dato  an 
jnilo,  potuerit  aute  utraq?  utraq?  dato  maius, quam  in  ratione, 
(xip.  rum  utraq;  data  erit. 

Bina  in  quam, reti  e linee  ab,bc  datam  aream  comprehedant  a e, in  dato  angulo  abe,  quod  autem 
exbcco  quod  ex  a b dato  maius  fit  quam  in  ratione.  Dico  quod  cr  utraque  ipfarum  ab,be,  data  eft. 
mam  quoniam  quod  ex  c beo  quod  exba  dato  maius  eft  quam  in  ratione.  Auferatur  datum , /?/i  quod 
fubcbyb  d.  Reliqui  igitur  quod  fub  c d,c  btad  id  quod  cx  ab  ratio  data  eft.  Et  quoniam  qued  fub  ab,b 
c .datum  e fi, ejl  autem  quod  fub  cb,bd  datum.  Ratio  igitur  eius  quod  fub  a b,b  c,adid  quod  fub  cb,bd 
data  eft.  Sicut  autem  quod  fubab,b  cyad  id  quod  fub  c byb  d.Sie  abadbd.  Quare  cr  ipfius  abadbd, 
ratio  eft  data.  Quare  creius  quod  cx  a b, ad  id  quod  ex  bd  ratio  eft  data.  Eius  autem  quod  ex  ab , adii 
quod  fub  bcycd  ratio  eft  datay  cr  eius  quod  fub  bcyc  d,igitur  ad  id  quod  ex  db  ratio  eft  data.  Quare  et 
cius  quod  quater  fub  bcyc  d,ad  id  quod  ex  bd  ratio  efl  data.  Et  eius  igitur  quod  quater  fub  bc,cd,  uni 
cie  eo  quod  exbd  ad  id  quod  exbd  ratio  eft  data . Sed  id  quod  quater 
fubb  c,c  dyUn.i  cum  eo  quod  exbd , id  eft  quod  ex  utro<£  fimul  eft  ip  — — c 

fius  b c,c  d.  Ratio  igitur  utriufq fimul  quod  ex  b c,c  d,ad  id  quod  ex  . 

b d data  efl . Qij are  c r utriufq;  b c,c  d,ai  b d, ratio  eft  data. Et  com - I 

ponendo  igitur  per  1 g quinti  element.  binarum  b c ad  b d,ratio  eft  da  j 

ta.  QHxre  unius  cb  ad  bd  ratio  eft  data.Sieut  alit  cb  adbd.ficquoj 
fub  cb.bd,adid  quod  cxbd.Et  eius  quod  fub  c b,b  d.igitur  ad  id  qd*  4 d V 

exbd  ratio  eft  data.  dItkwi  aute  quod  fub  cbd,  dat  ii  igitur  c r quod 
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txbd.  Data  igitur  t/!  t d,quart  vb  e, It  M efl,ipfim  enimcbadbd  ratio  e/ ! <Urrt  i4f«r  S 

igitur  <y  b c.ejl  tutem  cr  < c, dotum,©-  4ngu/ut  4 i e datus.  Data  igitureft  t b,utraf  igitur  ipftrum 

4 fc.fc  Cpdtts  efl.  Theorema  87.  Propofitio  «7. 

binae  refte  lineae  areolam  comprehenderint  datam  in  dato  an 
j3gulo,quod  a maiori  ucro  minore  dato  maius  fucrit,&  iplarum 
utracu  data  erit. 

Bino  Jntj  uam,redl*  linet  tb.be  datam  artat  eo  prehendunt  te  in  det 0 tngulo  ab  c.e/uod  tutem 
ex  ab  dato  maius  cfto.co  quod  ex  b e, dico  quod  utraq ; ipftrii  t b,b  e dttt  efl.  Utm  quoniam  quodtX 
4 fc.ro  quod  exb.dtiomtjut  efl.  Aufiraturdatumfitq-,  quod  fubtb.bd.  Reliquum  igitur  quodfub  b 
4,4  d.rquum  r/I  ei  quod  exbe.Et  quonitm  quod  fub  4 fc,fc  e.dttum  efl, efl  cutem  cr  quodfub  t i,fc  d, 
datum  Horis  igitur  e iut  quodfub  t b.b  d,td  id  quod  fub  t fcjfc  c dati  r/1 . E flf  ficut  quodfub  tb.bd 
tdid  quodfub  t fc.fc  c.fie  dbtdbc.  Rttio  igitur  ipfiut  dbtdbejMa  efl.  Rtuo  igitur  cr  ciuf  quod  ex 
db.tdidquodexbc  dttt  efl.  Ei  4*tcm  quod  ex  b c,  equum  efl  id  quod  fub  b 4,4  d.  Rttio  iguur  eiut 
quod  fubba.t  d,td  id  quod  ex  d b,dstt  efl.  E t ritu  igitur  quod  qutterfub  b 4,4  d.und  eum  eo  quod  tx 
db.tdidquodexdb  rttio  efl  dttt.  Sed  quod  qutterfub  b 4,4  d.unieumeo  quod  ex  b d.id  efl  quod  ex 
utrtq;  fimul  ipfarum  b 4,4  d.  Rttio  igitur  cr  em  quod  ex  utrtq;  fimnl  b 
c,t  d,td  id  quo dex  d b dttt  efl.  Rttio  igitur  cruriiufj;  fimul  fr  4 td  d b dt ' 
tt  efl.  Et  componendo  igitur  per  1 s quinti  element.  utnufq;  fimul  b t,ad, 
unicum  ipft  dbjroc  efl  binarum  tbtdb  d, rttio  efl  dttt,  eruniw  igitur 

tbtdd  b, rttio  efl  dttt. Ipfiut  tutem  dbadb  c, ratio  efl  dttt.  Et  ipfiut  i|i 

tur  tbtdb  e, rttio  efl  dttt.  Et  quonii  ipfiut  tbtdbd  rttio  efl  dati,  rfl^  t d k 

ficu  ab  tibd,fic  quod  ex  tb  ad  id  quod  fub  tb,bd.  Rttio  igitur  creiut 

quod  ex  t b^d  id  quod  fub  tb.bd  dttt  efl.  Datu  tutem  efl  quod  fub  t fc.fc  d.  Sic  enim  dtlm  aufertur, 
ittu  igitur  efl  cr  qf  a t fc.  Dttt  igitur  efl  t b, e fler  rttio  ipftu  tbtdb  d dttt.  Data  igitur  efl  et  b e. 

Theorema  88.  Propofitio  18. 

SI  in  circulo  magnitudine  dato,  redla  linea  atfta  fuerit  aflumeni 
feomentum  capicnsangulum  datum,  datur  acfta  m agnitudine. 

Incirculo  enim  tb  e magnitudine  dtto.exciteturt  c t/fitmeni  feg 
mentum  t e c,  accipient  angulum  datum.  D ico  quod  te  datur  ma- 
gnitudine. Alfumatur  enim  per  1 terti/  element.  centrii  circuli.filq; 
illud  d,  ey  connexa  t d cr  extendatur  in  e cr  conncflaturc  e.  D t- 
tut  igitur  efl  qui  fub  ac  e, reflui  mini  efl.cft  tutem  cr  qui  fub  a ce 
dttuf,cr  reliquiuigiiur  qui  fub  ea  e, datui  efl, datur  igitur  tritn - 
culum  t e e Ipecie.  Ratio  igitur  efl  ipfiut  te  ad  ac  dttt,  dttt  tute 
efl  et  magnitudine  .quoniam  c T circulus  dtturmagnitudine.  Dttt 
igitur  efl  te  magnitudine. 

Theorema  gg.  Propofitio  89. 

SI  in  circulo  magnitudine  dato , re  (fla  linea  afta  fuerit  data  mi» 
onitudine.rclinquctur  legmentum  capiens  angulum  datum. 

Incirculo  enim  magnitudine  dato  t b c.rcfla  linet  excitetur  te 
data  magnitudine.  Dico  quid  relinquetur  figmentum  capiens  an- 
gulum datum.  Accipiatur  enim  per  1 tertij  element. centrum  circu- 
li, fiti; . illud  d.cr  connexa  t d extendatur  in  e,  cr  quonitm  utrtq; 
ipfxrit  e tote  efl  dati.  Rttio  igitur  ipfiut  e ad  tc.dttaeft.  Et  an - 
gulut  qui  fub  te  e, reflui  efl.  Datur  igitur  ace  triangulum  feccia. 

Datin  igitur  efl  tnguluf  ace.  Theor.90.  Proppo. 

£rlin  circuli  politione  dati  circunfcrcntia 
jjafliimptum  fuerit  fignum  datu,  ab  hoc 
autem  ad  circuli  circunfcrcntiam  infringat 
aliqua  redh  linea  datu  angulu  cfficicns.datur  alter  finis  refradtae. 

Circuli  enim  pofitionedati  ab  e in  circimferentia  accipiatur  datum  p£m  b,  tbipfo  autem 
b,  refringatur  rt  fla  lineaba  e,  datum  efficiens  angulum  fc  4 c.  Dico  jucid  canunt  datur.  A fidat- 
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Cur  pfr  i ttrtij  elementorum, tpfiui  circuli  centrum  3 e reonncfljn 
tur  b d,d  c.Et  quoniam  utrunq;  ipforu  b d datum  efl,pofttionc  igi- 
tur cll  ipft  b d.  Et  quoniam  angului  b a c, datui  eft.  Datui  igitur  ejl 
dngului  bdc.  Quoniam  igitur  ad  pofitionc  redam  tineam  bd,jdfi 
gnumqi  d reda  Unca  excitatur  dc,  datum  efficient  angulum  bdc. 

Data  igitut  ipfa  d c pofmone,datm  ejl  autem  cr  circuitu  abc.Da 
tum  igitur  eft  c fignum. 

Theorema  9 «.  Propofttio  9 1. 

Sia  dato  ligno  .pofitionc  datum  circuli! 

t.Tges  reda  linea  ada  fucrit,dat  ada  poficionc&  magnitudine. 

A dato  enim  ligno  c pofitionc  ditum  circulum  d b tangent  rc 
(Id  lintd  excitetur  c d.  Duo  quod  c d reda  linea  datur  pofitionc 
cr  magnitudine.  Accipiatur  enim  per  t ttrtij  dement. ipfiut  cir- 
culi centrum  d,cr  tot trudatur  da.cr  quoma  datum  t fi  utrun  q; 
ipforunt  d e, data  ejl  igitur  d e.eftq  anguiut  d a c,datm  igitur  fu- 
per  c d.defcriptmfemieirculm  tumet  per  aiueniatjitq  d a c,po 
/itione  igitur  ejl  d ac,  pofitionc  autem  eft  a b drculut.  Igitur  t 
datum  eft.  Sed  (rc  datum  eft.  Data  igitur  eft  ac  pofitionc  c rma 
gnitudinc.  Tkeoren uj».  Propofttio, i. 

SI  extra  circulum  pofitionc  datum  afliimptu  fucritaliquod  da. 

tum  fignum, ab  ipfo  autem  figno  in  circulum  adafuerit  aliqua 
reda  linea,  quod  fub  ada&Tea  quae  inter  ipfum 
fignum  & curuam  circunfcrentiam  comprehen 
fum  rcdangulum  datum. 

Exrru  enim  circulum  pofitionc  datum  a b c effumatur  fignum  aliquod 
d,ab  ipfo  autem  d figno  extendatur  reda  linea  d b fecans  circulum . Dico 
quod  quod  fub  b d,dc  datum  ejl, excitetur  enim  ab  ipfo  d figno  ipfum  abe 
circulum  tangent, reda  linea  d a per  17  tertij  elcment.  Data  igitur  eft  d a, 
pofitionc  cr  magnitudine.  Quoniam  igitur  data  eft  a d.datum  igitur  eft  a' 
quo  lex  a d,ct  eft  equule  ei  quod  fub  b d,d  c ,per  1 i ttrtij  element.  Datum 
igitur  eft  quod  fub  b d,d  c.  Aliter. 

Ajfumatur  per  1 ttrtij  element.  ipfiut  circuli  centrum  r,cr  comedatur 
i e.erledatur  in  a,  cr  quoniam  datum  eft  utnuiq,  ip forum  e d.  Data  igitur 
efted  pofitionc.  Datur  autem  cr  ab  f circulut, datum  igitur  eft  utrunq;  ip 
(oro-  ■ f.eft  autem  ipfum  ddalum.  Data  igitur  eft  utraq  ipfarum  ‘f,fd. 

Datum  igitur  eft  quod  fub  a d,d  f,ty  ei  eft  equum  quod  fub  b d,dc,ci  quod 
fub  a d,df.  Datum  igitur  eft  quod  fub  b d,d  c. 

Theorema  , 1 . Propofitio 

SI  in  circulo  pofitionc  dato,  aflumptum  fuerit 
aliquod  datum , aeper  fignum  illud  ada  fiie. 
rit  aliqua  reda  linea  in  ipfo  circulo,  quod  fub  a» 
dac  fcdionibus  comprehenfum rcdangu- 
lum datum  eft. 

In  circulo  enim  dato  pofitionebe  accipiatur  fignu  aliquod  datu 
et,acpa  excitetur  quadi  reda  linea  b e.  D ico  q,  quod  fub  b a,a  e ia 
tu  eft.  Aljumaturenim  p 1 terti/  element.  ipfiut  circuli  etntru,fitq 
d,cr  conexa  a d extendatur  adfe.  Qtjonia  igitur  utrunq  ipforu  d 
a,datU  cfl, pofitionc  igilur  eft  d a.pofitione  aute  cr  e b f circuitu. 

Datu  igitur  eft  utrunq;  ipforu  fe,ejl  autem  cr  a datu.  Data  igitur 
eft  utraq  ipfarum  fa,a  e.  Datum  igitur  quod  fub  f a,  a e,  cr  ei  eft 
equum  quod  fub  ba^t  e, datum  igitur  ejl  quod  fub  ba.be. 
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Thtorcnu  94.  Vropofitio  94. 

in  circulo  magnitudine  dato  rcfta  linea  acfta  fuerit,  adiimens 
jjfcgmentum  capiens  angulum  datum,&  qui  in  fegmento  angu 
lus  bifariam  fcctus  fucrit.utraq?  fimul  angulum  datum  eSprehen 
dens  ad  fccantcm  angulum  bifariam  rationem  habebit  datam,  & 
quod  fub  utraq*  iimul  angulum  datum  comprehendente recftali- 
v nea,8£  infra  aflumpta  ab  ea  qug  angulum  bifariam  ad  circunferen 
tiam  difpefcit.datum  erit. 

In  circulo  enim  magnitudine  dito  at  e reflaexciteturlinea  b e effutuens  fegmcntum.capiens  angu 
Ium  datum  qut  fub  b ac.fcceturq;  ipfe b a e per  9 primi  element.bsfariam  refla  lutea  ad.  Dico  quid 
. ralio  ulrtufq-  fimul  b ac  adad,dataejl:cr  etiam  quod  datum  e/i  id  fub  utraq  fimul  bac.cred.  Coa 
nedatur  bder  quoniam  in  circulo  magnitudine  dato  d a e, excitatur  b e ajjumeni  fegmemum  b a e, ca- 
pient angulum  datum  b a e.  Data  igitur  ejlb  e magnitudine,  ldqpropterca  iam  er  b d,  data  efi  magni 
ludi  ne.  Ratio  igitur  ipfiusbcadbd  data  efi.  Ex  quoniam  angu/ut  b a e,  bifariam  fecatur  J linea  reda 
ad, efi  icitur  ficut  baadacficbeade  ejicifim  igitur  per  1 i quinti  element.ficut  abadbejicacai 
e e,  er /io  ut  utraq;  Iimul  b ac  ad  b c,fic  a cade  e E t quoniam 
angulus  b ac  angulo  e a c,efl  rqualts,  efi  au:  em  er  qui  fub  a e 
e,ei  qui  fub  bde  aqualis.  Reliquus  igitur  qui  fub  a e e,  reliquo 
qui  fub  abd.efi  aqualis, aquiangulum  igitur  e/laec  tnangu-' 
lumipfinbd  triagulo.  E/i  igitur  ficut  acadce.Sicadadb  d. 

Sed  ficut  a e ad  e ejic  u traq;  fimul  b ac  ad  b e,  er  ficut  igitur  b 

per  1 1 quinti  clement.  utraq;  fimul  b ac  ad  b e, pe  adadd  b,ui 
cifiirn  igitur  per  iS  quinti  element.ficut  utraq;  fimul  b ac  ad  a 
d,fic  b e ad  bd.  Ratio  autem  ipfiusbcadbd  data  efi.  Ratio  igi 
lar er utriufq;  fimulbacadaddatacft.uicoqubderquod 
fub  utraq;  fimul  b a c,cr  de  datum  ejlnam  quoniam  aquiangulum  efi  trianguli!  a ec  ipfi  d e b,  trian- 
gulo,e fi  igitur  ficut  bd  ad  d e,fic  ac  ad  ce.  Sicut  autem  acadc  ejic  efi  utraq;  fimul  b ac  ad  b c,er  fi- 
cut igitur  per  11  quinti  clement.  utraq;  fimul  b ac  adbcficcfibdadbe.  Igitur  quod  fub  utraq;  fimul 
b acer  de  equum  cfteiquod  fub  cbeybd.Datumefi  quod  fub  eb.er  b d.dalumiguur  cr  quod  fub 
uhraq;fimulbac,ercd.  Aliter  idem. 

Extendatur  a c in  c.ponaturq  ipficb  aqualis  c e, conne  flantur  q e b,b  d.  Et  quoniam  qui  fubacb 
duplus  efi  utriufq;  ip forum  acd.cc  b, aqualis  igitur  efi  qui  fub  c 
b c angulus  ci  qmfubacd.hoc  efi  ei  qui  fub  ab  d.  Communis  po- 
natur qui  fub  a bc.  Totus  igitur  qui fubdb  cfoti  qui  fub  fb  e, efi 
aqualis, efi  autem  er  qui  fub  ea  b, ei  qui  fub  c d b, aqualis  ■ Reli- 
quus igitur  angulus  qui  fub  ce  b reliquo  angulo  quifubdebefia- 
qualis, aquiangulum  igitur  efi  ea  b triangulum  ipfi  edb  triangu- 
lo. Efi  igitur  ficut  ea  ad  a b.fic  e d ad  d b.lpfa  autem  utraq;  de  efi 
ipfaacb,erfi<utigiturutraq;ipfarumfimulacbad  a b.ficcd 
ad  b d.  Et  uicifiim  igitur  per  1 6 quinti  element.ficut  utraq;  fimul 
acbadcd.fic  ab  adb  d.Ratio  autemefiipfiusab  ad  do  data: 
utraq;  enim  ipfarum  data  efi.  Ratio  igitur  er  utriufq-,  fimul  a c J 
aded  data  efi.  Et  quoniam  aquiangulum  efi  triangulum  e ab  trian 
gulo  fb  d:efi  igitur  ficut  e a ad  a bjtc  bdaddflpfa  autem  ea.u- 
traq;  efi  a cb, er  ficut  igitur  utraq;  ac  b ad  a b,ficbd  ad  d figitur  quod  fub  utraq;  fimul  a eb  vfi 
equum  efi  ei  quod  fub  ab.bd  Datum  efi  au:  em  quod  fub  a b,bd.  Data  igitur  ipfarum  utraq;.  Datum 
igitur  efi  cr  quod  fub  utraq;  fimul  ac  b eyfd.  Aliter  idem. 

Extendatur  a c,in  f.ponaturq  ipfi  b a aqualis  c f.  Conncflanturq;  b d.dc.d  f.CT  quoniam  aqua- 
lis efi  b a ipfi  c fer  db  ipfi  dc.  Bina  iamab.bd  binis  fc,c  djunt  aquales  altera  alteri.cr  angulus  qui 
fubabd,angubquifub  d c f,  efi  aquahs.quandoquidem  a b c i,  quadratumeft,bafis  igitur  ad  per 
4 primi  elementorum  bafidfiefi  aqualis,  cr  triangulum  ab  d,  triangulo  e df.efi  aquale , cr  rt- 

liqui 
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liqui  anguli  reliquis  angulis  squales  erunt , quos  equa* 
lia  latera  fubtendunt.  Igitur  angulus  b a < i,angulo  dfc 
•fi  *qualrs:datu<  aut  an  angulus  b a .i,  datus  igitur  cfl  cr 
qui  fub  dfc  angulus  :cjl  autem  cr  qui  fub  d af,  angulus 
datus.  Datur  igitur  triangulum  adf ffrecie . Ratio  igt" 

Sur  ipfiusfa  ad  a d,data  cjl.  At  a f,utraq;  cfl  fimul  b 4 
c,eo  quia  xqualis  cfl  c fiipfi  b a.  Ratio  igitur  utriufque 
fimul  b ac  ad  a d,data  ejltzrfimilitcrficut  prius  demo - 
flrabimus  quod  id  quod  fub  utra $ b a c.cr  e d datu  ejt . 

Theorema  9 y.  P ropofitio  9 y. 

SI  in  circuli  politione  dati  diametro  datum  lignum  afliimptum 
fuerit,  ab  ipfo  autem  ligno  ad  ipfum  circulum  proic<fta  fuerit 
aliqua  recta  linea,  & a fecrioncad  rccftos  angulos  atfla  fuerit  ipli 
excitate,  a ligno  autem  in  quod  concurrit  que  ad  rectos  angulos 
ipli  circuli  circunferentiaparallelus  a (fla  fuerit  cxcitatp. Datum  eft 
lignum  quod  concurrit  parallelus  diamctro,&  quod  fub  paralle- 
lis comprchcnfum  re<ftangulum  datum  erit. 

In  circuli  enim  i b c,pofttione  det  i dumttro  b c tfjumptum  fit 
datum  fenum  d ac  per  ipfum  d ad  circulum  producatur  quadam 
uteuiiq-  reda  linea  d a, ab  ipfo  autem  a ipfid  a angulus  excitetur 
re  Cius  ae,acpereipftad,per}t  primi  tlement.  paralleli u excite - 
turef.Dicoquodf  datum  eft.sy  quod  ea  qua  fub  a d,cf,area  da- 
ta efl extendatur efinh.cr connedalur ab. Quoniam angulus h * 
e a, reduc  eft,o-  b a dimetiens  eft  circuli  a b c,efl  autem  cr  b edi - 
metiens. igitur  g citrum  eft  circuli  abc.  Datum  igitur  edf gruem 
g, eft  autem  o-d  datum.  Data  igitur  eft  dg,magnitudine:  cr  quo- 
niam a d ipft  e h,  parallelus  eft.  E f aqualis  eft  b g ipft  g a,  per  i j 
diffinitionem  primi  elemcnt.crdg  i pft  gf,crad,fb.  Data  igitur  dg  Data  igitur  efte rfg.Sed  & 
ptfitione.  Vtra$  igitur ipf arum gf.gd  data  eft.eyg  datum  rft. Datum  igitur  crf,  er  quoniam  in  cir 
cutoabc  pofitionc  dato,affiimitur  fenum  f datum, cr  extenditur  e fh  Datum  igitur  rft  per  jj  dato* 
ri,qd' fub  cftfb, aqualis  alit  eft  hf ipft  d a.  Datu  igitur  eft  qi  fub  a d,ef.  Finis  Datorunv 
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1 j£qua  magnitudine  corpora  funt,quxlocareplcntxqua. 

1 Diuerfa  magnitudine  corpora  funt, que  loca  replent  no  equa. 

- Grandiora  magnitudine  dicunt  corpora,  qux  loco  funt  am- 
pliore. 4 Afqua  potent  ia  corpora  funt,quorum  & tempore 
acre  aqua  uc  media  xqualibus  & perxqualia  interuallaxqualcs 
funtmotus.  5 Diuerfa  poteria  corpora  limt,  quorum  tempore 
diucrfo  motus  funt  f quales.  6 DiuerforUm  potentia  corpora, 
maius  id  potentia  dicitur.quod  mouendo  temporis  infumpiit  mi 
nus:  minus  autem  potetia,quod  temporis  amplius.  7 Generis 
ciufdem  corpora  funt.qug  cum  f qua  magnitudine  (int,  etiam  funt 
potentia.  8 Diuerfa  genere  corpora  funt,quc  cum  gqua  magni 
tudinc  fint,  potentia  n5  funt,  per  idem  licet  medium  moueantur. 
• 9 Diuerfora  genere  corpora,  potetius  id  dicif,quod  eft  folidius. 
Theorema  primum. 

liusmouct,ha- 

Sint 


Timrema  primum. 

luerforum  poteria  corporu,quod  fpariu  amplie 
JL^bet  amplius  potentix, 
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Sin/  -<crt  corpori  duo,fmt  g d cr  c f,  finii  ■ t 

duo,  gd  msitu  prrtjuod  a,e  f minutpcrquod  b i g ■ — ■ 1 i 

mouctur.refecabo  a /patiogd.grfiatiufic  ut  fit 

cffyattofpatum  g r aquale.  CctcrajpcrUcpt'  b e ~~  ' ' ' \ 

tent. 

Tb  teram  fecundum. 

EOrundem  oencrc  corporum  fi  ipfaintcrlecruntmultiplicia, 
erunt  xque  lpforum  potentix  multiplices. 

Sitcorputag.eodemgenerecorporid  duplu,dicoetiampo.  a b l 

tentis  duplum  ejje.  Sit  enim  s g, quidem  corporis  potentis  eh, 

d ucro crsgiuxts multiplicis  cxceffum inabtybg  diuidstur,  T * 

ficut  utriufq;  potentia^ipfiiu  d cor  pons  potenti/!  quaerat  et*  i 

qualis,fiatrurfusutagcorpusinpartesab,bgcorpori  daquas  " e 

diuifinuu.fic  c b, petentium  in  psrtei  crtyr  h,  aquas  c potentis  - 

diuidsmm.  Liquidum  efieh  potentium  duplum  potentis  c eusdere. 

Tbtorems  tertium. 

EOrundem  genere  corporum,  proportio  & magnitudine  & 

potentia  cft  eadem. 

Sita  corpus  corporis  eodem  gc'  d % 

nere  b duplum, dico  ut  a corpus  ad  b "g  r Corpus  poten 

corput  tji,  fic corporis  s potentis  g b Corputpoten  tucorponta 

ad  corporis  b potentiam  de/fe.  Putet  tia  corpori!  b 

fi  ut  corpors  fic  potentia  aqueu' 

trino ; multipliciter  diuidamut. 

Theorema  quartum. 

QVx  corpora.xqua  potentia  ciufdem  generis  corpori  funt, 
ciufdcm  funt  inter  fe  generis , ablatis  enim  xqualibus  illi  ter» 
tio , enint  ipforum  uirtutes  xquales , quia  potentix  terti)  xqua. 
les. 

Quorum  corporum  cr  magnitudo  ey  potentia  proportio  una  efi.ipfa  generis  eiufdem  erunt.  Sit 
ut  s corput  ad  corput  b.fic  corporis  a potentia  ad  corporis  b poten  tiam  d.dtco  a b,  corpora  generis 
eiufdem  ejje.  Statuamus  enim  a eo  rpus,aquale  corpori  ctuus  potentia  fic  r.  E ruta  igitur  utbad  a, fic  r 
ad  potentiam  ipfitu  aquaeftg.  Reliqua  patent. 

Ad  finem  quarti  libri  hxc  a Campano  adiecfl?  fjnt. 

DAtum  triangulum  in  tria  xqualia  diuidere. 

Sit  angulus  datus  c ,uolo  ipfum  diuidert 

in  tres  squales  angulos, quod  fic  facio.  Vono  primo  . / 

c,ccntrtim  circuli  defcnbcndo  circulum  ufq;  quo  fc' 
ccntcircunfirentiam  in punflts  a eybjum  a punfio 
c quod  ejl  centrum  circuli, duco  lineam  c d perpendi' 
culariter  ad  lineam  cb  cr  in  linea  c d afignabo  pun' 
ftum  e,  4 quo  duco  lineam  ad  squalitatem  c b ufque 
quo  fetet  circunfzrentiam  circuli  in  punfto  f,  cr  pro 
duco  ufq;  ad  a, deinde  protraho  lineam  g h rquidi ' 
flantem  fa,qu*  fcilicet  g h tranfeat  per  centrum,cr 
duco  lineam  fg  tquidiftantcm  lincte  e c,cr pro  traho 
lineam  c b in  continuum  cr  direftum  ufq ■ ad  l qu*fc 
cat  lineam  fgorthogonaliter  in  pun  flo  o c Xpert' 
qualia,dico  ergo  quod  arcus  Ig  efl  equalis  arcui  h b, 
propUr  hoc  quod  angulus  l c geft  aqualis  angulo  b 

cb 
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th  emfint  contra  fepofitiXumigitur  arcui  fgfit  duplat  arcui  l gerit  duplm  arevib  b,fedarcut'J 
g eft  aqualis  arcui  b a cum  fmt  iattr  duat  aquidijiantes  lineas  qua  funt  f a erg  b,ergo  areat  haeftd» 
plui  arcui  b b, ergo  cr  angulut  a c h cft  duplus  angulo  h c b,diuidam  ergo  angulu  cb  per  aquali*  per 
lineant  e,  at  patet  propofitum.  a 

INtra  datum  circulum  noangu 
lum  xquilaterum  atep  xquian- 
gulum  defignarc. 

Quod  pe  fieri  poteft , iuxla  doUrinam  fecunda 
buiut,  inferibo  circulo  aflignato  triangulum  aquila 
terum  atq:  aquiangulii  qu  fit  ab  c,cr  unumquenq; 
angulum  em  diuiiam  per  tria  aqualia,  er  protra' 
kam  lineat diuidentes  angulos  ufq;  ad  circunfiren' 
tiam : c r tunc  quia  noucm  anguli  locati  in  circulo  e 
funt  aquales, de  neccjlitalt  arent  fuppofiti  ipfis  an' 
gulisfunt  aquales, protraba  enim  cordas  fubtradat 
Jingtilis  arcubus, cr  habebo  intentum. 
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